
ඛಮಡಲ౵ คಟ ๑ෟೕದಯ ๑ෟೕದಯಗำ, කโ ෥౲ ಡ౬ ജೕ๬ౣ ഔಋ౺  ಃ౹ ೕತ౳ ದย౵  ನಮ౱  ಚ೎ბಯඝ౬  ෨ಂൿವค๯൤౨ ೕๅ 
ಆຉ, ಕึದ ෇ค කโ ෥౲ ಡ౬ ജೕ๬ౣ ഔಋ౺  ಅඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๯ವ ෮ದฤ කโ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಗำ ಮൡ౨  ౽ಂൟೕಯ 
ಃ౹ ೕತ౳ ಗಳ ว౽ౙ ೈರ ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  ඣೕಡฤ ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ั  ಒಂൿ เൿ౲ ർๆಶโ 
๬౩ ෵ೕเൿ౲ ൟ౨ ನ ಬಲൽಂದ ಪ౳ ූเತ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ೈ೴ბ ຄಂൽದ౪ ฉ ಅൿ ๯ತ౨ ෨ತ౨ ยನ ಪ౳ ඃಶದย౵  เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ರ೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಇඣ౬ ಂൿ 
ೈ೴ბ ಅඝ౬  ಇย౵  ๻౾ದฉ ಆ ೈ೴ბ ಈ เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳ ൽಂದ ಆಕ๞ბತ฿ಞತ౨ ං ಅಥ฿ ಅวಗะಞತ౨ ං . ඛೕโ ಆಕಷბൕ 
ಅಥ฿ เಕಷბൕಯඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈ ಬಲโ ಈ ಎರഴ ೈ೴ ბಗಳඝ౬  ๳ฆವ ชಒಯ ಉದ౪ ౙಁ  ಇං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๬౩ ෵ೕเൿ౲ ൟ౨ ನ ಶ౾౨ ෴ಜං ಈಗ ෥౲ ಡ౬ ജೕ๬ౣ ഔಋ౺  ನย౵  කโ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ಪค൏ಮಗಳඝ౬  
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ಗำ ಪ౳ ฿ಹಗัಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๬౩ ෵ ೈ೴ბ ຄಂൽฆ฿ಗ ಇൿ ෴โඃ ౽ಂൟೕಯ ಪค൏ಮಗಳඝ౬  ຄಂൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ಄ವಲ 
ಪค൏ಮโ เൿ౲ ൬ ಎว౾ౣ იಋ ಪค൏ಮಗಳඝ౬  ຄಂൽං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ೈ೴ბ ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅൿ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಗัದ౪ ง ಸಹ ೈ೴ ბನย౵  ෴โඃ 
ಬಲเಲ౵ ൽದ౪ ง, ೈ೴ბ ಚยಸฤ ඩ౳ ฏ෗๭ർಗ เൿ౲ ർๆಶโ ๬౩ ෵ೕเൿ౲ ൟ౨ ನ ಬಲಗัಂದ ෥ತ౳  ಪ౳ ූเತ฿ಜฆತ౨ ං ,
ඦತರ ๬౩ ෵ೕเൿ౲ ൟ౨ ನ ಬಲದ ຄರ൞ಜ ಮ൧౨ ಂൿ ಬಲเං , කඝ ೈ೴ბ ຄಂൽದ౪ ฉ ಅದඝ౬  ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ශೕ๺ბ 
ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං. කඝ ಈ ೈ೴ბ ಅඝ౬  ಚย๯ವ ൽ౾ౙ ನ ෬ว ಬಲโ ಅವอ෈ತ฿ಜං ಎಂൿ කඝ 
ಉഴಆಂലං౪ ೕච, ๻ಛಜ කඝ ಧකತ౱ ಕ ೈ೴ბ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಈ คೕൟ ಚย๯൤౨ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ කඝ 
ಇඣ౬ ಂൿ ൽ౾ౙ ನย౵  ಚย๭ದฉ ೈ೴ბ ෬ว ౽ಯბඛವბ๼๯ವ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ಶ౾౨  ಇฆತ౨ ං ಬಲโ เ෗ನ౬ ฿ಜං ๻ಛಜ 
කඝ ಪ౳ ಸರಣದ ൽಕౙ ඝ౬  ಬದม෵๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಪ౳ ಸರಣದ ಒಂൿ ൽ౾ౙ ನย౵  ෴โඃ ౽ಂൟೕಯ ಬಲเಲ౵  ಎಂൿ කඝ 
ಉഴಆಂലං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ൽಀౙ ಗಳඝ౬  ಬದม෵๭ದฉ කඝ ಪ౳ ಸರಣದ ಒಂൿ ൽಕౙ ඝ౬  ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಅದฌಂൽಡ 
෴โඃ ౽ಂൟೕಯ ಬಲเಲ౵  ಆ ൽಀౙ  ಆ ງತದย౵  ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ൽಕౙ ඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කඝ 
ನನ౬  ๆಗ ๅಕౣ ฑ ನ ൽಕౙ ඝ౬  ಬದม෵๭ದฉ ಕಣโ ಈ ൽ౾ౙ ಡ อಬ฿ಜ ಚย๯ൟ౨ ฆ฿ಗ කඝ ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕච ๒ನ౲  ಬಲ 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ ๒ನ౲  ಬಲโ ಈ ൽ౾ౙ ನย౵ ದ౪ ฉ කඝ ෴โඃ ඁ๞ౣ ಆೕನದย౵  อಬ฿ಜ ಚย๭ದฉ ೈ೴ ბನย౵ ನ 
ಬಲโ ಗคಷ౤ ฿ಜං ಎಂൿ කඝ ಉഴಆಂലං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಚย๯ವ ೈ೴ ბನย౵  ౽ಯბඛವბ๼๯ವ ಬಲโ ๆಗವඝ౬  ෥ತ౳ ವಲ౵ ං ๆಗವඝ౬  ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං ಕಣ 
ಆದฉ ಕಣโ ಚย๯ವ ൽಕౙ ඞ౬  ಸಹ කโ ಬಲඅಂൽಜನ ๸ීಧದ ෩ಲಕ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳ ඈ൤෻ කโ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ. ಇൿ ಮൡ౨  ඛೕโ ಈ ൽ౾ౙ ನย౵  ೈ೴ბ ಅඝ౬  ಚย๭ದฉ, 
ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಬಲದ ಪ౳ ෥ಣโ ෇ค ಎಂൿ ඛೕโ ಉഴಆำ౶ ൟ౨ ೕค, qv b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ෇ค ෵ಂದ ූಜ๭ದ ಬಲದ ಪค෥ಣ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ b q v 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 90 ലಜ౳ ಗำ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ങ๬౵  ಎಂಬ ಘಟಕ฿ಜං. ಅൿ ಆಂඪಯฑ ෦ೕಟฑ ಡ ಒಂൿ ඞ౲ ಟฑ 
ಆದ౪ คಂದ ങ๬౵  ಒಂൿ අಡ౥  ಘಟಕ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಛ๺ ಎಂಬ ಇඣ౬ ಂൿ ಘಟಕವඝ౬  ಪคಚ෵๭ං౪ ೕๅ ಅൿ 10 คಂದ 
෭ನ๺ 4 ങ๬౵  ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೈ೴ ბನย౵  ౽ಯბඛವბ๼๯ವ ಬಲ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ೈ೴ბ เ෗ನ౬  ൽฑ ಗಳย౵  ಚย๭ದฉ เූಗಗำ ඦತರ ಬಲโ ಬದมಞತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಬಲವඝ౬  ๅಕౣ ฑ ๸ීಧൽಂದ ಪ౳ ൟඛඌಸಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ඹೕฯ౥  ශೕ๺ბ fb 

෇ค ౽౳ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං q b b 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ คೕൟಯ ඛඃბ๎ಂಕ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  කඝ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಎಂൿxy z 
ූเ๵ೕಣ ಈ คೕൟ ಆඋคತ฿ಜං ಮൡ౨  ನನ౬  ೈ೴ბ ಕಣದ ๆಗโ ಈ ൽ౾ౙ ನย౵ ದ౪ ฉ, ಈ ൽ౾ౙ ನย౵  ಧකತ౱ ಕ ಆๆಶโ 
ಚย๯ൟ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ , ಆಗ ಬಲโ ౽౳ ๺ ෈ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಆೕನ ව ಆಜದ౪ ฉ ඛೕโ ಬಲದ ಪ౳ ෥ಣ ౽౳ ๺ qv 
ඩ౳ ಡಋౣ  ನ ಪ౳ ෥ಣโ ಈ ಆೕನದ ෬ว ಅವอ෈ತ฿ಜං ಎಂൿ ಇย౵  ඣೕಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  qbb sin phi phi 
๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ಬಲโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං කโ ෮ದฤ ಚ೉ბ๭ඈ൤ ಅൿ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ದ ൽಀౙ  ൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳ ಗะಜದ౪ ฉ phi 
ඛೕโ ಗคಷ౤  ಬಲ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಎวಆౣ იೕ๬ౣ ഔಋ ಶ౾౨ ಗัಜಂತ ෗ನ౬ ฿ಜ ಬಲದ ൽಕౙ ඝ౬  ಗಮඛ๭, ಅൿ เൿ౲ ൬ qvb 
ಃ౹ ೕತ౳ ದ ൽ౾ౙ ನย౵  ౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ං ಅಥ฿ เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ൽ౾ౙ ನย౵  ಅಥ฿ เฆದ౫ ฿ಜ ౽ಂൟೕಯ ಬಲಗำ ౽ಂൟೕಯ 
ಃ౹ ೕತ౳ ಃౙ  อಬ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಓ ๆಗ ๅಕౣ ฑ b t 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෮ದฤ ಅಡ౥  ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ലರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ เ ౽౳ ๺ ෈ ಈ ೉ತ౳ ದย౵  ๅಕౣ ฑ เ ౽౳ ๺ ෈ ಈ ൽ౾ౙ ನย౵  ๅಕౣ ฑ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ೈ೴ბ ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಈ ಬಲโ เ ౽౳ ๺ ෈ ൽಕౙ ඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ಕึದ ෇ค ຂัඈ൤ කඝ 
ಬಲಣ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ನನ౬  ಬಲಣಯඝ౬  ಬಲಣಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂഴ ನನ౬  කฤౙ  ෍ರำಗಳඝ౬  ඛಂದ ಡ ಸค๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  v b 
ກ෍౯ ರัನ ൽಀౙ  ಬಲದ ൽಕౙ ඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಬಲವඝ౬  ಅಡ౥  ೯൤ಡ ಪഷ෷൤౨ ೕච ಇย౵  ಮൡ౨  ಬಲದ ಪ౳ ෥ಣ v b 
ಆದ౪ คಂದ ๬౩ ෵ೕเൿ౲ ൟ౨ ನ ಬಲಗัಜಂತ ෗ನ౬ ฿ಜ ෥౲ ಡ౬ ജೕ๬ౣ ഔಋ ಬಲಗำ ๆಗ ๅಕౣ ฑ ಮൡ౨  ಈ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ದ ൽ౾ౙ ಡ 
อಬ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಈ ಚย๯ವ ೈ೴ ბನย౵  ನನ౬  ಬಲವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ತ౨ ං ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಬಲโ q 
เฆದ౫ ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ เฆದ౫  ൽ౾ౙ ನย౵  ෭ನ๺ เ ౽౳ ๺ ෈ ൽ౾ౙ ನย౵ ං, කโ ಇದඝ౬  ಚ೉ბ๭ದ ඦತರ 
කโ ಬ෽ೕ ಸವഡბ ඛಯಮವඝ౬  ಪคಚ෵๭ං౪ ೕๅ , ಇൿ ಪ౳ ๯౨ ತ ๬ಜ๯ವ ฿ಹಕಗัಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ౽ಂൟೕಯ 
ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ನಮಡ ൟั๯ತ౨ ං. ඛೕโ ಈ คೕൟಯ ಪ౳ ๯౨ ತ ಒ෷౲ ವ ฿ಹಕವඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, ಪ౳ ฿ಹโ 
ൽ౾ౙ ನย౵  ಹರഴൟ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಸಣ౧  උൡงಪದ ಉದ౪ ವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ๅಕౣ ฑ ನ ൽಀౙ  ಪ౳ ๯౨ ತ ൽ౾ౙ ನย౵ ං ಮൡ౨  කඝ ಈ dl dl 
ງತದย౵  ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  วಕౙ  ๻ಕ෎౽ದฉ කඝ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕච ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ฆವ ಪ౳ ๯౨ ತ 
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ಅಂಶ ಮൡ౨  ಇย౵  ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ idl r 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶದ ౽ರಣ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳  කฤౙ  කඝ ಅඝ౬  ౲ಁ ෕ ඛಂದ ౲ಁ ෕ ඛಂದ db dl pi dl r r r 
෨ කഡ ಆಜං, කโ ಇದඝ౬  ෮ದฤ ಕึದ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ ౽ಂൟೕಯ ಈ ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶ ඛಂದ dl 
ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಇย౵  ජಜ ๅಕౣ ฑ ಐലಎฯ ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶ฿ಜං ಇย౵  ಈ ๬౩ ನದย౵  ಇದರ ඛඃბ๎ಂಕโ ಆฑ p 
ๅಕౣ ฑ ಆಜൿ౪ , ಇದคಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಈ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ಪ౳ ൟඛඌಸมಞತ౨ ං ๒ನ౲ โ ෨ಕ౨  mu 
೦ಗದ ಪ౳ ๆಶ๬ಧ౲ ൤෴ಜං ಮൡ౨  ಆಂඪಯฑ ಡ කฤౙ  න ങඨ ඛಂದ ෭ನ๺ ๲ๅඨ ങ๬౵  ෦ೕಟฑ ನ ෰ಲ౲ ฿ಜ 
ಎඪ౺ มඨ ๵ච౬  ෨ ๵ච౬ ෷ ๭ ಚದರൽಂದ ಒಂൿ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ, ಅย౵  ๭ ಎಂ්ൿ ෍ಳ౾ನ ෨ಕ౨  ೦ಗದ 
ๆಗದย౵  ෍ಳ౾ನ ๆಗ฿ಜฆತ౨ ං. ෨ಕ౨  ೦ಗದย౵  ಮൡ౨  ෨ಕ౨  ೦ಗದ ഹಎว౾ౣ იಋ ಅඝಮൟ෴ಜฆವ ಎඪ౺ มඨ ๒ನ౲  
ಮൡ౨  ෨ಕ౨  ೦ಗದ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಪ౳ ๆಶ๬ಧ౲ ൤෷ ಉಪූ๣෷ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ๸ීඌ๭ං ಎඪ౺ มඨ ๵ච౬  ෨ 
๵ච౬ ෷ ๭ ವಗბൽಂದ ಒಂದฏ൤ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನಡ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಸಣ౧  ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶ ಮൡ౨  ๬౩ ෵ೕเൿ౲ ൟ౨ ನ ಃ౹ ೕತ౳ ಗ฼൤෻ ౽ಂൟೕಯ 
ಃ౹ ೕತ౳ ಗำ ಸಹ ๰ಪ඲ბ๭ಷඨ ತತ౷ ವඝ౬  තซ๯ತ౨ ๅ, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ๸තಣბ เൿ౲ ൬ ಪ౳ ฿ಹൽಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ಒഖౣ  ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಬಯ๭ದฉ 
කඝ ಪ౳ ๯౨ ತವඝ౬  วಕౙ  ๻ಕ෎ಀ කඝ เ෗ನ౬  ෈ಂൿಗಳย౵  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಂഴ ว౽ౙ ೈರ 
෥ಡ෎ಀ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶൽಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಈ ງತದย౵  ಅโಗಳඝ౬  
ๅಆౣ ೕคಯฯ ಆಜ ๳ค๭ ಮൡ౨  ಒഖౣ  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಪഷൿಆ ౶ั  
ಆದ౪ คಂದ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಆචಯ ವಗბದย౵  කโ ෥ലฆโൿ ಪ౳ ๯౨ ತದ ไ൞౨ ౽ರದ ลභ ඛಂದ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  
ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൤ಡൿಆಂಡದ౪ ඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ู ೕಣ ಈ คೕൟಯ ลභ ಅඝ౬  කඝ ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಕฉಯಬ๾ൿ ಇൿ z 

ಇൿ ಮൡ౨  ಪ౳ ๯౨ ತโ ಈ คೕൟ ಹค෷ൟ౨ ං ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ಎෆ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಸರัೕಂತ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಪഷಯฤ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  
ಇฯ౥  ಬ෽ೕ ๴ಫฑ ౽ඞನඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಃౙ  เ๔౵ ೕಷ൏ತ౱ ಕ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಪഷಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ඣೕಡฤ ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ ಇൿ ඩ෵ಂഡ න ಆಜದ౪ ฉ เเಧ ಅಂಶಗಳඝ౬  ಪคಗ൐ಸ෎౽ಜං ಇย౵  ಪ౳ ๯౨ ತ ಇย౵  
ಇ൞౲ ൽ ಮൡ౨  ಎม౵  ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶಗಳඝ౬  ๸෽ೕ೧๭ ಈ ງತದย౵  ಎม౵  ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶಗัಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ౽ಂൟೕಯ 
ಃ౹ ೕತ౳  ಮൡ౨  ಒഖౣ  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ല ಇย౵  ಪ౳ ൟ ಅಂಶ ౙಁ  ಮ൧౨ ಂൿ ಪ౳ ๯౨ ತ ಅඝಞಣ฿ದ ಅಂಶเං 
ಎಂൿ ൧ೕคಸฤ කโ ಃಲโ ෡ൟಕ ฿ದಗಳඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕๅ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಉ൞౭ ൽ๯ವ ಇඣ౬ ಂൿ ಬൽ෷ 
ಅದರ ಘಟಕಗำ ಈಗ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ๅ, කโ ෨ಂൽನ ಸಮ๲౲ ಡ ൤ರำವ ෮ದฤ ಇದඝ౬  ಸ౷ ಲ౭  ກೋ౞  ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ x 
൧ೕคಸฤ කඝ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಈ ಃಳಜನโಗಳඝ౬  ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈಗ ඛಖರ฿ದ ಸಮತಲಃౙ  ಅඝಞಣ฿ದ ಆಂൟಯඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕච. ද౵ ೕඨ ಮൡ౨  කඝ ಇย౵  xz 
ಆಂൟಯඝ౬  ෈ല๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅౘ ಇย౵ ං ಇൿ ಅౘ฿ಜං x z 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ౽ಗದൽಂದ ಕฉಂഡ ຄರಬฆൟ౨ ං ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಬൽಯย౵  ౽ಗದಃౙ  ຄೕಞൟ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  චನඪല ಇ 
๻ಛಜ කඝ ಇย౵  ๼෨౱ ಖ ൽ౾ౙ ನย౵  ಅౘವඝ౬  เಸ౨ ค๭ದฉ ಪ౳ ๯౨ ತโ ಈ ൽ౾ౙ ඛಂದ ຄರಬฆൟ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౳ ๯౨ ತโ x 
๼ಂൟฆಞൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ๯౨ ತโ ಇย౵  ൽ౾ౙ ನย౵  ಚย๯ൟ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ൽ౾ౙ ಡ ෭ನ๺ ಆಞൟ౨ ං y y 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಅඝಞಣ฿ದ ෇ಣಗಳඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ไತ౨ ದ ಮಧ౲ ූಗದย౵ ฆವ ಒಂൿ ෈ಂൿ ಎಂದฉ ෇ಣโ ෬ಲಃౙ  ൧ೕค๯ൟ౨ ං ಅಂದฉ ಇඣ౬ ಂൿ ಬൽಯย౵  
ಅඃ ඀ರದย౵  ౽ಗದൽಂದ ಕฉಂഡ ຄರಬฆൟ౨ ං ಎಂൿ ಅಥბ ౽ಗದದ ඬಟದ ಕഷಡ ຄೕಞโൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಪ౳ ๯౨ ತ 
ลභ ನ ൟ౳ ಜ౲ ದ ൟ౳ ಜ౲ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౳ ๯౨ ತ ลභ ౽౲ ඪಟฯ ನ ൟ౳ ಜ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  r 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಖರ฿ದ ಸಮತಲ฿ಜං ಮൡ౨  ನನ౬  ಸಮ๲౲ ෷ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ಈ ඩ෵ಂഡ p 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ඣೕഴ๋൤ ಇൿ 0 ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಇൿ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං z 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಇൿ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං ෭ನ๺ ๒ನ౲  ඛඃბ๎ಂಕโ ඛඃბ๎ಂಕ ๒ನ౲ ฿ಜං r 0 r x rz 

ඛඃბ๎ಂಕเಲ౵  කඝ ಅඃ คೕൟಯ ඛಖರ฿ದ ಸಮತಲದย౵ ං౪ ೕච ඛඃბ๎ಂಕโ ಇย౵  ෭ನ๺ ಆಜං y x r d z 
ඛඃბ๎ಂಕโ ๒ನ౲ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ງತದย౵  ಈ ಸಣ౧  ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶൽಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කඝ 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ౽ಗದದ ಸ౩ ಳൽಂದ ຄರಬฆವ ಪ౳ ๯౨ ತದ ಸಣ౧  ಅಂಶವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  කඝ ಈಗ ಈ ๅಕౣ ฑ ಆฑ 
ಅඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕච කඝ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං ಬ෽ೕ๳ವฑ ౽ඞඝ ല෈ කฤౙ  න 
ಐലಎฯ ౽౳ ๺ ಆฑ ౲ಁ ෕ ඛಂದ ෨ කഡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ലಎฯ ๅಕౣ ฑ ಮൡ౨  ಆฑ ๅಕౣ ฑ ಮൡ౨  ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಅಂർ೩ ෥ಡฤ 
๬ಧ౲ ฿ಞವ ඀ರವඝ౬  ൟัൿಆಳ౶ ෎ಀ ಎಂൿ කඝ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎౽ಜං ಇย౵  ಈ ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶದ ෩ಲಕ ಮൡ౨  
කඝ ಈ ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶ ಮൡ౨  ಈ ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶൽಂർಜ කඝ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ലದฉ, කโ ಕึದ ෇ค 
ಚ೎ბಯ ෩ಲಕ ฿ൽ๭ದ ಘಟಕಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ರൿ౪ ತัಸมಞತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ඛಮಡ ൧ೕค๯൤౨ ೕච ಆದฉ කඝ 
ඛಮಡ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ൧ೕคಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಈಗ ಇದ౽ౙ ಜ ലಎฯ ๅಕౣ ฑ ലಎฯ ๅಕౣ ฑ ಏඝ ಎಂൿ චನඪല ็ ൽ౾ౙ ನ ಉದ౪ ౙಁ
൧ೕค๯ൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ็ ൽಀౙ  ඩ౵ ౲ ൽಂದ ౽ಗದದ ද౵ ೕඨ ද౵ ೕඨ ඛಂದ ຄರಬฆൟ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ലಎฯ ๅಕౣ ฑ ലಎฯ ๬౱ ฯ ಎย෫ಂഡ ಮൡ౨  ೬ ౽౲ භ ಆಜ ಅຉ ೬ ౽౲ භ ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ ಉದ౪ ౙಁ  y 
ಇං ൽಀౙ  ಮൡ౨  ๅಕౣ ฑ ಇದರ ඛඃბ๎ಂಕ฿ಜං ಏಃಂದฉ ๅಕౣ ฑ ಇย౵ ಂದ ಇย౵ ಡ ๳ฆತ౨ ං ๅಕౣ ฑ ಈ ෈ಂൿเನ r r 
ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ಕึൿ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕ฿ಜං 
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ಆದ౪ คಂದ කඝ ෭ನ๺ ค ౽౲ භ ೯൤ಡ ౽౲ භ ౽౲ භ ಅඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಈ ෈ಂൿเನ ๬౩ ನ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ah zk zk 
ค ౽౲ භ ಅຉ ค ౽౲ භ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ವ౲ ൞౲ ಸโ ಆฑ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ലಎฯ ౽౳ ๺ ಆฑ ೬ലಎฯ ౽౳ ๺ ෭ನ๺ ค ౽౲ භ ೯൤ಡ ಃ ౽౲ භ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ಈಗ ಸಮකಜฆತ౨ ං z
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಆฑ ലಎฯ ೬ ౽౲ භ ౽౳ ๺ ಐ ౽౲ භ ෭ನ๺ ಃ ಆಜං ౽౲ භ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸౾ೕಣბ ಃ ౽౲ භ ೬ ౽౲ භ ౽౳ ๺ ಃ ౽౲ භ ಐ ౽౲ භ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ಐ೧ ౽౲ භ ಝിಎฯ ೬ ౽౲ භ ౽౳ ๺ ಐ ౽౲ භ ෭ನ๺ ಃ ౽౲ භ ಆಜං ෭ನ๺ ೉ກ౬  ಏಃಂದฉ ೯൤ಡ ಇย౵  
೬ಃ ౽౳ ๺ ಃ ౽౲ භ ಐ ౽౲ භ ಆಜൿ౪  ಅൿ ಆಜං z 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ฿ಹದ ౽ರಣ ಈ ಅಂಶโ ಈ ງತದย౵  ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳  කඝ ಅದඝ౬  ಒಂൿ ಎಂൿdb db 
ಕฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඩ෵ಂഡ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇൿ ඩ෵ಂഡ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳  ಏඝ ಎಂൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಏಃಂದฉ ಈ ງತದย౵  ಒಂൿ ಮൡ౨  
ಏඝ ಇย౵  ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಸಣ౧  ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ කฤౙ  නಗัಂದ ෨ කഡ ಅඝ౬  ຄಂൽค කඝ i 
ಆದ౪ คಂದ ലಎฯ ౽౳ ๺ ಆฑ ಆലბಎฯ ಃ ౽౲ භ ಮൡ౨  ಆฑ ഔ෵ಂದ ಝി ย ౽౲ භ ಆಜං ಅಥ฿ ಆ ෈ಂൿเඛಂದ ಈ 
ງತಃౙ  ಈ ඀ರเං෻ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ງತದย౵  ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಅದರ ౽ಂൟೕಯ ๅಕౣ ฑ ಃ౹ ೕತ౳ ฿ಜං ಎಂൿ ඛೕโ ಇย౵  
ඣೕಡಬ๾ൿ ಘಟಕ ಮൡ౨  ಘಟಕ ಎರಡඞ౬  ຄಂൽං z x 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಈ คೕൟ ๰೉๯ൟ౨ ರ෎ಀ ಈ ๅಕౣ ฑ ಈ ๅಕౣ ฑ ಮൡ౨  ๅಕౣ ฑ ಡ อಬ฿ಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಇൿ b dl r 
ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ๅಕౣ ฑ ಅඝඩತದย౵ ฆತ౨ ං ಇൿ ๅಕౣ ฑ ಒಂൿ b reba db 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ๅಕౣ ฑ ๅಕౣ ฑ ಡ อಬ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ජಜ ๅಕౣ ฑ ಡ ಈಗ ಎರಡඡ ಅಂಶದ ౽ರಣൽಂದ කඝ dv r 
ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಮ൤౨  ಇย౵  ಆಂൟಯඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಈ ಅಂಶವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ಇൿ ඩ෵ಂഡ ಆಜං p 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කඝ ຄಂൽං౪ ೕච ಈ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ๲ึಯฤ ಇൿ ಈಗ ನನ౬  ಆฑ ๅಕౣ ฑ ಆಜං ಮൡ౨  ಈಗ කඝ ಮ൤౨  ಈ 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬಳಸ෎ಀ ല෈ ๅಕౣ ฑ කฤౙ  න ಐലಎฯ ౽౳ ๺ ಆฑ ෩ಲಕ ಆฑ ౲ಁ ෕ ඛಂದ ෨ කഡ ಡ 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ ലಎฯ ๅಕౣ ฑ ಈಗ ಸ෥ನ฿ಜං ದಯเഖౣ  ಕฉಂഡ ಹค෷ൟ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  චನඪല ඬಟಃౙ  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನ౬  ಅౘ ಇൿ ನನ౬  ೵ ಆಜං x xis 
ಆದ౪ คಂದ ಅౘโ ಸಮತಲൽಂದ ຄರಬฆൟ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౳ ๯౨ ತโ ಸಮತಲඅಳಡ ຄೕಞൟ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ౽౲ භ ലಎฯ ಆಜං ಇย౵  ಅൿ ಪ౵ ๺ ೬ ౽౲ භ ലಎฯ ಆಜං ಏಃಂದฉ ಇย౵  ಪ౳ ๯౨ ತ ൽ౾ౙ ನย౵  j y 
ຄರಬฆൟ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇย౵  ಕฉಂഡ ಒಳಡ ຄೕಞತ౨ ං ෭ನ๺ ൽಀౙ  y 
ಆದ౪ คಂದ ๅಕౣ ฑ ಇൿ ಮൡ౨  ๅಕౣ ฑ ಮ൤౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇದರ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಇದರ dl r z 
ඛඃბ๎ಂಕಗำ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ๒ನ౲  r 
ಆದ౪ คಂದ ๅಕౣ ฑ ೯൤ಡ ౽౲ භ ಆಜฆತ౨ ං r k cap z ri 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෨ කഔ ශೕฑ න ಐ ๻ಛಜ ಈಗ කඝ ലಎฯ ౽౳ ๺ ಆฑ ಅඝ౬  วಕౙ  ๻ಕ෎ಀ db 
๻ಛಜ ലಎฯ ౽౳ ๺ ಆฑ ಅඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ วಕౙ  ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ലಎฯ ౽౳ ๺ ಆฑ ෭ನ๺ ೬ ౽౲ භ ലಎฯ ౽౳ ๺ ಃ ౽౲ භ ಪ౵ ๺ ಐ ౽౲ භ ಆฑ ಇൿ ෭ನ๺ ೬ ౽౲ භ ಡ ಸಮ z 
౽౳ ๺ ಃ ౽౲ භ ಪ౵ ๺ ಐ ౽౲ භ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಐ ౽౲ භ ലಎฯ ಇඨ ೧೬ ౽౲ භ ౽౳ ๺ ಐ ౽౲ භ ෭ನ๺ ಃ ౽౲ භ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ಃ ౽౲ භ ಆฑ ലಆฑ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ๯ൟ౨ ಆำ౶ ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ലಎฯ ౽౳ ๺ ಆฑ ๅಕౣ ฑ ෭ನ๺ ೬ലಎฯ ౽౳ ๺ ೬ಃ೬ി ಪ౵ ๺ ಐಆ೬ბ ౽౲ භ ౽౳ ๺ ಃ ౽౲ භ ຄಂൽං౪ ೕච 
ಇย౵  ෭ನ๺ ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ ಐ ౽౲ භ ಆಜං ಮൡ౨  ೬ ౽౲ භ ౽౳ ๺ ಐ ౽౲ භ ෭ನ๺ ಃ ౽౲ භ ಆಜൿ౪  ಅൿ ಪ౵ ๺ ಆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ല෈ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ല෈ ಎರಡඝ౬  ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ಎෆ ಅඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಎರಡඡ ಅಂಶൽಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ಐฯ౥  
ಆದ౪ คಂದ ല෈ ಎರಡඝ౬  කฤౙ  නඛಂದ ෨ කഡ ಆಜං ෭ನ๺ ಐ ౽౲ භ ಪ౵ ๺ ಃ ౽౲ භ ಆฑ ലಎฯ ಅඝ౬  ಆฑ i zdl 

౲ಁ ෕ ඛಂದ ූಜಸมಜං ಮൡ౨  ಆຉ කโ ല෈ ಒඨ ಡ ຄಂൽದ౪ ඝ౬  චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ല෈ ಒඨ ๅಕౣ ฑ කฤౙ  නඛಂದ ෨ කഡ ಆಜං ಎಂ්ದඝ౬  i zdli cap plus rdlkk by r cube 
ದಯเഖౣ  චನඪನย౵ ല ೉ಕౙ  ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶൽಂದ ಈ ෈ಂൿเನ ඀ರ ಮൡ౨  කඝ ಪ౳ ๯౨ ತ ลභ ನ ಅౘದย౵ ฆವ ౽ರಣ ಈ r 
ಅಂತರโ ಈ ඀ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ೉ಕౙ  ಎರവ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ๰ತ౳  ಮൡ౨  ම෨ბม ಈ ಎರಡರ ನഴเನ ವ౲ ൞౲ ಸโ ಪ౳ ๯౨ ತ r db1 db2 
ಅಂಶ฿ಜං ಇย౵  ಅൿ ಬฆൟ౨ ං ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶโ ಃಳಡ ຄೕಞൟ౨ ං ๅಕౣ ฑ ಇย౵ ං ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ๸ದಭბದย౵  ๅಕౣ ฑ r r 
ಇൿ ๅಕౣ ฑ ಆಜං ಎರഴ ๸ದಭბಗಳย౵  ๅಕౣ ฑ ಗำ เ෗ನ౬ ฿ಜๅ ಈಗ ඛೕโ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ r r 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಮ൧౨ ෫౱  ಆಂൟಯඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච zx 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ຄರಬฆൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ງತದย౵  ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ๅಕౣ ฑ ಇൿ ಮ൧౨ ಂൿ ๅಕౣ ฑ ಆಜං r r 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ඣೕഴ๋൤ ಒಂൿ ಈ ಪ౳ ๯౨ ತ ಎยෳ ඛಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ฿ಜං ಈ ງತದย౵  db 

ಎರഴ ಒಂඃ ງತದย౵  ฿౲ ಸದ เฆದ౫ ฿ದ ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶൽಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ฿ಜං ಮൡ౨  ඛೕโ nt db 
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ಇย౵  ඣೕಡಬ๾ൿ ಘಟಕಗำ ඛಖರ฿ಜ ಸ෥ನ ಮൡ౨  เฆದ౫ ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಅโಗำ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ๅ ಮൡ౨  x x 
ಘಟಕโ ಡ อಬ฿ಜฆವ ಘಟಕವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಘಟಕಗಳඝ౬  ๳ค๭ ಮൡ౨  ಘಟಕಗಳඝ౬  z axis z x 
ರൿ౪ ತั๯โൿ ಇದච౬ ೕ කโ ಕึದ ತರಗൟಯย౵  ඛಖರ฿ಜ ಚ೉ბ๭ං౪ โ, ಇൿ ಈ คೕൟಯ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  
ಉ൞౭ ൽ๯ತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ຂัං౪  ಒಂൿ ಇൿ ಈ คೕൟಯ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಉ൞౭ ൽ๯ತ౨ ං ಇๅರവ ಇๅ. ಒಂඃ db db 
ಆೕನದย౵  ಅโ ಘಟಕದ ಒಂඃ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ๅ ಆದฉ เฆದ౫ ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ರൿ౪ ತัಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಘಟಕಗಳඝ౬  ๳ค๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ๅಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಸರಳ z 
ว౽ౙ ೈರඅಂൽಡ ಸರಳ ว౽ౙ ೈರದ ෩ಲಕ ඛೕโ ಇย౵  ඣೕಡಬ๾ൿ ಘಟಕಗำ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ๅ ಎಂൿ කโ x 
ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಘಟಕಗำ ๳ค๯ತ౨ ๅ ಮൡ౨  z 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆ ງತದย౵  ಎರഴ ಅಂಶಗัಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ಒഖౣ  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ๅಕౣ ฑ db db 
ಒಂൿ ๅಕౣ ฑ ೯൤ಡ ಎರഴ ๅಕౣ ฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං db 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ๅಕౣ ฑ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ฿ಜං ಒಂൿ ಕฉಂഡ ಎย෫ಂഡ ല෈ ಎರಡคಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞโൿ db 
ಇඣ౬ ಂൿ ಕฉಂഡ ಎย෫ಂഡ ඛಂർಜ කඝ ಈ ಎರഴ ಪ౳ ෥ಣಗಳඝ౬  ๳ค๭ದฉ ಘಟಕಗಳඝ౬  ರൿ౪ ತั๭ದฉ x z 
ಘಟಕಗಳඝ౬  ๳ค๯ತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ කฤౙ  නඛಂದ ෩ කഡ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಆฑ ౲ಁ ෕ ඛಂದ ಎರഴ 
ಆฑ ലಎฯ ಃ ౽౲ භ ಡ කඝ ಪഷ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ කඝ ಇย౵ ಡ ๼ಂൟฆಜ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ඣೕലದฉ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ಈಗ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ಇං, z 
๻ಛಜ කඝ ൧ೕค๭ฆโൿ ಈ ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶൽಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ฿ಜං ಮൡ౨  ಈ ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶโ 
ಅโಗಳ ಘಟಕಗಳ อಬ฿ದ ಅౘವඝ౬  ರൿ౪ ತั๯ൟ౨ ං ಅඃ คೕൟ ಇದคಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳  ಅಂಶ ಮൡ౨  
ಇඣ౬ ಂൿ ಬൽಯย౵  ฿౲ ಸದ เฆದ౫ ฿ದ ಅಂಶโ ಅౘಃౙ  อಬ฿ಜ ಅโಗಳ ಘಟಕಗಳඝ౬  ರൿ౪ ತั๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ๼ೕಡ z 
ಈ ಎม౵  ಘಟಕಗำ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ๅ ಪค൏ಮ฿ಜ ಒഖౣ  ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ෥ತ౳  ๸ಭเ๯ತ౨ ං z 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಒഖౣ  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ෨ කഔಡ කฤౙ  ಡ i pi 
ಎರഴ ෩ಲಕ ౲ಁ ෕ ಈಗ ಆຉ ಸಣ౧  ಈ ඀ರ ೉ಕౙ ർಜං ಈ ඀ರ ಇൿ ීಡ฿ಳ ಇൿ r r r r z 
ಆದ౪ คಂದ ಸಣ౧  ෎ฉ ಏඞ ಅಲ౵  ವಗბ ೯൤ಡ ವಗბ ವಗბ෩ಲ r r z 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬   คಂದ  คಂದ ౽౲ භ ಇಂഔಗ౳ ฯ ​​ಡ ກ೉౞ ๯โൿ ಈಗ කඝ ಸ౷ ಲ౭  r z 3 2 k dl 
೦ಗงಕฃಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෷฿ಗ කඝ ಈ ಎರവ ಅಂಶಗಳ ಎ൐ಃಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ෬ว ಸಮಗ౳ ฿ಜರ෎ಀ ಅಧბไತ౨ ದย౵  ಏಃಂದฉ ෬ยನ ಅಧბ ಅಧბ ไತ౨  ಮൡ౨  ಃಳಜನ ಅಧბ ไತ౨ ಗำ dl 
ತಮ౱  ๬෥ನ౲  ಘಟಕಗಳඝ౬  ರൿ౪ ತั๯โದඝ౬  ඛಖರ฿ಜ ರൿ౪ ತั๯ತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಧბไ൞౨ ౽ರದ ಆಋ ბನย౵ ฆತ౨ ං ಇൿ ಅಧბไತ౨ ฿ಜං ಮൡ౨  ಅಧბไತ౨ ದ ෬ว ಉದ౪ โ ಏඞ ಇಲ౵  ಆದฉ
කඝ ಎರഴ කฤౙ  ಡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಇൿ ಆಜ ౽౲ භ ಆಜං, r pi r z pi r k 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಎರഴ ಪഖౣ  ಚದರ ೯൤ಡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෩ฆ ා ಎರഴ ౽౲ භ ಆಜං munough ir r z k 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ಆಜං ಃ౹ ೕತ౳  ಮൡ౨  ඛೕโ ನನ౬  ಆචಯ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๼ಂൟฆಜದฉ , ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ಪ౳ ๯౨ ತ 
๬ಜ๯ವ ಉಡಕౣ ฑ ನ ๯ฆัಯ ไ൞౨ ౽ರದ ลභ ನ ๯ฆัಯ ไ൞౨ ౽ರದ ลභ ನ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಃౙ  කโ ಅඃ 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ඛೕโ ಉഴಆำ౶ ൟ౨ ೕค ದಯเഖౣ  ಇದඝ౬  ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  චನඪല ಅඛ฀ൟ౳ ತ 
෈ಂൿಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆಂൟಯඝ౬  ಮ൤౨  ๲ึ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನ౬  ลභ ಕฉಂഡ ಅඝ౬  ๬ಜ๯ವ ಪ౳ ฿ಹ฿ಜං ಇൿ ಆ౾౺ ๺ ಮൡ౨  z x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇย౵  ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ಈ ൽ౾ౙ ನย౵ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ಅඃ ൽ౾ౙ ನย౵ ං ಇย౵  ದಯเഖౣ  ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ 
ಃ౹ ೕತ౳ โ ౽౲ භ ൽ౾ౙ ನ ಉದ౪ ౙಁ  ಮൡ౨  ಇൿ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ൧ೕค๯๋൤ ಗคಷౣ  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ k 

෈ಂൿเನย౵  ౽൐๭ಆำ౶ ತ౨ ං, ಅย౵  ඛೕโ ಗคಷ౤  ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಪഷ෷ವ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆචಯ z 
෇คಡ කโ ಆಂൟಯඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  චನඪല ๬౩ ನඅಂൽಡ ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ඹೕฯ౥  ಬದมವൕ ಮൡ౨  ಇൿ ಈ คೕൟ 
ຄೕಞತ౨ ං ಇൿ ෥౲ ಜ౬ ഗ౲ ി ಆෆ ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ඹೕฯ౥  ವಸბ๺ ಮൡ౨  ಅൿ ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ඹೕฯ౥  z 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ງತದย౵  ෈ ෥౲ ಋ౺  ಅඝ౬  ෨ කഡ ಐ ಆฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ ಎರಡคಂದ ಆຉ ಐ ඬഡ ๵ච౬ ಡ z 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪ౳ ๯౨ ತ ไ൞౨ ౽ರದ ลභ ನ ಮಧ౲ ූಗದย౵ ฆವ ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ඹೕฯ౥  ಆಜฆವ ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆವ r r 

౲ಁ ෕ ಅඝ౬  ಪഷ෵ค ಮൡ౨  ಆຉ කඝ ಇย౵  ๅಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ๻౾ದฉ ౽౲ භ ಇย౵  ಸค k cap sk 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆຉ ಅඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ౽ಂൟೕಯ฿ಜൡ౨  ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ಃ౹ ೕತ౳  කโ ෎ฉഷ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴൟ౨ ಲ౵  
ಆದฉ ඛೕโ ಆಂൟಯඝ౬  ๲ึಯฤ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല, ಅൿ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  วಕౙ ๻ಕฤ ಒಂൿ ෥ಗბ฿ದฉ ඛೕโ ಈ 
คೕൟಯ ಆಂൟಯඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಪ౳ ๯౨ ತ ๬ಜ๯ವ ಉಡಕౣ ฑ ไ൞౨ ౽ರದ ลභ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච. ಒಂൿ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ದ ชಒ෷ ಈ 
คೕൟ ಬฆൟ౨ ං ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ชಒ෷ ๼ೕಡ ಬฆൟ౨ ං ಮൡ౨  ๼ೕಡ ຄೕಞൟ౨ ං ඦತರ ಇඣ౬ ಂൿ ชಒ෷ ಈ คೕൟ ಬฆൟ౨ ං 
ಇย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ชಒ෷ ಈ คೕൟ ಬฆൟ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ದ ชಒಗಳඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค, ಅൿ ಒಂൿ ൽ౾ౙ ನย౵  ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅโ ไ൞౨ ౽ರದ 
ಀ൐ಃಗಳඝ౬  งඪ๯ತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಀ൐ಃಗำ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಬಹಳ ඀ರದವฉಡ ຄೕಞತ౨ ๅ ಮൡ౨  ๼ಂൟฆಞತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಪರಸ౭ ರ ෨ೋ౞ ತ౨ ๅ ಮൡ౨  
ಪ౳ ๯౨ ತ ลಪ౬  ಈ ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ඹೕฯ౥  เತರൕ෷ ೈ೴ბ เತರൕ෵ಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ಆຉ ೈ೴ბ ല๭ౣ ი෋౲ ಷඨ 
ಎว౾ౣ იಋ ಃ౹ ೕತ౳ ౾ౙ ಂತ ൡಂ෇ ෗ನ౬ ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ. ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ൽಕౙ ඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಲಣ 
ൟฆඬ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ๯౨ ತ ๬ಜ๯ವ ฿ಹಕโ ಈ คೕൟಯ ಪ౳ ฿ಹವඝ౬  ಒ෷౲ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಕึದ ෇ค ඣೕലൿ౪  ಬ๾๛ ಈ คೕൟ ಪ౳ ฿ಹโ ಹค෷ൟ౨ ದ౪ ฉ ಬಲಣ ๰ౙ ი ನನ౬  ಕഷಡ ಚย๯ತ౨ ං ಮൡ౨  w e 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ದ ൽಀౙ  ನನ౬  ಕഷಡ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ คೕൟ ຄೕಞವ ಪ౳ ฿ಹโ ಈ คೕൟಯ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಉಂഖ෥ഴತ౨ ං ಃ౹ ೕತ౳ ದย౵  เฆದ౫  ൽ౾ౙ ನย౵  ෥౲ ಡ౬ ഔಋ
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ಅඝ౬  ๱๞ౣ ๭ ಈಗ කඝ ಈ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ಪഷಯಬ๾ർದ ಆಸ౾౨ ർಯಕ ๸ಗൟ෵ං, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಇย౵  චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕච ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  කඝ ಓൿ൤౨ ೕච ಈ 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඬට ಬฉ෵ค ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ෨ කഔಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๲ౙ ౷ ೕฑ ౽౲ භ ಅඝ౬  ಎರഴ ෇ค b ir k r
ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ೓ಕವඝ౬  ෩ฆ คಂದ ಎರಡคಂದ කඝ ลභ ನ ฿౲ ಸ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನ ඀ರವඝ౬  ඣೕഺೕಣ z 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಘನൽಂದ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜฆತ౨ ං b z ir k 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಞ൐๭ ಮൡ౨  ූಜ๯൤౨ ೕච න ෩ಲಕ ಇದඝ౬  කඝ ෨ කഡ ಐ න ಆฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಃ ౽౲ භ ಎಂൿ ಎರഴ න

ඛಂದ ಞ൐๭ ಮൡ౨  ූಜ๭ න ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಈಗ න ಆฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ න ಆฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಈ ลಪ౬  เ๭౨ ೕಣბ ಆಜං zq r 
ลಪ౬  ൟ౳ ಜ౲  ಮൡ౨  ೓ಕโ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ลභ ಮൡ౨  ลභ ಈ คೕൟಯ ಪ౳ ฿ಹವඝ౬  ಒ෷౲ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ನನ౬  pi r 
ඛඃბಶನಗำ චನඪರย ಃಲโ ಉಪක౲ ಸಗಳ ๼ಂං කโ ๅಕౣ ฑ ಪ౳ ඃಶದ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಪคಚ෵๭ං౪ ೕๅ ๻ಛಜ කඝ 
ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ කඝ ๅಕౣ ฑ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇย౵  කඝ ๅಕౣ ฑ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  
฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಬಲಣ ൟฆඬ ඛಯಮ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ คೕൟಯ ಪ౳ ๯౨ ತ ๬ಜ๯ವ ฿ಹಕವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ๅಕౣ ฑ ಪ౳ ඃಶโ ಇย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๅಕౣ ฑ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಎಂൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౳ ඃಶಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕච ౽౲ භ a pi r k 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කඝ ಆ෺ౙ  ෥ലದ ൽಀౙ  ๅಕౣ ฑ ಪ౳ ඃಶ z 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ෨ කഡ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ කඝ ಈಗ ಎวಆౣ იೕ๬ౣ ഔಋ౺  ෥ഴ฿ಗ 
කඝ ಎวಆౣ იೕ๬ౣ ഔಋ౺  ෥ഴ฿ಗ කඝ ಎว౾ౣ იಋ ൽ౷ ඎ౳ เಗಳ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಪคಚ෵๭ං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಋ൏ತ౱ ಕ ೈ೴ბ ಮൡ౨  ಧකತ౱ ಕ ಆๆಶವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ කโ ಅದඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ู ೕಣ เൿ౲ ൬ 
ൽ౷ ඎ౳ เ ౘಣವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಅൿ ෇ค ಮൡ౨  ಇൿ ಋ൏ತ౱ ಕൽಂದ ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ಈ ൽ౾ౙ ನย౵ ං q d 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ಕฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅౘ ಇൿ ౽౲ භ ౽౲ භ ಆಜൿ౪  ಅൿ เൿ౲ ൬ ൽ౷ ඎ౳ เ ౘಣ฿ಜൡ౨  කඝ ಁಡ ෥ಡಬ๾ൿ z z k 
౽ಂൟೕಯ ൽ౷ ඎ౳ เ ౘಣವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ ಕฉಂഡ ಅඝ౬  ಏค෴ ๅಕౣ ฑ ಡ ಕฉಂഡ ಒ෷౲ ವ ลභ ಅඝ౬  ඛೕโ m b y 
ຄಂൽൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಏค෴ ๅಕౣ ฑ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౳ ඃಶ ๅಕౣ ฑ ಡ ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ൽ౷ ඎ౳ เ ౘಣ ಪ౳ ฿ಹವඝ౬  ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ൽ౷ ඎ౳ เ ౘಣ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಇย౵  ಬಳ๭ದฉ කඝ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ඀ರದ ಅౘದย౵ ฆವ ಈ 
ಪ౳ ๯౨ ತ ഗ౲ ෕ ಎರഴ ඛಂದ ๒ನ౲  ಆಜං, pi zq mu m 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಛಜ ಜಂತ ກೋ౞  ಎಂൿ චನඪല, කโ ൽ౷ ඎ౳ เ෵ಂದ ඀ರದย౵ ฆವ เൿ౲ ൬ ൽ౷ ඎ౳ เ෵ಂದ z r 
ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಸಹ วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಎว౾ౣ იಋ ඹೕฯ౥  
ಆದ౪ คಂದ ಎว౾ౣ იಋ ൽ౷ ඎ౳ เ ಇ ಎರഴ න ಎඪ౺ มඨ ๒ನ౲  ಘನൽಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅຉ ಎ ಜಂತ ກೋ౞  z p 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಇൿ ෭ನ๺ ಆಜං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  කโ ಎರഴ ಎಂൿ 
ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಆຉ ඪ ൽ౷ ඎ౳ เ ౘಣ ಮൡ౨  ಇൿ ඀ರโ අಡ౥ ർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅౘ฿ಜං , ಇൿ ൽ౷ ඎ౳ เಯ ಛತ౳ ಃౙ  ຄೕย๭ದฉ ඀ರโ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಃౙ  z 
౽ಂൟೕಯ ൽ౷ ඎ౳ เ ౘಣಃౙ  කโ ಒಂඃ คೕൟಯ ๸ීಧವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ಃౙ  ಒಂൿ ಎರഴ න ಎඪ౺ มඨ 
๒ನ౲ ವඝ౬  ๳ค๯โದඝ౬  ຄರൡಪല๭ කโ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎರಡคಂದ ๵ච౬  න ಇย౵  ಮൡ౨  ഹ ಎว౾ౣ იಋ u 
ൽ౷ ඎ౳ เ ౘಣದ ಬದยಡ ඛಮ౱  ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ൽ౷ ඎ౳ เ ౘಣ ಇย౵  ಮൡ౨  ಆຉ ಬದยಡ ಇๅರവ ౲ಁ ෕ ಆಜ ಃಳಡ ຄೕಞತ౨ ๅ z 
ಆದ౪ คಂದ ಃ౹ ೕತ౳ โ ൽ౷ ඎ౳ เಗัಂದ ඀ರದ ಘನದย౵  ಕല෫෴ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ൽ౷ ඎ౳ เಗಳඝ౬  ඣೕಡฤ ๼ಂൟฆಞ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ൽ౷ ඎ౳ เಗಳ ෬ว ഓಋ ბಗำ 
ಮൡ౨  ශೕ๺ ბಗำ ಆದฉ ಅದ ౙಁ  ෮ದฤ කඝ ಎರഴ ൽ౷ ඎ౳ เ ൽ౷ ඎ౳ เ ಃ౹ ೕತ౳ ಗಳ ನഴเನ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ඛಮಡ 
൧ೕคಸฤ ಆಂൟಯඝ౬  ๲ึಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಆຉ ಎว౾ౣ იಋ ൽ౷ ඎ౳ เಯඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕච, ๻ಛಜ කඝ ಇย౵  ಪ౵ ๺ ೈ೴ბ ຄಂൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  
෭ನ๺ ඹೕฯ౥  ษඨ ಗಳඝ౬  ೈ೴ბ ෥ല ಃ౹ ೕತ౳  ชಒಗำ ಧකತ౱ ಕ ಆๆಶൽಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞವ ෮ದฤ ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ 
ಆๆಶದ ಆචಯย౵  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜ ඩ౳ ฏಭ฿ಞವ ෮ದฤ කโ ಇದඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ ಎಂൿ කโ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಎม౵  ಃ౹ ೕತ౳ ಗำ ౽ಂൟೕಯ ൽ౷ ඎ౳ เ ಃ౹ ೕತ౳ ಃౙ  ಧකತ౱ ಕ ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ ಅಂತ౲ ൽಂದ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜ 
ඩ౳ ฏಭ฿ಞತ౨ ๅ ชಒಗำ ൡಂ෇ เ෗ನ౬ ฿ಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಪ౳ ๯౨ ತದ ลභ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ คೕൟಯ ลභ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ชಒಗำ ಈ ඹೕി ษඨ ಆಜฆತ౨ ං ಇย౵ ಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ൽ౷ ඎ౳ เ ಃ౹ ೕತ౳ ಗำ ൡಂ෇ เ෗ನ౬ ฿ಜๅ ඣೕല ಇย౵  ಎม౵  เൿ౲ ൬ ඹೕฯ౥  ษඨ ಗำ ಧකತ౱ ಕ ಆๆಶൽಂದ 
ඩ౳ ฏಭ฿ಞತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ ೈ೴ ბನย౵  ಆචತำ౶ ತ౨ ๅ, ಇย౵  ಃ౹ ೕತ౳  ชಒಗัಡ ෴โඃ ඩ౳ ฏಭ ಅಥ฿ ಅಂತ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಅโ ลභ ಗะಜๅ ಅโ ඛฏತರ ಀ൐ಃಗะಜๅ ಮൡ౨  ಅโ ಎย౵ ಂದมದง ඩ౳ ฏಭ ಮൡ౨  ಎย౵ ಂದมದง 
ಆචತำ౶ โൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಎว౾ౣ იಋ ೈ೴ ბಗ฼൤ ෴โඃ ಅඝಞಣ฿ದ ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ೈ೴ ბಗัಲ౵ ൽฆವ ౽ರಣ ನಮ౱ ย౵  
เൿ౲ ർๆಶಗำ ಧකತ౱ ಕ ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ඛೕโ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ೈ೴ბ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ 
ඛೕโ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ౽ಂൟೕಯ ೈ೴ბ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯมಞโൽಲ౵  ಮൡ౨  ෴โඃ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ದ ชಒಗำ ಃಲโ ງತൽಂದ 
ඩ౳ ฏಭ฿ಜ ಮ൧౨ ಂൿ ງತದย౵  ಆචತำ౶ โൽಲ౵  ಎม౵  ಃ౹ ೕತ౳  ชಒಗำ ಒಂದರ ෬ว ಒಂದರ ෬ว ෨ಚ౞ ಲ౭ ഔౣ ๅ 
ಮൡ౨  ಇൿ කโ ෮ದฤ ඣೕലඈ൤ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಃౙ  ಛ๺ ඛಯಮಃౙ  ౽ರಣ฿ಞತ౨ ං ಅൿ ಅเූಜ౲  ෈ റഡ ഓ 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ෨೉౞ ದ ෬ว౱ ೖ ෩ಲಕ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ಹคโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෴โದක౬ ದง ൤ಡൿಆಂಡฉ ಇย౵  ෬ว౱ ೖಯඝ౬  කඝ ಈ คೕൟಯ ෬ว౱ ೖಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච 
ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಏಃಂದฉ ಅඡಕ ಃ౹ ೕತ౳  ชಒಗำ ಇย౵ ಂದ ຄರಬฆ๋൤ ಪ౳ ๆ๏๯ತ౨ ๅ ಏಃಂದฉ ෴โඃ ็ಯ౾౨ ಕ 
๑ಲౙ ಗัಲ౵  ಏಃಂದฉ ෴โඃ ಆฏ෗ಕ ෈ಂൿಗัಲ౵  ಅಂತ౲ ದ ෈ಂൿಗำ ಇย౵  ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ಒഖౣ  ಹคเನ d 
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෴โඃ ಹคโ ಇฆโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಗัಡ ಛ๺ ඛಯಮโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳  ಮൡ౨  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಗಳ 
ನഴเನ ಅඝಞಣ฿ದ ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ದಯเഖౣ  ಎರഴ ಃ౹ ೕತ౳  ชಒಗำ ൡಂ෇ ಇๅ ಎಂ්ದඝ౬  ದಯเഖౣ  ಗಮඛ๭ เ෗ನ౬  ಇย౵  ಒಂൿ ಧකತ౱ ಕ 
ಅಂತ౲  ಅಥ฿ ಋ൏ತ౱ ಕൽಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞತ౨ ං ಇඣ౬ ಂൿ ෨೉౞ ದ ಀ൐ಃಗำ ಆຉ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಇย౵  ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ൽ౷ ඎ౳ เ ಮൡ౨  ಅൿ เൿ౲ ൬ ൽ౷ ඎ౳ เ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කඝ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ඣೕಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕ෵ಂದ කโ ඦತರ ಬಹಳ 
෨ಖ౲ ฿ದ ๸ීಧವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅඦತ ಉದ౪ ฿ದ ඡರ ಪ౳ ฿ಹವඝ౬  ๬ಜ๯ವ ฿ಹಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅඦತ ಉದ౪ ฿ದ ඡರ ಪ౳ ฿ಹವඝ౬  ๬ಜ๯ವ ฿ಹಕದ ౽ರಣൽಂದ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ
ಬಯ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ คೕൟಯ ಪ౳ ๯౨ ತ ๬ಜ๯ವ ฿ಹಕವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ಈ ງತದย౵  කඝ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  aa 
ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  p 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನ౬  ඩ෵ಂഡ ಆಜൿ౪  කඝ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ๾ഴಕฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಅൿ p 
๬౩ ෵ೕเൿ౲ ൟ౨ ನ ฿ಹಕದย౵  චನඪഖౣ ಆำ౶ ವ ಅඦತ ಉದ౪ ದ เൿ౲ ൬ ಒ෷౲ ವ ฿ಹಕ฿ಜං ಅಪค෦ತ ಉದ౪ ದ ชಒಯ 
ೈ೴ ბඛಂർಜ කโ เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ ಅඃ คೕൟ ನನ౬  ಬั ಅඦತ ಉದ౪ ದ เൿ౲ ൬ ಒ෷౲ ವ ฿ಹಕเං, 
ಇದคಂದ කඝ ෈ಂൿเನย౵  ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ඹೕฯ౥  ಏචಂൿ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ p 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಬ෽ೕ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ౽ඞඝ ಬฉ෷൤౨ ೕච ಪ౳ ๯౨ ತದ ಒಂൿ ಸಣ౧  ಅಂಶൽಂർಜ ನย౵ ನ เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳  ಮൡ౨  p 
๰ಪฑ ඲๭ಷඨ ನ ๰ಪฑ ඲๭ಷඨ ඛಯಮದ ತತ౷ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කඝ ಈ ງತದย౵  ಎม౵  ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶಗัಂದ 
౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಒഖౣ  ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච p 
ಆದ౪ คಂದ ಇದ౽ౙ ಜ කඝ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕච ಎಂൿ කඝ ಊ๼๯൤౨ ೕච ಇൿ ನನ౬  ಅౘ ಮൡ౨  ಇൿ ನನ౬  ಅౘ ಮൡ౨  කඝx y 
ಇย౵  ෩ಲಕ ಸಣ౧  ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಇൿ ಇย౵  ನನ౬  ඩ෵ಂഡ ಮൡ౨  කඝ ಇದඝ౬  ๳ฆ൤౨ ೕච d 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඀ರโ ಮൡ౨  ಈ ඀ರ ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච. ಇย౵  ಈ อಬ฿ದ ෈ಂൿเඛಂದ ඀ರದย౵ ฆವ x y y 
ಒಂൿ ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ನನ౬  ಅౘ฿ಜං ಮൡ౨  කඝ ಈ ງತದย౵  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච xy 
ಏಃಂದฉ ಮ൤౨  කඝ ಬ෽ೕ ಹಲ฿ฆ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕච ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆฑ dy db 4 pi idl cross r 

౲ಁ ෕ ෩ಲಕ ඛೕโ ಈಗ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಇย౵  ๅಕౣ ฑ ෴฿ಗล ൽ౾ౙ ನย౵  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಪ౳ ๯౨ ತโ ಈ คೕൟ dl y 
ಹค෷ತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ๅಕౣ ฑ ෇ค ൽ౾ౙ ನ ಉದ౪ ౙಁ  ಇฆತ౨ ං dl dl j cap y 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎย౵ ಡ ൤ಡൿಆಂಡง ಎม౵  ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶಗำ ಪ౳ ฿ಹದ ඡರ ෥ಗბโ ෴฿ಗล ද౳ ೖෳ ഛෳ౺  dl j 
౽౲ භ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๅಕౣ ฑ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  ෭ನ๺ ෥ಡฤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං r 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿโ ಮൡ౨  ๒ನ౲  ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿโ 0 ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං x y 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ຄಂൽං౪ ೕච ಇൿ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಈ ๅಕౣ ฑ ಇย౵ ಂದ ಇย౵ ಡ ಆಜං ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ xi yjx xi 
ಇย౵ ಡ ๅಕౣ ฑ ಆಜං yj 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๅಕౣ ฑ ෭ನ๺ ಈ ๅಕౣ ฑ ನನಡ ಈ ๅಕౣ ฑ ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆฑ ​​ๅಕౣ ฑ ಈ คೕൟ ಇං 
ಆದ౪ คಂದ ౽౳ ๺ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ౽౲ භ ౽౳ ๺ ౽౲ භ ෭ನ๺ ౽౲ භ ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං tl r dlj xi yj 
ಆದ౪ คಂದ ౽౲ භ ౽౳ ๺ ౽౲ භ ෭ನ๺ ಃ ౽౲ භ ෭ನ๺ ౽౲ භ ಮൡ౨  ౽౲ ಪ౬  ౽౲ භ ๒ನ౲ ฿ಜං j i xdlk j j 
ಆದ౪ คಂದ ౽౳ ๺ ෭ನ๺ ౽౲ භ ಆಜං dl r xdlk 
ಆದ౪ คಂದ ౘ෦๭ ಸค ಅൿ ಸค dy d ah dl 
ಆದ౪ คಂದ ೉ಕౙ  ಅಂಶ ಆದฉ ෎ชඞ ಅಲ౵  ๻ಛಜ ಇದඝ౬  ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච dl dy xdykk 
ಆದ౪ คಂದ ಮನเ ಇย౵  ಗಮඛ๭, ඛೕโ ಯ ෴โඃ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡง ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶโ ಅౘದ y z 
෭ನ๺ ಉದ౪ ౙಁ  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಉ൞౭ ൽ๯ತ౨ ං z 
ಆದ౪ คಂದ ಅౘโ ಇย౵  ඛೕโ ಬಲಣ ඛඃბ๎ಂಕ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ಬಳಸ෎ಀ z 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ං ಮൡ౨  ಇย౵ ං ධಪฑ ඛಂದ ෎๺ ඛಂದ ຄರಬฆൟ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ലಎฯ ౽౳ ๺ ಆฑ ෭ನ๺ ಎಋ౺  ലx y xz 
ಎಂൿ ຂำತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ැೕി ბಡ ෈ಂൿ฿ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ඛคೕ౾౹ ಸมಜං ಏಃಂದฉ ನನ౬  ಪ౳ ฿ಹโ 
ಹค෷ൟ౨ ದ౪ ฉ ಬಲಣ ඛಯಮವඝ౬  චನඪല ಇൿ ಈ ൽ౾ౙ ನย౵  ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಉ൞౭ ൽ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ൪ൟಯ ಉದ౪ ౙಁ  ಇฆವ ಎม౵  ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶಗำ ൽ౾ౙ ನ ಉದ౪ ౙಁ  ๰೉ಸมದ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  z 
ಉ൞౭ ൽ๯ൟ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಒഖౣ  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ๳คಸಬ๾ൿ. ಒഖౣ  ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಪഷಯฤ ಸಣ౧  ಸಣ౧  ಪ౳ ๯౨ ತ 
ಅಂಶಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ല෈ಡ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච 4 ౽౳ ๺ ෩ಲಕ ౲ಁ ෕ , ಇൿ ಡ කฤౙ  pi idl r r mu Naught i 

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං pi 
ಆದ౪ คಂದ ౽౳ ๺ ౽౲ ඪ౬ ಂದ ෭ನ๺ ಆಜං ಈಗ ಅದರ ಪ౳ ෥ಣ ಏඝ ಚದರ ಮൡ౨  ೓ಕโ ೓ಕ฿ಜං dl r xd rx y r 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಚದರ ೯൤ಡ ವಗბವඝ౬  ෩ฆ ಎರಡคಂದ ಶ౾౨ ಡ ಏคಸมಜං, ah x y 
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ෭ನ๺ ෨ කഡ කฤౙ  ಈಗ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜං ಈ ඀ರ ಇย౵ ಂದ ಇย౵ ಡ ಅൿ i pi x x 
ನನ౬  ಇಂഔಡ౳ ೕಶඨ ๆค෻ಬฯ ඛಂದ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇಂഔಗ౳ ฯ ಅඝ౬  ಚದರ ಮൡ౨  ಚದರವඝ౬  ෩ฆ คಂದ ಎರಡคಂದ ಮൡ౨  ౽౲ භ ಡ ಏคಸมಞತ౨ ං x d x y k 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඛඃბ๎ಂಕ ಒಂದคಂದ ಪ౳ ๯౨ ತ ๬ಜ๯ವ ฿ಹಕವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಎರഴ කඝ ๭ೕ෦ತ ಉದ౪ ದ y y 
൪ൟ෵ಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ෦ൟಗಳඝ౬  ಅඦತಃౙ  ຄೕಗย 
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ಆದ౪ คಂದ කඝ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ನഴๅ ಇฆವ ๭ೕ෦ತ ಉದ౪ ದ ൪ൟಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං౪ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ y y y
ಒಂൿ ඛඃბ๎ಂಕ ಈ ಅಂತ౲ ದ ಎರഴ ಈ ൡൽಯ ඛඃბ๎ಂಕ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ൪ൟಯ y y y 
ಉದ౪ ฿ಜං ಮൡ౨  ಈ ಉದ౪ ൽಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  කඝ ಈ ಸಣ౧  ൪ൟಯ ಉದ౪ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ 
ಬಯ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಒಂൿ ಎರഴ ಮൡ౨  ಎರಡคಂದ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽค ಮൡ౨  ಅൿ ಸರಳ฿ದ ಏ౾ೕಕರಣ฿ಜං කඝ y 
ಇದඝ౬  ව ಎಂൿ ಕฉದฉ ๆค෻ಬฯ ಗಳ ಬದมವൕಯඝ౬  ಬಳಸ෎ಃಂൿ ඛೕโ ൟัൿಆಳ౶ ෎౽ದൿ౪  ඛೕโ ಇย౵  
ಗಮඛ๭ ෵ಂದ ෵ಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, y y y 
ಆದ౪ คಂದ ෵ಂದ ෵ಂದ ಆಜං y y tan phi 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๲ಃಂഡ ೓ಕಃౙ  ಐൿ ಚದರ ಮൡ౨  y x tan pi dy x x d phi x 

೓ಕโ ವಗბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ೯൤ಡ ಇൿ ಚದರ ๲ಃಂഡ ಚದರ ಡ y x tan square phi x phi 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಈ ಎಲ౵ ವඝ౬  ಬದยಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಪ౳ ๯౨ ತದ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๲౛  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කฤౙ  ಇಂഔಗ౳ ฯ b munough i pi x ah x secant square phi d phi 
ಅඝ౬  ౲ಁ ෕ ๲ಃಂഡ ౲ಁ ෕ ෵ಂದ ූಜ๭ ಇൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಇย౵  ಎರಡคಂದ ෩ರಃౙ  x pi x y 
ಏคಸมಜං ಎಂൿ චನඪല 
ಆದ౪ คಂದ ನನ౬  ಬั ౲ಁ ෕ ಇං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ෨ කഡ 
ಆದ౪ คಂದ ಅย౵  ಎಃ ౽౲ භ ෭ನ๺ ෨ කഡ ಐ ා ශೕฑ න ಅย౵  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಇං ಮൡ౨  කඝ ಇย౵  ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච x x 
ಇಂഔಗ౳ ฯ ಆຉ ಒඨ ා ๲ಃಂഡ ඹ ല ව ౽๺ ඹ ല ඹ ಃ ౽౲ භ ಇൿ ෭ನ๺ ෨ කഡ ಐ ා ශೕฑ න ಇൿ ๴ඨ ಆಜං x 
ಎರഴ ෦ൟಗಳ ನഴๅ ඹ ಆຉ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎರഴ ಆೕನಗಳඝ౬  ಕฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎರഴ ෦ൟಗಳඝ౬  ಐൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  න ಎರഴ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ඩಪ ಐൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ඩಪ ව ಒಂൿ ಈಗ ಏඝ ๴ඨ ಆຉ ๴ඨ ඹ ಆෆ ඹ ๴ඨ ව ಈ ඀ರൽಂದ 
ූಜಸಲ౭ ഔౣ ฆโൿ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵ , y 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ව ෎ชඞ ಅಲ౵  ಆದฉ ಅඝ౬  ೓ಕൽಂದ ූಜ๭ ೓ಕโ ಪ౳ ൟ ಅಧბ฿ಜฆತ౨ ං y x y 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ව ಒಂൿ ಒಂൿ ඛಂದ ಏඞ ಅಲ౵  ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಚದರ ซ๺౥  ಪವฑ ಅಧბ ಮൡ౨  ๭ඨ න y x y 
ಎರഴ ಇඣ౬ ಂൿ ෦ൟ෷ ಎರഴ ා ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ಚದರ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇโ ಎರഴ ෦ൟಗำ ಮൡ౨  කඝ ಅඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇย౵  ౽౲ භ ಆಜං k 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳  ෭ನ๺ ෨ කഡ ಐඛಂದ කฤౙ  න x 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ವಗბದ ವಗბ෩ಲൽಂದ ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರഴ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ವಗბದ y x y y y x 
ವಗბ෩ಲದ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಚದರ ౽౲ භ ಅඝ౬  ඛೕಡมಜං ಆದฉ ಅൿ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ಃౙ  ๬෥ನ౲  ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෴ಜං y k 
๻ಛಜ කඝ ಪ౳ ๯౨ ತ ಚಲನ ฿ಹಕವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆຉ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಃಲโ ງತದย౵  කඝ ಈ ౽ฤූಗವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನ౬  ಅౘ ಇย౵  ಅౘ ಇย౵  කඝ ಈ ງತದย౵  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕච y x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 2 คಂದ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಇൿ ಸಮನ౷ ಯ y 1 
ಆದ౪ คಂದ ಪค෦ತ ಉದ౪ ದ ൪ൟ෷ ಈ ಪ౳ ฿ಹඈತಹ ಪ౳ ฿ಹವඝ౬  ಒ෷౲ ವ ൪ൟಯ ಪค෦ತ ಉದ౪ เං කඝ ಈಗ කඝ 
๭ಎ ෦ൟಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ๭ೕ෦ತ ಉದ౪ ದ ൪ൟ෴ಜං , ൪ൟ෷ ಅಪค෦ತ฿ಜ ಉದ౪ ฿ಜದ౪ ฉ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಅඦತಃౙ  y 
ಒಲโ ൧ೕคದฉ ಮൡ౨  ಎರഴ ೯൤ಡ ಅඦತಃౙ  ಒಲโ ൧ೕคದฉ කඝ ಅದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඦ൤ ಆಞತ౨ ං ಎರഴ ೓ಕಃౙ  ຄೕย๭ದฉ කඝ ಪคූ๣ಯย౵  ಅඝ౬  ඛಲბ౾౹ ಸಬ๾ൿ y two y x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎರഴ ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ಪഷ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಇย౵  කඝ ಒಂದඝ౬  ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔಡ ಒಲโ y y y 
ຄಂൽං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇๅರಡඝ౬  ๳ค๭ ಮൡ౨  කඝ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ෭ನ๺ ෨ කഡ ಐಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං b 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಎರഴ ౽౲ භ ෩ಲಕ ಎರഴ ಅಂಶ฿ಞತ౨ ං pi xk 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ງತದย౵  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಈ ඀ರโ ಆಜದ౪ ฉ ಇย౵ ಂದ ಈ ງತಃౙ  อಬ฿ಜฆವ ಅಂತರ฿ಜං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ງತದย౵  ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ಇย౵  ౽ಗದದತ౨  ൧ೕคಸมಞൟ౨ ං ಏಃಂದฉ ಪ౳ ๯౨ ತโ ෬ಲಃౙ  ಚย๯ൟ౨ ฆವ ౽ರಣ z 
ಅౘโ ౽ಗದದ ಸಮತಲൽಂದ ຄರಬฆൟ౨ ං ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ෭ನ๺ ಃ ౽౲ භ ಆಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ಇย౵  ಎส౵ ೕ ෭ನ๺ ൽ౾ౙ ಡ x 
ຄೕದฉ ಇย౵  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಬฆൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಇย౵ ಂದ ෬ಲಃౙ  ಬฆൟ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಆเಯඝ౬  ಸ౷ ಚ౟ ತั๯ತ౨ ං ಎഔಋ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಈ คೕൟ ವಕ౳ ฿ಜං ಮൡ౨  
ಇൿ ๭ยಂಡฃ౽ರದ ಸ෦౱ ൟಯඝ౬  ຄಂൽฆโದคಂದ ಈ คೕൟಯ ൪ൟ ಇං ಎಂ්ದඝ౬  ದಯเഖౣ  චನඪല, ಈ คೕൟಯ 
൪ൟ ಇฆโದคಂದ ಈ ງತದย౵  ෥౲ ಩ ಃಲโ ಕฉಂഡ ಈ คೕൟ ෬ಲಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳  ෈ಂൿ ಈ ಆಯ๬ౙ ಂತඈ൤෻ ಈ ෈ಂൿโ ಈ ງತದย౵  ಈ ಪค෥ಣඈ൤෻ ಈ ງತದย౵  ಈ 
౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ๼ೕಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟ ງತದย౵  ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ಪ౳ ๯౨ ತಃౙ  ಮൡ౨  ಈ ชಒಡ อಬ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ คೕൟ ಇං ಇย౵  ಈ คೕൟ ಇං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ๯౨ ತ ಕฉಂഡ ಉಡಕౣ ฑ ๯ತ౨ ล ไ൞౨ ౽ರದ ೈಪඈൟං ๻ಛಜ කඝ ฿ಹಕದ อಬ ඀ರൽಂದ r 
ಎಂൿ ಕฉದฉ කඝ ಅඝ౬  ඛಂದ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ನನ౬  ಪ౳ ๯౨ ತ ๬ಜ๯ವ ฿ಹಕವඝ౬  කඝ ຄಂൽದ౪ ฉ x r 
කඝ ඀ರವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ๅಕౣ ฑ ෈ ๅಕౣ ฑ ಪค෥ಣโ ಎರഴ න ಆฑ ෩ಲಕ ෨ කഡ ಐ ಆದฉ ෎ฉ ෴โ඀ 
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ಆಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  කඝ ಪ౳ ๯౨ ತದ ൽಕౙ ඝ౬  ൟัൿಆำ౶ ವ ෩ಲಕ ಮൡ౨  ಬಲಣ ๰ౙ ი ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಪ౳ ๯౨ ತ 
౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ದ ൽಕౙ ඝ౬  ൟัൽರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ෥౲ ಩౬  ಎഔಋ ඹೕฯ౥  ಇย౵  ౽ಗದದ ಸಮತಲಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇย౵  ඩ౵ ౲ ನฑ ධಪฑ ඛಂದ ಕฉಂഡ 
ຄರಬฆൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ඹೕฯ౥  ษඨ ಗಳඝ౬  ๲ึಯಬว౵  
ಆದ౪ คಂದ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ชಒಗำ ಈ คೕൟ ౽൒ತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಇย౵  ನನ౬  ಪ౳ ๯౨ ತ ๬ಜ๯ವ ಉಡಕౣ ฑ ಇย౵ ං ๻ಛಜ 
කඝ ෬ส౬ ೕಟವඝ౬  ඣೕലದฉ, ನನ౬  ಪ౳ ๯౨ ತ ๬ಜ๯ವ ಉಡಕౣ ฑ ಬฆൟ౨ ದ౪ ฉ , ನನ౬  ಕഷಡ ಕฉಂഡ ಬฆൟ౨ ದ౪ ฉ, ದಯเഖౣ  
ನನ౬  ಕഷಡ ಕฉಂഡ ಬฆൟ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  චನඪല 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಪ౳ ๯౨ ತ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಅൿ ನನ౬  ಪ౳ ๯౨ ತ ಚಲನ ඛ฀ತ౳ ಣ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ชಒಗำ ಈ ಪ౳ ๯౨ ತ ๬ಜ๯ವ ฿ಹಕದ ๯ತ౨  ไ൞౨ ౽ರದ ไತ౨ ಗะಜๅ ಮൡ౨  ౽ಂൟೕಯ 
ಃ౹ ೕತ౳ โ ಈ ඀ರವඝ౬  ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಒಂඅಂർಜ ඦ൤ ಇั෷ತ౨ ං, ಅඦತ ಉದ౪ ದ ช಍ೕಯ ೈ೴ბ r 
เತರൕಛಜ කโ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ චನඪ๭ಆಳ౶ ಬ๾ൿ. ಮൡ౨  ඛೕโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಅඦತ ಉದ౪ ದ 
เൿ౲ ൬ ฿ಹಕದ ๬౩ ෵ೕเൿ౲ ൟ౨ ನ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෽ಂൽಡ ຄೕยಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ඣೕഴ๋൤ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ದ ชಒಗำ ෨೉౞ ದ ลභ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ಎ ษඨ ೈ೴ბ เತರൕ ಮൡ౨  ษඨ ಕฉಂഡ ನഴเನ ຄೕยಃಯඝ౬  ๲ึಯฤ කඝ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ษඨ ೈ೴ბ เತರൕಯඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಉർಹರൕಡ ಈ ೈ೴ბ เತರൕ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ษඨ ೈ೴ბ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಅඦತ ൽೕಘბ ษඨ ೈ೴ბ ಇย౵  ౽ಗದದ ಸಮತಲ ಮൡ౨  ಧකತ౱ ಕ 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ൽ౾ౙ ನย౵  ಇಲ౵  ಇൿ ಎม౵  ಧකತ౱ ಕ ๑ಲౙ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ชಒಗಳ ಪค෥ಣವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ඛೕโ ඣೕലඈ൤ เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳  ชಒಗำ ಈ คೕൟ 
ชലಯฯ ಆಜ ຄರಬฆโದඝ౬  කඝ ຄಂൽದ౪ ฉ ಮ൧౨ ಂංഷ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ದ เ෗ನ౬  เತರൕಯඝ౬  ຄಂൽฆವ ඹೕฯ౥  
ษඨ ಗಳඝ౬  කඝ ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ಇൿ ಃ౹ ೕತ౳ ฿ಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ೈ೴ბ ಅඝ౬  ๯ൡ౨ ವฉൽฆವ ಒಂൿ ಹൟ౨ ರದ e 
෬ว౱ ೖಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කඝ ಈ คೕൟಯ ඛಕಟ ෬ว౱ ೖಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ. ඛೕโ ಇย౵  
෴โඃ ಹൟ౨ ರದ ෬ว౱ ೖಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කඝ ಪค෦ತ฿ದ ಹคವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ಏಃಂದฉ ඛೕโ ๒ನ౲  
ಹคವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಏಃಂದฉ ಅโಗำ ෬ว౱ ೖ෵ಂದ ຄರಬฆವ๠ౣ  ๬ฤಗำ ർഖൟ౨ ๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ಫ౵ ಋ౺  චഡ ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ಫ౵ ಋ౺  ෴฿ಗล ಇฆತ౨ ං ๵ච౬  ಮൡ౨  ಅൿ ಛ๺ ನ ඛಯಮ฿ಜං ಏಃಂದฉ
෴โඃ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ೈ೴ ბಗัಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඛೕโ ಆຉ ಇಂഔಗ౳ ฯ ಇ റഡ ഓ ಅඝ౬  ಎඪ౺ มඨ ๵ච౬ ෵ಂದ ๯ൡ౨ ವคದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  q 
ಇย౵  ඛೕโ ಅเූಜ౲  ෈ റഡ റഡ റഡ ๵ච౬ ಯඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ෴โඃ ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ಫ౵ ಋ౺  ಗัಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಒಂൿ ಉർಹರൕ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಕฉಂഡ ಒ෷౲ ವ ฿ಹಕವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  කඝ  ಆಂඪಯฑ ಗಳ 5
ಪ౳ ฿ಹโ ಈ คೕൟ ಹค෷ൟ౨ ං ಎಂൿ ූเ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  කඝ ಪ౳ ๯౨ ತ ๬ಜ๯ವ ಉಡಕౣ ฑ ඛಂದ  ๲ಂഔ෦ೕಟฑ 10
඀ರದย౵  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ  ಅඝ౬  ๬ಜ๯ವ ൪ൟಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಪ౳ ๯౨ ತದ ಆಂඪಯฑ ಗำ ಮൡ౨  කඝ  ๲ಂഔ෦ೕಟฑ ಗಳ๠ౣ  5 10
඀ರದย౵ ං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ්ൿ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෨ කഡ ಎರഴ ಇൿ කโ ಇൽೕಗ ಪഷದ b i pi r 
ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කฤౙ  න ಹತ౨ คಂದ ෭ನ๺ ಏಳคಂದ ಐൿ ಆಂඪಯฑ ಗัಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ නඛಂದ ඩ෵ಂഡ 
ಒಂದಃౙ  ූಜ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಎರಡರ ಈ ಅಂಶโ ಹತ౨ คಂದ ෭ನ๺ ಐൿ ങ๬౵  ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ේ෦෽ಂൽಡ ຄೕย๭ ๯෥ฆ b 
෩ฆ ෭ನ๺ ಐൿ ങ๬౵  ಆಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ 10 ๲ಂഔ෦ೕಟฑ ඀ರದย౵  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಗಳඝ౬  ಉ൞౭ ൽ๯ൟ౨ ൽ౪ ೕค ൽ 5 ಆಂභ౺  ಕฉಂഡ ಅඝ౬  ๬ಜ๯ವ 
ಕฉಂഡ ಒ෷౲ ವ ฿ಹಕโ ඛೕโ ൪ൟಯ ಹൟ౨ ರ ಮൡ౨  ಹൟ౨ ರ฿ಞൟ౨ ದ౪ ಂ൤ 10 คಂದ ෭ನ๺ 5 ങ๬౵  ವฉಡ ಃಲโ คೕൟಯ 
౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಉ൞౭ ൽಸมಞತ౨ ං ಆದฉ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ກೈ౞ ಞತ౨ ං ಆದฉ ൪ൟ෵ಂದ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ඀ರದย౵ ං 
ಕല෫෴ಞ൞౨  ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಗಳඝ౬  เಂಗലಸಬ๾ൿ ಉർಹರൕಡ ಆຉ ກ೉౞ ನ ่ೕวౣ ೕ೴ 
ชಒಗಳ ಅലಯย౵  ಪ౳ ฿ಹಗಳඝ౬  ಒ෷౲ ವ เൿ౲ ൬ ಪ౳ ฿ಹದ ಅലಯย౵  ෴ವ คೕൟಯ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಗำ 
ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ฆತ౨ ๅ ಪ౳ ๯౨ ತ ಒ෷౲ ವ ฿ಹಕಗำ ෌ಹ൬ ಪ౳ ฿ಹವඝ౬  ๬ಜ๯ವ ฿ಹಕಗಳඝ౬  ಈಗ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ 
ಆಸ౾౨ ർಯಕ ಸಮ๲౲ ෴ಜං කඝ ෥౲ ಡ౬ ജೕ๬ౣ ഔಋ౺  ನย౵  ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಪคಚ෵ಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච
ಮൡ౨  ಅൿ ಆಂඪಯฑ ನ ඛಯಮโ ಆಂඪಯฑ ನ ඛಯಮದ ಒಂൿ ಪ౳ ෨ಖ ಪ౳ ෥ಣ฿ಜං ಆຉ ಪคಕಲ౭ ච෷ 
๬౩ ෵ೕเൿ౲ ൟ౨ ನ ๬౩ ෵ೕ๎ಸ౨ იದย౵  චನඪല කโ ෮ದฤ ಁอ෕ ඛಯಮವඝ౬  ಪคಚ෵๭ං౪ ೕๅ ಅൿ ඩ෵ಂഡ 
ೈ೴ ბඛಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ನಮಡ ൟั๭ൡ ඦತರ කโ ๰ಪฑ ඲๭ಷඨ ಅඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ෴โඃ 
ೈ೴ბ เತರൕ෵ಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ತತ౷ ವඝ౬  කโ ಕฉ෷ವ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  
฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ๬౩ ෵ೕเൿ౲ ൟ౨ ನ ಹคโ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಛ๺ ඛಯಮವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಅൿ เൿ౲ ൬ 
ಪ౳ ฿ಹವඝ౬  ಆ ෬ว౱ ೖ෵ಂದ ๯ൡ౨ ವฉൽฆವ ೈ೴ ბಡ ๸ීඌ๭ං, ಈಗ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಗಳย౵  ෴โඃ ౽ಂൟೕಯ 
ಹคโಗัಲ౵  ౽ಂൟೕಯ ಹคโ ෴฿ಗล ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ෴โඃ ෬ว౱ ೖ ෩ಲಕ ඛವ౷ ಳ ಹคโ ෴฿ಗล ๒ನ౲  
෨೉౞ ದ ෬ว౱ ೖ෴ಜං ದಯเഖౣ  චನඪല කඝ ෨೉౞ ದ ෬ว౱ ೖಯඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕච, ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ชಒಯඝ౬  
ಪ౳ ๆ๏๯ವ ๸තಣბ ౽ಂൟೕಯ ಹคโ ಸಹ ෈ഴൟ౨ ං ෴โඃ ౽ಂൟೕಯ ๑ಲౙ ಗำ ಇಲ౵  ෴โඃ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ౽ಂൟೕಯ 
ඎ౳ ವಗัಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ຂำโඃචಂದฉ ෴โඃ ౽ಂൟೕಯ ಏಕඎ౳ ವಗัಲ౵ , ಅย౵  ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ൽ౷ ඎ౳ เಗำ ಮൡ౨  ກ೉౞ ನ 
ಕ౳ ಮದย౵  ෥ತ౳  ಇๅ ඎ౳ ವಗำ ಆದฉ ౽ಂൟೕಯ ಏಕඎ౳ ವಗಳಲ౵  , 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౳ ฿ಹಗัಡ ಆಂඪಯฑ ಡ ಮ൧౨ ಂൿ ಛ๺ ඛಯಮದ โ౲ ತ౭ ನ౬ เಲ౵  ಏಃಂದฉ ෨೉౞ ದ ෬ว౱ ೖ ෩ಲಕ 
౽ಂൟೕಯ ಹคโ ෴฿ಗล ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං, 
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ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඣ౬ ಂൿ คೕൟಯ ඛಯಮವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅದඝ౬  ಆಂඪಯฑ ඛಯಮ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං. 
เ๭౨ ೕಣბ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽಲ౵  ಆದฉ ชಒಯ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಇൿ කโ ಅඦತ ಉದ౪ ದ ಕฉಂഡ ౽ฑ ಅඝ౬  ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ ෵ಂ಩ 
ಉಡಕౣ ฑ ಕฉಂഡ ಬฆൟ౨ ං ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ನನಡ ൟัൽฆವ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ෴โඃ ඀ರದย౵  ඛೕಡมಜං ಎಂൿ ನನಡ ൟัൽං r 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෥౲ ಡ౬ ഡ ෥౲ ಜ౬ ഗ౲ ി ಅඝ౬  ෨ කഡ ಐ ಅඝ౬  ಎರഴ න ಆฑ ෩ಲಕ ಬฉ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  
ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ๼ೕಜං ಎಂൿ ನನಡ ൟัൽං ๻ಛಜ කඝ ೉ൟ౳ ๭ದฉ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ชಒಗำ ಎว౵ ഷ 
๼ೕಜฆತ౨ ๅ ಅൿ ಎว౵ ഷ ಈ ชಒಡ อಬ฿ಜฆತ౨ ං ಇย౵  ಅൿ ಈ ชಒಡ อಬ฿ಜฆವ ಈ ງತದย౵  ಈ ชಒಡ 
อಬ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ൪ൟಯ ๯ತ౨ ล ๯ൡ౨ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಎม౵  ಕഷ෸ ಒಂඃ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  ຄಂൽං , ෨೉౞ ದ ลභ ನ 
෬ว ಈ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  ෈ റഡ ലಎฯ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಃಲโ ງತൽಂದ ๸තಣბ ลභ ಡ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ൤౨ ೕච ಈಗ ದಯเഖౣ  ಗಮඛ๭ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ 
෴฿ಗล ലಎฯ ๅಕౣ ฑ ಡ ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ലಎฯ ๅಕౣ ฑ ಇย౵ ං ಈ คೕൟ ಸ෥කಂತರ ජಜ ๅಕౣ ฑ ಇย౵  ๅಕౣ ฑ ಈ คೕൟಯ ಸ෥කಂತರ b bl ps dl 
ๅಕౣ ฑ ಇย౵  ๅಕౣ ฑ ಈ คೕൟಯ ಸ෥කಂತರ ๅಕౣ ฑ dl b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆದฉ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  ෎ฉ ෴โ඀ ಅಲ౵  ಆದฉ ಎರഴ ಡ ಆಜ ඛೕโ ๻ಡ Bdl b pi r dl 
ಏ౾ೕಕರಣದ ෈ಂൿವඝ౬  ಬದม෵๯ತ౨ ๅ ಅ෴ඨ ಆฑ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෨ කഡ ಐ ා ഖ න ಆฑ ಇಂഔಗ౳ ฯ ലಎฯ ಇಂഔಗ౳ ฯ ലಎฯ ಈ ಪಥದ ಒഖౣ  ಉದ౪ ฿ಜං, ಇൿ ಎರഴ 
න ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರഴ නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆຉ ഖ න ಆฑ ๯ತ౨ ಳ൤ ไತ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෨ ඥഡ ಐ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵  ๻ಛಜ කඝ ൧ೕค๭ฆโൿ ಈ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  റഡ ലಎฯ ෨ ඥഡp 
ಐ 
ಆದ౪ คಂದ ෈ റഡ ലಎฯ ನ ಅเූಜ౲  ನನಡ ෨ කഡ ಐ ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಪ౳ ฿ಹದ ๯ತ౨  ไ൞౨ ౽ರದ ෥ಗბವඝ౬  
๼ലൽฆವ ෥ಗბ฿ಜං ಒ෷౲ ವ ฿ಹಕ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅඦತ ಉದ౪ ದ ಪ౳ ๯౨ ತ ಚಲನ ฿ಹಕವඝ౬  ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕච ඦತರ කඝ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  วಕౙ  
๻ಀ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ಪ౳ ๯౨ ತ ಚಲನ ฿ಹಕದ ಄ಂದ౳ ฿ಜฆ๋൤ ไ൞౨ ౽ರದ ෥ಗბದย౵  ಈ ಪ౳ ๯౨ ತ ๬ಜ๯ವ 
฿ಹಕದ ๯ತ౨ ล ಅเූಜ౲  เ റഡ ലಎฯ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ൤౨ ೕච ไತ౨  ಮൡ౨  කඝ ෰ಲ౲ ವඝ౬  n 
ಉഴಆಂലං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಪ౳ ๯౨ ತ ಚಲನ ฿ಹಕದ ๯ತ౨ ล ไ൞౨ ౽ರ฿ಜರದ ෎ฉ ෥ಗბವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ෎ฉ ෥ಗბವඝ౬  
ຄಂൽದ౪ ฉ ಏකಞತ౨ ං ಆದฉ ಃಲโ ಅඛ฀ൟ౳ ತ ෥ಗბ฿ಜං , ಉർಹರൕಡ කඝ ಆຉ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ෴฿ಗล ಈ ಡ อಬ฿ಜฆತ౨ ං ಅದರ ಉದ౪ ౙಁ  ಇಲ౵  b ut 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಈ ൽ౾ౙ ನย౵ ರಬ๾ൿ ಇย౵  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಈ คೕൟ෴ಜฆತ౨ ං เ෗ನ౬  ෈ಂൿ ౽ಂൟೕಯ 
ಃ౹ ೕತ౳ โ ෴฿ಗล ಈ ງತൽಂದ ಈ ງತದವฉಜನ ชಒಡ อಬ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ๅಕౣ ฑ ಈಗ ಇย౵  ๻ಡ ಮൡ౨  dl v 
ๅಕౣ ฑ ಆಜං ಇย౵  ಮൡ౨  ಈ ಆೕನโ ව ಆಜದ౪ ฉ කඝ ಇย౵  ಮ൧౨ ෫౱  ಆಂൟಯඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆຉ ಈ ງತದย౵  ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶโ ಈ คೕൟ෴ಜฆತ౨ ං ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳  ಇย౵ ං ๅಕౣ ฑ ಇย౵ ං ಇൿ ಸค dl phi 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎౽ಜං කඝ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಈ ಪ౳ ෥ಣโ ಈ ಪ౳ ๯౨ ತ ๬ಜ๯ವ 
฿ಹಕವඝ౬  ๯ൡ౨ ವฉൽฆವ ವಕ౳ ชಒಯ ಆ౽ರವඝ౬  ว౾ౙ ಸං෻ ಇൿ ಇඞ౬  ෨ කഔಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කඝ 
ඛಮಡ ൧ೕค๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  කඝ ಇದඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච ಎಂൿ කඝ ඛಮಡ ൧ೕค๯൤౨ ೕච ಒഖౣ  
ಅเූಜ౲  ಅเූಜ౲  เ റഡ ෨೉౞ ದ ෥ಗბದ ෬ยನ ෴฿ಗล ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅย౵  කඝ ಈ dl munough i 
෥ಗბൽಂದ ๯ൡ౨ ವฉൽฆವ ಪ౳ ฿ಹ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ກೋ౞  ಆಸ౾౨ ർಯಕ ಸಮ๲౲ ಗัಡ ๬෥ඛ౲ ೕಕค๯൤౨ ೕๅ 
ಮൡ౨  කඝ ෨ಜ๯ವ ෮ದฤ ಇದච౬ ೕ ಈಗ ಆಂඪಯฑ ඛಯಮ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං. ඛೕโ ಸಮ๲౲  කඝ ಇย౵  
ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ෈ഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಸ෥කಂತರ฿ದ ಅඦತ ಉದ౪ ದ เൿ౲ ൬ ಒ෷౲ ವ ฿ಹಕಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๭ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಒಂൿ ಪ౳ ๯౨ ತ ๬ಜ๯ವ ಉಡಕౣ ฑ ಅඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ౘ෦๭ ಈ คೕൟಯ ಒಂൿ ಉಡಕౣ ฑ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ฿ಹಗำ เฆದ౫  ൽ౾ౙ ನย౵  ಅඃ ಪ౳ ๯౨ ತ ಆದฉ เฆದ౫  ൽ౾ౙ ನย౵ ๅ ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඛಮ౱ ඝ౬  ಬಯ๯൤౨ ೕච ಆຉ ಅඝ౬  ๾ഴಕฤ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ คೕൟ ೉ൟ౳ ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෬ยඛಂದ ඣೕലದฉ කඝ ಈ ಕฉಂഡ ๬ಜ๯ವ ಉಡಕౣ ฑ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಇย౵  ಮ൧౨ ಂൿ ಕฉಂഡ 
ಒ෷౲ ವ ಉಡಕౣ ฑ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ງತದย౵  ಮൡ౨  ಸಮූಜಕದย౵ ನ ಇತರ ෈ಂൿ ನย౵  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  วಕౙ  ๻ಕ෎ಃಂൿ p q 
කඝ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಸಮತಲ 
ಆದ౪ คಂದ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳  ಎಂದชඝ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇย౵  ඩ෵ಂഡ ಅಲ౵  ಮൡ౨  b q 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷದ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ කโ ಪഷದ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ ඛೕโ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ 
ಈ ಪ౳ ๯౨ ತ ๬ಜ๯ವ ฿ಹಕದ ౽ರಣൽಂർಜ ඛೕโ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ൟัൽฆเค ಪ౳ ๯౨ ತ ๬ಜ๯ವ ฿ಹಕ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರಡคಂದ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  วಕౙ ๻౾ ๰ಪฑ ඲๭ಷඨ ತತ౷ ವඝ౬  ಬಳ๭ ಮൡ౨  ಇย౵  ಮൡ౨  ಇย౵  ඛವ౷ ಳ 
౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  วಕౙ ๻౾ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ൪ൟಗำ ಕฑ ಅඝ౬  ಒ෷౲ ๋ൟං ෇ലಡಡ ಮൡ౨  ಇತರโ ಪ౳ ๯౨ ತ ಃಳಃౙ  ಒ෷౲ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಸಮූಜಕ 
ಸಮತಲದย౵  ಇย౵  ಮൡ౨  ෎ฉഷ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ ಸಮ๲౲ ෴ಜං ൡಂ෇ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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