
ඛ෫౱ ಲ౵ คಟ ๑ෟೕದಯ ಆຉ, කโ ෥౲ ಡ౬ ജೕ๬ౣ ഔಋ౺  ಀคൡ ನಮ౱  ಚ೎ბಯඝ౬  ෨ಂൿವค๯൤౨ ೕๅ , ಕึದ 
ತರಗൟಯย౵  කโ เเಧ ಪ౳ ๯౨ ತ ๸ರಚචಗัಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಗಳ ಬಡ౛  ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಆචಯย౵  
කโ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ ಅಂಶൽಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ඣೕಡฤ ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ ๵วකข౥  
ಆದ౪ คಂದ කඝ චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕච ๵วකข౥  ಒಂൿ ವ๯౨ ವඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං ಒಂൿ ไ൞౨ ౽ರದ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಇൿ
ไ൞౨ ౽ರದ ชಌಗ൐ತ฿ಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ๭ยಂಡฃ౽ರದ ರಚචಯ ๯ತ౨ ล ಬಹಳ ඛಕಟ฿ಜ ๯ൡ౨ ವ ൪ൟಯඝ౬  
ຄಂൽൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ಅൿ ๯ฆัಯ ෩ಲಕ ಪ౳ ฿ಹವඝ౬  ಒ෷౲ ತ౨ ං. ෇ಣಗಳඝ౬  ಎึ෵ค 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ฿ಹโ ಈ คೕൟ ಹค෷ൟ౨ ರಬ๾ൿ, ಅඃ ಪ౳ ฿ಹโ ๵วකข౥  ನ ಎม౵  ൪ൟಗಳ ෩ಲಕ ಹค෷ತ౨ ං ಮൡ౨  
කโ ಈಛಗศ ඣೕലฆ๋൤ ಇದರย౵  ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಪ౳ ๯౨ ತ ౽౲ ඛಂ಩ ౽෵ฯ ತನ౬ ඃ ಆದ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  
ಉ൞౭ ൽ๯ತ౨ ං ಈ ๵วකข౥  ๵วකข౥  ನ ಎม౵  ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶಗัಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ෮ತ౨ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆಂඪಯฑ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಅඝ౬  ಪഷಯฤ ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ ಅಂತಹ ๵วකข౥  ඛಂದ th 
ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ಇ ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ඹೕฯ౥  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඦತ ಉದ౪ ದ ඛಕಟ฿ಜ ීඌಸಲ౭ ഔౣ ฆವ ๵วකข౥  ಅඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ , ಅൿ ลභ ಗำ 
ไ൞౨ ౽ರ฿ಜං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಆದฉ ลභ ಬ๾൥ಕ ಸಮತಲದย౵ ฆ๋൤෻ ಇฆತ౨ ං ಆದฉ ಅൿ ກยಋ౺  ඦ൤ 
ຄೕಞತ౨ ං ಆದฉ ಅโಗำ ಬಹಳ ඛಕಟ฿ಜ ීඌತ฿ಜං ಎಂൿ කඝ ಪ౳ ൟ ไತ౨ ವඝ౬  ൪ൟಯ ไ൞౨ ౽ರದ ลභ ඦ൤ 
ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಆຉ කඝ ಸಮತಲ ൽ౾ౙ ನ ෬ว ಪ౳ ฿ಹದ ಅವอಬචಯ ದರವඝ౬  ඛಲბ౾౹ ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ลභ ಗಳ ෩ಲಕ ಪ౳ ฿ಹโ ಹค෷ತ౨ ං ಮൡ౨  ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಉ൞౭ ൽ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಈ ඛඃბ๎ಂಕದ ෬ว ෴โඃ ಅವอಬචಯඝ౬  ຄಂൽฆโൽಲ౵  
ಎಂൿ ൧ೕคಸฤ ෮ದಲ ಸ෦౱ ൟಯ ฿ದಗำ ಈ ງತದย౵  ಈ ງತದย౵  ಒಂඃ ಆಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ๵วකข౥  ຄರಡ 
๵วකข౥  ಒಳಡ ಎว౵ ഷ ಒಂඃ ๬౩ ನ౽ౙ ಜ ౽ಂൟೕಯದย౵  ෴โඃ ಬದมವൕ෵ಲ౵  ඛೕโ ๵วකข౥  ನ ಅౘಃౙ  
ಸ෥කಂತರ฿ಜ ಚย๯฿ಗ, ಅಂಀഺಂಀಗำ ൡಂ෇ ಹൟ౨ ರದย౵ ದ౪ ฉ, කඝ ๵วකข౥  ಅඝ౬  ൮ ඦ൤ ಎึದฉ ಆೕನದ
෬ว ಅವอ෈ತ฿ಞโൽಲ౵  ಇย౵  ಮൡ౨  ๯ฆัಗำ ಇย౵  ಈ คೕൟ ಪ౳ ฿ಹವඝ౬  ಒ෷౲ ತ౨ ๅ ඦತರ ಈ ඛඃბ๎ಂಕದ ෬ว 
෴โඃ ಅವอಬච ಇฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  ಈ ඛඃბ๎ಂಕದ ෬ว ෴โඃ ಅವอಬච ಇฆโൽಲ౵  ಅಂದฉ ඛೕโ 
๵วකข౥  ๯ತ౨ ล ຄೕർಗ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ เಂി ෥ഴเಃ෷ ಒಂඃ ಆಜರ෎ಀ ෨೉౞  ಆຉ ಅൿ ඛಜವಲ౵  
ಅಂಀഺಂ౽ದ ಅಂತರโ ൡಂ෇ ಹൟ౨ ರเฆವ ๯ฆัಗะಜರൽದ౪ ฉ ಆದฉ ๬෥ನ౲  ಪค๭౩ ൟಯย౵  කඝ ๯ฆั෷ 
ൡಂ෇ ඛಕಟ฿ಜ ීඌಸಲ౭ ഔౣ ං ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච, ಅಂದฉ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಈ ඛඃბ๎ಂಕ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ൽಂದ
ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜං ಮൡ౨  ಈ ඛඃბ๎ಂಕൽಂದ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ౽ಂൟೕಯ฿ಜං ಃ౹ ೕತ౳ โ කඝ ಆฑ ಎಂൿ ಕฉ෷ವ ๵วකข౥  ನ ಅౘൽಂದ ඀ರವඝ౬  ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං, 
ಅൿ ಈಗ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ದ ෬ว ಅವอ෈ತ฿ಜฆವ ಏಅಕ ಅವอಬච෴ಜං , 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ದ ಘಟಕಗಳ ಬಡ౛  ಏඝ ຂಳಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ಈ ൽ౾ౙ ನ ಉದ౪ ౙಁ  ಇฆವ ಒಂൿ ಅಂಶ฿ಜฆವ ಘಟಕಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಒಂൿ ಘಟಕโ ಈ 
ൽ౾ౙ ನย౵ ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂൿ ಘಟಕโ ಅ೧෨ಟฯ ൽ౾ౙ ನย౵ ฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෬ยඛಂದ ඣೕലದฉ ಇൿ ನನ౬  ๵วකข౥  ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಘಟಕเರಬ๾ൿ ಈ คೕൟಯ ಒಂൿ ಘಟಕเರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈ ൽ౾ౙ ನย౵  ಘಟಕเರಬ๾ൿ ಈಗ කโ 
෥౲ ಡ౬ ഔಋ ඹೕฯ౥  ಗัಡ ಛ๺ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ಘಟಕโ ๒ನ౲  ಆಜರ෎ಀ ಎಂൿ ൧ೕค๭ංโ කโ pr 
ಆಂධคಯඨ ลභ ಸ౾౵ ბಂ಩ ಅඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಆಂඪಯฑ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕๅ ๵วකข౥  ಮൡ౨  ಈ ಘಟಕโ 
๒ನ౲ ฿ಜං ಎಂൿ ൧ೕค๭ං, ಅൿ ಉัൿಆำ౶ ವ ಏಅಕ ಘಟಕ฿ಜං , ಇൿ ๵วකข౥  ನ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ಇฆವ ಏಅಕ 
ಘಟಕโ ๵ยೕකข౥  ನ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ಉัൿಆಂലฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๵วකข౥  ನ ಅౘವඝ౬  ನย౵  ಕฉದฉ ಅౘโ ಉัൽฆವ ಏಅಕ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ಘಟಕ฿ಜං z bz 
ಅಂಶ฿ಜං ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ಘಟಕโ ಅౘโ ๵วකข౥  ನ ಅౘ฿ಜං ಮൡ౨  z z 
ಆದ౪ คಂದ ಉัൽฆವ ಏಅಕ ಘಟಕๅಂದฉ bz 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෦౱ ൟಯ ฿ದಗಳ ෩ಲಕ ಮൡ౨  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಗัಡ ಛ๺ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๯โದರ ෩ಲಕ ಮൡ౨  
ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಗัಡ ಆಂඪಯฑ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๯โದರ ෩ಲಕ කโ ๵วකข౥  ನ ಃಲโ ๬෥ನ౲  
ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඛಣბ෵ಸฤ ๬ಧ౲ ฿෵ൡ ಮൡ౨  ಆ වฯ ಅඝ౬  කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ, ಄ವಲ ಒಂൿ 
ಘಟಕ ෥ತ౳  ಇರಬ๾ංಂൿ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ โ ๵วකข౥  ನ ๵ยೕකข౥  ಸ෦౱ ൟ ಅౘದ ಅౘ฿ಜං f bzz 
ಮൡ౨  ಅൿ ಄ವಲ ชലಯฯ ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  ಅವอ෈๭ರಬ๾ൿ ಇದඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ๵วකข౥  ನ ಅౘದ 
ಅಂತರವඝ౬  ಈಗ කโ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ඀ರඅಂൽಡ ຂಡ ಬದมಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ๵วකข౥  ඛಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ๵ยೕකข౥  ಅඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ๵ยೕකข౥  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶಗำ ಇย౵  ಬฆൟ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඬಟಃౙ  ຄೕಞ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಪ౳ ๯౨ ತโ ಕഷಡ ಬฆൟ౨ ං කඝ ಎಡූಗದย౵  
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ๯౨ ತ ಈ คೕൟ ಹค෷ൟ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ನನ౬  ಅౘ฿ಜං ಈಗ කโ ൧ೕค๭ฆโൿ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ z az 
ಘಟಕವඝ౬  ෥ತ౳  ຄಂൽฆತ౨ ං ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ಘಟಕವඝ౬  ෥ತ౳  ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಈ ඀ರವඝ౬  ෥ತ౳  az r 
ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං ಇൿ ෬ว ಅವอಬචಯඝ౬  ຄಂದฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಇൿ ಈ ಆೕನದ ෬ว ಅವอಬචಯඝ౬  z 
ຄಂದฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಅൿ ಄ವಲ ෬ว ෥ತ౳  ಅವอ෈ತ฿ಜං r 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කඝ ๵วකข౥  ಒಳಡ ಮൡ౨  ຄರಡ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಆಂඪಯฑ ඛಯಮವඝ౬  
ಬಳಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ಅඝಸค๭ කඝ ಆຉ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಎ ಆಂධคಯඨ ลභ n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇย౵  ๯ฆัಯඝ౬  ๲ึಯฤ ನನಡ ಅವ౽ಶ ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ ಪ౳ ๯౨ ತ ๬ಜ๯ವ ಉಡಕౣ ฑ ಗำ ಇย౵  ಎಡූಗದย౵  ನನ౬  ಕഷಡ ຄರಬฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಬಲූಗದย౵ ฆವ 
ඬಟಃౙ  ຄೕಞತ౨ ๅ ಸค 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅౘ z 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ลභ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಇย౵  ๵วකข౥  ຄರಡ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච bcd 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನ౬  ಆಂඪೕคಯඨ ลභ ಆಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ತೕಚค๯ವ ౽ඞඛನ ಪ౳ ౽ರ කඝ ಈ ඀ರವඝ౬  ಆຉ ಈ ඀ರವඝ౬  ಒಂൿ ಮൡ౨  ಈ ඀ರ ಎರഴ r r 
ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ๯౨ ತ ಆಂඪಯฑ ඛಯಮ ಅเූಜ౲  ෈ റഡ ലಎฯ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෨೉౞ ಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆಂඪคಯඨ ลභ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂഴ ಆ ෨೉౞ ದ ลභ ಅඝ౬  ๸෽ೕ೧๭ದฉ ಇಂഔಗ౳ ฯ เ റഡ 
ലಎฯ ಈ ลභ ಡ කඝ ๯ൡ౨ ವฉൽฆವ ෈๭ല ಕฉಂഡ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಏඝ ೯൤ಡ get a to bb dot d plus b to cb dot dl plus c to dv dot dl d to ab 

ಈ ಏ౾ೕಕರಣโ ๒ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ dot dl a to bb to cc to dt a to a that is a complete ah close 
ಈ ൽ౾ౙ ನ ಉದ౪ ౙಁ  ಇฆವ ಒಂൿ ಘಟಕ฿ಜฆವ ಘಟಕವඝ౬integral now that we have a close integral az 

෥ತ౳  ຄಂൽರಬ๾ൿ ಎಂൿ ඣೕಡมಜං ಇൿ ಆಜං ಇย౵  ಆ౾౺ ๺ b m y z 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෥ಗბವඝ౬  ඣೕലದฉ ๅಕౣ ฑ ಈ คೕൟ෴ಜฆತ౨ ං ๅಕౣ ฑ ಡ ​​อಬ฿ಜฆತ౨ ං bcdl b bc 
ಆದ౪ คಂದ റഡ ಈ ๻ൽಯย౵  ๒ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ b dl 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෵ಂದ ಅಂಶโ ಈ ൽ౾ౙ ನย౵ ฆವ ෥ಗბದย౵  ๵ච౬ ෴ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಸൽಶโ ಈ ൽ౾ౙ ಡ d a d l b 
อಬ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ റഡ ඛಂದ ಡ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං b l d a 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ෥ತ౳  ಉัൽฆವ ಎರഴ ಅเූಜ౲ ಗำ ಈಗ කඝ ඛಂದ ಡ ๸෽ೕ೧๭ർಗ කඝa to b c to d a b 
඀ರವඝ౬  ಬದม෵๯โൽಲ౵  ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ ಅౘโ කඝ ನ ๬౩ ನವඝ౬  ෥ತ౳  ಬದม෵๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಮൡ౨  z 
౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ನನ౬  ๬౩ ನൽಂದ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಈಛಗศ ඣೕലං౪ ೕๅ z 
ಆದ౪ คಂದ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ඛಂದ ವฉಡ ಒಂඃ ಆಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ඛಂದ ವฉಡ කඝ ಪഷ෷൤౨ ೕච a b c d 
෩ಲේತ฿ಜ ಅเූಜ౲  റഡ ಪ౵ ๺ ಇಂഔಗ౳ ฯ ඛಂದ റഡ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ah a to b p dl c db dl 
ಮൡ౨  ಇൿ ನನಡ ಇඞ౬  ຂำತ౨ ං ನย౵  ಒඨ ಇಂഔಗ౳ ฯ ೯൤ಡ ನย౵  ಎರഴ ಅเූಜ౲  ඛಂದ b r a to bdl ah b r c 

ಡ ๒ನ౲ ฿ಜං ಅಂದฉ ನย౵  ಒಂൿ ಅเූಜ౲  ඛಂದ ಡ ಎರഴ ಅเූಜ౲  ಡ ಡ ddl b r a bdl r d cdl 
ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅඝ౬  ಬದม෵๯൤౨ ೕච ಏ౾ೕಕರಣದ ಎౘඨ dir 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ಮൡ౨  ඛಂದ ಏ౾ೕಕರಣโ ಒಂඃ ಉದ౪ ವඝ౬  ຄಂൽං, a b d c 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನย౵  ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං, ನย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං r b r b 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ಈ ෈ಂൿเನ ಅౘൽಂದ ඀ರൽಂದ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ๵วකข౥  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಈಗ ಇย౵  ಅඃ ಪ౳ ෥ಣದ ಃ౹ ೕತ౳ ฿ಜං කඝ ಅඝ౬  ಅඦತಃౙ  ෈ಟౣ ฉ , කඝ r2 
๵วකข౥  ඛಂದ ಅඦತ ඀ರದย౵  ຄೕඈ൤ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಗ෎ಀ, 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಅඦತಃౙ  ಎರഴ ಒಲโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಒಂದคಂದ r r p r 
ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆโದคಂದ ಮൡ౨  ಎರഴ ๵ยೕකข౥  ನ ຄರಜನ ෈ಂൿಗัಡ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ, ದಯเഖౣ  r b 
ಇย౵  ಗಮඛ๭ , ಈ ඀ರದย౵ ฆವ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ಒಂൿ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಎಂൿ කඝ ಆಂඪಯฑ ඛಯಮದ r 
෩ಲಕ ൧ೕค๭ං౪ ೕච . ඀ರ ಎರഴ ಅಂದฉ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಅౘದ ಅಂತರൽಂದ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ r r1
ಮൡ౨  ಅඛ฀ൟ౳ ತ฿ಜฆತ౨ ๅ ಏಃಂದฉ ಮൡ౨  ಎರവ ๵ยೕකข౥  ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ದ ຄರಡ ಮൡ౨  ౽ಂൟೕಯ r2 r1 r2 r1 
ಃ౹ ೕತ౳ โ ಸ෥ನ฿ಜ ಇฆವವฉಡ කඝ ෴โඃ ೦ಗವඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴโൽಲ౵  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳  ๵วකข౥  ನ d 
ຄರಜನ ಅౘൽಂದ ඀ರൽಂದ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ෦ൟಯย౵  ಎರഴ ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕರ෎ಀ, r 
ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ๒ನ౲ ಃౙ  ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං ಎಂൿ ನನಡ ൟัൽං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ๵ยೕකข౥  ౽ಂൟೕಯ ಸ෥ನ൤ಯ ຄರಡ ಎว౵ ഷ ๒ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ. ๵วකข౥  ಈಗ කඝ 
๵วකข౥  ನ ಒಳಜನ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  วಕౙ  ๻ಕ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಃಳಜನโಗಳඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච කඝ ಮ൤౨  ಅඃ ๵วකข౥  ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಇย౵  ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶโ
ಎಡූಗದย౵  ನನ౬  ಕഷಡ ಬฆൟ౨ ฆವ ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂಶโ ಪ౳ ๯౨ ತ ಬಲූಗದย౵  ಒಳ෨ಖ฿ಜ ຄೕಞൟ౨ ං ಈಗ කඝ ූಗ฿ಜ 
ಒಳಡ ಮൡ౨  ූಗ๛ ಎ෈๭ല ຄರಡ ಇฆವ ลභ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච, ಈಗ ಈ ಉದ౪ โ ಎฯ ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච, 
ಈಗ ಆຉ ಅඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ඣೕഺೕಣ කඝ ಈ ಅเූಜ౲  ඪ റഡ ലಎฯ ಅඝ౬  ಬಳಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ෨ ๵ච౬ ಡ 
ಸ෥ನ฿ಜං කඝ ๯ൡ౨ ವคൽං౪ ೕච ಈಗ කโ ಒಂൿ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ๵วකข౥  ಪ౳ ൟ ෸ඛഡ ಉದ౪ ಃౙ
ൟฆโಗಳ ๸ಒ౲  ಅಂದฉ කඝ ๵วකข౥  ಅඝ౬  ๯ൟ౨ ർಗ කඝ ಬಹಳ๠ౣ  เಂി ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  කඝ 
ಒಂൿ ෸ඛഡ ಉದ౪ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂഴ เಂി ಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಅึ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಅൿ ನನಡ ಎ๠ౣ  เಂി ಗัๅ ಎಂൿ 
ຂำತ౨ ං ๵วකข౥  n 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪ౳ ൟ ෸ඛഡ ಉದ౪ ದ ൟฆโಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ൟัൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ๵วකข౥  ನ ಉದ౪ ವඝ౬  ൟัൽದ౪ ฉ 
๵วකข౥  ನย౵ ನ ಒഖౣ  ൟฆโಗಳ ๸ಒ౲  ಎ๠ౣ  ಎಂൿ ඛೕโ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನಡ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ෥ಣ฿ಜං ಪ౳ ൟ ෸ඛഡ ಉದ౪ ಃౙ  ൟฆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಉದ౪ ದย౵  ൟฆโಗಳ ๸ಒ౲  ಇฆತ౨ ං ಇย౵  ൟฆโಗಳ ๸ಒ౲  ಪഖౣ  ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౳ ൟ ൟฆโ n l 
ಪ౳ ๯౨ ತವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං i 
ಆದ౪ คಂದ ลඪ౬ ಂದ ๯ൡ౨ ವคದ ಒഖౣ  ಪ౳ ฿ಹโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౳ ൟ ลභ ಪ౳ ๯౨ ತವඝ౬  ಒ෷౲ ತ౨ ං ಮൡ౨  nli i 
ಇದฌಳಡ ลභ ಗำ ಇๅ nl 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෥ಗბโ ลභ ಗಳඝ౬  ๯ൡ౨ ವฉൽං nl 
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  ಪ౳ ฿ಹโ ಆಜං ಮൡ౨  nli 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆಂඪಯฑ ನ ඛಯಮವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕච ಎಂൿ ನನಡ ಇಂങಗ౳ ฯ റഡ ಸಮකಜฆತ౨ ං v dl mu 
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ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಈಗ කඝ ಈ ෥ಗბವඝ౬  ඣೕഺೕಣ ๻ಛಜ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬zero ni 
ಪഷಯฤ කඝ ಎಡූಗವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎౽ಜං, කඝ ಎಡූಗವඝ౬  ಏ౾ೕಕคಸฤ ಮൡ౨  ಪഷಯฤ 
๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದ౽ౙ ಜ කඝ ಈಗ ಅದඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಈ ಏ౾ೕಕರಣโ ෵ಂದ ಈಗ ಮൡ౨  ೦๼ೕฃൡಗಳ ಉದ౪ ౙಁ  abcd BC 
ಅเූಜ౲ ฿ಜං ಅಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಄ವಲ ಘಟಕ ಮൡ౨  ನನ౬  ಸಮಗ౳ ൤ಯඝ౬  ຄಂൽฆವ ౽ರಣ ಕಣ౱ ฉ෴ಞತ౨ ං az 

ಪಥโ ಅౘಃౙ  อಬ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನನಡ ൟัൽං, ຄರಜನ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ation z 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ವฉಜನ ಏ౾ೕಕರಣโ ಸಹ ಕಣ౱ ฉ෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಉัൽฆವ ಏಅಕ ಅเූಜ౲ ๅಂದฉ ඛಂದ ವฉಡ c d a b 
ಮൡ౨  ಏಃಂದฉ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ವฉಜನ ๬౩ ನൽಂದ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆತ౨ ං කඝ ಸರಳ฿ಜ ಪഷ෷൤౨ ೕච ಈ ಅเූಜ౲ โ ෈ a b 
෇ค ಅเූಜ౲  ಆಞโൿ ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಈಗ ಅเූಜ౲  ඛಂದ ವฉಡdl a b mu naught ni l d l a b 
ಈ ಉದ౪ โ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಇൿ a to b l 
ಆದ౪ คಂದ ෇ค ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಇൿ ෈ ಎಂದฉ ෨ කഡ ඛ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං b l mu Naught i l 
ಮൡ౨  කඝ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ෨ කഡ ඛ ಎಂൿ ಃ ౽౲ භ ಡ ಬฉಯಬ๾ൿ, ಅย౵  ಆຉ කඝ ๵วකข౥  
ಅඝ౬  ಮ൤౨  ๲ึ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನ౬  ಅౘ฿ಜං ಮൡ౨  ๯ฆัಗำ ෴โඃ ಪ౳ ๯౨ ತ฿ಜං ಈ คೕൟಯ ๯ฆัಗำ ඛಕಟ฿ಜ z 
ීඌಸಲ౭ ഔౣ ฆವ ๵วකข౥  ๯ฆัಗะಜๅ ಮൡ౨  เൿ౲ ൬ ಪ౳ ฿ಹโ ಈ คೕൟ ಹค෷ൟ౨ ං ಎಂൿ ඣೕಡฤ 
ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ๵วකข౥  ඣಳಡ ෬ว ಅವอ෈ತ฿ಜಲ౵  ಎಂൿ ඣೕಡฤ ಇൿ ൽ౾ౙ ನ ಉದ౪ ౙಁ  ෨ r z 
කഡ ඛ ඩ෵ಂഡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๸තಣბ฿ಜ ಏಕงಪ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಂൟೕಯ฿ಜฆತ౨ ං ෴โඃ ನย౵  ๵วකข౥  ಒಳಡ ಃ౹ ೕತ౳  ෨ม෨ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಆದฉ කโ ಈ p 
౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಅඦತ ಉದ౪ ದ ඛಕಟ฿ಜ ීඌ๭ฆವ ๵วකข౥  ಛಜ วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ದಯเഖౣ  චನඪല 
ಇൿ ಅඝಮൟಯ ಪ౳ ๆಶ๬ಧ౲ ൤ಯ ෨ಕ౨  ೦ಗವඝ౬  ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං ಪ౳ ൟ ಘಟಕದ ಉದ౪ ದ ൟฆโಗಳ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ൪ൟಗಳ
෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಪ౳ ฿ಹโ ಎม౵  ൪ൟಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๵วකข౥  ඣಳಡ ಏಕงಪದ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ๱๞ౣ ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๬౩ ෵ೕเൿ౲ ൟ౨ ನ ಃඩ๭ಟฑ ಸ෥කಂತರ ද౵ ೕഡ ಃඩ๭ಟฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅย౵  ඛೕโ ಸ෥කಂತರ 
ද౵ ೕഡ ಃඩ๭ಟฑ ຄಂൽದ౪ ฉ ಃඩ๭ಟฑ ನ ද౵ ೕഡ ಗಳ ನഴเನ เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಏಕงಪ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  
ඛೕโ ಇದ౪ ฉ ಒಂൿ අಡ౥  เ๭౨ ೕಣბ ಃඩ๭ಟฑ ಅඝ౬  ຄಂൽค ඦತರ ಮಧ౲ ದ ಕഷಡ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಏಕงಪ฿ಜฆತ౨ ං 
ಇย౵  ඛೕโ ಄ಂದ౳ ದ ಕഷಡ ಬಹಳ ಉದ౪ ฿ದ ๵ยೕකข౥  ຄಂൽದ౪ ฉ ๵วකข౥  ಅඦತ฿ಜ ಉದ౪ ฿ಜං ಮൡ౨  ඛಮ౱  
౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಏಕงಪ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ං ಆ౾౺ ๺ z 
ಆದ౪ คಂದ ಆಂඪಯฑ ඛಯಮ ಮൡ౨  ಃಲโ ಸ෦౱ ൟ ฿ದಗಳඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ කโ ಪഷൽฆವ ಬಹಳ ಆಸ౾౨ ർಯಕ 
๸ීಧ฿ಜං ಮൡ౨  ಇย౵  කโ චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಬ෽ೕවಬฑ ౽ඞನඝ౬  ಬಳ๯โದರย౵  ෴โඃ ๸౾ೕಣბ฿ದ 
ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ෥ಡ෎౽ಜಲ౵  ಆದฉ ඛಮ౱  ๭ೕ෦ತ ಉದ౪ ದ ๵วකข౥  เಷಯಗำ ಬದมದฉ ಇದඝ౬  ಅඦತ ಉದ౪ ದ 
๵ยೕකข౥  ಛಜ ෥ಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆຉ ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ ಆຉ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ๬ಧ౲  ಬ෽ೕ๺ ಪ౳ ಯತ౬ ದ ඛಯಮವඝ౬  
ಬಳ๭ಆಂഴ ๭ೕ෦ತ ಉದ౪ ದ ๵วකข౥  ನ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳  ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ෥ഺೕಣ ಮൡ౨  
๵วකข౥  ನ ಅಂ೉ನย౵ ฆವ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಈ ෥౲ ಩ ನ ಅಧბದ๠ౣ  ඛೕโ ಇย౵  ಪഷൿಆಂലൽ౪ ೕค ಎಂൿ කඝ ඛಮಡ 
൧ೕคಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච කඝ ಈಗ ಒಂൿ ಪค෦ತ ಆຉ ಎ ๵ยೕකข౥  ಅඝ౬  ඣೕಡฤ ಅವ౽ಶ ඛೕഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ කඝ ๵วකข౥  ಅඝ౬  ಇย౵  ๲ึ෷൤౨ ೕච ಆຉ ಇൿ ಅಡ౥  เූಗ 
ಆದ౪ คಂದ ಕฉಂഡ ನನ౬  ಕഷಡ ಬฆൟ౨ ං ಇย౵  ನನ౬  ಅౘಃౙ  ຄೕಞൟ౨ ං z 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඣೕഴ๋൤ ಕฉಂഡ ಈ คೕൟ ಹค෷ൟ౨ ං ಮൡ౨  ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಇย౵  ಅౘದ ಕഷಡ ಇฆತ౨ ං z 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කඝ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ๭ೕ෦ತ ಉದ౪ ವඝ౬  ຄಂൽฆವ ๵วකข౥  ನ ๵วකข౥  ನ ಆචಯย౵  ಈ 
ງತದย౵  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๵วකข౥  ನ ಉದ౪ ವඝ౬  ීಡ฿ಳ ಮൡ౨  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච ಅದඝ౬  ෈ഴ൤౨ ೕච ๵วකข౥  ನ l i h 
ಒಳಜನ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ කඝ ಸ౷ ಲ౭  ಸಮಯದ ඦತರ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕච ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๵วකข౥  ನ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಬ෽ೕ ๬ವഡბ ඛಯಮವඝ౬  
ಬಳಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಈಗ කโ ෮ದฤ ಪഷದ ಈ ಃಳಜನ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕච කโ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  
ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  චನඪല, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಪ౳ ฿ಹವඝ౬  ຄ൧౨ ෷౲ ವ ൪ൟಯ ไ൞౨ ౽ರದ ลභ ຄಂൽದ౪ ฉ ಅౘದ ๅಕౣ ฑ ಉದ౪ ౙಁ  aa i b 
ಇฆವ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ൪ൟಯ ൟ౳ ಜ౲ โ ಆಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ൟฆโಗัದ౪ ฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ๲ౙ ౷ ೕฑ ෩ಲಕ ಡr n i r n 

ಡ ෨ කഡ ಅඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං ಮൡ౨  ೓ಕವඝ౬  ಒಂൿ ෩ರคಂದ ಎರഴ ౽౲ භ ಡ ಏคಸมಞತ౨ ං, ಈ ಅಂತರโ n z 
൪ൟಯ ไ൞౨ ౽ರದ ลභ ನ ಮಧ౲ ූಗൽಂದ ಅౘൽಂದ ඀ರದย౵ ฆವ ෈ಂൿ฿ಜං ลභ ൽ ลභ ಇย౵  z n 
ลභ ಗัๅ, ಅൿ ಪ౳ ൟ ൪ൟ෷ ಪ౳ ๯౨ ತವඝ౬  ಒ෷౲ ತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ಈ ลභ ನ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  
ว౽ౙ ೈರ ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๵วකข౥  අಡ౥  ๸ಒ౲ ಯ ลභ ಗಳඝ౬  
ຄಂൽฆತ౨ ං เ෗ನ౬  ඀ರಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ ಈ ງತದย౵  ಈ ಇั೦ฆಗำ ಆ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಉ൞౭ ൽ๯ತ౨ ๅ ಈ ลභ ಮ൧౨ ಂൿ 
౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಉ൞౭ ൽ๯ತ౨ ං ಈ ಎರഴ ಮ൧౨ ಂൿ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಉ൞౭ ൽ๯ತ౨ ං ಆದฉ ಅౘದ ෬ว ಎม౵  ಪ౳ ๯౨ ತ 
ಅಂಶಗัಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ಎม౵  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಗำ ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ಇฆತ౨ ං z 
ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ෥ಡฤ ನಮಡ ൡಂ෇ ๯ಲಭ ಏಃಂದฉ කඝ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಗಳ ๳ಪბഷಯඝ౬  ෥ಡ෎౽ಜං, ಇದ౽ౙ ಜ 
කඝ ಈ ಃಳಜನโಗಳඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච, කඝ ಮൡ౨  ೯൤ಡ ನഴเನ ๵วකข౥  ನ ಸಣ౧  ಅಂಶವඝ౬  z z dz 
ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච. ๵วකข౥  ಮൡ౨  ೯൤ಡ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  z z dz 
ಆದ౪ คಂದ ൟฆโಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಪ౳ ൟ ෷ඛഡ ಉದ౪ ಃౙ  ಆಜ ൟฆಞತ౨ ං dz 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ವಛბವൕ ಘಟಕದ ಉದ౪ ದ ๸ಒ౲  ah n 
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ಆದ౪ คಂದ ಉದ౪ ದย౵  ඦತರ ൟฆโಗಳ ๸ಒ౲  ಆಜฆತ౨ ං ෇ค ಮൡ౨  ಈ ಅಂತರโ ಆಜං dz dz ah n dz z 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ງತದย౵  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ງತದย౵  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳  ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ ൟฆโಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಎರಡคಂದ ූಜ๭ದฉ ಗಳ db n dz 
ൟ౳ ಜ౲  ಒಂൿ ಚದರ ಮൡ౨  ಚದರವඝ౬  ಪವฑ  คಂದ ౽౲ භ ಡ ಏค๯ತ౨ ං olenoid is ai z 3 2 k 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಏඝ ෥ലං౪ ೕච ಎಂದฉ කඝ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕච ಇൿ ಅౘൽಂದ ඀ರದย౵  ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ z 
౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಃౙ  ๰ತ౳ ฿ಜං ൟ౳ ಜ౲ ದ ൟฆโಗಳ ඛಕಟ ිಂി ลභ ಮൡ౨  ಇย౵  ಉದ౪ ದ ๵วකข౥  ಡ ನನ౬  r n dz 
ൟฆโಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ෇ค ಆಜฆತ౨ ං n dz 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ൟฆโಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಪഖౣ  ඛಂದ ಬದม෵๭ං౪ ೕච ಮൡ౨  කඝ ಅඝ౬  ൟ౳ ಜ౲ ൽಂದ n dz r 
ಬದม෵๭ං౪ ೕච ๵วකข౥  
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಎರഴ ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ ಅเූಜ౲  ಡ ಒಂൿ v mu naugh ni dz 
ಚದರ ೯൤ಡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮౳ ೕ ා ഖ ಮൡ౨  ౽౲ භ ౽౲ භ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ චನඪല ඛಂದ ඛಂದ z k k z z 
ಏ౾ೕಕರಣโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ಉದ౪ ದ ๵ยೕකข౥  ನ ಅಂ೉ನย౵ ฆವ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  วಕౙ  zi 
๻ಀൟ౨ ං౪ ೕච l 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲ โ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಈಗ ಇൿ ඡರ ෨ಂದಃౙ  ಏ౾ೕಕರಣ฿ಜං කඝ ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ l 

ಅඝ౬  ಬದย๯โൿ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං z 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ๲ಃಂഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ല ൮ೕഓ ಒಂൿ ಚದರ ಮൡ౨  ೓ಕโ ಚದರ ಅඝಕ౳ ಮಃౙ  dz z 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ce 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲  ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౳ ൟ 3 คಂದ 2 ಡ ಇಂഔಗ౳ ฯ ๲ಃಂഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ല ൮ೕഓ dz z s 

౲ಁ ෕ ๲ಃಂി ౲ಁ ෕ ൮ೕഓಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๲ಃಂഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಒಂದคಂದ ๲ಃಂി ൮ೕഓವඝ౬  ರൿ౪ ತั๯ತ౨ ං. ౽๺ ൮ೕഓ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಚದರ ಇಂഔಗ౳ ฯ ౽๺ ൮ೕഓ ല ൮ೕഓൽಂದ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කඝ 
ಅಥბ෥ലಆಂലං౪ ೕච, ಇൿ ಏ౾ೕಕರಣದ ಎರഴ ෦ൟಗಳ ನഴเನ ಚದರ ๭ඨ ൮ೕഓൽಂದ ಒಂದඝ౬  ຄರൡಪല๭ 
෎ชඞ ಅಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಏ౾ೕಕರಣದ ෦ൟಗಳඝ౬  ಇย౵  කඝ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ෦ൟಗำ ඛಂದ ಇದ౪ โ ๵ච౬ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං z l 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ൮ೕഓಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  โ ൮ೕഓಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ z z l 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ൮ೕഓಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඛಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, l z 
ಏ౾ೕಕರಣದ ಃಳಜನ ෦ൟ෷ ൮ೕഓಃౙ  ಅඝงಪ฿ಜං ๵ච౬ ಡ ಸಮ ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ഓ౲ ඨ z l 
เสೕಮ ಡ ෵ಂದ ಅඝงಪ฿ಜං l a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ನ ಚದರ ๴ඨ ඛಂದ ಒಂದඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  l 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಈ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಬದยಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳  ಅඝ౬  ಎಂൿ b mu 
ಪഷಯಬ๾ൿ เสೕಮ ಇದರ ෩ಲಕ naught ni by two a square in one by a square sine of tan l 

౽౲ භ ෨ කഡ ಮൡ౨  ಎರഴ ๴ඨ ಆෆ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, k i 
ಆದ౪ คಂದ ಅౘದ ෬ว ๵วකข౥  ನ ಅಂ೉ನย౵ ฆವ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಈಗ ಆಂඪಯฑ ಬ෽ೕಸ่ბ ඛಯಮವඝ౬  
ಬಳ๯โದคಂದ ඛಖರ฿ಜ ಪഷಯมಜං ൟ౳ ಜ౲ ಃౙ  ඦತರ ෵ಂದ ಬಹಳ අಡ౥ ർಞತ౨ ං ಮൡ౨  අಡ౥  ಪ౳ ෥ಣದ ತඨ l 
เสೕಮโ න ಎರഴ ತඨ เสೕಮ ಅඦತ൤ ಎರಡคಂದ න ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൟ අಡ౥  ಪ౳ ෥ಣದ ഓ౲ ඨ เสೕಮโ නಡ ಎರಡคಂದ ಹൟ౨ ರದย౵ ං ಮൡ౨  ๭ඨ න ಎರಡคಂದ ಒಂದಃౙ  
ಹൟ౨ ರದย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ನย౵  ಅඝ౬  ಪഷ෷โൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෨ කഡ z b ni 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಬಹಳ ಉದ౪ ฿ದ ๵ยೕකข౥  ඦ൤ ๵ยೕකข౥  ຄಂൽದ౪ ฉ, ಈ ງತದย౵  ಎಂ්ൿ ಎರഴ aa b 
ಮൡ౨  ಅದರ ๵วකข౥  ඣಳಡ ಆಳ฿ಜං ಮൡ౨  ಅದರ ๵วක෵ി ൡಂ෇ ಉದ౪ ฿ಜං ಆຉ ඦತರ ಆಳ฿ಜං ಅಥ฿
ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ඛಮಡ ൟัൽฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๵วකข౥  ನ ಅಂೋ ಅඦತ ಉದ౪ ದ ๵วකข౥  ಡ ಅౘದย౵ ං, ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಏಕงಪ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆಂൟಯඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕච ಅൿ ඛಮಡ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ದ ชಒಗಳ ಅಂർ೩ ೉ತ౳ ವඝ౬  ൧ೕค๯ತ౨ ං ಒಂൿ 
ಪค෦ತ ๵วකข౥  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ๵วඣ ಇං ಐല 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಪ౳ ๯౨ ತ ಒ෷౲ ವ ลභ ಗಳඝ౬  ಈ คೕൟ ๲ึ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎม౵  ಪ౳ ๯౨ ತ ඛಕಟ฿ಜ ිಂി ಆຉ ๵วකข౥  ๭ೕ෦ತ ಉದ౪ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ชಒಗಳඝ౬  ๲ึ෷ൟ౨ ದ౪ ฉ ಅโ ಈ คೕൟ ౽൒ತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳  ಮൡ౨  ඛಮ౱ ย౵  ಃಲโ ಃ౹ ೕತ౳ ಗำ ຄರಬฆತ౨ ๅ ๼ೕಡ ຄರಬฆವ ಃ౹ ೕತ౳ ಗำ ๵วකข౥  ඣಳಡ ಒಂൿ 
เ๏ಷౣ ฿ದ ಃ౹ ೕತ౳ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ชಒ෷ ಇย౵  ಈ คೕൟ ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ඣೕഴ๋൤ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ದ ชಒಗำ ෩ಲේತ฿ಜ ๵วකข౥  ನ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ൧ೕค๯ತ౨ ๅ 
ಮൡ౨  ಒಳಡ ಏಕงಪ฿ಜฆತ౨ ๅ ๵วකข౥  
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕലฆโൿ ಬ෽ೕ๳ವฑ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಆຉ 
ಆಜං, කโ ಅದඝ౬  ಅౘದ ๵ยೕකข౥  ನ ಅౘದ ෬ว ෥ಡಬ๾ൿ, ಅൿ ๬ಕ๠ౣ  ಜഔಲ฿ಜං ಅඃ ಸಮಯದย౵  කโ 
ಆಂඪಯฑ ඛಯಮವඝ౬  ಅඦತ฿ಜ ൽೕಘბ౽ಲದವฉಡ ಬಳಸಬ๾ൿ ිಂി ๵วකข౥  ಮൡ౨  ಒಳಡ ౽ಂൟೕಯ 
ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ಪഷ෵ค ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ກ೉౞ ನ เ๏ಷౣ ฿ದ ๵วකข౥  ಗಳඝ౬  ಆຉ ಸ෱ಜಸ฿ಜ ಉದ౪ ฿ದ ๵ยೕකข౥  ಗำ ಎಂൿ 
ಅಂർ೧ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඛೕโ ಪഷൽฆವ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ෨ කഡ ಮൡ౨  ಐ ಎರಡคಂದ ෨ කഡ ඛ ಒಂൿ ค෴๺ 
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ಆಜං ඛಖರ฿ದ ෰ಲ౲  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇಪ౭ ൡ౨  ๲ಂഔ෦ೕಟฑ ൟ౳ ಜ౲  3 ๲ಂഔ෦ೕಟฑ ಉದ౪ ದ ๵วකข౥  ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ൟฆโಗಳ 
๸ಒ౲ ෷ ಐඞರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  ൟฆโಗಳ ๸ಒ౲  ಇൿ ಒഖౣ  ൟฆโಗಳ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ಪ౳ ๯౨ ತ ಐൿ ಆಂඪಯಗბำ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟ ෸ඛഡ ಉದ౪ ದ ൟฆโಗಳ ๸ಒ౲ ෷  คಂದ  ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ  ಪ౳ ൟಶತ ๲ಂഔ෦ೕಟฑ ಡ 500 20 25
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෨ කഡ ඛಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ  න  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ෭ನ๺  คಂದ ෦ೕಟฑ ಡ b 4 10 7
ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ඞฆ ൟฆโಗัಡ ಐൿ ಆಂඪಯฑ ಗัಂದ ಞ൐ಸಲ౭ ഴತ౨ ං ಇൿ ๯෥ฆ ඩ෵ಂഡ ๵ච౬  ಒಂൿ ಆฆ ങ๬౵  
ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಄ಂದ౳ ಃౙ  ಹൟ౨ ರದย౵ ං ಏಃಂದฉ ಉದ౪ โ  ๲ಂഔ෦ೕಟฑ ൟ౳ ಜ౲ ౾ౙ ಂತ  ๲ಂഔ෦ೕಟฑ ಗಳ๠ౣ  අಡ౥ ർಜං 20 20
ಆದ౪ คಂದ ಄ಂದ౳ ಃౙ  ಹൟ౨ ರದย౵  ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ඩ෵ಂഡ ಒಂൿ ๵ච౬  ಒಂൿ ಆฆ ങ๬౵  ಅಥ฿ ಹൽකฆ ಆಜฆತ౨ ං ෦ย౵  
ങ๬౵  ๵วකข౥  ನ ಅಂ೉ನย౵ ฆ฿ಗ ಅൿ ಈ ෰ಲ౲ ದ ಅಧბದ๠ౣ  ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ඀ರ ຄೕඈ൤ ಅൿ 
ಕല෫෴ಞತ౨ ศ ಇฆತ౨ ං ಇದคಂದ ඛಮಡ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ಃౙ  เ๏ಷౣ ฿ದ ಆಂൟಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ඛಮಡ 
๸ಌ౲ ๎ಸ౨ იವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಈ ๵ยೕකข౥  ౽෵ฯ ෩ಲಕ ಪ౳ ๯౨ ತವඝ౬  ๻ൿຄೕಞವ ෩ಲಕ කโ 
ಪഷಯಬ๾ർದ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಗಳ ಅฯ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಈಗ කඝ ജฃข౥  ಎಂൿ ಕฉ෷ವ ಇඣ౬ ಂൿ 
ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ๵วකข౥  ඡರ ๬ಧನ฿ಜං ജฃข౥  කඝ ಪ౳ ๯౨ ತ ๬ಜ๯ವ ลභ ຄಂൽฆವ ಮ൧౨ ಂൿ ๬ಧನ฿ಜං 
෴โದඝ౬  ๭ยಂಡฃ౽ರದ ಉದ౪ ౙಁ  ීඌಸมಜං ಮൡ౨  ಅൿ ಸ౷ ൫ ෨ೋ౞ ವ ಮൡ౨  ജฃข౥  ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴತ౨ ං 
ಮൡ౨  ඛಕಟ฿ಜ ීඌತ฿ದ ๗ೕಧචಯ ൟฆโಗำ ಇย౵  ൟฆಞತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಕฉಂഡ ಇย౵ ಂದ ಪ౳ ๆ๏๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ ຄರഴತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ൟ౳ ಜ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ ജฃข౥  ಆಜං ജฉಂഡ ನ ൟ౳ ಜ౲ โ ൡಂ෇ අಡ౥ ർಜං, ಇൿ ಬ๾൥ಕ 
ඡರ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಅඦತ ಉದ౪ ದ ๵วකข౥  ನ ಕഷಡ ෥ತ౳  ಆಞತ౨ ං, ಈಗ කโ ಮ൤౨  ಸ෦౱ ൟ ฿ದಗಳඝ౬  ಬಳ๭ 
౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ದ ಏಅಕ ಘಟಕโ ಈ ൽ౾ౙ ನ ಉದ౪ ౙಁ  ಇฆವ ಘಟಕ฿ಜං ಎಂൿ ൧ೕคಸಬ๾ൿ. ಅಂದฉ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದ 
ಈ ಘಟಕโ ෥ತ౳  ಉั෷ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಈ ൽ౾ౙ ನย౵  ෥ತ౳  ಇฆತ౨ ං ಪค෥ಣದ ็ಫಲ౲ โ ಈ ൽ౾ౙ ನย౵ ರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದ౪ ฉ ෥ತ౳  ಅದರ ಘಟಕಗำ ಮൡ౨  ชലಯฯ ಘಟಕโ ಕಣ౱ ฉ෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಒ෫౱  කඝ ಇದඝ౬  Ot 
ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  කඝ ಆಂඪಯฑ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ജฃข౥  ಒಳಡ ಮൡ౨  ຄರಜನ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  
ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಉർಹರൕಡ ಒಂൿ ลභ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ, කඝ ಇย౵  ಒಂൿ ಸಮತಲದย౵  ജฃข౥  ಅඝ౬  
๲ึ෷൤౨ ೕච. ಅൿ เ෥ನ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನ౬  ജฃข౥  
ಆದ౪ คಂದ ನನ౬  ಕഷಡ ๯ฆัಗำ ಬฆൟ౨ ๅ ಈ ರಚචಯ ຄರූಗದย౵  ಮൡ౨  ರಚචಯ ಒಳූಗದย౵  ಪ౳ ๯౨ ತ ಕฉಂഡ 
ಉಡಕౣ ฑ ಗัๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ คೕൟ ౽൒ವ ෥ಗბವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಒಂൿ ූಗ ಮ൧౨ ಂൿ ෥ಗბ ಮൡ౨  ෩ರඡ ූಗ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಕฉ ಇൿ කඝ ෩ฆ ෩ฆ ූಗಗัಡ ಒಂൿ ෥ಗბವඝ౬  ಎರഴ ෥ಗბ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච ಈಗ ඛೕโ 
ಪಥಃౙ  ಒಂൿ ಇಂഔಗ౳ ฯ ෈ റഡ ലಎฯ ๒ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ෥ಗბโ ෴โඃ ಪ౳ ๯౨ ತ ๬ಜ๯ವ ฿ಹಕವඝ౬  
๯ൡ౨ ವค෷โൽಲ౵  ಮൡ౨  ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಈ ಘಟಕವඝ౬  ෥ತ౳  ຄಂൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ನನ౬  ಏ౾ೕಕರಣโ ಈ 
ൽ౾ౙ ನย౵ ದ౪ ฉ ಇൿ ෴โದ ౙಁ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಆದฉ ෇ค ൟ౳ ಜ౲ เದ౪ ฉ ಒಂൿ ෇ค ಎರഴ ಒಂൿ ๒ನ౲ ಃౙ  b r b pi r 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಎಂ්ൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ෥౲ ಩ චഔಋ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಈ ಘಟಕವඝ౬  ෥ತ౳  b 
ຄಂൽං ಮൡ౨  ಈ ไತ౨ ದ ಉದ౪ ౙಁ  ಇฆವ ๬౩ ನൽಂದ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜං කඝ කඝ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ කඝ ෈ റഡ ല 
ಎฯ ಪഷ෷൤౨ ೕච ෈ റഡ ಈ ඀ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ಅเූಜ౲ ൽಂದ ෈ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  කඝ 
ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಈ คೕൟ ಮൡ౨  ඛೕโ ಒಳಡ ಎย౵ ದ౪ ง ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಈ ಪ౳ ඃಶದย౵ ං ಈ ๸තಣბ 
ಪ౳ ඃಶದย౵  ๭ౣ ೕฃข౥  ๯ฆัಗಳ ಒಳಡ ಇย౵  ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಅඃ ෥ಗბದย౵  ಎರഴ ಅเූಜ౲  ෈ റഡ 
ലಎฯ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ඣೕല ಇย౵  ๯ฆัಗำ ಇๅ ๯ൡ౨ ವคದ ಕฉಂഡ ಗูಂൽಡ ಇย౵  ಕฉಂഡ ನನ౬  ಕഷಡ 
ຄರഴൟ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ಕฉಂഡ ຄೕಞൟ౨ ං ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ඣೕಡಬ๾ൿ ಇย౵  ൟฆโಗಳ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ൟฆโಗಳ ๸ಒ౲  ඛಖರ฿ಜ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛವ౷ ಳ ಕฉಂഡ ಮൡ౨  ಎม౵  ๯ฆัಗำ ಒ෷౲ ತ౨ ๅ ಅඃ ಪ౳ ฿ಹโ ಎರഴ ෥ಗბൽಂದ ๯ൡ౨ ವคൽฆವ ඛವ౷ ಳ 
ಪ౳ ฿ಹโ ๒ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಳಡ ຄೕಞൟ౨ ฆ๋൤ ನನ౬  ಕഷಡ ಬฆൟ౨ ฆವ ಸ෥ನ ๸ಒ౲ ಯ ಪ౳ ๯౨ ತ ๬ಜ๯ವ ฿ಹಕಗำ ಇๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ลඪ౬ ಂದ ๯ൡ౨ ವคದ ඛವ౷ ಳ ಪ౳ ฿ಹโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಮ൤౨  කඝ ಇಂഡ ෥ಡಬ๾ൿ ಇದඝ౬  
ಉತౙ ೃಷౣ ತั๭ ಮൡ౨  ෇ค ಎರഴ ಎರഴ ๒ನ౲  ೋಃౙ  ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಈ ൟ౳ ಜ౲ โ කඝ ಪഷ෷ವ ah b pi r 
ൟ౳ ಜ౲ โ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಘನ ജฃข౥  ನ ಒಳಡ ಮൡ౨  ຄರಡ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං කඝ ಅದರ ಒಳಜฆವ ෥ಗბ ಎರಡಃౙ  
๸෽ೕ೧ಸಬ๾ൿ ๵วකข౥  ಅเූಜ౲  ෈ റഡ ലಎฯ ෨ කഡ ಐ ๯ൡ౨ ವคൽฆವ ෥ಗბದ ෩ರಃౙ  ಘನ, ಇൿ 
ಒഖౣ  ൟฆโಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಎඨ ಸ෕ ๭ౙ იභౣ  ಆಜದ౪ ฉ, ಸ෕ ๭ౙ იභౣ  ഔ ಆಜದ౪ ฉ, ಎඨ ಸ෕ ๭ౙ იභౣ  ഔ ಒഖౣ  ജฃข౥  ನย౵ ನ n 
ൟฆโಗಳ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ෮ದยඦ൤෻ ಄ವಲ ಈ ಘಟಕವඝ౬  ຄಂൽฆโದคಂದ ಮൡ౨  ಈ ෥ಗბದ ൟ౳ ಜ౲ โ b ri 
ಆಜದ౪ ฉ ෇ค ಓຉ ಅඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං b 
ಆದ౪ คಂದ ജฃข౥  ನ ಅౘൽಂದ ඀ರದ ෬ว ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ದ ಸಣ౧  ಅವอಬච ಇฆತ౨ ං ജฃข౥  ನ ෈ಂൿ ಄ಂದ౳  ಆದฉ ಈ
ൟ౳ ಜ౲ ಃౙ  ຄೕย๭ದฉ ജฃข౥  ನ ฿౲ ಸโ ೉ಕౙ ർಜದ౪ ฉ, ಈ ඀ರದย౵  ಸಣ౧  ನย౵ ನ ವ౲ ൞౲ ಸโ ൡಂ෇ ನಗಣ౲ ฿ಜฆತ౨ ං r 
ಮൡ౨  ಇൿ ಬ๾൥ಕ ๭౩ ರ฿ದ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ฿ಜൿ౪  ಇದฌಳಡ ීಡ฿ಳ ಆಜದ౪ ฉ ൟ౳ ಜ౲  ಈ ൟ౳ ಜ౲ โ ಆಜದ౪ ฉ අಡ౥ ർದ r 
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ಮൡ౨  අಡ౥ ർದ ඦತರ ๵วකข౥  ඣಳಡ ನನ౬  ನನ౬  ಈ ಅಂತರโ ීಡ฿ಳ ಡ ຄೕย๭ದฉ ಅತ౲ ಲ౭ ฿ಜං ಮൡ౨  r 
ಇൿ ಎರഴ ಡ ಒಲโ ൧ೕฆโൿ ಎರഴ ෷ඛഡ ಉದ౪ ದ ൟฆโಗಳ ๸ಒ౲  ಎರഴ ಇย౵  ไತ౨ ದ ๯ತ౨ ಳ൤pi r pi r pi r 
ಮൡ౨  ಒഖౣ  ൟฆโಗಳ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ಇൿ ൵ฃข౥  ಅಪค෦ತ අಡ౥  ൟ౳ ಜ౲ ಗะಜದ౪ ฉ ಅൿ ඛಜ฿ಗล nt 
෎౾ฆ๋൤෻ ಅඦತ ಉದ౪ ದ ๵วකข౥  ನ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಃౙ  ಕല෫෴ಞತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉർಹರൕಗำ ಃಲโ ಪ౳ ෨ಖ ๸ದಭბಗಳย౵  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಗಳඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಆಂඪಯฑ 
ඛಯಮದ ಅຉ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಅඝ౬  ನಮಡ ൧ೕค๭ๅ. ವ౲ ವ๲౩ ಯย౵  ಸ෦౱ ൟ ಇർ౪ ಗวม౵  කඝ ಸ෦౱ ൟ ಆಞ౲ ბ෫ಂഡ ಗಳඝ౬  
ಬಳ๭ಆಂഴ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ๬౩ ನದ ෬ว ಅವอಬචಯඝ౬  ಅಂർ೩ ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ෴ವ ಘಟಕಗำ 
౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ಉัൿಆำ౶ ತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಇย౵  ಎರഴ ಎರഴ ෈ಂൿಗัๅ, ಒಂൿ ෈ ๅಕౣ ฑ ಅವอಬච ෩ರರย౵  
ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ  ๸ರಚචಯย౵  ๅಕౣ ฑ ನ ෴ವ ಘಟಕಗำ ಉัൿಆಂലๅ ಎಂ්ൿ ಈಗ ರಚච෷ b 
ಸ෦౱ ൟಯඝ౬  ຄಂൽಲ౵  ಅಥ฿ ๭ೕ෦ತ ಉದ౪ ฿ಜං ಇ൞౲ ൽ ಇൿ ກೋ౞  ಜഔಲ฿ಜං ඦತರ කඝ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ 
ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ๬౩ ನದ ౽ಯბ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ೮เಕ เಂಗಡൕಯ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ඛಜ฿ದ 
ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಬಳಸ෎౽ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ౽ඞඝ ಅඡಕ ๸ದಭბಗಳย౵  ൡಂ෇ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜං ಮൡ౨  ಅඡಕ ๸ದಭბಗಳย౵  කโ ಈಗ mps 
ຄಂൽฆವ ಆಂඪಯฑ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಃౙ  ಅಂർ೩ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ 
ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಗಳඝ౬  ຂಡ ಉ൞౭ ൽ๯โൿ ಮൡ౨  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಗಳඝ౬  ຂಡ เൿ౲ ൬ ಒ෷౲ ವ ฿ಹಕಗัಂದ 
ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ຂಡ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ ಎಂൿ ಚ೉ბಸมಜං ඡರ ಪ౳ ฿ಹವඝ౬  ๬ಜ๯ವ ಉಡಕౣ ฑ, 
൪ൟಯ ไ൞౨ ౽ರದ ลභ, ๵วකข౥ , ജฃข౥  ಇ൞౲ ൽ. ಇൿ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದย౵  เൿ౲ ർๆಶದ ಕಣಗಳ 
ಚಲච෴ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ຄಂൽฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  කඝ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ අಳಡ ಒಂൿ ೈ೴ბ 
ຄಂൽದ౪ ฉ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ๆಗದย౵  ಚย๯ವ ೈ೴ბ ൤ಡൿಆำ౶ ವ ෥ಗბ ෴โൿ ಆຉ ൽಀౙ  ಏඝ ಚಲචಯ 
ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  ಈಗ කโ චನඪ๭ಆ ౶ู ೕಣ, ೈ೴౥ ბ ಕಣದ ෬ยನ ౽ಂൟೕಯ ಬಲโ ౽౳ ๺ ෈ ಎಂൿ කโ ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ qv 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆಂൟಯඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕච ಇ ಮ൧౨ ෫౱  ಇย౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ൽಀౙ  ಮൡ౨  ಇൿ เ ൽಀౙ  ಮൡ౨  ೈ೴ბ ಧකತ౱ ಕ ೈ೴ბ ಆಜං ಈ ൽ౾ౙ ನย౵  ಬಲ q 
ಬಲಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬಲದ ๰ౙ ი ඛಯಮವඝ౬  ಬಳಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಬಲದ ൽಕౙ ඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ೈ೴ბ ಆಜದ౪ ฉ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಬಲโ เ ౽౳ ๺ ෈ ൽ౾ౙ ನย౵ ฆತ౨ ං, ೈ೴ბ 
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ, ෭ನ๺ เ ౽౳ ๺ ෈ ൽ౾ౙ ನย౵  ಬಲ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ೈ೯౬ ბಂൽಡ ಧකತ౱ ಕ ಆๆಶದ ಕಣโ ಈ ൽ౾ౙ ನย౵ ං ಮൡ౨  ಬಲโ ෴฿ಗล อಬ฿ಜฆತ౨ ං 
ಎಂ්ದඝ౬  චನඪല ๆಗ ಮൡ౨  ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳  ಎರಡ ౙಁ  ๬౩ ෵ೕเൿ౲ ൟ౨ ನ ಃ౹ ೕತ౳ ౾ౙ ಂತ ಬಹಳ ෗ನ౬ ฿ಜฆತ౨ ං, ಅย౵  
ಬಲโ เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ൽ౾ౙ ನ ಕഷಡ ಅಥ฿ ජಸಜბಕ เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳ ದ เฆದ౫  ൽ౾ౙ ನย౵ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಒಂൿ ಪ౳ ඃಶದย౵  ಚย๯ವ ೈ೴ბ ຄಂൽದ౪ ฉ เൿ౲ ൬ ಮൡ౨  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಗึರಡඞ౬  ຄಂൽൿ౪  , 
ಒഖౣ  ಬಲโ ๬౩ ෵ೕเൿ౲ ൟ౨ ನ ಬಲವඝ౬  ಮൡ౨  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ౽ರಣದ ಬಲವඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೈ೴ ბನย౵  ౽ಯბඛವბ๼๯ವ ಬಲಃౙ  ກೋ౞  ๬෥ನ౲  ๸ීಧ฿ಜං เൿ౲ ർๆಶโ ಸಹಜ฿ಜ e 
ಉัൽದ౪ ฉ ಆಗ ಒಂඃ ಬಲโ ๬౩ ෵ೕเൿ౲ ൟ౨ ನ ಬಲ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ඃಶඅಳಡ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ เದ౪ ง ಸಹ ೈ೴ბ เ ౳๎ ಂൟಯย౵ ದ౪ ฉ ಅൿ ౽ಂൟೕಯ ಬಲವඝ౬  ຄಂൽฆโൽಲ౵
เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳ เಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಅൿ ಒಂඃ ಬಲ฿ಜฆತ౨ ං ಆಋౣ ౺  ಎಂ්ൿ ౽౳ ๺ ಆಜฆವ ౽ಂൟೕಯ ಬಲ฿ಜං, qv p 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದರ ಏಕงಪದ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ຄಂൽฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಆ aa ah 
౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ದย౵  ಚย๯ವ ೈ೴ბ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ದ ಬಲโ ෴฿ಗล ๆಗಃౙ  
อಬ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಬಲ ಕಣದ ๆಗವඝ౬  ಬದม෵ಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಏಃಂದฉ ಬಲโ ෴฿ಗล ๆಗ ๅಕౣ ฑ ಡ อಬ฿ಜฆತ౨ ං 
ಏಃಂದฉ ಬಲโ ಕಣದ ๆಗವඝ౬  ಬದม෵๯โൽಲ౵  ಅൿ ಕಣವඝ౬  ๆಗತั๯ತ౨ ං ಆದฉ ಅದರ ๆಗವඝ౬  
ಬದม෵๯โൽಲ౵  ದಯเഖౣ  ๆಗವಧბච෷ ๅಕౣ ฑ ಎಂൿ චನඪല ಮൡ౨  ಅൿ ಬದมವൕಯ ದರವඝ౬  
ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං ಸಮಯඅಂൽಡ ๆಗ ಮൡ౨  ಅൿ ๆಗವඝ౬  ಬದม෵ಸං෻ ๆಗವಧბච෴ಗಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅൿ 
ಇย౵  ಏකಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ຄಂൽದ౪ ฉ ඛೕโ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ කඝ ಈ ฉ಩ ನย౵  ಉർಹರൕಡ ຂำ൤౨ ೕච 
ಇย౵  ඬಟಃౙ  ຄೕಞವ ಅ෴ඝ ಏಕงಪದ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ඬಟಃౙ  ຄೕಞൟ౨ ං ๻ಛಜ කඝ ಧකತ౱ ಕ ಕಣವඝ౬  
ຄಂൽದ౪ ฉ ಅൿ ಈ คೕൟ ಚย๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಬಲโ เ ಅಡ౥  ෈ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ เ ౽౳ ๺ ෈ ಃಳಃౙ  ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಬಲโ ෬ಲಃౙ  ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಕಣದ ಚಲචಯ ൽಕౙ ඝ౬  ಈ คೕൟ ಬದม෵๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౳ ൟ ෇ค ಬಲโ ๼ೕಡ ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಕಣโ ไ൞౨ ౽ರದ ಚಲචಯඝ౬  ౽ಯბಗತತั๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಬಲโ ෴฿ಗล ๆಗ ๅಕౣ ฑ ಡ อಬ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ರඡ ಕಣโ ಈ คೕൟ ಚย๯ತ౨ ං ಇย౵  ಬಲ ಇย౵  ಈ คೕൟಯ ಬಲಗำ ಇย౵  ಈ คೕൟಯ ಬಲಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಏಕงಪದ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  කඝ ಧකತ౱ ಕ ಆๆಶඅಂൽಡ 
ಸಮವಸ౨ იඅಂൽಡ ಪ౳ ඃಶඅಳಡ ಕಣವඝ౬  ಉറ෵๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ౽ಂൟೕಯ ಬಲโ ಅದඝ౬  ವಕ౳ ತั๯ತ౨ ං ಮൡ౨  
ไ൞౨ ౽ರ฿ಜ ಚย๯ತ౨ ං ෥ಗბ ಮൡ౨  ಇದರ ෬ว ౽ಯბඛವბ๼๯ವ ಬಲโ ಆಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං f qv b v
ಮൡ౨  อಬ฿ಜฆತ౨ ං b 
ಆದ౪ คಂದ ಬಲโ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಬಲದ ൽಀౙ  ಬಲದ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಪค෥ಣವඝ౬  ಇย౵  qvb 
ಇค๵ೕಣ e 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಬಲโ ಕಣವඝ౬  ไ൞౨ ౽ರದ ಪಥದย౵  ಚย๯๋൤ ෥ഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಬಲโ ไ൞౨ ౽ರದ ෥ಗბದ ಄ಂದ౳ ದ 
ಕഷಡ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  

Pru
tor
@
IIT
K



ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಄ಂർ౳ ෗෨ಖ ಬಲโ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಄ಂർ౳ ෗෨ಖ ಬಲโ ಚದರ mv r r 
ඛಂದ ൟ౳ ಜ౲ ฿ಜං ಪಥโ ಈ ಬಲದ ಄ಂർ౳ ෗෨ಖ ಬಲವඝ౬  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ൽಂದ ಒದಜಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඛಂದ ಚದರ ຄಂൽರ෎ಀ, ಇൿ ಡ ಆಜ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ෇ค r mv mod q v b u mb 
ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ೈ೴ბ ಕಣದ ൟ౳ ಜ౲ โ ಆຉ ಆಜං ಈ ಏಕงಪದ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ๯ತ౨ ล ಪคಚಲච෷ ಏಕงಪದ 
౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಒಂൿ ಕಣವඝ౬  ไ൞౨ ౽ರದ ๻ൽಯย౵  ๬ಞ๋൤ ෥ഴತ౨ ං , ಅದರ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ෵ಂದ ඛಂದ mv q b 
ಡ ඛೕಡมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಕಣದ ದ౳ ವ౲ ฃ๏෵ಂದ ೈ೴ბ ಅಥ฿ ೈ೴ბ ෩ಲಕ ಈ ಅඝඩತದ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯඝ౬  
ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං. ಮൡ౨  ඛඋನ฿ದ ಕಣಗำ ೉ಕౙ ർದ ಅലෆ ವಕ౳ ൤ಯඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ๆಗ฿ದ ಕಣಗำ ಈಗ ಛಜ ri 
ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෵ಂದ ವಕ౳ ൤ಯ අಡ౥  ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ๅ ಒ෫ಛ ಕಣದ ಆೕඛೕಯ ๆಗವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಇൿ ಒ෫ಛ ඛಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ඛಂದ v r mod qb m 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ්ൿ ෵ಂದ ಆಜං ๻ಛಜ කඝ ಅದඝ౬  ಬದย๭ං ಮൡ౨  කඝ ಒ෫ಛ ಆವತბನವඝ౬  v qb mb 
ಪഷ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  කඝ ಎ๠ౣ  ౽౳ ಂൟಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಕಣโ ಈ คೕൟ ไ൞౨ ౽ರದ ෥ಗბವඝ౬  ൟฆಜ๯ತ౨ ศ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౳ ൟ ෷ඛഡ ಸಮಯಃౙ  ౽౳ ಂൟಗಳ ๸ಒ౲  
ಇฆತ౨ ං ಇൿ ಎರഴ නඛಂದ ಒ෫ಛಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಎರഴ නඛಂದ ෥ി ౲ಁ ෈ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං f 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆವತბನದ ౽౳ ಂൟಯ ಆವತბನโ ಕಣโ ไ൞౨ ౽ರದ ๻ൽಯย౵  ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൟ౳ ಜ౲ ದ ๻ൽಯย౵  ฿౲ ඩರವඝ౬  ๯ൡ౨ ತ౨ ං ಆೕඛೕಯ ๆಗโ ඛಂದ ಆಜං ಮൡ౨  ౽౳ ಂൟಯ m qb 
ಆವತბನವඝ౬  ඛಂದ ಡ ಎರഴ ෩ಲಕ ඛೕಡมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಆವತბನವඝ౬  ๴ಆ౵ ೕഓ౳ ඨ ಆವತბನ mod q b pi m 
ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ඦತರ ಆຉ ๴ಆ౵ ೕഓ౳ ඨ ಆವತბನโ ಈ ಆವತბನโ ൟ౳ ಜ౲ ൽಂದ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜං ಎಂ්ದඝ౬  
ದಯเഖౣ  ಗಮඛ๭ ಕಣದ ಚಲච෷ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳  ಮൡ౨  ದ౳ ವ౲ ฃ๏ ಅඝඩತಃౙ  ಮൡ౨  ೈ೴ბ ಅඝඩತ ಮൡ౨  q m 
౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳  ಮൡ౨  ౽౳ ಂൟಯ ൟ౳ ಜ౲ ൽಂದ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಅಂಶವඝ౬  කโ ศಖನದ ౽෴ბಚರൕಯඝ౬  
ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಕಣದ ๆಗವಧბಕದ 
ಆದ౪ คಂದ ಕಣಗಳඝ౬  ๆಗತัಸฤ ಬಳಸมಞವ ಹಲ฿ฆ ๆಗವಧბಕಗัๅ ಮൡ౨  කโ เൿ౲ ർๆಶದ ಕಣಗಳඝ౬  
ๆಗತัಸฤ ಬಳಸมಞವ ๴ಆ౵ ೕഓ౳ ඨ ಎಂಬ ๆಗವಧბಕವඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ದย౵  ಈ 
ಚಲචಯ ෩ಲේತ ಞಣವඝ౬  ಬಳ๯ತ౨ ං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಆವತბನ ಈ ಕಣದ ಪ౳ ൟ ๲ಃಂലಡ ౽౳ ಂൟಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಕಣโ 
ಅඝಸค๯ൟ౨ ฆವ ෥ಗბದ ൟ౳ ಜ౲ ൽಂದ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ಅඝඩತವඝ౬  q m 
ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ಈಗ ಹಲ฿ฆ ಅನ౷ ෵ಃಗัๅ ಈ ಶ౾౨ ಗำ ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಮൡ౨  เൿ౲ ൬ ಶ౾౨ ಗಳඝ౬  
ಉഴಆำ౶ ತ౨ ๅ, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಒಂൿ ಅಥ฿ ಎರഴ ಆಸ౾౨ ർಯಕ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗಳඝ౬  ಮൡ౨  ಒಂൿ ಅಥ฿ ಎರഴ ಆຉ ಅಂಶಗಳඝ౬  
ಚ೉ბ๯൤౨ ೕච ෮ದยನ ๸๗ೕಧචಗัಡ ౽ರಣ฿ದ ಒಂൿ ಅಥ฿ ෮ದಲචಯൿ ൭ಂಪ౺ ඨ ಪ౳ ෽ೕಗ฿ಜං ಈಗ කඝ 
เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ຄಂൽฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಧකತ౱ ಕ ೈ೴ბ ද౵ ೕഡ ಅඝ౬  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜ ೈ೴ბ ෥ലದ ද౵ ೕഡ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಎಂൿ 
ຂำ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳ โ ಃಳಃౙ  ൧ೕค๯ൟ౨ ං ಮൡ౨  ನನಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല කඝ ಈ ಪ౳ ඃಶದย౵  ಒಂൿ ౽ಂൟೕಯ 
ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಎಂൿ ಊ๼๭, ಒಂൿ ಏಕงಪದ ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ โ ಃಳ෨ಖ฿ಜ ൧ೕค๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಸ෥කಂತರ ද౵ ೕഡ ಃඩ๭ಟฑ ಏಕงಪದ เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳ ൽಂದ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  
ຄಂൽฆವ ಮൡ౨  ಃಲโ ಉ൞౭ ൽ๯ವ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  ຄಂൽฆವ ೦ಗದ ಪ౳ ඃಶเං ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ 
ಃಳ෨ಖ฿ಜ ൧ೕค๯ವ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ಈಗ කඝ ೈ೴౥ ბ ಕಣವඝ౬  ಇย౵ ಂದ ಉറವൕ ෥ലದฉ ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ 
ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಕಣโ ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ೈ೴ბ ಆಜං ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳ โ เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ಪค൏ಮ ಏකಞತ౨ ං ಇದඝ౬  ಃಳಡ ತಳ౶ ฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ ಏಃಂದฉ ಇൿ ಧකತ౱ ಕ 
ಆๆಶದ ಕಣโ ಇย౵ ฆವ ಋ൏ತ౱ ಕ ೈ೴ბ ද౵ ೕഡ ಗಳ ಕഷಡ ಆಕ๞ბಸಲ౭ ഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ ಸಮಯದย౵  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬
ಃಳಃౙ  ಚยಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ ಏಃಂದฉ ಅൿ ಈಗ ඩ౳ ෽ೕಜಕ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಃౙ  ಹರഴൟ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅൿ ಅದರ ಬಲವඝ౬  
ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ෥ಡಬ๾ൿ ಇย౵  ඣೕല ౽౳ ๺ ๆಗโ ๼ೕಜං ಮൡ౨  ಃಳ෨ಖ฿ಜං v b b 
ಆದ౪ คಂದ ಅಡ౥  ෬ಲಃౙ  ಇං v b 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳  ౽ಂൟೕಯ ಬಲโ ෬ฤ౱ ಖ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಜฆತ౨ ං ಃಳ෨ಖ฿ಜ ಆಜฆತ౨ ං qvb a nd q a 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಕಣโ เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ౽ರಣൽಂದ ಬಲವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ದ ౽ರಣൽಂർಜ qe qv 
෬ฤ౱ ಖ฿ಜฆತ౨ ං ಋ൏ತ౱ ಕ ಆๆಶದย౵ ฆವ ಕಣโ เൿ౲ ൬ ಬಲโ ෬ฤ౱ ಖ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ౽ಂൟೕಯ ಬಲโ 
ಃಳ෨ಖ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರย౵  เൿ౲ ൬ ಮൡ౨  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ಗะದ౲ ಂತ ๸ರಚච෷ ಕಣದ ෬ว ౽ಯბඛವბ๼๯ವ ಎರഴ ಶ౾౨ ಗัๅ, 
ಇൿ เൿ౲ ർๆಶದ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಅವอ෈๭ เൿ౲ ർ౷ ರಗಳย౵  ಒಂದರ ಕഷಡ ೈ೴ბ ಅඝ౬  ತಳ౶ ฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ವ ಒಂൿ 
เൿ౲ ൬ ಶ౾౨ ෷ ೈ೴ბ ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಈ ೈ೴ბ ಆಜฆತ౨ ං. เൿ౲ ൬ ಃ౹ ೕತ౳ ൽಂದ ಃಳಃౙ  ತಳ౶ ಲ౭ ഔౣ ං ಮൡ౨  
ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ൽಂದ ෬ಲಃౙ  ತಳ౶ ಲ౭ ഔౣ ං ಮൡ౨  ೈ೴ბ ಕಣದ ๆಗโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ q e qvb 
ූเ๵ೕಣ, ಅಂದฉ ಎಂ්ൿ ෵ಂದ ಕಣದ ๆಗโ ಎวಆౣ იೕ๬ౣ ഔಋ ಆಜದ౪ ฉ ಃ౹ ೕತ౳  ಮൡ౨  ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ โ v e b 
ಈ ๸ීಧವඝ౬  තซ๯ತ౨ ං ෵ಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ೈ೴౥ ბ ಕಣโ ඡರ฿ಜ เಚยತ฿ಞโൽಲ౵  b e b 
ಏಃಂದฉ ಅൿ เൿ౲ ൬ ಬಲದ ෬ว ౽ಯბඛವბ๼๯ವ ඛವ౷ ಳ ಬಲವඝ౬  ຄಂൽಲ౵  ಆಯ๬ౙ ಂൟೕಯ ಬಲൽಂದ ඛಖರ฿ಜ 
ಸಮ൧ೕยತ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಕಣಗಳ ๸ಗ౳ ಹൽಂದ ඛൽბಷౣ  ๆಗ౽ౙ ಜ ಕಣಗಳඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡฤ කඝ ಈ ಀൢಹಲ౽ค ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  
ಬಳಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඛൽბಷౣ  ๆಗඅಂൽಡ ಕಣಗಳඝ౬  ೈ೴ბ ෥ലದ౪ ฉ ಕಣಗಳඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡฤ කඝ ಇದඝ౬  
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ಬಳಸಬ๾ൿ ൟัൽฆವ ๆಗದย౵  කඝ ಇದඝ౬  ൭ಂಪ౺ ඨ ඦ൤ ಬಳಸಬ๾ൿ , ಅವฆ ಎว౽ౣ იඨ ನ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ ಅඝඩತಃౙ  
ೈ೴ბ ಅඝ౬  ಅึಯฤ ಪ౳ ෽ೕಗವඝ౬  ෥ലದฆ ಮൡ౨  කඝ ෨ಂൽನ ವಗბವඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಆಧค๭ದ 
ಅತ౲ ಂತ ಆಸ౾౨ ർಯಕ ๬ಧನವඝ౬  ෥๺ ๲౭ ಆౣ იೕ෦ೕಟฑ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಎย෫ಂഡ ౽ඛ౮ ಗชಶඨ ಇ൞౲ ൽಗಳย౵  
เ෗ನ౬  ಐ๵ജೕභ ಗಳඝ౬  ඣೕಡฤ ತತ౷ ฿ಜ ಬಳಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಃಲโ ಕಣದ ๆಗವಧბಕಗಳඝ౬  
ඩ౳ ಥ෦ಕ฿ಜ ๴ಆ౵ ೕഓ౳ ඨ ಅඝ౬  ඣೕಡฤ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಇದඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඛಮಡ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಇย౵  ෈ഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಪคಗ൐๭ ๵ยೕකข౥  ಅಥ฿ ಪค෦ತ ಉದ౪  ಅౘ z 
ಆದ౪ คಂದ ಬ෽ೕ๳ವฑ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ว౽ౙ ೈರ ෥ല ಮൡ౨  ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ಇฆವ ๬౩ ನඅಂൽಡ ಯ b 
ವ౲ ൞౲ ಸದ ๭ౙ ೕ෥౲ ഔಋ ಅඝ౬  งඪ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಅඛ฀ൟ౳ ತ ෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ฤ ว౽ౙ ೈರ ෥ല ಆຉ ಒഖౣ  ෥౲ ಩ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ല ಎม౵  
๯ฆัಗัಂർಜ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ಆ ງತದย౵  චഔಋ ඹೕฯ౥  ಮൡ౨  කโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಅಂ೉ನย౵  ෥ತ౳  ෥ലං౪ ೕๅ ಆದฉ 
කඝ ಅದඝ౬  ಸಮ๲౲ ෴ಜ ෈ഴ൤౨ ೕච ඛೕโ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ർದ ಉർಹರൕಯ ಆಸನದ ಸರಳ เಸ౨ ರൕ෴ಜං ಮൡ౨  
කඝ ඛಮ౱ ඝ౬  ಒ൞౨ ෵๯൤౨ ೕච ๵วකข౥  ನ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ౽ಂൟೕಯ ಃ౹ ೕತ౳ ವඝ౬  งඪ๭ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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