
๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಅวಗಳ ๰ಪฑ ๬౩ ನದ ಬಡ౛  ෥ತකലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅದರ ಪค൏ಮ฿ಜ ඛಂൟฆವ ಅวಗำ 
ಎಂ්ದಃౙ  ಉർಹರൕ෴ಜ කโ ๭ౣ იಂ಩ ನย౵  ඛಂൟฆವ ಅวಗಳඝ౬  ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ ಎಂൿ කโ ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ, ๭ౣ იಂ಩ ನ
ಉದ౪  ಅඝ౬  ඛೕലದฉ ඛൽბಷౣ  ಆವತბನಗಳඝ౬  ෥ತ౳  ಅൿ ಉඪಸฤ ಅඝಮൟಸมಜං ಏಃಂದฉ ർರโ ಉದ౪ เದ౪ ฉ l l 
ಮൡ౨  ಅದರ ಎರവ ൡൽಗಳย౵  ಕഔౣ ದ౪ ฉ ಅൿ ಚยಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಅโ ඣೕി ಗะಜದ౪ โ ಮൡ౨  ತฏಛಂತರโ ಈ ෈ಂൿಗಳย౵  ๭ౣ იಂ಩ ಚยಸඈ൤ ಇರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅಧბದ๠ౣ  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಅದರ ෬ว ತฏಛಂತರ ಅಥ฿ ಅದರ ෬ว ಒಂൿ තಣბ ತฏಛಂತರ ๼ೕಡ 
ಮ൧౨ ಂංഷ කโ ಒಂൿ ൡൽಯඝ౬  ๭౩ ರತั๭ฆವ ಪค๭౩ ൟಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ൡൽ෷ ඛಮ౱  
ಅಯย౵  ಉದ౪ ฿ದ ಹಗ౛ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅದඝ౬  ඛಮ౱  ಅಯย౵  ๼ലൿಆಂഴ ඛಮ౱  ಅಗಳඝ౬  ಚย๯๋൤ ಉඪಸฤ 
෨ಕ౨ ฿ಜං ಆ ๸ದಭბದย౵  ෬ಲಃౙ  ಮൡ౨  ಃಳಃౙ  ಒಂൿ ತฏಛಂತರದ ౽ฤ ූಗโ ಉൡ౺ ಕ฿ಗಬ๾ൿ ಅಥ฿ ෨౽ౙ ฤ
ತฏಛಂತರವඝ౬  ಉൡ౺ ಕತัಸಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇโಗำ ๭ౣ იಂ಩ ඛಖರ฿ಜ ಅඃ ชಒಗಳย౵  
ಉඪ๯ವ ಆವತბನಗಳඝ౬  ඛೕഴತ౨ ๅ කโ ಈಗ නභ ನย౵  ಛัಯ ౽ಲෳ ನ ಉಪನಗಳඝ౬  ಸಹ ಚ೉ბಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇದರ
ಅಥბๆචಂൿ කඝ เವค๯൤౨ ೕච, ನನ౬  ಬั නභ ಇං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಅൿ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ൤ฉൽರಬ๾ൿ ಅಥ฿ 
ಅൿ ಒಂൿ ಬൽಯย౵  ෨೉౞ ದ ൡൽಯඝ౬  ຄಂൽರಬ๾ൿ ಮ൧౨ ಂංഷ ಮൡ౨  ಅದฌಳಜನ ಛั෷ ಅದฌಳಜನ 
ಛั෷ ಉඪ๯฿ಗ ಉඪ๯ತ౨ ං ಉർಹರൕಡ ඛೕโ ಆಳಲඝ౬  ඝല๯โದඝ౬  ඣೕലർಗ ಅದฌಳಜನ ಛัಯ ౽ಲෳ
ಉඪ๯ತ౨ ං ಅൿ ಈಗ ෴ವ คೕൟಯ ಆವತბನಗಳย౵  ಉඪ๯ತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  චನඪല ಛัಯ ౽ಲෳ ಉಪನವඝ౬  
ಆದ౪ คಂದ ಉಪನൽಂದ เವคಸมಜං ಛัಯ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಒತ౨ ಡದ ವ౲ ൞౲ ಸൽಂದ เವคಸมಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ಈ ಎರഴ 
නභ ಗಳඝ౬  ඣೕലದฉ ൤ฉದ ൡൽ෷ ฿൞ವರಣದย౵ ฆವ ಒತ౨ ಡඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಚ೉ბ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ൡൽಗಳย౵  ಒತ౨ ಡದ ವ౲ ൞౲ ಸโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಮಧ౲ ದย౵  ಅൿ ๬ಕ๠ౣ  ಆಜರಬ๾ൿ ൤ฉದ ൡൽಡ 
අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿ ಬಲූಗದ ഷมౣ  ನย౵  ෨೉౞ ದ ಅಂತ౲ ದ නභ ๒ನ౲ ฿ಜฆโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ෨೉౞ ದ ಮൡ౨  ಇย౵  p 
ಈ ತೕഷ෷ ෴โඃ ಒತ౨ ಡವඝ౬  ತഷൿಆಳ౶ ಬಲ౵ ൿ ಮ൧౨ ಂංഷ ಓಪඨ ಎಂി ഷมౣ  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං කโ ಡ p 
ຄೕತೕಣ ෨ಂൽನ ๲౵ ೖി ෥ല ಮൡ౨  ಅದರ ಅಥბๆචಂൿ ඣೕല 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎರഴ ಬൽಗಳย౵  ൤ฉದ නභ ഷมౣ  ๒ನ౲  ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ದฉ ಮൡ౨  ഷมౣ  ಆಜರಬ๾ൿ ಮൡ౨  p p 0 
ಛัಯ ౽ಲෳ ಉඪ๯ൟ౨ ದ౪ ฉ ಅൿ ๒ನ౲ ฿ಜರಬ๾ൿ ๭ౣ იಂ಩ ඦ൤ ๭ౣ იಂ಩ ನย౵  චನඪഖౣ ಆ ౶ั , ಅದರ ൡൽಗಳย౵  
ല๲౭ ౵ ೕ๺ ෫ಂഡ ഷมౣ  ๒ನ౲ ฿ಜൡ౨  ಮൡ౨  ಮಧ౲ ದย౵  ഷมౣ  ๒ನ౲  ഷมౣ  ಅಥ฿ ಸ౩ ะಂತರ฿ಜರยಲ౵  y y y y 
ಆದ౪ คಂದ ๭ౣ იಂ಩ เ෗ನ౬  เඋನಗಳย౵  ಉඪ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ ಅඃ คೕൟಯย౵  ಉඪ๯ತ౨ ං කඝ ಈ ൤ฉದ නභ ಅඝ౬  
ඣೕലದฉ ಮൡ౨  ಮಧ౲ ದย౵  ಒತ౨ ಡದ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  කඝ ෽ೕ೧๭ದฉ ಅൿ ൡൽಗಳย౵  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಮಧ౲ ದย౵  
අಡ౥ ർಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ൡൽಗಳย౵  ๒ನ౲ ฿ಜರಬ๾ൿ ಮൡ౨  เ෗ನ౬  คೕൟಯ ಄ಂದ౳ ದย౵ ನ ವ౲ ൞౲ ಸ ಆದฉ ಒತ౨ ಡದย౵ ನ 
ಬದมವൕ෷ ಉದ౪ ದ ౽ಯბ฿ಜ ๭ౣ იಂ಩ ನ ಸ౩ ะಂತರದ ಬದมವൕ฀൤෻ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದರ ෬ว ಉದ౪ ದ 
౾౳ ෺෴ಜ ಅโಗಳ ಉಪನ ಆವತბನโ ಒಂඃ ಆಜರ෎ಀ ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ຂಡ චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ නಪ౬  ๸ದಭბದย౵  
කඝ ೧ කඝ ನನ౬  ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ຂಡ ಆค๭ಆำ౶ ൤౨ ೕච ಎಂ්ದರ ಆඋರದ ෬ว เವคಸมಞವ ഷมౣ  ಬฉಯฤ p 
කඝ ಎಡಣಯඝ౬  ಸ෥ನ  ಎಂൿ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಬಲಣ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ නභ ನ ಉದ౪  ಮൡ౨  x 0 x l 
ഷมౣ  ಆಜฆತ౨ ං ಒ෫ಛ ಯ ಆ๴ඨ ನ ๴ඨ ಅಥ฿ ෴โඃ เ෗ನ౬  ෥ඩბഴಗಳඝ౬  කඝ ๭ඨ ಅඝ౬  p t kx kx 
ಆ෺ౙ  ෥ലං౪ ೕච ಏಃಂದฉ ಇൿ ഷมౣ  ಅඝ౬  ಸ౷ ฀ೈยತ฿ಜ ನย౵  ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ කඝ p x x 
ನย౵  ഷมౣ  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಸಹ ๒ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ p l 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ කඝ ๰೉ಸ෎ಀ ನย౵ ನ ഷมౣ  ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಇൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದರಥბx p 

ನ ๴ඨ ಎม౵  ಸಮಯದล౵  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  kl 
ಆದ౪ คಂದ ಎඝ౬ โൿ ๭ౣ იಂ಩ ಡ ಇದ౪  คೕൟಯย౵ ෻ ෬ว ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  k l n pi 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಓಪඨ ಎಂി නභ ಛಜ ಏಕงಪದ නභ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಒಂൿ ൡൽ ನย౵ ರฤ කඝ x 
൤ಡൿಆಂലං౪ ೕච ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇඣ౬ ಂൿ ൡൽ ನย౵  ಸಮකಜฆತ౨ ං ഷมౣ  ಇย౵  ഷมౣ  ಒತ౨ ಡโ 0 x l p 0 
ಆಜං ಮൡ౨  ಅൿ ಮಧ౲ ದย౵  ಬದมಞತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ഷมౣ  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ಯ ౽ಯბವඝ౬  ಃಲโ p x t 
็๎ಲ౲ ฿ಜ ඛೕಡมಜං ಒತ౨ ಡದ ෇ค ๴ඨ ಆ๴ඨ ಆෆ ಓಂ ಮൡ౨  කโ ಇൽೕಗ ಏನඝ౬  ඛಣბ෵๭ං౪ ೕๅ a kx ega t 
ಏಃಂದฉ ನย౵ ನ ഷมౣ  ಎม౵  ಸಮಯದล౵  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං , ಇದರಥბ ಎม౵  ಸಮಯದล౵  ๴ඨ ಆಜං x p l kl 0 
ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ ಎಂ්ൿ ม౲ ಂ෇౥ ದ ෬ว 2 ಆದฉ ෎ชඞ ಅಲ౵  ෬ว k is n pi over l k pi n pi n pi 
ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ කඝ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ಅඝ౬  ರൿ౪ ತั๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  කඝ ม౲ ಂ෇౥  ෬ว 2 ಡ pi n l 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಆವತბನโ ม౲ ಂ෇౥  ෬ว ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ ෴โർದง කโ ಈ ๼ಂൽನ nu n v v 
ವಗბ෩ಲವඝ౬  ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ ๬ಂದ౳ ൤ಯ ෬ว ಅಥ฿ ๬ಂದ౳ ൤ಯ ෬ว ಯ ಛ෥ ವಗბ෩ಲ ಆದฉ b b 
෨ಖ౲ ฿ದ เಷಯๅಂದฉ ಎರഴ ෬ว ಆಜฆತ౨ ං, l nv 
ಆದ౪ คಂದ ಆವತბನಗำ ಒಂൿ ಅൿ ಎರഴ ಎರഴ , ಇൿ ಎರഴ ෬ว ಎರഴ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಇൿ ಛัಯ nu v l nu v l 
౽ಲෳ ಆವತბನಗะಜ ಉඪಸಬ๾ൿ, ಅโಗำ ಎರഴ ෬ว ನ ಞಣಕಗಳ ත൏ბಂಕದ ಞ൏౽ರಗะಜๅ, l v 
ಇโಗಳඝ౬  ൪ൟಗಳ ๸ದಭბದย౵  ಮൡ౨  ಛัಯ ౽ಲෳ ಗಳย౵  ಎರഴ ෬ว ಎಂൿ ඛೕಡมದ ಆವತბನಗಳඝ౬  l nv 
๻෮ೕბඛಋ౺  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ෮ದಲ ๻෮ೕბඛಋ ಎರಡඡ ๻෮ೕბඛಋ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  n n n 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ෩ฆ ෩ರඡ ಮൡ౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කಲౙ ඡ ๻෮ೕბඛಋ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  rth 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಜಂತ ກ೉౞ ನ ಆವತბನโ ಈ ๸ದಭბದย౵  ๭ౣ იಂ಩ ನ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಗಮඛ๭ l 
෩ಲේತ ಆವತბನ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಉದ౪ ದ ๭ౣ იಂ಩ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච෻ ಅย౵  ಸ౩ ะಂತರโ 0 ಆಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ කඝ නභ ಅඝ౬  l 
ຄಂൽං౪ ೕච ಅย౵  ಒತ౨ ಡದ ಬದมವൕ෷ ൡൽಗಳย౵  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෥ಧ౲ ಮದ ಗലಯย౵  ಏකಞತ౨ ං ಎಂಬ ಗല ಪค๭౩ ൟಗำ ಅದರ ๭ౣ იಂ಩ ಅಥ฿ නභ ಒಂඃ ಆಜರย ಸ౩ ะಂತರโ
๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಒತ౨ ಡ ಬದมವൕ෷ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಆವತბನ ඡ ಆವತბನ ඡ ๻෮ೕბඛಋ ಆವತბನโ n n 
නභ ಅಥ฿ ๭ౣ იಂ಩ ನ ಉದ౪  ಡ ಎರഴ ಜಂತ ෇ค ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๭ౣ იಂ಩ ಡ ಯ ಪคූ๣ಯย౵  ෥ತ౳  l l n v vv 

Pru
tor
@
IIT
K



ವ౲ ൞౲ ಸๅಂದฉ ෬ยನ ಮൡ౨  නභ ಡ ವಗბ෩ಲ฿ಜං ಬฯౙ  ෥ഴ౲ ಲ๺ ನ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ๬ಂದ౳ ൤ಯ t m v 
ಸಮಯൽಂದ ූಜ๭ದ ಛ෥ ಅಂಶโ ෎ชඞ ಅಲ౵ , ಏಃಂದฉ ಛัಯ ౽ಲෳ ನ ಅല෴෇ഔಋ เಸ౨ ರൕಯඝ౬  කโ 
ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈಗ ಇඃ ಆಜං, කඝ ಈಗ ෨೉౞ ದ ๭ౣ იಂ಩ ನ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ಸಹ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಸค ౘ෦๭ ෨೉౞ ದ නභ ನ
ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  කඝ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ, ಈ ๸ದಭბದย౵  ഷมౣ  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಆದฉ ൤ฉದ ൡൽಯย౵ ฆವ p 
ഷมౣ  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං, ಈ ಮฆ๬౩ ಪච෷ ๭ౣ იಂ಩ ಎಡಣ ಎಡ ൡൽಯย౵ ฆವ ๭ౣ იಂ಩ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ർರದ ಸค p tr 
ಎಡ ൡൽಯඝ౬  ಕಟౣ มಜං ಮൡ౨  ಬಲ ൡൽಯඝ౬  ಸ౷ ಲ౭  ็๎ಲ౲ අಂൽಡ ಸคಸมಞൟ౨ ං ಈ ๸ದಭბದย౵  ಏක෵ൡ 
ಎಂ්ದඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ั , කඝ ಇඞ౬  ನನ౬  ಅඝ౬  ಆ๴ඨ ಒ෫ಛ ഔ ๭ඨ ಃಎಋ౺  ನ ಃಲโ ็๎ಲ౲  ๴ඨ ಎಂൿ yx kx 
൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಅൿ ಆ෺ౙ ෴ಜං ಸ౷ ฀ೈยತ฿ಜ ನನಡ ನย౵  ๒ನ౲ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮ x 
ಆದฉ ಅದರ ๴ඨ ๒ನ౲ ವಲ౵  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಅൿ ಗคಷ౤ ฿ಜං ಆ ๸ದಭბದย౵  කโ ಎರഴ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಡ kl kl n pi 
ಸಮකಜರ෎ಀ ಎಂൿ කโ ಕยൟං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಡ ನಮ౱  ಉತ౨ ರโ ಎರഴ න ಆಜൡ౨  ม౲ ಂ෇౥  ಸಮಯಗำ ಎฯ ಎರഴ kk 
ಎඨ ಪ౵ ๺ ಒඨ න ಎರಡคಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  න ಅඝ౬  ರൿ౪ ತั๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ม౲ ಂ෇౥  ಎರഴ ಎඨ ಪ౵ ๺ ಒඨ ෬ว කฤౙ  ಎฯ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ, ಅൿ ๭ౣ იಂ಩ ನ ๸ದಭბದย౵  ඛಖರ฿ಜ ಅඃ 
เಷಯ ಪ౳ ๯౨ ತದย౵  ๸ಭเ๯ತ౨ ං ಇย౵  ಒಂൿ ๭ౣ იಂ಩ ಅඝ౬  ಕಟౣ มಜං ಮൡ౨  ಈ ಅಂತ౲ โ ಉඪ๯ൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෮ೕി ಗಳඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಇย౵  කඝ ม౲ ಂ෇౥ ವඝ౬  කฤౙ  ಅಥ฿ ෩ฆ ม౲ ಂ෇౥ ವඝ౬  
කಲౙ คಂದ ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯย౵  ನನ౬  ಬั නභ ಅඝ౬  ෨೉౞ ದ౪ ฉ ಈ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x l x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ನย౵  ൤ฉൽದ౪ ฉ කඝ ಮൡ౨  ಯ ౽ಯბ฿ಜ ഷมౣ  ಅඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಃಲโ අಡ౥  x t p 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ೯൤ಡ ಒ෫ಛ ಯ ็๎ಲ౲  ๴ඨ ಆ๴ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅಂದฉ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉkx t kx x l 
ಅൿ ಆಞತ౨ ං ಎರഴ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಎರಡคಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං kl n pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನಡ ಕഔౣ ದ ๭ౣ იಂ಩ ಡ ಅඃ ಉತ౨ ರವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಒಂൿ ൡൽಯย౵  ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಬൽಯย౵  
ಅฤಛഴൟ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಮ൤౨  ನನಡ ಎರഴ න ෬ว ม౲ ಂ෇౥  ಎฯ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರഴ ಎඨ ೯൤ಡ ಒಂൿ න 
ಎರಡಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ಃಲโ ඛಯಮಗಳඝ౬  ರൿ౪ ತัಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ න ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ม౲ ಂ෇౥  2 ಎඨ ಪ౵ ๺ ෬ว 4 ಎฯ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච 1 ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಆವತბನ ม౲ ಂ෇౥ ದ ෬ว ಆಜฆತ౨ ං ಅൿ ಎರഴ ೯൤ಡ ಒಂൿ කฤౙ  ෇ค ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ංnu n v n l v 
ಅಥ฿ කඝ ಇದඝ౬  ೯൤ಡ ಎರഴ ෬ว ಅಧბ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮ൤౨  ಎರഴ ෬ว ಎಂ්ൿ n l v l v 
෩ಲේತ฿ಜං ಆವತბನ ಮൡ౨  ಉัದโ ກ೉౞ ನ ๻෮ೕბඛಋ౺  ಆಜฆโದคಂದ ಇൿ ๭ౣ იಂ಩ ನ ๸ದಭბದย౵ ඦ൤෻ 
ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಆದฉ ๆಗโ ಈಗ ຄೕಞൟ౨ ං ๭ౣ იಂ಩ ಡ ಇದ౪  ವಗბ෩ಲ ಆಜರ෇ರൿ, ಅൿ ๭ౣ იಂ಩ ಡ t 
ಛ෥ ವಗბ෩ಲ ಆಜฆತ౨ ං b 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಈಗ ๆಗವඝ౬  ಈ ๸ದಭბದย౵  ෵ಂದ ඛಂದ ಛ෥ ವಗბ෩ಲ฿ಜ b rho 
ඛೕಡมಜං ಅย౵  අಡ౥ ർಜං ෥ഴ౲ ಲ๺ ฌೕ ಎಂ්ൿ ๬ಂದ౳ ൤ ಮൡ౨  ಛ෥โ ๭เ ෬ว ๭เ ಆಜฆತ౨ ං, b 
ಆದ౪ คಂದ ಗല ಪค๭౩ ൟಗಳ ౽ರಣൽಂർಜ ๆಗದ เ ౳๎ ಂൟಯඝ౬  ಬದม෵๯ವ ಏಅಕ เಷಯๅಂದฉ ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵
කඝ ඛಮಡ ෮ೕി ಗಳ ෡ൟಕ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ๭ౣ იಂ಩ ನย౵  ඛೕലං౪ ೕච කඝ ๭ౣ იಂ಩ ನย౵  ಅಥ฿ ಏฑ ౽ಲෳ ನย౵  
ಬฉಯ෎౽ದฉ ಅൿ ಈಗ කඝ ಈ ಏฑ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ຄಂൽฆ฿ಗ ಅൿ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒತ౨ ಡโ ൡൽಗಳย౵  0 
ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದರ ನഴๅ ಬದมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಮಧ౲ ದย౵  ಈ ಗคಷ౤  คೕൟಯย౵  ಬದมಗಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಅൿ ಇഴತ౨ ං ಸಮಯಃౙ  ತಕౙ ಂ൤ 
ಬದมಗಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಅൿ ൡൽಗಳย౵  0 ಆಜರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಮಧ౲ ದย౵  ಅൿ ๼ೕಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๼ೕಡ ඛೕโ ຄಂൽൿ౪  2 
คಂದ ม౲ ಂ෇౥  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಅಥ฿ ม౲ ಂ෇౥  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ರಬ๾ൿ ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ 3 ม౲ ಂ෇౥  2 คಂದ 2 ಮൡ౨  ๼ೕಡ 
෨ಕ౨ ฿ಜ ಇರಬ๾ർದ ತฏಛಂತರಗำ ม౲ ಂ෇౥  ා ಎರറಜฆತ౨ ං ಎฯ ಅಥ฿ ม౲ ಂ෇౥ ಡ ಸಮචಂದฉ ෬ว n n 
ಎರഴ ಎฯ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ෮ದยඦ൤෻ ಅඃ ಉತ౨ ರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಒಂൿ ൡൽಯย౵  ෨೉౞ ದ 
නභ ಡ ಇඃ คೕൟಯ ෡ൟಕ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಈಗ ๭ౣ იಂ಩ ಉಪನಗำ ಮൡ౨  ಏฑ ౽ಲෳ ಉಪನಗಳ ನഴๅ 
ಒಂൿ ವ౲ ൞౲ ಸเං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಅಂತ౲  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ൟൿ౪ ಪല ಏචಂದฉ, කโ ಈ ൤ฉದ නභ ಅඝ౬  
൤ಡൿಆಂറಗ ಅಥ฿ නභ ಅඝ౬  ಒಂൿ ൡൽಯย౵  ෨೉౞ ർಗ නභ ഷมౣ ದ ಆචಯย౵  කโ ຂัൿ౪  p 
๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ತฏಛಂತರ౽ౙ ಜ කโ ൤ಡൿಆಂಡ ಉದ౪ โ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ඛಮಡ චನඪಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච 
නභ ನ ಉದ౪ โ ඛಖರ฿ಜ නභ ನ ಉದ౪ ฿ಜං, ಇൿ ಈ ๭ౣ იಂ಩ ಡ ಅඃ ಉತ౨ ರ฿ಜං, ಏฑ ౽ಲෳ ಪ౳ ಕರಣಗಳย౵  ඣೕി 
ಅಥ฿ ഷมౣ   ඛಖರ฿ಜ නභ ನ ಆචಯย౵  ಬฆโൽಲ౵  ಆದฉ ಸ౷ ಲ౭  ຄರಡ ಬฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಅಂತರโ ๸ಭเ๯ತ౨ ංp 0
0.6 ಪഖౣ  ඛೕโ ಅದඝ౬  ඩ౳ ෽ೕಜಕ฿ಜ ๬౩ ඪ๭ದ ಸತ౲ ๅಂൿ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಅඃ คೕൟಯย౵  නභ ಎರവ r 
ൡൽಗಳย౵  ൤ฉൽದ౪ ฉ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ඣೕി 0.6 ඀ರದย౵  ๸ಭเ๯ತ౨ ං, ಅย౵  නಪ౬  ൟ౳ ಜ౲ ฿ಜං r r 
ಆದ౪ คಂದ ಪค൏ಮ౽ค෴ಜ ൤ฉದ ಅಂತ౲ ದ ಉದ౪  නභ ಪ౵ ๺ 1.2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං wo l r 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ීಡ฿ಳದย౵  ಪค൏ಮ౽ค෴ಜ ಬฉ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಒಂൿ ൡൽಯย౵  ෨೉౞ ದ නභ ಡ ಅඃ 
ಪค൏ಮ౽ค ಉದ౪ โ ೯൤ಡ 0.6 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇโಗำ ඛೕโ ಉದ౪ ದย౵  ෥ಡ෎౽ದ ൟൿ౪ ಪലಗะಜๅ ಮൡ౨  l r 
ಅൿ ಈ ಉದ౪ ದ ಪค൏ಮ౽ค ಉದ౪ ವඝ౬  ඛೕโ ๰ತ౳ ಗಳย౵  ๻ಕยൽ౪ ೕค ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ ๰ತ౳ ಗำ ಒಂඃ ๆಗದย౵  ಉั෷ತ౨ ๅ 
ಎಂದฉ ಛัಯย౵ ನ ಶಬ౪ ದ ๆಗಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ๆಗโ ඛಂದ ಛ෥ ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  ಉัದโಗำ ಉัൽๅ කโ rho b 
ಇย౵ ಯವฉಡ ಒಂඃ ತฏಛಂತರದ ಎರഴ ತฏಗಗಳ ๰ಪ඲ೕბ๭ಷඨ ಅඝ౬  ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  เฆದ౫  ൽ౾ౙ ನย౵  ಚย๯ವ 
ಅวಗಳ ಬಡ౛  ಗಮನ ಹค๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಇย౵ ಯವฉಡ ಚ೉ბ๭ದ ಈ ඛಂൟฆವ ಅวಗಳ ಬಡ౛  කඝ ಈಗ ಚ೉ბಸฤ 
ಬಯ๯൤౨ ೕච ಸ౷ ಲ౭  เ෗ನ౬ ฿ದ ಆವತბನಗಳඝ౬  ຄಂൽค ಅಂದฉ කโ ಒಂൿ ಆವತბನโ ಒಂൿ ಮ൧౨ ಂൿ nu 
ಆವತბನโ ಎರഴ ಆಜದ౪ ฉ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಪ౳ ෥ಣโ ಅಥ฿ ಜಂತ ಎ౽౺ ಡ ൡಂ෇ nu nu nu nu1 nu2 
ಕല෫෴ಜං ಸರಳ฿ಜ කඝ ಅඝ౬  500 ಹങౠ ౛ ბ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ 502 ಹങౠ ౛ ბ ಸಮකಜฆತ౨ ං nu1 nu 2 
ಆದ౪ คಂದ ವ౲ ൞౲ ಸโ ඛಜ฿ಜ෸ ೉ಕౙ ർಜං , ಆ ๸ದಭბದย౵  ಏකಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಆ ಪ౳ ಕರಣโ ෈ೕഡ เದ౲ ෥ನಗัಡ 
౽ರಣ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ಅದඝ౬  ಚ೉ბಸฤ ಇಷౣ ಪഴ൤౨ ೕච ಅದ౽ౙ ಜ කඝ ಒಂൿ ತฏಗವඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච ಇൿ 
ಒಂൿ ൽ౾ౙ ನย౵  ಚย๯ൟ౨ ං ಎಂൿ කโ ಬಲಃౙ  ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ඛಂದ ඛೕಡมಜං ಸ౷ ಲ౭  ็๎ಲ౲  yxt a sine k 
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෭ನ๺ ಒ෫ಛ 1 ಮ൧౨ ಂൿ ತฏಗ ಆವತბನದย౵  ಸ౷ ಲ౭  เ෗ನ౬ ฿ಜං ಇൿ ಸ౷ ಲ౭ ಮഔౣ ಡ ಅඃ ൽ౾ౙ ನย౵  1 x t 
ಪ౳ ෴൐๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ನನ౬  ಬั ಇං කඝ ಇದඝ౬  ಎರഴ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච ෮ದಲචಯൿ ಒಂൿ yxt y y k 2 x 
෭ನ๺ ಒ෫ಛ ನ ಃಲโ ็๎ಲ౲  ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  කඝ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ෈ಂൿ ನย౵  ඛฤ౵ ൤౨ ೕච 2 t b x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ෈ಂൿ ನย౵  ඛฤ౵ ൤౨ ೕๅ ನഡ ಮൡ౨  ಸರಳ൤ಛಜ කโ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಇൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ನನ౬  ๸තಣბ เಷಯ ಸರಳ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಆ ಸಮಯದย౵  ನನ౬  ಬั ็ ಒඨ ഔ ෭ನ๺ ಎ ๴ඨ ಒ෫ಛ ಒඨ ಡ 
ಸಮකಜฆತ౨ ං, ನನಟ ಅದඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ೯൤ಡ ಪರ฿ಜಲ౵  ಏಃಂದฉ ಅಂൟಮ฿ಜ කඝ ൟೕವ౳ ൤ ಮൡ౨  ็ ಅඝ౬  
ඣೕಡยං౪ ೕච ಎರഴ ഔ ಒ෫ಛ ഖ ഔನ ෈ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ ಈ ಎರഴ ಅวಗำ ೧ ๰ಪ඲ೕბ๺ ෥ಡฤ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಆ ງತದย౵  ඛವ౷ ಳ ಸ౩ ะಂತರವඝ౬  ඛೕಡมಞโൿ ೯൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ๴ඨ y one t y two t 
ಒ෫ಛ ಒಂൿ ೯൤ಡ ๴ඨ ಒ෫ಛ ಎರഴ t b t 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅวಗำ ๰ಪ඲ೕბ๺ ෥ലർಗ කඝ ಆ ງತದย౵  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච කඝ ඛಂൟฆโൿ ๴ඨ yt 
ಒ෫ಛ ಒඨ ഔ ಪ౵ ๺ ෈ ๴ඨ ಒ෫ಛ  ഔಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ෈ೕഡ ಗಳ เದ౲ ෥ನಗัಡ ౽ರಣ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ2
ಸ෥ನ฿ದ ෈ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ๯ಲಭ฿ದ ෈ೕഡ ಗಳඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಅಂದฉ කඝ ಎರഴ 
ಅวಗಳ ็๎ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං౪ ೕච ಅโ เ෗ನ౬ ฿ಜದ౪ ฉ කඝ ಅದඝ౬  ಸ౷ ಲ౭  ಸಮಯದ ඦತರ ಃಲಸ ෥ഴ൤౨ ೕච 
ಆದฉ ಈ ๸ದಭბದย౵  කඝ ຄಂൽฆโൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෇౳ ಃഡ ಗಳย౵  ๴ඨ ಒ෫ಛ ೯൤ಡ yt a 1 t 
๴ඨ ಒ෫ಛ 2 ಅඝ౬  කඝ 2 ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಒ෫ಛ 1 ಮൡ౨  ಒ෫ಛ 2 ౾ౙ ಂತ 2 ഔ ෇ค ಆ๴ඨ ಒ෫ಛ 1 ෭ನ๺ t 
ಒ෫ಛ 2 ಓವฑ 2 ഔ ಎಂൿ කโ ಪค๏ೕย๵ೕಣ, ಒ෫ಛ 1 ಒ෫ಛ 2 ಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ කඝ ෮ದฤ ನನ౬  ಉತ౨ ರವඝ౬  
ಪഷ෷൤౨ ೕච ಏಃಂದฉ ಇൿ ಒ෫ಛ ഔ ಯ ๴ඨ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. ಒ෫ಛ 1 ಒ෫ಛ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽർ౪ ಗ ಈಗ 
ಆಸ౾౨ ർಯಕ เಷಯ ๸ಭเ๯ತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಒ෫ಛ 1 ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽർ౪ ಗ කโ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಒ෫ಛ 2 ಡ ಮൡ౨  කโ ಒ෫ಛ 2 ಅඝ౬  
ಒ෫ಛ 1 ಮൡ౨  ಃಲโ ഷมౣ  ಒ෫ಛಡ ಸಮකಜ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ, ಅย౵  ഷมౣ  ಒ෫ಛ ಒ෫ಛ 1 ಜಂತ ൡಂ෇ ಕല෫෴ಜං.
ඦತರ කඝ ಸค๯෥ฆ ನನ౬  ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ ഖ ഖ ๴ඨ ಒ෫ಛ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಒ෫ಛ ഖ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಇඞ౬  yt 
಄ವಲ ಒ෫ಛ ಎಂൿ ൤ಡൿಆಳ౶ มಜං ಅಥ฿ කඝ ൡಂ෇ ඛಖರ฿ಜರฤ ಬಯ๭ದฉ කඝ ಇದඝ౬  ಒ෫ಛ ෭ನ๺ t 
ಯ ඩಪ ಒ෫ಛ ಪ౵ ๺ ഔ ഛෳ౺  ಆ๴ඨ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච, ಅย౵  ಒ෫ಛ ಪ౵ ๺ ಒ෫ಛ 1 ಪ౵ ๺ ಒ෫ಛ 2 ಓವฑ 2 ಆಜൿ౪  
කඝ ಸค๯෥ฆ ಒ෫ಛ  ಮൡ౨  ಒ෫ಛ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ෭ನ๺ ಆ๴ඨ ಡ ಒ෫ಛ  ෭ನ๺ ಒ෫ಛ 1 1 2 
෥ಜ౬ ഗ౲ ി ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ඛಜ฿ಜ෸ ಎರಡคಂದ ූಜ๭ฆโൿ ෨ಖ౲ ವಲ౵ , ๻ಛಜ ನನ౬  ಬั ಏචಂದฉ, 

ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಒ෫ಛ ಪ౵ ๺ ಯ ಃಲโ ็๎ಲ౲  ๴ඨ ಮൡ౨  ಒ෫ಛದ ಆ๴ඨ ෭ನ๺ yt a t t 
ಒ෫ಛ ෭ನ๺ ກೋ౞  ಒ෫ಛ ಪ౵ ๺ ಜಂತ ൡಂ෇ ಕല෫ ๻ಛಜ කඝ ಅದඝ౬  ಸಮಯದ ౽ಯბ฿ಜ งඪಸฤ ຄೕದฉ 
෮ದಲ ಅವඌಯ ಒ෫ಛ ಪ౵ ๺ ഔ ൡಂ෇ ກ೉౞ ನ ಆವತბನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸಮ෴ವඌಯย౵  ಬಹಳ ๆಗ฿ಜ ಬದมಞತ౨ ං ಪ౵ ๺ ಇൿ ಒ෫ಛ ಪ౵ ๺ ಜಂತ  න ກೋ౞  ಒ෫ಛ t 2
෭ನ๺ ಜಂತ ಎರഴ නಡ ಸಮකಜฆವ ഔ ෭ನ๺ ಜಂತ ൡಂ෇ ೉ಕౙ ർಜං ಮൡ౨  ಐ ෨ฯ ಆಜದ౪ ฉ ಒ෫ಛ ෭ನ๺ ಒ෫ಛ 
෭ನ๺ ෩ಲಕ ಇದඝ౬  ഔඪ౵  ෥ല ಬಹಳ ඛඋನ฿ಜ ಬದมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡඡ ಪದโ ൡಂ෇ ඛඋನ฿ಜ ಬದมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಕല෫෴ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵ ෻ ಎರഴ ಪದಗಳඝ౬  ಞ൐๭ದฉ කඝ ಎರഴ ಪದಗಳඝ౬  ಞ൐๭ದฉ කඝ ಇದඝ౬  ൧ೕค๯൤౨ ೕච 
කඝ ಏನඝ౬  ಪഷಯยං౪ ೕච ಈ คೕൟ෴ಜ ಮ൤౨  ೉ಕౙ ർಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ಪದโ ಒ෫ಛ ෭ನ๺ ನ ಆ๴ඨ ಆಜං 
฿ಸ౨ ವ฿ಜ කඝ ๴ඨ ಒ෫ಛ ෭ನ๺ ඛಂದ ಞ൐๭ං౪ ೕච ಇൿ ಒ෫ಛ ෭ನ๺ ഔ ಯ ๴ඨ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๴ඨ ಒ෫ಛ ෭ನ๺ ഔ ಅඝ౬  ಞ൐๭ದฉ ඛೕโ ಇඣ౬ ಂൿ เಷಯವඝ౬  ಕยൟൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ๴ඨ ಒ෫ಛ ഔ 
ಅವฆ ຂಡ ౽൒൞౨ ฉ ಇൿ ๴ඨ ಒ෫ಛ ಪ౵ ๺ ഔ ಇತರ ౽ಯბ౽ౙ ಜ ನನ౬ ඝ౬  ಸคಪലಸฤ ನನಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല ಅൿ 
ಒ෫ಛ ಮൡ౨  ಒ෫ಛದ ಆ๴ඨ ಆෆ ಒ෫ಛ ෭ನ๺ ഔ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  කඝ ಆ๴ඨ ಪದವඝ౬  ෽ೕ೧๭ದฉ ಅൿ ಈ 
คೕൟ෴ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඩಪ ಒ෫ಛ ಈ ಆ๴ඨ ಒ෫ಛ ഔ ಪದโ ಇย౵  ಒಂർಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ඛඋನ฿ಜ ๵ච౬ ಡ ຄೕಜ ಈ t 
คೕൟ ຄೕಞತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಉತ౭ ನ౬ โ අಡ౥ ർಜ ౽൒ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ೉ಕౙ ർಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಮ൤౨  ೉ಕౙ ർಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಮ൤౨  ಎൟ౨ ಆำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ คೕൟಯ ඲౳ වฯ ಆಗยං ಇൿ ඲౳ ി ಆಜං ಆ๴ඨ ಒ෫ಛ ෭ನ๺ ഔ uct sine omega plus t 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಗಮඛ๯โൿ ಇൿ ಸಮಯದ ౽ಯბ฿ಜං, ಸಮಯದ ౾౳ ෺෴ಜ ಉಪನโ ็๎ಲ౲ ದย౵  ກೈ౞ ಞൟ౨ ං 
ಮൡ౨  ็๎ಲ౲ ದย౵  ඛඋನ฿ಜ ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಅದඝ౬  ಏಃ ಅඝಭเಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಇൿ ಉಪನ ๴ඨ 
ಒ෫ಛ ಪ౵ ๺ ഔಜಂತ ಕല෫ ಪ౳ ෥ಣದย౵  ๸ಭเ๯ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಸ౷ ಲ౭  เ෗ನ౬  ಆವತბನಗಳ ಎರഴ ಧ౷ ඛ ತฏಗಗัದ౪ ฉ ಮൡ౨  කඝ ಒಂൿ ງತದย౵  ඛಂൡ ಅโಗಳඝ౬  ಄ัದฉ 
කඝ ಄ಳฤ ຄರഔฆโൿ ಇದ౪ ౾ౙ ದ౪ ಂ൤ ಅวಯ ೯ೕฆ ಧ౷ ඛಯ ೯ೕฃಜ ຄೕಞโൿ අಡ౥ ർಜฆತ౨ ං ඦತರ ಅൿ 
ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಅൿ ಮ൤౨  ෬ಲಃౙ  ಬฆತ౨ ං ಅൿ ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಅൿ ಬฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಬലತದ เದ౲ ෥ನಗำ 
ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಅย౵  ಈ ಮ൐ಗำ ನഷ෷ತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಬലತಗಳ ಆವತბನ ಎ๠ౣ  ಈಗ ನನ౬  ಆಂඪ౵ ഗ౲ ി ಎರഴ yxt 
๴ඨ ಆෆ ಒ෫ಛ ಪ౵ ๺ ഔ ಆ๴ඨ ಆෆ ಒ෫ಛ ෭ನ๺ ഔ ಎಂൿ ಗಮඛ๭, ಧ౷ ඛಯ ๸ದಭბದย౵  ഷมౣ  ඪಎಋ౺  ഔ ಒ෫ಛದ 
ಃಲโ අಡ౥  ಒತ౨ ಡದ ඪ ๴ඨ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒ෫ಛ ෭ನ๺ ഔ ಆ๴ඨ ಮൡ౨  ඛೕโ ಪഷಯฤ ຄೕಞವ ಶ౾౨  ഷมౣ  ඪ 
๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಅඝඩತದย౵ ฆತ౨ ං ಈ ಆವತბನโ ಒ෫ಛ  ෭ನ๺ ಒ෫ಛ  ಅඝ౬   คಂದ ූಜ๭ർಗ ಒತ౨ ಡದ ವ౲ ൞౲ ಸโ 1 2 2
අಡ౥ ർಜං ಮ൤౨  අಡ౥ ർಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಈ ງತದย౵  ඛೕโ ೯ೕฃಜ ಧ౷ ඛಯඝ౬  ಄ಳยൽ౪ ೕค කඝ ಈ ງತದย౵  කඝ 
อಬ฿ದ ඛೕย ชಒಯඝ౬  ಎึ෷ൟ౨ ං౪ ೕච ಮൡ౨  ಈ ವ౲ ൞౲ ಸโ ಆವತბನ౾ౙ ಂತ ಎರഴ ಪഖౣ  ກೋ౞ , ಈ ಅವඌಯ 
ಅಧბದ๠ౣ  ಇൿ ඛಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರറಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಒ෫ಛ ෭ನ๺ ෬ว ಎರഴ නನ ಅಧბದ๠ౣ  ಅಂದฉ t t 
ಒ෫ಛದ ෬ว ಎರഴ න ಆಜං ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒ෫ಛ ഖ ෥౲ ಜ౬ ഗ౲ ി 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎ๠ౣ  ෇ค ಧ౷ ඛ ෬ಲಃౙ  ಮൡ౨  ಃಳಃౙ  ຄೕಞโದඝ౬  ಄ำವ ෈ೕഡ ಆವತბನโ ಒ෫ಛ 1 ෭ನ๺ ಒ෫ಛ 2 
ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಪ౳ ൟ ෇ค ็๎ಲ౲ โ ಋ൏ತ౱ ಕ ಬൽಯย౵ ರย ಅಥ฿ ກೈ౞ ಞತ౨ ං ඛೕโ අಡ౥  ಧ౷ ඛಯඝ౬  
಄ಳฤ ຄೕಞವ ಧකತ౱ ಕ ූಗโ ಆವತბನದย౵ ನ ವ౲ ൞౲ ಸಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෈ഡ ಆವತბನโ ಒ෫ಛ 1 ಒ෫ಛ 2 ෈ೕഡ 
ಆವತბನಃౙ  ಸಮකಜฆವ ౘಣโ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  චನඪನย౵ ല ಈಗ කඝ ็๎ಲ౲ ವඝ౬  
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൤ಡൿಆಂലං౪ ೕච ಎಂൿ ඛೕโ ಄ಳಬ๾ൿ ಅඃ ශ ಎಂൿ ಎರവ ತฏಗಗำ ็๎ಲ౲ โ เ෗ನ౬ ฿ಜದ౪ ฉ ಏකಞತ౨ ං r 
ಎಂ්ದರ ಀคൡ ඛಮಡ ಒಂൿ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ඛೕഴโർಜං ಅಂದฉ ನನ౬ ย౵  ๴ඨ ಒ෫ಛ 1 ഔ ಪ౵ ๺ ෈ ๴ඨ ಆෆ ಒ෫ಛ ഖ
ഔಇ ಇದඝ౬  ಪ౵ ๺ ෈ ಎಂൿ ಎರഴ ๴ඨ ಒ෫ಛ ಒಂൿ ഔ ಪ౵ ๺ ಎ ෵ಂದ ූಜ๭ ಬฉಯಬ๾ൿ ෭ನ๺ ෈ ಒ෫ಛ ಒඨ ഔ 
ಮൡ౨  ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ಎರഴ ๴ඨ ෬ว ಒ෫ಛ ഖ ഔ ෭ನ๺ ಎ ෭ನ๺ ෈ ಒ෫ಛ ഖ ഔ ಎರഴ ๴ඨ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ಒ෫ಛ ಒඨ ನ ಎರഴ ๴ඨ ඛಂದ ಪ౵ ๺ ෈ಡ ಸಮකಜ ಪഷಯยං౪ ೕච t plus sine of omega 

ಮൡ౨  ಇൿ ನನಡ 2 two t plus a minus b by two sine of omega one t minus sine of omega two t 
ඛೕಡยං 2 ಆ๴ඨ ಆෆ ಒ෫ಛ ಪ౵ ๺ ഔsine of omega plus t cosine of omega minus t plus a minus b 

๴ඨ ಆෆ ಒ෫ಛ ෭ನ๺ ഔ ಮൡ౨  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කඝ ಇย౵  ෭ನ๺ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ๻ಕ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಮ൧౨ ෫౱  ಗಮඛ๭ ಇൿ เ෗ನ౬  ಆಂඪ౵ ഗ౲ ി ಗಳ ಎರഴ ತฏಗಗಳ ๰ಪฑ ඲๭ಷඨ ಆದฉ ಎರവ 
෈ೕഡ ಗಳ เದ౲ ෥ನಗಳඝ౬  ൧ೕค๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಮ൤౨  ෈ೕഡ ಗಳඝ౬  ಄ำൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ඛೕโ ಏඝ ෥ಡ෎ಃಂൿ කඝ ಇಷౣ ಪഴ൤౨ ೕච ಎಂದฉ ಇದඝ౬  
ಸಮಯದ ౽ಯბ฿ಜ ෽ೕ೧ಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ ಮൡ౨  ඛೕโ ಎ๠ౣ  ෈ೕഡ ಗಳඝ౬  ಄ಳยൽ౪ ೕค ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕല ಅൿ 
ඛಖರ฿ಜ ಒ෫ಛ 1 ෭ನ๺ ಆಜං෻ ಒ෫ಛ 2 ಅಥ฿ ಇච౬ ೕකದง ๸ಭเ๯ತ౨ ං ಆದฉ ಕಲ౭ ච෷ ಈಗ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං, 
ඛೕโ ಸ౷ ಲ౭  เ෗ನ౬  ಆವತბನಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ಎರഴ ತฏಗಗಳඝ౬  ෍ฉ๭ർಗ ๰ಪฑ ඲ೕ๭ಶඨ ನ ็๎ಲ౲ โ 
ಸಮಯඅಂൽಡ ಬಹಳ ඛඋನ฿ಜ ಬದมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ็๎ಲ౲ โ ෬ಲಃౙ  ಮൡ౨  ಃಳಡ ಬฆโದඝ౬  ඛೕโ ಄ำൟ౨ ೕค ಮൡ౨  
ಇൿ เದ౲ ෥ನ฿ಜං ಬലತಗำ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ ಆಂඅೕಲನಗำ ಮൡ౨  ಅวಗಳ ෬ยನ ಈ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  කโ 
റಪ౵ ฑ ಪค൏ಮ ಎಂൿ ಕฉ෷ವದඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಅൿ ಸ౷ ൫ ౽ಳ೧ ವ๼๯ತ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ කโ ಅวಗಳ 
෩ಲವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅൿ ಃಲโ ๆಗ เ ෩ಲඅಂൽಡ ಚย๯ൟ౨ ං ಮൡ౨  เೕౘಕකಜ කඝ ಅದඝ౬  ಒಂൿ 
ඛൽბಷౣ  ງತൽಂದ ಗಮඛ๯൤౨ ೕච ಈಗ ಗಮඛ๯โൿ ಎಂದฉ කඝ ෥ಡಬ๾ർದ ๬෥ನ౲  เಷಯๅಂದฉ ෩ಲโ 
ಧ౷ ඛ ෩ಲ฿ಜං ಮൡ౨  ಧ౷ ඛ෷ ಃಲโ ງತದย౵  ඛಂൟං ಎಂൿ කඝ ಄ำ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ เ ෩ಲඅಂൽಡ ಚย๯ൟ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ൽ౾ౙ ඛಂದ ಆೕನದย౵  ඛಂൟං౪ ೕච ಅൿ ಚย๯ൟ౨ ං ಅಥ฿ ಅൿ 
๸ಭเಸಬ๾ൿ ಧ౷ ඛ ෩ಲโ ๭౩ ರ฿ಜං ಮൡ౨  කඝ เೕౘಕකಜ ಚย๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಅಥ฿ ಎರಡರ ๸෽ೕಜච෷ ಆ 
๸ದಭბದย౵  ಉഴಬฆವ ಆವತბನโ ಗಮඛ๭ದ ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  ಧ౷ ඛಯ ๸ದಭბದย౵  කඝ ಆವತბನವඝ౬  
ಗಮඛ๭ർಗ ಅൿ ಄ัದ ಆವತბನโ ෩ಲൽಂದ ຄರ๰๯ವ ಆವತბನ౾ౙ ಂತ ෗ನ౬ ฿ಜං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  റಪ౵ ฑ 
ಪค൏ಮ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಈಗ ಅಧ౲ ಯನ ෥ಡฤ ຄರഔฆโൿ ಗಮඛ๭ದ ಆವತბನ ಅಥ฿ කโ 
ຂಡ ಄ำವ ಆವತბನ ෩ಲൽಂದ ຄರ๰ಸಲ౭ ഴವ ಆವತბನൽಂದ ಇൿ ກೋ౞  ෗ನ౬ ฿ಜං, කโ ൮ೕഓ 0 ಆಜฆವ 
ಪ౳ ಕರಣಗัಡ ನಮ౱ ඝ౬  ๭ೕ෦ತತั๭ಆಳ౶ ยං౪ ೕๅ ಅಂದฉ ෩ಲ ಮൡ౨  เೕౘಕฆ ෩ಲದ ಚಲචಯ ชಒಯ ಉದ౪ ౙಁ  
ಸค෴ಜฆ൞౨ ฉ ಅಥ฿ เೕౘಕฆ ಅಲ౵  ಅದคಂದ ಒಂൿ ಆೕನದย౵  කโ ಈ ಪ౳ ಕರಣಗಳඝ౬  ಒಂඅಂർಜ ಪคಗ൐๵ೕಣ , 
කඝ ಅಧ౲ ಯನ ෥ಡฤ ຄರഔฆವ ಒಂൿ ಪ౳ ಕರಣโ เೕౘಕನ ಕഷಡ ಚย๯ವ ෩ಲ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ಲವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಮൡ౨  ಇย౵  เೕౘಕඝ ඛൽბಷౣ  ಆವತბನದย౵  ಅวಯඝ౬  ຄರ๰๯൞౨ ච . 
ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෵ค ಅಥ฿ කඝ ಅඝ౬  ๻ಀโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ කඝ ಅದඝ౬  ຄಸൿ ಎಂൿ nu 0 nu 0 
ಕฉ෷൤౨ ೕච ಏಃಂದฉ කඝ เೕౘಕඛಡ ಅඝ౬  ๻౾ർಗ කඝ ತಂದಲಆౙ ಳಛಞ൤౨ ೕච o 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಃಲโ ಆವತბನ nu 
ಆದ౪ คಂದ ඛൽბಷౣ  ತฏಗವඝ౬  ಇย౵ ಂದ ຄರ๰๵ೕಣ, කโ ඛൽბಷౣ ฿ಜ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ඩ෵ಂഡ ൽ ಗคಷౣ  
ಸ౩ ะಂತರವඝ౬  ඛೕലർಗ ಅൿ เೕౘಕನ ಕഷಡ ಚย๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರഴ ಗคಷ౤  ಸ౩ ะಂತರದ ನഴเನ ಅಂತರโ ม౲ ಂ෇౥  
ซഡ ಆಜฆತ౨ ං, ಇದඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ ඛಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං ಅย౵  ತฏಗದ ๆಗ ಇൿ ෩ಲโ ๭౩ ರ฿ಜฆ฿ಗ ಈಗ v nu v 
ඣೕഺೕಣ ෩ಲโ ಚย๯ൟ౨ ದ౪ ฉ ಏකಞತ౨ ං ಇย౵  เೕౘಕฆ ಇย౵  ෩ಲ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ಗคಷ౤ ವඝ౬  
ඛೕലൡ ಈ ಗคಷ౤ โ ಪ౳ ෴ಣವඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಸ౷ ಲ౭  ಸಮಯದ ඦತರ ಅൿ ಮ൧౨ ෫౱  ಗคಷ౤ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಗคಷ౤ โ ෩ಲದ ಕഷಡ ಅಥ฿ ಕഷಡ ಪ౳ ෴൐๯ತ౨ ං ๬౩ ෵ ෩ಲದ ๸ದಭბದย౵  ෨ಂൽನ ಗคಷ౤ ವඝ౬  
ඛೕഴವ ຄൟ౨ ಡ เೕౘಕ ಈ ಅಂತರโ ม౲ ಂ෇౥  ಆಜൿ౪ , ಈಗ ಈ ඀ರโ ಕല෫෴ಗยං ಏಃಂದฉ ෩ಲโ ಚย๭ං ಮൡ౨  
ಇൿ ෩ಲ ಸಮಯದ ๆಗൽಂದ ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ಸค ಇದඝ౬  ಎಡූಗದย౵  ෥ല 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಗคಷ౤  ಪ౳ ෴ಣ ಅಥ฿ ඀ರ ม౲ ಂ෇౥  ಮൡ౨  ෨ಂൽನ ಗคಷ౤ ವඝ౬  ຄರ๰๯ವ ຄൟ౨ ಡ ෩ಲโ ෩ಲv 
ಸಮಯದ ඀ರൽಂದ ಚย๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅൿ ຄರ๰๯ತ౨ ං ಸಮಯ t 
ಆದ౪ คಂದ ಪค൏ಮ౽ค෴ಜ ม౲ ಂ෇౥  ಇൿ ม౲ ಂ෇౥  ಅเූಜ౲ โ ม౲ ಂ෇౥  ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ม౲ ಂ෇౥  
෭ನ๺ เ ๵ೕ๺ბ ഛෳ౺  ಆಜං, t 
ಆದ౪ คಂದ เೕౘಕ ๭౷ ೕಕค๯ವ ม౲ ಂ෇౥  ม౲ ಂ෇౥  ද౳ ೖෳ ಆಜൿ౪  ಅൿ ม౲ ಂ෇౥  ෭ನ๺ เฆದ౫  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ವ౲ ౾౨ ෷ ຄೕಞವ ಆವತბನ ಇย౵  කඝ ಒಂದඝ౬  ಕฉ෷ವ ಅวಯ ๆಗโ ม౲ ಂ෇౥  ಅเූಜ౲ ൽಂದ nu 
ූಜಸಲ౭ ഴತ౨ ං, ಇൿ ม౲ ಂ෇౥ ൽಂದ ූಜಸಲ౭ ഔౣ ං ෭ನ๺ කโ ಎಲ౵ ವඞ౬  ෩ಲ ಆವತბನದ ಪคූ๣ಯย౵  v vst 
ಬฉ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ්ൿ ม౲ ಂ෇౥ โ ಆವತბನൽಂದ ූಜ๭ದ เ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵  ෭ನ๺ ಎಂ්ൿ ಆವತბನದ v v vst 
෬ว ಒಂൿ ಆಜൿ౪  ಅൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ෭ನ๺ ಆವತბನൽಂದ ූಜ๯ತ౨ ං v v vs 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කඝ ಄ำವ ಆವತბನโ ನನಡ ಬฆವ ತฏಗದ ಈ ಗคಷ౤ ൤ಯඝ౬  ಸ౷ ಲ౭  අಡ౥ ർಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛಣბ෵๭ฆโൿ ಒಂൿ ಇದ౪ ฉ ෩ಲ ಮൡ౨  เೕౘಕನ ನഴๅ ಇฆವ ชಒಯ ชಒಯ ಉದ౪ ౙಁ  เೕౘಕನ 
ಕഷಡ ಚย๯ವ ෩ಲโ ඦತರ เೕౘಕ ಄ำವ ಆವತბನವඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ เ ෭ನ๺ เ ෩ಲ ಸಮಯ ಇൿ ಅඃ v nu 
ತಕბൽಂದ ಜಂತ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ ಈ ෩ಲโ เೕౘಕ ಮൡ౨  ෩ಲವඝ౬  ๳ฆವ ชಒಯ ಉದ౪ ౙಁ  ෎ฉ nu f ellow 
คೕൟಯย౵  ಚย๯ൟ౨ ං ඦತರ ಓವฑ ೯൤ಡ ෩ಲ ಸಮಯಗำ ಜಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං nu v v v nu 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ກ೉౞ ನ ಆವತბನ ಅಥ฿ ಕല෫ ಆವತბನವඝ౬  ಄ಳฤ ຄೕಞ൤౨ ೕච ಆಛಡ౛  ඛೕโ ซว౷ ೕ ಢഡ ಬั ඛಂ൞ಗ 
ซฤ ඛಮ౱  ಬัಡ ಬฆൟ౨ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಹಡಗඝ౬  ಊൿ฿ಗ ඛೕโ ກ೉౞ ನ ಆವತბನವඝ౬  ಄ำൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಅൿ ඛಮ౱  ෩ಲಕ 
๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඛ෦౱ ಂದ ඀ರ ຄೕಞ฿ಗ ඛೕโ ಅඝಭเ๯ವ ಕല෫ ಆವತბನವඝ౬  ඛೕโ ಄ำൟ౨ ೕค ಧ౷ ඛಯ 
ಞಣಮಟౣ  ಬದมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ เೕౘಕඝ ෩ಲದ ಕഷಡ ಚย๯฿ಗ ಇൿ ಒಂൿ ಪ౳ ಕರಣ฿ಜං, 
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಮ൧౨ ෫౱  ಇย౵  ෩ಲ฿ಜං ಮൡ౨  ಈ เೕౘಕ ಈಗ ෩ಲದ ಕഷಡ ಚย๯ൟ౨ ർ౪ ච 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ෥౲ ౾౺ ෥ಗำ ඛಯ෦ತ฿ಜ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ๅ ಸಮಯದ ವ౲ ൞౲ ಸದ ಮಧ౲ ಂತರಗำ ಮൡ౨  ಅโಗಳ t 
ನഴเನ ಅಂತರโ ม౲ ಂ෇౥  ಆಜං ಆದฉ ಈ เೕౘಕඝ ෩ಲದ ಕഷಡ ಚย๯ൟ౨ ฆโದคಂದ ಅವඝ ಅಥ฿ ಅವำ ಄ಳฤ 
ಅಥ฿ ಅโಗಳ ನഴเನ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ಸ౷ ಲ౭  ಕല෫ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ກ೉౞ ನ ಆವತბನ ಮൡ౨  ಅವฆ ಅโಗಳඝ౬  ಎ๠ౣ  ೉ಕౙ ർಜ ඣೕഴ൞౨ ฉ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ l 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದยನ ತಕბඈ൤෻ ಅඃ ತಕბವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ඣೕಡยฆโൿ ಇย౵  ෩ಲ฿ಜං 
ಮൡ౨  ಇย౵  เೕౘಕನ ಕഷಡ ಚย๯ವ ಈ ಗคಷ౤ ൤෷ ಮ൧౨ ಂൿ ಗคಷ౤ ฿ಜං ಇൿ ๆಗ เ ෩ಲಕ ಎರവ ෩ಲದ ಕഷಡ 
ಚย๯ൟ౨ ං ಮൡ౨  เೕౘಕ ๆಗದย౵  ಅโಗಳ ಕഷಡ ಚย๯ൟ౨ ං ๒ನ౲  ಅโಗಳ ನഴเನ ವ౲ ൞౲ ಸโ ม౲ ಂ෇౥  ಆಜං v 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಄ำವ ಪ౳ ๔౬ ෷ เೕౘಕඝ ඣೕഴವ ಅಥ฿ ಎರഴ ಗคಷ౤ ಗಳ ನഴๅ ಅඝಭเ๯ವ ಪค൏ಮ౽ค ಅಂತರ 
෴โൿ ಮൡ౨  ಇದ౽ౙ ಜ ನನಡ ಇඣ౬ ಂൿ เಷಯ ෎ಀ, ಈ ಎರഴ ಸಮಯದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ຄರ๰ಸಲ౭ ഔౣ ๅ, ಇದ౽ౙ ಜ 
කโ ಈಗ ಪคಗ൐ಸยං౪ ೕๅ ಎಂದฉ ෮ದಲ ಗคಷ౤  ෈ ಅඝ౬  ಸಮಯ ಒಂದರย౵  ಮൡ౨  ಎರಡචಯൿ ಎರഴ ಸಮಯದย౵t t 
ຄರ๰๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ഔ ಎರഴ ಕല෫ ಒಂൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ เೕౘಕඝ ಇย౵  ෮ದಲ ಗคಷ౤ ವඝ౬   ද౳ ೖෳ ನย౵  ಮൡ౨  t t t1
ಎರಡඡ ಗคಷ౤ ವඝ౬   ද౳ ೖෳ ನย౵  ಅඝಮൟ๭, t2
ಆದ౪ คಂದ ಏකಗยං ಎಂ්ൿ ಇย౵  ಈ ತฏಗ ಬฆൟ౨ ං , ಇโಗำ ಗคಷ౤  ಮൡ౨  ಒಂൿ ಅเූಜ౲ ದย౵  ಈ เೕౘಕ ಇย౵ ർ౪ ฉ t 
ಮൡ౨  เೕౘಕ ಈ ല ಇฉౘඨ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ഔ ಒඨ ද౳ ೖෳ ಪ౵ ๺ ม౲ ಂ෇౥ ವඝ౬  เ ಪ౵ ๺ ่ೕඛಂದ ූಜಸยൽ౪ ೕค ಏಃಂದฉ ಈ ಗคಷ౤  ๆಗโ ಈ คೕൟಯย౵
ಚย๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ๆಗದ ่ೕನย౵  ಚย๯ವ เೕౘಕโ เ ಪ౵ ๺ ่ೕ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅವฆ ෮ದฤ ม౲ ಂ෇౥ ದ ඀ರವඝ౬  
ಪ౳ ෴൐ಸ෎ಀ เೕౘಕඝ ಎರಡඡ ಗคಷ౤ โ ಎರഴ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಄ำ൞౨ ච t 
ಆದ౪ คಂದ เೕౘಕඝ ඛಂದ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಎರಡඡ ಗคಷ౤ ವඝ౬  ಄ำ൞౨ ච t 
ಆದ౪ คಂದ เೕౘಕඝ ූเ๯ವ ಸಮಯದ ಮಧ౲ ಂತರ ಅಥ฿ ಸಮಯದ ಅವඌ෷ ಎರഴ ಅเූಜ౲  ෭ನ๺ ಒಂൿ t t 
ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ ಅವඝ ಎರഴ ಎರഴ ෥౲ ౾౺ ෥ವඝ౬  ಄ัದ ಮಧ౲ ಂತರโ ෬ยನ 
ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ಎರഴ ಅเූಜ౲  ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅเූಜ౲ โ ม౲ ಂ෇౥  ಎಂൿ ຄರಬฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ t t t 
ಅเූಜ౲ ฿ಜൿ౪  ಅൿ ಅเූಜ౲ ౾ౙ ಂತ 1 ಆಜฆತ౨ ං ಇย౵  ಅเූಜ౲ โ ಆವತბನ฿ಜฆತ౨ ං เೕౘಕඝ ූเ๯൞౨ ච nu nu 
ಮൡ౨  ಇൿ ่ೕ ಪ౵ ๺ เ เೕౘಕคಂದ ූಜಸมದ ม౲ ಂ෇౥ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  කඝ เ ಓವฑ ඝ ഛෳ౺  เ ಪ౵ ๺
เ เೕౘಕ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಇൿ ತౘಣๆ ඛಮಡ ඝ ಅเූಜ౲ โ เ ಪ౵ ๺ เ เೕౘಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ 
ඛಮಡ ඛೕഴತ౨ ං. ඝ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಗಮඛ๭ ಒಂൿ ෩ಲದ ಕഷಡ ಚย๯เಃ෷ ກ೉౞ ನ ಆವತბನವඝ౬  ಄ำತ౨ ං ಏಃಂದฉ ෥౲ ౾౺ ෥โ ๆಗದ r 
ದರದย౵  ಬฆൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕലൿ౪  ಒಂൿ ෩ಲโ ๭౩ ರ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  เೕౘಕฆ ಅದರ ಕഷಡ ಚย๯ൟ౨ ർ౪ ฉ ಏಃಂದฉ เೕౘಕඝ 
ಗคಷ౤  ๆಗದย౵  ಬฆโದඝ౬  ඣೕഴ൞౨ ච ಒಂൿ ຄಸ ಆವತბನವඝ౬  ಄ำತ౨ ං, ಅൿ ෇ค ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಸಮಯ v nu nu 
ಆಜං, ಆಗ ವ౲ ౾౨ ෷ ඀ರ ຄೕಞൟ౨ ದ౪ ฉ, ද౳ ೖෳ ಜಂತ ಕല෫ ಜಂತ ಕല෫ เೕౘಕකಞ൞౨ ච u v nu v nu v 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵ ಯವฉಡ ಕยತൿ౪  ෩ಲ เೕౘಕ ಚย๯ತ౨ ං ಪರಸ౭ ರ ඀ರ ಸค෷ವ ಕഷಡ ಮൡ౨  ๼ೕಡ කโ 
ಇๅಲ౵ ವඞ౬  ಒഖౣ ಟല๭ ಮൡ౨  ಅเූಜ౲ โ เ ಪ౵ ๺ ಅಥ฿ ෭ನ๺ เ เೕౘಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ nu 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಅಥ฿ เ ಪ౵ ๺ ಅಥ฿ ෭ನ๺ เ ෩ಲൽಂದ ූಜ๭ ෩ಲ ಆವತბನ ಅย౵  ಪ౵ ๺ ೉ກ౬  เೕౘಕඝ nu vo 
෩ಲದ ಕഷಡ ಚย๯โൿ ಮൡ౨  ೯൤ಡ ෩ಲโ เೕౘಕคಂದ ඀ರ ຄೕಞโൿ ಮൡ౨  ඛೕโ ಉัದ vs 
๸෽ೕಜචಗಳඝ౬  ಭൟბ ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ತೕഷಯ ಕഷಡ ಚย๯ವ ෩ಲವඝ౬  කโ ಪคಗ൐๭ർಗ ಈ ಸಮ๲౲ ಯ 
ಆಸ౾౨ ർಯಕ ವ౲ ൞౲ ಸโ ಬฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ಲโ ಅඝ౬  ಄ำತ౨ ං ಅಥ฿ ಅವಳ ಸ౷ ಂತ ಧ౷ ඛ h 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಏකಞತ౨ ං ಎಂದฉ ತೕഷ෷ ෮ದฤ ෩ಲൽಂದ ಆವತბನವඝ౬  เೕౘಕನ ಕഷಡ ಚย๯ವ 
෩ಲ฿ಜ ಪഷ෷ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ෩ಲ ಆವತბನโ ຄಸർಜದ౪ ฉ ತೕഷ෷ ಆವತბನ ඝ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං. v 
ಎಂൿ เ ෭ನ๺ ವಸბ๺ ഛෳ౺  ඛಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ಈ ಆವತბನโ ๼ಂದಃౙ  ຄರ๰ಸಲ౭ ഴತ౨ ං ಅಥ฿ ತೕഷ෵ಂದ nu 
ಪ౳ ൟಫย๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ ಅದඝ౬  ಄ำವ ವ౲ ౾౨ ෷ เೕౘಕකಞ൞౨ ච 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ เೕౘಕඝ ෩ಲದ ಕഷಡ ಚย๯ൟ౨ ർ౪ ච ಮൡ౨  ಈ ຄಸ ಡಬฯ ಅเූಜ౲ โ 
ಆದ౪ คಂದ ຄೕಞತ౨ ං เ ಓವฑ เ ෭ನ๺ ವಸბ๺ ඝ ಇൿ ವ౲ ౾౨ ಯ ಸಮಯಗಳ ಕഷಡ ಬฆವ ಆವತბච ೯൤ಡ เ v 
෩ಲವඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ v 
ಆದ౪ คಂದ ಈ เ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ವ౲ ౾౨ ෷ ෨ ಡಬฯ ද౳ ೖෳ ಅඝ౬  ಄ಳฤ ຄೕಞ൞౨ ච, ಅൿ เ ಪ౵ ๺ เฆದ౫  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං เ ෭ನ๺ ವಸბ๺ ഛෳ ಗัಂದ ූಜ๭ ಇದರ ಒಂൿ ವ౲ ൞౲ ಸๅಂದฉ ತೕഷ෷ ವ౲ ౾౨ ಯ ಕഷಡ nu 
෩ಲದ ಕഷಡ ಚย๯ൟ౨ ರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ෩ಲโ ಆ ๸ದಭბದย౵  ඛಂൟฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಪ౵ ๺ ತೕഷ෴ಜฆತ౨ ං v v 
ಎಂൿ ൧ೕคಸಬ๾ൿ ෭ನ๺ ತೕഷಯ ಸಮಯ ಅಂದฉ ವ౲ ౾౨ ಯ ಆವತბನ ಇย౵ ಡ ຄೕಞൟ౨ ං౪ ೕච v v nu 
ಆದ౪ คಂದ නභ ನย౵  ಛัಯ ౽ಲෳ ನ ಆವತბನಗಳඝ౬  ಒಂൿ ൡൽಯย౵  ෨ಚ౞ ಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಎರവ ൡൽಗಳย౵  
൤ฉಯಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ಪคಗ൐๭ං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂำವ ෩ಲಕ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ಆචತั๯൤౨ ೕච . ಸค๯෥ฆ ಒಂඃ 
ತฏಛಂತರವඝ౬  ಅൟಕ౳ ෦๯โൿ ಮൡ౨  ෩ರචಯർಜ කโ റಪ౵ ฑ ಪค൏ಮವඝ౬  ಪคಗ൐๭ං౪ ೕๅ , ಇದರย౵  ෩ಲ 
ಅಥ฿ เೕౘಕฆ ಚย๯ൟ౨ ฆವ ౽ರಣ කโ ಄ำವ ಆವತბನโ เ෗ನ౬ ฿ಜฆತ౨ ං Pru
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