
๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಅวಗಳ ಬಡ౛  ನಮ౱  ಚ೎ბಯඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅวಗำ ಒಂൿ ಸ౩ ಳൽಂದ ಇඣ౬ ಂದಃౙ  
ಚย๯ವ ಅಡಚൕಗำ ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ ฿ಜ කโ ಄ಂൽ౳ ೕಕค๯ವ ಅวಗำ ಪ౳ ಸರಣเಲ౵ ದ ಅวಗำ ಎಂൿ කඝ ඛಮಡ 
ຂัං౪ ೕච ಮൡ౨  කඝ ඛൽბಷౣ ฿ಜ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅಡಚൕ ಮൡ౨  ಅൿ ๭ౣ იಂ಩ ನ ಃಳಡ ಚยಸฤ ෈ല ಅಥ฿ ಎส౵ ೕ ಅൿ 
ಚย๯฿ಗ ಅದರ ಆ౽ರವඝ౬  ಬದม෵๯โൽಲ౵  ಮൡ౨  කโ ౽ಯბದ งಪವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ හౘඨ ಆಜದ౪ ฉ ತฏಗಃౙ  ಅಡಚൕಯඝ౬  ನ ౽ಯბ฿ಜ ඛೕಡมಞತ౨ ං ෭ನ๺ เഔ ಅಥ฿ ಎෆf fxt x 
ಇක౬ โඃ හౘඨ ಎෆ ಇದඝ౬  ಎෆ ෇ฑ ഔ ෭ನ๺ ಎಋ౺  ಓವฑ เ ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ , ಇൿ ಬಲಃౙ  ಚย๯ವ ಅวಗัಡ 
ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅඥಪೈคಕ ූ๣ಯย౵  ಚย๯ವ ಅวಗำ කඝ ಅದඝ౬  ಬಲಃౙ  ಕฉ෷൤౨ ೕච ಆದฉ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಅวಗำ 
ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ಚย๯ತ౨ ๅ ൽಀౙ  ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ ൽ౾ౙ ನย౵  ಚย๯ವ ಅวಗัಡ ಋ൏ತ౱ ಕ ൽ౾ౙ ನย౵  ಚย๯ವ ಅวಗัಡ x x x 

ಯ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ಪ౵ ๺ ಅಥ฿ ಪ౵ ๺ ನ ಃಲโ ಇತರ ౽ಯბಗำ ಇโಗำ ಈಗ ಪ౳ ෴൐๯ವ xt x vt t x v so 
ಅวಗะಜൿ౪ , ඛൽბಷౣ  ಸ౩ ಳದย౵  ಒಂൿ ಅว෷ ಒಂൿ ෥ಗბ฿ಜ ಚย๯ൟ౨ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಅว෷ ಇඣ౬ ಂൿ 
෥ಗბ฿ಜ ಬฆൟ౨ ದ౪ ฉ ಅಥ฿ කඝ ಒಂൿ ಅಡಚൕಯඝ౬  ๱๞ౣ ๭ದฉ ಮൡ౨  ಅൿ ෎ฉย౵ ෴ದง ಮ൧౨ ಂൿ 
ಅಡಚൕಯඝ౬  ಎൿค๭ದฉ ಅൿ ๸ಭเಸಬ๾ൿ. ಇൿ ๴ඝ๴ಡฯ ಆಜฆವ ಅಡಚൕ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅಡಚൕ෷ ಪ౳ ෴൐๯ൟ౨ ං ಮൡ౨  ๴ඝ๬෵ಡฯ ಅಡಚൕ෷ ಪ౳ ෴൐๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅಂൟಮ ಸ౩ ะಂತರโ 
ຂಡ ౽൒ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಄ำൟ౨ ฆವ ಪ౳ ๔౬ ෷ ಎರഴ ಅಥ฿ ກ೉౞ ನ ಅวಗำ ಒಂඃ ಸಮಯದย౵  ಒಂൿ ಸ౩ ಳಃౙ  ීർಗ ಏකಞತ౨ ං 
ಎಂൿ කඝ ಄ำ൤౨ ೕච කโ ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದರ ಅಥბವඝ౬  เವค๭ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಄ำൟ౨ ฆโൿ ๭ౣ იಂ಩ ಅಥ฿ ಒತ౨ ಡದย౵  කโ ඣೕലඈ൤ ಸ౩ ะಂತರ ಏඝ ಎಂൿ කโ ಄ำൟ౨ ฆโൿ 
ಒತ౨ ಡದ ಅวಗำ ಅಥ฿ ಧ౷ ඛ ತฏಗಗಳย౵  ಒಂඃ ಸಮಯದย౵  ಎರഴ เ෗ನ౬  ಅวಗำ ಒಂൿ ಸ౩ ಳಃౙ  ීർಗ කโ 
ඣೕലඈ൤ ಇൿ ಏඝ කโ ಉತ౨ คಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ๰ಪฑ ඲๭ಷඨ ಏඝ ຂำತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಅวಗಳ 
๰ಪฑ ඲๭ಷඨ ඛಂದ ಉತ౨ คಸมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๰ಪฑ ඲๭ಷඨ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ ๰ಪฑ ඲๭ಷඨ ಏඝ ຂำತ౨ ං ಎಂದฉ ಎರഴ ಅಥ฿ ກ೉౞ ನ 
ಅวಗำ ීದฉ ಅඃ ಸಮಯದย౵  ಒಂൿ ෈ಂൿ ಅಂದฉ ಒಂൿ ತฏಗเං ಎෆ ಒಂൿ ಆಗಮನเං ಒಂൿ ತฏಗเං 
ಎರഴ ಆಗಮನ฿ಜං ಮൡ౨  ๼ೕಡ ඦತರ ඛವ౷ ಳ ಸ౩ ะಂತರ ಅಥ฿ ಒತ౨ ಡ ಇโಗำ ಆ ງತದย౵  කโ ෮ದฤ ಅಧ౲ ಯನ 
෥ലದ ಎರഴ ಅวಗำ ಇโಗಳ ෮ತ౨ ൽಂದ ඛೕಡมಜං ็ಯ౾౨ ಕ ಸ౩ ะಂತರಗำ ಅಥ฿ ಒತ౨ ಡಗำ කඝ ಪದ 
๬౩ ನಪಲ౵ ಟವඝ౬  ಬಳ๯ತ౨ ศ ಇฆ൤౨ ೕච කඝ ಮ൤౨  ಮ൤౨  ಒತ౨ ಡವඝ౬  ಬฉಯฤ ಬಯ๯โൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಆ ງತದย౵  ඛವ౷ ಳ ಸ౩ ะಂತರโ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ fxt f xt f xt 
ඣೕലർಗ ෴โඃ ງತದย౵  ඛವ౷ ಳ ಸ౩ ะಂತರโ ಈಗ ಅย౵ ಡ ಬฆವ ಈ ಎม౵  เ෗ನ౬  ಅวಗಳ ෮ತ౨ ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ 
ช಍ೕಯ ෝർತ౱ ಕ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ವ ತฏಗಗัಡ ಬಹಳ เ๏ಷౣ ฿ಜං ಎಂൿ කඝ ຂำൟ౨ ං౪ ೕච ಇൿ 
๸තಣბ൤ಛಜ ช಍ೕಯ ෝർತ౱ ಕ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ವ ಅวಗัಂದ ಉದ౰ เ๯ತ౨ ං. ช಍ೕಯ ෝർತ౱ ಕ 
ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  තซ๯๋ತಹโಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಲಭ฿ಜ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ಅಥ฿ ກ೉౞ ನ ತฏಗಗำ ಒಂൿ ງತದย౵  ීർಗ ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  เವคಸฤ 
๰ಪฑ ඲๭ಷඨ ತತ౷ ವඝ౬  ಬಳಸยං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๰ಪฑ ඲๭ಷඨ ನ ෩ಲโ ನನಡ ඛವ౷ ಳ ಸ౩ ะಂತರವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ๰ಪฑ ඲๭ಷඨ ತತ౷ โ ಆ pr 
ງತದย౵  ඛವ౷ ಳ ಸ౩ ะಂತರโ ็ಯ౾౨ ಕ ಸ౩ ะಂತರದ ಸ౩ ะಂತರಗำ ಅಥ฿ ็ಯ౾౨ ಕ ಒತ౨ ಡಗಳ ෮ತ౨ ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ 
ຂำತ౨ ං ಉർಹರൕಡ කඝ ෥ತකഴ฿ಗ ಮൡ౨  ෎ฉಯವฆ ಸಹ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ງತದย౵  ෥ತකഴ฿ಗ කඝ 
๭ౣ იಂ಩ ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಇಬ౯ ฆ ವ౲ ౾౨ ಗำ ಅದರ ෬ว ಎರഴ เ෗ನ౬  ತฏಗಗಳඝ౬  ರ೉๭ದฉ ಒತ౨ ಡದ ವ౲ ൞౲ ಸโ ಈ 
ಎರഴ ಒತ౨ ಡದ ವ౲ ൞౲ ಸಗะಜฆತ౨ ං ಈ ಇಬ౯ ฆ ವ౲ ౾౨ ಗಳ ಅวಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈಗ ຂัದ౪ ඝ౬  ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ ඬට ຂำ൤౨ ೕච ಎಂದฉ ๰ಪฑ ඲๭ಷඨ ತತ౷  ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ 
ಏකದง ಇං ಮൡ౨  කඝ ಅದඝ౬  ಗ൐ತದ ಪ౳ ౽ರ ຂำ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಒಂൿ ງತದย౵  ඛವ౷ ಳ ಸ౩ ะಂತರโ ็ಯ౾౨ ಕ 
ಸ౩ ะಂತರಗಳ ෮ತ౨ ฿ಜฆತ౨ ං ಆ ಸಮಯದย౵  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ತฏಗಗัಂದ ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ಈಗ කඝ ๴ඝ๴ಡฯ ತฏಗಗัಡ 
ಪคಣൟಯඝ౬  ಪഷಯยං౪ ೕච ಮൡ౨  ಈ ಅวಗಳย౵  ಇโಗำ ಏචಂൿ කඝ ඛಮಡ චನඪ๯൤౨ ೕච ෭ನ๺ ಒ෫ಛ ಯ kx ti 
ಃಲโ ็๎ಲ౲  ๴ඨ ಇದඝ౬  ಸ෥ನ฿ಜ ಒ෫ಛ ෭ನ๺ ಅಥ฿ ಃಲโ ็๎ಲ౲  ಆ๴ඨ ෭ನ๺ ಒ෫ಛ t kx kx t 
ಮൡ౨  ನ ಧකತ౱ ಕ ൽಀౙ  ಅಥ฿ ๴ඨ ಕഷಡ ಚย๯ವ ಅวಗัಡ ෴โඃ ಇತರ งಪ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ೯൤ಡ kx x 
ಋ൏ತ౱ ಕ ൽ౾ౙ ಡ ಚย๯ವ ಅวಗัಡ ಒ෫ಛ ഔ x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ෇ಣಗಳ ෩ಲಕ ๰೉๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  เಃ ෬ว ಃ ಒ෫ಛ ಎಂൿ ඛಮಡ චನඪ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಅวಗಳ 
ม౲ ಂ෇౥  ๆಗದ ෬ว ಎರഴ න ಅඝ౬  ತฏಛಂತರದ ಸಮಯൽಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං ม౲ ಂ෇౥  ಮൡ౨  ಈ ಎม౵  ಃಲಸಗಳඝ౬  
කโ ෮ದศ ෥ലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๰ಪฑ ඲๭ಷඨ ನ ෴ವ ತತ౷ โ ಈಗ ຂำತ౨ ං, ෴โඃ ງತದย౵  เเಧ ๴ඝ๴ಡฯ ತฏಗಗัಂದ ಬฆವ 
ඛವ౷ ಳ ಸ౩ ะಂತರโ ෭ನ๺ ಒ෫ಛ ഔ ಯ ็๎ಲ౲ ฿ಜฆತ౨ ං, ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කඝ ಅದඝ౬  ಃ ಒඨ ಮൡ౨  ಒ෫ಛ kx 
෥ഺೕಣ ಒಂൿ ഔ ೯൤ಡ ಃ ಎರഴ ๴ඨ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒ෫ಛ ಎರഴ ഔ ೯൤ಡ ಅದರ ෩ฆ ๴ඨ ಃ ෩ฆ x 
ಆಜರಬ๾ൿ ಅว෷ ಋ൏ತ౱ ಕ ൽ౾ౙ ನ ಕഷಡ ಚย๯ൟ౨ ರಬ๾ൿ ಒ෫ಛ ෩ฆ ഔ ಬಲಃౙ  ಅൿ ෎ฉ ෴โർದง x x 
งಪದ ෈ ಒඨ ಆ๴ඨ ಆಜರಬ๾ൿ ಃ කฤౙ  ೯൤ಡ ಒ෫ಛ කฤౙ  ഔ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಈ ಎม౵  ๬ಧ౲ ൤ಗำ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ๅ , x 
ඛವ౷ ಳ ಸ౩ ะಂತರโ ಈ ಎಲ౵ ದರ ෮ತ౨ ฿ಜฆತ౨ ං ๰ಪ඲ბ๭ಷඨ ತತ౷ ದ ಪค൏ಮๅಂದฉ ಪ౳ ൟಫಲನದ ಸಮಯದย౵  
ಏකದง ಸค෴ಜ ๸ಭเ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ඛಂൟฆವ ಅวಗำ ಎರഴ ಅวಗัಂದ งඬತำ౶ ತ౨ ๅ ಎಂൿ කඝ 
ಚ೉ბಸยං౪ ೕච เฆದ౫  ൽ౾ౙ ನย౵  ಪ౳ ෴൐๯฿ಗ කโ ಈ ಎม౵  เದ౲ ෥ನಗಳඝ౬  ඦತರದ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  ಚ೉ბಸยං౪ ೕๅ

ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎม౵  เದ౲ ෥ನಗำ ෩ಲේತ฿ಜ ๰ಪ඲ೕბ๭ಶඨ ತತ౷ ದ ಪค൏ಮ฿ಜං ಎಂൿ ෈ೕഡ౺  ಮൡ౨  
ಹಸ౨ ಃ౹ ೕಪದ ಬಡ౛  කඝ ಚ೉ბಸยං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅโಗಳඝ౬  ಒಂඅಂർಜ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ. කඝ ಅโಗಳඝ౬  ෮ದฤ ๰ಪฑ ඲๭ಷඨ ತತ౷ ದ 
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ಪค൏ಮಗಳඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಗലಯย౵  ಪ౳ ൟಫಲನವඝ౬  ඣೕಡยං౪ ೕๅ ඦತರ කโ ඛಂൟฆವ ಅวಗಳඝ౬  ඣೕಡยං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ 
ඛಮ౱  12 ඡ ತರಗൟಯย౵  ඛೕโ ಅวಗಳ ಹಸ౨ ಃ౹ ೕಪವඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ಡยං౪ ೕๅ ಅದರ ූಗವඝ౬  කโ ಅಧ౲ ಯನ 
෥ಡยං౪ ೕๅ ಇย౵  ෈ೕഡ เದ౲ ෥ನ ಎಂൿ ಕฉ෷൞౨ ฉ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎม౵  เದ౲ ෥ನಗಳඝ౬  ಗ൐ತ๎๭౨ იೕಯ฿ಜ เವค๯ವย౵  ಗലಯย౵  ಅวಗಳ ಒಂඅಂർಜ ಪ౳ ൟ෈ಂ෈๵ೕಣ . 
ನನ౬  ಅಂಕಗಳඝ౬  ಅඝಁಲಕರ฿ಜ ಆ෺ౙ  ෥ಡฤ ಗ൐ತโ ಸರಳ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  කඝ ಏඝ ෥ಡยං౪ ೕච ಎಂದฉ ಬಲಃౙ  ಬฆൟ౨ ฆವ ಒಂൿ ತฏಗเರย ಮൡ౨  ಗഔౣ ෴ದ 
ತೕഷ෵ಂದ ෈ಂൿเಡ ಸ෥ನ฿ದ 0 ನย౵  ಪ౳ ൟಫย๯ತ౨ ං, ಅൿ ಸค෴ಜರಬ๾ൿ ತೕഷಯ ෬ว ർರವඝ౬  x 
ಕಟౣ มಜං ಅಥ฿ ಅൿ ಈ ൡൽಯย౵  ൤ฉൽฆವ නභ ಆಜರಬ๾ൿ ಇದคಂದ ഷมౣ  ಇย౵  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ p 
൤ฉൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෴โඃ ಒತ౨ ಡದ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ಉั๭ಆಳ౶ ฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಒತ౨ ಡโ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ฿൞ವರಣದ ಒತ౨ ಡ ಮൡ౨  ಅൿ ඛಮಡ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ഷมౣ  ಅඝ౬  p 
ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇโ ಒಂඃ ಆಜฆವ ಎರഴ เಷಯಗำ ಅಂದฉ ಗഔౣ ෴ದ ತೕഷಯย౵  ಕಟౣ มದ ർರ ಮൡ౨  ൤ฉದ ൡൽಯย౵ ฆವ
නභ, ಅย౵  ಒತ౨ ಡದ ವ౲ ൞౲ ಸโ ಉั෷โൽಲ౵ , ಈ ๸ದಭბದย౵  ಅว ಇං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಒಳಡ ಬฆൟ౨ ං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅಂൟಮ฿ಜ ๴ඨ ತฏಗವඝ౬  ಪคಗ൐ಸยං౪ ೕච ಆದง ಅದඝ౬  ൧ೕค๵ೕಣ ಅದರย౵  ಬฆವ 
ಸ౩ ะಂತರವඝ౬  ൧ೕค๵ೕಣ ಮൡ౨  ෴โඃ ಗലಯย౵  ಇൿ ಪ౳ ൟಫย๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇย౵  ಪ౳ ൟಫย๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಅඃ งಪದย౵  ಪ౳ ൟಫย๯ತ౨ ං ಅಥ฿ ನ౽ฃತ౱ ಕ ൽ౾ౙ ನย౵  ಅൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಋ൏ತ౱ ಕ ൽ౾ౙ ನย౵  කඝ ಈಗ
൧ೕคಸยฆವ ෴โඃ ಸಮಯದย౵  ๭ౣ იಂ಩ ಅඝ౬  ಕഔౣ ฆವ ಈ ງತದย౵  ಸ౩ ะಂತರವඝ౬  ൧ೕค๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ๭ౣ იಂ಩ ಅඝ౬  ಕഔౣ ฆವ ງತದย౵  ಸ౩ ะಂತರโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಪ౳ ൟ෈ಂಬದ 
ಸಮಯದย౵  කല෷ ඛಜ฿ಜ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಬದม෵๯ತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕค๭ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಅದඝ౬  ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ๭ౣ იಂ಩ ಅඝ౬  ಕഔౣ ฆವ ಸ౩ ಳದย౵  ಅวಯ ಪ౳ ൟಫಲನವඝ౬  කඝ ಈಗ ಪคಗ൐๯ൟ౨ ං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪคಗ൐๯ൟ౨ ฆವ เದ౲ ෥ನಗำ ಇย౵  ๭ౣ იಂ಩ ಆಜං ಮൡ౨  ಅൿ ඛൽბಷౣ  ງತದย౵  ಕಟౣ มಜං ಮൡ౨  ಒಂൿ 
ತฏಗ ಬฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵ ನ ಗലಯย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ಅඝಁಲಕರ฿ಜ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ಸಮකಜฆತ౨ ං x x 
๒ನ౲  ಎಂൿ ಆ෺ౙ  ෥ലං౪ ೕච කโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ඛವ౷ ಳ ಸ౩ ะಂತರವඝ౬  ຄಂದยං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඛವ౷ ಳ 
ಸ౩ ะಂತರโ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನನಡ ൟัൽං ඛൽბಷౣ ฿ಜ ಇย౵  ็ಯ౾౨ ಕ ಸ౩ ะಂತರಗಳ ෮ತ౨ โ ಒಳಬฆವ ತฏಗ 
ಮൡ౨  ಪ౳ ൟಫยತ ತฏಗದ ౽ರಣದ ಸ౩ ะಂತರದ ಸ౩ ะಂತರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎಡූಗโ ๒ನ౲ ฿ಜං ಎಂൿ ನನಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ຄಂൽฆವൿ ๒ನ౲ โ ಒಳಬฆವ ತฏಗ ಪ౵ ๺ ല ౽ರಣൽಂർಜ ಸ౩ ะಂತರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౳ ൟಫยತ
ತฏಗൽಂർಜ ಸ౩ ะಂತರ ಮൡ౨  ಇൿ ෴โඃ ಸ౩ ะಂತರเಲ౵ ದ ಗഔౣ ෴ದ ಗലಯย౵ ං ಮൡ౨  ಪ౳ ൟಫยತ ತฏಗದ 
ಸ౩ ะಂತರโ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಒಳಬฆವ ತฏಗದ ಸ౩ ะಂತರಃౙ  เฆದ౫ ฿ಜං ಎಂൿ ತౘಣๆ ඛಮಡ 
ൟั๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅโ ෴฿ಗล ಇฆತ౨ ๅ ಇದಃౙ  เฆದ౫ ฿ಜ ಏකಞತ౨ ං ಎಂದฉ ಈ ತฏಗโ ಒಳಬฆವ ತฏಗವඝ౬  ಃಂඬ 
ಬಣ౧ ൽಂದ ൧ೕค๵ೕಣ ಅൿ ತೕഷಯ ಕഷಡ ಬฆൟ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಪ౳ ൟಫย๭ർಗ ಸ౩ ะಂತರದ ൽಕౙ ඝ౬  ಬದม෵๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟಫยತ ತฏಗโ เฆದ౫ ฿ಜฆತ౨ ං ඛൽბಷౣ ฿ಜ ಈಗ කโ ๴ඨ ತฏಗವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಅಂದฉ කඝ 
๴ඨ ತฏಗ ಬฆൟ౨ ฆವ ಈ ๭ౣ იಂ಩ ಅඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅว෷ ಬฆൟ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಏಕ౽ಲದย౵  ತೕഷಡ ຄഷർಗ ಅൿ ಪ౳ ൟಫย๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಸ౩ ะಂತರಗำ ຂಡ ๸ීඌ๭ๅ ಒಳಬฆವ ತฏಗ ಈಗ ಸ౩ ะಂತರโ ಅඝ౬  ಃಲโ ็๎ಲ౲ ൽಂದ yx t kx 
෭ನ๺ ಒ෫ಛ ಯ ๴ඨ ඛೕಡมಞโൿ ಎಂൿ ಬฉಯฤ ನನಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല t 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಳಬฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๴ඨ ಆವತბನโ ಬದมಞโൽಲ౵ ฿ದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟಫยತ ಅඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ b y xt e k 
ಬದม෵ಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ม౲ ಂ෇౥  
ಆದ౪ คಂದ ಬದมಞโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ಅඃ ෥ಧ౲ ಮ ಆದฉ ಅൿ ඩಪ ೯൤ಡ ಒ෫ಛ ಆಜฆತ౨ ං කโ ಡ kx t x 
ಸ෥ನ฿ದ ๒ನ౲ ವඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ನย౵  චഡ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಒ෫ಛ ೯൤ಡ ๴ඨ ನ ෭ನ๺ ಎ ๴ඨ ಆಜං ಒ෫ಛ ഔ x y t b 
ಮൡ౨  ಇൿ ๵ච౬ ෴ಜರ෎ಀ ಇൿ ನನಡ ಏඝ ຂำತ౨ ං ಇൿ ෈ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱  ಬั ಏඛං ಒಳಬฆವ ತฏಗโ ๴ඨ ಃಎಋ౺  ෭ನ๺ ಒ෫ಛ ഔ ಮൡ౨  ಪ౳ ൟಫยತ ತฏಗโ ๴ඨ ಃಎಋ౺  ಮൡ౨  
ಒ෫ಛ ഔಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ කඝ ಪ౳ ൟ෈ಂ෈ತ ತฏಗವඝ౬  ನย౵  ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ x 
ಬฉಯಬ๾ൿ , ಇൿ ಒ෫ಛ ಯ ෭ನ๺ ನ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆವ ಒ෫ಛ ಯ ๴ඨ ನ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ t t 
ಬฆโದರย౵  ಯ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ತฏಗಗำ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ เฆದ౫ ฿ಜฆತ౨ ๅ ๬౩ ನಪಲ౵ ಟಗำ ಪರಸ౭ ರ เฆದ౫ ฿ಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟ෈ಂ෈ತโ ಒ෫ಛ ഔಯ ๴ඨ ಡ ಸಮ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಅದඝ౬  කඝ ෭ನ๺ ಒ෫ಛ ഔ ಪ౵ ๺ න i y 
ಎಂൿ ಸಹ ಬฉಯಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ෭ನ๺ ಒ෫ಛ ഔ ಪ౵ ๺ නನ ๴ඨ ෭ನ๺ ಒ෫ಛ ഔ ๴ඨ ನ ෭ನ๺ ಆಗยං ಇൿ 
ಒ෫ಛ ഔ ಯ ๴ඨ ಡ ಸಮ ಆದฉ ಈ งಪದย౵  ಬฉ෷ವ ಉං౪ ೕಶโ ಈ ಃಳಜඦൟං ಎಂ්ൿ ෭ನ๺ ಒ෫ಛ flected t 
ಪ౵ ๺ ನ ๴ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈ ෭ನ๺ ಒ෫ಛ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಒಳಬฆವ ತฏಗದ ງತವඝ౬  ൧ೕค๯ತ౨ ං pi t 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟಫยತ ತฏಗದ ಸ౩ ะಂತರವඝ౬  ൧ೕคಸฤ කโ න ງತವඝ౬  ๳คಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟಫยತ ತฏಗವඝ౬  ಪഷಯฤ කඝ ಅದඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಒಳಬฆವ ತฏಗದ ງತಃౙ  කโ න ງತವඝ౬  
๳ค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ಪ౳ ൟ෈ಂಬโ ಗഔౣ ෴ದ ತೕഷ෵ಂದ ಇർ౪ ಗ ෥ತ౳  
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ງತದ ವ౲ ൞౲ ಸเං , ಒಂൿ ງತದ ವ౲ ൞౲ ಸโ ಒಳಬฆವ ງತಗಳ ನഴๅ නನ ງತದ ವ౲ ൞౲ ಸเං 
ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౳ ൟಫยತ ಅวಗำ ಪ౳ ൟ෈ಂಬโ ಗഔౣ ෴ದ ತೕഷ෵ಂದ ಆಜฆ฿ಗ ಇದඝ౬  ೉൞౳ ತ౱ ಕ฿ಜ 
ඣೕഺೕಣ 
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ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಏඝ ನഷ෷ൟ౨ ං ಎಂ්ൿ ತೕഷ෴ಜං ಮൡ౨  ෴โඃ ಸಮಯದย౵  ಒಳಬฆವ ಅว෷ ಈ ಸಮಯದย౵  
ಪ౳ ൟಫยತ ತฏಗ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಳಬฆವ ಅว ಎಂൿ ຂูೕಣ ಃಲโ ඛൽბಷౣ  ಸಮಯದย౵  ෭ನ๺ ಒ෫ಛ ಯ ๴ඨ ಆಜං kx t t 
ಪ౳ ൟ෈ಂ෈ತ ತฏಗ เฆದ౫ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಃಂඬ ಇൿ ಅඃ ಸಮಯದย౵  ೯൤ಡ ಒ෫ಛ ನ ๴ඨ ಆಜฆವ คೕൟಯย౵  ಪ౳ ൟಫย๯ತ౨ ං kx t 
ಆದ౪ คಂದ ಸ౷ ಲ౭  ಸಮಯದ ඦತರ ಒಳಬฆವ ಸಮಯದย౵  ಏකಞൟ౨ ං ಅว෷ ෨ಂං ๬ಜං ಇൿ ಈ คೕൟ ಆ෵ൡ ಎಂൿ 
ຂูೕಣ , 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಗคಷ౤ โ ಸ౷ ಲ౭  ෮ತ౨ ದ ෨ಂಗಡವඝ౬  ຄಂൽං ಅඃ ಸಮಯದย౵  ಪ౳ ൟ෈ಂಬದ ౽ರಣൽಂದ ಬฆವ ತฏಗโ 
෨ಂದಃౙ  ಚย๯ತ౨ ං ಆದฉ ಇඣ౬ ಂൿ ൽ౾ౙ ನย౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ คೕൟ ෥ಡಲ౭ ഔౣ ං . ಈ ಎರഴ ๬౩ ನಪಲ౵ ಟಗำ ඛಖರ฿ಜ เฆದ౫ ฿ಜฆತ౨ ๅ, ಇย౵  ಸ౩ ะಂತರโ ಏඛං 
ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค, ಅඃ ಸ౩ ะಂತರโ ಇย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಹವൟბ ಈ คೕൟಯย౵  ಚย๭ർಗ ಮൡ౨  ಈ ಸಹವൟბ ಈ คೕൟಯย౵  ಚย๭ർಗ ನย౵ ನ ಸ౩ ะಂತರโ x 
๒ನ౲ ฿ಜ ಉั෷ತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ คೕൟ෴ಜ ඛವ౷ ಳ ಸ౩ ะಂತರವඝ౬  ๒ನ౲ ฿ಜ ඛವბ๼ಸมಞತ౨ ං ෈ಂൿ ನย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  x 
ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౳ ൟ෈ಂಬದ ಬಡ౛  ಈಗ ಇൿ ಪค൏ಮಗಳඝ౬  ຄಂൽං, ಇൿ ಪค൏ಮಗಳඝ౬  ຄಂൽං, ಇൿ ಗലಗಳย౵ ನ 
ಪ౳ ൟಫಲನโ ಪ౳ ൟಫยತ ಅวಗಳඝ౬  ๱๞ౣ ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಈಗ ඣೕലฆโൿ ಪ౳ ൟ෈ಂಬโ ನഷ෷ൟ౨ ฆವ ಸ౩ ಳದย౵  ෥ತ౳  
ಸ౩ ะಂತರ฿ಜං. ಇತರ ງತಗಳย౵  ಸ౩ ะಂತರಃౙ  ಏකಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ඣೕഴโൿ ಒಳಬฆವ ಮൡ౨  ಪ౳ ൟಫยತ ಅวಗಳ 
๰ಪ඲ೕბ๭ಷච౛  ౽ರಣ฿ಞತ౨ ං ಅวಗำ ඛಂൟฆವ ಅวಗಳ ಅಥბๆඝ, ಇโಗำ ಪ౳ ෴൐ಸದ ಅวಗำ ಅโ ಅย౵ ෻ 
ඛಂൟๅ ಆದฉ කโ ಅದඝ౬  ෥ഴವ ෮ದฤ කඝ ඛಮಡ ಪ౳ ൟ෈ಂಬದ ಬಡ౛  ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ෈ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಒತ౨ ಡದ 
ವ౲ ൞౲ ಸเฆವ ಗലಯย౵  ಪ౳ ൟಫಲನದ ಬಡ౛  කඝ ෥ತකലං౪ ೕච ಅಥ฿ ಸ౩ ะಂತರโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං, ಸ౩ ะಂತರโ 
๒ನ౲ ฿ಜಲ౵ ൽฆವ ງತದย౵  ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದರ ಀคൡ ඛೕโ ෽ೕ೉ಸ෎ಃಂൿ කඝ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಉർಹರൕಡ කඝ
ಇย౵  ಒಂൿ คಂ಩ ಅඝ౬  คಂ಩ ಡ ಕಟౣ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ർರವඝ౬  ಈ ಬൽಯย౵  ಕಟౣ ಬ๾ൿ. ಬฆโൿ ಈ 
ಉಂಞರವඝ౬  ಸಹ ෬ಲಃౙ  ಮൡ౨  ಃಳಃౙ  ຄೕಞ๋൤ ෥ഴತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇย౵ ෸ ಅวಯඝ౬  ๱๞ౣ ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  ಪ౳ ൟಫย๯ವ ತฏಗโ ಇย౵  ಸ౩ ะಂತರ ಮൡ౨  
็๎ಲ౲ ವඝ౬  ಪ౳ ൟ෈ಂ෈๯ವ ಅวಗಳ ಅඝඩತ ಏඝ ಪ౳ ൟ෈ಂ෈ತ ತฏಗโ ಹರഴವ ತฏಗದ ็๎ಲ౲  ಏකಜฆತ౨ ං ಇൿ 
ඛೕโ ෨ಂൿವคದ ತರಗൟಗಳย౵  ಕย෷ವ เಷಯ฿ಜං ಆದฉ ಸದ౲ ಃౙ  ಞ൏ತ౱ ಕ฿ಜ ඛೕโ ಗലಯย౵  ಏකಗಬ๾ൿ 
ಎಂ්ದರ ಀคൡ ෽ೕ೉ಸ෎ಀ ಇ ಈ ಉಂಞರโ ಸค෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෥ತකഴൟ౨ ฆโൿ ිಂಡคಯย౵ ನ ඛವ౷ ಳ ಸ౩ ะಂತರโ ಒತ౨ ಡದ ಅวಗಳ เಷಯದย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  
ಸಮකಜฆโൽಲ౵ , ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ ഷมౣ  ಗലಯย౵ ฆವ ಒತ౨ ಡದ ವ౲ ൞౲ ಸโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  p 
ಉർಹರൕಡ ನನ౬  ಬั නභ ಇದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಇย౵  ಒಂൿ ಬൽಯย౵  ಗഔౣ ෴ದ ತೕഷ෵ದ౪ ฉ ಒತ౨ ಡದ ವ౲ ൞౲ ಸ ಏඡ ಇದ౪ ง 
ඛಜ฿ಜ ಏඞ ಆಞโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ഷมౣ  ಇย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ಕഷ නභ ൤ฉದ ഷมౣ  ಇฆವ ಬൽಯย౵  ๒ನ౲ ฿ಜರ෎౽ಜಲ౵  ๵ච౬  p p 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඛಮಡ ಇದರ ಬಡ౛  ෽ೕ೉ಸฤ ಅವ౽ಶ ඛೕഴ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಈಗ කโ ඛಂൟฆವ ಅวಗಳ ಬಡ౛  ಚ೉ბಸฤ 
ຄೕಞ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂൟฆವ ಅวಗಳඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ කโ ಧකತ౱ ಕ ൽ౾ౙ ನย౵  ಚย๯ವ ಅวಯඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಮൡ౨  x 
ಇൿ ็๎ಲ౲  ಸಮಯಗำ ๴ඨ ෭ನ๺ ಒ෫ಛ ಮൡ౨  ๰ಪ඲ೕბ๺ ಆಜฆತ౨ ං ಇൿ ಅඃ ็๎ಲ౲ ದ ಅว෽ಂൽಡ kx t 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಃಎಋ౺  ೯൤ಡ ಒ෫ಛ ഔ ಋ൏ತ౱ ಕ ൽ౾ౙ ನย౵  ಚย๯ತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱ ย౵ ฆโൿ ಬಲಃౙ  ಚย๯ವ ಅวಯඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಎಡಃౙ  ಪ౳ ෴൐๯ವ ಮ൧౨ ಂൿ ಅว෽ಂൽಡ කඝ 
ಇದඝ౬  ๰ಪ඲ೕბ๺ ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕච ಮൡ౨  ಅವ౽ಶ ඛವ౷ ಳ ಫย൞ಂಶ ಏචಂൿ ඣೕഺೕಣ , ಎರഴ ತฏಗಗಳ 
ಆಂඪ౵ ഗ౲ ി ಗำ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ ಎಂ්ದඝ౬  චನඪನย౵ ല 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ඛൽბಷౣ  ງತದย౵  ඛವ౷ ಳ ಫย൞ಂಶ ෭ನ๺ ಒ෫ಛ ೯൤ಡ ನ ๴ඨ ಮൡ౨  ಒ෫ಛ yxt kx t kx t 
ಮൡ౨  ನ ๴ඨ ಆಜฆತ౨ ං ಇದඝ౬  เಸ౨ คಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಒ෫ಛ ഔಯ ๴ඨ ಃಎಋ౺  ಆ๴ඨ ෭ನ๺ ಒ෫ಛ ഔಯ i 
ಃಎಋ౺  ๴ඨ ಆෆ ಒ෫ಛ ഔ ಪ౵ ๺ ๭ච ಃಎಋ౺  ಆ๴ඨ ಒ෫ಛ ഔ ಪ౵ ๺ ಒ෫ಛ ഔಯ ಃಎಋ౺  ಆ๴ඨ ಒ෫ಛ ഔ ಎಂൿ 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  කඝ ಇโಗಳඝ౬  ๳ค๭ದฉ කඝ ็ ಎಋ౺  ഔ ಪഷ෷൤౨ ೕච ಒ෫ಛ ഔ งಪ  ಎ ๴ඨ ಃಎಋ౺  ಆ๴ඨ 2
ಆಜං ಏಃಂದฉ ಎರಡඡ ಅವඌ෷ ಈಗ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಇൿ งಪದಲ౵ ಲ౵  ಇൿ ෭ನ๺ เഔಯ ಎෆ ಅಥ฿ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ x 
เഔಯ ಎෆ งಪವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ഔ ಬฆโൽಲ౵  ಈ งಪโ ෭ನ๺ เഔ ಅಥ฿ ಪ౵ ๺ เഔ ಅಥ฿ ഔ ෭ನ๺ ಎಋ౺  ಓವฑ เ ಅಥ฿ x x x 
ഔ ಪ౵ ๺ ಎಋ౺  ಓವฑ เ ๸෽ೕಜචಯย౵ ං ಆದฉ ಅโ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౳ ൟඛඌ๯ವದඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯โൿ ಪ౳ ෴ಣದ ಅวಯඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯โൽಲ౵  ಆದฉ ಅൿ ඛಂൟฆವ 
ತฏಗವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅಥბ෥ലಆำ౶ ൟ౨ ೕค ඛಂൟฆವ ಅวಗಳ ෩ಲಕ කโ ಅ൵ბ๭ಆำ౶ โൿ ಒಂൿ ತฏಗ฿ಜൿ౪ , ಇൿ 
ಸ෥ನ ็๎ಲ౲ ದ ಎರഴ ತฏಗಗಳ เฆದ౫  ൽಀౙ ಗಳย౵  ಚย๯ತ౨ ං. ಇ ඛವ౷ ಳ ಫย൞ಂಶๅಂದฉ ෴โ඀ ಪ౳ ෴൐๯ൟ౨ ಲ౵  
ಏಃಂದฉ ಅൿ ಪ౳ ෴൐๭ದฉ ಅൿ ෭ನ๺ ಅಥ฿ ಪ౵ ๺ ಅಥ฿ ಪ౵ ๺ ಓವฑ ಅಥ฿ ෭ನ๺ x vt x vt t x v t x 
ಓವฑ ಯ ౽ಯბದ งಪವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං, ಆದง ಅൿ ಆ งಪವඝ౬  ຄಂൽಲ౵  ಒಂൿ ಸ౩ ะಂತರโ ಸಮಯ ಮൡ౨v 

ನ ౽ಯბ฿ಜං ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ඛಂൟฆವ ತฏಗ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಅದರ ೉ತ౳ ವඝ౬  ෥ഺೕಣ ಮൡ౨  ಅದರ 
ಅಥბವඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ මෳბ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච කඝ ಇದඝ౬  yxt yxt 2 a sine of kx cosine of omega t 
ಕฉ෷൤౨ ೕච ಒ෫ಛ ഔಯ ಃಎಋ౺  ಆ๴ඨ ನ ಎರഴ ಎ ಮ൧౨ ಂൿ ๭౩ ರ฿ದ ෈ ๴ඨ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ ಏචಂದฉ ෴โඃ ಸಮಯದย౵  ಸ౩ ะಂತರโ ನ ౽ಯბ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ಸಮಯದย౵  ಸ౩ ะಂತರโ ಈ คೕൟ ಇฆತ౨ ං ಎಡಃౙ  ಮൡ౨  ಬಲಃౙ  
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ๴ඨ ಆಜฆತ౨ ං, ಸಮಯ ಬದมർಗ ಪ౳ ൟ ෈ಂൿโ ಆವತბನ ಒ෫ಛඅಂൽಡ ಸರಳ฿ದ k kx b 
๻෮ೕბඛಋ ಚಲචಯඝ౬  ඛವბ๼๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಸಮಯ ಅವอಬචಯඝ౬  ಒ෫ಛ ಯ ಆ๴ඨ ಎಂൿ ඛೕಡมಞತ౨ ං t 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿโ ಃಂඬ ෇ಣൽಂದ ൧ೕคಸಲ౭ ಟౣ ൿ౪  ෬ಲಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಒ෫ಛ ಆವತბನඅಂൽಡ ಃಳಡ ಹ๭ฆ 
൧ೕค๭ฆವ ෈ಂൿโ ඣಂൽಡ ෬ಲಃౙ  ಮൡ౨  ಃಳಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಇಃ౷ ඛ౺  ಅඃ ತฏಛಂತರ ಒ෫ಛ ಇൿ ಆ๴ඨ ಒ෫ಛfr 
ഔ ಯ ಸಮಯದ ಅವอಬචಯඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮಯඅಂൽಡ ඛೕโ ಏඝ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ಮಧ౲ ದย౵  කඝ ಈ เූಗದ ෬ว 
಄ಂൽ౳ ೕಕคಸฤ ඛೕโ ಏನඝ౬  ඣೕಡยൽ౪ ೕค ಎಂದฉ ಈ ๸තಣბ เಷಯโ ಄ವಲ ഺೕมಯ෥ನ฿ಜං ๼ಂದಃౙ  ಮൡ౨  
෨ಂದಃౙ  ಇದඝ౬  ಪ౳ ෴ಣದ ತฏಗඅಂൽಡ ຄೕยಃ ෥ല ಅย౵  ඛೕโ ಸಮಯඅಂൽಡ ಏನඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ೕฌೕ ಅൿ ಈ 
คೕൟಯ ಸ౩ ะಂತರವඝ౬  ඛೕಡมಞತ౨ ං ಸಮಯ ෨ಂൿವฉඈ൤ ಇൿ ಬದมಞൟ౨ ൡ౨  ಇൿ ಸಮಯ ഷมౣ  ෵ಂದ t 
ಬದมಞൟ౨ ൡ౨  ಅൿ ൧ೕค๭ฆವ ತฏಗದย౵  ನഷ෷ൟ౨ ಲ౵  ಈ ಬಲದ ෬ว ಈ ಗคಷౣ  ෈ಂൿโ ನഷ෷โංಲ౵ ವඞ౬  
ಬದม෵๯โൽಲ౵ , ಅൿ ಆ ๬౩ ನದย౵  ๼ಂದಃౙ  ಮൡ౨  ෨ಂದಃౙ  ಆಂඅೕಲನತำ౶ ತ౨ ං, ಪ౳ ൟ ෈ಂൿเನย౵  ಅඡಕ 
ಸರಳ฿ದ ๻෮ೕბඛಋ ಆಂඅೕಲಕಗำ ಪ౳ ൟ෽ಂ඀ เ෗ನ౬  ็๎ಲ౲ අಂൽಡ ಆಂඅೕಲನತำ౶ ತ౨ ๅ ಆದฉ ಅๅಲ౵ ใ 
ಪರಸ౭ ರ ๸ීಧ ຄಂൽๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಆಂඪ౵ ഗ౲ ി ಗำ ನ ๴ඨ ನย౵  ಬದมಞತ౨ ๅ kx 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ඛಂൟฆವ ತฏಗ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ เฆದ౫  ൽ౾ౙ ನย౵  ಚย๯ವ ಎರഴ ಅวಗಳ 
๰ಪฑ ඲ೕ๭ಷඨ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౳ ൟ ෈ಂൿใ ಆ๭ศഔ฀ൟං ಆಡยಯ ෈ ๴ඨ ඛೕലದ ಈ ็๎ಲ౲ අಂൽಡ ඛೕโ ඬಸ౨ ಕಗಳย౵  ಏඝ 
ඣೕഴൟ౨ ೕค ಎಂದฉ ಅವฆ ඛಂൟฆವ ತฏಗವඝ౬  ൧ೕค๭ർಗ ಅದඝ౬  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಈ คೕൟ ൧ೕคಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ
ಸಹ ಈ คೕൟಯ ೉ತ౳ ವඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ೕค ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ ಇൿ ඛವ౷ ಳ ಸ౩ ะಂತರವඝ౬  ൧ೕค๯ತ౨ ං ಸಮಯದ ౾౳ ෺฀൤
ಪ౳ ൟ ෈ಂൿโ ಆವತბನ ಒ෫ಛඅಂൽಡ ๼ಂದಃౙ  ಮൡ౨  ෨ಂದಃౙ  ຄೕಞൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸ౩ ะಂತರವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ಒ෫ಛ ನ ಆ๴ඨ ನ ಃಲโ ็๎ಲ౲  ๴ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං yxt t kx b 
කโ ๴ඝ๴ಡฯ ಆದง ಇತರ งಪಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൽൡ౨  ಮൡ౨  ಅโಗಳඝ౬  ๼ೕಡ ಬฉಯಬ๾ൿ ಒ෫ಛ ഔಯ 
ಃಎಋ౺  ಆ๴ඨ ನ ಃಲโ ๭౩ ರ฿ದ ๭ ಆ๴ඨ ಅಥ฿ ಒ෫ಛ ഔಯ ಃಎಋ౺  ๴ඨ ನ ಇತರ ๭౩ ರ ല ๴ඨ ಎಲ౵ ใ කโ ෴ವ 
ງತದย౵  ಆ෺ౙ  ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂ්ದರ ෬ว ಅವอ෈ತ฿ಜฆತ౨ ං කโ ෴ವ ಸ౩ ะಂತರವඝ౬  ಆค๯൤౨ ೕๅ 0 ಆದฉ t 
ಆಂඅೕಲನ ෥ഴ฿ಗ ಅൿ ຂಡ ౽൒ತ౨ ං ಈ ๸තಣბ ๭ౣ იಂ಩ ම౵ ഡ ಆಞವ ಸಮಯเฆತ౨ ං ಆದฉ ಆ ງತದย౵  ಎม౵  
෈ಂൿಗำ ಃಳಃౙ  ಚย๯ತ౨ ๅ ಅಥ฿ ෬ಲಃౙ  ಚย๯ತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಄ವಲ ๼ಂದಃౙ  ಮൡ౨  ෨ಂದಃౙ  ಆಂඅೕಲನತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಈಗ කโ ಪคಗ൐๯ವ ඛಂൟฆವ 
ಅว෴ಜං ല ಈ ಎಲ౵ ದರล౵  ඛಂൟฆವ ಅวಗಳ ಉർಹರൕಗำ ಃಲโ ಸ౩ ะಂತರಗัಂದ ಅಗತ౲ เಲ౵ ൽದ౪ ฉ ನನ౬  ಸ౩ ะಂತರದ

งಪವඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ කඝ ಊ๼ಸยං౪ ೕච ಅಥ฿ ಅඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಒ෫ಛ ಯ yxt a b ti kx 
ಆ๴ඨ ನ ๴ඨ ಅඝ౬  ಎย౵  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ කඝ ನನ౬  ಸ౷ ಂತ ಅඝಁಲಃౙ  ಅඝಞಣ฿ಜ ನನ౬  ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  x 
෥ഴ൤౨ ೕච ಆದฉ ಅൿ ಅಪ౳ ๯౨ ತ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಒ෫ಛ ഔ ಅಥ฿ ಇತರ ๸෽ೕಜචಯ ๴ඨ ನ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಆದฉ ಇൿ kx 
๬෥ನ౲  งಪ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದಲ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ർರದ ෬ว ඛಂൟฆವ ತฏಗ ಎಂದฉ ನನ౬  ಅಥბๆචಂದฉ 
ನನ౬  ಬั ಒಂൿ ർರವඝ౬  ಕಟౣ มಜං ಅದඝ౬  කඝ ಇඣ౬ ಂൿ ൡൽಯย౵  ಕಟౣ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅದರย౵  ಸ౷ ಲ౭  ಒತ౨ ಡเං 
ಅಥ฿ කඝ ർರವඝ౬  ಒಂൿ ൡൽಯย౵  ಕಟౣ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ൡൽಯඝ౬  ෬ಲಃౙ  ಮൡ౨  ಃಳಃౙ  ಸคಸมಞൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ຂูೕಣ x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅวಯඝ౬  ರ೉๭ർಗ ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ කඝ කലಯඝ౬  ರ೉๯൤౨ ೕච ಈ คೕൟಯย౵  
ಚย๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ඛವ౷ ಳ ಸ౩ ะಂತರโ ๼ಂದಃౙ  ಚย๯ತ౨ ං ಈ ಎರಡರย౵  ಃಲโ ಪ౳ ൟಫยತ ಮൡ౨  ಒಳಬฆವ ෩ಲಕ 
ඛೕಡมಞโൿ ನย౵ ನ කല෷ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ඛವ౷ ಳ ಸ౩ ะಂತರโ ෴฿ಗล ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං, කඝ ಈಗ x 
๴ඝ๴ಡฯ ತฏಗಗัಡ ಪคಣൟಯඝ౬  ಪഷದฉ ಎರവ ൡൽಗಳย౵  ๴ඝ๴ಡฯ ತฏಗ ಒಳಬฆವ ಮൡ౨  ຄರຄೕಞವ 
ಮൡ౨  ๰ಪฑ ඲ೕ๭ಶඨ ನನಡ ඛಂൟฆವ ತฏಗ ಮൡ౨  ඛವ౷ ಳವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಎರവ ෈ಂൿಗಳย౵  ಸ౩ ะಂತರโ 
๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෮ದศ ຂัඈ൤ ඛಂൟฆವ ಅวಗಳඝ౬  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಈ คೕൟ ൧ೕคಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  
ಏකಞൟ౨ ං ಎಂದฉ ๴ඨ ಃಎಋ౺  ඛೕലದ ಈ ็๎ಲ౲ ದย౵  ಪ౳ ൟ ෈ಂൿโ ๼ಂದಃౙ  ಮൡ౨  ෨ಂದಃౙ  ಆಂඅೕಲನತำ౶ ತ౨ ං . 
ಮ൧౨ ಂංഷ කඝ ಈ ർರವඝ౬  ಒಂൿ ൡൽಯย౵  ಕഔౣ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಬൽಯย౵  ಉඪ๯ൟ౨ ದ౪ ฉ කඝ ಈ ງತದย౵  
๒ನ౲  ඛವ౷ ಳ ಸ౩ ะಂತರವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ൤ฉದ ൡൽಯย౵  ๬ಧ౲ เฆವ අಡ౥  ಸ౩ ะಂತರโ ෬ಲಃౙ  ಮൡ౨  ಃಳಃౙ  
ಚย๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಎม౵  ෈ಂൿಗำ ඦತರ ಒಂඃ ็๎ಲ౲ ൽಂದ ෬ಲಃౙ  ಮൡ౨  ಃಳಃౙ  ಚย๯ತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇโ ಎರഴ เ෗ನ౬  คೕൟಯ ඛಂൟฆವ ಅวಗำ ಒಂൿ ർರವඝ౬  ಎರവ ൡൽಗಳย౵  ಕಟౣ มಞತ౨ ං ಮൡ౨  
ಇඣ౬ ಂൿ ർರವඝ౬  ಒಂൿ ൡൽಯย౵  ಕಟౣ มಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಬൽಯย౵  ಚยಸฤ ෨ಕ౨ ฿ಜฆತ౨ ං. ಮൡ౨  කඝ 
ಈ ಅಂಕಗಳඝ౬  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ๒ನ౲  ಎಂൿ ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං౪ ೕච x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಗ൐ತ๎๭౨ იೕಯ฿ಜ เ๔౵ ೕ๞๵ೕಣ ಮൡ౨  ඦತರ ෡ൟಕ฿ಜ ಇದರ ಅಥბವඝ౬  ಸಹ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಗ൐ತ๎ಸ౨ იದ ಪ౳ ౽ರ කඝ ෮ದฤ ಸ౩ ะಂತರವඝ౬  ຂัඈ൤ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಎರവ ൡൽಗಳย౵  ർರದ 
ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಅඝ౬  ಒ෫ಛ ഔಯ ๴ඨ ಆ๴ඨ ෩ಲಕ ඛೕಡมಞโൿ, ಈ ๭ౣ იಂ಩ ನ ಎಡಣ yxt kx 
ಮൡ౨  ಎಡಣ ൡൽಯඝ౬  ನย౵ ರฤ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಬಲಣ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆಜರ෎ಀ ಅಂದฉ x x l 
๭ౣ იಂ಩ ನ ಉದ౪ โ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಸ౩ ะಂತರವඝ౬  ൤ಡൿಆಂറಗ ಒ෫ಛ ನ ๴ඨ ಆ๴ඨ ನย౵  ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ yx t t kx x x y 
๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅൿ ๼ೕಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ කඝ ಈಗ ಬಯ๯โൿ ಅದච౬ ೕ කโ ෴โඃ ಸಮಯದย౵  ನย౵  x l
ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ๒ನ౲ ฿ಜค ಏಃ ಏಃಂದฉ ಈ ർರವඝ౬  ಆ ງತದย౵  ಕಟౣ มಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎฯ ನย౵  ಒ෫ಛ ഔಯ ಃಎಋ౺  ಆ๴ඨ ನ ๴ඨ ಅඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ ಅൿ ಒ෫ಛ ഔ ಃಎฯ ಆ๴ඨ ನ 
๴ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಎರവ ൡൽಗಳย౵  ಕಟౣ มದ ർರಃౙ  ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎರവ ൡൽಗಳย౵  ಕಟౣ มದ ಈ 
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ർರ౽ౙ ಜ කඝ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච, ಅൿ ๴ඨ ಃಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒ෫ಛ ನ ಆ๴ඨ ಮൡ౨  කඝ ಒ෫ಛ ഔಯyxt t x 
๴ඨ ಃಎฯ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಒ෫ಛ ഔ ಯ ಆ๴ඨ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒ෫ಛ ഔ ಯ ಆ๴ඨ 
ಸಮಯඅಂൽಡ ಬದมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ๒ನ౲ ฿ಗฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ็๎ಲ౲  a 
ಆದ౪ คಂದ ಅದඝ౬  ๒ನ౲ ฿ಜ๯ವ ಏಅಕ ಪದๅಂದฉ ๴ඨ ಃಎฯ ๵ච౬ ෴ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಇൿ ಃಲโ ත൏ბಂಕ kl n 
෇ค ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  pi 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  කඝ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅඝ౬  ಈಗ කโ ๼ಂං kl n pi k n pi l k 
ຂัං౪ ೕๅ ಅวಗಳ ๆಗದ ෬ว ಒ෫ಛ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ෥ಡ෎ಀ ෬ว ಡ ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ k l n pi 
ಆದ౪ คಂದ ಒ෫ಛ ಆಂඅೕಲನದ ಆವತბನದ ಎರഴ ಪഖౣ  ກೋ౞  ಮൡ౨  pi 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෬ว ಆಂඅೕಲನದ ಎರഴ ಆವತბನವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ෬ว ಡ v pi l pi n pi 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎರവ ಬൽಗัಂದ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ಪഷ෷ವ ಆವತბನಗำ ຄೕಞತ౨ ං ಎರഴ nu l 
෬ว ෇ค ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ n v 
ಆದ౪ คಂದ ಎม౵  ಆವತბನಗಳඝ౬  ಅඝಮൟಸมಞโൽಲ౵  ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ ๭ౣ იಂ಩ ಃಲโ ಆವತბನಗಳย౵  ෥ತ౳  
ಉඪ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ಅโಗಳඝ౬  ಎಂൿ ಕฉಯยං౪ ೕච ಮൡ౨  ಅโ ಎರഴ ෬ว ನ ಞಣಕಗะಜฆತ౨ ๅ nu n l v 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ಎฯ ෬ว ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆโದඝ౬  ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  mu n nv v 
ಒತ౨ ಡದ ವಗბ෩ಲ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౳ ൟ ෸ඛഡ ಉದ౪ ದ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ෬ว ๭ౣ იಂ಩ ಆಜ ಉඪಸಬ๾ർದ ಆವತბನಗำ ನn t 
ಎರഴ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ෬ว ಇൿ ๴ඨ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  l mu kl 
ಆದ౪ คಂದ ม౲ ಂ෇౥ ದ ෬ว ಎರഴ නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂಬ ಅಂಶವඝ౬  ಆಧค๭ං ಅಥ฿ ෇ค k n pi lambda l 

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇದರ ಅಥბವඝ౬  කโ ෡ൟಕ฿ಜ ಅಥბ෥ലಆ ౶ู ೕಣ ಎಂದฉ ಎರഴ ൡൽಗಳ lambda 2 l n 
ನഴๅ ಕಟౣ มದ ๭ౣ იಂ಩ ಡ ಅಂൟಮ ෈ಂൿಗำ ๒ನ౲  ಸ౩ ะಂತರದย౵ ฆโದคಂದ ඛൽბಷౣ  ಆವತბನಃౙ  ๸ಭเಸಬ๾ർದ 
ಏಅಕ ෥ಗბ฿ಜං ತฏಗโ ๼ೕಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಅൿ ಎರഴ ಀ൐ಃಗಳඝ౬  ෥ഴತ౨ ං ಅಥ฿ ಅൿ ෩ฆ ಀ൐ಃಗಳඝ౬  
෥ഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಅಧბ ลභ ನย౵  ಪ౳ ൟ෽ಂ඀ ม౲ ಂ෇౥ ವඝ౬  ಎರಡคಂದ ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ຄಂൽರ෎౽ದൿ౪  ม౲ ಂ෇౥ ವඝ౬  ಎರഴ ಪഖౣ  ಅย౵  ಒಂൿ ත൏ბಂಕ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಎರഴ n n 
ಆಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ෩ฆ ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ ಡ ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ ಅಂದฉ ม౲ ಂ෇౥  ෬ว ಎರഴ ಡ l n l 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಗ൐ತ๎ಸ౨ იದย౵  ඣೕലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ൡൽಗಳඝ౬  ಇคಸฤ ಒಂඃ งಪದย౵ ರ෎ಀ ಸ෥ನ ಮൡ౨  ෡ൟಕ฿ಜ ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ k k n pi 

ಈ วඨ ෩ಲಕ ಅಧბ ತฏಛಂತರಗಳ ත൏ბಂಕ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ෥ತ౳  ຄಂൽರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಈ ๭ౣ იಂ಩ ನ i gth 
ಆವತბನವඝ౬  ඛಧბค๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ෎ฉ ෴โඃ ಆವತბನದย౵  ಉඪ๯โൽಲ౵  ಆದฉ ಃಲโ ಆವತბನಗำ ಈಗ ෴฿ಗล ๒ನ౲  
ಸ౩ ะಂತರದย౵ ฆವ ಈ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ඣೕി ಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರവ ൡൽಗಳඝ౬  ಕഔౣ ฆವ ඛൽბಷౣ  ಆವತბನದย౵  ಉඪ๯ವ ಈ ๭ౣ იಂ಩ ಡ ನನಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല ಈ คೕൟಯ 
๬෥ನ౲  ඛಂൟฆವ ತฏಗವඝ౬  ෥ല ෴฿ಗล ๒ನ౲  ಸ౩ ะಂತರದย౵ ฆವ ෈ಂൿಗಳඝ౬  කඝ ಈ අಡ౥  ೋಃౙ ಗಳඝ౬  
๻ಀൟ౨ ฆโದඝ౬  ඣೕി ಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಗคಷ౤  ಸ౩ ะಂತರದ ಗคಷ౤  ็๎ಲ౲ ದย౵ ฆವ ෈ಂൿಗಳඝ౬  
ಆಂഔඣೕി ಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ඣೕി ಗಳ ನഴเನ ಅಂತರโ ม౲ ಂ෇౥ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ 
ಆಂഔඣೕി ಗಳ ನഴเನ ಎರഴ ಅಂತರ ಅಂದฉ ಪಕౙ ದ ๬ಂದ౳ ൤ಯ ඣೕി ಗำ ಎರಡคಂದ ม౲ ಂ෇౥  ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ 
ಉඪ๯ವ ಆವತბನโ ಯ ಎರഴ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ಆಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ කඝ ಈಗ t l n 
൤ಡൿಆಳ౶ ยฆವ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕ කඝ ಅඃ ർರವඝ౬  ൤ಡൿಆಂഴ ಅದඝ౬  ಒಂൿ ಬൽಯย౵  ಕഖౣ ൤౨ ೕච ಮൡ౨  
ಇඣ౬ ಂൿ ಬൽಯย౵  කඝ ಅದඝ౬  ็෍౳ ೕഔಂ಩ ඣಂൽಡ ಲಗൟ౨ ๯൤౨ ೕච ಆಂඅೕಲಕ ಆಜರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಆ ๸ದಭბದย౵  
කඝ ನನ౬  ಅ෵ಂದ ಉඪಸಬ๾ൿ ๒ನ౲ ದย౵  ๴ඨ ಆ๴ඨ ಒ෫ಛ ഛಋ౺ ౣ  ็ งಪದย౵ ฆವ ಎඛ౥ ಂ಩ ๆํ ಇඞ౬  kx 
๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ කඝ ಈಗ ຄಂದฤ ಬಯ๯ൟ౨ ฆโൿ ನย౵  ಮൡ౨  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಒ෫ಛ ഔ ಯ x y t 
๴ඨ ಃಎฯ ಆ๴ඨ ಆಜൿ౪  ಗคಷ౤  ಸ౩ ะಂತರವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದರಥბ ಎರഴ x l kl n 
೯൤ಡ ಒಂൿ ෇ค ಎರഴ ಆಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ม౲ ಂ෇౥ ದ ෬ว ಎರഴ ಆಜฆโൿ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ಡ pi k pi n pi 
ಸಮකಜರ෎ಀ ಎರഴ ರൿ౪  න ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ಮൡ౨  ม౲ ಂ෇౥  ಎರഴ ෬ว කฤౙ  ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ೯൤ಡli n l 
ಒಂൿ ಈ ๸ದಭბದย౵  ม౲ ಂ෇౥  ಸ౷ ಲ౭  เ෗ನ౬ ฿ಜං ಮൡ౨  ม౲ ಂ෇౥ ದ ෬ว ಆಜฆವ ಆವತბನಗำ ඛಮಡ v nu n 
เ෗ನ౬  ಆสೕಚචಗಳඝ౬  ඛೕಡฤ කඝ ಈ ಸಮಯದย౵  ಸ౷ ಲ౭  เ෗ನ౬ ฿ಜ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕච ಄ವಲ ಎರഴ n 
ඛಂದ ූಜ๭ದ කฤౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಆಜฆತ౨ ං කฤౙ  ಜಂತ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಒඨ, l v l n 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෇ค ಸ౷ ූವโ ಸ౷ ಲ౭  เ෗ನ౬ ฿ಜං ಮൡ౨  කඝ ಇದඝ౬  ಮ൤౨  ಎರഴ ෬ว ೯൤ಡ ಅಧბ เ ಎಂൿ l n 
ಬฉಯಬ๾ൿ, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಆವತბನಗำ ಸ౷ ಲ౭  ෗ನ౬ ฿ಜฆತ౨ ๅ ಏಃಂದฉ ಒಂൿ ൡൽ ൤ฉൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂൿ ಅಲ౵  ಮൡ౨  
ಈ ๸ದಭბದย౵  ಅวಗำ ຄೕಞൟ౨ ๅ ಎಂൿ ಮ൧౨ ෫౱  කඝ ෡ൟಕ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ൤ฉದ ൡൽ෷ ಗคಷౣ  
ಸ౩ ะಂತರವඝ౬  ຄಂൽฆವ งಪದย౵ ರฤ කඝ ม౲ ಂ෇౥ ವඝ౬  2 คಂದ 2 คಂದ ม౲ ಂ෇౥ ವඝ౬  ຄಂದยං౪ ೕච ಎඨಎඨ 
เූಗโ ม౲ ಂ෇౥ ವඝ౬  කಲౙ คಂದ කฤౙ  ಪഖౣ  ກೋ౞  ม౲ ಂ෇౥ ವඝ౬  ຄಂದยං. ಪ౵ ๺ ಒඨ ಎฯ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං n 
ಮൡ౨  ಅൿ ತౘಣๆ ನನಡ ม౲ ಂ෇౥  ಎರഴ ಎඨ ಪ౵ ๺ ಒඨ ෬ว කฤౙ  ಎฯ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෡ൟಕ ฿౲ ಌ౲ ನ฿ಜං ಗ൐ತ๎ಸ౨ იದ ಪ౳ ౽ರ කโ ಃಎฯ ಏකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ನಮ౱  ಉತ౨ ರವඝ౬  
ಪഷಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈಗ ಈ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ෨౽౨ ಯತั๯൤౨ ೕච ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬
๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ ຂำโದರ ෩ಲಕ කඝ ൤ฉದ ಆಳๅಗำ ಮൡ౨  ಆಗბඨ නභ ಗำ ಮൡ౨  ಅโಗಳย౵ ನ ಛัಯ ౽ಲෳ ಗಳ 
ಆಂඅೕಲನ ಮൡ౨  ෈ೕഡ౺  ಮൡ౨  റಪ౵ ฑ เದ౲ ෥ನಗಳඝ౬  ಪคಗ൐ಸยං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಕยತದ౪ ඝ౬  ๸౾౹ ಪ౨ ತั๭ ಈ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ෨౽౨ ಯತั๯൤౨ ೕච ෴โඃ ງತದย౵  ಸ౩ ะಂತರโ 
ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ತฏಗಗัಂದ ಉಂഓಞವ ಸ౩ ะಂತರಗಳ ෮ತ౨ ฿ಜං ಎಂൿ ຂัದ ๰ಪฑ ඲๭ಷඨ ತತ౷ ದ ಬಡ౛  ඦತರ කโ 
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ಗല෵ಂದ ತฏಗದ ಪ౳ ൟಫಲನದ ಬಡ౛  ಕยൟං౪ ೕๅ, ඛൽბಷౣ ฿ಜ කโ ງತದ ವ౲ ൞౲ ಸเං ಎಂൿ ಕยൟං౪ ೕๅ ಒಳಬฆವ ಮൡ౨
ಪ౳ ൟಫยತ ಅวಗಳ ನഴเನ ງತಗಳ ನഴเನ ಗല෷ ಗഔౣ ෴ಜฆ฿ಗ ಗലಯย౵  ෴โඃ ಸ౩ ะಂತರเಲ౵  ಮൡ౨  pi 
ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ඛಂൟฆವ ಅวಗಳ ಬಡ౛  ಕยൟං౪ ೕๅ , ಅൿ ಸರಳ฿ದ ๻෮ೕბඛಋ ಆಂඅೕಲಕಗ฼൤෻ ಪ౳ ൟ 
ງತದล౵  เ෗ನ౬  ็๎ಲ౲  ಆಂඅೕಲನವඝ౬  ಒಂඃ ಆವತბನඅಂൽಡ ಮൡ౨  කโ ಕยൟං౪ ೕๅ ๭ౣ იಂ಩ ෬ว ಅวಗำ 
ඛಂൟๅ ಮൡ౨  ๭ౣ იಂ಩ ಗ൐ൟೕಯ฿ಜ ಉඪ๯ವ ಆವತბನವඝ౬  ಪഷൿಆ ౶ั  ಮൡ౨  ෡ൟಕ฿ಜ ಅದඝ౬  ඣೕലർಗ ಅൿ 
ඛಮಡ ಅಥბๆඝ 
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