
ಇಂൽನ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ ಎಂൽඦ൤ ಮ൤౨  ඩ౳ ฏಭ฿ಞತ౨ ං ನಮ౱  ಅ ౲ූ ಸโ ಕึದ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಚ೉ბ๭ದ เเಧ
ಥ෮ೕბഹක෦ಕฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗಳย౵  ෥ലದ ಃಲಸವඝ౬  ඬನฃฏ෗๯ವ ෩ಲಕ කโ ಐ๵ಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ 
ಐ๵෇คಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ ಐ๵ಆคಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ ಬಡ౛  ෥ತකലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಎಲ౵ ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ๸౾ೕಣბ฿ದ ಅല෴෇ഔಋ 
ಪ౳ ౾౳ ෺෷ เ෗ನ౬  ಥ෮ೕბഹක෦ಕฯ ಆಜං ಕึದ ಉಪක౲ ಸದย౵  කඝ ෥ലದ ว౽ౙ ೈರಗಳ ෡ൟಕ ಅಂಶವඝ౬  
ಒൟ౨ ຂಳฤ කඝ ಈಗ ಮ൧౨ ෫౱  ಚ೉ბಸฤ ຄರഔฆವ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗำ ೎ක౬ ಜ කඝ ෥ತකഴವ ಈ ಎม౵  ಪ౳ ౾౳ ෺ಗำ ಅฉ
๭౩ ರ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗำ ಎಂൿ කඝ ඛಮಡ ಪඃ ಪඃ ຂัං౪ ೕච ಅฉ ๭౩ ರ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ ಅಥბๆඝ ಬದมವൕಗำ ದಶ෥ಂಶದย౵  
೉ಕౙ ർಜං ಎಂದಥბ, කඝ ನನ౬  ಥ෮ೕბഹක෦ಋ ๆค෻ಬฯ ಗಳย౵  ಬಹಳ ೉ಕౙ  ಬದมವൕಯඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච 
ಇದคಂದ ๭ಸౣ ෳ ෴฿ಗล ಸಮ൧ೕಲನದย౵ ฆತ౨ ං ಎಂൿ ූเಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಪ౳ ൟ ౘಣ ౙಁ  ಆದಶბ ಅඛಲವඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච කඝ ಅඝ౬  ಬฉಯಬ๾ർದฉ ಡ pv nrt 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದಶბ ಅඛಲದ ෮ೕฯ ಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಉว౵ ೕ಍ಸൽದ౪ ฉ කඝ ෮ඣ ಪರ෥൒ ಆದಶბ n 
ಅඛಲವඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ เ෗ನ౬  ౽౷ ๺ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච ಇ๬ౣ ഔಋ ಥ෮ೕბഹක෦ಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗำ ಮൡ౨  ನನ౬  ಃಲಸ ෥ഴವ 
ವ๯౨ โ ಆದಶბ ಅඛಲ฿ಜං ಮൡ౨  ๎ಖವඝ౬  ๼ೕคಆำ౶ ವ ಅಥ฿ ෈ഴಗഷ෴ದ ๎ಖโ ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ಯย౵  
ಬದมವൕ෴ಜං෻ ಎಂ්ದඝ౬  เ෗ನ౬  ಪค๭౩ ൟಯඝ౬  ಸಮ൮ბಸฤ ಶ౾౨ ಯ ๸ರౘൕಯ ಥ෮ೕბഹක෦ಕ౺ ౬  ෮ದಲ 
ඛಯಮವඝ౬  ಪค๏ೕย๯ತ౨ ං ಅಥ฿ ಬಳ๯ತ౨ ං. කඝ ಅല෴෇ഔಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  ಸ౷ ಲ౭  ಉದ౪ ದย౵  ෥ഴವ ෮ದฤ 
20 25 ඛ෦ಷಗಳย౵  ෥ಡยං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಚ೉ბಸยฆವ ෮ದಲ ಪ౳ ౾౳ ෺෷ කโ ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ತೕค เವರಗಳย౵  ಗ൐ತವඝ౬  ෥ലದ 
เඋನൽಂದ ಬಹಳ ಸರಳ฿ದ ಐ๵ಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇಂൿ කඝ ಄ವಲ ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ಆೕി ෥ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಐ๵ಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺෷ ൞ಪ෥ನವඝ౬  ඛಗൽಪല๯ತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ඪเ ชಌ೉ತ౳ ವඝ౬  ๲ึಯಬ๾ർದฉ 
൞ಪ෥ನโ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ನನ౬  ಒತ౨ ಡ ಇൿ ನನ౬  ಪค෥ಣ ಇൿ ಐ๵ಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺෴ಜං ಅಂದฉ ൞ಪ෥ನ 
๭౩ ರ฿ಜං ಅൿ ತౘಣ ඪเ ๭ ๭ಐ ಈ ಸ෕ ๭ౙ იභౣ  ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಇൿ කඝ ಐ๵ಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ ಬಡ౛  
෥ತකഴൟ౨ ං౪ ೕච ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, ಇൿ ಬಹಳ ෨ಖ౲ , ಇൿ ಆฏ෗ಕ ෰ಲ౲ ವಲ౵ , ಅൿ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ ෬ว 
ಅವอ෈ತ฿ಜฆತ౨ ං ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಐ๵ಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ ඪเ෷ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ci nrtt 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಇย౵  ඛಂದ ๰೉ಸมದ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං nrt ci 
ಆದ౪ คಂದ ಐ๵ಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  කඝ ඛಂದ ಡ ຄೕಞൟ౨ ං౪ ೕච ಸค කඝ คಂದ p 1 v 1 t p 2 v 2 t p 1 v 1 

ಡ ຄೕಞವ ಒಂൿ ಐ๵ೕಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ಇย౵  ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಇย౵  ඛೕโ p 2 v 2 v 2 v 
ಒಂದ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ ಅൿ ಒಂൿ ಎರഴ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ತౘಣๆ ๰೉๯ತ౨ ං ಸคp p 
๻ಛಜ කඝ ກೋ౞ ൟ౨ ฆವ ಒತ౨ ಡದ ಪ౳ ෥ಣโ ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇโಗำ කඝ ກ೉౞ ನ ಒತ౨ ಡൽಂದ ಕല෫ ಒತ౨ ಡಃౙ  
ຄೕಞൟ౨ ං౪ ೕච ಮൡ౨  ಇದඝ౬  කඝ ಆಛಡ౛  เಸ౨ ರൕ ಸค ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಐ๵ಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ ൞ಪ෥ನโ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ෷ ಬದมಞโൽಲ౵  ಆದฉ ಒತ౨ ಡ ಮൡ౨  
ಪค෥ಣ ಬದมವൕ කඝ ಆದಶბ ಅඛಲ ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ಯ ಬಡ౛  ෥ತකഴൟ౨ ං౪ ೕච ಇൿ ൞ಪ෥ನದ ౽ಯბ฿ಜං ಮൡ౨  
ಐ๵ಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ൞ಪ෥ನವඝ౬  ๭౩ ರ฿ಜ ಇค๭ฆโದคಂದ ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ෷ ಬದมಞโൽಲ౵  ಆದฉ ಒತ౨ ಡ 
ಮൡ౨  ಪค෥ಣโ ಬದมಞโൽಲ౵  ಆದฉ කโ ෥ലದ ಃಲಸವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ലං౪ ೕๅ ಇൿ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ಡ pdv 
๼ಂൟฆಜದฉ ಏඞ ಅಲ౵  කโ ๭ ಈ ๲ഡ ನ ඩ౳ ฏಭದย౵ ෻ කඝ ຂัඈ൤ ಈ ವಕ౳ ชಒಯ ಅലಯย౵ ฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  
ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ ಮൡ౨  ಈ ಃಲಸವඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ, ಇൿ ม಩ ಎರഴ เ ಒಂದคಂದ ಒಂൿ nrt v 
ಐ๵ಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ෥ലದ ಃಲಸದ ಅಂൟಮ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෴ಜං. ಅಂದฉ ಎರഴ අಡ౥ ൿ ಒಂದ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ൿ v v 
ಅಂದฉ කඝ ಇย౵  ൧ೕค๭ฆವ ೉ತ౳ โ කඝ ಇย౵  ൧ೕค๭ฆವ ಃಲಸโ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಎಂൿ ඛೕโ ತౘಣ ඣೕಡಬ๾ൿ, 
ಇൿ ಒಂൿ ಸค, ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ ෮ದಲ ඛಯಮವඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ู ೕಣ ಇโಗಳඝ౬  කඝ ಪ౳ ൟ ๲౵ ೖി ನย౵  ಮ൤౨  
ಮ൤౨  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಸค ಇൿ ನನ౬  ෮ದಲ ඛಯಮ ಅಥ฿ ಶ౾౨ ಯ ๸ರౘൕ ಈ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ഴ ๵ච౬ ಡ ಸಮ ಎಂൿ කඝ 
ຂัං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ഷมౣ  ౲ಁ  ഷมౣ  ಡ෋౵ ౲  ෥ലದ ಃಲಸ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಅಂದฉ ഷมౣ  ౲ಁ  ಸಹ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಅಂದฉ ๭ಸౣ ෳ 
๎ಖವඝ౬  ๼ೕคಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಃಲಸ ෥ಡฤ ಪคವൟბ๯ತ౨ ං ಇൿ เಸ౨ ರൕ ಐ๵ಥಮბฯ เಸ౨ ರൕ෴ಜං ಇದರย౵  
෥ലದ ಃಲಸ ಧකತ౱ ಕ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ๎ಖವඝ౬  ๼ೕคಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಈಗ ಃಲಸ ෥ಡฤ ಪคವൟბ๯ತ౨ ං 
๸ಆೕಚನದ ಬಡ౛  කඝ ෽ೕ೉๭ದฉ ๸ಆೕಚನದ ๸ಆೕಚನದ ಅಥბๆඝ? කඝ ๭ಸౣ ෳ ನย౵  ಃಲಸ ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕච ಸค, 
๭ಸౣ ෳ ಮൡ౨  ๼ೕഡ ನย౵  ಃಲಸ ෥ಡมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ഷมౣ  ౲ಁ  චಡഔํ ഷมౣ  ಡ෋౵ ౲  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං ಮൡ౨  ๭ಸౣ ෳ ๎ಖವඝ౬  ๼ೕคಆำ౶ โൽಲ౵  ಅದඝ౬  
๼ೕคಆำ౶ โൽಲ౵  ๭ಸౣ ෳ ๎ಖವඝ౬  ๼ೕคಆำ౶ ತ౨ ං ಎಂർದย౵  ನಮ౱  ๸ಪ౳ ർಯವඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ั  ඦತರ ഷมౣ  ౲ಁ  
ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๭ಸౣ ෳ ಃಲโ ಃಲಸಗำ ഷมౣ  ಡ෋౵ ౲  ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಇย౵  ಃಲಸโ ๭ಸౣ ಂನย౵  ෥ಡมಞತ౨ ං 
ಏಃಂದฉ ෥ലದ ಃಲಸโ ನ౽ฃತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ๭ಸౣ ෳ ๎ಖವඝ౬  ෈ഴಗഷ ෥ഴತ౨ ං කโ ಎಂ೧ඨ ಮൡ౨  
ฉඹ౳ ಜชಟฑ ಡ ຄೕർಗ ಈ เಷಯಗำ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ಞತ౨ ๅ ಆ ವ๯౨ ಗำ ಬ๾ ಥ෮ೕბഹක෦ಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗಳඝ౬  
ຄಂൽฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇರ෎ಀ ๴ඨ ಕච౷ ನ౸ ඨ ಬಡ౛  ೦ಗงಕฃಜค ಮൡ౨  ๎ಖವඝ౬  ๼ೕคಆำ౶ ฿ಗ ಅಥ฿ ๎ಖವඝ౬  ෈ഴಗഷ 
෥ലർಗ කโ ൟัൽರ෎ಀ ಸค ಈಗ ෨ಂൿವค෵ค කโ ಪ෴ბಯ คೕൟಯย౵  ಈ ಐ๵ಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ 
ว౽ౙ ೈರವඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ, ಅඃ ಫย൞ಂಶ ඛಮಡ ൟัൽං ಇൿ කโ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴൟ౨ ฆವ เಷಯ pv pdv 
ಮൡ౨  ຂಡ ඛೕโ ඪലเ ಪഷ෷ൟ౨ ೕฃ කඝ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕච ಇൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಸค ಎಂൿ pv nrt 
ඛಮಡ ಆಸ౾౨ ർಯಕ฿ದದඝ౬  ಗ൐ತ๎ಸ౨ იವඝ౬  ຂಳฤ කโ เ เ ಏඝ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಆದฉ p 
෬ว ಆದฉ ನย౵  ಏඝ ಬದมವൕ෴ಜං ಇൿ ಏඞ ಅಲ౵  ಆದฉ කඝ ๲ౙ ౷ ೕฑ ലඪಐ ෬ว nrt v dv w p 
ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕච ಅದඝ౬  ಮ൤౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಇค๭ කඝ ෥ലದ ಃಲಸವඝ౬  วಕౙ  ๻ಕฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච 
කඝ ಅದඝ౬  ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ๼ಂൟฆಜ๯൤౨ ೕච කඝ ಈಗ ಎඨಆഔბ ಪഷ෷൤౨ ೕච ಅเූಜ౲ โ ෨ಜൽಲ౵  dvi 

Pru
tor
@
IIT
K



ಪคූ๣ಯย౵  ಬฉಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච dp 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵ ಂದ ಪഷ෷ವ ๲ౙ ౷ ೕನბ ಅಂಶൽಂದ ಆೕൟಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ p dp 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ෵ಂದ ಡ ಬದม෵๭ං౪ ೕච ಮൡ౨  ಅൿ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಸค ຄೕಞತ౨ ං dv dp p p 
ಆದ౪ คಂದ ಎม౵  ಒഔౣ ಡ ෭ನ๺ ೉ກ౬  ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಏನඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕฌೕ කโ ಒಂൿ ಅඝ౬  ๸෽ೕ೧๭ದฉ ඛೕโ ม಩ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ൽ౪ ೕค , p nrt 
කโ ಎರಡರ ม಩ ಅඝ౬  ඪ ಒඨ ෩ಲಕ ರൿ౪ ತั๯൤౨ ೕๅ p 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ನನ౬  ಬั ಎರഴ ಎರഴ ಇං ಒಂൿ ಸค p v p one by v 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ನನ౬  ಃಲಸವඝ౬  ಏඝ ಪഷ෷൤౨ ೕච කඝ ಏඝ ෥ലං౪ ೕච ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ൽ౪ ೕค ಎಂൿ කඝ ಮ൤౨  
ಬฉ෷ൟ౨ ං౪ ೕච ಅඃ ಅเූಜ౲  ಃಲಸ ෥ലದ ඪലเ เ ಒಂದคಂದ เ ವฉಡ ಎರഴ ඪเ ಎඨಆഔბಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
๻ಛಜ ඪഔเ ෬ว ಎඨಆഔბಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ඪഔเಯ ෬ว ಎඨಆഔბಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಎඨಆഔბ 
෬ว ඪ ๲ౙ ౷ ೕฑ ലඪಐ කඝ ಄ವಲ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ โದคಂದ ಅඝ౬  ಚದರ ෵ಂದ ෭ನ๺ ෥ല nrtp p dp 
ಮൡ౨  ಈಗ කඝ ಒತ౨ ಡದ ಆฏ෗ಕ ෰ಲ౲ ൽಂದ කඝ ಪഷ෷ವ ಒತ౨ ಡದ ಅಂൟಮ ෰ಲ౲ ಃౙ  ๸෽ೕ೧๯൤౨ ೕච t p two 

ಒಂದคಂದ ಮൡ౨  ಈಗ ಈ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ಬಳ๭ ಈಗ ಈ คಟඨბ ಅඝ౬  ಬಳ๭ ಎರഴ ෩ಲಕ ಒಂದคಂದ by p p p 
฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಒಂൿ ෩ಲಕ ಎರഴ ม಩ ಒಂൿ ෩ಲಕ ಎರഴ ಸค ಇൿ ෴฿ಗล ಡ v v nrt v v nrt 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ๭౩ ರ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං cii 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඛೕโ ಈ ෭ನ๺ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ඣೕലಆ ౶ั  ඣೕല, ඛೕโ ๼ಂൽನ ෍ಳ౾ඣಂൽಡ ຄೕย๭ದฉ ඛೕโ nrt 
ม಩ ಒಂൿ ಸค, ಇൿ ඛಖರ฿ಜ කโ ಪഷದ ಫย൞ಂಶ฿ಜං v 2 yv 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ಪ෴ბಯ คೕൟಯย౵  ಪഷಯಬ๾ൿ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค කඝ ಅದඝ౬  ඛೕಡฤ ෥ತ౳  
෥ലං౪ ೕච ඛೕโ เ෗ನ౬ ฿ದ ಗ൐ತದ ౽ಯბเඋನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಐ๵ೕಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗಳ ಬಡ౛  ಸค, ඛೕโ ෥ലದ ಃಲಸโ ಧකತ౱ ಕ฿ಜർ౪ ಗ ඛೕโ චನඪഖౣ ಆಳ౶ ෎ಀ 
ಅಂದฉ ๭ಸౣ ෳ ๎ಖವඝ౬  ๼ೕคಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ෥ലದ ಃಲಸโ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ർಗ ಃಲಸโ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
๭ಸౣ ෳ ๎ಖ ಮൡ౨  ಆಂತคಕವඝ౬  ෈ഴಗഷ ෥ഴವ ๸ಆೕಚನ ಪ౳ ౾౳ ෺ ಶ౾౨ ෷ ಎಂൽಟ ಬದมಞโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ කඝ
ಆದಶბ ಅඛಲದย౵  ಆದಶბ ಅඛಲವඝ౬  ಪคಗ൐๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ෷ ๸තಣბ฿ಜ ൞ಪ෥ನದ ౽ಯბ฿ಜං t 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ෨ಂൿವค෽ೕಣ ಐ๵ೕಆ౳ ඛಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ ಪค෥ಣವඝ౬  ๭౩ ರ฿ಜ ಇคಸมಜං ಸค ಪค෥ಣವඝ౬
๭౩ ರ ൞ಪ෥ನದย౵  ಇค๭ದฉ ඛඋನ฿ಜ ຄೕತೕಣ ಒತ౨ ಡโ ಬದมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ෷ ಬದมಞತ౨ ං a nd 
ಏಃಂದฉ ൞ಪ෥ನ ಬದมವൕ ಎಂದฉ ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ෷ ಸค෴ಗ෎ಀ ಆದฉ ෴โඃ ಃಲಸ ෥ಡมಞโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ 
ಮ൤౨  ෥ലದ ಃಲಸโ ಆಜං ಮൡ౨  කඝ ಆฏಭದย౵  ຂัං౪ ೕච ฿ล౲ ෳ ലเಯย౵ ನ ಬದมವൕ෷ 0 ಡ pdv 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ๻ಛಜ ಈಗ කඝ ಄ำ൤౨ ೕච ๭ಸౣ ෳ ಅದඝ౬  ๼ೕคಆำ౶ ತ౨ ං෻ ಅಥ฿ ಅದඝ౬  ෈ഴಗഷ 
෥ഴತ౨ ං෻ ಎಂൿ ಪ౳ ๏౬ ๭ , ಅൿ ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ಯ ಬದมವൕ෵ಂದ ඛಧბคಸಲ౭ ഴತ౨ ං, ಅൿ ಮ൤౨  ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ಯ 
ಬದมವൕ෵ಂದ ඛಧბคಸಲ౭ ഴತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ඛಮಡ ຂัඈ൤ ෮ದಲ ඛಯಮವඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ั  ഷมౣ  ౲ಁ  ഴ 
ಪ౵ ๺ ഷมౣ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈ ඾สೕ ಪ౳ ๯౨ ತ ๸ದಭბದย౵  0 ಆಜං w 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ෷ ഷมౣ  ౲ಁ  ಧකತ౱ ಕ฿ಜං෻ ಅಥ฿ ഷมౣ  ౲ಁ  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං෻ 
ಎಂൿ ඛඃბ๏๯ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ๎ಖโ ๼ೕರಲ౭ ഴತ౨ ං ಅಂದฉ ൞ಪ෥ನದย౵  ກಚ౞ ಳเං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัದ ತౘಣ ൞ಪ෥ನದย౵  ກೈ౞ ಞತ౨ ං 
ಮൡ౨  ಒತ౨ ಡโ ກೈ౞ ಞತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ๆึ ಡ ಅඝඩತದย౵ ฆತ౨ ං ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ಆಂತคಕ p t 
ಶ౾౨ ෷ ກೈ౞ ಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ൞ಪ෥ನโ ກ೉౞ ದ ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ෷ ກೈ౞ ಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ๎ಖโ ෈ഴಗഷ෴ದ ഷมౣ  q 
ಋ൏ತ౱ ಕ ഴ ಆಜದ౪ ฉ ಋ൏ತ౱ ಕ ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ෷ ಕല෫෴ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ಐ๵ಆคಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  ඬನฃವൟბ๭ ล౲ ෳ ಅඝ౬  ๭౩ ರ฿ಜ ಇคಸมಜං ඛೕโ vo p 1 v t 1
คಂದ ಃౙ  ຄೕಞൟ౨ ಲ౵  ಏಃಂದฉ ഷมౣ  ෴โඃ ಃಲಸโ ๸තಣბ฿ಜ ഴ ๎ಖ ๼ೕคಆำ౶ ವ ವ౲ ವ๲౩ ಯ p 2 vt 2 q 
൞ಪ෥ನ ກಚ౞ ಳൽಂದ ඛಧბคಸಲ౭ ഴತ౨ ං, ಅಂದฉ ಒತ౨ ಡใ ກೈ౞ ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ൞ಪ෥ನ ກೈ౞ ർಗ ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ෷ 
ກೈ౞ ಞತ౨ ං คವ๺ბ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ഷมౣ  ෷ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಅಥ฿ ๎ಖವඝ౬  ෈ഴಗഷ ෥ലದฉ ഷมౣ  ౲ಁ  
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ഴ ಋ൏ತ౱ ಕ ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ෷ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ෷ ಕല෫෴ಞತ౨ ං ൞ಪ෥ನโ 
ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಒತ౨ ಡโ ಕല෫෴ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಐ๵ಆคಋ ಪ౳ ౾౳ ෺෴ಜං ಈಗ කโ ෨ಂൽನ ಪ౳ ౾౳ ෺ಡ ຄೕಞ൤౨ ೕๅ ಐ๵෇คಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ ಐ๵෇คಋ 
ಪ౳ ౾౳ ෺ ಎಂದฉ ಒತ౨ ಡವඝ౬  ๭౩ ರ฿ಜ ಇคಸมಞತ౨ ං ಸค ಇย౵  ಒತ౨ ಡವඝ౬  ๭౩ ರ ಪค෥ಣದย౵  ಇคಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  
൞ಪ෥ನ ಬದมವൕ෷ ඛಮಡ ൟัದ ತౘಣ ಅโ ಸค෴ಞತ౨ ๅ ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ಯย౵  ಬದมವൕ ಇං ಸค ಇൿ ඛಮ౱  
ಐ๵෇คಋ ಪ౳ ౾౳ ෺෴ಜං ಇದರย౵  ඛೕโ ඛಂದ ຄೕಞൟ౨ ೕค 1 คಂದ ඪเ 2 ഔ 2. pv 1 t 
ಆದ౪ คಂದ ಒತ౨ ಡವඝ౬  ๭౩ ರ฿ಜ ಇคಸมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෥ലದ ಃಲಸದ ว౽ౙ ೈರโ ൡಂ෇ ಸರಳ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ງತൽಂದ ಈ ງತಃౙ  ຄೕಞ฿ಗ ಇದඝ౬  
ಸರಳ฿ಜ ඛೕಡมಜං ඪเ෷ ಎඨ ಆฑ ഔಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂಬ ಅಂಶโ ಆฏಭದย౵  ಅൿ ඪเ ಒಂൿ ಎඨ ಆฑ ഔಡ 
ಸಮකಜං ಒಂൿ ಅಂൟಮ฿ಜ ඪเ ಎರഴ ಎඨ ಆฑ ഔ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಐ๵෇คಋ เಸ౨ ರൕಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ൡಂ෇ ඩರದಶბಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඛಮ౱  ಐ๵෇คಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ൧ೕคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ ಒತ౨ ಡโ ๭౩ ರ฿ಜං 
ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴವ ඪเ ชಌ೉ತ౳ โ ಸ౷ ಲ౭  ෰ಲ౲ ฿ಜං ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಪค෥ಣโ เ ಒಂದคಂದ เ ಎರಡಃౙ  
ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮ౱  ಃಲಸ฿ಜං ಈ ವಕ౳ ชಒಯ ಅലಯย౵  ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಃಲಸ ෥ಡมಜං ಮൡ౨  ಇൿ เ ഖ เ ಒඨ 
ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮಡ ൟัൽං ಈ ವಕ౳ ชಒಯ ಅലಯย౵ ฆವ ಪ౳ ඃಶโ ಎರഴ ෭ನ๺ ಆಜൿ౪ , ಅದඝ౬  කඝ pv v1 
൞ಪ෥ನದ ಪคූ๣ಯย౵ ෸ ಬฉಯಬ๾ൿ , เಸ౨ ರൕ෵ದ౪ ฉ ෥ತ౳  ಸค, ಅಂದฉ කඝ ಈ ർคಯย౵  ຄೕಞൟ౨ ං౪ ೕචv2 
ಎಂದಥბ, කඝ ಈ ෥ಗბದย౵  ຄೕದฉ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಅಂದฉ ಎರഴ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං v2 v1 t 
ಒತ౨ ಡವඝ౬  ๭౩ ರ฿ಜ ಇค๭ದฉ ಪค෥ಣโ ൞ಪ෥ನಃౙ  ಅඝඩತದย౵ ฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ඪเ෷ ಆದಶბ ಅඛಲಃౙ  ಎඨಆഔბಡ
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ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒತ౨ ಡವඝ౬  ๭౩ ರ฿ಜ ಇคಸมಞತ౨ ං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽฆವ ಪค෥ಣโ ൞ಪ෥ನಃౙ  
ಅඝඩತದย౵ ฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ เಜಂತ ಎರഴ අಡ౥ ൿ ಎಂದฉ ഔ ಎರഴ ກೋ౞  ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෥ലದ ಃಲಸโ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ಯย౵ ನ ಬದมವൕ෷ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ 
൞ಪ෥ನโ ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ෷ ൞ಪ෥ನಃౙ  ಅඝඩತದย౵ ฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಆದಶბ ಅඛಲโ ກೈ౞ ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ವ౲ ವ๲౩ ෷ 
ಅದඝ౬  ๼ೕคಆำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ഷมౣ  ౲ಁ  ഴ ಪ౵ ๺ ഷมౣ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං w 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಹವൟბ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ෥ലದ ಃಲಸโ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ഴ ಁಡ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ഷมౣ  ౲ಁ  ಧකತ౱ ಕ൤ಯඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ ಅಂದฉ ๭ಸౣ ෳ ಅದඝ౬  ๼ೕคಆำ౶ ತ౨ ං ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ๸ಆೕಚನ ๸ಆೕಚನದ ಬಡ౛  ෽ೕ೉๯൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ ඛಮ౱  ಅಂൟಮ ෰ಲ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  v 2 v 1 
ಎಂ්ൿ ಆฏ෗ಕ ෰ಲ౲ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ റ౳  ෥ലದฉ ๸ಆೕಚನ ಪ౳ ౾౳ ෺ ชಌ೉ತ౳ โ ඛೕโ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ವฉಡ ಬฆൟ౨ ฆเค pv v v 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ಃಲಸ ෥ലฆโದඝ౬  ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค, ಏಃಂದฉ ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ෥ലದ v 1 v 2 
ಃಲಸโ ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ಯย౵  ನ౽ฃತ౱ ಕ ಬದมವൕ෴ಜං ಮൡ౨  ๭ಸౣ ෳ ๎ಖವඝ౬  ෈ഴಗഷ ෥ഴತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ 
෮ದಲ ඛಯಮದย౵  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ഷมౣ  ಡ෋౵ ౲  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං du 
ಆದ౪ คಂದ ഷมౣ  ౲ಁ  ಁಡ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಯವฉಡ කโ ෩ฆ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗಳඝ౬  ෮ದಲ ಐ๵ಥಮბฯ ಐ๵ಥಮბฯ ಅඝ౬  ๸౾౹ ಪ౨ ತั๭ං౪ ೕๅ 
ಐ๵ಥಮბฯ ಐ๵ಥಮბฯ ಐ๵ಥಮბฯ ൞ಪ෥ನದย౵  ෴โൿ ෨ಖ౲ ่ೕ ಅದඝ౬  ๭౩ ರ฿ಜ ಇคಸมಞತ౨ ං ಆದฉ 
ಒತ౨ ಡ ಮൡ౨  ಪค෥ಣ ಬದมವൕ ൣඪ౨ ಕರ฿ಜฆತ౨ ං ๸ීಧ ඪเ෷ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං , ಇൿ කඝ ๭౩ ರ฿ದg nrt 
๭ ಸ෕ ಐ ಸค ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ෷ ಬದมಞโൽಲ౵  ಮൡ౨  ඛೕโ ෥ലದ ಃಲಸವඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಮൡ౨  ෥ലದ ಃಲಸโ 
෴฿ಗ ಧකತ౱ ಕ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ๎ಖವඝ౬  ๼ೕคಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಃಲಸโ ಎย౵ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ ๯ಲಭ฿ಜ 
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ. ๎ಖವඝ౬  ෈ഴಗഷ ෥ഴವ ವ౲ ವ๲౩ ಯย౵  ෥ಡมಞತ౨ ං ಸค ಇൿ ಐ๵ಥಮბฯ ಆಜං ಮൡ౨  
ඦತರ කඝ ඛಮಡ ಃಲโ ಗ൐ತದ ഔ౳ ಋ ಅඝ౬  ൧ೕคಸฤ ಅඃ โ౲ ತ౭ ನ౬ ದ ಪ෴ბಯ ෥ಗბವඝ౬  ඛೕലං౪ ೕච ಅಂൟಮ฿ಜ 
ಐ๵ಆคಋ ಮൡ౨  ಐ๵෇คಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗಳ ಐ๵ಆคಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ ಪค෥ಣವඝ౬  ๭౩ ರ฿ಜ ಇคಸมಞತ౨ ං ಆದฉ 
൞ಪ෥ನ ಮൡ౨  ಒತ౨ ಡ ಬದมವൕ ಮൡ౨  ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ෷ ಬದมಞತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๼ೕคಆำ౶ ವ ಅಥ฿ ෈ഴಗഷ෴ದ ๎ಖದ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಬಹಳ ๯ಲಭ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ , 
ಇൿ ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ಯ ಬದมವൕಯ ಪคූ๣ಯย౵  ಸರಳ฿ಜ ඛೕಡมದ ಐ๵ಆคಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ෴โඃ ಃಲಸವඝ౬  
෥ಡมಞโൽಲ౵  ಆದฉ ಐ๵෇คಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ಒತ౨ ಡโ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಪค෥ಣದ ൞ಪ෥ನโ 
ಬದมಗಬ๾ൿ . ಅโ ಬದมಞವ คೕൟಯย౵  ൞ಪ෥ನಃౙ  ಅඝඩತದย౵ ฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅൿ ๸ಭเಸ෎ಀ ಏಃಂದฉ v 

ಸค ಒತ౨ ಡವඝ౬  ๭౩ ರ฿ಜ ಇคಸมಞತ౨ ං ಈಗ ಇย౵  ಸಹ ಇಂಟඨბ ಅฯ ಶ౾౨ ಯ ಬದมವൕಗำ ಮൡ౨  ඛೕโ ಎರഴ pv nrt 
ಪ౳ ౾౳ ෺ಗಳ ಬಡ౛  ෥ತකಡಬ๾ൿ ಒಂൿ เಸ౨ ರൕ ಮൡ౨  ಒಂൿ ๸ಆೕಚನ ಇย౵  ಒಬ౯ ฆ ೦ಗงಕฃಜರ෎ಀ ඛೕโ 
෴฿ಗล ೦ಗงಕฃಜค ಎರഴ ನನ౬  ಅಂൟಮ ಪค෥ಣ ಒಂൿ ನನ౬  ಆฏ෗ಕ ಪค෥ಣ ಮൡ౨  කඝ v v pv 
ಒಂದคಂದ ಒಂದಃౙ  ຄೕಞൟ౨ ං౪ ೕච ಈ ෩ฆ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗำ ಒಂൿ ಅಥბದย౵  ಅನನ౲ ฿ಜๅ ಅಥ฿ ಅโ pv two t two 
ಃಲโ ಅಥბದย౵  ๬෥ನ౲ ฿ದโಗಳඝ౬  ຄಂൽๅ, ಅಂದฉ කඝ ෩ฆ ಥ෮ೕბഹක෦ಋ ಅ๭౩ ರ ಒತ౨ ಡದ ಪค෥ಣ 
ಮൡ౨  ൞ಪ෥ನವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච කඝ ಇย౵  ಉว౵ ೕ಍๭ฆವ ಈ ෩ฆ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗಳย౵  ಅโಗಳย౵  ಎರഴ 
ಬದมಞൟ౨ ฆโದඝ౬  කඝ ඣೕഴ൤౨ ೕච. ಈಗ ಸคಪലಸมಜං කඝ ಅല෴෇ഔಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ಅല෴෇ഔಋ 
ಪ౳ ౾౳ ෺ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ಅತ౲ ಂತ ๸౾ೕಣბ฿ದದಃౙ  ຄೕಞ൤౨ ೕච ๎ಖ เඛಮಯเಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ഷมౣ  ౲ಁ  ๒ನ౲  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಂತคಕ ಶ౾౨  ಮൡ౨  ກೋ౞  ෥ലದ ಃಲಸದ ನഴเನ ಪರಸ౭ ರ ౾౳ ෺෴ಜං ಒತ౨ ಡದ ൞ಪ෥ನ ಮൡ౨  
ಪค෥ಣโ ಎม౵  ಥ෮ೕბഹක෦ಋ ๆคಯಬฯ ಗำ ಬದมಞತ౨ ๅ ಎಂ්ൿ ಇย౵  ෨ಖ౲ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ คಂದ ඩ౳ ฏ෗๯ൟ౨ ං౪ ೕච කඝ ಃౙ  p 1 v 1 t 1 p 2 v 2 t 2 p 1 v 1 t 1 p 2 v 2 t 2 
ຄೕಞൟ౨ ං౪ ೕච ಃಲಸವඝ౬  ಪഷൿಆำ౶ ವย౵  ಸค ಅല෴෇ഔಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ෥ಡมಞತ౨ ං ಓๅി ๭ඪ ෭ನ๺ i pr 
๭เ ಈ ಚ೎ბಯ ಉದ౪ ౙಁ  ಐലಯฯ ಛ౲ ๺ ಡ ಆฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಉർಹರൕಡ ಐലಯฯ ಛ౲ ๺ ನ ෮ೕฯ ಗಳඝ౬  n 
කโ ಪคಗ൐๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಅಥ฿ ඛೕโ ຄಂൽಸಬ๾ർದ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ๭ඪ ෭ನ๺ ๭เ෷ ಆฑ ಡ n 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౳ ౾౳ ෺෷ ಇದರ ಞಣಲౘಣ฿ಜං ಛ෥โ ๭౩ ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಅಲ౵  pv pv 
๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಐ๵ೕಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ ಒಂൿ ಲౘಣ฿ಜං, ಇದರย౵  pv 
൞ಪ෥ನ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಆದಶბ ಅඛಲಃౙ  ಶ౾౨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ൞ಪ෥ನ ๭౩ ರ฿ಜದ౪ ฉ ๭౩ ರ฿ಜರ෎ಀ ಆದฉ pv pv 
๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಇย౵  ൞ಪ෥ನโ ๭౩ ರ฿ಜಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ನನ౬  ชಌ೉ತ౳ ವඝ౬  เವค๯ವ เ෗ನ౬  ಪ౳ ౾౳ ෺ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅൿ ಛ෥โ pv pv 
๭౩ ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅย౵  ಛ෥ ෬ว ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං cp cp 
ಆದ౪ คಂದ ಐ๵ಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ಶ౾౨ ಡ ಅല෴෇ഔಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಛ෥ ๭ಎಡ pivi ci 
ಸ෥ನ฿ಜං ದಯเഖౣ  චನඪല ಛ෥ ෴฿ಗล ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಸค ๭ ඪ ෴฿ಗล ๭เಯඝ౬  
෦ೕฆತ౨ ං ಈ ๸ීಧಃౙ  ಧನ౲ ฿ದಗำ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කඝ ඪเ ชಌ೉ತ౳ ದย౵  เಷಯಗಳඝ౬  ๲ึಯಬว౵  කඝ ඛಮಡ ಎರഴ ವ౽౳ ಂൟಗಳඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච ಸค ಈ 
ಎರഴ ವ౽౳ ಂൟಗำ ಃಲโ ງತದย౵  ೞൽ๯ತ౨ ๅ කඝ ಈ ಎರഴ ವಕ౳ ชಒಗಳඝ౬  ඣೕഴವ ෩ಲಕ කඝ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  
಄ำൟ౨ ං౪ ೕච, ෴โൿ ಐ๵ಥಮბฯ ಮൡ౨  ෴โൿ ಅല෴෇ഔಋ ಎಂൿ ඛೕโ ನನಡ ຂಳಬย౵ ฃ, ಒಂದඝ౬  ඪเ 
ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ඛงඪಸมಜං ಆದฉ ඪเ෷ ๭ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇඣ౬ ಂൿ ಅല෴෇ഔಋ ಆಜං ಪ౳ ౾౳ ෺෷
ಇย౵  ಈ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ඛงඪಸಲ౭ ഔౣ ං ಸค ಈಗ ඛೕโ ಸ౷ ಲ౭  ෽ೕ೉ಸ෎ಀ ಆದฉ ಈ ಎರഴ ඪเ ชಌ೉ತ౳ ಗಳඝ౬  
ඣೕഴವ ෩ಲಕ කඝ ຂಳಬว౵  ಇൿ ಅല෴෇ഔಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ ಇൿ ಐ๵ಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺෴ಜං ඛೕโ ຂಡ 
෥ഴൟ౨ ೕค ಅโ ನഡ เ ನഡ ෈ಂൿเನย౵  ೞൽ๯ತ౨ ๅ කඝ ಅല෴෇ഔಋ ಸค ಎಂൿ ๰೉๭ದ ವಕ౳ ชಒ෷ p 
ಕലർದൿ౪  ಇൿ ಕലർದ ಸค ಎಂൿ ඛೕโ ತౘಣ ඣೕಡಬ๾ൿ 
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ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಇั೦ರඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ ಮൡ౨  ඛೕโ ಇั೦ರඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ෴ವ ಕํბ ಕലർದ 
ಅല෴෇ഔಋ ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ කඝ ຄೕಞವ ಐ๵ಥಮბฯ ಜಂತ ෴฿ಗล ಕലർದൿ౪  ෨ಂಬฆವ 
๲౵ ೖി ನย౵  ಃಲโ ๬ฤಗಳย౵  ൧ೕคಸฤ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ๔౬ ෷ ඪเ ද౵ ೕඨ ನย౵  ಎರഴ ವ౽౳ ಂൟಗಳඝ౬  ຄಂൽං, ಅโ ಒಂൿ ෈ಂൿเನย౵  ೞൽ๯ತ౨ ๅ ನഡ เ කഡp 
ಐ๵ೕಥಮბฯ ඪಆฑ ಅඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ූเ๯ವ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  කඝ ಄ำൟ౨ ං౪ ೕච ಓ๲๺ ಮൡ౨  ಇൿ 
ಅല෴෇ഔಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ຂำൟ౨ ං౪ ೕච ಇൿ ೞದನದ ງತದย౵  ಕലർದ ಇั೦ರඝ౬  
ຄಂൽฆವ ಅല෴෇ഔಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ಇඣ౬ ಂൿ ಐ๵ಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺෴ಜං ಈ เಷಯದ ಬಡ౛  
කඝ ඛಮಡ ತ౷ คತ ඬฃๅಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච ದಯเഖౣ  ಈ ೉ತ౳ ವඝ౬  චನඪല ඛಮ౱  ಮನ๯౺  ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಐ๵ಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ಐ๵ಥಮბฯ ಐ๵ಥಮბฯ ಐ๵ಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  කඝ ඪเಯඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕච ಆದฉ ಅല෴෇ഔಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  කඝ ඩ฿ ซ๺ ಅඝ౬  ಪವฑ ಛ౲ ෥ವඝ౬  ๭ಎಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಸค 
ಈಗ කโ ಐ๵ಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  ಉว౵ ೕ಍๵ೕಣ ಇൿ ඛಂದ วഡ౺  ಐ๵ಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  pi ci vi 
ಇั೦ರඝ౬  วಕౙ ๻౾ ഷฯ เಐ ಇൿ ෵ಂದ ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಆದฉ เ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෈ಂൿเನย౵  เ ಏඞ ci ci 
ಇಲ౵ , කโ ๼ಂൽನ ෍ಳ౾ಡ ຄೕತೕಣ ಈ ೞದನದ ෈ಂൿเಡ කඝ ಈ ಇั೦ರඝ౬  ಇย౵  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕච ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ෥ಣ ಈಗ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಧನ౲ ฿ದಗำ කඝ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಎಂൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನย౵  ci pi vi vi 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಅಲ౵  කඝ ๭౩ ರ฿ದ ಅඝ౬  ๸තಣბ฿ಜ ൧ഷൿ๻౾ං ಮൡ౨  කඝ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಏචಂൿ v ci 
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಇൿ ಏඞ ಅಲ౵  ಎಂൿ කඝ ತౘಣ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ කඝ ಇದರย౵  t pi vi by vi 
ಒಂದඝ౬  ರൿ౪ ತั๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಇൿ ನย౵  ಪഷ෷ൟ౨ ං p naught v naught 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಇั೦ರඝ౬  ඛಂದ ඛೕಡมಜං, ಇൿ ೞದನದ ෈ಂൿเನย౵ ฆವ ಐ๵ೕಥಮბฯ ಕํ ბನ p naught v 
ಇั೦ฆ ಈಗ කโ ಅല෴෇ഔಋ ಡ ຄೕತೕಣ ಅല෴෇ഔಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  කโ ಅല෴෇ഔಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಡ 
ຄೕತೕಣ ಮ൧౨ ಂංഷ ನನ౬  ಬั ಆ ಸ෦ೕಕರಣเං ಸค කඝ ಅದඝ౬  ಮฆಬฉ෷൤౨ ೕච ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿcai 
ಮ൤౨  ഷฯ ඩ ഷฯ ฿ ಎಂ්ದඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಬಯ๯เฃದย౵  කഡ เ කഡ ඩ෵ಂഡ ಆෆ ೞದಕ p 
ಇದඝ౬  วಕౙ ๻౾ ಇൿ ಛ෥ ౽ ฿ ಛ෥ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಆಜ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං ಈಗ ౽౽ ಎಂದฉ ඪ ಅವ ಛ෥ ಮൡ౨  කඝ 
ඪ කഡ เ කഡ ನย౵  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕච ಎಂൿ චನඪ๭ಆ ౶ั  ಇย౵ ෸ ಸಹ ಅൿ ඪ කഡ เ කഡ ಎಂൿ 
ನ෩ൽ๯โൿ ಉತ౨ ಮ ๻ಛಜ කඝ ๻ಡ ෥ലದฉ ತౘಣๆ කඝ ಈ ಎม౵  ງತಗಳඝ౬  ൧ೕค๯โൽಲ౵  ಎಂൿ วಕౙ  
๻ಕಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಎರಡඞ౬  ຄೕย๭ ඣೕല ಇൿ ಐ๵ೕಥಮბฯ ಕํ ბನ ಇั೦ฆ ಇൿ ಅല෴෇ഔಋ ಕํ ბನ 
ಇั೦ฆ ಆಜൿ౪ , ೞದನದ ງತದย౵  ತൡ౨ ಪലಸมಜං ඪ කഡ ಮൡ౨  เ ක಩ ඛඃბ๎ಂಕಗัಂದ ಇൿ ಎರഴ 
ವ౽౳ ಂൟಗำ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಕലർದ ෴โർದง ಅല෴෇ഔಋ ಆಜฆತ౨ ං, ಅൿ ൡಂ෇ ಗഔౣ ෴ಜಲ౵ ൽದ౪ ง ಅൿ ಐ๵ಥಮბฯ 
ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಅല෴෇ഔಋ ನ ಇั೦ฆ ಛ෥ ಸಮಯಗำ ಇದඝ౬  කඝ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ ಬฉ෷൤౨ ೕච ಛ෥ ෇ค p naught 

ಇൿ ಐ๵ೕಥಮბฯ ನ ಈ ಇั೦คನ ຄರ൞ಜ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಆචಯ ತರಗൟಯย౵  කඝ ಄ัದ ಪ౳ ๔౬  v nough 
ಇർಜൿ౪ , ೞದನದ ງತದย౵  ಅല෴෇ഔಋ ನ ಇั೦คನ ಇั೦ฆ ಐ๵ೕಥಮბฯ ನ ಇั೦คನ ಛ෥ ಪഖౣ  ກೋ౞  
ಎಂൿ කඝ ඛಮಡ ๯ัโಗಳඝ౬  ඛೕലං౪ ೕච, ಅದ౽ౙ ಜ෻ කඝ ಅല෴෇ഔಋ ಕํბ ಕലർದൿ౪  ಎಂൿ ຂำൟ౨ ං౪ ೕච 
ಐ๵ಥಮბฯ ಕํბ ಈಗ කโ ඪเ ชಌ೉ತ౳ ದย౵  ಎರഴ ವ౽౳ ಂൟಗಳඝ౬  ඛೕലದ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಄ಳಬ๾ൿ ಸค ಇൿ ನನ౬  
ಅല෴෇ഔಋ ಎಂൿ ನನಡ ൟัൽං ಎಂൿ ຂูೕಣ ಇൿ ನನ౬  ಐ๵ೕಥಮბฯ ಇൿ ನನ౬  ಅല෴෇ഔಋ ಇൿ ನನ౬  
ಐ๵ಥಮბฯ ಈ ೞದನದ ෈ಂൿವඝ౬  ಇൿ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ. เ ಏඞ ಸค ಈಗ เಸ౨ ರ൏o 
ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಅಂದฉ เ කഔඛಂದ කඝ ಃಲโ เ ಎರಡಃౙ  ຄೕಞ൤౨ ೕච ಅಂದฉ ಇย౵ ฆವ ಇൿ ನನ౬  เ 
ಎರഴ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ๸ಆೕಚನ ಪ౳ ౾౳ ෺෷ เ ๵ච౬ ෵ಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಃಲโ เ ಒඨ ಡ 
ຄೕತೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෽ೕ ಎರഴ ಇൿ ඛಮ౱  เ ಒಂൿ ಸค ಇൿ ඛಮ౱  เ ๒ನ౲  ಸค ಈಗ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಄ั เಸ౨ ರ൏ ur v 
ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ ಃಲಸโ ෴ವ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ກೋ౞  ಅല෴෇ഔಋ ಅಥ฿ ಐ๵ಥಮბฯ ಆಜං ಎಂൿ කඝ ಪคಗ൐๭ದฉ 
ಅൿ ಸค ಎಂൿ ຂಳฤ ඩ౳ ฏ෗๭ದฉ කඝ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕච කඝ เಸ౨ ರൕ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕච 
ಮൡ౨  කඝ ๸ಆೕಚನ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕච ಮൡ౨  ಅല෴෇ഔಋ ಅಥ฿ ಐ๵ಥಮბฯ ಎರവ 
๸ದಭბಗಳย౵  ೉ತ౳ โ ಉತ౨ ರವඝ౬  ຄಂൽං, ಇದඝ౬  ಚ೉ბ๵ೕಣ เ ෵ಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞವ เಸ౨ ರൕ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  
ಪคಗ൐๯ವ ෩ಲಕ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ ಎರഴ ಸค෵ಲ౵  ಮൡ౨  කඝ ಅല෴෇ഔಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  
ಐ๵ೕಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺෷ ಅല෴෇ഔಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ෥ലದ ಃಲಸ ಏඝ, ಇൿ ಸರಳ฿ಜ ಈ ವಕ౳ ชಒಯ 
ಅലಯย౵ ฆವ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ವಕ౳ ชಒಯ ಅലಯย౵  ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅൿ ඛಮ౱ ൿ ಐ๵ಥಮბฯ 
ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ෥ലದ ಃಲಸโ ಈಗ ෨ಜൽං, ಇൿ ಈ ಪ౳ ඃಶ ಮൡ౨  ಈ ಪ౳ ඃಶ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ เಸ౨ ರൕ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ඛೕโ ಐ๵ಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ฿౲ ಗ౥ ඨ ಅඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ಆದฉ ඛೕโ 
๸ಆೕಚನ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  ඣೕലದฉ ກೋ౞  ಸค ඛಮ౱  ಐ๵ಥಮბฯ ౽ැೕბ຃ഷ౳ ೕഡ ಗำ ಅല෴෇ഔಋ ಕํ ბಜಂತ 
ಕല෫ ಇฆโದඝ౬  ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಐ๵ಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ෥ലದ ಃಲಸ฿ಜං ಆದฉ ಇൿ ಅല෴෇ഔಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ෥ലದ 
ಃಲಸ฿ಜං, ಇದರย౵  ಸಣ౧  ූಗ ಮൡ౨  ಈ අಡ౥  ූಗಗำ ๳คๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಆೕಚನ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ಎರಡඞ౬  චನඪല. කඝ เකഡ ඛಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞವ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵ ಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಪคಗ൐ಸ෎ಀ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಆೕಚನ ಪ౳ ౾౳ ෺෷ ಮ൧౨ ಂංഷ ಅല෴෇ഔಋ ಃಲಸโ ກೋ౞  ಃಲಸ฿ಜං ກೋ౞  ದಯเഖౣ  ಗಮඛ๭ 
เಸ౨ ರൕ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ෥ലದ ಃಲಸโ ๸ಆೕಚನ ಅಥ฿ ๸ಆೕಚನದย౵  ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ෥ലದ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ 
ಃಲಸโ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං ಅಂದฉ ๭ಸౣ ಂನย౵  ಃಲಸ ෥ಡมಞൟ౨ ං ಎಂದಥბ 
ಆದ౪ คಂದ คಂದ ವฉಜನ ๸ಆೕಚನದย౵  ಅല෴෇ഔಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ෥ലದ ಃಲಸโ ກೋ౞  ಎಂൿ කඝ v 0 v 1 
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ຂัർಗ කඝ ಃಲಸದ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  ಉว౵ ೕ಍๯൤౨ ೕච ಅಂದฉ කඝ ෥ಡ෎౽ಜං ಕಲ౭ චಯ ෩ಲ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  
๭ಸౣ ෳ ನย౵  ກೋ౞  ಃಲಸ ෥ഴโದคಂದ ಈ ಎರഴ ๲౵ ೖി ಗಳย౵  කโ ಕยತൿ౪  ಅല෴෇ഔಋ ಕํბ ಅല෴෇ഔಋ 
ಕํ ბನ ಕലർದ ಇั೦ฆ ಎಂൿ ෈ಂൿเನย౵ ฆವ ಐ๵ೕಥಮბฯ ಕํ ბನ ಇั೦คನ ಛ෥ ಪഖౣ  ກೋ౞  ೞದನದ t 
ೞದಕโ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  චನඪല, ಅൿ ೞದಕ ෈ಂൿเඛಂದ ಏකಞತ౨ ං, ಅൿ ෴โඃ 
ಪค෥ಣಃౙ  เಸ౨ ค๯ತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ಪคಗ൐๯ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಐ๵ೕಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ෥ലದ ಎರഴ ಃಲಸโ ෥ലದ 
ಃಲಸಃౙ  ຄೕย๭ದฉ ກೋ౞ . ಅല෴෇ഔಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ ಏಃಂದฉ ಐ๵ಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺෷ ಈ ກೋ౞ ವค ಪ౳ ඃಶವඝ౬  
ຄಂൽං ಏಃಂದฉ ඛೕโ ๸ಆೕಚನ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಅൿ ๼෨౱ ಖ฿ಜฆತ౨ ං, ಇದರย౵  ಅല෴෇ഔಋ ಕํბ 
ಐ๵ೕಥಮბฯ ಕํ ბಜಂತ ෬ยฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅല෴෇ഔಋ ಃಲಸโ ກೋ౞  ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಈ ಸಣ౧  
ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ๳คಸ෎౽ಜං. ಅല෴෇ഔಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ ๰ౘ౱  ಸಮ๲౲ ಗಳ ಬಡ౛  කඝ ಏඝ ຂಳฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಎಂൿ 
කඝ ඬನฃವൟბ๯൤౨ ೕච ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಅಯย౵ ฆವ ಎม౵  ಥ෮ೕბഹක෦ಋ ಅ๭౩ ರಗะದ ಒತ౨ ಡದ ಪค෥ಣ ಮൡ౨  
൞ಪ෥ನವඝ౬  ඛೕโ ಬದม෵๯ൟ౨ ฆเค ಏಃಂದฉ ಈಗ කโ ෥ലದ ಃಲಸವඝ౬  ಈ งಪದย౵  วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ nrt 
ಒಂൿ ෭ನ๺ ಛ෥ ඛಮ౱  ಅಂൟಮ ൞ಪ෥ನ ඛಮ౱  ಆฏ෗ಕ ൞ಪ෥ನ฿ಜං ಅಂದฉ ಜಂತ t2 y1 t2 t1 t1 
ກ೉౞ ದ౪ ฉ කโ ನಮ౱  ๸಄ತವඝ౬  ຂಡ ಸคಪല๭ං౪ ೕๅ ಸค ಅಂದฉ ඛೕโ ಕല෫ ൞ಪ෥ನಃౙ  ຄೕಞൟ౨ ൽ౪ ೕค ಎಂದಥბ t2 
ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ෷ ಘലತ฿ಜ෸ ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ ൞ಪ෥ನದ ౽ಯბโ ൞ಪ෥ನಃౙ  
ಅඝඩತದย౵ ฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ඛೕโ ກ೉౞ ನ ൞ಪ෥ನಃౙ  t 2 t 1 
ຄೕಞൟ౨ ೕค ಕല෫ ൞ಪ෥ನದ ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ෷ ກೈ౞ ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ෥ലದ ಃಲಸโ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං, ಇย౵  ഷมౣ  

౲ಁ  ๒ನ౲  ಎಂൿ චನඪ๭ಆ ౶ั  ಇൿ ഷมౣ  ಇൿ ಬಹಳ ෨ಖ౲  ಎಂൿ ನನಡ ຂำತ౨ ං, කඝ ಇඞ౬  ಃಲโ ಗ൐ತದ w 
ງತಗಳඝ౬  ൧ೕคಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಏಃಂದฉ කโ ෴฿ಗล ಅല෴෇ഔಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ಈ ๸ීಧವඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಈ ๸ීಧವඝ౬  ൣඪ౨ ಪലಸมಜං p one v one gamma is equal to p two v two gamma is 

ಈ ๸තಣბ ಃಲಸವඝ౬  ಪค෥ಣದ ಪคූ๣ಯย౵  ವ౲ ಕ౨ ಪലಸಬ๾ൿ ෥ತ౳  ಒತ౨ ಡದ ಬಡ౛  equal to c ai ca 
෥๼ൟಯඝ౬  ಒ෷౲ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛೕโ ಸಹ ಬฉಯಬ๾ർದ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෴ಜං ದ ඛಯಮಗำ ಇൿ ನಮ౱  ඦತರದ ಚ೎ბಗಳย౵  ca 
ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಗಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನ౬ ย౵ ฆವ เ෗ನ౬  ಉಷ౧ ಬಲ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗಳ ಗ൐ತ๎ಸ౨ იದย౵  ෥ലದ ಃಲಸದ ಬಡ౛  ನಮ౱  ඬನฃವತბචಯ 
๸තಣბ ಚ೎ბಯඝ౬  තಣბತั๯ತ౨ ං ಈ ಎม౵  ಗ൐ತದ ງತಗಳඝ౬  ๼ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ෥ലದ౪ คಂದ ಈ 
ತರಗൟಯඝ౬  ෥ಡมಜಲ౵  ಆದฉ ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කඝ ಪคಗ൐ಸದ ಈ ๰ౘ౱  ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  කඝ ಅโಗಳඝ౬  
൤ฉൽං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗಳඝ౬  ຀ದಯൽಂದ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ කโ ಈ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗಳඝ౬  ಬಳಸ෎౽ಜං ಇಂ೧ඨ ಮൡ౨  
ฉඹ౳ ಜชಟฑ ನ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  කඝ ಈಗ ಸค ຄೕಞ൤౨ ೕච ಅದ ౙಁ  ෮ದฤ කඝ คವ๭ბ෈ยഔಯ ಕಲ౭ චಯඝ౬  
ತರ෎౽ಜං, คವ๭ბಬฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ ෩ಲಕ ඛೕโ ಏඝ ಅ൵ბ๯ൟ౨ ೕค ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಅฉ ๭౩ ರ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ ಬಡ౛  
෥ತකഴൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵ ಯವฉಡ ಬಳ๭ದ ෴โඃ ಪ౳ ౾౳ ෺෷ ಅฉ౽ยಕ฿ಜං ๭౩ ರ฿ದ ಸಣ౧  ಬದมವൕಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ෷ 
෴฿ಗล ಸಮ൧ೕಲನದย౵ ฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಕඛಷ౤  ಪ౳ ෽ೕಗದ ಸಮಯඅಳಡ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ಸಮ൧ೕಲನದย౵ ං ಎಂൿ 
කඝ ಊ๼ಸಬ๾ൿ ಅൿ ಆದಶბ ಅඛಲ฿ಜದ౪ ฉ කඝ ಅඝ౬  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  pv nrt 
ಅൿ เಘಟච෴ಞโൽಲ౵  ಎಂൿ කඝ ಈಗ ූเ๯൤౨ ೕච ෴โඃ ಘಷბൕ ಅಥ฿ ๭౬ ಗ౫ ൤ ಇಲ౵  ෴โඃ เಘಟචಯ ಶ౾౨  
ಇಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈಛಗศ ಈ ๯ัโಗಳඝ౬  ඛೕലං౪ ೕච, ඛೕโ ෨ಂං ಪ౳ ౾౳ ෺ ಅಥ฿ ๼෨౱ ಖ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  
ຄಂದಬ๾ൿ ಎಂൿ කඝ ಎඪ෈ ชಌ೉ತ౳ ವඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච ಐ๵ೕಥෳბ ಆಜං෻ ಅಥ฿ ಇൿ ಅല෴෇ഔಋ 
ಆಜං෻ කඝ තವბเೕౘൕ ชಌ೉ತ౳ ವඝ౬  ೉ൟ౳ ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನ౬  ಪค෥ಣ ಮൡ౨  ಇൿ ನನ౬  ඪเ ชಌ೉ತ౳ ฿ಜං, කโ ෵ಂದ ವฉಡ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಏඝ a b a b 
෥ಡ෎ಃಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಆฏ෗ಕ ෰ಲ౲ ಗำ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං 1 ಅಥ฿ b pivitib 1 v 1 t p 2 v 2 2 
ಇൿ ಸค b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನ౬  ෨ಂൿವคಃ ಪ౳ ౾౳ ෺ ಸค ಎಂൿ ຂูೕಣ ෨ಂದಃౙ  ಪ౳ ౾౳ ෺෷ ನನ౬ ඝ౬  ෴โඅೕ p one v one 

ಸค ಈಗ කඝ ෇ಣದ ൽಕౙ ඝ౬  ๼ಂൟฆಜ๭ದฉ ಏඝ ಅಂದฉ කඝ t one two p two v two t two p two v two t 
ඛಂದ ಡ ຄೕಞൟ౨ ං౪ ೕච ಎಂದಥბ two p one v one t one 

ಆದ౪ คಂದ මವბിბ ಪ౳ ౾౳ ෺ ಎಂದฉ කඝ ൽಂದ ຄೕಞൟ౨ ං౪ ೕච p one v one t one two p two v two t two 
ಆದฉ ๼෨౱ ಖ ಪ౳ ౾౳ ෺෷ ๼෨౱ ಖವඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං කඝ คಂದ ಡ ຄೕಞൟ౨ ං౪ ೕච ಮൡ౨  ಸค p2 v2 t2 p1 v1 t1 
คವ๭ბಬฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ ಎಂದฉ ಈ මವბിბ ಮൡ౨  ෇౲ ಋ ವിბ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗำ ๸තಣბ฿ಜ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂದฉ ಈ 
ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  මವბിბ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  මವბിბ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  ຂูೕಣ කඝ ഷมౣ  ౲ಁ ෕ ๎ಖವඝ౬  තซ๭ං౪ ೕච 
ಅಥ฿ ๎ಖൽಂದ ෈ഴಗഷ෴ದ ഷมౣ  ಎඝ౬ โൿ ๭ಸౣ ෳ ನย౵  ෥ലದ ಒഖౣ  ಃಲಸ ಅಥ฿ ๭ಸౣ ෳ ഷมౣ  ෷ w 
ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ಯ ಬದมವൕ෴ಜං ಇൿ ๼ಂൿัದ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ನನ౬  ෨ಂൿವคಃ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๭ದฉ කඝ 
෭ನ๺ ഷมౣ  ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ ഷมౣ  ෭ನ๺ ഷมౣ  ෷ ಸค ಎಂൿ කඝ ຂัർಗ කඝ ඛಂದ ഷมౣ  ಡ w a b q 
ຄೕದฉ ෨ಂං ಮൡ౨  ๼ಂൿัದ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗำ ๸තಣბ฿ಜ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ຂำ൤౨ ೕච ಅಥ฿ 
๭ಸౣ ෳ ඛಂದ ຄರ൤ಡಯมಜං ഷมౣ  ಎಂ්ൿ ๭ಸౣ ෳ ನย౵  ෥ലದ චഡ ವಋბ ಆಜං ಅಥ฿ ๭ಸౣ ෳ ഷมౣ  ෷ w 
කඝ ෈ ಎರಡคಂದ ຄೕർಗ คವ๺ბ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ಯย౵  ඛವ౷ ಳ ಬದมವൕ෴ಜං, ಎಲ౵ ใ ಋ൏ತ౱ ಕ ഷมౣ

෭ನ๺ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ഷมౣ  කඝ ෨ಂൿವคಃ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ๎ಖ ഷมౣ  ಅඝ౬  ๼ೕคಆ ౶ั ದฉ කඝ คವ๺ბ q q q 
ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ෭ನ๺ ഷมౣ  ಆಜฆವ ෮ತ౨ ವඝ౬  ෈ഴಗഷ ෥ಡ෎ಀ คವ๺ბ ಪ౳ ౾౳ ෺෷ ഷมౣ  ෷ ಅඃ ෮ತ౨ ದ q 
෮ತ౨ ൽಂದ ಕല෫෴ಞತ౨ ං, ಇൿ මವბിბ ಮൡ౨  ෇౲ ಋ ವിბ ಪ౳ ౾౳ ෺ ಎಂൿ කඝ ಅ൵ბ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  
๼ಂൟฆಜಸಬ๾ർದ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ಇโಗำ ಈ ಃಳಜನ ಅಥბದย౵  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ඛೕโ ಪคಗ൐๭ದฉ කඝ ಈಗ ಇย౵  
เವค๭ං౪ ೕච කඝ ಇย౵  ೉ൟ౳ ๭ฆವ ඛಂದ ವฉಜನ ๭ೕ෦ತ ಪ౳ ౾౳ ෺෷ ඛೕโ ಇದರ ෴โඃ เූಗವඝ౬  a b 
൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ, ಇൿ ๸තಣბ ชಌ೉ತ౳ ದ ඛಂದ ವฉಜನ ಸಣ౧  ූಗ฿ಜං ಎಂൿ ຂูೕಣ, ಈ ಸಣ౧  ූಗโpv c da 
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ಸಹ ๼ಂൟฆಜಸಬ๾ർඈൟರ෎ಀ ಸค, ಇದರย౵  කโ ಏඝ ಅ൵ბ๯൤౨ ೕๅ කඝ คವ๺ბ ෥ലದฉ කඝ ഷมౣ  ഷมౣ  q w
ಮൡ౨  ഷมౣ  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච u 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඛಂದ ಅಥ฿ ಎರഴ ಡ ຄೕಗಬ๾ൿ ಸค ഷมౣ  ෭ನ๺ ഷมౣ  ഷมౣ  ಡ ຄೕಞತ౨ ං c d d c q q w 
ಅඃ ಸ෥ನ൤ ෭ನ๺ ഷมౣ  ಮൡ౨  ഷมౣ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಇย౵  ඛಂದ ವฉಜನ ๼ಂൿัದ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ඛೕโ ෭ನ๺ w c d 
ഷมౣ  ಡ ຄೕಞൟ౨ ೕค ಅൿ ඛಜ฿ಜං ಸค u 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๼ಂൟฆಜಸಬ๾ർದ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ කඝ ಇย౵  ຂಳฤ ಉං౪ ೕ๏๭ฆโൿ ಈ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ 
ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಸಣ౧  เූಗโ ๼ಂൟฆಜಸಬ๾ർඈൟರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ຂัದ ಈ ಸ෥ನ൤ ෥ನ౲  ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಇൿ ಅฉ ๭౩ ರ฿ಜರ෎ಀ ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಮಧ౲ ಂತರ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗಳย౵  
෥ലದ ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ಯ ಃಲಸವඝ౬  කඝ ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ನನ౬  ๭ಸౣ ෳ ಪ౳ ൟ ౘಣದย౵  ಸಮ൧ೕಲನದย౵ ರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅฉ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರಡචಯർಜ කඝ ಇย౵  ಪ౳ ๯౨ ತಪല๭ದ ಈ ಸ෥ನ൤෷ ಸค කโ ಸತ౲ ವඝ౬  
෥ತ౳  ຄಂൽං౪ ೕๅ ನನಡ ෴โඃ เಘಟඛೕಯ ಶ౾౨  ಇಲ౵  ಘಷბൕ ಇಲ౵  ๭౬ ಗ౫ ൤ ඦತರ කඝ คವ๭ბಬฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  
ຄಂದಬ๾ൿ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵ ಯವฉಡ ಎม౵  ಪ౳ ౾౳ ෺ಗಳ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕච ಅದರ ౽౷ ๭ ๬ౣ ౲ ഔಋ ౽౵ ๺ คವ๭ბಬฯ ಸค ಒಂൿ 
ಅඝಁಲඅಂൽಡ කඝ මವბിბ ಪ౳ ౾౳ ෺ ൟัൽದ౪ ฉ คವ๭ბಬฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ ಪ౳ ෽ೕಜನๆඝ ನನಡ ഷมౣ  ౲ಁ  ഷมౣ  
ಡ෋౵ ౲  ൟัൽං ಮൡ౨  ഷมౣ  ෷ මವბിბ ಪ౳ ౾౳ ෺ಛಜ කඝ ಅದඝ౬  ๼ಂൿัದ ಪ౳ ౾౳ ෺ಡ ൟัൽං౪ ೕච ಅඃ คೕൟ කඝ 
ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ ಒಂൿ ಸಣ౧  ූಗವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කඝ ಅದඝ౬  ಇย౵  ൧ೕค๭ං౪ ೕච ಈ ಸಣ౧  เූಗದย౵ ෸ ಸಹ CD OK 
ನನಡ මವბിბ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ ಪ౳ ෥ಣಗำ ൟัൽದ౪ ฉ කඝ ತౘಣ ຂำ൤౨ ೕච ๼෨౱ ಖ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ ಪ౳ ෥ಣಗಳඝ౬  ൟั෵ค ಸค

ಆದ౪ คಂದ මವბിბ ಮൡ౨  ๼෨౱ ಖ ಪ౳ ౾౳ ෺ ಅಥ฿ කඝ ಅದඝ౬  ಃಲ่෫౱  මವბിბ ಮൡ౨  คವ๺ბ ಪ౳ ౾౳ ෺ ಎಂൿ 
ಕฉ෷൤౨ ೕච ಅವฆ ಸ෥ನ฿ದ ๸ಪಕბವඝ౬  ຄಂൽർ౪ ฉ, ನನಡ ൟัൽฆವ ಒಂൿ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ ಬಡ౛  කඝ ತౘಣ ಇತರ 
ಪ౳ ౾౳ ෺ಗಳ ಬಡ౛  ൟัൿಆำ౶ ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ คವ๭ბ෈ยഔ ಪคಕಲ౭ ච෷ ൡಂ෇ ກೋ౞  ಥ෮ೕბഹක෦ಋ౺  කದ౲ ಂತ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  ෨ಂൽನ 
๲ഡ ನย౵  කඝ ಎಂ೧ඨ ಮൡ౨  ฉඹ౳ ಜชಟฑ ಅඝ౬  ಸค෴ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸยං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ๎ಖ ಎಂ೧ඨ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ತฆತ౨ ං ಥ෮ೕბഹක෦ಋ౺  ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ เಷಯ฿ಜං, w hy 
ಏಃಂದฉ ๎ಖ ಎಂ೧ඨ ಮൡ౨  ಜมಶಯಗಳඝ౬  ඛ෦ბ๯ವ ಈ ๬ಧ౲ ൤ಯ ౽ರಣൽಂർಜ ಇൿ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ 
เಷಯ฿ಜං ಸค ඛೕโ ಇൟ๻ಸಃౙ  ๼ಂൟฆಜದฉ ඛೕโ ๸තಣბ ಅಛค౽ ౽౳ ಂൟಯඝ౬  ๭ౣ ೕෳ ಇಂ೧ඨ ඛಂದ 
ඩ౳ ฏ෗๭ฆโದඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ೕค ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ೧ඨ ಗำ ಬಹಳ ෨ಖ౲  ಏಃಂದฉ ನನಡ ಃಲಸ ෎ಀ කඝ ಃಲಸವඝ౬  ຄರ൤ಡಯ෎ಀ ಮൡ౨  ಃಲಸ 
෥ಡ෎౽ಜං කඝ ๎ಖದ ಇಂ೧ඨ ಗัಂದ ಪഷಯಬ๾ൿ ನನಡ ෈๭ ฿൞ವರಣದย౵  ฉඹ౳ ಜชಟฑ ෎ಀ ಮൡ౨  
ฉඹ౳ ಜชಟฑ ฉඹ౳ ಜชಟฑ ತತ౷ โ ಥ෮ೕბഹක෦ಋ౺  ನ ඛಯಮಗಳ ಆඋರದ ෬ว ౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಂ೧ඨ ಮൡ౨  ಎಂ೧ඨ ඛಂದ ಏඝ ಅ൵ბ๯൤౨ ೕๅ , ಉർಹರൕಡ කඝ ಃಲಸ ෥ഴವ ವ๯౨ ವඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕච ๲ౣ ෳ ಇಂ೧ඨ ನย౵  ๲ౣ ෳ ಇಂ೧ඨ ๭ౣ ೕෳ ಃಲಸ ෥ഴವ ವ๯౨ ฿ಜං ಆದฉ ನಮ౱  ๸ದಭბದย౵  කโ เเಧ 
ಥ෮ೕბഹක෦ಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗಳย౵  ಆದಶბ ಅඛಲൽಂದ ෥ലದ ಃಲಸವඝ౬  วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆದಶბ ಅඛಲವඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ಸค ಅൿ ෨೉౞ ದ ಚಕ౳ ದย౵  ౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ං ಎಂದฉ ಇದರ 
ಅಥბๆඝ? ඪ ഔเ෵ಂದ ඩ౳ ฏ෗๭ ಇโಗำ ಒಂൿ ಚಕ౳ ದ ಆචಯย౵  ನನ౬  ಆฏ෗ಕ ಥ෮ೕბഹක෦ಋ ಅ๭౩ ರಗะಜๅ 
කඝ ಡ ๼ಂൟฆಗ෎ಀ ಅಥ฿ ಬದยಡ ಇൿ ನನಡ ಒಂൿ ಚಕ౳ ವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ತ౨ ං කඝ ඛಂದ pvt ini 
ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕච ಒತ౨ ಡದ ൞ಪ෥ನ ಮൡ౨  ಪค෥ಣದ ෰ಲ౲  ෰ಲ౲ ಗำ ನನ౬  ಅಂൟಮ ෰ಲ౲ โ ಅඃ tial pt 
ಆಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ಚಕ౳ ฿ಜං ಮൡ౨  ಎಂ೧ඨ ෨೉౞ ದ ಚಕ౳ ದย౵  ຄೕಞತ౨ ං ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං, ಅൿ v 
෨೉౞ ದ ಚಕ౳ ದย౵  ຄೕಗ෎ಀ ಇದคಂದ කโ ಃಲಸ ಪഷ෷โದඝ౬  ෨ಂൿವคಸಬ๾ൿ ಎಂ೧ඨ ಆದฉ ಬ๾ 
ಥ෮ೕბഹක෦ಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං , ಏಃ කโ කฤౙ  ಥ෮ೕბഹක෦ಋ 
ಪ౳ ౾౳ ෺ಗಳඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ , කโ ಇย౵ ಯವฉಡ ಚ೉ბ๭ದ ෴โඃ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗำ ඛಮ౱ ඝ౬  ಅඃ ಮൡ౨  ಸคಡ ಮರั pv t 
ತರฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಬ๾ ಥ෮ೕბഹක෦ಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗಳඝ౬  ಒಳತಳ౶ ಬ๾ൿ ඦತರ ඛೕโ ෥ತ౳  ෥ಡಬ๾ൿ ඛಮ౱  
ಆฏ෗ಕ ಥ෮ೕბഹක෦ಋ ๆคಯಬฯ ಗัಡ ๼ಂൟฆಜ ෴ฃದง ಐ๵ೕಥಮბฯ ൞ಪ෥ನವඝ౬  ๭౩ ರತั๯൞౨ ฉ 
ಆದฉ ಒತ౨ ಡ ಮൡ౨  ಪค෥ಣโ ෴฿ಗล ಐ๵ೕಥಮბฯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ಬದมಞತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಃಲโ ಇತರ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ , ಇൿ ಆฏ෗ಕ ಆฏ෗ಕ ඛಯ൞ಂಕಗัಡ ಒತ౨ ಡ ಮൡ౨  
ಪค෥ಣವඝ౬  ತರฤ ඛೕโ ๏ೕಘ౳ ದว౵ ೕ ಅല෴෇ഔಋ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ೕค ಆದฉ ಒಂඃ ಒಂൿ ಅല෴෇ഔಋ 
ಁಡ ನನಡ ಃಲಸ ෥ഴโൽಲ౵ , ನನಡ ಬ๾ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗำ ෎౽ಞತ౨ ๅ , කโ ౽ನბฯ ಎಂ೧ ಬಡ౛  ಚ೉ბ๭ർಗ ಎ๠ౣ  ෱ൽ 
๏ೕಘ౳ ದว౵ ೕ ඣೕഴ൞౨ ฉ NS 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಃಲಸ ෥ഴವ ವ๯౨ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಅಥ฿ ಃಲಸโ ෨೉౞ ದ ಚಕ౳ ದย౵  ຄೕಞತ౨ ං ಅൿ කඝ ptvi 
෵ಂದ ඩ౳ ฏ෗๯ವ ಬ๾ ಥ෮ೕბഹක෦ಋ ಪ౳ ౾౳ ෺෷ ಎರഴ ๎ಖ ಜมಶಯಗಳ ನഴๅ ෨೉౞ ದ ลභ ನย౵  ptv 
ಃಲಸಗัಡ ๼ಂൟฆಗ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ೧ඨ ಎರഴ ๎ಖ ಪค๻ರಕಗಳ ಅ๭౨ ತ౷ ವඝ౬  ಊ๼๯ತ౨ ං ൞ಪ෥ನದย౵  ෈๭෴ಜฆತ౨ ං, ಅൿ ತಣ౧ ಜฆತ౨ ං 
ಅൿ ൞ಪ෥ನ ಎರഴ, t 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ಎರಡ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච, t 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಃಲಸ ෥ഴವ ವ๯౨ โ ಈ ಎರഴ ๎ಖ ಜมಶಯಗಳ ನഴๅ ಒಂൿ ಚಕ౳ ದย౵  ౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ං ൞ಪ෥ನ 

ಮൡ౨  ಎರഴ ಜมಶಯಗำ ඛೕโ ಬಯ๭ದย౵  ಅโ ൡಂ෇ අಡ౥ ർಜฆತ౨ ๅ, ಅโಗำ ಅඦತ ๎ಖದ ๬ಮಥ౲ ბವඝ౬  t t 
ຄಂൽฆತ౨ ๅ ෈๭ ಜมಶಯൽಂದ ಮൡ౨  ಅൿ ๏ೕತ ಜมಶಯಃౙ  ౲ಁ  ಎರഴ ๎ಖವඝ౬  ෈ഴಗഷ ෥ഴತ౨ ං ಮൡ౨  ඛಮಡ 
ൟัൽฆ๋൤ ಶ౾౨ ಯ ๸ರౘൕ෷ ನಮಡ ຂำತ౨ ං ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆಂತคಕ ಶ౾౨  w q q 
ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ಯ ಬಡ౛  ಏඝ ಬದมಞโൽಲ౵  ಎಂൿ කඝ ඛಮಡ ຂัං කඝ ಅඃ ๭౩ ൟಡ ๼ಂൟฆಞൟ౨ ං౪ ೕච ಅඃ u 
ಥ෮ೕბഹක෦ಋ ๭౩ ൟ ಎಂದฉ ಅඃ ಥ෮ೕბഹක෦ಋ ๭౩ ൟ ಅ๭౩ ರ 
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ಆದ౪ คಂದ ಆฏ෗ಕ ൞ಪ෥ನ ಮൡ౨  ෨೉౞ ದ ลභ ඦತರ ಅಂൟಮ ൞ಪ෥ನโ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆದಶბ ಅඛಲದ 
ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ෷ ൞ಪ෥ನಃౙ  ಅඝඩತದย౵ ฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ಯ ಬದมವൕಡ ಅඝಞಣ฿ಜฆತ౨ ං. ๒ನ౲ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ಯ ಬಡ౛  ౽ಳ೧ ವ๼๯โൽಲ౵  ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಃಲಸ ෥ഴವ ವ๯౨ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಅದඝ౬  කඝ ಆದಶბ ಅඛಲವඝ౬  ಆค๭ಆಂലං౪ ೕච ಅൿ ෨೉౞ ದ
ลභ ನย౵  ౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ං ಸค ಎರഴ ๎ಖ ಪค๻ರಕಗಳ ನഴๅ ಒಂൿ ൞ಪ෥ನเං ഔ ಇඣ౬ ಂൿ 
൞ಪ෥ನವඝ౬  ຄಂൽං ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಇൿ ෈๭ ಜมಶಯൽಂದ ๎ಖವඝ౬  ๼ೕคಆำ౶ ತ౨ ං t two t one t two 

ಮൡ౨  ಕല෫ ൞ಪ෥ನඅಂൽಡ ๏ೕತ ಜมಶಯಃౙ  ಸ౷ ಲ౭  ๎ಖವඝ౬  ෈ഴಗഷ ෥ഴತ౨ ං ಸค ಎರഴ q 1 q 
ಆದ౪ คಂದ ๭ಸౣ ෳ ෥ഴವ ಃಲಸโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಇൿ ಶ౾౨ ಯ ๸ರౘൕ ಆದฉ ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ಯ ಬದมವൕ wq q 
๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಆฏ෗ಕ ൞ಪ෥ನ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ ൞ಪ෥ನโ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ೉൞౳ ತ౱ ಕ฿ಜ ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನ౬  ෈๭ ಪค๻ರಕ ಇൿ ನನ౬  ಆೕฯ౥  ฉ๬ഡბ ็ฑ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಇൿ ನನ౬  ಃಲಸದ t1 e t2 
ವ๯౨ ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ಚಕ౳ ದย౵  ຄೕಞತ౨ ං ಸค ಇൿ ಒಂൿ ಚಕ౳ ದย౵  ຄೕಞತ౨ ං ಎಂದฉ ಮ൤౨  කඝ ನย౵  apvt 
ಥ෮ೕბഹක෦ಋ ඛಯ൞ಂಕಗಳ ಆฏ෗ಕ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຂำൟ౨ ං౪ ೕච ෨೉౞ ದ ลභ ඦತರ ෰ಲ౲ โ ಮ൤౨  pvt 
ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಅඡಕ ಚಕ౳ ಗಳ ෬ว ຄೕಞತ౨ ං ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ෇ಣൽಂದ කඝ ๼ೕคಆำ౶ ವ ๎ಖโ ಒಂൿ ಆಜං, ಇൿ ಇದಃౙ  ෈ഴಗഷ ෥ಡಲ౭ ഔౣ ං ಎರഴ ಸค q q 
ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ಚಕ౳ ದ ෩ಲಕ ಎಂ೧ඨ ඛಂದ ຄರ൤ಡ෷ವ ಃಲಸ ಸค ಮൡ౨  ಶ౾౨ ಯ ๸ರౘൕ෷ ಇದඝ౬  w w 
ຂำತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๎ಖ ๼ೕคಆำ౶ ತ౨ ං ෨೉౞ ದ ಚಕ౳ ದย౵  ಒಂൿ ಚಕ౳ โ ಒಂൿ ๎ಖ ෈ഴಗഷಡ ಎರഴ ಮ൤౨  ෨೉౞ ದ ಚಕ౳ ದย౵  q t 

ಎರഴ ಮൡ౨  ෥ലದ ಃಲಸโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ q q q 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎಂ೧ඨ ඛಂದ ಃಲโ ಃಲಸವඝ౬  ຄರ൤ಡ෷ൟ౨ ං౪ ೕච ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ๸තಣბ ಚಕ౳ ದย౵  ෥ലದ 
ಃಲಸ฿ಜං ಈಗ ಒಬ౯ ฆ ಇಂ೧ඨ ದౘ൤ಯ ದౘ൤ಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಃಳಜನ ಃಲಸದย౵  ๸තಣბ ಚಕ౳ ದย౵  
๼ೕคಆำ౶ ವ ๎ಖൽಂದ ෥ಡಲ౭ ഔౣ ං ಸค ಅൿ ಸರಳ฿ಜ ౾ౙ ಂತ ෭ನ๺ ಆಜං. q 1 q 1 q 2 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಏඝ ಆಜರಬ๾ൿ ಇದರ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲  ಸค , කඝ ಬฉಯಬ๾ർದ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲  ಎ๠ౣ  ෩ಲಕ w q 1 
ಗคಷౣ  ෰ಲ౲ ವඝ౬  කඝ ຄಂൽ๭ർಗ ಎರഴ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಸค ඦತರ ಒಂൿ ಆಜฆತ౨ ං ಅൿ ಈಗ q eta 
ಒಂൿ අಡ౥  ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎರഴ ೉ಕౙ ർಜ ಮൡ౨  ೉ಕౙ ർಜ ෥ഴ൤౨ ೕච ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಎಂ೧ඨ ನ ದౘ൤෷ ກೋ౞  ಮൡ౨  q 
ກೋ౞  ಸค ຄೕಞತ౨ ං ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ කඝ ඛ෦౱ ಬ౯ ರඝ౬  ಸಮ๲౲ ෵ಂದ ๸තಣბ฿ಜ ಕಣ౱ ฉ෴ಞ๋൤ ෥ಡಬ๾ඃ, 
ಆದ౪ คಂದ ๭ಸౣ ෳ ๎ಖ ಒಂದඝ౬  ๼ೕคಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಃಲಸ ෥ಡฤ ಪคವൟბ๯ತ౨ ං ඦತರ ದౘ൤෷ q 
ಞฆ൞ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಒಂൿ ಅൿ౰ ತ ಸඛ౬ ๆಶ฿ಜං ๎ಖದ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದฉ ๸තಣბ฿ಜ ಃಲಸ 
෥ലದ ಃಲಸಃౙ  ಪคವತბච෴ಞತ౨ ං ಇಂ೧ඨ ಅඝ౬  ඛ෦ბಸฤ ๬ಧ౲ ๆ, ಅದರ ದౘ൤෷ ๸තಣბ฿ಜ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಡ 
๏ೕಘ౳ ದว౵ ೕ ಉತ౨ ರ ಬฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ ຂำโർದฉ ಇൿ ಎಂ೧ඨ ಎಂದชඝ ಅൿ ෈๭ ಜมಶಯൽಂದ ๎ಖವඝ౬  ๼ೕคಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  
๏ೕತ ಜมಶಯಃౙ  ๎ಖವඝ౬  ෈ഴಗഷ ෥ഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಉัದ ෰ಂഡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ౲ಁ  ಎರಡඝ౬  ಃಲಸ ෥ಡฤ q 
ಪคವൟბಸมಜං ಕඛಷ౤  ಎಂ೧ඨ ನಮಡ ๎ಖ ಶ౾౨ ಯ ๅಚ౞ ದย౵  ಃಲಸ ෥ഴತ౨ ං කඝ ಎಂ೧ඨ ಡ තซ๯൤౨ ೕච ಈಗ ಒಬ౯ ฆ 
ಎಂ೧ඨ ಅඝ౬  ๼෨౱ ಖ ಕ౳ ಮದย౵  ඛವბ๼ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅൿ කโ ฉඹ౳ ೧ชಟฑ ಎಂൿ ಕฉ෷โದඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ನನಡ ಕฉ ෥ಡ෇ರൿ ๼ೕഡ ฉඹ౳ ಜชಟฑ ಅඝ౬  කඝ ಅದඝ౬  ಸರಳ฿ಜ ฉඹ౳ ಜชಟฑ ಸค ෈๭ t 
ಜมಶಯ ಮൡ౨  ๏ೕತ ಜมಶಯ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච, කඝ ಮ൤౨  ಎರഴ ಜมಶಯಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಒಂൿ 
෈๭෴ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ๏ೕತ฿ಜං ಮൡ౨  ๸තಣბ ಚಕ౳ ದย౵  ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಄ำൟ౨ ං౪ ೕච ಸค ๏ೕತ 
ಜมಶಯൽಂದ ๼ೕคಆಳ౶ ಲ౭ ಟౣ  ๎ಖโ ๼ಂൽನ ๸ದಭბದย౵  ഔಪ౭ ൐ ಒಂൿ ൞ಪ෥ನವඝ౬  ຄಂൽฆವ ෈๭ q2 
ಜมಶಯൽಂದ ಎಂ೧ඨ ๎ಖವඝ౬  ๼ೕคಆಳ౶ มಞತ౨ ං, ಇൿ ಒಂൿ ฉඹ౳ ಜชಟฑ ಇඣ౬ ಂൿ คೕൟಯย౵  ෥ഴತ౨ ං ಎಂൿ 
කඝ ඛಮಡ ຂัං౪ ೕච, ฉඹ౳ ಜชಟฑ คವ๺ბ คೕൟಯย౵  ౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๏ೕತ ಜมಶಯದ ൪ൟ෵ಂದ ๼ೕคಆำ౶ ವ ๎ಖโ ಆಜං ಅൿ ๏ೕತ ಜมಶಯൽಂದ ๎ಖವඝ౬  q2 
൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ෈๭ ಜมಶಯಃౙ  ๎ಖವඝ౬  ෈ഴಗഷ ෥ഴโದคಂದ ಅൿ ෈๭ ಜมಶಯಃౙ  ๎ಖವඝ౬  ෈ഴಗഷ 
෥ഴൟ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ತ෥๣෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ๏ೕತ ಜมಶಯൽಂದ ๎ಖವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๏ೕತ ಜมಶಯโ ๎ಖವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ෈๭ ಜมಶಯಃౙ  ಎ๲෷ತ౨ ං ಸค ಈಗ ಇൿ ಅಸಹಜ 
ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ ಎಂ೧ඨ ಆಜං ೎ක౬ ಜං ಅൿ ෈๭ ಜมಶಯൽಂದ ๎ಖವඝ౬  ತಣ౧ චಯ ಜมಶಯಃౙ  ෈ഴಗഷ ෥ഴൟ౨ ං ಮൡ౨  
ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ಅൿ ನಮಡ ಃಲโ ಃಲಸವඝ౬  ඛೕഴൟ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅൿ ෎ฉ คೕൟಯย౵ ฆโದคಂದ කඝ ฉඹ౳ ಜชಟฑ ನย౵  
ಸ౷ ಲ౭  ಃಲಸ ෥ಡ෎౽ಜං ಸค ದಯเഖౣ  ಗಮඛ๭ ๭ಸౣ ಂನย౵  ෥ലದ ಃಲಸโ ๸තಣბ ಚಕ౳ ದย౵  ๸තಣბ ಚಕ౳ ದย౵  
ಇๅಲ౵ ใ ๭ಸౣ ಂನย౵  ෥ലದ ๸තಣბ ಚಕ౳ ದ ಃಲಸโ ಆಜං w 
ಆದ౪ คಂದ ಒಬ౯ ฆ ෥ലದ ಃಲಸൽಂದ ๼ೕคಆำ౶ ವ ౽ಯბౘಮ൤ಯ ๎ಖದ ಞ൏ಂಕವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ๏ೕತ ಜมಶಯൽಂದ ๎ಖವඝ౬  ๼ೕคಆಳ౶ มಞತ౨ ං. ๻ഡ คಸ฿ბಯฑ ๼ೕഡ ಇಂ೧ඨ ಗูಂൽಜನ ಈ 
ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ಒಬ౯ ฆ චನඪನย౵ ഖౣ ಆಳ౶ ෎ಀ ಈ ಸಮಯದย౵  කඝ ๭ಸౣ ෳ ඛಂದ ಃಲಸ ෥ഴൟ౨ ಲ౵  ಬದยಡ ๭ಸౣ ෳ ನย౵  
ಃಲಸ ෨ಜൽං ಸค ಈಗ කඝ ಅದඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ದฉ ೉൞౳ ತ౱ ಕ฿ಜ ಮ൤౨  ෨ಂൿವค෵ค ಇൿ ನನ౬  ෈๭ ಜมಶಯ฿ಜං ನನ౬  
ಆೕฯ౥  คಸ฿ბಯฑ ഔ ಎರഴ ಈ ฉඹ౳ ಜชಟฑ ඾สೕ ಮ൧౨ ෫౱  කඝ ಆದಶბ ಅඛಲ ಎಂൿ ಆ෺ౙ  ෥ഴ൤౨ ೕච ඛೕโ 
ಇಷౣ ಪಟౣ ฉ ಅൿ ෴โർದง ಸค ಈಗ ಅൿ ಇย౵ ಂದ ๎ಖವඝ౬  ๼ೕคಆำ౶ ತ౨ ං ෇ಣಗಳඝ౬  ಅඝಸค๭ කඝ ಎึൽං౪ ೕච 

๎ಖದ ಪ౳ ෥ಣ ಅൿ ಒಂൿ ಪ౳ ෥ಣದ ๎ಖವඝ౬  ๼ೕคಆำ౶ ತ౨ ං ಬฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಒಂൿ ಅದರ ෬ว q 2 q q 
෥ലದ ಃಲಸಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಎರഴ ೯൤ಡ ಇൿ ನನ౬  ๸ರౘൕಯඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๯ತ౨ ං ಸค කඝ ಎರഴ q w q 
ಪ౳ ෥ಣದ ๼ഡ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ഽභ ෥ല ಈಗ කඝ ౽ಯბౘಮ൤ಯ ಞ൏ಂಕವඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕච ಅದඝ౬  කඝ ಃಲಸൽಂದ ๼ೕคಆำ౶ ವ ๎ಖವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕච ๻ಡ ෥ലං ಎರഴ ෩ಲಕ ಒಂൿq q 
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෭ನ๺ ಎರഴ ನನ౬  ಉං౪ ೕಶ ಏකಜฆತ౨ ං කඝ ຄಂದฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ๒ನ౲  ಆದಶბ ಪค๭౩ ൟ ಆದಶბ ಆದಶბ q w w 
කඝ ຄಂದฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದฉ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค w phi 
ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕฆൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಏඝ කඝ ๏ೕತ ಜมಶಯൽಂದ ๎ಖವඝ౬  ຄರ൤ಡ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  කඝ ಅದඝ౬  ෈๭ ฉ๬෕ბ ൪ൟಡ 
ಎ๲෷൤౨ ೕච ಆದฉ ෴โඃ ಃಲಸದ ಅಗತ౲ เಲ౵  ಸค ಅಥ฿ ಬದยಡ කඝ ෨೉౞ ದ ಚಕ౳ ದย౵  ಃಲಸ ෥ഴโದඝ౬  
෨ಂൿವค๯൤౨ ೕච කඝ ๏ೕತ ಜมಶಯൽಂದ ๎ಖವඝ౬  ຄರ൤ಡ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ෴โඃ ಃಲಸเಲ౵  ಆ ಆದಶბ 
ಪค๭౩ ൟಯඝ౬  කඝ ๬ඌಸಬ๾ർದฉ ๭ಸౣ ಂನย౵  ෥ಡ෎౽ൿൿ ಅಗತ౲ ฿ಜං ಆಗ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ව w 0 
ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ೧ඨ ๸ದಭბದย౵  ಆದಶბ ಪค๭౩ ൟಯย౵  ದ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ โ කโ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಄ัං౪ ೕๅ කඝ eta 
ຄಂൽฆವ ಎಂ೧ඨ ಅඝ౬  ຄಂದಬ๾ඃ? ದౘ൤ಯ ಏಕ൤ ಅඃ คೕൟ ಇย౵  කඝ ฉඹ౳ ಜชಟฑ ಅඝ౬  ඛ෦ბಸಬ๾ඃ ಎಂಬ 
ಪ౳ ๔౬ ෽ಂൽಡ ฿๭๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಅದರ ౽ಯბౘಮ൤ಯ ಞ൏ಂಕโ ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ං ෴โඃ ಃಲಸದ ಅಗತ౲ เಲ౵  ಅൿ ๏ೕತ 
ಜมಶಯൽಂದ ๎ಖವඝ౬  ຄರ൤ಡ෷ತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ಚಕ౳ ದย౵  ಉತ౨ ರವඝ౬  ෥ഴโದඝ౬  ෨ಂൿವค๯൤౨ ೕච. ಉತ౨ ರ 
ಇಲ౵  ಏಃ ಇಲ౵  ඛೕโ ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කඝ ඛಮಡ ಥ෮ೕბഹක෦ಋ౺  ನ ಎರಡඡ ඛಯಮವඝ౬  ಪคಚ෵๭ർಗ 
කඝ ඛಮಡ ಎರഴ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗำ ಅಥ฿ ಎರഴ ๸ಭವඛೕಯ ฀ತ౳ ಗಳ ಬಡ౛  ຂำ൤౨ ೕච ෮ದಲ คೕൟಯ ಒಂൿ ๎ಶ౷ ತ 
ಚಲච ಮൡ౨  ಎರಡචಯർಜ ಎರಡඡ คೕൟಯ ๎ಶ౷ ತ ಚಲච ಎರവ ಅ๬ಧ౲ ๅಂൿ ൧ೕค๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ෮ದಲචಯ 
ඛಯಮ ಮൡ౨  ಇತರ ಎರಡචಯ ඛಯಮದ ౽ರಣൽಂർಜ කඝ ಇಂൿ ತರಗൟಯඝ౬  ಇย౵  ඛย౵ ๭ං 
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