
ಇಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಪ౳ ූವ ಮൡ౨  ಘಷბൕಯ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ කโ ಸ౷ ಲ౭  ๆಗದย౵  ಚย๯ವ 
ಒಂൿ ඃಹವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ කโ ಪคಗ൐๵ೕಣ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ๆಗದย౵  v 1 i v two y 
ಚย๯ವ ඃಹ 2 ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಈ ඃಹಗำ ಒಂದಆౙ ಂൿ ಚย๯ತ౨ ๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಅโ ಪರಸ౭ ರ ಸ౭ ๏ბ๯ತ౨ ๅ ಇൿ 
ඃಹ ಒಂൿ ಇൿ ඃಹ ಎರഴ ಪರಸ౭ ರ ಸ౭ ๏ბ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದච౬ ೕ කโ ಪค൏ಮ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಪ౳ ූವದ 
ඦತರ ඃಹಗำ ಮ൤౨  ಪ౳ ൤౲ ೕಕತำ౶ ತ౨ ๅ
इसिलए කโ ಈ ๬౩ ನವඝ౬  කඝ ಮൡ౨  ಄ವಲ ಪค൏ಮದ ඦತರ කโ ಸ෕ ๭ౙ იභౣ  ಎෆ ಅඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ
इसिलए කโ ຄಂൽฆವ ಎರഴ ඃಹಗำ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ ಮൡ౨  ಎರഴ ಅโ ಪರಸ౭ ರ ಪ౳ ූವ ෈ೕฆತ౨ ๅ m m 
ಮൡ౨  ಪ౳ ූವದ ඦತರ ಚย๯ತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಈ ಪ౳ ූವವඝ౬  ಎರഴ ౽ಯಗಳ ನഴเನ ಘಷბൕ ಎಂ඀ ಕฉಯಬ๾ൿ.
इसिलए ಇಂൽನ ತರಗൟಯย౵  කโ ಅಥბ෥ലಆำ౶ โൿ ಈ ಪ౳ ූವದ ฀ತ౳ ๎ಸ౨ იವඝ౬  කโ ඃಹಗำ ಪರಸ౭ ರ 
ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ๅ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽದ౪ ฉ ಒಂൿ ඃಹโ ಒಂൿ ๆಗವඝ౬  ຄಂൽං ಒಂൿ කඝ ಇඣ౬ ಂൿ ๆಗವඝ౬  v 
ຄಂൽං ಎರഴ කඝ ಬಳ๭ ಈ ౽ಯಗಳ ಅಂൟಮ ๆಗವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ฀ತ౳ ๎ಸ౨ იದ ඛಯಮಗำv 
इसिलए ഔ ജೕඪಯඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ಅคൡಆำ౶ โൿ ಪ౳ ೑ೕದචಯ ಆๆಗದ ತತ౷ ವඝ౬  කโ ಈ 
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ
इसिलए ಈ ಪค൏ಮโ ಒಂൿ เಷಯವඝ౬  ಅคൡಆำ౶ ತ౨ ං . ಬಹಳ ಕല෫ ಅವඌಯ ಅವඌ ಮൡ౨  ಘಷბൕಡ ౽ರಣ฿ಞವ 
ಪ౳ ූವದ ಶ౾౨ ಗำ අಡ౥ ർಜฆತ౨ ๅ
इसिलए ಪ౳ ූವವඝ౬  ತ൬ ౘಣದ ಹഢ൬ ಶ౾౨  ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ෥ಡยฆವ เ๔౵ ೕಷൕ෷ ಪ౳ ූವದ 
෮ದฤ ඃಹದ เ๔౵ ೕಷൕ෴ಜං. කโ ຄಂൽฆವ ๬౩ ನโ ಪค൏ಮ ಅಥ฿ තವბ ಪ౳ ූವಃౙ  ಸ౷ ಲ౭  ෮ದฤ 
ಉว౵ ೕ಍๯ತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ຄಂൽฆವ ๬౩ ನ౽ౙ ಜ කโ ಸ෕ ๭ౙ იභౣ  ಎෆ ಅඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಅಥ฿ ౽ඛ౮ ಗชಶඨ 
฿ಸ౨ ವ฿ಜ කඝ ಪ౳ ූವದ ඦತರ ຂಳ෎౽ಜං ಮൡ౨  ಪ౳ ූವದ ಸಮಯโ ൡಂ෇ ೉ಕౙ ർಜං. ඃಹಗಳ ๬౩ ನโ 
ಬದมಞโൽಲ౵  ಎಂൿ කโ ූเ๯൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ ಈ ಪค൏ಮದ ಸಮಯದย౵  ඃಹโ ಇඣ౬ ಂದඝ౬  ຄഷ෷ವ 
ಸಮಯದย౵  කโ ಈ ๬౩ ನವඝ౬  ಪ౳ ූವದ ಸಮಯದย౵  เ๔౵ ೕ๞๯൤౨ ೕๅ
इसिलए ๬౩ ನ ಈ ಎರഴ ౽ಯಗำ ಬದมಞโൽಲ౵
इसिलए ಈಗ කโ ಃಲโ ඛಯ൞ಂಕಗಳඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๵ೕಣ ಮൡ౨  ಈ เ๔౵ ೕಷൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ කโ ಘಷბൕಯ 
ಸಮಯದย౵  ඃಹವඝ౬  ಒಂൿ ಮൡ౨  ඃಹವඝ౬  ಎರഴ ೉ൟ౳ ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ
इसिलए ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ කโ ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ർದൿ౪  ಆಜං ಸ౭ ಶბಕ ಸಮತಲ ඃಹಗำt 
इसिलए ඃಹಗำ ಪರಸ౭ ರ ಸ౭ ๏ბ๯ൟ౨ ฆ฿ಗ ಈ ಎರഴ ඃಹಗัಡ ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  කโ ಎಂൿ ಉว౵ ೕ಍๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಎರഴ t 
ಆ෴ಮಗಳย౵  කโ ಎರഴ เ๔౵ ೕಷൕ ෥ഴ฿ಗ ಈ ಒಂൿ ชಒ෴ಜฆತ౨ ං ಇൿ เ๔౵ ೕಷൕ෴ಜದ౪ ฉ d t 3d t 
ಆಜฆತ౨ ං ಸಮತಲ฿ಜค ಆದฉ ಎರഴ ಆ෴ಮದ เ๔౵ ೕಷൕಯย౵  කโ ಪರಸ౭ ರ ಸ౭ ๏ბ๯ൟ౨ ฆವ ಎರഴ ඃಹಗಳඝ౬  
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ඃಹಗัಡ කโ ಸ౭ ಶბವඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದච౬ ೕ කโ ഔ ൽಀౙ  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ 
ඛಮ౱ ย౵  ಪ౳ ൟ෽ಬ౯ คಟ ൡಂ෇ ඡರ฿ಜರ෎ಀ ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ෨ಂൽನದඝ౬  ಪഷಯฤ කโ 
෥ഴൟ౨ ฆโൿ ಡ อಬ฿ಜฆತ౨ ංt 
इसिलए කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ಸಮತಲದย౵  ಡ อಬ฿ಜฆವ ൽಀౙ  ෴โൿ ಎಂൿ කโ ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ t t 
ಅದඝ౬  කโ ൽಀౙ  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ಪ౳ ූವದ ชಒ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಈ ಎರഴ เಷಯಗำ n 
ಸ౭ ಶბಕ ಸಮತಲವඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವย౵  ಬಹಳ ඛ൏ბಯಕ฿ಜๅ ಮൡ౨  ಈ ಸ౭ ಶბಕ ಸಮತಲಃౙ  อಬ฿ಜฆವ a 
ಸಮತಲโ ๬෥ನ౲  ಸಮತಲ฿ಜං
इसिलए ಇದඝ౬  කโ ಎಂൿ ಕฉದฉ කโ ಇದರย౵  ಡ อಬ฿ಜ ๲ึ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  කโ ಡ อಬ฿ಜ t t t 
ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಅದඝ౬  ಪ౳ ූವದ ชಒ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಇದ౽ౙ ಜ ಮൡ౨  nn 
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಇൿ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಅคൡಆำ౶ ൤౨ ೕๅ
इसिलए කโ ಎರഴ ಪ౳ ූವದ ඃಹಗಳඝ౬  ຄಂൽฆ฿ಗ කโ ಸ౭ ಶბಕ ಸಮತಲ ಎಂൿ ಕฉ෷ವದඝ౬  ಞฆൟ๯൤౨ ೕๅ 
ಅಥ฿ කโ ಅದඝ౬  ๸ಪಕბದ ಸಮತಲ ಮൡ౨  ษඨ ಎಂൿ ಕฉಯಬ๾ൿ. ಪ౳ ූವವඝ౬  ಈಗ කโ ಈ ಃಲโ n 
เಷಯಗಳඝ౬  เ๔౵ ೕ๞ಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ කโ ෥ತකഴವ ಪ౳ ූವವඝ౬  ಎม౵  ෪ൿ฿ದ ಪ౳ ූವ ಎಂൿ 
ಉว౵ ೕ಍ಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ෪ൿ฿ದ ಪ౳ ූವൽಂದ කโ ಅ൵ბ๭ಆำ౶ โൿ ಏචಂದฉ, ಪ౳ ൟ ඃಹದ ෬ว ಪ౳ ූವದ ಬಲโ 
ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ ಪ౳ ූವದ ชಒಯ ಉದ౪ ౙಁ  ಇฆತ౨ ං ಈ ชಒಯ ಉದ౪ ౙಁ  ෴โඃ ൽಕౙ ඝ౬  ಪ౵ ๺ ಅಥ฿ ෭ನ๺ 
ຄಂൽರಬ๾ൿ ಆದฉ ෪ൿ฿ದ ಪ౳ ූವದย౵  ಪ౳ ූವದ ಬಲโ ಉದ౪ ౙಁ  ಇฆತ౨ ං, ಅಂದฉ ಈ ඃಹโ ಈ ඃಹವඝ౬  
ಸ౭ ๏ბ๭ದฉ ಇൿ ಸ౭ ಶბದ ಸಮತಲ฿ಜං,
इसिलए ಘಷბൕಯ ಬಲโ ಉದ౪ ౙಁ  ෥ತ౳  ಇฆತ౨ ං ಪค൏ಮದ ๬ฤ
इसिलए ಎಂ කඝ ಈ ඃಹವඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ ෪ൿ฿ದ ಪ౳ ූವ฿ಜದ౪ ฉ, ඃಹದ ෬ว ಘಷბൕಯ ಬಲโ ಈ eans 
ൽ౾ౙ ನย౵ ං ಮൡ౨  ಈ ๸ಪಕბದ ງತದย౵  ಎರഴ ಕฉ ඃಹದ ಶ౾౨ ෷ ಅಂತ౲ ದ ൽ౾ౙ ನย౵ ං
इसिलए ಘಷბൕಯ ಬಲโ ಉದ౪ ౙಁ  ಇฆತ౨ ංn 
इसिलए ಘಷბൕ ನಯ฿ದ ಪ౳ ූವ౽ౙ ಜ ಉದ౪ ౙಁ  ෥ತ౳  ಬಲವඝ౬  ಏಃ කโ ಅದඝ౬  ෪ൿ฿ದ ಪ౳ ූವ ಎಂൿ n 
ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಸ౭ ಶბ ಸಮತಲದย౵  ෴โඃ ಬಲเಲ౵  ಮൡ౨  ಸ౭ ಶბ ಸಮತಲದย౵  ಘಷბൕ ಬฆತ౨ ං
इसिलए ಪ౳ ූವ ಅಥ฿ ಹഢ൬ ಶ౾౨ ෷ ಪ౳ ූವದ ชಒಯ ಉದ౪ ౙಁ  ෥ತ౳  ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಸ౭ ಶბಕ ಸಮತಲದ ಉದ౪ ౙಁ  
෴โඃ ಬಲเಲ౵ , කโ ಈ ಪค൏ಮಗಳඝ౬  ನಯ฿ದ ಪ౳ ූವ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ෥ತකഴವ 
ಪค൏ಮಗำ ಈ ಆೕ๺ ბನย౵  ๯ಗಮ ಪค൏ಮಗะಜฆತ౨ ๅ,
इसिलए කโ ಈಛಗศ ຂัඈ൤ ಮൡ౨  තವბವඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಇಂඩ౲ ಋౣ  ౽ඛ౮ ಗชಶඨ ಎෆ ಪค൏ಮದ ඦತರದi fi 
ಎม౵  ಪ౳ ෥ಣಗಳඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಈಗ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಪದವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ කโ ಘಷბൕಯඝ౬  ඡರ ಅಥ฿ 
ಘಷბൕಯ ෬ว ತว ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ๆึ ಮൡ౨  ಎರഴ ಒಂൿ ඃಹದ ๆಗโ ಪ౳ ූವದ v 1 i v iv i 
෮ದฤ ಮൡ౨  ಎರഴ කඝ เ ಪค൏ಮದ ෮ದฤ ඃಹದ ಎರഴ ಎสೕ๭ഔv 
इसिलए ඡರ ಅಥ฿ ಘಷბൕಯ ෬ว ಒಂൿ ກി ಒಂൿ ಅย౵  ಒಂൿ ๆึ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಈ v i v i v i 
ๅಕౣ ฑ ಗำ ൽ౾ౙ ನย౵  ෥ತ౳  ಇದ౪ ฉ ಘಷბൕಯඝ౬  ඡರ ಘಷბൕಯ ෬ว ತว ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ංn 
इसिलए ຂಡ ಘಷბൕ෷ ತวಯ ෬ว ಅಥ฿ ඡರ฿ಜฆತ౨ ං෻ ಎಂൿ කโ ඛಧბค๯൤౨ ೕๅ෻ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ෥ಡฤ 
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ಸರಳ฿ದ ෥ಗბๅಂದฉ ಸ౭ ಶბದ ಸಮತಲವඝ౬  ๲ึ෷โൿ ಅಥ฿ ൽಕౙ ඝ౬  ඛಧბค๯โൿ ಮൡ౨  ಒ෫౱  ඛೕโ ಅඝ౬t t 
೉ൟ౳ ๭ർಗ ඛೕโ ಮൡ౨  ඦತರ ಡ อಬ฿ಜฆವ ൽಕౙ ඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  เ ಒඨ ಐ ಅಥ฿ เ t cv 1 n i v 2 i 
ಎರಡರย౵  ෴โർದง ಒಂൿ ಘಟಕವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆโൽಲ౵  , ಆಗ ಪค൏ಮโ ඡರ฿ಜฆโൽಲ౵  
ಅಥ฿ ತวಯ ෬ว ಅಲ౵  ಮൡ౨  කโ ಅಂತಹ ಪค൏ಮಗಳඝ౬  ಓฉ෴ದ ಪค൏ಮಗำ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ
इसिलए කโ ಇದඝ౬  ඛಧბค๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಈಗ ಎರഴ ඃಹಗಳ ಪ౳ ූವದ ಬಡ౛  ෥ತකലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ඡರ 
ಘಷბൕ ಅಥ฿ ෨ಌ෨಍ ಘಷბൕಯ ಬಡ౛  ෥ತකലං౪ ೕๅ ಎಂൿ කโ ඛಧბค๭ං౪ ೕๅ
इसिलए ඛೕโ ಎൿค๯ವ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಘಷბൕಯ ಸಮ๲౲ ෷ ඡರ ಘಷბൕಯ ๸ದಭბ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಓฉ෴ದ 
ಘಷბൕ෷ ಒಂൿ เ๏ಷౣ  ಸಮ๲౲ ಯย౵  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ඣೕഺೕಣ ඃಹದ ಆฏ෗ಕ ๆಗವඝ౬  ඃಹದ ಒಂൿ 
ಆฏ෗ಕ ๆಗವඝ౬  ಎರഴ ෦ೕ ಒಂൿ ಮൡ౨  ෦ೕ ಎರഴ ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ඃಹಗಳ ಪ౳ ූವವඝ౬  ඛೕಡมಜං 
ಮൡ౨  ಅโ ಪ౳ ූವದ ඦತರ ඀ರ ຄೕಞತ౨ ๅ ಮൡ౨  කโ เ ಒಂൿ ಎෆ ಮൡ౨  เ ಎರഴ ಎෆ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ 
ಬಯ๯൤౨ ೕๅ
इसिलए කโ ಎರഴ ඃಹಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅโ ಪค൏ಮ ෈ೕฆತ౨ ๅ ಆฏ෗ಕ ಪค๭౩ ൟಗำ ನಮಡ เ ಒඨ ಎෆ ಮൡ౨  เ 2 
ಎෆ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ
इसिलए ಈಗ කโ ಏඝ ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂದฉ ಈ ඃಹಗಳ ಸರಳ เ๔౵ ೕಷൕಯඝ౬  ෥ഺೕಣ
इसिलए කโ ෥ನ๭ಕ฿ಜ ೉ൟ౳ ๵ೕಣ කโ ඃಹವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ. ಇൿ ಮൡ౨  කโ ಎರഴ ඃಹವඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅಂತಹ ಘಷბൕಯඝ౬  කโ ಇย౵  ൧ೕค๭ฆ๋൤ ಇൿ ಘಷბൕಯ ෬ว ಒಂൿ ತว෴ಜං, කඝ 
ಸ౷ ಲ౭  ಸಮಯದ ඦತರ ಓฉ෴ದ ಘಷბൕಯ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕච
इसिलए ඃಹโ ಎರഴ ඃಹದ ෬ว ಪค൏ಮ ෈ೕคർಗ කโ ಈಗ ಈ ඃಹವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಘಷბൕ කโ ಉഴಆำ౶ ವ 
ಶ౾౨  ಎෆ ಮൡ౨  ಹഢ൬ ಶ౾౨  ಇൿ ಹഢ൬ ಶ౾౨  ಮൡ౨  ಇದರ ಪ౳ ೑ೕದචಯඝ౬  කโ ඃಹದ ෬ว ಅเූಜ౲  ಎෆ ലഔ ಎಂൿ 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಅඃ คೕൟ කඝ ඃಹ ಎರಡඝ౬  ඣೕലർಗ ඃಹದ ಎರഴ ෬ยನ ಪ౳ ೑ೕದච෷ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
෭ನ๺ ಇಂഔಗ౳ ฯ ಎෆ ല ഔ ಏಃ ඃಹದ ෬ว ಈ ಪ౳ ೑ೕದච ಎರഴ ෭ನ๺ ಇಂഔಗ౳ ฯ ಎෆ ലഔ ൮ ಏಃಂದฉ ඃಹ ಒಂൿ 
ಮൡ౨  ඃಹ ಎರಡರ ನഴเನ ౾౳ ෺ ಮൡ౨  ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ಸ෥ನ ಮൡ౨  เฆದ౫ ฿ಜฆತ౨ ං,
इसिलए කโ ඃಹದ ෬ว ಇಂಪฯ౺  ಆๆಗ ತತ౷ ವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದฉ ඃಹ ಎರಡರ ෬ยನ ಪ౳ ೑ೕದච෷ ಈಗ ಯ ෭ನ๺ ಡi 
ಸಮකಜฆತ౨ ං
इसिलए ඃಹದ ෬ว ෮ದಲචಯൿ ನಮ౱ ย౵ ฆโൿ ෴ವ ಪ౳ ೑ೕದච෷ ౽ಯბඛವბ๼๯ൟ౨ ං෽ೕ ಅದඝ౬  කโ i 
ಎಂൿ ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಆฏಭದย౵  ಆๆಗโ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ ಆๆಗโ ಡ m one v one i m one v one f 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ಪ౳ ೑ೕದචಯ ಆๆಗ ತತ౷ โ ನಮಡ ಏඝ ຂำತ౨ ං෽ೕ ಅൿ ಪ౳ ೑ೕದචಯ ಆๆಗ ತತ౷ โ ನಮಡ 
ຂำತ౨ ං เ ಒඨ ಐ ೯൤ಡ කโ ಸค෴ದ ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ ൤ಡൿಆಳ౶ ෎౽ದ ඛವ౷ ಳ ಪ౳ ೑ೕದච෷ ෦ೕ ಒඨ เ ಒඨ 
ಎෆ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಇಂಪฯ౺  ಆๆಗದย౵ ನ ಬದมವൕಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ
इसिलए ಈಗ ඃಹಃౙ  ಏකಞತ౨ ං ಪค൏ಮโ ಘಷბൕಯ ෬ว ತว ಅಥ฿ ඡರ ಘಷბൕ෴ಜං ඦತರ ನಮಡ ൟัൽฆโൿ 
เ ಒඨ කඝ ಉದ౪ ౙಁ  ෥ತ౳n 
इसिलए කโ ಏඝ ෥ಡ෎ಀ ಎಂದฉ කโ ෮ದฤ ൽಕౙ ඝ౬  ൧ೕคಸ෎ಀ ൽಀౙ  ಸಮತಲದย౵ ං ಮൡ౨  කඝ n n v 1 n 
ಉದ౪ ౙಁ  ෥ತ౳  කโ ಉഴಆಂಡൿ౪  ಅಂದฉ ರย౵  ಸ౭ ಶბಕ ಘಟಕโ 0 ಆಜං. ಈಗ ಪ౳ ೑ೕದච෴ಜං ಉದ౪ ౙಁ  v 1 n 
෥ತ౳  ಏಃಂದฉ ಇൿ ෪ൿ฿ದ ಪ౳ ූವ฿ಜං
इसिलए ಇๅರവ ಎෆ ಉದ౪ ౙಁ  ෥ತ౳  ಇฆತ౨ ංnv 1 
इसिलए ಉದ౪ ౙಁ  ෥ತ౳  ಇฆತ౨ ං, ಅಂದฉ ಅൿ ಘಷბൕಯ ෬ว ತวಯ ๸ದಭბದย౵  เ ಒඨ ನ ಘಟಕโ v 1 i n t i 
๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಉഴಆำ౶ ವ ಪ౳ ೑ೕದච෷ ಸಹ ೯൤ಡ ಇฆತ౨ ං ಅൿ ಪ౵ ๺ ಅಥ฿ ෭ನ๺ n 
ಆಜರಬ๾ൿ
इसिलए ಸಹ ೯൤ಡ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ಘಟಕโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංv one f n v one f t 
इसिलए ಇൿ ಏඝ ಘಷბൕಯ ෬ว ತวಯ ෬ว ๸ಭเ๯ತ౨ ං ಈಗ ಘಷბൕ෷ ಓฉ෴ಜฆโർದฉ ಘಷბൕ෷ 
ಓฉ෴ಜං ಅಂದฉ ನಮ౱ ย౵  ಇൿ ඃಹ ಒಂൿ ಇൿ ඃಹ ಎರഴ ಮൡ౨  ඃಹದ ๆಗโ ಈಗ ಪ౳ ූವದ ಸಮಯದย౵  ಒಂൿ 
ಆೕನದย౵ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ชಌ೉ತ౳ ವඝ౬  ಬฉ෵ค ಇൿ ൽಀౙ  ಇൿ ൽಀౙ  ඦತರ කโ ಉഴಆำ౶ ವದඝ౬  t n 
කඝ ೉ൟ౳ ๭ං౪ ೕච කඝ ಇದඝ౬  ಡ ಬದม෵๭ං౪ ೕචv 1 i 
इसिलए ಈಗ කโ ಒಂದඝ౬  ඣೕലದฉ ඃಹದ 1 ರ ಆฏ෗ಕ ๆಗโ ಇൿ ಘಟಕವඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಇൿ v i n 
ಘಟಕದย౵  ಈ ಎರവ ಘಟಕಗำ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  ಇൿ ಓฉ෴ದ ಪ౳ ූವದ ๸ದಭბ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ
කඝ ಇಂඪಯඝ౬  ඣೕലದฉ ಹഢ൬ ಶ౾౨ ෷ ಉದ౪ ౙಁ  ෥ತ౳  ಇฆತ౨ ං,n 
इसिलए කඝ ඃಹದ ಆๆಗದ ಅಂಶದ ಬಡ౛  ಏඝ ຂಳಬว౵  ಒಂൿ ಘಟಕโ ಏಃ ಬದมಞโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ಅൿ t t 
ಬದมಞโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ඃಹದ ෬ยನ ಪ౳ ೑ೕದච෷ ಉದ౪ ౙಁ  ෥ತ౳  ಇฆತ౨ ංn 
इसिलए කඝ ಏඝ ಪഷ෷൤౨ ೕච කඝ เ ಒඨ ഔ ಇඛ๏ಯฯ ಎಂൿ ಬฉದฉ ಇൿ เ ಒඨ ഔ වನฯ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං
इसिलए ๆಗದ ಸ౭ ಶბಕ ಘಟಕ ಅಂದฉ ಈ ಘಟಕವඝ౬  ಈಗ කඝ ೉ൟ౳ ๭ದฉ ಇൿ เ 1 ഔ ಇൿ ඃಹ 1 ರ ಸ౭ ಶბಕ ಅಂಶ฿ಜං 
෴โඃ ಆฏ෗ಕ ಘಟಕโ ಪ౳ ූವದ ඦತರ ๆಗโ ಸ౭ ಶბದ ಅಂಶโ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಪค൏ಮโ ಓฉ෴ಜฆ฿ಗ 
෪ൿ฿ದ ಪ౳ ූವದ ๸ದಭბದย౵  කโ ಬฉದൿ౪  ಇದච౬ ೕ ඦತರ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ฿ಸ౨ ವ฿ಜ v one ti v one tf 
ಇൿ ಸಹ ຄಂൽං ඡರ ಘಷბൕ ಆದฉ ກഺೕನฯ ඡರ ಘಷბൕಯย౵  ಒಂൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංv ti 
इसिलए ಒಂൿ ಸಹ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ เಷಯโ ඃಹಃౙ  ಎರഴ ಒಂඃ ฿ದಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ංv tf 
इसिलए ඃಹ ಎರಡಃౙ  කඝ ಇย౵  ౽ಯბඛವბ๼๯ವ ಪ౳ ೑ೕದචಯ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಪ౳ ೑ೕದච෷ ඃಹದ i 
෬ว ౽ಯბඛವბ๼๭ൡ
इसिलए ෭ನ๺ ඃಹ ಎರഴ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಎರഴ ຄಂൽං౪ ೕๅ කඝ ಆฏ෗ಕ ๆಗ ಎರഴ ಅಂൟಮ ix o n v v f 
ๆಗ
इसिलए ಮ൤౨  ಏකಞತ౨ ං ಎಂದฉ ಪ౳ ೑ೕದච෵ಂದ ಇൿ ൽಀౙ  ಇൿ ൽ౾ౙ ನ ಪ౳ ೑ೕದච෷ ಉದ౪ ౙಁ  ෥ತ౳  කโ n t n 
ಪഷ෷โൿ ಎರഴ ಆฏ෗ಕโ เ ഖ ഔಎෆ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๬෥ನ౲  ಘಟಕಗำ ಬದมಞತ౨ ๅv t 
इसिलए ಈಗ කโ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಬฉ෷฿ಗ ಅൿ ඡರ ಘಷბൕ ಎಂൿ ූเ๭ದฉ කโ ෮ದฤ ඡರ ಘಷბൕಯඝ౬  
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ඣೕഺೕಣ ಅಂದฉ ನಮ౱  ಅಪค೉ತฆ කโ ಪคಹค๭ർಗ ನಮ౱ ย౵  เ ಒඨ ಎෆ ಮൡ౨  ಉದ౪ ౙಁ  ಇฆವ ಎರഴ ಈಗ n v f 
ඡರ ಘಷბൕಯย౵  ෴โඃ ಘಟಕಗัಲ౵  ಮൡ౨t 
इसिलए කโ ಎರഴ ಅಪค೉ತರඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಮൡ౨  කඝ ಒಂൿ ඃಹದ v f v f 
ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಬฉದฉ කโ ຄಂൿโൿ ಇൿ ඃಹ฿ಜං ಇൿ เ ಒඨ ಇෳ ಒඨ เ ಒඨ ಐ ඣಂൽಡ ಪ౳ ෴൐๯ತ౨ ං
ಮൡ౨  ඦತರ ಈ คೕൟಯ ಹഢ൬ ಶ౾౨  ಇං ෭ನ๺ ಹഢ൬ ಶ౾౨ ෷ ෦ೕ ಒඨ เ ಒඨ ಎඹ౷ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කඝ ൟัൽං 
ಎಂ ಒඨ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಪ౳ ೑ೕದච ൟัൽಲ౵  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಈ ಪ౳ ೑ೕದච෷ ๲ౙ ೕมฑ ಆಜං ಏಃಂದฉ ಇൿ ൽ౾ౙ ನ i 
ಉದ౪ ౙಁ  ෥ತ౳  ಇฆโದคಂದ කඝ ๅಕౣ ฑ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ൤ಡൿ๻ಕ෎ಀ ಎಂൿ ූเ๭ ෥ತ౳  ಮൡ౨  ಒಂൿ ಸಹ s n v f 
ಅ೦ౢ ತ฿ಜං
इसिलए කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಈಗ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ඃಹ ಎರഴ ඃಹ ಎರಡರย౵  
කโ ಈ คೕൟ ౽ಯბඛವბ๼๯൤౨ ೕๅ
इसिलए කโ ಎರഴ ಮൡ౨  ඃಹ ಎರഴ ಎಂൿ ຂูೕಣ.m 
इसिलए ಈಗ කโ ಇದඝ౬  ಧකತ౱ ಕ ಅಂತ౲ ದ ൽ౾ౙ ඦ൤ ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං౪ ೕๅ
इसिलए ඃಹ ಎರಡರ ಆฏ෗ಕ ಆๆಗโ ෭ನ๺ ෦ೕ ഖ เ ഖ ็ ಪ౵ ๺ ಐ ෦ೕ ഖ เ ഖಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎม౵  
ಅಪค೉ತฆ ಧකತ౱ ಕ ൽ౾ౙ ನย౵ ฆ൞౨ ฉ ಎಂൿ කโ ූเ๯൤౨ ೕๅ ಈಗ කඝ ಗಮඛ๭ ಬಲಣ ಅඝ౬  ಧකತ౱ ಕ ಎಂൿ ූเ๭ n 
ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಬฉൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ಅದ౽ౙ ಜ෻ කඝ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಎ൐๭ದฉ ಇย౵  ಒಂൿ ෭ನ๺ ೉ກ౬ ಯඝ౬  
๻౾ං౪ ೕච ಸಹ ಅ೦ౢ ತ฿ಜංv two f 
इसिलए ಈಗ ඛೕโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ඣೕലർಗ ಇದඝ౬  කඝ ಈಛಗศ ಎ൐๭ං౪ ೕๅ ನಮಡ ಒಂൿ ಅ೦ౢ ತเං, 
ಎರಡචಯൿ ಅ೦ౢ ತ เ ಒඨ ಎෆ ಮൡ౨  เ ഖ ಎෆ ෩ರචಯൿ ൟัൽಲ౵ , ಄ವಲ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗัๅ ಮൡ౨  ಇದರಥბ
කโ ಒಂൿ ಸ෦ೕಕರಣโ ೉ಕౙ ർಜං ಮൡ౨  ಬฉ෷ವ ಇඣ౬ ಂൿ เඋನๅಂದฉ කโ ಎರಡ ౙಁ  ൽ౾ౙ ನย౵  ಆๆಗ n 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ඃಹಗำ ಒഔౣ ಡ
इसिलए කโ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ඃಹಗำ ಒಂൿ ಮൡ౨  ඃಹಗำ ಎರഴing 
इसिलए කโ ಎರവ ඃಹಗಳඝ౬  ಒഔౣ ಡ ๳ค๭ದฉ ಇൿ ಪ෴ბಯ เඋನ฿ಜං ඦತರ කโ ಉഴಆำ౶ โൿ ಆฏ෗ಕ 
ಆๆಗ฿ಜං
इसिलए කโ ಒಂൿ ಪ౳ ಕರಣದ ಬಡ౛  ෥ತකഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಇൿ เ ಒඨ ಮൡ౨  ಇൿ เ ഗ ೯൤ ಬฆൟ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ඃಹಗำ 
ຄഷ෷ൟ౨ ๅ ಪರಸ౭ ರ ಮൡ౨  ඦತರ ಅವฆ ຄೕಞ൞౨ ฉ කโ ಇದඝ౬  ಧකತ౱ ಕ ಅಂತ౲ ದ ൽಀౙ  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  v 

ಮൡ౨  කโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ ಏನක౬ ದง ಪഷದฉ ೯൤ಡ ಧකತ౱ ಕ ಎಂൿ ූเ๯൤౨ ೕๅ 1 f v 2 f n 
ಅಂದฉ ಅൿ ෭ನ๺ ೯൤ಡ කโ ಆฏ෗ಕ ಆๆಗವඝ౬  ಬฉದฉ ಎರവ ඃಹಗಳඝ౬  ಒഖౣ ಟല๭ർಗ ಇൿ ಒಂൿ n m v
ಒಂൿ කඝ ෭ನ๺ ಎರഴ ಎರഴ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಉದ౪ ౙಁ  ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರവ ඃಹಗัಡ ಒಂൿ m v n 
ವ౲ ವ๲౩ ෴ಜ ಎರവ ඃಹಗಳ ಪ౳ ೑ೕದච෷ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇಲ౵  ඃಹದ ෬ว ಯ ಒಂൿ i 
ಪ౳ ೑ೕದච෷ ඛೕโ ಈ ಎರಡඝ౬  ๳ค๭ർಗ ෭ನ๺ ඃಹದ ෬ว ಎರഴ ಪ౳ ೑ೕದච෷ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංi 
इसिलए ൽ౾ౙ ನย౵  ಎರവ ඃಹಗಳ ಆๆಗವඝ౬  ๸ರ౾౹ ಸ෎ಀ ಏಃಂದฉ ෴โඃ ಪ౳ ೑ೕದච ಇಲ౵n 
इसिलए කโ ಪഷ෷โൿ ಒಂൿ කඝ ෭ನ๺ ෦ೕ ಎರഴ เ ಎರഴ කඝ ෦ೕ ಒಂൿ เ ಒಂൿ ಎෆ ೯൤ಡ m one v 
෦ೕ ಎರഴ เ ಎರഴ ಎෆ ಮൡ౨  ಮ൧౨ ෫౱  ಇൿ ಄ವಲ ಒಂൿ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಮൡ౨  ಎರഴ ಅ೦ౢ ತಗัๅ ಎಂൿ කโ 
ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ
इसिलए ಇโ ಎರഴ ಅ೦ౢ ತಗำ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಸ෦ೕಕರಣเං
इसिलए කโ ಒಂൿ ಸ෦ೕಕರಣโ ೉ಕౙ ർಜං, ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಈ ಸಮ๲౲ ಗಳย౵  කโ ಒಂൿ ಸ෦ೕಕರಣ ೉ಕౙ ർಜർ౪ ಗ ನಮಡ 
ಃಲโ ກೋ౞ ವค ෥๼ൟ ෎౽ಞತ౨ ං ಅಗತ౲ เං ಮൡ౨  ಈ ກೋ౞ ವค ෥๼ൟ෷ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  
๬෥ඛ౲ ೕಕค๯൤౨ ೕๅ ಆದฉ ඛೕโ ಇದඝ౬  ෥ಡฤ ඩ౳ ฏ෗๭ർಗ කโ ಘಷბൕಯඝ౬  ๭౩ ൟ๬౩ ಪಕ ಘಷბൕ ಅಥ฿ 
๸තಣბ ๭౩ ൟ๬౩ ಪಕ ಘಷბൕ ಮൡ౨  ๬෥ನ౲  ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ಇದඝ౬  කโ ವ౲ ಕ౨ ಪലಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කඝ 
ಅದඝ౬  ಆ คೕൟಯย౵  ෥ಡยං౪ ೕච කโ ಅದඝ౬  ඩ౳ ෽ೕಜಕ ಪ౳ ෥ಣದย౵  ವ౲ ಕ౨ ಪല๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  
ಮฆ๬౩ ಪචಯ ಞ൏ಂಕ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದ౽ౙ ಜ කโ ಬಳ๯ವ ೉ກ౬  ಇ
इसिलए කโ ಪคූ๣ಯย౵  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ ๬෥ನ౲  ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෺ಂದฉ ಪคූ๣ಯย౵  เಷಯಗำ ຂಡ ಇฆತ౨ ๅ ಆದฉ e 
කโ ๭౩ ൟ๬౩ ಪಕ ಘಷბൕಯ ಬಡ౛  ෥ತකഴ฿ಗ කඝ ಈಗ เವคಸฤ ຄರഔฆವ ಇ ෰ಲ౲ โ ๸තಣბ฿ಜ 
๭౩ ൟ๬౩ ಪಕವಲ౵ ದ ಅಥ฿ ඩ౵ ๭ౣ ಋ ಆೕฯ ಡ ಒಂർಜං ಎಂൿ ಅಥბ. ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಘಷბൕಯ lision e 
ඦತರ ಎರവ ඃಹಗำ ಒಂඃ ๆಗದย౵  ಚย๯ತ౨ ๅ, ಅಂದฉ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ർಗ ಅൿ ๸ಭเ๯ತ౨ ං,e 
इसिलए කโ ಈ ಪದವඝ౬  เವคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಆದฉ ඛೕโ ෴฿ಗ ಉഴಆำ౶ ൟ౨ ೕค ๭౩ ൟ๬౩ ಪಕ ಘಷბൕಯย౵  e 
කโ ๭౩ ൟ๬౩ ಪಕ ಘಷბൕಯ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ ಅൿ ಇ ಡ ಅඝงಪ฿ಜං ಅൿ ಒಂඃ เಷಯ฿ಜං ಎರഴ ඃಹಗಳ 
ಚಲನ ಶ౾౨ ಯඝ౬  ಒಂൿ ವ౲ ವ๲౩ ෴ಜ ಘಷბൕಯ ෮ದฤ ಮൡ౨  ඦತರ ๸ರ౾౹ ಸมಜං
इसिलए කโ ಅಥბ ಮൡ౨  ಗ൐ತ๎ಸ౨ იವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಇದರ ಪค൏ಮಗำ ಆຉ ಆದฉ ಘಷბൕ෷ ๭౩ ൟ๬౩ ಪಕ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ 
, ಘಷბൕಯ තವბದ ಎರഴ ඃಹಗಳ ಚಲನ ಶ౾౨ ಜಂತ ಚಲನ ಶ౾౨ ಯ ඦತರದ ಘಷბൕ෷ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ 
ກೋ౞ ವค ಅಥ฿ ಕึൿຄೕದ ಶ౾౨ ෷ ๭౩ ൟ๬౩ ಪಕವಲ౵ ದ ಘಷბൕಯย౵  ಇฆವ ಕึൿຄೕದ ಶ౾౨ ෴ಜರಬ๾ൿ ಎರഴ 
ඃಹಗಳ ಧ౷ ඛ ಅಥ฿ ಆಂತคಕ ಶ౾౨ ෴ಜ ಪคವൟბಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ๎ಖ฿ಜ ౽൐๭ಆಳ౶ ಬ๾ൿ
इसिलए ๭౩ ൟ๬౩ ಪಕವಲ౵ ದ ಘಷბൕಯย౵  ಚಲನ ಶ౾౨ ෷ ๸ರ౾౹ ಸಲ౭ ഴโൽಲ౵  ಮൡ౨  ಈ ಕึൿຄೕದ ಶ౾౨ ෷ ๭౩ ൟ๬౩ ಪಕ 
ಘಷბൕಯย౵  ಈ งಪಗಳย౵  ಬರಬ๾ൿ. ಕึൿຄೕಜಲ౵  ಅದඝ౬  ಈಗ ๸ರ౾౹ ಸมಜං ಎಂൿ කโ ຂัൿ౪  ๸තಣბ 
ಅ๭౩ ರ ಘಷბൕ෴ಜං ಎಂൿ කโ ෥ತකലං౪ ೕๅ ಇ ಬಡ౛  ෥ತකലං౪ ೕๅ ಇ ಈ๺ ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ ഖ ಒඨ ಇ ಈ๺ ಈ๺ ಈ๺
೶ฌೕ ಎಂൿ เವคಸං ಇ ಏචಂൿ เವคಸං ಄ವಲ ౘಣದย౵  ෥ഴ൤౨ ೕච ಆದฉ ಇൿ ๸තಣბ฿ಜ ಅ๭౩ ರ฿ದ 
ಘಷბൕ෴ಜൿ౪  ಅൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಸಮಯದย౵  ൽ౾ౙ ನย౵  ಮൡ౨  ಆಜฆತ౨ ංe 0 n v 1 f v 2 f 
इसिलए ಮൡ౨  ನ ಘಟಕವඝ౬  ඣೕലർಗ ಈ ෴โโ ಒಂൿ ಎෆ ඃಹದ ๆಗ ಒಂൿ ඲ೕ๺ౣ  v one f v two f n v 
ಇಂඩ౲ ಋౣ  ಎರഴ ಎෆ ඃಹದ ๆಗโ ൽ౾ౙ ನย౵  ಎರഴ ඲ೕ๺ౣ  ಇಂඩ౲ ಋౣ  ಇโಗำ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๵ච౬ ಡ v n e 
ಸ෥ನ฿ർಗ ಒಂൿ ಎෆಎඨ ಘಟಕโ ಒಂൿ ಎෆ ನ ಘಟಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ಇದರಥბ කโ v v n v ff 
ಪ౳ ූವದ ඦತರ ಈ ಎರവ ๆಗದ ಘಟಕಗำ ಸ෥ನ฿ಜๅ ಮൡ౨  ಇൿ ಯ ๸ದಭბದย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ e 
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කโ ಇ ಅಥ฿ ಮฆ๬౩ ಪචಯ ಞ൏ಂಕವඝ౬  ຂಡ ಃಲಸ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ຂัඈ൤ ಇൿ ඩ౳ ෽ೕಜಕ 
ಪ౳ ෥ಣ฿ಜං ಇൿ ඛಮಡ ඛೕಡมಞโൿ ಇൿ ಪ౳ ූವโ ನഷ෷ൟ౨ ฆವ ಎರഴ ෬ว౱ ೖಗಳ ෬ว ಅವอ෈ತ฿ಜฆತ౨ ං 
ಮൡ౨  කโ ಬฉ෷ವ เඋನ ಇ ಸ෥ನ฿ಜං ಇದඝ౬  ೎ක౬ ಜ ಅಥბ෥ലಆ ౶ู ೕಣ ಇൿ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං කโ 
෮ದฤ ಈ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ൤ಯ ๬ධౘ ๆಗವඝ౬  เඋನದ ๬ධౘ ๆಗൽಂದ ූಜ๭ ಬฉ෽ೕಣ ಇದඝ౬  ຂಡ ෥ಡ෎ಃಂൿ 
ಅಥბ෥ലಆ ౶ู ೕಣ ಇದඝ౬  ຂಡ ෥ಡ෎ಃಂൿ ಅಥბ෥ലಆ ౶ู ೕಣ. ಪ౳ ൤౲ ೕಕ൤ ಮൡ౨  เඋನದ ಚ೎ბ
इसिलए ඃಹಗำ ຄರഴ฿ಗ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ൤෷ ಅಥბ฿ಞತ౨ ං
इसिलए කඝ ෥ലದ ಪ౳ ಕರಣ౽ౙ ಜ ඃಹಗำ ಒഔౣ ಡ ීർಗ ಇൿ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ൤ಯ เඋನ฿ಜං
इसिलए ಪ౳ ൤౲ ೕಕ൤෷ ෴฿ಗล ඦತರದ ಪค൏ಮ฿ಜං ಮൡ౨  เඋನโ තವბ ಪค൏ಮ฿ಜං
इसिलए කโ ಅಥბๆඝ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ൤ ಮൡ౨  เඋನದ ෩ಲಕ ಆದฉ ಇඣ౬ ಂൿ เಷಯๅಂದฉ කโ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ൤ ಮൡ౨  
เඋನದย౵  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ൤ ಮൡ౨  เඋನದ ಬಡ౛  ෥ತකഴ฿ಗ කโ ಪರಸ౭ ರ ಪ౳ ූವ ෈ೕฆವ ෈ಂൿಗಳ ๆಗಗಳ ಅಂಶದ ಬಡ౛n 
෥ತ౳  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ
इसिलए කโ ಇย౵  ඩ෵ಂഡ ෈ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ කඝ ฿౲ ඨ เ෈ಎඨ ๵ೕ ಎඨ ౽ಂ඲චಂഡ ಅඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕච 
ಎಂൿ ෥ತකഴ฿ಗ ಇൿ ഔ ൽಀౙ  ಇൿ ಎඨ ൽಀౙ  ಇย౵  ๸ಪಕბಗಳ ෈ಂൿ ಮൡ౨  VA vb
इसिलए ฿౲ ඨ ಮൡ౨  ಅವฆ ನನಡ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ൤ ಮൡ౨  ಅඝ๸උನವඝ౬  ඛೕഴ൞౨ ฉ කඝ ಮฆ๬౩ ಪචಯ ಞ൏ಂಕದ vbn 
ಀคൡ ෥ತකഴ฿ಗ, ಸಹಜ฿ಜ, කโ ඃಹಗಳඝ౬  ූ๝ಂತค๯ವ ๸ದಭბದย౵  ಎಂ්ൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංva v1 
ಮൡ౨  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ඦತರ ൟฆಞเಃಯ ಀคൡ ෥ತකഴ฿ಗ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಇലೕ ඃಹ vb v2 va v 
ಆದฉ ಪ౳ ๯౨ ತ කโ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ൤ಯ ಬಡ౛  ෥ತකഴ฿ಗ ಒಂൿ ಎರഴ ಅಂದฉ කඝ ฿౲ ඨ වನฯ ಬಡ౛  va v vb v 
෥ತකഴൟ౨ ං౪ ೕච ಮൡ౨  කඝ เඋನದ ಬಡ౛  ෥ತකഴ฿ಗ කඝ ฿౲ ඨ ಇඛ๏ಯฯ ಬಡ౛  ෥ತකഴൟ౨ ං౪ ೕච ಮൡ౨  
ಅඃ คೕൟ ಈಗ කඝ ಬฉದ ಇඣ౬ ಂൿ ಪದเං ಇย౵  ๬ධౘ ๆಗโ ಈಗ කโ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ൤ಯ ๬ධౘ ๆಗವඝ౬  ຂัർಗvbn 
ಇದඝ౬  ಅಥბ෥ലಆ ౶ู ೕಣ
इसिलए ಇൿ ඩ෵ಂഡ ಎ ಇൿ ඩ෵ಂഡ ෈ ಮൡ౨  ಇൿ ಪค൏ಮದ ඦತರ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  කโ ຂัൿ౪  ඲ೕ๺ౣ  
ಪค൏ಮ ಎಂൿ කโ ಊ๼๭ං౪ ೕๅ ൽಀౙ  ಎಲ౵ ใ ಸ౽ฃತ౱ ಕ฿ಜංn 
इसिलए ಈಗ කඝ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ൤ಯ ๬ධౘ ๆಗದ ಬಡ౛  ෥ತකഴ฿ಗ කඝ ෥ತකഴൟ౨ ฆโൿ ಅಂൟಮ ಘಟಕದ va n 
෭ನ๺ ಅಂൟಮ ಘಟಕದ ಬಡ౛  කโ ಈ ๬ධౘ ๆಗವඝ౬  ෴฿ಗล ಅಥბ෥ലಆ ౶ู ೕಣ ෭ನ๺ vb n va vb 
ಅಥ฿ ෭ನ๺ vb v
इसिलए ಫฑ ಎಂൿ ൤ಡൿಆಂലർ౪ ฉ ಈ ಎರവ ๆಗಗำ ಧකತ౱ ಕ ಮൡ౨  ൽ౾ౙ ನ ಉದ౪ ౙಁ  ಇๅ, ಏಃಂದฉ ಅโಗಳ ൽಀౙ ಗำi 
ನಮಡ ൟัൽಲ౵ ದ ౽ರಣ කโ ಊ๼๭ං౪ ೕๅ
इसिलए ಪ౳ ൤౲ ೕಕ൤ಯ ๬ධౘ ๆಗโ ෭ನ๺ ಅಂಶ฿ಜฆತ౨ ං, ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං ಈ ಬಡ౛  ෴โඃ ತಂದಲಃౙ  vafn vbfn 
ಅವ౽ಶ ඛೕಡ෇ರൿ
इसिलए ಅದರ ๆಗ ಎರഴ ๸ಪಕბ ෈ಂൿಗಳย౵  ಅโಗಳ ๬෥ನ౲  ಘಟಕಗำ ಮൡ౨  ಅโಗಳ ಅಂൟಮ ಮൡ౨  කโ ๬ධౘ 
ๆಗದ ಬಡ౛  ෥ತකഴൟ౨ ฆโದคಂದ කโ ಅโಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ෮ದฤ ಎರಡඡ ඦತರ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ 
෭ನ๺ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕๅ
इसिलए ಇൿ ಈಗ කโ ຄಂൽฆವ ಸಮ๲౲ ಡ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ൤ಯ ๬ධౘ ๆಗ฿ಜං. ෨ಜൽං ඣೕഺೕಣ
इसिलए කโ ඛೕലದ ಸಮ๲౲ ಡ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅಂದฉ කโ เ 1 ඣಂൽಡ ಬฆൟ౨ ฆವ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯඝ౬  m 1 
ຄಂൽං౪ ೕๅ, කඝ ඣಂൽಡ ಬฆൟ౨ ං කඝ ಇൿ ಎෆ ൟัൽಲ౵  ಇൿ ಎෆ ൟัൽಲ౵ , ಅಂದฉ ಈಗ ಇย౵  v 2 v 1 v 2 
ಪ౳ ൤౲ ೕಕ൤ಯ ๬ධౘ ๆಗವඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ කโ เ ಒඨ ಎෆ ෭ನ๺ เ ಎರഴ ಎෆ ಎಂൿ ಬฉൽං౪ ೕๅ ಈಗ කโ 
ಅඝ๸උನದ ๬ධౘ ๆಗವඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ ಏಃಂದฉ කโ ෮ದಲ ಮൡ౨  ಎರഴ ๲ಃಂഴಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  
൤ಡൿಆಂലං౪ ೕๅ කโ ಅඃ เಷಯವඝ౬  ಅඝಸค๯൤౨ ೕๅd 
इसिलए කโ ෮ದฤ เ ಒඨ ಅඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ කඝ ಇൿ ಒಂದರ ๆಗದ ๬෥ನ౲  ಅಂಶ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಧකತ౱ ಕ n 
ൽ౾ౙ ನย౵ ං
इसिलए කโ ಅದඝ౬  ಒඨ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ෭ನ๺ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕච ಏಃಂದฉ ಅൿ ಒಂൿ v 
๬ධౘ ๆಗ ಮൡ౨  ඦತರ ඃಹ 2 ಃౙ  ๬෥ನ౲  ൽ౾ౙ ನย౵ ನ เඋನದ ๆಗ ಏඝ ಅൿ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ංv 2 i 
इसिलए කඝ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච කඝ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಅൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  v 1 v 1 i v 2 i 
෥ലർಗ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ൤ಯ ෭ನ๺ ๬ධౘ ๆಗವඝ౬  ಅඝ๸උನದ ๬ධౘ e 
ๆಗൽಂದ ූಜ๭ർಗ ಇ ಈಗ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ൤ಯ ๆಗವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ
इसिलए ෮ದฤ කโ เ ಒಂದರ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕๅ
इसिलए ಪ౳ ൤౲ ೕಕ൤ಯ ๆಗโ เ ಒಂൿ ಎෆ ෭ನ๺ เ ಎರഴ ಎෆ
इसिलए เ ಒಂൿ ಎಫ౬  ෭ನ๺ ෭ನ๺ เ ഖ ಎෆ ಅඝ౬  ಅඝ๸උನಗಳ ๬ධౘ ๆಗൽಂದ ූಜ๭ർಗ ಒಂൿ කඝ v 
෭ನ๺ ෭ನ๺ เ ഖ ಐ ಆಞโದคಂದ ಇൿ เ ಒඨ ಐ ಪ౵ ๺ เ 2 ಐ ಆಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇದඝ౬  ನಮಡ ඛೕಡมಜං เ 2 ็ 
෭ನ๺ ಎඨ ൽ౾ౙ ನย౵ ං ಮൡ౨  කโ ಈಛಗศ ಇದඝ౬  ಪคಗ൐๭ං౪ ೕๅ ๻ಛಜ ಇย౵ ಂದ ನಮಡ ๭ಞโൿ ಇ ಞ൐๭ದฉ v 1 i 
ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ෭ನ๺ ಅย౵  ಎರവ ಎರഴ ಎෆ ಮൡ౨  เ v i v f v f v one f v 
ಒඨ ಎෆ ಧකತ౱ ಕ ಎಂൿ ූเಸมಜං
इसिलए කโ ಮฆ๬౩ ಪචಯ ಞ൏ಂಕವඝ౬  ಬಳಸฤ ඩ౳ ฏ෗๭ದ ಸಮ๲౲ ಡ ಇൿ ನಮಡ ๭ಞತ౨ ං
इसिलए ಒ෫౱  කโ ಇದඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ
इसिलए කโ ಈಗ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ ನಮ౱  ಸ෦ೕಕರಣโ ಆಜൡ౨  ෭ನ๺ ෦ೕ ഖ เ ഖ ಐ ಇൿ m one v one 
ಆฏ෗ಕ ಆๆಗโ ෦ೕ ಒඨ เ ಒඨ ಎෆ ಪ౵ ๺ ಎಂ ഖ เ ഖಡ ಸ෥ನ฿ಜං, ಇൿ ನಮ౱ ย౵ ൡ౨  ಮൡ౨  ಈಗ ಅದಃౙ  කโ 
ಎರಡඡ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕๅ ಈ๺ ಈ๺ ಈ๺ เ ഖ ಎෆ ෭ನ๺ เ ಒಂൿ ಎෆ ಅඝ౬  เ ಎರಡคಂದ ූಜ๭ e 
ಮൡ౨  เ ಒඨ ಐ
इसिलए ಈಗ ಇൿ ನಮಡ ಎರಡඡ ๸ීಧವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಈಗ ನಮ౱ ย౵  ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ಸ෦ೕಕರಣ ಒಂൿ ಸ෦ೕಕರಣ 
ಎರഴ ಮൡ౨  ನಮ౱ ย౵  ಎರഴ ಅ೦ౢ ತ เ ಒಂൿ ಎෆ ಮൡ౨  เ ಎರഴ ಎෆ ಇං
इसिलए කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂದฉ කโ ಈ ๸ීಧವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ
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इसिलए ಇย౵ ಂದ කโ ಬฉಯಬ๾ർದൿ౪  เ ഖ ಎෆ ಈ๺ เ ಒඨ ಎෆ ಪ౵ ๺ ಇ ഛෳ౺  เ ഖ ಐ ಪ౵ ๺ เ ಒඨ ಐ ಇൿ 
ಸ෦ೕಕರಣ ๸ಒ౲  ಎರಡคಂದ ීൽං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  කโ ಒಂದರย౵  ಬದย ෥ലದฉ ಒಂದರย౵  ಬದย ෥ಡಬ๾ൿ
इसिलए කโ ಎಂ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಒಂൿ เ ಒඨ ಐ ෭ನ๺ ಎಂ ഖ เ ഖ කඝ ෦ೕ ಒಂൿ เ ಒඨ ಎෆ ಪ౵ ๺ ಎಂ ಎರഴ
෇ค เ ಒඨ ಎෆ ಪ౵ ๺ ಇเ ഖ ็ ಪ౵ ๺ ಇ เ 1 ಐ ಮൡ౨  ಈಗ කโ ಇದඝ౬  ෴฿ಗ ಃಲಸ ෥ಡಬ๾ൿ කโ ಇದඝ౬  
ಃಲಸ ෥ഴ൤౨ ೕๅ කโ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ ಃಲಸ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ಸರಳತั๯൤౨ ೕๅ කโ ಈ 
ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ಸರಳತั๯൤౨ ೕๅ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ v 1 f m one v one i 
කโ ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ಎರഴ ೯൤ಡ ෇ค ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ೯൤ಡ ෇ค ಒಂൿ ಅඝ౬  m v i e v two y e v i 

ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ූಜ๭ ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಒಂൿ ෇ค ಒಂൿ ೯൤ಡ ෇ค m m v two f m v i e v
ಒಂൿ ೯൤ಡ ෇ค ಎರഴ ෭ನ๺ ඛಂದ ූಜಸมಜං ಎರഴ ඛೕโ ಈ i e v i m two v two i m one plus m 
๰ತ౳ ಗಳඝ౬  චನඪഴವ ಅಗತ౲ เಲ౵  ඛೕโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಈ ಆຉ เเಧ คೕൟಯ 
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸಬ๾ൿ ಈಗ ඛೕโ ಅඡಕ ಸರัೕಕರಣಗಳඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಆຉ ඛೕโ ಈ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಃಲಸ 
෥ഴ฿ಗ ඛೕโ ಅඡಕ ಸರัೕಕರಣಗಳඝ౬  ຄಂൿเค ಉർಹರൕಡ ಒಂൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ಒಂൿ m m two m m 

ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಇโಗำ ೞದದย౵  ຄೕಞತ౨ ๅ ඛೕโ ಄ವಲ ಎರഴ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංtwo m m two 
इसिलए ඛೕโ ೞದದย౵  ಎರഴ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಇದඝ౬  ಸค ෥ലಆ ౶ั  ඦತರ ඛೕโ ๭౩ ൟ๬౩ ಪಕ ಘಷბൕಯ ๸ದಭბದย౵  
෥ತකಡಬ๾ൿ ಇൿ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංe 
इसिलए ඛೕโ ๭౩ ൟ๬౩ ಪಕ ಘಷბൕಯඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ඬഡ ಇ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಇൿ ಎರഴ ෇ค เ ಎರഴ ಐ ಪ౵ ๺ เ ಒඨ ಆಞತ౨ ං, ಇൿ ಎರഴ เ ಒඨ ಐ ಪ౵ ๺ เ ഖ ಐ ෭ನ๺ ಎಂ ഖ เ ഖ ಐ 
ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ඩ౵ ๭ౣ ಋ ಘಷბൕ ಅಥ฿ ๸තಣბ฿ಜ ಅ๭౩ ರ ಘಷბൕ෴ಜದ౪ ฉ ඦತರ ඛೕโ ಅඝ౬  0 ಡ t 
ಸ෥ನ฿ಜ ๻౾ದฉ ඛೕโ ಅඝ౬  0 ಡ ๻౾ದฉ ඛೕโ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಇൿ e m 1 v 1 i m 2 v 2 i 

෭ನ๺ ಆಞತ౨ ංm one v one i m two v two i 
इसिलए කโ ಇದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಏකಞತ౨ ං ಎಂದฉ ඛೕโ ඩ౵ ๭ౣ ಋ ಘಷბൕಗಳඝ౬  ຄಂൽฆ฿ಗ ඛೕโ
ඡರ฿ಜ ಆๆಗ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಅย౵  ඛಮ౱  ಆฏ෗ಕ ಸ෦ೕಕರಣโ ෭ನ๺ m 1 v 1 i m 2 v 

ಆಜං ಏಃಂದฉ ಎರവ ඃಹಗำ ಇದಃౙ  ౽ರಣ ಘಷბൕಯ ඦತರ ಎರവ ๆಗಗำ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං2 i 
इसिलए ಅൿ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ෇ค ಎರഴ ಅಥ฿ ಒಂൿ ಎರവ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං m m v v f
इसिलए ಅ๭౩ ರ ಘಷბൕಯ ๸ದಭბದย౵  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ೧ೕವನโ ಸ෦ೕಕರಣದ ಪคූ๣ಯย౵  ಮൡ౨  ಎರഴ ౽ಯಗಳ 
ಪค๻ರಗำ ກೋ౞  ๯ಲಭ฿ಜฆತ౨ ං ಒഔౣ ಡ เยೕನತಳ౶ ฤ ඛೕโ ෥ഴโංಂದฉ ಸค෴ದ ೉ກ౬ ಗูಂൽಡ ಆฏ෗ಕ 
ಆๆಗವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ โൿ ನಮ౱ ย౵  ෭ನ๺ ೉ກ౬  ಇං ಏಃಂದฉ ಎರഴ කඝ ಆභ ನย౵ ං౪  ಎರവ ඃಹಗำ ಒಂඃ v 
ൽ౾ౙ ನย౵  ಚย๯ൟ౨ ದ౪ ฉ, ಇൿ ಪ౵ ๺ ೉ກ౬ ෴ಜฆൟ౨ ൡ౨  , ಇൿ ಎರഴ ෇ค ಎರഴ ಅಥ฿ ಒಂൿ m one plus m v f v f 
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇๅರവ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಇൿ ඡರ฿ಜ ඩ౵ ๭ౣ ಋ ಘಷბൕಡ ಅಥ฿ ಅ๭౩ ರ฿ದ ๸තಣბ฿ಜ ಅ๭౩ ರ฿ದ ಘಷბൕ ඛೕโ ಈಗ ಮฆ๬౩ ಪච 
๸ීಧದ ಞ൏ಂಕವඝ౬  ಬฉ෷ವ ಬಡ౛  ತวಃല๭ಆಳ౶ ං ඛಮ౱  ಉತ౨ ರಗಳඝ౬  ඡರ฿ಜ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค, ಒಬ౯ ฆ 
൧ೕคಸಬ๾ංಂൿ කඝ ඛಮಡ ຂัං౪ ೕච ಒಂൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಧბ ෦ೕ ಒಂൿ เ ಒಂൿ කඝ ಚದರ ೯൤ಡ e 
ಅಧბ ෦ೕ ಎರഴ เ ಎರഴ කඝ ೓ಕโ ಅಧბ ෦ೕ ಒಂൿ เ ಒಂൿ ಎෆ ಚದರ ೯൤ಡ ಅಧბ ෦ೕ ಎರഴ เ ಎರഴ ಎෆ 
ಚದರ ກി ಆඨ ല౾ౙ ಯ ๸ದಭბದย౵  කโ ಇൽೕಗ ෥ലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಬಳ๯โದ౾ౙ ಂತ ಎರಡඡ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜ 
ಬಳಸಬ๾ൿ ಇ ಅඝ౬  ಬಳ๯ವ ಬದฤ ಇൿ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗำ ಒಂඃ ಆಜๅ ಈಗ ඛೕโ 
ಇඞ౬  ಒಂൿ เಷಯವඝ౬  ౽ಣಬ๾ൿ, ಅൿ ಅඡಕ ಪಠ౲  ඬಸ౨ ಕಗಳย౵  ෥ಡಲ౭ ഔౣ ං ಮൡ౨  ಅವฆ ෥ഴವ ಃಲಸಗಳඝ౬  
෥ഴವ ಒಂൿ ්ൽ౫ ๋ತ ෥ಗბ฿ಜං, ಅವฆ ಈ เ๔౵ ೕಷൕಯ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൞౨ ฉ, කโ ಘಷბൕಯ ෬ว ෥ലದ ಈ 
เ๔౵ ೕಷൕ เ ഔ ಊ๼๭ಆಂഴ ෥ಡมಞತ౨ ං ಎಂ්ൿ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං, ಇದರಥბ ಇൿ ෮ದಲචಯർಜ wo y 
೎ಂಡඝ౬  ಚย๯ವ කඝ ಇದฌಂൽಡ ຄഷ෷โದඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಏಃಂದฉ v 1 v 2 y 0 
ಇൿ ವ౲ ವಹค๯ൟ౨ ฆವ ಪ౳ ಕರಣ฿ಜං ಆದฉ කโ ෥ലದ ๸ದಭბದย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ง ಸಹ කโ v 2 i 0 
ಬದม෵ಸಬ๾ൿ කโ ಉว౵ ೕಖ ೓ಕഖౣ ಗಳ ಬದมವൕಯඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ๭౩ ರ ๆಗඅಂൽಡ v 
ಚย๯ವ ೓ಕഔౣ ನย౵  ಚಲචಯඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ಡಬ๾ൿ
इसिलए කโ ಅಧ౲ ಯನ ෥ലದฉ ಈ ೓ಕഔౣ ನย౵  ನ ๆಗඅಂൽಡ ಚย๯ವ ೓ಕഔౣ ನย౵  ಚಲච෷ ಎರഴ v two i v 
කඝ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂൿ කඝ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಞ൤౨ ೕචv v 1 i v 2 i 
इसिलए ඛೕโ ಒಂൿ คೕൟಯ ಬದมವൕಯඝ౬  ෥ಡ෎ಀ ຄಸ ೓ಕഔౣ ನย౵  ෭ನ๺ ಡ v 1 i v 1 i v 2 i 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇದರ ಪ౳ ෽ೕಜನๅಂದฉ ಆಞತ౨ ං. ಈಗ ඛೕโ ಄ಳಬ๾ർದ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ ಈ ಉว౵ ೕಖ v2y 0 
೓ಕഔౣ ನย౵  ඞ౲ ಟඨ ನ ඛಯಮโ ๼ലൽഖౣ ಆำ౶ ತ౨ ං෻ ಎಂಬ ಪ౳ ๔౬ ෷ ൡಂ෇ ൞౾ბಕ฿ಜං . ඞ౲ ಟඨ ನ ඛಯಮโ 
ಜಡತ౷ ದ ೓ಕഔౣ ನย౵  ෥ತ౳  ෥ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  කโ ඞ౲ ಟඨ ನ ඛಯಮವඝ౬  ಎย౵  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂಬ ౽ರಣಃౙ  
ඞ౲ ಟඨ ನ ඛಯಮโ ಈ ಇ೎౟ ಡ ಉತ౨ คಸ෎ಀ . ಪ౳ ೑ೕದචಯ ಆๆಗ ๸ීಧಗಳย౵  ඞ౲ ಟඨ ನ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๯โൿ
इसिलए ඞ౲ ಟඨ ನ ඛಯಮโ ෥ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ನಮ౱  ಸ෦ೕಕರಣಗำ ෥ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ๅ ಈಗ ඞ౲ ಟඨ ನ ඛಯಮโ 
෥ನ౲ ฿ಜං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದಃౙ  ಉತ౨ ರโ කโ ๭౩ ರ ๆಗವඝ౬  ຄಂൽฆವ ೓ಕഔౣ ನ ಬಡ౛  ෥ತකഴൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಎಂಬ ಅಂಶൽಂದ ಬฆತ౨ ං. ಜಡತ౷ ದ ೓ಕഖౣ  ಁಡ ಆಜං
इसिलए ඞ౲ ಟඨ ನ ඛಯಮโ ಈಗ ෥ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಃಲโ ಸರಳ เಷಯಗಳඝ౬  කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಉർಹರൕಡ කโ v 
ಎರഴ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆವ ೓ಕಟౣ ඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಎರഴ ౽ಯಗಳ ನഴเನ ಓฉ෴ದ y 
๭౩ ൟ๬౩ ಪಕ ಘಷბൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಸ෥ನ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಗำ
इसिलए ಇൿ ඃಹโ ಒಂൿ ෦ೕ ಒಂൿ ಮൡ౨  ෦ೕ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಬ๾๛ කඝ ಅದඝ౬  ಉತ౨ ಮ฿ಜ ๲ึಯ෎ಀ කඝ ಅโಗಳඝ౬  ಒಂඃ ಛತ౳ ದย౵  ೉ൟ౳ ಸ෎ಀ
इसिलए කโ ඃಹವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඃಹವඝ౬  ຄഷ෷ವ ඃಹโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ඃಹโ ಎರഴ ๆಗವඝ౬  
ຄಂൽං. ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ද౵ ೕඨ ಇൿ ๬෥ನ౲  ಸಮತಲ฿ಜං ಇൿ ಓฉ෴ದ ಘಷბൕ෴ಜං ಏಃಂದฉ කโ ಬฉ෷ൟ౨ ದ౪ ฉ 
ಮൡ౨  කโ ಸ෥ನ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ඃಹಗಳ ๭౩ ൟ๬౩ ಪಕ ಘಷბൕಯ ಬಡ౛  ෥ತකഴൟ౨ ದ౪ ฉ เ ಒඨ ഔ ๒ನ౲ ಃౙ  
ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ඾౳ ೕෳ ನย౵  ಬฉ෷ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಆฏ෗ಕ ๆಗ ಎರഴ ಆಜං ๵ච౬ ಡ ಸಮv 
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इसिलए කโ ಈಗ ಶ౾౨ ಯ ๸ರౘൕಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬฉದฉ ನಮಡ ๭ಞโൿ ಅಧბ ෦ೕ ಒಂൿ เ ಒಂൿ ಚದರ ಅಧბ ෦ೕ 
ಒಂൿ ಅಥ฿ ಅಧბ ෦ೕ ಒಂൿ เ ಒඨ කඝ ಅದඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ ๻ಛಜ කโ ಅಧბ ෦ೕ ಒಂൿ เ ಎಂൿ ๻ಀ൤౨ ೕๅ 
ಒಂൿ ಎෆ ಚದರ ಮൡ౨  ಅಧბ ෦ೕ ಎರഴ เ ಎರഴ ಎෆ ಚದರ ಇൿ ಶ౾౨ ಯ ๸ರౘൕ෵ಂದ ಬฆತ౨ ං, ಏಃಂದฉ ಇ ಒಂದಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෦ೕ ಒಂൿ ಮൡ౨  ෦ೕ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆโದคಂದ ಅโಗಳඝ౬  ರൿ౪ ತัಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  
කโ ಪഷ෷โൿ เ ಒಂൿ ಐ ಚದರ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං เ ಒඨ ಎෆ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ เ ഖ ಎෆ ๲ౙ ౷ ೕฑ
इसिलए ಉർಹರൕಡ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಇൿ เ ಒඨ ಐ ඦತರ เ ಒඨ ಐ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಘಷბൕಯ ඦತರ ಈಗ เ ಒඨ
ಎෆ ಮൡ౨  เ ഖ ಎෆ ಎರഴ ౽ಯಗಳ ಎರഴ ๆಗಗะಜದ౪ ฉ ಅಂದฉ ಒಂൿ ೎ಂഴ ಈ คೕൟ ຄೕಞൟ౨ ದ౪ ฉ ಇൿ เเ ಒඨ 
ಎෆ ಆಗ ನಮಡ ൟัൽං ಏಃಂದฉ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇൿ ತඬ౭  ෥ಗბ฿ಜං කඝ ಅದඝ౬  ಮ൤౨  ๲ึ෷൤౨ ೕච ಏಃಂದฉ ಅൿ 
ಘലತ฿ಜ෸ ಃಲಸ ෥ഴโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ เ ಒඨ ಐ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಎෆ ಚದರ ಮൡ౨  เ ಎರഴ ಎෆ
ಚದರ ಅಂದฉ ಈ ෩ฆ งಪಗำ ಅຉ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನ
इसिलए ಇൿ เ ಒඨ ಐ ಆಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಇൿ เ ಆಜದ౪ ฉ ಒಂൿ ಎෆ ඦತರ เ ಒಂൿ ಎෆ ಚದರ ಮൡ౨  เ ಎರഴ ಎෆ ಚದರ 
ಈ ಎರಡರ ෮ತ౨ โ เ ಒඨ ಐ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಇൿ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನ฿ಜං ಅಂದฉ เ ಒಂൿ ಎෆ เ ಎರഴ ಎෆ ಡ อಬ฿ಜರ෎ಀ ಮൡ౨
इसिलए කโ ಏನඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಇย౵ ಂದ ಎರഴ ๆಗಗำ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಪರಸ౭ ರ ඦತರದ ಪ౳ ූವಃౙ  v v 
อಬ฿ಜರ෎ಀ
इसिलए ಒಂൿ ๭౩ ൟ๬౩ ಪಕ ಪค൏ಮโ ಸ෥ನ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಗಳ ಎರഴ ඃಹಗಳ ಓฉ෴ದ ಪ౳ ූವเದ౪ ฉ, කโ ಇย౵  
൧ೕค๭ฆโൿ ಆ ඦತರದ ಪค൏ಮ฿ಜං ಎರഴ ๆಗಗำ ಮൡ౨  ಪರಸ౭ ರ อಬ฿ಜರ෎ಀv 1 f v 2 f 
इसिलए ಈ คೕൟಯ ൟೕ෥ბನಗಳඝ౬  ಒಬ౯ ฆ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಒಬ౯ ฆ ಇย౵ ಡ ಬರಬ๾ൿ
इसिलए ಈಗ කโ ಪ౳ ූವ ಮൡ౨  ಘಷბൕಗಳ ๸ರౘൕಯ ඛಯಮದ ෩ಲ ತತ౷ ಗಳඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ ಈಗ ಇඣ౬ ಂൿ เಷಯ 
ඣೕഺೕಣ ඣೕല ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳย౵  කඝ ൧ೕคಸฤ ಬಯ๯ವ ಆචಯ เಷಯๅಂದฉ ඃಹ ൡಂ෇ m 2 
අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ ಅಂದฉ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಒಂൿ ๆึ ಎರഴ ಜಂತ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ m 2 m 1 m m 1 
කโ ಈ คೕൟಯ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ඃಹ ಎರഴ ಆಜฆ฿ಗ ಈ ๸ದಭბದย౵  ๸ಭเ๯ತ౨ ං , ಅಂದฉ ඃಹ ಎರഴ 
ේ෦෴ಜರಬ๾ൿ කโ ಈಗ ේ෦ಯ ෬ว౱ ೖಯย౵  ೎ಂಡඝ౬  ಎ๲෷ವ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ ಇย౵  කโ ಈ 
ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಇದඝ౬  කโ ಪഷൽං౪ ೕๅ ಇൿ ಒಂൿ ಎෆ ಈ ಎರഴ ಎෆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ඃಹv v 
ಎರഴ ൡಂ෇ අಡ౥ ർಜං
इसिलए ಏඝ ๼ೕಜฆ฿ಗ කโ ෥ഴ൤౨ ೕๅ කโ ಈ ๸ීಧವඝ౬  ຄಂඅೕಣ ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ൧ೕค๵ೕಣ 
කඝ ಇದඝ౬  ಒಂൿ ඃಹಃౙ  ෥ഴ൤౨ ೕච ಒಂൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ಎರഴ කඝ ೯൤ಡ ಎರഴ m v i m v ev i
೯൤ಡ ಒಂದඝ౬  කඝ ූಜ๭ං ಒඨ ಪ౵ ๺ ෦ೕ ഗev m 
इसिलए ಈಗ කโ ෥ഴൟ౨ ฆโൿ ಅඝ౬  ಅಂಶ ಮൡ౨  ೞದವඝ౬  คಂದ ූಜ๯൤౨ ೕๅrh m 2 
इसिलए කโ ಇย౵  ಪഷ෷โൿ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಒಂൿ කඝ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಎರഴ ಪ౵ ๺ m m v v two y ev i ev 
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂದඝ౬  කඝ ෦ೕ ಒಂದคಂದ ෦ೕ ഖ ಪ౵ ๺ ಒඨ ඛಂದ ූಜ๭ං౪ ೕච ಮൡ౨  ෦ೕ ഗ ൡಂ෇ 
අಡ౥ ർಜฆโದคಂದ ಈ ಪದโ ಎಂ ಒಂದคಂದ ෦ೕ ഗ ಬಹಳ ೉ಕౙ ർಜฆತ౨ ං ಇದඝ౬  ඛಲბ౾౹ ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ 
ಪഷ෷โൿ ಒಂൿ ಎෆ ಎಂ්ൿ ನ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ ෇ค ಪ౵ ๺ ෇ค v v 2 i e v 2 i e v 1 i 
ಮൡ౨   ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ කโ ಪഷ෷โൿ ಎಂ්ൿ ෇ค ನ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංv 2 i 0 v 1 f e v 1 i 
इसिलए ಆಜದ౪ ฉ ಅಂದฉ ಸಮ ಇൿ ේ෦ಯ ෬ว౱ ೖಯย౵  ೎ಂഴ ຄഷർಗ ನಮಡ ๭ಞโൿ v 2 i v 2 i t o 0 v 1

ಎಂ්ൿ ෭ನ๺ ಇ ෇ค ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ කโ ಛಜ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  f v one i v two f 
ඣೕലർಗ ಅൿ ಆಞತ౨ ං เ ഖ ಐನ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಗ෎ಀ ๻ಛಜ เ ഖ ಎෆ เ ഖ ಐನ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಞತ౨ ං ಮൡ౨  
ಇൿ ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ಸಹಜ฿ಜ ಪರ฿ಜಲ౵  ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ เ ഖ ಎෆ เ ഖ ಐನ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಞತ౨ ං
इसिलए ಈ คೕൟ ಒಬ౯ ฆ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಇย౵  ಃಲಸ ෥ಡಬ๾ൿ ಮ൧౨ ෫౱  කඝ ෥ലං౪ ೕච ಇದඝ౬  ෦ೕ ಎರಡคಂದ 
ූಜಸมಜං
इसिलए කโ ನಮ౱  ๸ීಧಗಳඝ౬  ಈ คೕൟ ಪഷಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  කโ ಏඝ ෥ಡยං౪ ೕๅ ಎಂದฉ 
ಒಂඃ ಕಣವඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ಈ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಅย౵  කโ เ෗ನ౬  เඋನಗಳඝ౬  
ಬಳ๯ൟ౨ ฆ฿ಗ කโ ನಮ౱  ಶ౾౨  ๸ರౘൕಯ ಚಲನ ಶ౾౨  ಮൡ౨  ๸ූವ౲  ಶ౾౨ ෷ ಇತರ ಶ౾౨ ಗัಂದ ෥ലದ ಃಲಸಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಆๆಗದ ๸ರౘൕಯ ඛಯಮದ เඋನವඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆฏ෗ಕ ಆๆಗ ಮൡ౨  ಪ౳ ೑ೕದච෷ ಅಂൟಮಃౙ  ຂಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆๆಗ ಮൡ౨  ಇโಗಳ ๸෽ೕಜචಯඝ౬  කโ 
ಪคಹคಸฤ ຂಡ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಏಕ ಕಣ ฀ತ౳ ๎ಸ౨ იದย౵ ನ ๸౾ೕಣბ ಸಮ๲౲ ಗำ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅൿ ಒಂඃ 
ಕಣದ ฀ತ౳ ๎ಸ౨ იವඝ౬  ಆචತั๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದರ ඦತರ කโ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  ಕಲ౭ කತ౱ ಕ฿ಜ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ෥ലದ ඦತರ ൟฆಞเಃಯ ಸಮ๲౲ ಗಳ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ ಕഖౣ ඛഔౣ ನ 
ඃಹ ಮൡ౨  ಗഔౣ ෴ದ ඃಹದ ฀ತ౳ ๎ಸ౨ ი ಎಂದชඝ Pru

tor
@
IIT
K




