
ಇย౵ ಯವฉಡ කโ ಒಂൿ ಕಣโ ຂಡ ಚย๯ತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಚಲನ๎ಸ౨ ი ಎಂൿ เವค๭ದ౪ ඝ౬  ಇಂൿ ಚಲචಯ 
เವರൕಯඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ෨ಂൽನ ෩ฆ ಅಥ฿ කฤౙ  ಉಪක౲ ಸಗಳ ಸರ൐ಯย౵  කโ ಚಲචಯ 
ඛಯಮಗำ ಮൡ౨  කโ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ವ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ. ಉತ౨ ರโ ඃಹದ ಚಲචಯඝ౬  ඛ฀ൟ౳ ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  
ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ කโ ෥ഴವ ෮ದಲ ಃಲಸๅಂದฉ කโ ಬಲದ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಈಗ ಪคಚ෵ಸ෎౽ಜං ಆຉ කโ
ಬಲವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ ಆຉ කโ ๯ൟ౨ ನย౵  ಮൡ౨  ๯ൟ౨ ನ ವಲಯಗಳย౵  ຄೕಞ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ කඝ 
ූเ๯൤౨ ೕච ಬಲವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ಃಲโ ಪದಗಳඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಆದฉ කโ ಅದඝ౬  ඣೕലದฉ කโ ຂಳಬ๾ർದ 
ಅಂಶๅಂದฉ ಶ౾౨ ෷ ෡ൟಕ ඃಹಗಳ ෴ಂൟ౳ ಕ ಪರಸ౭ ರ ౾౳ ෺ಯ ಪค෥൏ತ౱ ಕ ಅಳ൤෴ಜං , ಅಂದฉ කโ ಎರഴ 
ඃಹಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಅโ ಪರಸ౭ ರ ๸ವಹನ ನഷ๭ದฉ ಅโ ಪರಸ౭ ರ ๸ವಹನ ನഷ๯ತ౨ ๅ ಬಲ ಎಂൿ 
ಕฉಯಲ౭ ഴವ ಪ౳ ෥ಣ ಮൡ౨  කโ ಪ౳ ಂൟಯย౵  ಗಮඛ๯ವ ಒಂൿ เಷಯๅಂದฉ ඃಹಗำ ๸ಪಕბದย౵ ฆ฿ಗ ඃಹಗಳ 
ನഴๅ ಈ ಬಲโ ಉಂഓಞತ౨ ං ಅಥ฿ ಃಲโ ๸ದಭბಗಳย౵  ඃಹโ ๭ ನย౵  ಇಲ౵ ൽದ౪ ง ಸಹ ಬಲโ ಇฆತ౨ ං ෬ว ಅಥ฿ 
ಅโ ಸ౭ ๏ბ๯โൽಲ౵  ඦತರ ಬಲವඝ౬  ඀ರದ ෩ಲಕ ರ฿ඛಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ಈ ಎม౵  เಷಯಗಳ 
ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಆದฉ කඝ ചಬฯ ಅඝ౬  ෨ഔౣ ದฉ เವคಸฤ ಮൡ౨  කඝ ಅದඝ౬  ෨ഔౣ ದฉ ನನ౬  
ಅಯย౵  ಬಲವඝ౬  ಅඝಭเ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯ ಶ౾౨  ನನ౬  ಅ෵ಂದ ෬೧ನ ෬ว ಅನ౷ ෵ಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ 
ಒಂൿ ವ๯౨ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಮൡ౨  කඝ ಅದඝ౬  ෈ೕั๭ದฉ ಆ ವ๯౨ โ ಚย๯ൟ౨ ං ಮൡ౨  ේ෦ ಮൡ౨  ಈ ವ๯౨ เನ 
ನഴๅ ෴โඃ ๸ಪಕბเಲ౵ ൽದ౪ ง ේ෦෷ ಈ ವ๯౨ เನ ෬ว ಬಲವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡರล౵  ಎರഴ ඃಹಗำ ಪರಸ౭ ರ ๸ವಹನ ನഷ๯ൟ౨ ದ౪ ฉ ๸ಪಕბเං෻ ಅಥ฿ ๸ಪಕბเಲ౵ ඃ ಇฆವ 
๸ದಭბಗำ ಈ ಎರഴ ඃಹಗಳ ನഴๅ ಬಲเರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ನಮ౱  ಸರ൐ಯ ಉದ౪ ౙಁ  කโ ಬಲ ಮൡ౨  ಚಲචಯ 
ඛಯಮಗಳ ಬಡ౛  ෥ತකഴ฿ಗ කโ ຂಡ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ඃಹಗಳ ನഴเನ ಈ คೕൟಯ ಉຉ ಪರಸ౭ ರ ౾౳ ෺ಯඝ౬  කโ 
ಪ౳ ෥൐ೕಕค๯൤౨ ೕๅ෻ ಮൡ౨  ಈ ಪರಸ౭ ರ ౾౳ ෺ಗಳඝ౬  ಃಲโ ౽ඞඝಗಳ ෩ಲಕ ಪ౳ ෥൐ೕಕคಸมಜං ಎಂൿ කโ 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ಉಪක౲ ಸಗಳ ಸರ൐ಯ ಸಮಯದย౵  කโ ಅಧ౲ ಯನ ෥ഴವ ౽ඞඝಗಳඝ౬  කโ ಃಲโ ඩ౳ භ 
ಅඝ౬  ඛงඪಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಬಲದ ಆഔბಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ൟัൿಆำ౶ ವ เಷಯๅಂದฉ ಬಲโ ಒಂൿ ಪค෥ಣವඝ౬  ຄಂൽฆವ ಪ౳ ෥ಣ฿ಜං ಮൡ౨  
කඝ ചಬฯ ಅඝ౬  ಲಭ฿ಜ ಒൟ౨ ದฉ ಅಥ฿ කඝ ചಬฯ ಅඝ౬  ಬಲ฿ಜ ಒൟ౨ ದฉ ನನ౬  ಅಯย౵  เ෗ನ౬  ๸ๆದචಯඝ౬
ಅඝಭเ๯൤౨ ೕච ಎಂಬ ಅಂಶൽಂದ ಇൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං. 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ๸ದಭბದย౵  ಬಲโ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಇඣ౬ ಂൿ ๸ದಭბದย౵  ಬಲโ ກೋ౞  
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಒಂൿ ಪค෥ಣವඝ౬  ຄಂൽං ಆದฉ ಅൿ ಄ವಲ ಒಂൿ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  ຄಂൽං ಆದฉ ಅൿ ಒಂൿ 
ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಅൿ ಬಲವඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಅൿ ൽ౾ౙ ನ ಪ౳ ೬ౢ ಯඝ౬  ಸಹ ຄಂൽං ಮൡ౨  කโ 
ඣೕലඈ൤ ಪค෥ಣ ಮൡ౨  ൽಕౙ ඝ౬  ຄಂൽฆವ ಪ౳ ෥ಣಗಳඝ౬  ๅಕౣ ฑ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಈ ๼ಂං 
เವค๭ದ౪ ඝ౬  කโ ಪค෥ಣ ಮൡ౨  ൽಕౙ ඝ౬  ຄಂൽฆವ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಪ౳ ෥ಣโ ๅಕౣ ฑ ಆಜರ෎౽ಜಲ౵  ಆದฉ ๅಕౣ ฑ ಗำ 
ಃಲโ ಇತರ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ຄಂൽๅ ಉർಹರൕಡ ๅಕౣ ฑ ಗำ ๸ಕಲನದ ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜ ඛಯಮ ಅಥ฿ 
๳ಪბഷಯ ൟ౳ ಆೕನ ඛಯಮವඝ౬  ಅඝಸค๯ತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಅโ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ๸ීಧದ ಪ౳ ౽ರ งඩಂತರತำ౶ ತ౨ ๅ 
ಮൡ౨  කโ ಉഴಆำ౶ ವ ಅಂಶๅಂದฉ ಬಲโ ಈ ౽ඞඝ ඛಯಮಗಳඝ౬  ಅඝಸค๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಬಲโ ๅಕౣ ฑ ಪ౳ ෥ಣ฿ಜං ಅಂದฉ ಎರഴ ಬಲಗಳඝ౬  ๳คಸ෎౽ದฉ เ෗ನ౬  ൽಀౙ ಗูಂൽಡ ಎರഴ i 
ಬಲಗัฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ๳ಪბഷ෷ ๸ಕಲನದ ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜದ ඛಯಮವඝ౬  ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಅಥ฿ ඛೕโ 
๸ಕಲನದ ൟ౳ ಆೕನ ඛಯಮವඝ౬  ಸ෥ನ฿ಜ ಬಳಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ಬಲವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯൤౨ ೕๅ ෇ಣದ ಉದ౪ โ ಬಲದ ಪ౳ ෥ಣಃౙ  
ಅඝಞಣ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෇ಣದ ൽಀౙ  ಬಲದ ൽಕౙ ඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ෥ലದ ಈ ඛൽბಷౣ  ຂัಃ෷ ಅದರ 
෇ಣದ ಉದ౪ โ ಬಲದ ಪ౳ ෥ಣಃౙ  ಅඝಞಣ฿ಜฆತ౨ ං කโ ಎರഴ เ෗ನ౬  ಶ౾౨ ಗಳ ಬಡ౛  ෥ತකഴ฿ಗ ಅโ ತಮ౱ ඃ ಆದ 
ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಉದ౪ โ ಈ ಎರഴ ಬಲಗಳ ಅඝඩತವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಉದ౪ ದ ಅඝඩತโ ಈ ಅඝඩತವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಒಂൿ ಬಲವඝ౬  ຂಡ ಪ౳ ൟඛඌ๯൤౨ ೕๅ කโ ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ಬಹಳ ๰ౘ౱  เಷಯ฿ಜං 
ಮൡ౨  ಇൿ เೕౘൕ෵ಂದ ීൽං ಮൡ౨  ಇൿ เೕౘൕ෵ಂದ ීൽං ಇದಃౙ  ෴โඃ ඬฃๅಗัಲ౵  ಮൡ౨  කโ 
ຂำโඃචಂದฉ කโ ಇದඝ౬  ඣೕഴವ ಶ౾౨  ಅಲ౵  ಬಲವඝ౬  ಈಗ ಅึ෷ൟ౨ ฆವ ಉว౵ ೕಖದ ೓ಕഔౣ ನ ෬ว 
ಅವอ෈ತ฿ಜ කโ ಎม౵  ๲ౙ ೕมฑ ಅಥ฿ ๅಕౣ ฑ ಪ౳ ෥ಣಗัಡ ಒಂඃ เಷಯವඝ౬  ຂಳಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈಗ ຂำൟ౨ ฆโൿ ಉว౵ ೕಖದ ೓ಕഖౣ  ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಅඃ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  ඾౳ ೕෳ ನย౵  
ಅึಯಬ๾ൿ ಇൿ ේ෦ಯ ෬ว౱ ೖಯย౵  ๭౩ ರ฿ಜං ಅಥ฿ ಚย๯ൟ౨ ฆವ ෴โർದง ಒಂൿ ౽ฆ ಚย๯ൟ౨ ං 
ಎಂൿ ຂูೕಣ කโ ಚย๯ವ ౽คඛಂದ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  ಅึ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ෥ഴವ ಅಂಶๅಂದฉ කโ 
ಶ౾౨ ಗಳඝ౬  ඣೕലದฉ ඛೕโ ಶ౾౨ ಗಳඝ౬  ಅವอ෈๭ฆโൽಲ౵  ๭౩ ರ ๆಗ ಅಥ฿ ๭౩ ರ ๆಗವಧბච ಅಥ฿ ๆคಯಬฯ ๆಗ 
ๆคಯಬฯ ๆಗವಧბච෽ಂൽಡ ಚย๯ವ ๭౩ ರ฿ದ ಉว౵ ೕಖದ ೓ಕഔౣ ඛಂದ ಅಥ฿ ೓ಕഔౣ ඛಂದ ಬಲವඝ౬  
ಗಮඛ๯ൟ౨ ർ౪ ฉ, ಅൿ ಬಲโ ෴โർದง ಉว౵ ೕಖದ ೓ಕഔౣ ನ ෬ว ಅವอ෈ತ฿ಜฆโൽಲ౵  , ಉว౵ ೕಖದ ೓ಕഔౣ ನ 
෬ว ಅವอ෈ತ฿ಜฆವ ෴โඃ ಪ౳ ෥ಣเං෻ කโ ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ඣೕലർಗ කโ ඛඃბ๎ಂಕ 
ಅౘವඝ౬  ಸคಪല๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಞฆൟ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅൿ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಉว౵ ೕಖದ ೓ಕഔౣ ನ 
෬ว ಅವอ෈ತ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ. ඲๭ಷඨ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  කโ ಅึ෷ವ ๆಗ ಮൡ౨  ly 
ๆಗವಧბචಯඝ౬  ಸಹ ඣೕലං౪ ೕๅ , ಅโಗำ ඾౳ ೕෳ ಅವอ෈ತ ಪ౳ ෥ಣಗะಜๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ಅಥ฿ ๆಗ ಅಥ฿ ๆಗವಧბචಡ เฆದ౫ ฿ಜ ຂูೕಣ, ಅൿ ಅโಗಳඝ౬  ಅึ෷ವ ಉว౵ ೕಖ 
೓ಕഔౣ ನ ෬ว ಅವอ෈ತ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಮ൧౨ ෫౱  කโ ಈ เೕౘൕ ಬಲ๋ತ฿ಜ ಇൿ ౽౵ ๭ಕฯ ෫౽౲ ඛಋ౺  ಃ౹ ೕತ౳ ದย౵  
෥ನ౲ ฿ಜං, ಅย౵  කโ ෥ತකഴವ ๆಗโ ෍ಳ౾ನ ๆಗ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅඋ౲ ಯದย౵  ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  ಈ ಉದ౪ ౙಁ  ෥ತකಡฤ ຄರഔฆವ ಎม౵  ฿ದಗำ ಆೕ๺ბ ಆຉ 
෫౽౲ ඛಋ౺  ූಗದย౵  කโ ౽౵ ๭ಕฯ ෫౽౲ ඛಋ౺  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ, ಅย౵  කโ ಪค൏ಮಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๯โൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ๆಗโ ෍ಳ౾ನ ๆಗ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಎರಡචಯದฌಂൽಡ ๸ಪಕბದย౵  ඃಹವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ෻ ಎಂൿ ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ඃಹ 
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ಎಂದฉ ನನಡ ඃಹ ಮൡ౨  ඃಹ ಮൡ౨  ಇๅರവ ಸ౭ ๏ბ๯ൟ౨ ๅ a b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඃಹ ಆಜರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇൿ ඃಹ ಆಜರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ඃಹಗಳ ನഴๅ ๸ಪಕბเං a b 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๸ಪಕბವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ನഴเನ ๸ಪಕბโ ಅಂತಹ ๸ಪಕბ ಶ౾౨ ಗಳ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  c a b 
ඣೕലർಗ ಅಂತಹ ಶ౾౨ ಗಳ ಒಂൿ ಶ౾౨  ಮൡ౨  ಉർಹರൕಯඝ౬  ಉಂഖ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ ಶ౾౨ ಗำ ಎಂൿ 
ಕฉ෷ವ ನಮ౱  ಪഷಗಳඝ౬  เವค๵ೕಣ ಮൡ౨  ಅโಗಳย౵  ಈ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ ಶ౾౨ ಗูಳಡ ๳คං ಘಷბൕ ಬಲโ ಒಂൿ ෬ว౱ ೖ 
෬ว ೦ฆൟ౨ ฆ฿ಗ , ಎರഴ ෬ว౱ ೖಗಳ ನഴเನ ๬ධౘ ಚಲචಯඝ౬  ತഷ෷ವ ಒಂൿ ಬಲเං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ
ಮൡ౨  ಎರഴ ඃಹಗำ ಅಥ฿ ಎರഴ ಘನ ౽ಯಗಳ ನഴๅ ๸ಪಕბದย౵ ฆ฿ಗ කโ ಅದඝ౬  ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಇದರ ೯൤ಡ 
ಘಷბൕ ಬಲโ ನನ౬  ඃಹವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ , ಛัಯย౵  ಚย๯ವ เ෥ನವඝ౬  ຂูೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಛั෷ เ෥ನඅಂൽಡ ๸ಪಕბದย౵ ං ಮൡ౨  ಛั෷ කโ ಕฉ෷ವ ๭౬ ಗ౫ ൤ಯ ಬಲವඝ౬  
เ෥ನದ ෬ว ಇค๯ತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ ಶ౾౨ ಗಳ ಘಷბൕ ಬಲಗಳ ๭౬ ಗ౫ ൤ಯ ಬಲಗ฼ತಹ ಈ ಶ౾౨ ಗำ ಎರഴ ෡ൟಕ ౽ಯಗಳ ನഴๅ 
๸ಪಕბเฆโದคಂದ ಉದ౰ เ๯ವ ಶ౾౨ ಗಳ ಉർಹರൕಗะಜๅ කโ ๸ಪಕბ ಬಲದ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  කโ 
ಊ๼ಸಬ๾ൿ ಇย౵  ಅൕಕಟౣ ඝ౬  ඛ෦ბ๭ ಅൿ ತೕഷ෴ಜං ಮൡ౨  ಒಂൿ ಬൽಯย౵  ඛೕคං ಅಂತಹದඝ౬  කโ ಅൕಕഖౣ  
ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಅย౵  කโ ತೕഷಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅൿ ಈಗ ಇย౵  ඛೕฆ ຄೕಗඈ൤ ತഷ෷ತ౨ ං ಅൕಕഔౣ ನ 
෬ว౱ ೖಡ ඛೕฆ ෨ഔౣ ർಗ ඛೕฆ ಒಂൿ කโ ಇದඝ౬  ຃ഺ౳ ೕ๬ౣ ഔಋ ශೕ๺ბ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๸ಪಕბದ ౽ರಣൽಂದ ಬฆವ ಶ౾౨ ಯ ಮ൧౨ ಂൿ ಉർಹರൕ෴ಜං ಆದฉ ಇದರ ೯൤ಡ කโ 
ඣೕലฆโൿ ಎರഴ ඃಹಗಳ ನഴๅ ෴โඃ ๸ಪಕბದ ಅಗತ౲ เಲ౵ ದ ಇತರ ಃಲโ ಶ౾౨ ಗัๅ ಆದฉ ಮ൧౨ ෫౱  කโ 
ಅದඝ౬  ಅคൡಆำ౶ ൤౨ ೕๅ . ಈ ಶ౾౨ ಗำ ๸ಭเಸฤ ಎರഴ ඃಹಗะಜರ෎ಀ ಇದಃౙ  ಉർಹರൕ෴ಜ කඝ ಈಛಗศ 
เವค๭ං౪ ೕච ෮ದಲ ಉർಹರൕ ಞฆ൞౷ ಕಷბൕಯ ಬಲ ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ේ෦ಯ ෬ว౱ ೖಡ ಎึ෷ವ ಅಥბದย౵  
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಆದฉ ඞ౲ ಟඨ ಁಡ ෴โർದง ಎರഴ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಗัದ౪ ฉ ಅದඝ౬  ಞฆ൞౷ ಕಷბൕಯ ๬ವბൟ౳ ಕ ඛಯಮಃౙ
๬෥ඛ౲ ೕಕคಸมಜං, ಅโಗำ ಪರಸ౭ ರ ಹൟ౨ ರเฆ฿ಗล ಪರಸ౭ ರ ಬಲವඝ౬  ಪ౳ ෽ೕಜ๯ತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಇย౵  
ಞฆ൞౷ ಕಷბൕಯ ಬಲโ කโ ඣೕഴ๋൤ කඝ ಈಗ ಬಹಳ ಞ൏ತ౱ ಕ คೕൟಯย౵  ෥ತකഴൟ౨ ං౪ ೕච ಇൿ ಅವอ෈๭ං 

෬ว ೓ಕಃౙ  ಅඝඩತದย౵ ฆತ౨ ං, ಅย౵  ಎರഴ ౽ಯಗಳ ನഴเನ ෎ಪბലಃ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇൿ ಪค෥ಣ ds on 1 r r 
෥ತ౳ ವಲ౵ ං ൽಕౙ ඝ౬  ಞฆ൞౷ ಕಷბൕಯ ඛಯಮൽಂದ ඛൽბಷౣ ಪലಸมಜං ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ඦತರ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಆದฉ 
ಞฆ൞౷ ಕಷბൕಯ ಬಲಗಳ ೯൤ಡ ಎರഴ ೈ೴ ბಗಳ ನഴๅ ಆຉ ౽ರಣൽಂದ ಬಲಗัๅ, කโ ೈ೴ბ ಒಂൿ ಮൡ౨  ౲ಁ  q 

౲ಁ   ೈ೴ ბಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ, ಈ ಎರഴ ೈ೴ ბಗಳ ನഴๅ කโ ๬౩ ෵ೕเൿ౲ ൟ౨ ನ ಬಲ ಎಂൿ ಕฉ෷ವ ಬಲเං ಮൡ౨  2
ඦತರ කโ ಇದರ ೯൤ಡ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಈ ๬౩ ෵ೕเൿ౲ ൟ౨ ನ ಮൡ౨  เൿ౲ ൞ౙ ಂൟೕಯ ಶ౾౨ ಗัಡ ಈಗ ಮ൧౨ ෫౱  
౽ಂತಃ౹ ೕತ౳ ದย౵  ಚย๯ವ เൿ౲ ർๆಶൽಂದ ಅඝಭเ๯ವ ಎวಆౣ იೕ ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ශೕ๺ბ ๸ಪಕბเಲ౵  ඀ರದ ෩ಲಕ ಈ 
ಬಲಗำ ๸ಭเ๯ತ౨ ๅ ಈಗ කโ ಬಲದ ಞ൏ತ౱ ಕ ಪค൏ಮ ಏචಂൿ ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  කโ เವคಸಬ๾ർದ ಸರಳ฿ದ 
෥ಗბๅಂದฉ, ಒಂൿ ಶ౾౨ ෷ ඃಹವඝ౬  ಅದರ ౾౳ ෺ಯ ชಒಯ ಉದ౪ ౙಁ  ತಳ౶ ฤ ಅಥ฿ ಎึಯฤ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಒ෫౱  ಬಲವඝ౬  เವค๯ವ ಸರಳ ෥ಗბ฿ಜං ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ඦತರ කโ ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಅದರ ౾౳ ෺ಯ ชಒಯ ಉದ౪ ౙಁ  ಒಂൿ ಬಲโ ತಳ౶ ฤ ಅಥ฿ ಎึಯฤ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං ಆದฉ කโ ಅದರ ౾౳ ෺ಯ 
ชಒಯ ຄರ൞ಜ ෎ฉ ෈ಂൿเඛಂದ ಬಲದ ಪค൏ಮವඝ౬  ඣೕലದฉ, ಅൿ ඃಹವඝ౬  ಅಲ౵ ದ ෈ಂൿเನ ಕഷಡ 
ൟฆಜ๯ತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ. ಅದರ ౾౳ ෺ಯ ชಒಯ ෬ว ಆದฉ කโ ಇൽೕಗ ෨ಂ඀ഴವ ಈ ಚ೎ბ෷ 
ൟฆಞವ ಚಲච ಮൡ౨  ಕഖౣ ඛഔౣ ನ ඃಹಗಳ ಚಲචಯ ಬಡ౛  ෥ತකഴ฿ಗ ಬฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഴವ ಞ൏ತ౱ ಕ คೕൟಯย౵  ಇฆತ౨ ං ಆದฉ ಶ౾౨ ෷ ತಳ౶ ฤ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ຂัർಗ 
ಏකಞತ౨ ං ಅಥ฿ ඃಹವඝ౬  ಎึ෵ค, ಅൿ ඃಹಃౙ  ඛಜ฿ಜ ಏඝ ෥ഴತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಬಲโ ಏඝ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ತำ౶ ವ ಅಥ฿ ಎึ෷ವ ෩ಲಕ ಅൿ ඃಹದ ಚಲචಯ 
๭౩ ൟಯඝ౬  ಬದม෵ಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ತ౨ ං, කඝ ಅದඝ౬  ಚಲನ๎ಸ౨ იದ ඁ๞ౣ ෵ಂದ ඣೕലದฉ ಇൿ ಪค൏ಮ฿ಜං 
ಶ౾౨ ෷ ඃಹಃౙ  ಏඝ ෥ഴತ౨ ං ಉർಹರൕಡ ಈ දನ౬ ඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಇൿ ನನ౬  ಅಯย౵ ං ಅൿ เ ౳๎ ಂൟ ๭౩ ൟಯย౵ ං කඝ 
ಬಲವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  කඝ ಬಲವඝ౬  ກ೉౞ ๭ർಗ දඨ ಚยಸฤ ඩ౳ ฏ෗๯ತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ඣೕഴ൤౨ ೕච ಈ 
ಶ౾౨ ಯ ಪค൏ಮๅಂದฉ ಅൿ ඃಹโ เ ౳๎ ಂൟಯย౵ ದ౪ ฉ ಚಲචಯ ๭౩ ൟಯඝ౬  ಬದม෵๯ತ౨ ං ඃಹโ ಚย๯ൟ౨ ದ౪ ฉ ඃಹದ
ಚಲචಯඝ౬  ඩ౳ ฏ෗ಸฤ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಪ౳ ൟ෴ಜ ඃಹโ ಚย๯ൟ౨ ದ౪ ฉ කโ ಬಲವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ ෩ಲಕ
ಅದඝ౬  เ ౳๎ ಂൟಯ ๭౩ ൟಡ ತರಬ๾ൿ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಇൿ ಶ౾౨ ෷ ಪค෥ಣವඝ౬  ಏඝ ෥ഴತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ವ ಞ൏ತ౱ ಕ ෥ಗბ฿ಜං. 
ಈ ຂัಃಗಳ ಪ౳ ෥൐ೕಕರಣವඝ౬  කโ ಞ൏ತ౱ ಕ฿ಜ ຂัං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಚಲචಯ ඛಯಮಗಳ ෩ಲಕ 
ಅಧ౲ ಯನ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಚಲචಯ ඛಯಮಗำ ඃಹದ ಚಲචಯ ๭౩ ൟಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಬಲದ ಪค൏ಮವඝ౬  ຂಡ 
ಪ౳ ෥൐ೕಕค๯ತ౨ ං ಆದฉ ಇದඝ౬  ෥ഴವ ෮ದฤ කโ เವค๵ೕಣ කโ ಇඞ౬  ಃಲโ ෩ಲේತ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  
฿౲ ಌ౲ ඛ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ವ ෮ದಲචಯൿ ಕಣದ ಪคಕಲ౭ ච෴ಜං ಮൡ౨  ಕಣ ಎಂൿ කโ ຂำโൿ ๭ೕ෦ತ 
ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಒಂൿ ಘಟಕ฿ಜං ಆದฉ ಅඦತ ಛತ౳  ಅಂದฉ ಒಂൿ ಸಮಯದย౵  ಕಣโ ಒಂದඝ౬  ෥ತ౳  ಆಕ౳ ෦๯ತ౨ ං 
෇๻౲ ౽ಶದย౵  ෈ಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛඃბ๎ಂಕಗಳ เಷಯದย౵  ෥ತකഴൟ౨ ದ౪ ฉ ಕಣโ ನย౵ ං ಎಂൿ කโ ຂಳಬ๾ൿ ಸಮಯದย౵xyz t 
ඩ౳ ඃ๏ಕ ಸ౩ ಳ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಕಣವඝ౬  ಈ คೕൟ ಆದ๏ೕბಕค๯൤౨ ೕๅ ಇൿ ಆದ๏ೕბಕರಣ฿ಜං කඝ ಆದ๏ೕბಕರಣ ಪದವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕච 
ಏಃಂದฉ කโ ಎಲ౵ ವඞ౬  ಒಂൿ ຄಂൽං ತൡ౨  ๭ೕ෦ತ ಛತ౳  
ಆದ౪ คಂದ කโ ඃಹದ ಚಲචಯඝ౬  ಪคಗ൐ಸฤ ಬಯ๭ർಗ ಅದರ ෡ൟಕ ಛತ౳ โ ෨ಖ౲ ವಲ౵ ದ ඦತರ කโ ಅದඝ౬  
ಕಣ฿ಜ ಆದ๏ೕბಕค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಉർಹರൕಡ කโ ๵౭ ೕಟಕಗಳย౵  ඣೕലඈ൤ ೎ಂലನ ಚಲච ಅಥ฿ ෨ಕ౨ ฿ಜ ෈ೕำವ 
೎ಂലನ ಚಲචಯ ಬಡ౛  ෥ತකഴ฿ಗ. ඦತರ ೎ಂಡඝ౬  ಕಣๅಂൿ ූเಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  ෨ಂൽನ ಃಲโ 
ಉಪක౲ ಸಗಳ ಉං౪ ೕಶ౽ౙ ಜ කโ ಚಲචಯ ඛಯಮಗಳඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ ಎม౵  ඃಹಗಳඝ౬  ಕಣಗำ ಎಂൿ ූเ๯൤౨ ೕๅ 
ಮൡ౨  ಇൿ ಇದಃౙ  เฆದ౫ ฿ಜං ಉർಹರൕಡ කโ ಇං ಎಂൿ ຂูೕಣ ಉದ౪ ದ ฃി ಮൡ౨  කโ ಈ ฃി ನ l 
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ಚಲචಯඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කඝ ಈ ງತದย౵  ಬಲವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ 
ಮൡ౨  ಈ ງತದย౵  කඝ ಬಲವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದฉ ಅൿ ๬ಧ౲  ಅಥ฿ ෎ฉ ෴โർದง ງತದย౵  ಮ൧౨ ಂൿ ಬಲವඝ౬  
ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ൿ ฃി ನย౵ ನ เ෗ನ౬  ෈ಂൿಗำ เ෗ನ౬  ๆಗಗಳඝ౬  ຄಂൽರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಆ ๸ದಭბದย౵  කโ ฃി 
ಅඝ౬  ಕಣ฿ಜ ಆದ๏ೕბಕคಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಮൡ౨  කโ ඦತರ ඣೕഴ๋൤ කโ ಅದರ ಬಡ౛  ಕഖౣ ඛഓౣ ದ ඃಹ ಎಂൿ 
෥ತකഴ൤౨ ೕๅ ಆຉ කโ ಈ ງತದย౵  ಕഖౣ ඛഓౣ ದ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ඃಹโ ಬಹಳ ඦತರ ಬฆತ౨ ං 
ಆದฉ ಗഔౣ ෴ದ ඃಹโ ಕഖౣ ඛഓౣ ದ ඃಹ ಎಂಬ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ඛೕโ ಅඝಭเಸฤ ඩ౳ ฏ෗ಸฤ කඝ ಬಯ๯൤౨ ೕච, 
ಅಂದฉ ෴โඃ ಎರഴ ಕಣಗಳ ನഴเನ ಅಂತರโ ෴฿ಗล ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಕಣಗำ ಎม౵  ಕಣಗಳඝ౬  ຄಂൽๅ ಎಂൿ ಇದರ ಅಥბವಲ౵  ඃಹโ කโ ൧ೕค๯ವ ๆಗඅಂൽಡ ಚยಸ෎ಀ 
ಆದฉ ಕඛಷ౤  ಈ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಮನ๭౺ ನย౵ ഖౣ ಆಳ౶ ෎ಀ ಮൡ౨  ಪ౳ ๯౨ ತ කโ ಕಣಗಳ ෬ว ಄ಂൽ౳ ೕಕค๯൤౨ ೕๅ, කโ 
ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಕಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ෥ತකഴ฿ಗ ෨ಖ౲  เಷಯ ಒಂൿ ಕಣದ ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷ ಪค෦ತ฿ಜං
ಅൿ ಅಪค෦ತವಲ౵  ಮൡ౨  කโ ಃಲโ ೓ಕഔౣ ඛಂದ ಕಣದ ಚಲචಯඝ౬  ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ ಕಣโ ๆಗವඝ౬  ຄಂൽං f v 
ಇൿ ๆಗವಧბචಯඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಬ๾๛ කโ ಅದඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ಆฑ ಈಗ කโ a 
ಉഴಆำ౶ ವ ಕಣದ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ ಇൿ ෴฿ಗล ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ನಮ౱  ๎๭౨ იೕಯ ฀ತ౳ ๎ಸ౨ იದ เಷಯದย౵  
෥ತකഴ฿ಗ ಇൿ ಮ൤౨  ಬฆತ౨ ං ನಮ౱  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ಕಣಗಳ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ ෴฿ಗล ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಎರഴ ಕಣಗಳ
ಬಡ౛  ෥ತකലದฉ ๯ ಅโಗಳ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಗಳ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆ ಕಣಗำ ಮൡ౨  ಆಗ ಪ౵ ๺ ಇๅರಡඞ౬  m a b ma mb 
ಒഔౣ ಡ ๳ค๭ದฉ ຄಸ ඃಹದ ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ma mb 
ಆದ౪ คಂದ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಗำ ಮൡ౨  ช಍ೕಯ฿ಜ ಕಣಗಳඝ౬  ๸෽ೕ೧๭ർಗ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ๭౩ ರ฿ಜฆವ ಕಣದ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷ ಉว౵ ೕಖದ ೓ಕഔౣ ನ ෬ว 
ಅವอ෈ತ฿ಜಲ౵  ಎಂൿ කโ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಈಛಗศ ඣೕലದ ಕಣದ ಪ౳ ෥ಣ ๆಗವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಮൡ౨  ಈ ಎರಡඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ຄಸ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෴โൿ ನಮ౱  ಚಲචಯ 
ඛಯಮಗัಡ ඛ൏ბಯಕ ಮൡ౨  කโ ෮෫ಂಟෳ ಎಂಬ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ඛಮ౱  
ಪಠ౲ ඬಸ౨ ಕಗಳย౵  ๅಕౣ ฑ ඣಂൽಡ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ, ಈ ಪ౳ ෥ಣದ ಆๆಗವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ವ ದಪ౭  ෨ಖದ p 
๑ಲౙ ವඝ౬  ඛೕโ ౽ಣಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಆๆಗವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ๼ೕಡ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ ಮൡ౨  ๆಗದ ಉತ౭ ನ౬  p 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๅಕౣ ฑ ඣಂൽಡ ๲ౙ ೕมฑ ಅඝ౬  ಞ൐๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛವ౷ ಳ ಫย൞ಂಶದ ಪ౳ ෥ಣโ ಸಹ ๅಕౣ ฑ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ๅಕౣ ฑ ಪ౳ ෥ಣ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಆຉ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ ಮൡ౨  ๆಗದ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಮൡ౨  ಈಗ ඛಯಮಗಳඝ౬p 
ඣೕಡฤ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ ಚಲච ಈ ല ಆๆಗದ ෨౽౨ ಯವඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ, කโ ನಮ౱  ಚಲචಯ ඛಯಮಗัಡ 
ීർಗ කโ ಅದඝ౬  ല๺ౙ  ෥ലർಗ කโ ಅದඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ කโ ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ, ඃಹโ เ ౳๎ ಂൟಯย౵ ದ౪ ฉ, 
ಅದඝ౬  ಚย๯๋൤ ෥ಡฤ ನಮಡ ಶ౾౨ ಯ ಅಗತ౲ เฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ඃಹโ ಚย๯ൟ౨ ං ಅದඝ౬  เ ౳๎ ಂൟಡ ತರฤ 
ಶ౾౨ ಯ ಅಗತ౲ เං ಆದฉ කโ ಄ำವ ෨ಂൽನ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ, ඃಹโ ಚยಸฤ ඩ౳ ฏ෗ಸฤ เ ౳๎ ಂൟಯย౵ ฆವ ඃಹโ 
ൡಂ෇ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං, ඛೕโ ಅದඝ౬  ඛย౵ ಸฤ ಬಯ๭ದฉ ඃಹโ ಚย๯ൟ౨ ದ౪ ฉ ಬಲವඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸ෎ಀ ಅದಃౙ  ಬಲವඝ౬  
ಅನ౷ ෵ಸ෎ಀ ಆದฉ ඃಹโ ಏಕงಪದ ಚಲචಯย౵ ದ౪ ฉ ಪ౳ ๔౬  ಬฆತ౨ ං, කโ ಇದඝ౬  ෮ದศ เವค๭ං౪ ೕๅ ಆದฉ ಇದඝ౬  
ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಏಃಂದฉ කโ ಏಕงಪದ ಚಲචಯඝ౬  ಮ൤౨  ಮ൤౨  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಏಕงಪದ 
ಚಲච ಎಂದฉ ඃಹโ ಚย๯ತ౨ ං ಒಂൿ ಸರಳ ชಒಯย౵  ಅಥ฿ ಸರಳ ชಒಯ ಉದ౪ ౙಁ  කโ ๭౩ ರ฿ದ ๆಗದย౵  
෴โದක౬ ದง ಬಳಸಬ๾ൿ, 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ඃಹโ ಒಂൿ ชಒಯ ಉದ౪ ౙಁ  ಚย๯ൟ౨ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಅದರ ๆಗโ ๭౩ ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ 
ຂูೕಣ, ಆಗ කโ ಏಕงಪದ ಚಲචಯย౵ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ๯ಲಭ฿ಜ ಅคൡಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಇൿ ඃಹದ ๆಗโ 
๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෷ ඛමෳბ ಚಲච෷ ๆಗโ ๭౩ ರ฿ಜං ಎಂൿ ຂำ๋൤෻ ಇฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಅൿ ඛฏತರ ๆಗದย౵  ಸರಳ 
ชಒಯย౵  ಚย๯ൟ౨ ං ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ಈ ෩ฆ เಷಯಗำ ๭ඣඪౣ ಋ ಸ෥කಥბಕಗะಜๅ ಈಗ කโ ಄ำವ 
෨ಂൽನ ෩ಲේತ ಪ౳ ๔౬ ෷ ಏಕงಪದ ๭౩ ൟಯඝ౬  ౽ඩലಆಳ౶ ฤ ಅಗತ౲ ฿ದ ಶ౾౨ ෴ಜං ಚಲච ಎಂದฉ කඝ 
ಏಕงಪದ ಚಲචಯย౵  ಅಥ฿ ඛฏತರ ๆಗದย౵  ಅಥ฿ ಸರಳ ชಒಯย౵  ඛฏತರ ๆಗದย౵  ಚย๯ವ ඃಹವඝ౬  
ಪഷൿಆಂലං౪ ೕච , ಈ ಚಲචಯ ๭౩ ൟಯඝ౬  ൽೕಘბ౽ಲದವฉಡ ಮൡ౨  ൽೕಘბ౽ಲದವฉಡ ඛವბ๼ಸฤ ಈ ඃಹದ ෬ว 
ಬಲವඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸฤ ನಮಡ ಅಗತ౲ เං෻ ౾౳ ಸ౨ තವბ 322 ರย౵ ದ౪  ಜ౳ ೕಋ ತತ౷ ೦ౢ ඛ ഛෳ ಅค๬ౣ ಟฯ ಅವฆ ತಮ౱  
ಆสೕಚචಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฆ, ඃಹವඝ౬  ಏಕงಪದ ๆಗದย౵  ಚย๯๋൤ ෥ಡฤ ಒಂൿ ಶ౾౨  ෎ಀ ಮൡ౨  ಈ 
ಆสೕಚචಗಳඝ౬  ಜನฆ ൽೕಘბ౽ಲದವฉಡ ಅඝಸค๯ൟ౨ ದ౪ ฆ ಆದฉ ಇൿ ತඬ౭  ಎಂൿ ൟฆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅค๬ౣ ಟฯ ಒಂൿ ಶ౾౨  ෎ಀ ಎಂൿ ຂัದฆ, ಇൿ ತඬ౭  ಕಲ౭ ච ಎಂൿ ൧ೕคಸฤ කโ ಇದඝ౬  ಅല౥ ಪല๵ೕಣ 
ಮൡ౨  ෩ಲ൫ ಇൿ ಅค๬ౣ ಟฯ ನ ತಪ౭ ಲ౵  ಎಂൿ ඛೕโ ಈ ඩ౳ ෽ೕಜಕ เಷಯವඝ౬  ඣೕലದฉ ಅವฆ 
ಅಥბ෥ലಆಂಡฆ, ಅൿ ಏකದง ಇದ౪ ฉ ಅൿ ಚย๯ತ౨ ං. ಮൡ౨  ಒಂൿ ඃಹโ ಅย౵ ದ౪ ฉ ඛೕโ ಅದඝ౬  ತಳ౶ ฤ ಮൡ౨  g 
ಅದඝ౬  ෈ഖౣ  ඦತರ ಅൿ เ ౳๎ ಂൟಡ ಬฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಬಲಗಳ ಏಕงಪದ ๆಗದ ಚಲචಯඝ౬  ඛವბ๼ಸฤ ಅನ౷ ෵ಸ෎౽ಜං ಆದฉ ಅค๬ౣ ಟฯ ಪคಗ൐ಸยಲ౵  ಏಃಂದฉ
ಈ ඃಹโ ๸ಪಕბದย౵ ං ඃಹದ ಎರಡඡ ඃಹඅಂൽಡ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಅ ಃಳಡ ನನ౬  ಅ ಘಷბൕಯ ಬಲವඝ౬  
ಅನ౷ ෵๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ඃಹವඝ౬  ඛย౵ ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಅค๬ౣ ಟฯ ಪคಗ൐ಸยಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಘಷბൕ ಬಲเං, ಅൿ ಎರഴ ಘನವ๯౨ ಗำ ๸ಪಕბದย౵ ർ౪ ಗ ಅಥ฿ ๬ධౘ ಚಲචಯඝ౬  เฌೕඌಸฤ 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ವ ๭౬ ಗ౫ ൤ಯ ಶ౾౨ ෷ ಇದඝ౬  ಪคಗ൐ಸยಲ౵ , ಆಗ ಇಟย෵ಂದ ಹൽජൿ ಅರವತ౨ කಲౙ คಂದ ಹൽකฆ 
ನಲವ൤౨ ರಡರವฉಡ ಇದඝ౬  ෮ದฤ ಗಮඛ๭ದ ಡยย෽ ಅವฆ ಅค๬ౣ ಟಲ౬  ಕಲ౭ චಯඝ౬  ඛฃಕค๭ದฆ ಮൡ౨  ಅವฆ 
ຂัൿ౪  ඃಹಃౙ  ಅದರ ಏಕงಪದ ಚಲචಯ ๭౩ ൟಯඝ౬  ౽ඩലಆಳ౶ ฤ ෴โඃ ෇ಹ౲  ಶ౾౨ ಯ ಅಗತ౲ เಲ౵  ಮൡ౨  
ಡยย෽ಡ ಇൿ ຂಡ ๭౾ౙ ൡ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡฤ කโ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಃಲโ ಉತ౨ ಮ ಒಳඣೕಟಗำ ಆຉ, ಆ ౽ರಣൽಂದ
ಡยย෽ೕ ಈ ಅವสೕಕನಗಳඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ. ಎರഴ ಇั೦คನ ಸಮತಲಗำ ಮൡ౨  කโ ඣೕഴโൿ ಒಂൿ ඃಹโ 
ಇั೦คನ ಃಳಡ ಉฆำವ ೎ಂഴ ಇං ಎಂൿ ຂัದฉ කโ ಈ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ೎ಂഴ 

Pru
tor
@
IIT
K



ಇั೦คನ ෬ว ಉฆัർಗ ಘಷბൕ ಬಲโ ൡಂ෇ ೉ಕౙ ർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಇั೦คನ ಃಳಡ ಉฆัർಗ ಞฆ൞౷ ಕಷბൕ෷ ಃಳಃౙ  ಚย๯฿ಗ ๆಗವಧბච෷ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
೎ಂലನ ๆಗโ ກೋ౞ ತ౨ ศ ಇฆತ౨ ං ಆದฉ ಅൿ ಇั೦คನ ෬ว ಚย๭ർಗ ๆತೕತౙ ಷბโ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅඃ ೎ಂഴ ಇย౵  ಸ౷ ಲ౭  ๆಗൽಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ದฉ ಮൡ౨  ಅൿ ಇั೦คನ ෬ว ಚย๯ತ౨ ං ಋ൏ತ౱ ಕ 
ๆತೕತౙ ಷბเං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಆೕನವඝ౬  ඛඋನ฿ಜ ಕല෫ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ ಮൡ౨  ಸಮತഓౣ ದ ෬ว౱ ೖ ಇฆವ ๭౩ ൟಡ ීದฉ 
ಅย౵  ಧකತ౱ ಕ ๆಗವಧბච෷ ಇย౵  ಋ൏ತ౱ ಕ ๆಗವಧბචಯඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಏකಞತ౨ ං ඦತರ ಸಮತಲ ෬ว౱ ೖ 
๸ದಭბದย౵  ಅൿ ಈ ๸ದಭბದย౵  ๆಗವಧბච෷ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛคೕ౾౹ ๯โൿ ಬಹಳ ಅಥბಗ෗ბತ฿ಜං, 
ಅಂದฉ ೎ಂഴ ಸಮತಲ ෬ว౱ ೖಯย౵  ๆಗವಧბච෽ಂൽಡ ಚย๯ൟ౨ ದ౪ ฉ ಅದರ ๆಗವಧბච෷ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಚย๯ತ౨ ศ ಇฆತ౨ ං ಅದಃౙ  ෴โඃ ಬಲವඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸං, g 
ಆದ౪ คಂದ ಅವඝ ಇದඝ౬  ຂಡ ತฤඪದඝ ಮൡ౨  ඦತರ ಅವඝ ಒಂൿ ೉ಂತක ಪ౳ ෽ೕಗವඝ౬  ಸಹ ෥ലದඝ ಮൡ౨  ඛೕโ 
೎ಂಡඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  ಮൡ౨  ඛೕโ ಎರഴ ಇั೦ฆಗಳඝ౬  ಒഔౣ ಡ ಇค๭ කโ ಅย౵  ෥ലඈ൤෻ කโ ಚಲචಯඝ౬  
ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಈ ೎ಂഴ ಇย౵ ಡ ීದฉ ಈ ಆೕನโ ൮ೕഓ ಈ ಆೕನโ ಆม౮  ಎಂൿ ຂูೕಣ ಇൿ ෮ದಲ 
ಇั೦คನ ಃಳಡ ಒಂൿ ඀ರವඝ౬  ಪ౳ ෴൐๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵ ಡ ීದ ඦತರ ಅൿ ෬ಲಃౙ  ຄೕಗฤ ඩ౳ ฏ෗๯ತ౨ ං ಮൡ౨  
ಅൿ ಇั೦คನ ෬ว ಚย๯ವ ඀ರโ ಆಜದ౪ ฉ ಏඝ ൮ೕഓ ಆม౮ ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ಡ ಸค๯෥ฆ d2 d1 d2 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆೕನ ಆม౮  ൮ೕഓ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ಆೕನโ ಎರഴ ඀ರโ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಅൿ ກೋ౞  d d 
ಕലർದർ౪ ಜං ಎಂದಥბ. ಇൿ ಕല෫ ඀ರದย౵  ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ಆม౮ ವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಅൿ ൮ೕഓ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං, ಈ ඀ರโ ಕല෫෴ಜං ಎಂൿ 
කโ ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ඦತರ කโ ಆม౮ ವඝ౬  ಕല෫ ෥ഴ൤౨ ೕๅ කโ ಅದඝ౬  ಆม౮ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ 
ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಅದඝ౬  ກೋ౞  ಕല෫ ෥ലർಗ කโ ಆม౮ ವඝ౬  ಕല෫ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ൮ೕഓ౾ౙ ಂತ ඦತರ කโ d
2 ಅඝ౬  ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಮൡ౨  ඦತರ ಆม౮  0 ಆಜದ౪ ฉ කโ ಅඃ คೕൟಯย౵  ඣೕഴโದඝ౬  d 1 
෨ಂൿವค๭ದฉ ಒಬ౯ ฆ ಏකಗಬ๾ൿ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ඦತರ කโ ಉഴಆำ౶ ವ เಷಯๅಂದฉ ಈ ඀ರ d2 
ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඛคೕ౾౹ ๯൤౨ ೕๅ, ಅಂದฉ ಇൿ ๼ೕಜದ౪ ฉ ಆೕನ ಆม౮  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ೎ಂഴ ಇย౵ ಡ
ීದ ඦತರ ಅൿ ಈ ෬ว౱ ೖಯย౵  ಚย๯ತ౨ ศ ಇฆತ౨ ං ಅൿ ෴โඃ ෇ಹ౲  ಶ౾౨ ಯ ಅಗತ౲ เಲ౵  ಎಂൿ ຂำತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඃಹโ ๭౩ ൟಯย౵ ದ౪ ฉ ಡยย෽ೕನ ಅವสೕಕನ ຂಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං เ ౳๎ ಂൟ ๭౩ ൟ ಅಥ฿ ಏಕงಪದ 
ಚಲචಯย౵  ಈ ಎರവ ๭౩ ൟಗำ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ๭౩ ൟಯඝ౬  ඛವბ๼ಸฤ ෴โඃ ಬಲದ ಅಗತ౲ เಲ౵  , ಅಂದฉ 
ඃಹโ เ ౳๎ ಂൟ ಪഷ෷ൟ౨ ං෻ ಅಥ฿ ಏಕงಪದ ๆಗದย౵ ං෻ ಎಂ්ൿ ඃಹโ ತನ౬ ඃ ಆದ ๭౩ ൟಯඝ౬  ಮൡ౨  ಈ 
ಆ๭౨ ಯඝ౬  ౽ඩലಆಳ౶ ฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ತ౨ ං . ඃಹโ ಅದರ เ ౳๎ ಂൟ ಅಥ฿ ಏಕงಪದ ಚಲචಯඝ౬  ౽ඩലಆಳ౶ ฤ කโ 
ಉว౵ ೕ಍๯ವ ಈ ಆ๭౨ ಯඝ౬  කโ เ๕ಷ ກಸฆ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಇದඝ౬  ಜಡತ౷  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ කโ ຂಳಬ๾ർದ ಅಂಶๅಂದฉ ඃಹโ ಅದರ เ ౳๎ ಂൟ ಅಥ฿ ಏಕงಪದ ಚಲචಯ 
๭౩ ൟಯඝ౬  ಬದม෵๯โൽಲ౵  ಮൡ౨  ෇ಹ౲  ಶ౾౨  ຄರൡ ಅನ౷ ෵ಸมಜං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ෩ಲේತ฿ಜ ඞ౲ ಟඨ ನ o 
෮ದಲ ಚಲචಯ ඛಯಮ ಎಂ඀ ಕฉಯมಞತ౨ ං, ಐൟ๻๭ಕ฿ಜ ಇൿ ๸ಭเ๯ತ౨ ං ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ඞ౲ ಟඨ ಒಬ౯  ෈౳ ഔ๫ 
เ೦ౢ ඛ ಮൡ౨  ඞ౲ ಟඨ 1642 ರย౵  ಜඛ๭ದඝ, ಆ ವಷბದย౵  ಡยย෽ೕ ಮರಣຄಂൽದඝ ಆದฉ ඞ౲ ಟඨ ෥ലದඝ 
ಅವඝ ඃಹಗಳ ಅಧ౲ ಯನದ ಚಲචಯඝ౬  ๸ಗ౳ ๼๭ದඝ. ಮൡ౨  ಅವฆ කโ ෩ฆ ಚಲචಯ ඛಯಮಗำ ಮൡ౨  ಚಲචಯ 
෮ದಲ ඛಯಮವඝ౬  ෩ಲේತ฿ಜ ಡยย෽ೕ ಈಛಗศ ຂัದ౪ ඝ౬  ඛೕലದฆ ಆದฉ ඞ౲ ಟඨ ಎม౵  ౽ඞඝಗಳඝ౬  
๸ಕย๭ದ ౽ರಣ කโ ಇದඝ౬  ಚಲචಯ ෮ದಲ ඛಯಮ ಅಥ฿ ඞ౲ ಟನ౳  ෮ದಲ ಚಲචಯ ඛಯಮ ಎಂൿ 
ಉว౵ ೕ಍๯൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ಕಣಃౙ  ෥ನ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  ඞ౲ ಟඨ ನ ෮ದಲ ඛಯಮโ ෩ಲේತ฿ಜ කโ ຂัං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ඞ౲ ಟඨ ನ ಪคූ๣ಯย౵  ෮ದಲ ಷರൡ౨  ಪ౳ ൟ ඃಹโ เ ౳๎ ಂൟ ಅಥ฿ ಏಕงಪದ ಚಲචಯ ๭౩ ൟಯย౵  ෨ಂൿವค෷ತ౨ ං
ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ຄರൡ ෇ಹ౲  ಶ౾౨ ෵ಂದ ಬಲ๋ತಪലಸದ ຄರൡ ಈಗ ಇย౵  ಏඝ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅಂದฉ ඃಹโ 
ಏಕงಪದ ಚಲචಯ ๭౩ ൟಯย౵ ದ౪ ฉ ಅದರ ෬ว ෴โඃ ෇ಹ౲  ಶ౾౨ ෷ ౽ಯბඛವბ๼๯โൽಲ౵  ಮൡ౨  කโ ಬ๾๛ ಈ 
ຂัಃಯඝ౬  ಸ౷ ಲ౭ ಮഔౣ ಡ ಅಹბ൤ ಪഷಯ෎ಀ ಏಃಂದฉ කโ ๬౾ർಗ ෴โඃ ෇ಹ౲  ಶ౾౨  ಇಲ౵ , ಅൿ ඃಹದ ෬ว y 
෴โඃ ಶ౾౨  ౽ಯბඛವბ๼๯ൟ౨ ಲ౵  ಎಂಬ ූವචಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಆದฉ කโ ಸಹ ൟัൽฆವ เಷಯๅಂದฉ ಎರഴ 
ಶ౾౨ ಗำ ඃಹದ ෬ว ౽ಯბඛವბ๼๯ವ ๬ಧ౲ ൤෵ං ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ಶ౾౨ ಗಳ ಒഖౣ  ಫย൞ಂಶโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ඃಹದ 
෬ว ෴โඃ ඛವ౷ ಳ ಬಲโ ౽ಯბඛವბ๼๯โൽಲ౵  ಎಂൿ ຂำโದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෴โඃ ಶ౾౨  ಪದಃౙ  ಸค෴ದ ෥ಗბ฿ಜರ෇ರൿ ಎಂൿ ຂำವ ಬದฤ ඃಹ ಅಥ฿ ಃಲโ ෇ಹ౲ ದ x 
෬ว ౽ಯბඛವბ๼๯ವ ඛವ౷ ಳ ಶ౾౨  ಇಲ౵  ಎಂൿ ຂಳ෎ಀ . ඃಹದ ෬ว ౽ಯბඛವბ๼๯ವ ಬಲโ ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ, 
ඃಹโ ಅದರ ಆຉ เ ౳๎ ಂൟ ಅಥ฿ ಏಕงಪದ ಚಲචಯ ๭౩ ൟಯย౵ ฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛವ౷ ಳ ಬಲದย౵  0 ಆಜฆವ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ಶ౾౨ ಗಳ ಬದยಡ ಆຉ เเಧ ಶ౾౨ ಗำ ඃಹದ ෬ว ౽ಯბඛವბ๼ಸಬ๾ൿ 
ಆದฉ ಫย൞ಂಶ฿ಜದ౪ ฉ 0 ඦತರ ಈ ඛಯಮโ ෥ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ൟัൽฆವ ಇඣ౬ ಂൿ เಷಯๅಂದฉ ඃಹโ
เ ౳๎ ಂൟ ಅಥ฿ ಏಕงಪದ ಚಲචಯย౵ ർ౪ ಗ ಃಲโ ๬෥ನ౲  ಚಲನ๎ಸ౨ იದ ಪ౳ ෥ಣโ ಈ ಎರഴ ๭౩ ൟಗಳඝ౬  
฿౲ ಌ౲ ඛ๯ವ ඃಹವඝ౬  เ ౳๎ ಂൟ ಅಥ฿ ಏಕงಪದ ಚಲචಯย౵ ฆವ ඃಹ ಮൡ౨  ๬෥ನ౲ ฿ಜං. කโ ඣೕಡಬ๾ർದ
ಚಲನ๎ಸ౨ იದ ಪ౳ ෥ಣโ ಆಜං ಈ ಎರവ ๸ದಭბಗಳย౵  ඃಹโ เ ౳๎ ಂൟಯย౵ ං෻ ಅಥ฿ ඃಹโ ಏಕงಪದ acc 
ಚಲචಯย౵ ං෻ ಎಂ්ൿ ๒ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ඃಹದ ෬ยನ ඛವ౷ ಳ ෇ಹ౲  ಬಲโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ಅದರ ๆಗವಧბච෷ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಮൡ౨  ಇൿ ಚಲචಯ ෮ದಲ ඛಯಮವඝ౬  ඣೕഴವ ಇඣ౬ ಂൿ ෥ಗბ ಅಥ฿ ಪค෥൏ತ౱ ಕ ෥ಗბ฿ಜರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಎರഴ คೕൟಯ ಸඛ౬ ๆಶಗಳඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಎರഴ คೕൟಯ ಸඛ౬ ๆಶಗัๅ , ෮ದಲචಯದඝ౬  
කโ ඛූ෵ಸಬว౵ โ ಎม౵  ෇ಹ౲  ಶ౾౨ ಗำ ౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ๅ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽದ౪ ฉ ඃಹದ ෬ว ๒ನ౲ ಃౙ  
ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ කโ ಅದರ ๆಗವಧბච ๒ನ౲  ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಆದฉ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ඛಜ ೧ೕವನದย౵  ಎม౵  
෇ಹ౲  ಶ౾౨ ಗำ ๒ನ౲ ๆ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ಅ๠ౣ  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜಲ౵ ൽರಬ๾ൿ ಆದฉ ෥ಪನದ 
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ඁ๞ౣ ಆೕನൽಂದ ກೈ౞ ಜ කโ ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ ಅಥ฿ ๯ಲಭ฿ಜ ಅึ෷โൿ ಎಂದฉ ඃಹದ 
ๆಗವಧბචಯඝ౬  ಅึಯಬ๾ൿ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽರಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ කโ ಚಲನ๎ಸ౨ იದย౵  ඣೕലඈ൤ කโ 
෥ಡ෎౽ಜฆโൿ ๬౩ ನದ ಬದมವൕಯ ದರโ ನಮಡ ๆಗದ ಬದมವൕಯ ๆಗದ ದರವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ෷ ๆಗವಧბච 
ಮൡ౨  ඃಹದ ෬ว ౽ಯბඛವბ๼๯ವ ಎม౵  ಶ౾౨ ಗำ ನಮಡ ൟัൽಲ౵ ൽರಬ๾ൿ, 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂತಹ ๸ದಭბದย౵  කโ ෮ದಲ ඛಯಮൽಂದ ಏඝ ຂಳಬ๾ൿ ಎಂದฉ ๆಗವಧბච෷ 0 ಆಜದ౪ ฉ ಬಲಗಳ 
෮ತ౨  ಅಥ฿ ಃಲโ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං ඃಹದ ෬ว ౽ಯბඛವბ๼๯ವ ෇ಹ౲  ಶ౾౨ ಗำ ๒ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ චಲದ ෬ว ಮಲಜฆವ ತೕಳವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, ඦತರ ನನಡ ൟัൽฆವ 
เಷಯๅಂದฉ ತೕಳದ ෬ว ಞฆ൞౷ ಕಷბൕಯ ಬಲเං ಎಂൿ කඝ ಕฉ෷൤౨ ೕච ಇൿ ൢಕඈ൤ ಮൡ౨  කඝ ಅದඝ౬  m
෇ค ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  කโ ಈ เಷಯದ ಀคൡ ಸಮ๲౲ ಗัಡ ීർಗ කโ ಇದඝ౬  ກೋ౞  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಆದฉ g 
කโ ಈ คೕൟ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ತೕಳದ ෬ว ಅನ౷ ෵๯ವ ಒಂൿ ಶ౾౨ ෴ಜං ේ෦ಯ ෬ว ಈಗ කโ ๸ಪಕბವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨
චಲದ ෬ยನ ๸ಪಕბโ ಏචಂൿ ನಮಡ ൟัൽಲ౵ , ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ ಬಲൽಂದ ಪ౳ ൟඛඌ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ 
ຂูೕಣ ಆฑ ಈಗ ಈ ๸ದಭბದย౵  ತೕಳದ ๆಗವಧბච෷ 0 ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಇൿ ತೕಳದ ෬ยನ ಬಲಗಳ ෮ತ౨ โ 
0 ಆಜರ෎ಀ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಬಲโ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ mg 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಇದඝ౬  කโ ಃಲ่෫౱  ಸಮ൧ೕಲನದย౵ ฆವ ౽ಯಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඃಹಗำ 
ಸಮ൧ೕಲನದย౵ ർ౪ ಗ ಅโ ಚย๯โൽಲ౵  ಮൡ౨  ඃಹದ ෬ว ౽ಯბඛವბ๼๯ವ ෇ಹ౲  ಶ౾౨ ಗಳ ෮ತ౨ โ ๒ನ౲ ಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ฀ತ౳ ๎ಸ౨ იದ ಒಂൿ ๎ಒಯඝ౬  කโ ๬ౣ ౲ ഔಋ౺  ಎಂൿ ಉว౵ ೕ಍๯൤౨ ೕๅ, ಅย౵  කโ ಚยಸದ ඃಹಗಳ 
ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಅโಗಳඝ౬  เ๔౵ ೕ๞๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ෥ತකഴವ ๸තಣბ ๭เฯ ಎಂ೧ඛಯคಂ಩ 
ರಚචಗำ ๬ౣ ౲ ഔಋ౺  ಎಂಬ ಈ ๎ಒಯඝ౬  ಆಧค๭ං, ಅൿ ನಮಡ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ಜං. ಚಲචಯ ෮ದಲ ඛಯಮವඝ౬  
ඣೕലං౪ ೕๅ ಃಲโ เದ౲ ෥ನಗಳඝ౬  เವคಸฤ ෮ದಲ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ർದ ಇඞ౬  ಃಲโ ಸ౩ ಳಗಳඝ౬  
ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ කโ ಬ๭౺ ನย౵  ಚย๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  
ಆฏಭದย౵  ಬ๺ เ ౳๎ ಂൟಯย౵ ං ಮൡ౨  ೈಲಕ ಬ๺ ಅඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๯൞౨ ච ಮൡ౨  ಅವඝ ಹഢ൬ ๆಗವಧბಕವඝ౬  
๻ಀ൞౨ ච ಎಂൿ ຂูೕಣ, ඃಹโ ๼ಂದಃౙ  ෈ೕำತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಮ൤౨  ಬ๺ ಅಥ฿ ౽คನย౵  ಚย๯฿ಗ ๼෨౱ ಖ 
ಅವสೕಕನವඝ౬  ಅඝಭเಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ෍౳ ೕಋ ෍౳ ೕ౾ಂ಩ ಪค൏ಮเං . ౽คನ ෬ว ಅನ౷ ෵ಸมಜං ಮൡ౨  
ಪ౳ ෴൐ಕರ ඃಹโ ෨ಂං ෈ೕำโದඝ౬  කโ ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ຂಡ เವคಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರവ ๸ದಭბಗಳย౵  කโ ಅಥბ෥ലಆำ౶ ವ ๸ಗൟ෺ಂದฉ ඩದಗำ ಬ๺ ಅಥ฿ ౽คನ චಲඅಂൽಡ 
๸ಪಕბದย౵ ฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ౽ฆ ๆಗತಂറಗ ಅಥ฿ ๆಗವඝ౬  ಕല෫ತั๭ದฉ ඛฤ౵ ತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಉഴಆำ౶ โൿ 
ඩದಗำ ඛฏತರ฿ಜ චಲವඝ౬  ಸ౭ ๏ბ๯ತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಘಷბൕ෵ಂർಜ ඩದಗำ ಮൡ౨  ಬ๺ ಅಥ฿ ౽คನ ನഴๅ ෴โඃ ๸ීඌತ ಚಲච෵ಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ඩದಗำ ಒಂඃ ๆಗವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ๅ ಆದฉ කโ ෥ನವ ඃಹವඝ౬  ඣೕലർಗ ෥ನವ ඃಹโ ಒಂඃ 
ಒಂൿ ಕഖౣ ඛഓౣ ದ ඃಹವಲ౵  ಮൡ౨  ಬ๺ ಅඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๭ർಗ ඃಹದ ෬ม౰ ಗ ಅಥ฿ ඃಹದ ෬ม౰ ಗโ ಅದರ เ ౳๎ ಂൟ 
๭౩ ൟಯඝ౬  ౽ඩലಆಳ౶ ฤ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ඩದಗัಡ ๸ಪಕბತಂറಗ ಅൿ චಲඅಂൽಡ ๸ಪಕბಃౙ  ಬฆโൽಲ౵ . 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ತನ౬  เ ౳๎ ಂൟ ๭౩ ൟಯඝ౬  ౽ඩലಆಳ౶ ฤ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං ಆದฉ ಅโ ෨ಂං ಚย๯ವ ඩದಗำ ಬ๯౺  
ඩದಗಳඝ౬  ಚยಸฤ ඩ౳ ฏ෗๭ർಗ ඃಹโ ತನ౬  เ ౳๎ ಂൟ ๭౩ ൟಯඝ౬  ౽ඩലಆಳ౶ ฤ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඃಹโ ಸಹಜ฿ಜ ๼ಂದಃౙ  ෈ೕำತ౨ ං. ಅൿ ඩ౳ ฏಭ฿ದ ತౘಣ ๼ಂං ෈ೕಳฤ ඃಹದย౵  ๬౬ ෷เನ ಬಲโ 
౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ං , ಅൿ ಅದඝ౬  ෨ಂದಃౙ  ತฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಬ๺ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಅඃ เ ౳๎ ಂൟ ๭౩ ൟಡ ಬฆತ౨ ං ಆದฉ 
ಆฏ෗ಕ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෺ಂದฉ ඃಹโ ๼ಂದಃౙ  ෈ೕำತ౨ ං ಮൡ౨  เฆದ౫  ಪค൏ಮโ ๸ಭเ๯ತ౨ ං เฃಮವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ർಗ
เฃಮವඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඩದಗำ ಅඃ ಀ๭ತವඝ౬  ಅඝಭเ๯ತ౨ ๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ඩದಗำ ಅඃ ಀ๭ತವඝ౬  ಅඝಭเ๭ർಗ ಅโ ඛฤ౵ ತ౨ ๅ ಆದฉ ඃಹโ ಇඞ౬  ಚಲචಯ ๭౩ ൟಯย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅದඝ౬  ౽ඩലಆಳ౶ ฤ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං . ಚಲචಯ ๭౩ ൟ 
ಆದ౪ คಂದ ಹഢ൬ เฃಮವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ർಗ ಅൿ ෨ಂದಃౙ  ෈ೕำತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ๬౬ ෷เನ ಶ౾౨ ಗำ ඃಹದ ෬ว 
౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಈಗ ౽คಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಅದඝ౬  เ ౳๎ ಂൟ ๭౩ ൟಡ ತฆತ౨ ๅ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕലದ เಷಯದ ෬ว ಄ಂൽ౳ ೕಕคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ. ෮ದಲචಯ ඛಯಮโ เ ౳๎ ಂൟಯ ๭౩ ൟ ಮൡ౨  
ಏಕงಪದ ಚಲචಯ ๭౩ ൟ ಎಂൿ කඝ ಮ൧౨ ෫౱  ಉว౵ ೕ಍๭ං౪ ೕච, ಮ൧౨ ෫౱  ಏಕงಪದ ಚಲච ಎಂದฉ ಅඃ ൽ౾ౙ ನย౵  
ඛฏತರ ๆಗದย౵  ಚย๯โൿ ಇൿ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ ౽ರಣ ಇ ಒ෫౱  ඃಹโ ಅඃ ๆಗದย౵  ಚย๯ൟ౨ ದ౪ ง ൽಀౙ  
ಬದมർಗ ನಮಡ ൟัൽฆವ ๆಗವಧბචಯ ಅಂಶเං, ಅൿ කโ ๼ಂං ඣೕലದ ෥ಗბಃౙ  อಬ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ඃಹโ เ ౳๎ ಂൟ ๭౩ ൟಯย౵ ർ౪ ಗ ಅಥ฿ ๭౩ ൟಯย౵ ർ౪ ಗ ಏಕงಪದ ಚಲච෷ ಬಲದ ಪค൏ಮಃౙ  
๸ීඌ๭ඈ൤ ಈ ಎರഴ ๭౩ ൟಗำ ಸ෥ನ฿ಜๅ , 
ಆದ౪ คಂದ ඃಹโ เ ౳๎ ಂൟ ๭౩ ൟಯย౵ ං෻ ಅಥ฿ ಅൿ ಚย๯ൟ౨ ං෻ ಎಂ්ൿ ಬಲಃౙ  ๸ීඌ๭ං ಮൡ౨  ಅโ ಒಂඃ 
ಆಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  කโ ෥ഴโඃචಂದฉ ಆຉ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂඃ ಆಜದ౪ ฉ කโ ಅಂತಹ ಉว౵ ೕಖದ ೓ಕഖౣ ಗำ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ เ ౳๎ ಂൟಯ ๭౩ ൟ ಅಥ฿ 
ಏಕงಪದ ಚಲචಯ ๭౩ ൟಯඝ౬  ಉว౵ ೕಖದ ೓ಕഔౣ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ඛಧბคಸมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂತಹ ಉว౵ ೕಖದ ೓ಕഖౣ ಗำ เ ౳๎ ಂൟಯย౵ ฆ฿ಗ ಅಥ฿ ಅโ ๭౩ ರ ๆಗದย౵  ಪರಸ౭ ರ ๸ීඌ๭ ಚย๭ದฉ 
ಅಂದฉ ಏಕงಪದ ಚಲච෷ ಅಂತಹ ೓ಕഖౣ ಗำ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಒಂൿ ඾౳ ೕෳ ಇං ಎಂൿ කඝ ຂัದฉ 
ಅൿ เ ౳๎ ಂൟಯย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඛඃბ๎ಂಕ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ಅඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಅඝ౬  ඾౳ ೕෳ ಞคಯ ෬ว ಞฆൟಸมಜං ಇൿ x yx 
เ ౳๎ ಂൟಯย౵ ං ಇൿ ඣಂൽಡ ಚย๯ವ ඾౳ ೕෳ ಇං ಇൿ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං v b 
ಆದ౪ คಂದ ൽ ಎರഴ ೓ಕഖౣ ಗำ කඝ เವค๭ฆವ ಪ౳ ౽ರದ ೓ಕഖౣ ಗะಜๅ, ಅโಗำ ಒಂದಆౙ ಂൿ ๸ීඌ๭ඈ൤ 
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เ ౳๎ ಂൟ ಅಥ฿ ๭౩ ರ ๆಗದย౵  ಚย๯ತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಬಲಗಳ ಪค൏ಮಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ ಈ ಎರഴ ೓ಕഖౣ ಗำ ಸ෥ನ฿ಜๅ 
ಮൡ౨  ಅದಃౙ  ಒಂൿ ກಸರඝ౬  ඛೕಡมಜං ಈ ೓ಕഖౣ ಗಳඝ౬  ಡยยಯඨ ಇච౷ ೕค฀ഡ ඾౳ ೕෳ ಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං, 
ಇൿ ಇದಃౙ  ඛೕಡมದ ກಸฃಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ಇದඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ಅದ౽ౙ ಜ෻ කโ ಇದඝ౬  ಈಗ ඛೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಈಗ ඣೕലං౪ ೕๅ ඃಹโ ಚยಸฤ ౽ರಣๆඝ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ൟัൿಆಳ౶ ฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ඃಹโ 
ಎ๠ౣ  ๆಗ฿ಜ ಚย๯ತ౨ ං ಅಥ฿ ඃಹದ ෬ว ඛൽბಷౣ  ಬಲವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದฉ ๆಗವಧბච ಎ๠ౣ  ಎಂൿ කโ 
ಪ౳ ෥൐ೕಕคಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ಪ౳ ෥ಣโ ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ඞ౲ ಟඨ ನ ಚಲචಯ ಎರಡඡ ඛಯಮದย౵  
ಬฆತ౨ ං කโ ඞ౲ ಟඨ ನ ಚಲචಯ ಎರಡඡ ඛಯಮದ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ, ಇൿ ඃಹದ ෬ยನ ෇ಹ౲  ಬಲโ 
๒ನ౲ ฿ಜಲ౵ ൽർ౪ ಗ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಶ౾౨ ෷ ඃಹಃౙ  ෴ವ ಪค൏ಮವඝ౬  ಉಂഖ෥ഴತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  
ಉว౵ ೕ಍๯ತ౨ ං 
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