
ಸค ๲౬ ೕ๼ತช ಇಂൿ ಉಪක౲ ಸ ಆฆ ಒಂൿ ยೕඛಯฑ ඲౳ ೕಛ౳ ෦ಂ಩ ಸಮ๲౲
इसिलए කโ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಚ೉ბ๵ೕಣ ಅഴಡ ಏ೬ඛ౺ ෷ ಎರഴ ಸ౩ ಳಗಳย౵  ಆ๻ರವඝ౬  ತ෴คಸฤ ಎರഴ ಅലಡ 
ຄಂൽං ಮൡ౨  ಈ ಸ౩ ಳಗัಂದ ಮඋ౲ ಹ౬ ದ ಊಟವඝ౬  ෥๭ಕ ඪ ౲ಁ ಆฑ ನย౵ ฆವ ෩ฆ เ෗ನ౬  ๎วಗัಡ a b 
ಸರಬฃ೩ ෥ಡมಞತ౨ ං ๎วಯ ಅವಶ౲ ಕ൤ಗำ ಕ౳ ಮ฿ಜ  ಮൡ౨   ಆ๻ರ ඲ಟౣ ಣಗำ  เർ౲ ൮ბಗัಡ 40 50 40 50   100
ಊಟದ ඩ౲ ಃഡ ಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಅഴಡಮචಗಳ ๬ಮಥ౲ ბವඝ౬  ತ෴ค๯ವ  เർ౲ ൮ბಗัಡ a b 100
ಕ౳ ಮ฿ಜ  ಮൡ౨   ඩ౲ ಃഡ ಗำ ಪ౳ ൟ ൟಂಗำ ಅഴಡಮච෵ಂದ ๎วಡ ๬ಗൕ ๅಚ౞ ವඝ౬  ๬คಡ ๅಚ౞ ದย౵  ඛೕಡมಜං 60 70
ಪ౳ ൟ ඩ౲ ಃഡ ಡ งඩ෵ಯย౵  ಎರഴ  งඩ෵ಗำ ඛಂದ  งඩ෵ಗัಡ ෵ಂದ  งඩ෵ಗำ ಮൡ౨  p 5 b p 4 a q 4

ඛಂದ งඩ෵ಗำ ಮൡ౨  ඛಂದ งඩ෵ಗำ ಮൡ౨  ඛಂದ ෩ฆ งඩ෵ಗำ ಎರഴ ಐൿ b q 2 b q 2 a r b 
งඩ෵ಗำ ಈಗ ಪ౳ ൟ ಅഴಡಮච෵ಂದ ಎ๠ౣ  ඩ౲ ಃഡ ಗำ ಎಂ්ൿ ಸಮ๲౲ ෴ಜං ๎วಗัಡ ๬ಜಸ෎ಀ
इसिलए ๬คಡ ๅಚ౞ โ ಕඛಷ౤ ฿ಜං, ಕඛಷ౤  ๅಚ౞ ವඝ౬  ಉഴಆ ౶ั
इसिलए ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ๬คಡ ಸಮ๲౲  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං
इसिलए කโ ෩ಲಕ ๬คಡ ๅಚ౞ ವඝ౬  ಕല෫ ෥ಡ෎ಀ ยೕඛಯฑ ඲౳ ೕಛ౳ ෦ಂ಩ ඛಂದ ಡ ಕำ๼ಸมದ usi ng a p 
ඩ౲ ಃഡ ಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛಂದ ಡ ಕำ๼ಸมದ ඩ౲ ಃഡ ಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಡ x a q y 
ಸಮකಜฆತ౨ ං
इसिलए ಅഴಡ ಏ೬ඛ౺ ෷ ಮൡ౨  ಎರഴ ಸ౩ ಳಗಳย౵  ಆ๻ರವඝ౬  ತ෴คಸฤ ಎರഴ ಅഴಡಮචಗಳඝ౬  ຄಂൽංa b 
इसिलए කโ ಇย౵  ಅഴಡಮචಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎ ಮൡ౨  ಎರಡඡ ๬౩ ನ ෈ ಎಂൿ ຂั ಮൡ౨  ಆ๻ರದ ಮඋ౲ ಹ౬ ದ 
ಊಟವඝ౬  ತ෴ค๭ದ ඦತರ කโ ಅದඝ౬  ನย౵  චวತಂലฆವ ෩ฆ เ෗ನ౬  ๎วಗัಡ ಸರಬฃ೩ ෥ಡ෎ಀpqr 
इसिलए ಇൿ ๎วಯ ಮൡ౨  pq r
इसिलए ඛಂದ ಡ ಕำ๼ಸมದ ඩ౲ ಃഡ ಗಳ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ඛಂದ ಕำ๼ಸมದ ඩ౲ ಃഡ ಗಳ ๸ಒ౲  ಎಂ්ൿ ಏಃ a p x a q 
ಮൡ౨  ಅലಡ ಮൡ౨  ಯ ತ෴ค ๬ಮಥ౲ ბโ ಅರವൡ౨  ಮൡ౨  ಎಪ౭ ൞౨ ಜං ಯ ತ෴ค ๬ಮಥ౲ ბโ ಅರವൡ౨  ಮൡ౨  a b a b 
ಎಪ౭ ತ౨ ರ ತ෴ค ๬ಮಥ౲ ბ
इसिलए කโ ಈಛಗศ ඩ౲ ಃഡ ಅඝ౬  ඛಂದ ಮൡ౨  ඩ౲ ಃഡ ಅඝ౬  ඛಂದ ಡ ಕำ๼๭ං౪ ೕๅx a p y a q 
इसिलए කโ ಉัൽฆವ ඩ౲ ಃഡ ಅඝ౬  ಅರವൡ౨  ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಡ ಕำ๼ಸ෎ಀ ಅಂದฉ ๎วಯ ಡ เತคಸมದ x y pq 
ಎม౵   ඩ౲ ಃഡ ಗಳඝ౬  ಮൡ౨  ಈಗ ඛಂದ ಅඝ౬  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං, ๎วಯ ෥๭ಕ ಅವಶ౲ ಕ൤ಗำ 60 pq b r pqr 
ಕ౳ ಮ฿ಜ ನಲವൡ౨  ನಲವൡ౨  ಐವൡ౨
इसिलए ನ ಅವಶ౲ ಕ൤ ನ ನಲವൡ౨  ಅವಶ౲ ಕ൤ಗำ 40 ಮൡ౨  ಅಗತ౲ ൤ಗำ p q r 50.
इसिलए ๎วಯ ಈಛಗศ ඩ౲ ಃഡ ಅඝ౬  ಪഷൿಆಂലංp x 
इसिलए ಉัದ 40 ෭ನ๺ ඩ౲ ಃഡ ಅඝ౬  ಅഴಡಮච෵ಂದ ಪഷ෷ತ౨ ං ಅඃ คೕൟ ๎วಯ ಸರൟಯย౵  ඩ౲ ಃഡ x b y 
ಅඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං
इसिलए ಉัದ ඩ౲ ಃഔ౬ ಂದ 40 ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಅഴಡಮච෵ಂದ ಪഷ෷ತ౨ ං ಈಗ ಉัದ ඩ౲ ಃഡ ಅඝ౬  y b b 
ಕำ๼ಸมಞತ౨ ං ಅലಡ ಕ෈౯ ಣಃౙ  ಮൡ౨  ಆ ඩ౲ ಃഡ 70 ෭ನ๺ 40 ෭ನ๺ ෭ನ๺ 40 ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං ಅൿ ಪ౵ ๺ y x x 
็ ෭ನ๺ 10
इसिलए ಪ౵ ๺ ็ ෭ನ๺ 10 ඩ౲ ಃഡ ಅඝ౬  ඛಂದ ๎วಡ ಕำ๼ಸมಞತ౨ ං ಈಗ ๬คಡ ๅಚ౞ ವඝ౬  ඛಂದ ವฉಡ x b r p a 
ඛೕಡมಞತ౨ ං ඛಂದ ಐൿ ඛಂದ ವฉಡ 4 ಮൡ౨  ඛಂದ ඛಂದ ಡ කฤౙ  ಮൡ౨  ඛಂದ ಡ ಎರഴ a p h a q a r 3 b p b q 
ಮൡ౨  ඛಂದ ಡ ಐൿb r 
इसिलए ಒഖౣ  ๬คಡ ๅಚ౞
इसिलए ಒഖౣ  ๬คಡ ๅಚ౞  ಎಂದฉ කโ ಒഖౣ  ๬คಡ ๅಚ౞ ವඝ౬  ಕല෫ ෥ಡ෎ಀz 
इसिलए ಐൿ ೯൤ಡ කฤౙ  ೯൤ಡ ෩ฆ ಅರವൡ౨  ෭ನ๺ ෭ನ๺ ೯൤ಡ කฤౙ  ನಲವൡ౨  ෭ನ๺ ಎರഴ x y x y x 
ನಲವൡ౨  ෭ನ๺ ಮൡ౨  ಐൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಹൡ౨y x y 
इसिलए ಐൿ ೯൤ಡ 4 ೯൤ಡ 3 60 ෭ನ๺ ෭ನ๺ ೯൤ಡ කฤౙ  ನಲವൡ౨  ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಎರഴ ನಲವൡ౨  x y x y x 
෭ನ๺ ೯൤ಡ ಐൿ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಹൡ౨  ๼ೕಡ ಸರಳ฿ದ ඦತರ ಐൿ ෭ನ๺ ෩ฆ ෭ನ๺ y x y ation x x 
කฤౙ  x
इसिलए ಐൿ ෭ನ๺ ෩ฆ ෭ನ๺ කฤౙ  ೯൤ಡ ಐൿ x x x x
इसिलए ಎಂದฉ ෩ฆ ಈಗ කฤౙ  ෭ನ๺ ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ ಐൿ x x y y i y
इसिलए ಒಂಬൡ౨  ෭ನ๺ ಐൿ y y
इसिलए ೯൤ಡ කฤౙ  ಈಗ ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ಎಂಬൡ౨  ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ಅರವൡ౨  ೯൤ಡ ಎಂಭൡ౨  ෭ನ๺ ಐವൡ౨y 
इसिलए ಪ౵ ๺ 370 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං.
इसिलए ಒഖౣ  ๬คಡ ๅಚ౞  ෩ฆ ೯൤ಡ කฤౙ  ೯൤ಡ ෩ฆ ಎಪ౭ ൡ౨  කโ เಷಯವඝ౬  ಕല෫ ෥ಡ෎ಀ x y 
๭౩ ฃಂಕಗัಡ ಒಳಪഔౣ ฆವ ๭౩ ฃಂಕಗัಡ ೯൤ಡ ಅರವൡ౨  ಮൡ౨  ಜಂತ ಕല෫ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ಹತ౨ ౾ౙ ಂತ x y x y 
ಕല෫ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಹತ౨ ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಏಃಂದฉ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ങඨ ๵ච౬ ಜಂತ ກೋ౞x y x y 
इसिलए කโ ඛಂದ ಡ ಕำ๼ಸಬ๾ൿb r 
इसिलए කโ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಹತ౨ ඝ౬  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಕำ๼๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ౾ౙ ಂತ ಕല෫ කโ x y x 40 x 
ඩ౲ ಃഡ ಅඝ౬  ඛಂದ ಡ ಕำ๼๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಡ ಗคಷ౤  ๬ಮಥ౲ ბವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅa p p t 
इसिलए ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಸಹ ನಲವತ౨ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ x 40 y 
ඩ౲ ಃഡ ๸ಒ౲ ෷ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆโൽಲ౵
इसिलए ಅಂൟಮ฿ಜ ๰ൟ౳ ೕಕರಣ ನ ಕല෫ತั๯ ෩ฆ ೯൤ಡ කฤౙ  ೯൤ಡ ෩ฆ ಎಪ౭ ൡ౨  ๭౩ ฃಂಕಗัಡlpp z x y 

ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ನಮಡ ಜಂತ ಕല෫ 60 ೯൤ಡ ກೋ౞  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅರವತ౨ ಃౙ  ෮ದಲ ಪ౵ ๺ x pl y x y x y 
ಹತ౨ ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಎಂൿ ຂัದฉ ๲ಃಂി ಕല෫ ನಲವൡ౨  ෩ರඡ ಜಂತ ಕല෫ ನಲವൡ౨  කಲౙ චಯൿx y 
इसिलए ෮ದಲ ಎರಡඡ ෩ರඡ ಮൡ౨  කಲౙ චಯ ๸ීඌತ ಸ෦ೕಕರಣโ ಪ౵ ๺ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ x y 60 x 
ඛಂದ ಅರವൡ౨  ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ඛಂದ ಅರವൡ౨  ಒಂൿ ೯൤ಡ ಸ෥ನ ಹൡ౨  ಇൿ คಂದ 10 ೯൤ಡ y x y x y 10 

ಸ෥ನ 40 ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಈಗ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಎึ෵ค 10 20 30 40 50 60 70 10 20 30 x y 40 
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40 5 60 70.
इसिलए ෮ದಲ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಅರವൡ౨  ಮൡ౨  ෩ಲಕ ಅರವൡ౨x y 
इसिलए ಪ౳ ൟීಧಕ ಅರವൡ౨  ಮൡ౨  ಪ౳ ൟීಧ ಅರವൡ౨  ಪ౵ ๺ ಸ෥ನ ಅರವൡ౨  ಎರಡඡ ಸ෦ೕಕರಣ คಂದ ಹൡ౨  +x y x y x 

ಹൡ౨  ಒಂൿ ಡ ಸ෥ನ฿ದ 40 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ชಒ෷ ಡ ಸ෥කಂತರ฿ಜං ಅౘ ಮൡ౨  ಸಮකಜฆತ౨ ං 40 y x y y x 
ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ชಒ
इसिलए ෩ಲ ಪคೕಃ౹ ಯ ෩ಲಕ කฤౙ  ಒಂൿ ෩ಲ ಎಂದฉ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ 
ಅರವತ౨ ಃౙ  ಸಮ ಎಂ්ൿ ඛಜ
इसिलए කฤౙ  ಒಂൿ ෩ಲโ ಪค๻ರದ ౽ರಣದ ෩ಲ ಪคೕಃ౹  ๵ච౬  ಮൡ౨  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ದ 0 ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  
ಸ෥ನ฿ದ 10 ತඬ౭  ಎರಡචಯ ෩ಲโ ಪค๻ರ ಪ౳ ඃಶಃౙ  ๳คಲ౵
इसिलए ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ
इसिलए 10 ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಪ౵ ๺ ಒಳತಂലಲ౵  ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ౾ౙ ಂತ x y x y 60 y 40 
ಕല෫ ಎಂದฉ ชಒಯ ಃಳಡ ಮൡ౨  ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಎಂದฉ ชಒಯ ಎಡූಗx 40 
इसिलए ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ ಮൡ౨  ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಇൿ ๵ච౬ ಜಂತ x y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣโ ಈ ಪ౳ ඃಶ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಪค෦ൟ ౽ಯბ๬ಧ౲  ಪ౳ ඃಶದ ෩วಯ ෈ಂൿಗำ 
ಇൿ
इसिलए ಇದರ ක౲ ෽ೕ೉ತ ಛ౳ ෆ ๼ೕಜฆತ౨ ං
इसिलए කโ ෩วಯ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಆฆ ෩วಯ ෈ಂൿಗำ ಒಂൿ ನಲವൡ౨  ಇಪ౭ ൡ౨  ෈ ಇಪ౭ ൡ౨  ನಲವൡ౨  
๭ ๒ನ౲  ನಲವൡ౨  ല ๒ನ౲  ಹൡ౨  ಹൡ౨  ๵ච౬  ಮൡ౨  කฤౙ  ๵ච౬  ಏಃಂದฉ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣโ e f t 
๭ೕ෦ತ฿ಜං ಮൡ౨  ඪೕನ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ ීඌತ฿ಜං ಮൡ౨  ඪೕನ฿ಜංabcdef 
इसिलए ನ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ โ ෩ฆ ೯൤ಡ කฤౙ  ೯൤ಡ 370 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෩วಯ ෈ಂൿಗำ z x y 
ಒಂൿ ನಲವൡ౨  ಇಪ౭ ൡ౨  ෈ ಇಪ౭ ൡ౨  ನಲವൡ౨  ๭ ๒ನ౲  ಆೕങ ๵ච౬ ಡ ಹൡ౨  ಇ ಹൡ౨  ๵ච౬  ಮൡ౨  ๵ච౬ ಡ y d t f
इसिलए ನ ෰ಲ౲ โ ෩ฆ ೯൤ಡ කฤౙ  ೯൤ಡ ෩ฆ ಎಪ౭ ൡ౨  ෩วಯ ෈ಂൿಗಳย౵  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං z x y za 
෩ರคಂದ ನಲವತ౨ ಃౙ  කฤౙ  ಇಪ౭ ൡ౨  ೯൤ಡ ෩ฆ ಎಪ౭ ൡ౨  ෈ ෩ฆ ನย౵  ಐൿ ಎಪ౭ ൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇಪ౭ ൡ౨  z 
ಪ౵ ๺ කฤౙ  ನಲವൡ౨  ಪ౵ ๺ 370 ಸ෥ನ 590 ෩ರಃౙ  ๵ච౬  ೯൤ಡ කฤౙ  ನಲವತ౨ ಃౙ  ෩ฆ ಎಪ౭ ൤౨ ೖൿ ෩ವൡ౨  z zrd 
෩ฆ ๵ච౬  ೯൤ಡ කฤౙ  ಹൡ౨  ಮൡ౨  ෩ฆ ಎಪ౭ ൡ౨  ಸ෥ನ කฤౙ  ಒಂൿ ๵ච౬  ನย౵  ಸ෥ನ฿ಜ ෩ರคಂದ z e 
ಹൡ౨  ಪ౵ ๺ කฤౙ  ๵ච౬  ಮൡ౨  ෩ฆ ಎಪ౭ ൡ౨  කฤౙ  ඞರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನย౵  ෩ರಃౙ  ನಲವತ౨ ಃౙ  z f 
ಮൡ౨  කฤౙ  ๒ನ౲ ಃౙ  ಮൡ౨  ෩ฆ ಎಪ౭ ൡ౨  ಎಂഖ 490 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಕඛಷ౤ ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ಪ౳ ඃಶโ ීඌತ฿ಜං ಮൡ౨  ඪೕನ฿ಜฆತ౨ ංz rt 
इसिलए  ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං . ඛಂದ  ಮൡ౨   ඩ౲ ಃഡ ಗಳඝ౬  ಸರಬฃ೩ ෥ലർಗ ಮൡ౨  ෩ವൡ౨  z 400 a 10 0 50
ನಲವൡ౨  ๒ನ౲  ඩ౲ ಃഡ ಗಳඝ౬  ಕ౳ ಮ฿ಜ ෵ಂದ ನย౵  ๎วಡ ಸರಬฃ೩ ෥ലർಗ ๬คಡ ๅಚ౞ ,b pq r 
इसिलए කโ ยೕඛಯฑ ඲౳ ೕಛ౳ ෦ಂ಩ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ๬คಡ ๅಚ౞ ವඝ౬  ಕല෫ ෥ಡಬ๾ൿ ಈಗ 
ಮ൧౨ ಂൿ ಸಮ๲౲  ಈ ಸಮ๲౲  ಅಂ೎ಡ ๸ීඌ๭ං ๳ๅಗำ ಸ౩ ัೕಯ ಅಂ೎ ಕೞคಯ ඲ೕ๺ౣ  ෥ಸౣ ฑ ൽೕඩವั 
ಋൡเನย౵  ກೋ౞ ವค ಸ๻ಯಕರඝ౬  ඡ෦๭ಆಳ౶ ฤ ಬಯ๯൞౨ ฉ ಏಃಂದฉ ๭ೕ෦ತ ಕೞค ಸ౩ ಳ ಮൡ౨  ಬ೬ഡ 
ಪค๭౩ ൟಗัಂർಜ ෬ฯ ඛವბಹൕ ಮൡ౨  เತರൕಯ ಪ౳ ෥ಣದย౵  ກ೉౞ ನ ಪ౳ ෥ಣದย౵  ൞൞ౙ ยಕ ಸ๻ಯಕರ ๸ಒ౲  10 
෦ೕರ෇ರൿ. ๼ಂൽನ ಅඝಭವಃౙ  ಒಬ౯  ඬฆಷ ൽನಃౙ  ಸฃಸค 300 ಅౘರಗำ ಮൡ౨  80 ඩ౲ ಄೩ಗಳඝ౬  ඛූ෵ಸಬ๾ൿ 
ಮൡ౨  ಮ๼ึ ൽನಃౙ   ಅౘರಗำ ಮൡ౨   ඩ౲ ಃഡ ಗಳඝ౬  ඛූ෵ಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ෥ಸౣ ฑ ඦ්൞౨ ฉ ෇ಹ౲  ಮൡ౨  400 50
ඩ౲ ಄೴ ಗಳ ඄ඦൽನ ಪ౳ ෥ಣโ ಕ౳ ಮ฿ಜ  ಮൡ౨   ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ಲ౵ . ඬฆಷฆ ൽನಃౙ   งඩ෵ಗಳඝ౬  3400 680 225
ಪഷ෷൞౨ ฉ ಮൡ౨  ಮ๼ึ ൽನಃౙ  200 งඩ෵ಗಳඝ౬  ಪഷ෷൞౨ ฉ, ಎ๠ౣ  ඬฆಷฆ ಮൡ౨  ಮ๼ึಯฆ ಸ๻ಯ 
෥ഴ൞౨ ฉ ಎಂ්ದඝ౬  ๆತನർರರ ಪഔౣ ಯඝ౬  ಕඛಷ౤  ಎย౭ ඪ งඪಸฤ ಮൡ౨  ಸ೉ತ౳ ฿ಜ ಪคಹคಸฤ ൽನಃౙ  ಄ำವ 
ඬฆಷರ ๸ಒ౲  ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ൽನಃౙ  ಮ๼ึಯರ ๸ಒ౲  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ංx y 
इसिलए කโ ಎ๠ౣ  ඬฆಷ ಮൡ౨  ಮ๼ะ ಸ๻ಯಕರඝ౬  ඡ෦๭ಆಳ౶ ෎ಀ ಎಂಬ ಪ౳ ๔౬ ಯ ಪ౳ ౽ರ ๆತನർರರ ಪഔౣ ಯඝ౬  
ಕඛಷ౤ ฿ಜ ಇค๭ಆಳ౶ ෎ಀ
इसिलए කโ ๅಚ౞ ವඝ౬  ಕല෫ತัಸ෎ಀ ඛಂದ 225 ೯൤ಡ ಇඞ౬ ฆ ๭౩ ฃಂಕಗัಡ ಒಳಪഔౣ ฆತ౨ ං , z equ al x y 
൞൞ౙ ยಕ฿ಜ ๰೉๯ವ ಸ๻ಯಕರ ๸ಒ౲  ಹൡ౨  ෦ೕರ෇ರൿ
इसिलए ಹತ౨ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಈಗ ಒಬ౯  ඬฆಷඝ ൽನಃౙ  ෨ඞ౬ ฆ ಅౘರಗಳඝ౬  ಮൡ౨  ಎಂಬൡ౨  ඩ౲ ಄೩ಗಳඝ౬  x + y 
ඛූ෵ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಮ๼ึಯฆ  ಅౘರಗಳඝ౬  ඛූ෵ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ൽನಃౙ   ඩ౲ ಃഡ ಗำ400 50
इसिलए ೯൤ಡ ಮൡ౨  ກೋ౞ ವค ಜರ൐ ಮൡ౨  ඩ౲ ಄೴ ನ ඄ඦൽನ ಪค෥ಣโ ෩ฆ ๬เರದ කඞರ 300 x 400 y 
ಆฆ ಎಂಬತ౨ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ಲ౵ ,
इसिलए ෨ඞ౬ ฆ ೯൤ಡ කฤౙ  ඞฆ ಜಂತ ກೋ౞  ෩ฆ ๬เರದ කඞฆ ಮൡ౨  ඩ౲ ಃഡ ಗಳ ๸ಒ౲x y 
इसिलए ඬฆಷฆ ൽನಃౙ   ඩ౲ ಃഡ ಗಳඝ౬  ඛූ෵ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಮ๼ึಯฆ  ඩ౲ ಃഡ ಗಳඝ౬  ඛූ෵ಸಬ๾ൿ80 50
इसिलए ೯൤ಡ ෇ಹ౲  ಮൡ౨  ඩ౲ ಄೴ ನ ඄ඦൽನ ಪค෥ಣโ ಕ౳ ಮ฿ಜ ෩ฆ ๬เರದ කඞฆ ಮൡ౨  ಆฆ itx 50 y 
ಎಂಬತ౨ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ಲ౵
इसिलए ಇൿ ಆರ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಎಂಬൡ౨
इसिलए ಇದඝ౬  ෩ฆ ಪ౵ ๺ කฤౙ  අಡ౥ ൿ ෩ವ൞౬ ಲౙ ಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಪ౵ ๺ ಐൿ x y x y 
ಜಂತ ກ೉౞ ನൿ ಅರವ൤౨ ಂഖ ಮൡ౨  ඬฆಷರ ๸ಒ౲  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜರ෇ರൿ ಮ๼ึಯರ ๸ಒ౲  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜರ෇ರൿ
इसिलए කโ ಈ คೕൟಯย౵  ෥ಡಬ๾ൿ ಆഔౣ ฆವ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಎಂൿ งඪ๭lpp 
इसिलए ಅಂൟಮ฿ಜ ಈ คೕൟಯ ಸಮ๲౲ ಯ ๰ൟ౳ ೕಕರಣโ ಈಗ ช಍ೕಯ ๭౩ ฃಂಕಗำ ช಍ೕಯ ๭౩ ฃಂಕಗำ ෩ฆ ಪ౵ ๺ x 
කฤౙ  ෩ವತ౨ කಲౙ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನർಜං කඝ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕචy 
इसिलए ೯൤ಡ ෩ವತ౨ කฤౙ  කฤౙ  ಒಂದಃౙ  ಸಮ ಮൡ౨  ಎಂഖ ಪ౵ ๺ ಐൿ ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ൿ x 34 by 3 y x y 
ಅರವൡ౨  ಎಂಟಃౙ  ಸಮකಜං, ಇൿ ඛಂದ ಅರವ൤౨ ಂಟคಂದ ಎಂഖ ಮൡ౨  ෩ಲಕ ಅರವ൤౨ ಂಟคಂದ ಐൿ ಎಂൿ x y 
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๰೉๯ತ౨ ං ,
इसिलए ๸ීඌತ ಸ෦ೕಕರಣಗำ 4 1 ಮൡ౨  2 คಂದ 3 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ා 2 ಸಮ 1 ಮൡ౨  x 34 y 17 x 
ಹൽඡำ ಎರഴ ಎರഴ ೯൤ಡ ಅರವൡ౨  ಎಂഖ ಐൿ ಒಂದಃౙ  ಸಮy 
इसिलए කโ ಈ ಎರഴ ಡฉಗಳ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ๲ึ෷฿ಗ ನಮಡ ๭ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ๭౩ ฃಂಕโ ಹತ౨ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ x y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ෮ದಲචಯൿ ಇൿ ಎರಡචಯൿ ಮൡ౨  ಇൿ ෩ರචಯൿ
इसिलए ඛಂದ ಹൡ౨  ಮൡ౨  ಹൡ౨  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංx y 
इसिलए ඛೕโ ಈ ෩ฆ ಸ෦ೕಕರಣದ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ർಗ කโ  ඩ෵ಂഡ ಗಳย౵  ೞൽ๯ವ ชಒಯ ಈ ෩ฆ 1
ಸ෦ೕಕರಣದ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ ಈ ಎม౵  ๭ ๬ฤಗำ ಏಕ౽ยೕನ ชಒಗำp 6 4 
इसिलए ಇย౵  ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ಆฑ ಸ෦ೕಕರಣದย౵ ನ ಈ ಎม౵  ෩ฆ ๭౩ ฃಂಕಗัಡ ಈಸඨ ಒಂൿ
෈ಂൿ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಎม౵  ෩ฆ ๬ฤಗำ ಏಕ౽ยೕನ฿ಜฆತ౨ ๅ ಏಃಂದฉ ಎม౵  ෩ฆ ๬ฤಗำ ಆฆ කฤౙ  p p 
ಆฆ කಲౙ ರย౵  ಏಕ౽ಲದย౵  ಇฆโದคಂದ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣโ ඩ෵ಂഡ ಆฆ කฤౙ  ಆಜฆತ౨ ංp 
इसिलए ನ ෰ಲ౲ โ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇಪ౭ ൤౨ ೖದคಂದ ಆฆ ಮൡ౨  ಇඞ౬ ರคಂದ කฤౙ  ಎರഴ ಒಂൿ ಐൿ z 
๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ๆತನർರฆ ൽನಃౙ  ಕඛಷ౤  งඩ෵ ಎರഴ ಒಂൿ ಐൿ ๵ච౬  ಆฆ ඬฆಷฆ ಮൡ౨  කฤౙ  ಮ๼ึಯฆ 
๰೉๭ർಗ ಈಗ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಈ ಸಮ๲౲  ඛ෥ბಣ ಚഖವഔಃಗัಡ ๸ීඌ๭ං ಪ౳ ෥൐ತ 
ൢಕ เ๕ಷ ಉං౪ ೕಶದ ಇഔౣ ಡ ಐൿ ಃ೧ ಮൡ౨  ಇ ಇൿ ಢഡ ಪർಥბಗಳย౵  ಎರഴ ෩ಲේತ ಅಂಶಗಳඝ౬  
ಒಳತಂലರ෎ಀ ෈ ಒಂൿ ಮൡ౨  ෈ ಎರഴ ෈ ಒಂൿ ಆೕ๺ งඩ෵ ಐൿ ಃ೧ ಮൡ౨  ෈ ಎರഴ ෍ว ಎಂഖ งඩ෵ 
ಪ౳ ൟ ಃ೧ ๬ಮಥ౲ ბದ ಪคಗಣච෷ ಇഔౣ ಡಗำ කಲౙ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ರ෇ರൿ ಎಂൿ ಆඃ๏๯ತ౨ ං ಉತ౭ ನ౬ ದ ෎ലಃ෷ ಇഔౣ ಡಯ 
෍วಡ ๸ීඌ๭ฆโದคಂದ ಃ೧ ෈ 1 ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  2 ಃ೧ ෈ 2 ෬ยನ ಷರൡ౨ ಗಳඝ౬  තซ๯ವ ಇഔౣ ಡಯ ಕඛಷ౤  ๅಚ౞ ವඝ౬  
ಉഴ๼ല෵ค ಈ ಪค๭౩ ൟಯඝ౬  ಎย౭ ඪ෴ಜ งඪ๭ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಪคಹค๭ ಪർಥბಗಳ ൢಕโ ෈ ಒಂದඝ౬  ಃ೧ಡ x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෈ ಎರಡರ ൢಕโ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං,ykg 
इसिलए ಡ౳ ೕല฀ഡ ನย౵  කโ ಎರഴ ಘಟ౽ಂಶವඝ౬  ෈ ಒඨ ಮൡ౨  ෈ ಎರಡඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಃ೧ಯย౵  ൢಕವඝ౬  x
ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ೯൤ಡ කโ ಈಛಗศ ຄಂൽฆವ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ෈ല ൤ಡൿಆಳ౶ มಜං ಮൡ౨  ಐൿ ಮൡ౨  ಎಂഖ x y 
งඩ෵ಗಳย౵  ಪ౳ ൟ ಃ೧ಡ ๅಚ౞ ฿ಞತ౨ ං
इसिलए කโ ෬ยನ ๭౩ ൟಯඝ౬  තซ๯ವ ಇഔౣ ಡಯ ಕඛಷ౤  ๅಚ౞ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ
इसिलए ಪ౵ ๺ ൢಕದ เ๕ಷ ಉං౪ ೕಶದ ಇഔౣ ಡಯ ಪ౳ ෥൐ತ ൢಕ ಐൿ ಃ೧x y 
इसिलए ೯൤ಡ ಐൿ ಮൡ౨  ಐൿ ಮൡ౨  ๅಚ౞ ದ හౘඨ ಐൿ ೯൤ಡ ಎಂഖ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x y z x y x 
෬ยನ ಷರൡ౨  ಮൡ౨  ๬ಮಥ౲ ბದ ಪคಗಣච෷ ಇഔౣ ಡಗำ කฤౙ  ಃ೧ಜಂತ ກೋ౞  ෈ 1 ಅඝ౬  ຄಂൽฆโൽಲ౵  ಎಂൿ 
ඛඃბ๏๯ತ౨ ං
इसिलए ෬ยನ ๭౩ ൟ෷ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  ಎರഴ ಃ೧ ෈ ಎರഴ ಮൡ౨  ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x x 4 y 
ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ංx y 
इसिलए ๰ൟ౳ ೕಕರಣ ಐൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇದඝ౬  ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಐൿ ಜಂತ z x i i x y x 
ಕല෫ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කฤౙ  අಡ౥ ൿ ಎರഴ ಜಂತ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං අಡ౥ ൿ ๵ච౬ ಡ ಸಮy x ze ro y 
इसिलए ඛೕโ ಈ ෩ฆ ๭౩ ฃಂಕಗಳ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ඩ౵ ౲ ഡ ෥ലർಗ ಈ คೕൟಯ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං
इसिलए ಪ౵ ๺ ಐൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කฤౙ  ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಎಂದฉ ಜಂತ ກೋ౞  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x y x x x y y
෬ยನ ಎರഴ ಅಥბಗำ ಈ ಎม౵  ෩ฆ ಷರൡ౨ ಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๭ർಗ කโ ษඨ ಎ෈ನย౵  ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ 
ಪค๻ರವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ
इसिलए ಈ ช಍ೕಯ ඲౳ ೕಛ౳ ෦ಂ಩ ಸಮ๲౲ ಡ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣโ ಒಂൿ ๬ฤ ಎಂದฉ ಈ ๬ยನย౵ ฆವ ಎม౵  
෈ಂൿಗำ ಪค๻ರವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ๅ ಆದฉ කโ ඛಖರ฿ದ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಈ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ 
౽ರಣದ ౽ನბฑ ඩ෵ಂഡ ౽ನბฑ ඩ෵ಂഡ ಗำ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣโ ౽ನბฑ ඩ෵ಂഡ ಗำ ಒಂൿ ab 
๵ච౬  ಐൿ ಮൡ౨  ෩ฆ ಎರഴ ๒ನ౲  ಐൿ ಮൡ౨  ෩ฆ ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ංb b 
इसिलए ನย౵  ಐದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๵ච౬ ಡ ಐൿ ಮൡ౨  ಎಂഖ คಂದ ಐൿ ನಲವൡ౨  ಮൡ౨  ನย౵  ಸ෥ನ a z z b 
ಐದคಂದ ෩ฆ ಮൡ౨  ಎಂഖ ಎರഴ ෩ವ൧౨ ಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං,
इसिलए ಕඛಷ౤  ෩ವ൧౨ ಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෈ ෩ฆ ಎರഴz 
इसिलए ಒಂದರ ൢಕโ ෩ฆ ಃ೧ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರഴ ൢಕโ ಎರഴ ಃ೧ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංb b 
इसिलए කโ ಈ คೕൟಯย౵  ಬಳಸಬ๾ൿ ඛ෥ბಣದย౵  ช಍ೕಯ ඲౳ ೕಛ౳ ෦ಂ಩ ಸಮ๲౲ ಯ ಪคಕಲ౭ ච ಎඨ ಚഖವഔಃಗำ 
ಸಹ ಸค ๲౬ ೕ๼ತช ಈಗ කโ ยೕඛಯฑ ඲౳ ೕಛ౳ ෦ಂ಩ ಸಮ๲౲ ಯย౵  เเಧ คೕൟಯ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಸค 
ಧನ౲ ฿ದಗำ Pru
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