
ఈ ऴకమం మ࠾ࡍ ऴރࢩల ఉపߕङ छࣃ ڵࡍޒ ړߖࣃ గతం, ߘ࠭ ࠭࠲పܽ ఉపߕङ ఇపओ ࡹలࣃ ܽవరڕ ࠪ అࠚవృ޴म ࡅకए  
ङڒࡎ ऴఘࢣ फࣃࠚరంߦऴ ޜ ߵ ఇకए ,ڴ ߤఒక ఫంࣾ ڕవర ݟంߘ ࠭ డ అ޴ߝ ऴపږޒల ࡌߪप ంڒల సࠫࡅ ޒకए  ఉపసࠫޒ s r s 
అ࠼నߩओ थ܉ంۨన సంڵࡆసం ఉపڝ ށࢩఒక ऴ ,ݡ ऒߖߕࠪ  మనం ۫࠭ࣃ, ఒక ऴకࠪߖऒ  ఈ సం܉थ ऒߖߕࠪ  ann 
ఉపڵࡆంۨ ۨࣇంచవ۪ऐ  ఈܘ ఈకछ औߖఇ ݟంߘ  ࡽ छڙࣅ .ࡏఅంܼ ܾߖ झߤ  మ࠾ࡍ వ ట࡛घ వదभ ann 1 ߘ  an n n 
ङ࡮࠮ ంకనం ۯయబݟన ఫంࣾࡅ ߤకए  అڴ ݋ߩ ݋࢓ ۫డవ۪ऐ , ఇړߖ܉ߖ ޴ వదभ ࡮࠮ङ ంకనం ۯయబޔݡం޴, n 
ఇకए డ అ޴ߝ ऴకమऴకమంޜ అߘబం߅ంచబݟన అంతࡎ ऱన ఫంࣾړ1 ߤ సࠪనం 1 ڙࣅछ झߤ ధङࣃ సం ఇతరڝ  ం సం܉थ ࠪనం f 
ऒߖఒక ऴకࠪ ڴ࢑ధం ޴ంړఈ ऴ ࠭࠲ ޳ࡶ యవ۪ऐۯ ޑࠉ܉   , అనڴ ऴࡅ ށࢩకए  వ పߖ޳ऒ  ࢑వࡍంచడం మంۨ࠭࠲ ,޴ n

అߖ ऴࣄ࢐నపओ छڙࣅ , ڔܽ झߤ కएࡅ   అࡍڒ߅క ߖరछ చనంࡹ అߘ 0 ޴ߝంݟ ࠪరవ۪ऐ ann n ann ݟంߘ 1 ߖ ࠭࠲ బܽदڒ 
అనంړߖޑ సࠪనం అ࢐ ݞږ ߖङ ङڣ కएࡅ 0 ߤయߖ࠿ ޒసࠫ ޴ఇ ޳ࡶ ڕఅనంతం వర .࡯ంۧߖ  n ߯ޒంత ఉపసࠫڜ 
ࠪరవ۪ऐ  . అనߘ ڴంݟ ఒక ऴకࠪߖऒ  ऴߦరంࠚంచవ۪ऐ , ఉ޳హరణڕ ఒక ऴకࠪߖऒ ࡍవ ڴࡱ߄࢑ ݡంࡓ  पంచవచऐ  f4 ߖ
नܘऱڝ ߖߖ޳ఒక ,࠭ࢡ۫ ࠭࠲  ߷ర࠹ ఎڡझ  ऴ߭షߤ అࣃࡱߧ ߖफ छڙࣅ , ࡏ झߤ  మ࢑ ࠾ࡍవࡍంచబݟం޴ వ పదం ڝసం n a n 
घࡏ߷ ఇవछ ࡮ డం ޳छ एڕకం݄ ఎ ޒऴప ڕహరణ޳ఉ ࡌ వ ڕ ޳ࡶ సࠪనం  ࠑ ࣋ए छ ऒߖऴకࠪ ޳ࡶ సࠪనం ڕ ࡛  n n 1 n n 
࢑వࡍంۯ మࡖక ࠪరठం ߩనࡌవృత సంబంధం ߩ ޳ࡶనࡌవృత ࣇऴߖޑऒ  ఉపڵࡆంచడం ࡅకए  n ߖ޳ ࠭࠲ ࡱబంధనߖ 
ऒߖڜ పܽߘ࠭  ప޳ల పరంڴ వ పߖ޳ऒ  ऴࣃ࢐फ ࠭ , అڔߕࠒࠀ ࢑झ छڙࣅ  झߤ  అߝ ऴపࣄదम ఉ޳హరణ࠭ࢡ۫ ߘ, అޙ࠼ n
औߖఇ ݟంߘ 1 ܘఈ ܘఈ ࠭࠲ थ܉సం ߝసࠪనం అ ړܾߖ ऒߖߕࠪ  ఉపࣃڵࡆफ ࠭, ఒక ڙࣅछ झߤ  మ݋࣊ ࠾ࡍ మధङ  ann 
వङ ङޑ సం ړߟए ओߦۮ లߖ ߖర प࠼ం۪ڕంܿం޴. ఎ࠱࡯ం݋झ ఆర ݋࣊  न࡛ ఖङ࠭ ࡹ  छڙࣅ ޙ࠼అ ,ݟంచంߖగమ ߖదڒ ޴న࠳ झߤ  
ఆర न࡛ झ݋ం࠱࡯ఎ ޴ండవࡓ ࡹ  కएࡅ  ఖङ࠭ ࡮ۧ ࡹ ߤషܾߨࡍ ݋࣊   ఒక ޙ࠼అ ,࠼ޑంచబడࡍ࢐ߖ ڴరణం߄ࣃ న࢑࠳
ऴకమం࠮ ࡹలߩ ࡱڒనࡌవృతం ۯయగల࡮ۧ ࠭࠲ ,࢓ ఉ޳హరణలߘ ఇ ऐۧ ࠭ ఈ ࢑ష࠻లߖऒ ంܽߗ ఉదహࡍంచంݟ , 
అޙ࠼ ఒక ऴకమం సࠫߘ ޒంࠚ ݟనऒ ంڴ ఉంܿందࡏڷ ߖफం۪ڝంݟ . వڙࣅ ࡵछ झߤ  ߭దभڴ޴ మ࠾ࡍ ߭దभޔࡏࠪ ڴ޴ం޴n 
అࡏڷ ߖफڝࣆۯంݟ, అߝ సం܉थ ࠪనం పޒࠫࡍ అనంړߖޑ సࠪనం అ࠭࠲ ߖ అర बం ߕڕࣆۯऒ ࠭ అం݄ అߝ n n a ns 
ऴకమం ࡅకए దగ ڕవࡱ࢑ बరࣄ ࡱబంధనߖ  ठరڴ మ࠾ࡍ దగ ठరڴ ఉంܼ࠼, ఉ޳హరణڕ వࡵ ߭దभ޴ అޔ࢓ంڙࣅ .޴छ झߤ  1 n 
ए࣋ ࠑ छ ࡛ అߘ 1 ޴ߝంݟ అనంతం వరڕ సओ షदంߦۮ ڴओ లం݄ 1 1 16 ࠑ 1 9 ࠑ 1 4 ࠑ ఇޑङ ए࣋ ࠑ 1 ޴ छ ࡛ వࡌڽ అߖ n n n 
మనం ۫ߖ . ࠭ࢡబంధనߕࣆ ࡱऒ దగ ړ ठరߕޔࡏࠪ ڴऒ फࣃऴ࢐ ߖޒࠫࡍప ࠭࠲ బܽदڒ ࠼ ࠭ అనంతం 1 ޳छ  n n ࡌ
࣋ए छ ऒߖऴకࠪ ࠭࠲ ߖసࠪనం అ ړ  ߖసࠪనం అ ړ ࡛ छ޳   ए࣋ ࡌ छ కనछ ߖ ࡛ ࡓ णంࣃࡱߧ ڴ ݋फ ࠭ మ޳  ߖ ࠾ࡍछ 0 ࡌ 0 1 n 0 1 n
࣋ए छ ࡛ ऴࡅ ށࢩకए  పޒࠫࡍ అࣃࡱߧ ߖफ ऒߖڜ . ࠭  ఇతర ࠳ ڡࣅన࣒ 1 పవ࡛ అߘ 2 ޴ߝంݟ అనంړߖޑ సࠪనం అߖ n n 
పओۮ ంݟ, సओ షदం࠳ 1 ڴన࣒ 1 1 ࠳న࣒ 1 అۮ ߖపओ ంݟ మ࠾ࡍ మనం ఒక సంఖङ छ޳త ,࠭ࡶనھߘక ߘ  మనం ऴకమం ࡌ
నऒڕࡏۯ ڕߩంڵ࠭ ओߩ छڙࣅ ࡱబంధనߖ ݡ झߤ  ఈ సంఖङ దగ ڕ ठరڴ ఉంܿం޴ అܿవంܽ సంఖङ  ఉࡹړߖ ఉండ޶ , l l n
࣋ए छ ࡛ వంܽ ऴړ ށࢩ సࠪనం ړ సࠪనం అܿవంܽ ڙࣅछ झߤ ࢑ధङ࢙ ߖڕఉం۪ ࡹदࢳదృ ߘచనలࡹఈ ఆ ࡱ  భࡍతంڴ n 1 1
ఉంܼ࠼, ఈ ఆࡹచనలߘ దృࢳदࡹ ఉం۪ߖڕ ࠭ంࡿࢗ ڕ޶भ ం . ࠭ߘపܽ ఉపߕङ ࢐ङ నࣄۯ ߘߝ ࡹరంభంߦల ऴࣃ ఖङ , అ࢑
పరసओ ߖށࢩऴ ࠾ࡍऴకమం మ ࡱ޳ప ޴ంړఈ ऴ ࡹ࢑తం܋ ࡎ࢐܌ࡗ రం ࠪࡏऐ వ۪ऐڝ  ల࢓फࣆవ ޳ࡶ ࡱసంఘటన ݢంࡓ ,
࢐రసޑछ ऒߖ ङޙऴప ڕల޳ప ݡంࡓ ఈ ࡹతంށగ ޙ࠼అ ,࠼ޑంచబడڵࡆఉప ړߖݞంచۨࣇ  క అࡌब ऒߕఉ ࡱ  ࠾ࡍమ . ࠼
ऴకమ సంఖङ ల ڝ ޑࠉ܉సం ऴకమం ఉపڵࡆంచబޔݡంద࠭ࢡ۫ ࠭࠲ ߖ , ఈ ఉపߕङ సం ࡅకए  గށత ࢡवసफ܌थࡅ ݡకए  
ङڣ࠭ ంశం ڝసం ࣒ࡎࣄ అం݄ ఏࠫ݇ ۫޳भ ం, ࠬࡏ గށతం࢑ ࡹసफృతంڴ ఉపڵࡆంచబޔݡనऒ  పࠫࡍత సంఖङ  ࢐సफవ ࡹ
సంఖङ ల ޑ࠴फ ऒߖ రछߖ ߘ ࣒ࡎࣄ ం݄ڕࣆۯफࡏڷ ࡏࠬ  ۨంచవ۪ऐ  . ఎࠪܽڡझ  ణంڒ޶ ހࡌړ ఒక ࡹ࢑తం܋ ࡎ࢐܌ࡗ ړߖ܉ߖ 
రछߖ ࡱڴࡆతన ऴపߕ߇అ ڕహరణ޳ఉ ݟంߘ ࣕంచబޔݡనऒ  ऴపࡆగࢡల వరڕ , పࠫࡍత࠳న అߝక ࢐సफవ ࡱ࢑వల 
फޑ࠴ ऒߖ  కھߘనऒ ओߩ ࢐సफవ సంఖङ అ࢑ ݡ ం. 1 ప޳ంڕࣆۯफࡏڷ ߖఅ ڕహరణ޳ఉ ࠭࠲ ࠾ࡍమ ࡱ ऱ࣒  a1 a2 a3 a 2 
 ప ऱ࣒ ऒߕంܿڕߘలߕھߘక ߖ3  ప 1 ࡹऴకమం ۯంݟܔ ࠾ࡍమ ߘబంధనలߖ ఈ ࠭࠲ .࠭ ऱ࣒  a a 1 a 2 a 3 a 2 plus

అړ 2 ޴ߝ సࠪనం అۮ ߖపओ ప .޶ࡶ ߩపܽदం ړߖݞ ऱ࣒   ప ऱ࣒  ఇ޴  ప ऱ࣒   ప ऱ࣒  a 3 a 1 a 3 a3 a2 a1࠾ࡍమ ޴ఉంܿం ڴ࡮ 
फࣃऴప ࡏࠬ రణ మ࠾ࡍ కల࠼కࡏڷ ߘफ۪ޘ ڕऐ ࢐సफవ సంఖङ ݡ࠮ , ం݄ڕ ల ޑ࠴फ ऒߖ  కھߘనڒ ݡ࠮ ړߖݞరࡱڒ గల 
ठࡌࠪ ऒߕఉ ࡱ छࡔ࢘ ࡏఆ ࡹܽ࢒ ,࠼ ఆర ࡏ न࡛ ధङࣃ ࡱ  నపओ࠼అ ࠲ ఈ ఆర ڔܽ न࡛  లߗऒ  ۨవړࡍ ఫߖޑ࡯ऒ फࣃ  ࡹతफం࠴ ޻అ . ࠼
࢐సफవ సంఖङ ల ࡅకए  పࠫࡍత సంఖङ ల ޑ࠴फ ऒߖ  కھߘనړߖݞ మనం ࠴దట ࡓం࢐ ݡసफవ సంఖङ ల ޑ࠴फ ऒߖ  కھߘనవ۪ऐ  
మ࠾ࡍ ఈ ޑ࠴फ ࢐సफవ సంఖङ డవ࠮ మనం ړߖ ంచవ۪ऐݟܔ ߘ , అంޒమంڴ అߝక ޑ࠴फ ऒߖ  కߝھߘ ऴపऴړయࡹ ۨవړࡍ 
ఏࠫ వࣆफం޾ ۫డంߖ ݟబంధనࡱ కߧߖంచߖ ऴకమంߖ ࡹజ࠳న ࡱ࢑వࡱ ఉంܼ࠼ కߗసం గށతࢡवసफపరంࡍߖ ڴ भషद er 
సంఖङ లޜ వङ వహࡍంۯటߩओ ऒߖڜ ݡ  ఇతర ఆర न࡛  ల కం݄ ࡍߖ भషद ఆర न࡛ ంత ࣏కరङࡍయడం మۯ ߖప ޜ  వంతంڴ ఉంܿందߖ 
మనం గమߖంచవ۪ऐ , ఉ޳హరణ198 247 ڕ మޑ࠴ 2 ࠾ࡍफ ऒߖ  కھߘనమߖ అޙڵݟ. మనం ఇంతڕ ࠭ం޶ 
గమߖంۨన ऱܿڴ మనం ݟܔంచవ۪ऐ छࡔ࢘  ߖ࢐ܽ .  ఆర ࡏ न࡛  లࡹ అޙ࠼  పऱ࣒ ంۨ6ݟܔ ڕవర  ޴సࠪనం, ఇ ړ  198 2 200 247
447 ߰ందడం అతङ ంత అږߘల࠳న ऴకࠪߖऒ  ఇࣆफంڒ ޴బܽद పࠫࡍత సంఖङ ࢐సफవ సంఖङ ࡹ లߘ కھߘనړߖݞ మనం 
ఎలऱߩओ ࡛ࢲ అܿవంܽ ݢ द క݋ లߘ ఆऴశ࠼ంచవ۪ऐ  . వࡍ पంۯంڕ޶ అనంత࠳న అߝక ࢐సफవ సంఖङ  హరణ޳ఒక ఉ ڕࠬ ࡱ
ఇࣃफ కएࡅ 3 ࠑ 10 ڕహరణ޳ఉ , ߘ  దࢡంశ ࢑సफరణ3.333 ߘ అߧۮ ߖओ నߩओ ࢐సफవ సంఖङ ݡ కएࡅ   దࢡంశ ࢑సफరణߘ 
ऐ۪ޘ ڕफࡏڷ ం . 3 ప޳ంڕ ऱ࣒ ప 10 ࠑ 3  ऱ࣒ ए࣋ 10 ࠑ 3  छ ࡛ ప ऱ࣒ ङږ 10 ࠑ 3  ࠗ పऱ࣒  ڕమన ޴సࠪనం. ఇ ړ3 ࠑ 10 న࢑ࡷద࠴ 
࢐సफవ సంఖङ న࠳మనం అనంత ࡹ࢑సफరణ ంశࢡద ݞంڕయ࡯ޘ ޳ࡶ ࣄ࡯ޘ ల ࠴తफంޜ వङ వహࣃࡍफ ࠭ మ࠭࠲ ࠾ࡍ 
సమనऱ సంఖङ ప 3 ߘ ऱ࣒ వङ ޜ3  వహࡍంۯ బړ 10 ࡱ޶ ߭ంۨనటऱޙ࠼ ఇకए డ ఒక సహజ ऴపశऒ  ऴړం࢑ ޴ధంڴ ఉంܿం10 ޴ 
࣋ए छ ࡛ మనం ߖబంధనల ڝసం  ప ऱ࣒ ప  ࠑ   ऱ࣒ ए࣋  ࠑ   छ ࡛ ప ऱ࣒ ङږ  ࠑ   వङ ޜ ࠗ వహࣃࡍफ మߖ అڕߘం޳ం మ3 ࠾ࡍ 3 10 3 10 3 10
అ3 ࠑ 10 ޴ సంఖङ ण܉న ఉڽࡏ࠱ ࠾ࡍన మڽࡏ࠱ ڕ బܽद ఖۨऐڒ ޴फంࣆఇ ߖߩం࠼ తం3 ࠑ 10 ڴ ߰ందړߖݞ మనం ࡯࠻ۯझ
ఉంܿంړ ړ ޜ ߖ .޴  ࣋ए छ ࢐సफవ 3 కߝన అ࠳మనం అనంత ړߖ࢐సफ࢐ ࠾ࡍమ ݟంచంڵࣃనڜ ంచడంݟܔ ޜ ࡛ 3 10 3 10
సంఖङ లޜ వङ వహࡍంۧ࡯झ  ఉంܿం࢐ , ޴సफڽࡏ࠱ ړߖ࢐న ఉ܉ण ऐࡏఈ ఖ ߝڕࡏڝ ߘߩం࠼  అనంత࠳న అߝక ࢐సफవ 
సంఖङ ల ࠴తफం ࠙వనࣆޓ ࡍ޳ ڕफం޴, అޙ࠼ మనం ࢐ङ ङڣ भ޳ߖ ం . ߖڜ ࠭࠲ऒ  అనంత࠳న అߝక ࢐సफవ సంఖङ లޜ 
వङ వహࡍంۯటߩओ ऒߖڜ ݡ  సమసङ ఇబख ޳ࡶ ࡱ ంࡱ޶ ఉߕऒ ఈ సమసङ ࡹ࢐ܽ ޴ంړఈ ऴ ,࠼  దట࠴ ߘߝ ߖఏࠫܽ అ ࡱ
ऒߖڜ  ఉ޳హరణల సࣔయంޜ ఈ సమసङ ల࢑ ߘవࡍంۧలڕߘంܿߕऒ फޑ࠴ , ߘ ऒߖ  కߝھߘ ऴపశऒ వङ ޜ వహࡍంۯటߩओ  ݡ
࢐సफవ సంఖङ కߝన అ࠳అనంత ݟంڝफం۪ࡏڷ లߘ మనం ࡍڷ फంచగల࠭ ࠭࠲ పࠫࡍత సంఖङ ࢐సफవ సంఖङ ࡹ లޜ 
వङ వహࡍంۯటߩओ వङ ޜన࢐ܽࡷద࠴ 1 ݡ వహࡍంۯటߩओ ङڣఅసం ݡ క ࢐సफవ సంఖङ ఉనऒ ࡱ ం޶న ఏࠫ a 2 a 3 
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బయటڕ వࣆफం޾ ۫డܼݟܔ ړߖంచడం ڜనڵࣃంచంݟ మ࠾ࡍ మనం ࠴దట ޑ࠴ ߖ޳फ ऒߖ  కߕھߘలڕߘనऒ ओߩ  1 ݡ
 ప ऱ࣒ నవ۪ऐھߘక ߖ   ఉ޳హరణڕ, ఈ ޑ࠴फ ంచవ۪ऐݟܔ ߖ ړߖ  మ࠾ࡍa 2
అం޶వలన ఈ ऴపऴړయ ࠭ࣆڷफం޴, అޙ࠼ అనంత࠳న అߝక ࢐సफవ సంఖङ ల ࠴తफంޜ వङ వహࡍంۯటߩओ  మనం ݡ
ऐۯవ ڕబయట ࠾ࡍమ ࠭ࡶంచڵࣃనڜ ంచడంݟܔ  . ࢑షయం నࣄవలڝफం۪ࡏڷ మనం ޴ఇ ,࠭ࡶడ۫ ߖ࢐ܽ 
అనంత࠳న అߝక ࢐సफవ సంఖङ లߘ కߝھߘ ऴపశऒ  ఇߩओ फޑ࠴ న࠳మనం ఈ అనంత ݡ ऒߖ ప 2 ࠑ 1  ऱ࣒ ప 4 ࠑ 1  ऱ࣒ ప 8 ࠑ 1  ऱ࣒  1
ప 16 ࠑ ऱ࣒ ऒߕంܿڕߘలߕھߘక ߖన࢐ܽࡷద࠴  ࠭ అڕߘం޳ం , ࠫ࡯ڵన అߖऒ  సమసङ ऒߖڜ ړߖఏࠫ݇ ۫డܼ ࡱ ࡍߖ  भషद
ఉ޳హరణలޜ వङ వహࣃࡍफ ࠭. ఇకए డ ߖబంధనలߘ అߘసࡍంۯ నߕ࠮ ఏࠫ݇ ࠬࡏ ఊࣕంచగలరߘߝ ߖ ఆࣆࢢफߕऒ  ߘ
ఇకए ړߖ܉ߖ డ వ ࢢఖࡌऴగ సࠪ࢘శం 1 2 ࠑ పవ࡛ ఈ ࠴తफం࠴ ࡹదܽ సంఖङ ండవ సంఖङࡓ 2 ࠑ 1  ए࣋ 2 ࠑ 1  छ ࡛ థ࡛ न 1 2 ࠑn n 
ङږ ࠗ మ࠾ࡍ కߘక మనం ఈ అనంత࠳న ޑ࠴फ ऒߖ  కھߘనగల޳۫ ޾ࡶ ࠵भ ం ࠴దట 1 ޳छ छ޳ 1 ࠾ࡍమ 2 ࡌ  4 ࡌ
फޑ࠴ ऒߖ  కھߘనంݟ, ఆ߯ ఈ ޑ࠴फ छ޳ 1 ړߖ  ఈ ࡏࠬ బܽदڒ యړన ऴపऴ࠳ఒక అనంత ޴ఇ ࠾ࡍమ ݟంచంݟܔ ߖ8 ࡌ
సమసङ ङ܉ ߘ నऒࠚ ంۮంڜ ޜసࣔయం ޒࠫ ం޳۫ ڴभ ం ࣌ࡵ ݭంۃ फ ࢡ࢙ ߖ޳  ࡱలङ ం  చదరߖ࠿ ߩ ऱܿ అߖ మనంద1 ڔࡍ 1
ओߩఅ ,ࣆࡱޘ फరࣅ࢑ దܽ సగం࠴ ݡ पం సగం చదరڴ ݋ߖ࠿ ߩ ఉంܿం޴, మࢁऱ సగం ࣊కంࢡ࢙ ࠆࣔ ݭలङ ం ఇకए డ ఒక 
ऒߖڴఈ స ,޴ఉంܿం ڷࡱߕ भ޳ڵࣃనڜ  ం. ఈ ߸గ࡛ ࡅకए  ऴࢡ࢙ ࣒࣊ߦలङ ం 1 8 ࠑ అޔ࢓ం޴ మ࠾ࡍ ۨనऒ మघࠒ  ల 
ऴߦంࡱޑ మనం ऴߦరంࠚంۨన ݋ߖ࠿ ࣋ए छ ङ࡮ࢡ࢙ ࡛ ऒߖ ऒߖݞంచࡍߪ   మనం ۫డవ۪ऐ , త޳छ ङ܉ ࡌ  ఆ ڴయంޓࠫ
ऴߦంޑల ޑ࠴फ ऒߖ ప 2 ࠑ 1  ऱ࣒ छ޳ 1  ంచవ۪ऐߖమనం గమ ࡌ . 4 ప ऱ࣒ ప 8 ࠑ 1  ऱ࣒ ప 16 ࠑ 1  ऱ࣒  ޜమనం 1 న࢑ࡷద࠴ 
ऴߦరంࠚంۨన ݋ߖ࠿ ࣋ए छ కएࡅ ࡛ ङ࡮ࢡ࢙ తफం࠴  फޑ࠴ ړߖ ప 2 ࠑ 1 ࠭࠲ బܽदڒ .ࡱ ऱ࣒ ప 4 ࠑ 1  ऱ࣒ ప 8 ࠑ 1  ऱ࣒ ప 16 ࠑ 1  ऱ࣒  
ంచవ۪ऐߖగమ ߖతफం అ࠴ న࠳అనంత న࢑ࡷద࠴  . ࢐సफవ సంఖङ ల సంఖङ ړఆస ړߖݞయۯ ߤ߸ ڕసࠪనం. మన ړ1  फ 
ఉనऒ టऱޙ࠼ మࡖక ఉ޳హరణڜ ޜన޳ڵࣃभ ం ఈ అనంత࠳న ࠴తफం 1 ప ऱ࣒  2 ప ऱ࣒  3 ప ऱ࣒  4 ప ऱ࣒  ంత dࡍమనం మ న࢑ࡷద࠴ 
ఎڕए వ ప޳లݟܔ ߘంۨనߩओ ओߩంۨనݟܔ ߖ3 ޜతफం࠴ ఈ ,޴ంޔڷࡏ߭ తం࡯ఫ ݡ ప 1 ݡ ऱ࣒  2 3 అޔ࢓ం޴, మన6 ڕ 
వࣆफంߘ࠭ ޴పܽ ࠴తफంۯ ߖ4 ޜరऐ ంݟ అం݄ 6ޜ మన10 ڕ వࣆफం޴ మ࠾ࡍ మనం మࡍంత ఎڕए వ ߖబంధనలߘ 
फనऒࣆݟܔ ओߩ एڕంత ఎࡍబܽद మڒ ޴ంޔڷࡏ߭ తफం࠴ ݡ వ ߖబంధనలڝࣆޓ ߘవడం ޳छ फޑ࠴ ࡌ ऒߖ  ࠭ంڴ޶ 
ఎం۪ڕనऒ  ఏࡱ࢑ ߕ޼వ కం݄ ߭దभۯ ڴ޴యవ۪ऐ फࣃߖగమ ڴరణంڒబܽद మనం అڒ  తफం 1 ప࠴ ࠭ ऱ࣒  2 ప ऱ࣒  3 ప ऱ࣒  4 ప ऱ࣒  
 ࢐సफవ కߝన అ࠳అనంత ޴ఇ ,޴ఉంܿం ڴదमంࡏ࢑ ړహరణ޳పܽ ఉߘ࠭ ޴ఇ , ޶డږڒ వࡱ࢑ తࠫࡍప న࢑ࡷద࠴
फޑ࠴ వలࡱ࢑ త సంఖङࠫࡍప ړߖ ऒߖڜ .1 అ࢑ ,޴ంۨం޴అం ߘ  అనంత࠳న ࢐సफవ సంఖङ లޜ వङ వహࡍంۯటߩओ  ޴फంࣆۯ ݡ
ऒߖڜ  సందࡌग ऱࡹ  ఈ ࠴తफం అంޒమంڴ పࠫࡍత ࡱ࢑వڴ వࣆफంద࠭࠲ ߖ ఎలऱߩओ एړߟ ݢ పओۮ ऒߖڜ ޴ఇ ,࠭ࡶ  
సందࡌग ऱࡹ  అనంత࠳న అߝక ࢐సफవ ࡱ࢑వలߖڜ ࡹऒ  పࠫࡍత࠳న޳ࡶ ޳ అనంత࠳న޳ అࡌߖ ߖम  ݞږ ంచడంࡍ
క߱వ۪ऐࡶయۯ  , ఉ޳హరణڕ మనం ఆం޾ళన ۮంޔ޶ం݄ ఈ ࠴తफం 1 ప ऱ࣒ ప 2 ࠑ 1  ऱ࣒ ప 3 ࠑ 1  ऱ࣒  మన࠭ ࡽఎߧ 4 ࠑ 1 
సओ ࡮ۧ ޴ߝఅ ޳ࡶ ޳ఉంܿం ڴవࡱ࢑ తࠫࡍతफం ప࠴ న࠳ఈ అనంత ڴమంޒఅం ړన࢐ܽࡷద࠴ షदం࡯ޘ ڴయ޶ࡶ, 
फޑ࠴ వలࡱ࢑ ࢐సफవ కߝన అ࠳అనంత ޴ంۨనߖబܽद మనం గమڒ फޑ࠴ వలࡱ࢑ ࢐సफవ కߝఅ ڴదमంࡏ࢑ ړߖ నऒࠚ ړߖ ంڴ 
మనం ఒకޜߖ޳ ࠭ంࡌ ڕ޶గలࠪ పࠫࡍత ࡱ࢑వ ޳ࡶ అ࡮ۧ ޴ߝ సओ షदం޶ࡶ ڴ, ఇ޴ ఒక ࢑షయం ޳ࡶ పࠫࡍత ࢐సफవ 
సంఖङ ల ޑ࠴फ ࢐సफవ సంఖङ న࠳అనంత ࠾ࡍమ ړߖ ల ޑ࠴फ మధङ ړߖ  ఉనऒ  ఒక వङ ङޑ సం, అనంత࠳న ࢐సफవ సంఖङ ల 
ओߩతफం ఎలऱ࠴ मࡌߖ ߝఅ ޴ఉంܿం ڴఅనంతం ݢ రణڕ మనం ࢗళ ऱږడ޶ . మనం ఎߩओ  ڵ࡯క ߘవࡱ࢑ తࠫࡍప ߕݧ
ఉంܼ࠭ ڒబܽद సహజ࠳న ऴపశऒ  ఏࠫటం݄ , అనంత࠳న ޑ࠴फ మనం ఖۨऐ ړߖ త࠳న అࡌब ऒߖ  ఎ࠼ܼښ ࡮ంۧ࡯ అ޴ߝ ఒక
అనంత࠳న ࠴తफం పࠫࡍత ࡱ࢑వڴ వࣆफంߖߖ޳ ޳ࡶ ޳ మనం కھߘనࠪࡶ అߖ మనం ఎࣃ۫ ࡮फ ࠭. అనంత࠳న ࢐సफవ
సంఖङ ల ࠴తफంޜ వङ వహࡍంۯటߩओ ङࡃర޶ఎ ڕమన ݡ  ఇతర సమసङ లߘ ۫డܼړߖ మߖڜࡍऒ  ఉ޳హరణలޜ ࠭ంڕ޶
ङޑऴప . ݟగంࣃ ࠪऒ యంږߘࣃ ڴలంڴ మ࠾ࡍ ऴపږޒలంڴ ఉం࢐ ݦసफవ సంఖङ ల 1 ࠳న࣒ సగం 1 ߘం࠳ 3 ݟన࣒ 1 
छ޳  వ ఏࠫ݇ࡱ࢑ ఆ , ݟఊࣕంచం ࡍࣃ ఒక ߖफందࣆవ ڴవࡱ࢑ తࠫࡍతफం ప࠴ న࠳ఈ అనంత ޜఆ ఊహ ࠾ࡍమ 4 ࡌ
కڕߘए ం࠭࠲ ࠭޳ ఈ ࡍߖ भషद స࠮హంޜ ఈ ऴړం࢑ ޴ధంڴ స࠮హంޜ ఈ అనంత࠳న ޑ࠴फ ऒߖ  కھߘనړߖݞ 
ऴపయޒऒ फࣃ ంచవ۪ऐߖగమ ߖఉంద ڴలంږߘࣃ తफం࠴ ޒऴప ߖࡹ ࣒ࣄంީࡌߦ , ࠭ బܽद ఇۨऐڒ , న అనంత࠳న ࠴తफం 
ऒߕफࣆ࢑࠙ ڴరణంڒఅ ࠭࠲ ߖఉంܿంద ڴవࡱ࢑ లږߘࣃ फޑ࠴ .࠭ నऒࠚ ڴभ޴ڜ ړߖ వङ ࠭࠲ ࡹޒన పదम࠳ వహࣆࡍफనऒ  
అనంత࠳న ޑ࠴फ ऒߖ  1 ప ऱ࣒ న࣒ సగం ప࠳  ऱ࣒ ప 3 ࠑ 1  ऱ࣒ ऐ۪ޘ ڕफࡏڷ న࢑ࡷద࠴ 4 ࠑ న࣒ 1࠳  ఇۨऐ ࠭࠲ ,ݟంڝ న ࣒ࡎࣄ 
ऐࡌࠪ ڴన࣒ ఒకܽ࠳ ڷࡱߕ ݟంߘ న࣒ ఒకܽ࠳ ݡంࡓ ݟంߘ న࣒ ఒకܽ࠳ ڴ࢑ధం ޴ంړఈ ऴ ߘబంధనలߖ  ࠑ న࣒ 1࠳ 6 ࠭
8 ప ऱ࣒ ప 18 ࠑ న࣒ 1࠳ 16 ࠑ న࣒ 1࠳ 14 ࠑ న࣒ 1࠳ 12 ࠑ న࣒ 1࠳ 10 ࠑ న࣒ 1࠳ 1  ऱ࣒ బܽद ఇకएڒ ࠾ࡍమ 3 ࠑ 1  డ ఇۨऐ న 
ऱࠈ ఒక ࠭࠲ ޶ం࠭ ړߖ޳ల పږߘࣃ ޒऴప ߖࡹ ࣒ࡎࣄ फࣃۯ ࡌసరఫ ߖ ڡ ࠭ ఇవछ ࡱబంధనߖ లږޒక ऴపߝనంత అڵత ړߖݞ

ऴށࢩ ఇߩओ ऱࡹހకరࡰండڕ ఈ ݡ సంఖङ ߖ ల ޑ࠴फ ऒߖ  ఒకڜߖ޳కܽ ޳ڕޔࢗం, అߩओ ఇۨऐ ݡ న ऴރࢩల ࠴తफం ఎߩओ  n ݢ
సओ ߖఉండద ڴలంږߘࣃ షदంڴ ఉంڒ ࡯ݞబܽद ఈ ఉ޳హరణࡹ మనం గమߖం޴ۯ అనంత࠳న ࠴తफం ࢑ష࠻లࡹ 
కߧߖంۯ ప޳ల ऴకమం. ఒక ࡍߖ भషद ఆర नࡍంڕ ۃ సంబం߅ంۨ ۧ࡮ వరڕ అనంత࠳న ࠴తफం ఒక ࢐సफవ సంఖङ ఉండవ۪ऐ ڴ  
మ࠾ࡍ మࡖక ఆర नࡍంڕ ۃ సంబం߅ంۨ అ޻ అనంత࠳న ࠴తफం ࢘ࡖక ࢐సफవ సంఖङ రవ۪ऐࠪ ڴ  , ఇ޴ పࠫࡍత ڕࣆښ 
నऒࠚ ంڴ ఉంܿం޴, పࠫࡍత సంఖङ  ޜతफం࠴ వలࡱ࢑ ࢐సफవ కߝన అ࠳అనంత .࠼ఉంܼ ࡱవࡱ࢑ ࢐సफవ ࡹ
వङ వహࡍంۯటߩओ फޑ࠴ వలࡱ࢑ ࢐సफవ తࠫࡍప ݡ  ޜంۨన ऴకమంݟܔ ߖߖ޳ ࠭࠲ ړߖݞంచࡍफకߨసంऀ ڴదमంࡏ࢑ ړߖ
సంబంధం ڕࡶంݞ ఎలऱߩओ ࢐సफవ సంఖङ తࠫࡍప ޴ఇ ړࡍవۨ ,޴ఉంܿం ڴ࢑ధం ښఒ ݢ  న࠳అనంత ޳ࡶ ޳फంࣆۨࣇ ߘ
࢐సफవ సంఖङ సओ ࡮ۧ .޴फంࣆۨࣇ ߘ షदంࡓ ڴండవ޴, మనం అనంత࠳న ࢐సफవ సంఖङ లݟܔ ߘంۯ ऴకమం ۧ࡮ 
࠭ఖङ అర ࡏఒక ޜహరణ޳బܽद ఈ ఉڒ ޴న࠳ बం ࡯࢐ڝࣆۯ, అనంత࠳న ࢐సफవ సంఖङ లޜ వङ వహࡍంۯటߩओ  ࠾ࡍమ ݡ
సమघ ߖ޳ ఆ సమघ ޒ షࡹ ߤ కߧߖం࢐ ۯసफవ సంఖङ లߘ ఎలऱߩओ దట ఆర࠴ ݢ न࡛ ऴకమం ࠭ఖङ ࡹల޳ఇతర ప , ࡯࠻ۯ  ం, 
ఒక ࡍߖ भషद ऴకమం ఒక ऴకࠪړߖ అڷߘణంڴ ఉంܿంڒ ,޴బܽद అనంత࠳న ࢐సफవ సంఖङ ల ࠴తफంޜ వङ వహࡍంۯటߩओ  ݡ
అనంత࠳న సంఖङ ల సࠫޜޒ ऴߦరంࠚంచږడ࢐ .޶సफవ సంఖङ छࡌంۨన తࠚరంߦऴ ޜऴకమం ࡏࠬ ߗڒ ࡱ త ࢐సफړߖ࢐ 
࢐సफవ సంఖङ ల ऴޜށࢩ ऴߦరంభం ࡍߖ ,࡯࢐ڒ भషद ఆర न࡛ ࢐ङ ࠾ࡍమ ࡱహరణ޳ఈ ఉ ޴ߝయడం అۯ  ఖङ లߖऒ ంܽߗ దృࢳदࡹ 
ఉం۪ߖڜ ࠭࠲ ߖڕऒ  అࡍڒ߅క ߖరछ చߕల߰ࡐ ߘం޴ంచߕޔࠓऒ ࠭ . మనڕ పࠫࡍత సంఖङ ࢐సफవ సంఖङ ࡹ  ࡱ
అం޴ంచబݟందߖ అڕߘం޳ం, మనం అڕߘం޳ం మ1 ࠭࠲ ࠾ࡍ ప ऱ࣒  కߧ࡯ a 1 a 2 etc a 2 plus etcetera 
ఈ పࠫࡍత ࠴తफంޜ వङ వహࡍంۧలڕߘంܿߕऒ ࠭, ఇ޴ ఎలऱߩओ छ޳ రణ సంకలనం߄ࣃ ݢ ࠾ࡍమ ޴ంޔݡనబھߘక ࡌ
घڴࣄ  సం܉थ ऒߖߕࠪ  ఉపڵࡆంۨ ఎలऱߩओ ڡߦంڒ ޴ంۨన߅సంబం ڕవࡱ࢑ తࠫࡍప ݢ द పదमۨࣇ ࡹޒంచబޔݡం޴, అం݄
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߭దभ అࣾరం ऴڕڶ అࣾరం ڴࣄघ छ޳ ంచడంڵࡆఉప ߘ పऱ࣒  ࠭࠲ ࡌ   ప ऱ࣒ పऱ࣒ ߖన࢐ܽࡷద࠴   మࡍంత ڒంڡߦ द 1 ࡹ 2
फࣃۨࣇ ࠭. ࢑సफࡍంۨన ߷రߖ ࠹  ప ऱ࣒  ఎ  ప ऱ࣒ ङ߷ ݦఉం ڴ࢑ధం ޴ంړऴ ߖసࠪనం అ ړ ݟంߘ  ߧ࡯క ޜన࢐ܽࡷద࠴  ష1 ,ߤ 2 1 n
ఈ ࢘ࡍయߘ  ߘ ࡽࠋంړ ݟ సࠪన࠳న సమघ షڴࣄ ޳ࡶ ߤघ ంచవ۪ऐۨࣇ ߖߖ޵ ంۨڵࡆఉప ߖ   స࠲घ ష1 ߤ n aii i 
ఇంڡݥझ  ఆࠆ సమघ ష݋ߠ ߤ అࣃࡱߧ ߖफ సమघ ࡏ షࡅ ߤకए అర ޴ంړక ऴۨࣇ  बంࡹ డࠬघ తफం  ప࠴ ,޴ఉంܿం ڴ ऱ࣒  a 1 a 2 
 ప ऱ࣒   ప ऱ࣒  అߘ 1 ޴ߝంړ ݟ సࠪన࠳న ڴࣄघ  సం܉थ ࠪనం ߖ ఉపڵࡆంۨ ߘ 1 ޳ࡶంړ ݟ సࠪన࠳న etcetera a n aii n aj

స࠲घ షڴࣄ ڴ ߤघ  సం܉थ ऒߖߕࠪ  ఉపڵࡆంۨ ڒంڡߦ द పదमࡹޒ ऴ࢐యవ۪ऐ ఆ సమघ ޳ࡶ . ష࠴ ߖࡹ ߤదܽ పߖ޳ऒ  j 
झڡݥఇం ۯంۨࣇ న సమघ࠳సࠪన ړ ݟంߘ వ 1ࡱ࢑  షڴ࡮ ߤ ఇకए డ ړ1 ߘߝ సࠪనం, ߖߖ޳ తڕए వ పޒࠫࡍ n arr 
అంܼࡏ మ࠾ࡍ ఆ ࠴తफంࡹ ۨవࡍ పߖ޳ऒ झڡݥఇం ۯంۨࣇ  घڴࣄ ఈ ࡏఅంܼ ޒࠫࡍవ పڷఎ ߘవࡱ࢑   సం܉थ ࠪనం ఒకܽ
తڕए వ పޒࠫࡍ మ࠾ࡍ అ޴ߝ ఎڷవ పڜ ޒࠫࡍంۮం ఎڕए వڴ ఉం݄, మనߘ 1 ڕంݟ అనంతం వరڕ సࠪన࠳న n 
छڙࣅ झߤ ంత సओࡍమ ߖ  షद࠳న ࡐపంࡹ అం޴ంۨనటऱڙࣅ ,ޙ࠼छ झߤ  మ࠴ ࠾ࡍదࡷనڕࠬ ࢑ arr a1 a2 a3 a4 
అం޴ంచబݟందߖ అڕߘం޳ం. ߖ ࠭࠲బంధనల ޑ࠴फ ऒߖ  కߕھߘలڕߘంܿߕऒ ࠭  ప ऱ࣒  1 మ࠾ࡍam a m 
అం޶వలన ࠭࠲ ఈ ߖబంధనలߘ సంऀపफం ࠻ۯలڕߘంܿߕऒ ࠭ అం݄ ࠭࠲  పऱ࣒   ప ऱ࣒  1 ప ऱ࣒  am amߖ࢐ܽ నࡷద࠴ 
కߕھߘలڕߘంܿߕऒ ࠭ మ࢐ ࠾ࡍసफ࠭࠲ ړߖ࢐ పࠫࡍత సంఖङ ࢐సफవ సంఖङ ࡹ లޜ వङ వహࣆࡍफߕऒ  రణ߄ࣃ బܽदڒ ࠭
సంకలనం ޳छ फޑ࠴ మనం ఈ ࡌ ऒߖ  కھߘనవ۪ऐ న సమघ࠳సࠪన ړ ݟంߘ  షߤ ఆ ࠴తफం࠴ ࡹదܽ పړߖ޳ m n aii , 
అڷߘణంڴ ఉం࡯ݞ మ࠾ࡍ ఎڷవ పޒࠫࡍ ఆ ࠴తफంࡹ ۨవࡍ పړߖ޳ అڷߘణంڴ ఉం࡯ݞ, ఇښ ޴వలం ఒక 
సం܉थ ऒߖߕࠪ  సۯࡍయړߖݞ ࠪऴత࠲. సమయం మ࠾ࡍ సबߖ࡮ऒ  ఆڝࣆۯ ޳ంݟ, ఉ޳హరణڕ, ఈ సం܉थ ࠪనం ࣋ए छ ࡛ j j

న సమघ࠳సࠪన ړ ݟంߘ  షߘ ߤ కھߘనంݟ , ఇ޴ ऴڕڶ అࣾరం ڴࣄघ ڡߦంڒ ంۨڵࡆఉప ߘ द పదमࡹޒ వङ ڔ फకࡍంచబݟన 1 5
సమघ షߤ అߖ మߖ޵ ࠾ࡍ అర बం 1 చదరߩ పऱ࣒  2 ࣋ए छ ࡛ ప ऱ࣒  3 ࣋ए छ ࡛ అࡏڷ ߖफڕࣆۯం޳ం పऱ࣒  4 చޔరऴసం పऱ࣒  ߸ ࣋ए छ ࡛ 
फࣃ۫ ࡏࠬ एڕత 1 ࡌ వ పޒࠫࡍ ఎڷవ పۨࣇ ޒࠫࡍక మࡏࠬ ࠾ࡍ ࣋ए छ  phi j j j ޴ఉం ڕవర 5 ݟంߘ తफం 1࠴ ࡛
మ࠾ࡍ ఇ1 ޴ ప ऱ࣒  4 ప ऱ࣒  9 ప ऱ࣒  16 ప ऱ࣒  25 ఈ సం܉थ ऒߖߕࠪ  ࠬ మనࣆझ షएࡍప ࡹ  d ࡗమ ޴ऱ 55 ఉంࢁమ ړߖݞంచࡍ
ఉ޳హరణޜ సమघ ష࠳ ߤన࣒ 1 పవ࡛ ߘంړ8 ݟ సࠪనం అࡏڷ ߖफం۪ڝంݟ , ఈ ఉ޳హరణ ۨࣇకߖࡹ పࠫࡍత rr 1 
సంఖङ ࢐సफవ సంఖङ ࡹ ల ޑ࠴फ थ܉ఈ సం ړߖ ࠪనం ఉపڵࡆంచబݟందࡏڷ ߖफం۪ڝంڷ޴ ݟవ ప1 ޒࠫࡍ ఎڷవ ప8 ޒࠫࡍ r 
మ࠾ࡍ సమघ షۨࣇ ߤంచړߖݞ ఉపڵࡆంచబޔݡం࠳ .޴న࣒ 1 పవ࡛ 1 ఇ࠴ ޴దܽ పదం, ఇ࠳ ޴న࣒ 1 ప ऱ࣒  న࣒ 1࠳ 
పవ࡛ 2, ఇ1 ޴ ప ऱ࣒ న࣒ 1 ప࠳ ޴న࣒ 1 పవ࡛ 3, ఇ࠳  ऱ࣒ एڕత ޴ࠫߖఎ ࡹޒࠫࡍవ పڷఎ ࠾ࡍమ 1 ޴న࣒ 1 పవ࡛ 4, ఇ࠳  వ 
పڒ ޒࠫࡍబܽद ࠬࡏ ఎ޴ࠫߖ ప޳లޜ వङ వహࣆࡍफߕऒ ࠭ , ۨవࡍ పదం ࠳న࣒ వߤ పవ࡛ ఎ޴ࠫߖ, ఇ޴ ఒకܽ ڒబܽद మనం 
పࠫࡍత సంఖङ ࢐సफవ సంఖङ ࡹ లޜ వङ వహࣃࡍफ फޑ࠴ బܽद ఈڒ ࠭ ऒߖ  మనڕ అږߘల࠳న ఏ ऴకమంߕߞࡹ కھߘనవ۪ऐ  
ऒߖࣔ࠮స ࡹޒబܽद ఈ పదमڒ भ޳ۯ  ం ۨవరڕ మన0 ڕ వࣆफం޴ ఇߩओ రछߖ మనం ఒక ݡ చనంޜ ࠭ంࡿࢗ ڕ޶भ ం, ఈ 
రछߖ చనం మనం ఇపओ छ޳ హరణల޳న ఉࣄ۫ ښܽ ࢐ङ నࣄۯ ࢑షయం ఒక ࠭࠲ ࠾ࡍమ ޴ంݟంచబߧࡔऴ߮ ࡌ ఖङ  ࡱ
ఏࠫటం݄, అనంత࠳న అߝక ࢐సफవ సంఖङ ల ࠴తफంޜ వङ వహࡍంۯటߩओ ࢐సफవ సంఖङ మనం ݡ లݟܔ ߘంۯ ऴకమంࡹ 
ఉం࡯ݞ. అం݄ మనం ऴߦరంࠚంۧڙࣅ ࡯छ झߤ  ంచడంݟܔ మనం ޴ండవࡓ ݞంڕڒ ݋࣊ న࠳వలం అనంతښ 
వङ ޜతफం࠴ న࠳మనం అనంత ࠾ࡍమ ࠭ࡶంచڵࣃనڜ వహࣆࡍफనऒ ओߩ  ࠭ࡶడ۫ ޾फంࣆవ ڕఏࠫ బయట ݡ
ऒߖట࢒ ంܽߖ దృࢳदࡹ ఉం۪ߖڕ  ప ऱ࣒   ప ऱ࣒   ప ऱ࣒  వంܽ వङ ڔ फకరణల ऴߖڜ ړށࢩऒ రछߖ  చ޳ۯ ࡱߕभ ం . ڙࣅछ झߤ a1 ޜ  a2 a3
అߘబం߅ంచబݟన ऴށࢩ అంܼࡏ ఇకए డ ߧۮ ࠭࠲ओ న ڙࣅछ झߤ రछߖ ړ ࡽڒࡎ  చనం మ࢑܋ ࡎ࢐܌ࡗ ࠾ࡍతంࡱ ࣒ࡎࣄ ࡹ a 
పరసओ రం ࠪࡏऐ फࣃۨࣇ ߘల࢓फࣆవ ޳ࡶ ࡱస సంఘటనࡏవ ݢంࡓ ఈ ,࠼ޑబడڝ ఆర ࠭࠲ ࡹށࢩత ऴށగ ޙ࠼అ ,࠼ न࡛  
ఇకए .޴ంޔݡంచబڵࡆసం ఉపڝ ޑࠉ܉ నࣄۯ డ ࣃ ࣒ࡎࣄद ంݭ అం݄ ఏࠫ݇ ۫డ޶ࡶ, ఒక ऴకࠪړߖ ఇۨऐ న ߖరछ చనం 
మࡏࠬ ࠾ࡍ వङ ڔ फకరణ1 ߘ ప ऱ࣒  ఎ 2 ప ऱ࣒  3 ప ऱ࣒  అߖ పࡍగࣃށफ ఈ వङ న࢑ࡷద࠴ ࡏ ڔ फకరణ࣒ࡎࣄ ࠭࠲ ߘ అߖ అర बం 
ऒߕڕࣆۯ छڙࣅ ڴకంࡍڒ߅బܽद అనڒ ,࠭ झߤ  మ࣒ࡎࣄ ࠾ࡍ మధङ  వङ ङޑ సం ఆ ऴకమం. ऴకమబ޵मకࡍంచబݟన సంఖङ ల ޑࠉ܉ 
అ࣒ࡎࣄ ޙ࠼ అ࡮ۧ ޴ߝ ऴపశऒ ఇకए ࡱ డ ࠫ࡯ڵ ఉߕऒ వङ ޜతफం࠴ న࠳కం݄ మనం అనంత޶ఎం ,࠼ వహࡍంచవ۪ऐ  
బܽद ఈ వङڒ ڔ फకరణڕ అర बం ఉం޳ࡶ ޳ అߝ అర बంࡹ ఈ ࣆ. అ޴ߝ అంޒమంڴ పࠫࡍత ࡱ࢑వߘ ఇࣆफం޳ࡶ ޴ ఆ m 
ऴపశऒ లڕ తࡌछ త సࠪࡱߕ߄ ఇవछ కएࡅ ށࢩంۨన ऴ޴అం ߖށࢩఒక ऴ ࡏࠬ ړߖޑफࣆऴప ߗڒ ,࠭ࡶ రछߖ  చߖߕऒ  అర बం 
ऒߕంܿڕࡏڝ ߖ࢐లڝࣆۯ फޑ࠴ బంధనలߖ ߖ޳ ,ߘ ऒߖ फࣃۨࣇ ڴ ࣒ࡎࣄ ࠭࠲  ࠭ . త޶పߖڜ ࡍऒ  తరగޔల࣒ࡎࣄ ࡹ 
కएࡅ  ࠙వన ۧ࡮ ధనङ  ࡱ޳࢐
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