
இந்த வரிைச மற்௥ம் ெதாடர ்௳ரி௵ைரக்ஶ ௙ண்௄ம் வ௠க , ௚ந்ைதய ௳ரி௵ைரகளில், வரிைச௚ைற என்ற
க௠த்ைத ௚ைறசாரா ௚ைற௜ல் ஒ௠ வரிைச ௛லம் அ௣௚கப்ப௄த்ொ௞ள்ேளாம், அதாவௌ 
வரிைசப்ப௄த்தப்பட்ட எண்களின் பட்ூயைல ௘க௵ம் ௚ைறயான வரிைசயாக வைரய௥க்ழேறாம். s 
இ௧௠ந்ௌ வைர௜லான ெசயல்பாடாக, என்பௌ எொரம்ைற அல்லாத ௚௱ எண்களின் ெதாஶப்௔ன் r s 
ௌைணக்ஶ௱வாஶம் வரிைச மற்௥ம் ஐ இல் மொப்௔டப்பட்ட ெசயல்பாட்ூன் nth term an n 
ெவளி௝ட்டாகக் காணலாம், இௌ உண்ைம௜ல் இல் மொப்௔டப்ப௄ழறௌ, இொல் என்பௌ வரிைச n f ann 
உடன் ெதாடர௖்ைடய அூப்பைட ெசயல்பா௄ 1 க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம் வரிைசக்கான ௔ற சாத்ொயமான 
ஶ௣௝௄ அல்லௌ ஒ௠ வரிைசைய ௔ன்வ௠மா௥ பட்ூய௧டலாம், அதாவௌ வரிைச௜ன் வௌ n 
வாரத்்ைதைய ௳வரிப்பௌ நல்லௌ ௚ூ௳௧ வைர அல்லௌ அௌ ௟னியன் 0 என்ற ெதாஶப்௔ன் ஼ல n 
ௌைணக்ஶ௱க்களில் மா௥படலாம் . அதாவௌ இ௧௠ந்ௌ ஒ௠ வரிைச ெதாடங்கலாம், ஒ௠ வரிைசைய f4 
இரண்௄ வ௯களில் ௳வரிக்கலாம், ஒன்௥ ௛ூய வூவ ெவளிப்பா௄ என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ . nth term 

க்ஶ ஒ௠ ித்ொரத்ைதக் ெகா௄ப்பதன் ௛லம், எ௄த்ௌக்காட்டாக, ஒவ்ெவா௠ க்ஶம் சௌரத்ொற்ஶ 1 a n n n 
க்ஶ சமம் அல்லௌ அதற்ஶ சமம் ஒ௠ வரிைசைய ௳வரிக்ஶம் மற்ெறா௠ வ௯ ம௥நிகழ்௵ உற௵ அல்லௌ n 
ஒ௠ ாழல்நிைல ித்ொரத்ைதப் பயன்ப௄த்ௌதல். இன் ௳ொ௚ைறகள் அதன் ௚ந்ைதய ஼ல ெசாற்களின் n 
அூப்பைட௜ல் வௌ ெசால்ைல எ௱ௌழேறாம் , அதாவௌ ஃைபேபானச஼் வரிைச என்ற ஒ௠ ௔ரபலமான n 
உதாரணத்ைதப் பாரத்்ேதாம், இ௠ப்௔௑ம் என்ற ஶ௣௝டை்டப் ann is 1 to infinity to a sequence 
பயன்ப௄த்ௌழேறாம். தனிமங்களின் ெதாஶப்௖ வரிைச ௚க்ழயமல்ல, அேதசமயம் ஒ௠ வரிைச 
வரிைச௜ல் இரண்டாவதாக, தனிமங்களின் ெதாஶப்௔ல் ௘க௵ம் ௚க்ழயமானௌ ெபாௌவாக 
த௳ரக்்கப்ப௄ழறௌ, அேதசமயம் ஒ௠ வரிைச௜ல் உ௥ப்௖கள் ௙ண்௄ம் ௙ண்௄ம் ெசய்ய ௚ூ௞ம் என்பைத 
நிைன௳ல் ெகாள்க. இந்த எல்லா ௳ஷயங்கைள௞ம் ௳ளக்ழனா௩ம் , ஒ௠ வரிைசயானௌ ஒ௠ 
ெதாஶப்௔௧௠ந்ௌ ேவ௥படட்ௌ என்பைத நிைன௳ல் ெகாள்௬ங்கள், இ௠ப்௔௑ம் க௄ைமயாக 
இல்லா௳ட்டா௩ம், ஒ௠ங்ழைணப்௔ல் ஒன்௣ைணதல் என்ற க௠த்ைத நாங்கள் அ௣௚கப்ப௄த்ௌழேறாம் . n
ஆக வரிைச ெபரியதாக௵ம் ெபரியதாக௵ம் மா௥ழறௌ என்பைத நிைன௵ப௄த்ௌங்கள் . 1 ஆல் சௌரம் n n
வரிைச 1 க்ஶ சமம் என்பௌ ௚ூ௳௧க்ஶ சமம் என்பௌ ெதளிவாக இ௠க்க ேவண்௄ம் 1 1 ஆல் 4 1 ஆல் 9 1 
ஆல் 16 ௚த௧யன 1 ௛லம் சௌரம் ேபான்றைவ என்பைத நாம் பாரத்்ேதாம் . வரிைச ெசாற்கள் n 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ அ௠ழல் வ௠ழன்றன,
எனேவ நாம் வரம்௖ ஐ ௚ூ௳௧ 1 ஐ சௌரம் 0 க்ஶ சமம் என்௥ எ௱ௌழேறாம், வரிைசைய 1 ௛லம் n n n 
சௌரம் ஶ௳௞மா௥ அைழக்ழேறாம் மற்௥ம் 0 வரிைச 1 ௛லம் சௌரத்ொன் வரம்௖ என்௥ n 
அைழக்கப்ப௄ழறௌ . ேவ௥ ஼ல வரிைச ைமனஸ் 1 பவர ் என்பௌ ௚ூ௳௧க்ஶ சமம் 2 என்௥ n n 
ெசால்லலாம், 1 ைமனஸ் 1 1 ைமனஸ் 1 என்௥ ெசால்லலாம், ேம௩ம் 1 ைமனஸ் 1 1 ைமனஸ் 1 மற்௥ம் 
எங்களால் ஒ௠ எண்ைணக் கண்௄௔ூக்க ௚ூயாௌ, அதனால் வரிைச௜ன் ௚ூ௳ல் நாம் 
௚ன்ேன௥ம்ேபாௌ, ​​௳ொ௚ைறகளின் ௳ொ௚ைறகள் வரிைச இந்த எண்ேக்ஶ ெந௠க்கமாழறௌ l 
அத்தைகய எண் இல்ைல , சௌரம் ேபான்ற வரிைச 1 க்ஶ சமம் 1 ௚ூ௳௧ ேபான்ற வரிைசகள் n n 
அத்தைகய வரிைசகள் ேவ௥படட்தாகக் ஷறப்ப௄ழறௌ இந்த எண்ணங்கைள மனொல் ைவத்ௌ நாம் 
ெதாடரலாம் நான் நிைன௵ப௄த்த ௳௠ம்௖ழேறன் ௚ந்ைதய ௳ரி௵ைரகளின் ெதாடக்கத்ொல் நான் ஷ௣ய 
க௠த்ௌ, அதாவௌ அன்றாட வாழ்க்ைக௜ல் ௔ன்வ௠பைவ, வரிைச மற்௥ம் ெதாடர ்என்ற ெசாற்கள் 
ஒன்௥க்ெகான்௥ மாற்றாகப் பயன்ப௄த்தப்படலாம், இரண்௄ம் நிகழ்௵கள் அல்லௌ ெபா௠ள்களின் 
வாரிைசக் ஶ௣க்கப் பயன்ப௄த்தப்ப௄ழன்றன, இ௠ப்௔௑ம் கணிதத்ொல் இந்த இரண்௄ ெசாற்க௬ம் 
தனித்ௌவமான ெபா௠ைளக் ெகாண்௄ள்ளன . வரிைசப்ப௄த்தப்பட்ட எண்களின் பட்ூய௩க்ஶ வரிைச 
பயன்ப௄த்தப்ப௄வைதப் பாரத்்ேதாம், கணிதத்ொல் பரவலாகப் பயன்ப௄த்தப்ப௄ம் வைரய௥க்கப்படட் 
எண்ணிக்ைக௜லான உண்ைமயான எண்களின் ெதாைகைய நீங்கள் நிைன௵ப௄த்ொனால் , இந்த 
௳ரி௵ைர௜ன் ௚க்ழய கணித௳யலாளர ்ஒ௠ ெதாடரின் அரத்்தம் என்ன என்பைதப் பாரப்்ேபாம் . 
உண்ைம௜ல் அன்றாட வாழ்௳ல், மளிைகக் கைட ௚தல் ஆய்வகம் வைர, அொந௴ன ேசாதைனகள் 
நடத்தப்பட௄் வ௠ழன்றன . 1 ஷட்டல் ஷட்டல் ஐக் கண்௄௔ூக்க ௳௠ம்௖ழேறாம். இந்தச ்ெசாற்கள்a 2 a 3 

மற்௥ம் 3ஐச ்ேசரக்்ஶம் வரிைச ஒ௠ ெபா௠ட்டல்ல, அதாவௌ 1 ஷட்டல் என்பௌ 2 a 1 a 2 a a 2 plus a 3 
ேபாலேவ இ௠க்ஶம். ஷட்டல் ஷட்டல் இௌ மற்௥ம் மற்௥ம் ஐப் ேபான்றௌ, ேம௩ம் a 1 a 3, a3 a2 a1 
நீங்கள் வரிைசமாற்றம் மற்௥ம் கலைவைய நிைன௵ப௄த்ொனால் , ௛ன்௥ உண்ைம எண்களின் 
ஷட௄்த்ெதாைகைய நாம் கண்௄௔ூக்க ௛ன்௥ காரணியான வ௯கள் உள்ளன , ஆனால் இந்த வரிைசகள் 
அைனத்ௌம் இ௥ொ௜ல் ௳ைளழன்றன . உண்ைமயான எண்களின் வைரய௥க்கப்படட் எண்ணிக்ைக௜ன் 
ஷட௄்த்ெதாைகையக் கண்௄௔ூக்க, நாம் ௚த௧ல் இரண்௄ உண்ைமயான எண்களின் 
ஷட௄்த்ெதாைகையக் கண்௄௔ூக்கலாம் , ேம௩ம் இந்த ஷட௄்த்ெதாைகக்ஶ ௛ன்றாவௌ உண்ைமயான 
எண்ைணச ்ேசரக்்கலாம், ௚ூ௳ல் பலவற்௣ன் ஷட௄்த்ெதாைகையக் கண்௄௔ூக்ஶம் ெசயல்பாடூ்ல் 
இ௥ொ௜ல் என்ன வ௠ழறௌ என்பைதப் பாரக்்கலாம். உண்ைமயான மொப்௖கள், ெசாற்கள் ேதான்௥ம் 
வரிைச ேமட் இல்ைல ஶைறந்தபடச்ம் கணித ரீொயாக ஼ல ௖ள்ளி௳வரங்கைளக் ைகயா௬ம் ேபாௌ, ​​er 
எ௄த்ௌக்காட்டாக, 247 198 மற்௥ம் 2 ஆழயவற்௣ன் ஷட௄்த்ெதாைகையக் கண்௄௔ூக்ஶம்பூ 
ேகடக்ப்பட்டால், ஼ல ஶ௣ப்௔ட்ட ஆரட்ரக்ைள ௳ட ஶ௣ப்௔ட்ட ஆரட்ர ்ேவைல ெசய்வௌ ௘க௵ம் 
வசொயானௌ என்பைத நாம் கவனிக்கலாம் . அைவ 6 ெவவ்ேவ௥ வரிைசகளில் இ௠ப்௔௑ம் 198 ஷட்டல் 2 
க்ஶ சமமான 200 க்ஶ 247 ஐ ௳ைள௳க்க 247 ஐக் ஷட௄்வௌ ௘க௵ம் வசொயான வரிைசைய அளிக்ழறௌ,
எனேவ வைரய௥க்கப்படட் உண்ைமயான எண்களில் ஼லவற்ைறக் கண்ட௣ய இௌேபான்ற 
ஶ௥க்ஶவ௯கைள நாம் எப்ேபாௌம் நாடலாம் . எண்ணற்ற பல உண்ைமயான எண்கைள ௳ளக்ஶவதற்ஶ 
ஒ௠ உதாரணம் த௠ழேறன் , உதாரணமாக 10 ஆல் 3 இன் தசம ௳ரிவாக்கம் 3.333 என்௥ ெசால்௩ம் ேபாௌ 
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உண்ைமயான எண்ணின் தசம ௳ரிவாக்கத்ைத நிைன௵ப௄த்ௌேவாம் . 3 ஷட்டல் 3 ஆல் 10 ஷட்டல் 3 ஆல் 
10 சௌரம் ஷட்டல் 3 ஆல் 10 கனசௌரம் ஷட்டல் ேபான்றைவ 10 ஆல் 3க்ஶ சமம். இைதத்தான் நாம் ெதரிந்ேதா
ெதரியாமேலா தசம ௳ரிவாக்கத்ொல் நாம் எண்ணற்ற உண்ைமயான எண்களின் ஷட௄்த்ெதாைகையக் 
ைகயா௬ழேறாம் 3 ஷட்டல் 3ஐக் ைகயாள்வதற்ஶப் பொலாக 3 ஷட்டல் 3ஐ 10 ஆல் 3 ஷட்டல் 3ஐ 10 
சௌரத்தால் 10 சௌரத்தால் 3 ஷட்டல் 3 ஆல் 10 ஷட்டல் 3 ஆல் ைகயாள்வதால் , சம்மன்களின் 
எண்ணிக்ைகைய 10 ஆல் அொகரித்தால் இங்ேக ஒ௠ இயல்பான ேகள்௳ எ௱ழறௌ . 10 சௌரம் நாம் 3 ஷட்டல்
3 ஆல் 10 ஷட்டல் 3 ஆல் 10 சௌரம் மற்௥ம் 3 ஆல் 10 கனசௌரத்ைதக் ைகயா௬ழேறாம் என்௥ 
ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், ேம௩ம் இௌ 10 ஆல் 3 என்ற எண்ேக்ஶ ஼றந்த மற்௥ம் ஼றந்த ேதாராயத்ைதக் 
ெகா௄க்ழறௌ என்பைத நிைன௳ல் ெகாள்க . 3 உடன் 3 உடன் 10 உடன் 3 க்ஶ 10 சௌரத்ௌடன் ேசரத்்ௌக் 
ெகாண்ேட இ௠ங்கள், ேம௩ம் உண்ைம௜ல் நாம் எண்ணற்ற பல உண்ைமயான எண்கைளக் ைகயாள 
ேவண்௄ம், உண்ைம௜ல் ஼றந்த ேதாராயத்ைதத் ேத௄ம் இந்தச ்ெசல௵ எண்ணற்ற பல உண்ைமயான 
எண்களின் ஷட௄்த்ெதாைக என்ற க௠த்ௌக்ஶ வ௯வஶக்ழறௌ. எண்ணற்ற பல உண்ைமயான எண்களில் 
஼லவற்ைறக் ைகயா௬ம் ேபாௌ ஼ல ஼க்கல்கள் அல்லௌ ஼க்கல்கள் உள்ளன, இந்த ஼க்கல்கைள ஼ல 
எ௄த்ௌக்காட௄்களின் உத௳௞டன் ௳ளக்க ௳௠ம்௖ழேறன், ௚த௧ல் ெதாைகையக் கண்ட௣௞ம் 
ேகள்௳ையக் ைகயா௬ம் ேபாௌ கவனிக்க௵ம் எண்ணற்ற பல உண்ைமயான எண்கள் நம்மால் ௚ூ௞ம் 
எண்ணற்ற உண்ைமயான எண்கைளக் ைகயா௬ம் ேபாௌ எண்ணற்ற உண்ைமயான எண்கள் இ௠ப்பதால், 

ேபான்றவற்ைறக் ஷறலாம் மற்௥ம் அதன் ஷட௄்த்ெதாைகைய ௚த௧ல் கண்௄௔ூக்க 1 a 2 a 3 
௳௠ம்௔னால், 1 ஷட்டைலக் கண்௄௔ூக்கலாம். எ௄த்ௌக்காட்டாக, இந்த ெதாைகக்ஶ ஐ ேசரக்்கலாம் a 2 

என்௥ ஷறலாம் , ேம௩ம் இந்த ெசயல்௚ைற ௚ூவைட௞ம் அேதசமயம் எண்ணற்ற பல உண்ைமயான a3 
எண்களின் ஷட௄்த்ெதாைகையக் ைகயா௬ம் ேபாௌ, ​​எங்களால் ெதாடரந்்ௌ ேசரக்்க ௚ூயாௌ மற்௥ம் 
ெவளிவ௠வைதப் பாரக்்க ௚ூயாௌ . எண்ணற்ற உண்ைமயான எண்களில் ஼லவற்ைறக் 
கண்௄௔ூப்பதற்கான ேகள்௳, மற்ற எல்லா ஼க்கல்க௬ம் என்ன என்பைதப் பாரக்்க ஼ல ஶ௣ப்௔ட்ட 
உதாரணங்கைளக் ைகயாள்ேவாம், இந்த எல்ைலயற்ற ெதாைகைய 1 ஆல் 2 ஷட்டல் 1 ஆல் 4 ஷட்டல் 1 ஆல் 
8 ஷட்டல் 1 ஆல் 16 ஷட்டல் ேபான்றவற்ைறக் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம் என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம். 
இங்ஶள்ள ௳ொ௚ைறகளால் ௔ன்பற்றப்ப௄ம் ௚ைற என்ன என்பைத நீங்கள் ௟ழக்க ௚ூ௞ம் என்௥ 
நம்௖ழேறன் , உண்ைம௜ல் இங்ேக வௌ உச஼்மாநா௄ 1 க்ஶ 2 சக்ொ இந்த ெதாைக௜ல் ௚தல் எண் 1 க்ஶ n n 
2 இரண்டாவௌ எண் 1 க்ஶ 2 சௌர ௛ன்௣ல் 1 க்ஶ 2 கன சௌரம் மற்௥ம் உங்களால் ௚ூயாௌ என்௥ நான் 
ஶ௣ப்௔ட்டௌ ேபால் இந்த எல்ைலயற்ற ெதாைகைய நாம் கண்௄௔ூக்க ௚ூ௞மா என்௥ பாரப்்ேபாம் 
௚த௧ல் 1 ஆல் 2 மற்௥ம் 1 ஆல் 4 ஆழயவற்௣ன் ஷட௄்த்ெதாைகையக் கண்௄௔ூத்ௌ, ௔ன்னர ்இந்தத் 
ெதாைக௜ல் 1 ஆல் 8 ஐச ்ேசரக்்க௵ம், ஏெனனில் இௌ ஒ௠ ௚ூ௳லா ெசயல்௚ைற , ஆனால் இந்த ஼க்கைல 
வூவ௳ய௧ன் உத௳௞டன் சற்௥ ௳த்ொயாசமாகப் பாரப்்ேபாம் . பக்க நீளம் 1 என்பௌ நாம் அைனவ௠ம் 
அ௣ந்தேத, அதன் பரப்பள௵ 1 சௌர அலஶகள் என்௥ நாம் அைனவ௠ம் அ௣ேவாம் . இந்த உ௠வத்ொன் 
ெசயல்௚ைறப் பரப்௖ 1 ஆல் 8 ஆக இ௠க்ஶம் , ேம௩ம் ஼௣ய உ௠வங்களின் பஶொகள் நாம் ெதாடங்ழய 
அலஶ சௌரத்ொன் பஶொைய நிரப்௖வைதக் காணலாம், இவ்வா௥ வூ௳யல் ரீொயாக நாம் பஶொகளின் 
ஷட௄்த்ெதாைக 1 ஆல் 2 ஷட்டல் 1 ஆல் என்பைதக் காணலாம். 4 ஷட்டல் 1 ஆல் 8 ஷட்டல் 1 ஆல் 16 ஷட்டல் 
ேபான்றைவ நாம் 1 உடன் ெதாடங்ழய அலஶ சௌரத்ொன் ெமாத்த பரப்பளைவக் ஶ௣க்ழறௌ.
எனேவ 1 ஆல் 2 ஷட்டல் 1 ஆல் 4 ஷட்டல் 1 ஆல் 8 ஷட்டல் 1 ஆல் 16 ஷட்டல் ேபான்றைவ ௚ூ௳௧௜ன் 
ஷட௄்த்ெதாைகையக் கவனிக்ழேறாம். உண்ைமயான எண்களின் எண்ணிக்ைக 1 க்ஶ சமம். நாம் 
கண்௄௔ூக்க ஆரவ்மாக இ௠ந்தால் மற்ெறா௠ உதாரணத்ௌடன் ெதாடரே்வாம் இந்த ௚ூ௳லாத் ெதாைகd 
1 ஷட்டல் 2 ஷட்டல் 3 ஷட்டல் 4 ஷட்டல் ேபான்றைவ நாம் ேம௩ம் ேம௩ம் காலத்ைதச ்ேசரக்்ஶம் ேபாௌ ௚ூ௵
அொகரிக்ழறௌ, அதாவௌ 1 ஷட்டல் 2 என்பௌ 3 ஆஶம், இந்தத் ெதாைக௞டன் 3 ஐச ்ேசரக்்ஶம்ேபாௌ நமக்ஶ 6 
ழைடக்ஶம். ௚ந்ைதய ெதாைகயான 6 உடன் 4 ஐச ்ேசரப்்பௌ 10 ஐப் ெப௥ழறௌ, ேம௩ம் ேம௩ம் ேம௩ம் 
ெசாற்கைளச ்ேசரக்்ஶம்ேபாௌ ஷட௄்த்ெதாைக அொகரிக்ழறௌ , ேம௩ம் ேம௩ம் ஷ௄தல் ெசாற்கைள 
எ௄த்ௌக்ெகாள்வதன் ௛லம், ௚ன்ஷடூ்ேய ேதரந்்ெத௄க்கப்படட் எந்த மொப்ைப௞ம் ௳ட ஷட௄்த்ெதாைக 
ெபரியதாக இ௠க்ஶம் என்பைதக் காணலாம்,
எனேவ உள்௬ணரவ்ாக நாம் கவனிக்ழேறாம் ஷட௄்த்ெதாைக 1 ஷட்டல் 2 ஷட்டல் 3 ஷட்டல் 4 ஷட்டல் 
ேபான்றைவ வைரய௥க்கப்படட் மொப்பாக இ௠க்க ௚ூயாௌ , இௌ ௚ந்ைதய உதாரணத்ொற்ஶ மாறாக, 
எண்ணற்ற பல உண்ைமயான மொப்௖களின் ஷட௄்த்ெதாைக ஒ௠ வைரய௥க்கப்படட் எண்ைண 
வழங்ழயௌ, அதாவௌ 1. ஼ல எண்ணற்ற உண்ைமயான எண்கைளக் ைகயா௬ம் ேபாௌ ெசய்ழறௌ 
இ௥ொ௜ல் இந்தத் ெதாைகயானௌ ஼ல சந்தரப்்பங்களில் வைரய௥க்கப்படட் மொப்பாக ெவளிவ௠ழறௌ 
என்௥ நாம் எப்ேபாௌம் உ௥ொயாகக் ஷற ௚ூயாௌ . இந்த ெதாைக 1 ௔ளஸ் 1 ஆல் 2 ௔ளஸ் 1 ஆல் 3 ௔ளஸ் 1 
ஆல் 4 ௔எல் இ௥ொ௜ல் இந்த ௚ூ௳லாத் ெதாைகயானௌ வைரய௥க்கப்படட் மொப்பாக உள்ளதா 
இல்ைலயா என்பௌ ெதளிவாகத் ெதரிய௳ல்ைல . வைரய௥க்கப்படட் மொப்௖ அல்லௌ இல்ைல என்பௌ 
௘க௵ம் ெதளிவாக இல்ைல, இௌ ஒ௠ ௳ஷயம் அல்லௌ உண்ைமயான எண்களின் வரம்௖க்ஶட்பட்ட 
எண்களின் ஷட௄்த்ெதாைக மற்௥ம் எண்ணற்ற உண்ைமயான எண்களின் ஷட௄்த்ெதாைக 
ஆழயவற்௥க்ஶ இைடேய உள்ள ஒ௠ ௳த்ொயாசம் தான், எண்ணற்ற ெமய் எண்களின் ஷட௄்த்ெதாைக 
எப்ேபாௌம் எல்ைலயற்றதாக இ௠க்ஶம் என்ற ௚ூ௵க்ஶ வரக்ஷடாௌ. நாம் ஼ல சமயங்களில் 
வைரய௥க்கப்படட் மொப்ைபக் ெகாண்ூ௠க்கலாம்,
எனேவ எல்ைலயற்ற ெதாைகக்ஶ ஒ௠ ொட்டவட்டமான அரத்்தத்ைத எவ்வா௥ வழங்ஶவௌ என்பௌ ஒ௠ 
இயற்ைகயான ேகள்௳யாஶம் எண்ணற்ற உண்ைமயான எண்களின் ஷட௄்த்ெதாைகையக் ைகயா௬ம் 
ேபாௌ நாம் சந்ொக்ஶம் ௔ற ஼க்கல்கைளக் காண இன்௑ம் ஼ல உதாரணங்க௬டன் ெதாடரழ்ேறன். 
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மாற்றாக ேநரம்ைற மற்௥ம் எொரம்ைற 1 க௯த்தல் பாொ 3 க௯த்தல் 1 ஆல் 4 மற்௥ம் இந்த எண்ணற்ற 
ெதாைக ஒ௠ வைரய௥க்கப்படட் மொப்௖ என்௥ ஒ௠ கணம் அ௑மானித்ௌ , அந்த மொப்௖ என்ன என்பைதக் 
கண்௄௔ூப்ேபாம். இந்த எல்ைலயற்ற ெதாைகைய இந்த ஶ௣ப்௔ட்ட ஶ௱௵டன் வழ்கண்டவா௥ ஒ௠ 
ஶ௱வாகக் கண்ட௣ய ௚யல்ழேறாம் , பாராந்ேத஼௻ல் உள்ள ஒவ்ெவா௠ ெதாைக௞ம் ேநரம்ைறயாக 
இ௠ப்பைத ஒ௠வர ்அவதானிக்கலாம் . நாம் ைகயா௬ம் எண்ணற்ற ெதாைகைய சற்௥ ௳த்ொயாசமான 
௚ைற௜ல் நிைன௵ப௄த்ௌங்கள் 6 ைமனஸ் 1 ஆல் 8 ௔ளஸ் 1 ைமனஸ் 1 ஆல் 10 ைமனஸ் 1 ஆல் 12 ைமனஸ் 
1 ஆல் 14 ைமனஸ் 1 ஆல் 16 ைமனஸ் 1 ஆல் 18 ௔ளஸ் 1 ஆல் 3 மற்௥ம்
எனேவ ெகா௄க்கப்படட் ெதாடரின் ஒவ்ெவா௠ ேநரம்ைற காலத்ௌக்ஶம் ௚ன்௖ நாம் ஒ௠ ெதாஶொைய 
வழங்ஶழேறாம். ெகா௄ப்பொல் ேபாௌமான பல எொரம்ைற ௳ொ௚ைறகள் ெதாடர ்இப்ேபாௌ இந்த n 
அைடப்௖க்ஶ௣க்ஶள் உள்ள எண்களின் ஷட௄்த்ெதாைகைய ஒ௠ ேநரத்ொல் கண்௄௔ூப்ேபாம், ௔ன்னர ்
ெகா௄க்கப்படட் ெதாடரின் ஷட௄்த்ெதாைக ஒ௠ேபாௌம் ேநரம்ைறயாக இ௠க்க ௚ூயாௌ என்பைத 
ெதளிவாக இ௠க்க ேவண்௄ம் . ஒ௠ ஶ௣ப்௔ட்ட வரிைசையப் ெபா௥த்தமடூ்ல், ௚ூ௳ல்லாத் 
ெதாைகயானௌ ஒ௠ உண்ைமயான எண்ணாக௵ம் , மற்ெறான்ைறப் ெபா௥த்தமடூ்ல், அேத எல்ைலயற்றத் 
ெதாைகயானௌ ேவ௥ உண்ைமயான எண்ணாக௵ம் இ௠க்கலாம் , இௌ வைரய௥க்கப்படட் வழக்ழற்ஶ 
மாறாக, வைரய௥க்கப்படட் பல உண்ைமயான மொப்௖களின் ஷட௄்த்ெதாைகயாக இ௠க்ஶம். எல்ைலயற்ற
பல உண்ைமயான மொப்௖களின் ஷட௄்த்ெதாைகையக் ைகயா௬ம் ேபாௌ, ​​வைரய௥க்கப்படட் பல 
உண்ைமயான மொப்௖களின் ஷட௄்த்ெதாைகக்ஶ ேநரம்ாறாக நாம் அைதச ்ேசரத்்த வரிைசையப் 
ெபா௠ட்ப௄த்தாமல், இ௥ொ௜ல் அௌ வைரய௥க்கப்படட் உண்ைமயான எண்ைணக் ஶ௣க்ழறதா அல்லௌ 
எல்ைலயற்ற உண்ைமயான எண்ைணக் ஶ௣க்ழறதா என்ற ேகள்௳ இல்ைல . ௘கத் ெதளிவாக 
இரண்டாவதாக, எண்ணற்ற உண்ைமயான எண்கைள நாம் ேசரக்்ஶம் வரிைச ௘க௵ம் ௚க்ழயமானௌ,
எனேவ இந்த உதாரணத்ொன் ௛லம் எண்ணற்ற உண்ைமயான எண்கைளக் ைகயா௬ம் ேபாௌ அதன் 
ா௠க்கத்ைத௞ம் ௖ரிந்ௌ ெகாள்ள ேவண்௄ம். எப்ெபா௱ௌம் அந்த ஷட௄்த்ெதாைக௜ல் ேதான்௥ம் 
உண்ைமயான எண்கைள ௚த௧ல் ஆரட்ர ்ெசய்ய ேவண்௄ம் , ேவ௥ வாரத்்ைதகளில் வரிைச 
௚க்ழயமானௌ , ஒ௠ ஶ௣ப்௔ட்ட வரிைசப்ப௄த்தல் ஒ௠ வரிைசக்ஶ ஒத்ொ௠க்ழறௌ, இவ்வா௥ எண்ணற்ற 
உண்ைமயான எண்களின் ஷட௄்த்ெதாைகையக் ைகயா௬ம் ேபாௌ, ​​எண்ணற்ற எண்களின் ெதாஶப்௖டன் 
ெதாடங்கக்ஷடாௌ. உண்ைமயான எண்கள் ஆனால் உண்ைம௜ல் உண்ைமயான எண்களின் வரிைச௞டன் 
ெதாடங்க ேவண்௄ம் , நீங்கள் ஒ௠ வரிைச௞டன் ெதாடங்ழனால், ஒ௠ ஶ௣ப்௔ட்ட வரிைசப்ப௄த்தல் என்பௌ 
இந்த எ௄த்ௌக்காட௄்கள் மற்௥ம் ஶ௣ப்௖கைள மனொல் ைவத்ௌ ஼ல ௚ைறயான வைரயைறகைள 
உ௠வாக்கப் ேபாழேறாம். நமக்ஶ வைரய௥க்கப்படட் உண்ைமயான எண்கள் வழங்கப்பட௄்ள்ளன என்௥ 
ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், ஒ௠ 1 ேபான்றவற்ைறக் ஷ௥ேவாம் , ேம௩ம் ஒ௠ 1 ஷட்டல் 2 ஷட்டல் a 2 
ேபான்றவற்ைறக் ஷடூ் இந்த வைரய௥க்கப்படட் ெதாைகைய எப்ெபா௱ௌம் சாதாரண ஷட்டல் ௛லம் 
கண்ட௣யலாம். எப்ெபா௱ௌம் வைரய௥க்கப்படட் மொப்பாக இ௠க்ஶம் ஼க்மா ஶ௣௝டை்டப் பயன்ப௄த்ொ 
ஒ௠ ஼௣ய பாணி௜ல் ஶ௣ப்௔டலாம் , அதாவௌ ெபரிய ழேரக்க எ௱த்ௌ ஼க்மாைவப் பயன்ப௄த்ௌவதன் 
௛லம் நாம் 1 ஷட்டல் 2 ஷட்டல் ௚த௧யன ஷட்டல் ேம௩ம் கச஼்தமாக ஶ௣ப்௔௄ழேறாம். ௳ரிவைடந்த 
பூவத்ைத எ௱ௌவதற்ஶப் பொலாக 1 க்ஶ க்ஶ சமமான ஐ 1 ஷட்டல் n sigma aii a 2 plus etcetera 

ஐப் பயன்ப௄த்ொ ா௠க்கம் அல்லௌ ஐப் பயன்ப௄த்ொ 1 ௚தல் வைர சமமான இந்த plus an sigma aii n 
மா௣ைய நான் ஷட௄்த்ெதாைக௜ன் ஶ௣௝ட௄் என அைழக்கப்ப௄ழறௌ . ஷட௄்த்ெதாைக௜ன் ஶ௣௝௄ 
௔ன்வ௠ம் அரத்்தத்ொல் ேபா௧யானௌ, ஷட௄்த்ெதாைக ஷட்டல் என்பௌ a 1 a 2 plus etcetera plus an 
1 ௚தல் வைர௜லான ஼க்மா ஶ௣௝டை்டப் பயன்ப௄த்ொ ா௠க்கமான ௚ைற௜ல் எ௱தப்படலாம் அல்லௌn 
1 ௚தல் க்ஶ சமமான ஼க்மா ஶ௣௝டை்டப் பயன்ப௄த்தலாம் அல்லௌ அந்த ஷட௄்த்ெதாைக௜ன் ௚தல் n
ெசால்ைலக் ஶ௣க்ஶம் ஶ௣௝டூ்ன் மொப்௖ 1 ௚தல் க்ஶ சமமான ஷட௄்த்ெதாைகயாக நான் 1 க்ஶ சமம், n 
இௌ ஶைறந்த வரம்௖ என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ மற்௥ம் அந்தத் ெதாைக௜ல் இ௥ொ வாரத்்ைதையக் 
ஶ௣க்ஶம் ஶ௣௝டூ்ன் மொப்௖ ேமல் வரம்௖ என அைழக்கப்ப௄ழறௌ இந்த ஼க்மா ஶ௣௝டானௌ ஒ௠ 
ஶைறந்த வரம்௖ மற்௥ம் என்பௌ ேமல் வரம்௖ என்பௌ ெபாௌவாக 1 க்ஶ ௚ூ௳௧க்ஶ சமமான வரிைச n 

ஐ ௘க௵ம் ெவளிப்பைடயான வூவத்ொல் வழங்ழனால், வரிைச மற்௥ம் பல உங்க௬க்ஶarr a1 a2 a3 a4 
வழங்கப்ப௄ம் என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம் நான் ௙ ஷட்டல் 1 மற்௥ம் இந்த ௳ொ௚ைறகைள ெதாஶக்க a 
௳௠ம்௖ழேறாம், அதாவௌ உண்ைம௜ல் நாம் am plus am plus 1 plus etetera plus a 
வைரய௥க்கப்படட் உண்ைமயான எண்கைளக் ைகயா௬ழேறாம்,
எனேவ சாதாரண ஷட்டல் ௛லம் இந்த ெதாைகைய நாம் கண்௄௔ூக்கலாம் ா௠க்கமான ௚ைற௜ல் 
ஶ௣ப்௔டப்பட ேவண்௄ம், என்ற ஷட௄்த்ெதாைக ௚தல் வைர சமமானதாக இ௠க்க ேவண்௄ம், aii m n 
அந்தத் ெதாைக௜ல் உள்ள ௚தல் வாரத்்ைதக்ஶ சமமாக இ௠க்க ேவண்௄ம், ேம௩ம் ேமல் வரம்௖ அந்தத் 
ெதாைக௜ன் கைட஼ காலத்ௌடன் ஒத்ொ௠க்க ேவண்௄ம், இௌ ஒ௠ ஶ௣௝டை்ட சரிெசய்வதற்காக மட௄்ேம 
ேநரத்ைத௞ம் இடத்ைத௞ம் ௘சச்ப்ப௄த்ௌங்கள், இந்த ஶ௣௝டானௌ 1 ௚தல் 5 வைர௜லான ஷட௄்த்ெதாைக

சௌரம் ஐக் கண்ட௣ந்ௌ , இௌ ழேரக்க எ௱த்ௌ ஼க்மாைவப் பயன்ப௄த்ொ ஒ௠ ஼௣ய பாணி௜ல் j j 
ெவளிப்ப௄த்தப்பட்ட ஒ௠ ஷட௄்த்ெதாைக என்பைத௞ம், இௌ 1 சௌரம் ஷட்டல் 2 சௌரம் ஷட்டல் 3 சௌரம் 
என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ என்பைத௞ம் எ௄த்ௌக்காட௄்ேவாம். ஷட்டல் 4 சௌரம் ஷட்டல் ஃைப சௌரம் 
என்பைத நீங்கள் பாரக்்ழ௤ரக்ளா 1 என்பௌ ஶைறந்த வரம்௖ என்பௌ ேமல் வரம்௖ ஶ௣௝ட௄் மற்௥ம் phi j 

சௌரத்ொன் ஷட௄்த்ெதாைக ௚தல் 5 வைர உள்ளௌ , இௌ 1 ஷட்டல் 4 ஷட்டல் 9 ஷட்டல் 16 ஷட்டல் 25 j j 1 
ஆஶம் இந்த ஶ௣ப்ைப உங்கள் மனொல் சரி ெசய்ய ௙ண்௄ம் 55 ஆஶம் ேம௩ம் ஒ௠ எ௄த்ௌக்காட௄்டன் d 
ஷட௄்த்ெதாைகையக் ைமனஸ் 1 பவர ் ஐ 1 ௚தல் 8 க்ஶ சமம் என்பைத நிைன௳ல் ெகாள்௬ங்கள், இந்த rr 
ஶ௣௝டூ்ல் வைரய௥க்கப்படட் உண்ைமயான எண்களின் ஷட௄்த்ெதாைகக்ஶ இந்த ஶ௣௝௄ 
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பயன்ப௄த்தப்ப௄ழறௌ என்பைத நிைன௳ல் ெகாள்௬ங்கள் வழ் வரம்௖ 1 ேமல் வரம்௖ 8 ஆஶம் ைமனஸ் r 
1 பவர ்1 இௌ ௚தல் ெசால், இௌ ைமனஸ் 1 ௔ளஸ் ைமனஸ் 1 பவர ்2, இௌ 1 ௔ளஸ் ைமனஸ் 1 பவர ்3, இௌ 
ைமனஸ் 1 ௔ளஸ் ைமனஸ் 1 பவர ்4, இௌ 1 மற்௥ம் ேமல் வரம்௔ல் எட௄் வழ் வரம்௖ ஒன்௥
எனேவ நீங்கள் எட௄் ெசாற்கைளக் ைகயாள்வௌ கைட஼ வாரத்்ைத ைமனஸ் ஒன் பவர ்எட௄், இௌ ஒன்௥ 
தான் நாம் வைரய௥க்கப்படட் உண்ைமயான எண்கைளக் ைகயாள்வதால் இந்தத் ெதாைக நமக்ஶ 
வசொயான எந்த வரிைச௜௩ம் காணலாம்,
எனேவ இந்த ௚ைற௜ல் ஶ௱வாக்கலாம் இ௥ொயாக 0 ஐப் ெப௥ேவாம் . இப்ேபாௌ நாம் ஏற்கனேவ பாரத்்த 
உதாரணங்களால் இந்த வைரயைற உந்ௌதல் ெபற்ற ஒ௠ வைரயைற௞டன் ெதாடரே்வாம் . அதாவௌ நாம் 
ெதாடங்க ேவண்௄ம் ௚ூ௳ல்லாத ெதாஶப்ைபக் காட்ூ௩ம் ஒ௠ வரிைச இரண்டாவதாகச ்ேசரத்்ௌக் 
ெகாண்ேட இ௠க்க ௚ூயாௌ, இைவ அைனத்ைத௞ம் மனொல் ைவத்ௌ எல்ைலயற்ற ெதாைகையக் 
ைகயா௬ம் ேபாௌ என்ன ெவளிவ௠ழறௌ என்பைதப் பாரக்்க ௚ூயாௌ. வரிைச௞டன் ெதாடர௖்ைடய 
ெதாடர ்என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ ெதாடர ்நிைன௵ஷ௠வதற்கான வைரயைற இங்ேக உள்ளௌ, நாங்கள்a 
ெசான்ன வரிைச மற்௥ம் ெதாடரக்ள் அன்றாட வாழ்க்ைக௜ல் ஒன்௥க்ெகான்௥ மாற்றாகப் 
பயன்ப௄த்தப்ப௄ழன்றன, இைவ இரண்௄ம் அ௄த்த௄த்த நிகழ்௵கள் அல்லௌ ெபா௠ள்கைளக் 
ஶ௣க்ழன்றன, ஆனால் கணித வரிைச௜ல் வரிைசப்ப௄த்தப்பட்ட படூ்ய௩க்ஶப் பயன்ப௄த்தப்ப௄ழறௌ. 
இங்ேக ெதாடர ்என்றால் என்ன என்பௌ ஒ௠ வரிைச௜ன் வைரயைற என்பைத நீங்கள் பாரக்்க௳ல்ைல, 
நீங்கள் ெவளிப்பா௄ ஒ௠ 1 ஷட்டல் ஒ௠ 2 ஷட்டல் 3 ஷட்டல் என்௥ க௠ௌழ௤ரக்ள், ேம௩ம் இந்த ெவளிப்பா௄ 
ஒ௠ ெதாடர ்என்௥ நாங்கள் ஶ௣ப்௔௄ழேறாம் . வரிைசப்ப௄த்தப்பட்ட எண்களின் பட்ூயல், அேதசமயம் 
ெதாடர ்என்பௌ எண்ணற்ற ெதாைகையக் ைகயாள்வதால், இங்ஶ நிைறய ேகள்௳கள் உள்ளன. m 
இ௥ொ௜ல் ஒ௠ வைரய௥க்கப்படட் மொப்ைபக் ெகா௄க்ஶம் அல்லௌ அந்தக் ேகள்௳க௬க்ஶப் ௔றஶ 
பொலளிக்க ௚ூயாௌ, ஆனால் ஒ௠ ெதாடரின் வைரயைறைய நீங்கள் ௖ரிந்ௌ ெகாள்ள ேவண்௄ம் என்௥ 
நான் ௳௠ம்௖ழேறன் . அ௄த்த ஼ல வஶப்௖களில் ெதாடரின் க௠த்ௌ. ௘க்க நன்௣ 
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