
ಈ ಅඝಕ౳ ಮ ಮൡ౨  ಸರ൐ಯ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๼ಂൟฆಜ ๬౷ ಗತ , ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  කโ ಅඥಪೈคಕ฿ಜ ಅඝಕ౳ ಮದ 
ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಪคಚ෵๭ං౪ ೕๅ ನಮ౱  ಅ෗ไൽ౫ ಯ ತ౷ คತ ඬನฃವತბච෽ಂൽಡ කโ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ. ඛಂದ s r 
ವฉಜನ ಒಂൿ ౽ಯბ฿ಜ, ಎಂ්ൿ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ත൏ბಂಕಗಳ ಞಂඪನ ಉಪเූಗ฿ಜං ಎಂൿ කโ s 
ඣೕലං౪ ೕๅ, ಒಂൿ ಅඝಕ౳ ಮ౽ౙ ಜ ಬಳಸมದ ๸಄ತವඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಅඝ౬  ಈ๺ 1 คಂದ ಅඦತಃౙ  ann ann 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಪದಗಳ ಪದಗึಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಅඝಕ౳ ಮ ಮൡ౨  ඡ ಪದವඝ౬  ನย౵  ෰ಲ౲ ෥ಪನ n n 
෥ಡมದ හౘඨ ನ ಔഡ ඬഡ ඦ൤ เೕ౾౹ ಸಬ๾ൿ, ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ನย౵  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಲ౭ ഴತ౨ ං, ಅย౵  n f 
ಎಂ්ൿ ಅඝಕ౳ ಮඅಂൽಡ ๸ීඌ๭ದ ಆඋರ฿ಜฆವ ౽ಯბโ 1 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ಅඝಕ౳ ಮಃౙ  ಇತರ ann 
๸ಭವඛೕಯ ๸಄ತಗำ ಅಥ฿ කโ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ಈ ಃಳಜඦ൤ ಪഔౣ  ෥ಡಬ๾ൿ , ಅโಗึಂದฉ, ಅඝಕ౳ ಮದ ඡ n 
ಪದವඝ౬  เವคಸฤ ಸಲກ ඛೕಡมಞತ౨ ං , ಆದฉ කโ ಅඝ౬  1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಬฉൽದ౪ ง , ಅඝಕ౳ ಮದ ann n 
ಔಪೈคಕ ฿౲ ಌ౲ ನದย౵  0 คಂದ ಬದมಗಬ๾ൿ ಎಂൿ කඝ ಗಮඛಸ෎ಀ ಅඦತಃౙ  ಅಥ฿ ಇൿ ๲ഡ ෸ඛಯඨ 0 n 
ನ ಃಲโ ಉಪเූಗದ ෬ว ಬದมಗಬ๾ൿ . ಅಂದฉ คಂದ ಒಂൿ ಅඝಕ౳ ಮโ ඩ౳ ฏಭ฿ಗಬ๾ൿ ಉർಹರൕಡ f4 
ಒಂൿ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ಎರഴ คೕൟಯย౵  เವคಸಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಒಂದඝ౬  ෨೉౞ ದ งಪ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಎಂൿ
ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  เವคಸมಜං ඡ ಅವඌಡ ๰ತ౳ ವඝ౬  ඛೕഴವ ෩ಲಕ ಉർಹರൕಡ ಪ౳ ൟ n a n n 
ಜಂತ ກ೉౞ ನದಃౙ  1 คಂದ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ n n n 
ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  เವค๯ವ ಇඣ౬ ಂൿ เඋನๅಂದฉ ඬನฃವൟბತ ๸ීಧ ಅಥ฿ ඬನฃವൟბತ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯โൿ 
ಇย౵  ඡ ಪದವඝ౬  ಬฉ෷ವ ಬದฤ ನ ඛಯಮಗำ ಅದರ ๼ಂൽನ ಃಲโ ಪದಗಳ ಪคූ๣ಯย౵  කโ ඡ n a in n n 
ಪದವඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ , ಅಂದฉ ඹැක౾ ๭ೕಃ౷ ඨ౺  ಎಂಬ ಪ౳ ๭ದ౫  ಉർಹರൕಯඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ, ಆದง කโ ann 
ಈ๺ 1 คಂದ ಇඛ౮ ඛഔಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂಬ ๸಄ತವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ . ಅಂಶಗಳ ಒಂൿ ๲ഡ ಕ౳ ಮದย౵  ෨ಖ౲ ವಲ౵  ಆದฉ 
ಒಂൿ ಅඝಕ౳ ಮದ ಕ౳ ಮದย౵  ಎರಡචಯർಜ ಅಂಶಗಳ ๲ഡ ඬನฃವತბචಯย౵  ಬಹಳ๠ౣ  เಷಯಗಳඝ౬  ๬෥ನ౲ ฿ಜ 
ತඪ౭ ಸมಞತ౨ ං ಆದฉ ಒಂൿ ಅඝಕ౳ ಮದย౵  ಅಂಶಗಳඝ౬  ඬನฃವൟბಸಬ๾ൿ කโ ๬ಕ๠ౣ  ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඛೕലං౪ ೕๅ
ಈ ಎม౵  เಷಯಗಳඝ౬  เವค๭ ಆದฉ ಒಂൿ ಅඝಕ౳ ಮโ ಒಂൿ ๲ഡ ඛಂದ ෗ನ౬ ฿ಜං ಎಂ්ದඝ౬  චನඪನย౵ ല, ಆದง 
කโ ಒ෨౱ ಖದย౵  ಒ෨౱ ಖದ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಪคಚ෵๯൤౨ ೕๅ, ಪದโ ෨ಂൿವฉඈ൤ කโ ಅඝಕ౳ ಮದ 
ನಡವัಃಯඝ౬  ತඛಒ ෥ഴ൤౨ ೕๅ. ಆಜನ ಅඝಕ౳ ಮโ අಡ౥ ർಞತ౨ ං ಮൡ౨  අಡ౥ ർಞತ౨ ං ಎಂൿ චನඪ๭ಆ ౶ั , n 
๸಄ತದ ෦ൟ෵ಂದ ಅඦತ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂದฉ, ಅඝಕ౳ ಮದ ඛಯಮಗำ ಅಂದฉ n l a ns 
๭౩ ರ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಹൟ౨ ರ ಮൡ౨  ಹൟ౨ ರ฿ಞโದคಂದ ಉർಹರൕಡ ๬ಕ๠ౣ  අಡ౥ ർಞತ౨ ං 1 คಂದ ಚದರ ಅඝಕ౳ ಮದย౵  n n n 
1 คಂದ ಅඦತಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ 1 1 คಂದ 4 1 คಂದ 9 1 คಂದ 16 ಇ൞౲ ൽ 1 คಂದ ೓ಕ ಇ൞౲ ൽ . n 
ಅඝಕ౳ ಮ ಪದಗำ ๒ನ౲ ಃౙ  ಹൟ౨ ರ฿ಞൟ౨ ๅ
इसिलए කโ ෦ൟಯඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಅඦತ൤ಡ 1 คಂದ ೓ಕโ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ ಅඝಕ౳ ಮ 1 คಂದ n n n 
೓ಕವඝ౬  ಒ෨౱ ಖ฿ಗฤ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  0 ಅඝ౬  ಅඝಕ౳ ಮ 1 คಂದ ೓ಕದ ෦ൟ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಆದฉ ಃಲโn 
ಇತರ ಉർಹರൕಡ ෭ನ๺ 1 ಪವฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅඦತ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ seq n n 2 
ຂูೕಣ 1 ෭ನ๺ 1 1 ෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  ๼ೕಡ කโ ಒಂൿ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯมಞโൽಲ౵  l
इसिलए කโ ಅඝಕ౳ ಮದ ಅಂತ౲ ದ ಕഷಡ ๬ಞൟ౨ ฆ฿ಗ ඛಯಮಗಳ ඛಯಮಗำ ಅඝಕ౳ ಮโ ಈ ๸ಒ౲ ಡ ಹൟ౨ ರ฿ಞโൿ l 
ಅಂತಹ ๸ಒ౲ ෷ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  , ಚದರ ඦತಹ ಅඝಕ౳ ಮโ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඦತ൤ಡ ಅಂತಹ ಅඝಕ౳ ಮಗำ n n 
เ෗ನ౬ ฿ಜๅ ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං ಈ ಆสೕಚචಗಳඝ౬  ಮನ๭౺ ನย౵ ഖౣ ಆಂഴ කโ ෨ಂൿವค෽ೕಣ කඝ 
චನඪ๭ಆಳ౶ ฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗಳ ඩ౳ ฏಭದย౵  කඝ ෥ലದ ഔೕಃ, ಅಂದฉ ൽನඛತ౲ ದ ೧ೕವನದย౵  ಈ 
ಃಳಜನโಗಳඝ౬  ಅඝಕ౳ ಮ ಮൡ౨  ಸರ൐ ಪದಗಳඝ౬  ಪರಸ౭ ರ ಬದย෴ಜ ಬಳಸಬ๾ൿ ಎರവ ಘಟචಗำ ಅಥ฿ ವ๯౨ ಗಳ 
ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ๰೉ಸฤ ಬಳಸมಞತ౨ ං ಆದฉ ಗ൐ತ๎ಸ౨ იದย౵  ಈ ಎರഴ ಪದಗำ เ෗ನ౬  ಅಥბವඝ౬  ຄಂൽๅ ಮൡ౨  
ಅಂ౾ಅಂಶಗಳ ಆඃಶದ ಪഔౣ ಡ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ಬಳಸมಜං ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ , ಈ ಉಪක౲ ಸದ ಗ൐ತ๎ಸ౨ იቿರ 
෨ಌ౲ ಂಶಃౙ  ಸರ൐ಯ ಅಥბๆඝ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡฤ ෨ಂൿವค෽ೕಣ, ඛೕโ ๭ೕ෦ತ ๸ಒ౲ ಯ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ 
෮ತ౨ ವඝ౬  ಗ൐ತದย౵  ฿౲ ಪಕ฿ಜ ಬಳ๯โದඝ౬  ඛೕโ චನඪ๭ಆಂಡฉ ಸರ൐ಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ತ౨ ං ಎ෥౲ ഔಋ౺  
฿ಸ౨ ವ฿ಜ ඄ඦൽನ ೧ೕವನದย౵  ౾ฃ൐ ಅಂಗല෵ಂದ ๼ലൿ ಪ౳ ෽ೕಛಲಯದವฉಡ ಅ൞౲ ඎඛಕ ಪ౳ ෽ೕಗಗಳඝ౬  
ನഷ๯ൟ౨ ฆ฿ಗ කโ චನඪ๭ಆ ౶ู ೕಣ ๭ೕ෦ತ฿ದ ಅඡಕ ජಜ ෰ಲ౲ ಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷฿ಗ ಉർಹರൕಡ 

ಅโ ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ ಮൡ౨  කโ 1 ಪ౵ ๺ ಎ 2 ಪ౵ ๺ ಎ 3 ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ. කโ ಈ a1 a2 a3 
ಪದಗಳඝ౬  ಎ 1 ಎ 2 ಮൡ౨  ಎ 3 ಅඝ౬  ๳ค๯ವ ಕ౳ ಮโ ಅಪ౳ ๯౨ ತ฿ಞತ౨ ං, ಅಂದฉ 1 ಪ౵ ๺ ಎ 2 ಪ౵ ๺ ಎ 3 2 ಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ಇൿ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ඛೕโ ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟච ಮൡ౨  a 1 plus a 3 a3 a2 a1 
๸෽ೕಜචಯඝ౬  චನඪ๭ಆಂಡฉ ෩ฆ ಅಪವತბඛೕಯ ෥ಗბಗัๅ, ಇದರย౵  කโ ෩ฆ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಆฆ เ෗ನ౬  ಆඃಶಗำ ๬ಧ౲  ಆದฉ ಈ ಎม౵  ಆඃಶಗำ ಅಂൟಮ฿ಜ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ๅ ಅඃ
෮ತ౨ ದย౵  ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ಪค෦ತ ๸ಒ౲ ಯ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ෮ದฤ ಎರഴ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈ ෮ತ౨ ಃౙ  කโ ෩ರඡ ජಜ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ๳คಸಬ๾ൿ ๭ೕ෦ತ฿ದ ಅඡಕ ෮ತ౨ ವඝ౬  
ಉഴ๼ല෷ವ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ಆචಯย౵  ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕല ඛಯಮಗำ ತೕಚค๯ವ ಕ౳ ಮಃౙ  ඛಜ฿ದ 
෰ಲ౲ ಗำ ෥౲ ഡ ಆಞโൽಲ౵  ಃಲโ ಅಂ౾ಅಂಶಗูಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯฿ಗ ಕඛಷ౤  ಗ൐ൟೕಯ฿ಜ ಸಹಜ฿ಜ෻ කโ 247 
198 ಮൡ౨  2 ರ ෮ತ౨ ವඝ౬  ๾ഴಕฤ ಄ัದฉ ಃಲโ ಇತರ ಆඃಶಗัಜಂತ ಃಲโ ಆඃಶโ ಃಲಸ ෥ಡฤ ກೋ౞  
ಅඝಁಲಕರ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಗಮඛಸಬ๾ൿ. කโ ๼ಂං ಗಮඛ๭ඈ൤ කโ ๳คಸಬ๾ൿ ಅโಗಳඝ౬  6 เ෗ನ౬  
ಆಡბฑ ಗಳย౵  ಆದฉ  ಪ౵ ๺  ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ  ಅඝ౬  ಇำವค  ಡ ๳ค๭ದฉ ಅತ౲ ಂತ 198 2 200 247 447
ಅඝಁಲಕರ฿ದ ಕ౳ ಮವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං
इसिलए කโ ෴฿ಗล ಃಲโ ๭ೕ෦ತ ๸ಒ౲ ಯ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಅಂತಹ ๎ഡ ბಕഡ ಗಳඝ౬  
ಆಶ౳ ෵ಸಬ๾ൿ ಈಗ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ เವคಸฤ ಅඦತ฿ದ ಅඡಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ 
කඝ ඛಮಡ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච , ಉർಹರൕಡ කโ 10 คಂದ 3 ರ ದಶ෥ಂಶ เಸ౨ ರൕಯඝ౬  3.333 ಎಂൿ 
ຂัർಗ ජಜ ๸ಒ౲ ಯ ದಶ෥ಂಶ เಸ౨ ರൕಯඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ู ೕಣ , ಇ൞౲ ൽ ಅಂತ౲ ತಳ౶ ದ ඬನฃವൟბತ ದಶ෥ಂಶ 
เಸ౨ ರൕಯ ಅಥბๆඝ 3 ಪ౵ ๺ 3 คಂದ 10 ಪ౵ ๺ 3 คಂದ 10 ಚದರ ೯൤ಡ 3 คಂದ 10 ౲ಁ ෕ ಪ౵ ๺ ಇ൞౲ ൽಗำ 10 คಂದ 3 ಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಇದච౬ ೕ කโ ൟัඅೕ ಅಥ฿ ൟัಯං෽ೕ ದಶ෥ಂಶ เಸ౨ ರൕಯย౵  කโ ಅඦತ ๸ಒ౲ ಯ ජಜ 
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๸ಒ౲ ಗಳ ෮ತ౨ අಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ 3 ಪ౵ ๺ 3 ೯൤ಡ ವ౲ ವಹค๯ವ ಬದฤ 10 คಂದ 3 ಪ౵ ๺ 3 ಅඝ౬  
ವ౲ ವಹค๯฿ಗ 3 ಪ౵ ๺ 3 ಅඝ౬  10 คಂದ 3 คಂದ 10 ಚದರಃౙ  ವ౲ ವಹค๭ದฉ 3 ಪ౵ ๺ 3 ಅඝ౬  10 ಪ౵ ๺ 3 คಂದ ವ౲ ವಹค๯฿ಗ 
කโ ಸಮඨ౺  ಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ກ೉౞ ๭ದฉ ಇย౵  ಸಹಜ ಪ౳ ๔౬ ෷ ಈ ಃಳಜඦൟฆತ౨ ං  ಚದರ කโ  ಪ౵ ๺  คಂದ  ೯൤ಡ10 3 3 10
3 คಂದ 10 ಚದರ ೯൤ಡ 3 คಂದ 10 ಘನಗูಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨
इसिलए ಇൿ 10 คಂದ 3 ๸ಒ౲ ಡ ಉತ౨ ಮ ಮൡ౨  ಉತ౨ ಮ ಅಂർಜඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭, ඛಖರ฿ಜ 10 คಂದ 3 
ಪഷಯฤ කโ ෥ಡ෎ಀ 3 คಂದ 3 คಂದ 10 ಃౙ  3 คಂದ 10 ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ๳ค๯൞౨  ಇค ಮൡ౨  ๼ೕಡ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ 
ಅඦತ฿ದ ಅඡಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಗูಂൽಡ ವ౲ ವಹคಸ෎ಀ ಮൡ౨  ಉತ౨ ಮ ಅಂർಜඝ౬  ๾ഴಀವ ಈ ๅಚ౞ โ ಅඦತ฿ದ 
ಅඡಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ෮ತ౨ ದ ಪคಕಲ౭ චಡ ౽ರಣ฿ಞತ౨ ං ಆದฉ කโ ຂูೕಣ කโ ಃಲโ ಅඦತ ๸ಒ౲ ಯ ජಜ 
๸ಒ౲ ಗูಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯฿ಗ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗำ ಅಥ฿ ൧ಂದฉಗัๅ ಎಂൿ ಈ ಃಳಜನโಗಳย౵  ಈ ಸಮ๲౲ ಗำ ෴โโ 
ಎಂ්ದඝ౬  ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳ ಸ๻ಯൽಂದ කඝ ಈ ൧ಂದฉಗಳඝ౬  เವคಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ෮ತ౨ ವඝ౬  
ಉഴ๼ല෷ವ ಪ౳ ๔౬ ෽ಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯฿ಗ ෮ದಲචಯർಜ ಗಮඛ๭ ಅඦತ ๸ಒ౲ ಯ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  කโ 
෥ಡಬ๾ൿ ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡฤ ๳ค๯โದඝ౬  ෨ಂൿವค๭ ಏಃಂದฉ කโ ๭ೕ෦ತ ๸ಒ౲ ಯ ජಜ 
๸ಒ౲ ಗูಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯฿ಗ ಅಪค෦ತ ๸ಒ౲ ಯ ජಜ ๸ಒ౲ ಗัๅ ಮൡ౨  1 ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  ຂั ಮൡ౨  කโ a 2 a 3 
෮ದฤ ಅದರ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๭ർಗ කโ 1 ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಎ 2 ಉർಹರൕಡ ಈ 
෮ತ౨ ಃౙ  කโ ಅඝ౬  ๳คಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಈ ಪ౳ ౾౳ ෺෷ ಆචತำ౶ ತ౨ ං ಆದฉ ಅඦತ฿ದ ಅඡಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ a3 
෮ತ౨ අಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯฿ಗ කโ ๳ค๯โದඝ౬  ෨ಂൿವคಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಮൡ౨  ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡฤ 
කโ චನඪನย౵ ഖౣ ಆಳ౶ ෎౽ದ ಒಂൿ เಷಯ฿ಜං ಅඦತ฿ದ ಅඡಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ ಪ౳ ๔౬ ෷ ಈಗ 
කโ ಈ ಅඦತ ෮ತ౨ ವඝ౬  1 คಂದ 2 ೯൤ಡ 1 คಂದ 4 ೯൤ಡ 1 คಂದ 8 ೯൤ಡ 1 คಂದ 16 ಪ౵ ๺ ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  
ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ , ಇತರ ಎม౵  ಸಮ๲౲ ಗำ ෴โโ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡฤ ಃಲโ ඛൽბಷౣ  
ಉർಹರൕ෽ಂൽಡ ವ౲ ವಹค๵ೕಣ. ಇย౵  ඛಯಮಗำ ಅඝಸค๯ವ ෥ದค ಏචಂൿ ඛೕโ ಊ๼ಸಬ๾ൿ ಎಂൿ කඝ 
ූเ๯൤౨ ೕච ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇย౵  ඡ ๓ಂಗಸො෷ 1 คಂದ 2 ಪವฑ ಆಜฆತ౨ ං ಈ ෮ತ౨ ದย౵  ෮ದಲ ๸ಒ౲ ෷ 1 คಂದ 2 n n 
๲ಃಂി ๸ಒ౲  1 คಂದ 2 ಚದರ ෩ರඡ 1 คಂದ 2 ಘನ ಮൡ౨
इसिलए ඛೕโ ව ෥ಡฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಎಂൿ කඝ ಗಮඛ๭ඈ൤ කโ ಈ ಅඦತ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ඃ ಎಂൿ 
ඣೕഺೕಣ ෮ದಲචಯൿ 1 คಂದ 2 ಮൡ౨  1 คಂದ 4 ರ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ඦತರ ಈ ෮ತ౨ ಃౙ  1 คಂದ 8 ಅඝ౬  
๳ค๭ ಮൡ౨  ಇൿ ಅඦತ ಪ౳ ౾౳ ෺෴ಜං ಆದฉ ඦತರ කโ ೦౲ ෦ൟಯ ಸ๻ಯൽಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಸ౷ ಲ౭  เ෗ನ౬ ฿ಜ 
ඣೕഺೕಣ . ಪಕౙ ದ ಉದ౪ ಗำ 1 ಅದರ เ๭౨ ೕಣბโ 1 ಚದರ ಘಟಕಗำ ಎಂൿ ನಮಡಲ౵ คಟ ൟัൽං, කโ ಈ ೓ಕದ 
ಅಧბූಗವඝ౬  ඣೕഺೕಣ ඦತರ ෮ದมಧბದ เ๭౨ ೕಣბโ ಅಧბ ಚದರ ෸ඛഡ ಆಜฆತ౨ ං, කโ ಮ൤౨  ಅಧბದ๠ౣ  
ൽ౷ ൟೕ෴ಧბದ ಪ౳ ඃಶโ ಇย౵  ಒಂದคಂದ කฤౙ  ಆಜฆತ౨ ං. ಈ ಆಂൟಯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ เ๭౨ ೕಣბโ 1 คಂದ 8 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಸಣ౧  ಅಂ౾ಗಳ ಪ౳ ඃಶಗำ කโ ඩ౳ ฏ෗๭ದ ෷ඛഡ ೓ಕದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ൡಂ්โದඝ౬  කโ ඣೕಡಬ๾ൿ, ๼ೕಡ 
೦౲ ෦ൟೕಯ฿ಜ කโ ಪ౳ ඃಶಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  1 คಂದ 2 ಪ౵ ๺ 1 คಂದ ಗಮඛಸಬ๾ൿ 4 ಪ౵ ๺ 1 คಂದ 8 ೯൤ಡ 1 คಂದ 16 
ಪ౵ ๺ ಇ൞౲ ൽಗำ කโ  คಂದ ඩ౳ ฏ෗๭ದ ෷ඛഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ಒഖౣ  เ๭౨ ೕಣბಃౙ  ෮ತ౨ ฿ಜං. ๼ೕಛಜ කโ  คಂದ 1 1 2 
೯൤ಡ 1 คಂದ 4 ೯൤ಡ 1 คಂದ 8 ೯൤ಡ 1 คಂದ 16 ಪ౵ ๺ ಇ൞౲ ൽಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ๸ಒ౲ ෷ 1 
ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං. කโ ඹඨ ෥ಡฤ ಆಸ౾౨  ຄಂൽದ౪ ฉ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕ෽ಂൽಡ ෨ಂൿವค෽ೕಣ ಈ d 
ಅඦತ ෮ತ౨  1 ಪ౵ ๺ 2 ೯൤ಡ 3 ಪ౵ ๺ 4 ಪ౵ ๺ ಇ൞౲ ൽಗำ කโ ກೋ౞  ກೋ౞  ಪದವඝ౬  ๳ค๭ർಗ ಫย൞ಂಶโ 1 ಪ౵ ๺ 2 
ಆಜฆತ౨ ං 3 ಅඝ౬  ಈ ෮ತ౨ අಂൽಡ ๳ค๭ർಗ කโ 6 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං. ๼ಂൽನ ෮ತ౨ ฿ದ 6 
ඣಂൽಡ 4 ಅඝ౬  ๳ค๭ , කโ 10 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ກೋ౞  ກೋ౞  ಪದಗಳඝ౬  ๳ค๭ർಗ ෮ತ౨ โ ກೈ౞ ಞತ౨ ං 
ಎಂൿ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ກೋ౞  ກೋ౞  ಪದಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ ෩ಲಕ ෮ತ౨ ವඝ౬  ෴โඃ තವბ-ಆ෺ౙ  ෥ലದ 
෰ಲ౲ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜ ෥ಡಬ๾ൿ
इसिलए කโ ಅಂತැೕბඑ෵ಂದ ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ ෮ತ౨  1 ಪ౵ ๺ 2 ಪ౵ ๺ 3 ಪ౵ ๺ 4 ಪ౵ ๺ ಇ൞౲ ൽಗำ ๭ೕ෦ತ ෰ಲ౲ ฿ಜರฤ 
๬ಧ౲ เಲ౵  , ಇൿ ๼ಂൽನ ಉർಹರൕಡ ವ౲ ൟคಕ౨ ฿ಜං ಅඦತ ಅඡಕ ජಜ ෰ಲ౲ ಗಳ ෮ತ౨ โ ๭ೕ෦ತ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  
ඛೕഴತ౨ ං ಅโಗึಂದฉ 1. ಃಲโ ಅඦತ ๸ಒ౲ ಯ ජಜ ๸ಒ౲ ಗูಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯฿ಗ ෥ഴತ౨ ං ಅಂൟಮ฿ಜ ಈ 
෮ತ౨ โ ಃಲโ ๸ದಭბಗಳย౵  ๭ೕ෦ತ ෰ಲ౲ ฿ಜ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං ಎಂൿ කโ ෴฿ಗล ಪ౳ ൟඩൽಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  , 
ಃಲโ ๸ದಭბಗಳย౵  ಇൿ ಃಲโ ಅඦತ฿ದ ಅඡಕ ජಜ ෰ಲ౲ ಗำ ๭ೕ෦ತ฿ಜං෻ ಅಥ฿ ಅඦತโ 
ಕಷౣ ಕರ฿ಜං෻ ಎಂൿ ඛಣბ෵ಸฤ ಸಹ ๬ಧ౲ ฿ಗൽರಬ๾ൿ . ಈ ෮ತ౨  1 ಪ౵ ๺ 1 ා 2 ಪ౵ ๺ 1 ා 3 ಪ౵ ๺ 1 ා 4 ඪಎฯ 
ನಮಡ ಇ൞౲ ൽಗำ ಅಂൟಮ฿ಜ ಈ ಅಪค෦ತ ෮ತ౨ โ ๭ೕ෦ತ ෰ಲ౲ ฿ಜං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜಲ౵ ,
इसिलए කโ ಗಮඛ๯โൿ ಅඦತ฿ದ ಅඡಕ ජಜ ෰ಲ౲ ಗಳ ෮ತ౨ අಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯฿ಗ ๭ೕ෦ತ฿ದ ಅඡಕ ජಜ 
෰ಲ౲ ಗಳ ෮ತ౨ ಃౙ  ವ౲ ൟคಕ౨ ฿ಜ ಃಳಜನโಗะಜๅ ๭ೕ෦ತ ෰ಲ౲  ಅಥ฿ ಇಲ౵  ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜಲ౵ , ಇൿ ಒಂൿ เಷಯ 
ಅಥ฿ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ๭ೕ෦ತ ๸ಒ౲ ಯ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ෮ತ౨  ಮൡ౨  ಅඦತ ๸ಒ౲ ಯ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ෮ತ౨ ದ ನഴเನ 
ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜං කโ ಃಲ่෫౱  ๭ೕ෦ತ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ
इसिलए කโ ಒಂൿ ජಸಜბಕ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ කโ ಅඦತ ෮ತ౨ ಃౙ  ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ಅಥბವඝ౬  ຂಡ ඛ෽ೕ೧๯൤౨ ೕๅ 
ಎಂ්ൿ ಅඦತ ෮ತ౨ โ ๭ೕ෦ತ ෰ಲ౲ ฿ಜ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං෻ ಅಥ฿ ನಮಡ ಅದඝ౬  ಉഴ๼ലಯมಗยಲ౵ ๆ 
ಎಂ්ದඝ౬  කโ ຂಡ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಅඦತ ๸ಒ౲ ಯ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ෮ತ౨ අಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯฿ಗ ನಮಡ 
ಎൿฃಗಬ๾ർದ ಇತರ ൧ಂದฉಗಳඝ౬  ඣೕಡฤ කඝ ಇඞ౬  ಃಲโ ಉർಹರൕಗูಂൽಡ ෨ಂൿವค෷൤౨ ೕච , ඛೕโ 
ಇย౵  ඣೕലඈ൤ කโ ಈ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ කโ ಅඦತ ๸ಒ౲ ಯ ෮ತ౨ අಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಪ෴ბಯ฿ಜ ಧකತ౱ ಕ ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆವ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ 1 ෭ನ๺ ಅಧბ 1 คಂದ 3 ෭ನ๺ 1 คಂದ 4 ಮൡ౨  ๼ೕಡ 
ಒಂൿ ౘಣ ಈ ಅඦತ ෮ತ౨ โ ಆ ಊກ෽ಂൽಡ ๭ೕ෦ತ ෰ಲ౲ ฿ಜ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං ಎಂൿ ಊ๼๭ ಆ ෰ಲ౲  ಏචಂൿ 
ಉഴ๼ല෽ೕಣ ಈ ඛൽბಷౣ  ಞಂඪඣಂൽಡ කโ ಈ ಅඦತ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಈ ಃಳಜඦ൤ ಞಂඪඣಂൽಡ ಉഴ๼ലಯฤ 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ , ඩ౲ ฃಂ൳๭๺ ನย౵ ನ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ෮ತ౨ โ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಎಂൿ ಒಬ౯ ฆ ಗಮඛಸಬ๾ൿ,
इसिलए ಆഔౣ ฆವ ಅඦತ ෮ತ౨ โ ಧකತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಅಥბಗ෗ბತ฿ಜ ූเ๯൤౨ ೕๅ. ෮ತ౨ โ ಸ౷ ಲ౭  
เ෗ನ౬  คೕൟಯย౵  කโ ವ౲ ವಹค๯ൟ౨ ฆವ ಅඦತ ෮ತ౨ ವඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ั  6 ෭ನ๺ 1 ා 8 ಪ౵ ๺ 1 ෭ನ๺ 1 ා 10 ෭ನ๺
1 ා 12 ෭ನ๺ 1 ා 14 ෭ನ๺ 1 ා 16 ෭ನ๺ 1 ා 18 ಪ౵ ๺ 1 ා 3 ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಗಮඛ๭, ಆഔౣ ฆವ ಸರ൐ಯ ಪ౳ ൟ ಧකತ౱ ಕ
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ಅವඌಯ ෮ದฤ කโ ෇౵ ಋ ಅඝ౬  තซ๯൤౨ ೕๅ ಆഴವ ๬ಕ๠ౣ  ಋ൏ತ౱ ಕ ඛಯಮಗำ ಸರ൐ ಈಗ කโ ಈ n 
ಆವರಣದย౵ ฆವ ๸ಒ౲ ಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಒಂඅಂർಜ ಉഴ๼ല෽ೕಣ ඦತರ ಆഔౣ ฆವ ಸರ൐ಯ ෮ತ౨ โ ಎಂൽಟ 
ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆโൽಲ౵  ಎಂൿ ಸ౭ ಷౣ ಪലಸ෎ಀ
इसिलए ಈ ಉർಹರൕಯย౵  කโ ಗಮඛ๯โൿ ಅඦತ ෮ತ౨ ದ เಷಯಗಳย౵  ಉഴಬฆವ ಪದಗಳ ಕ౳ ಮ฿ಜං ಒಂൿ 
ඛൽბಷౣ  ಕ౳ ಮಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ ಬಹಳ๠ౣ  ಅඦತ ෮ತ౨ โ ಒಂൿ ජಜ ๸ಒ౲ ಡ ๳ರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಆඃಶಃౙ  
๸ීඌ๭ඈ൤ ಅඃ ಅඦತ ෮ತ౨ โ เ෗ನ౬  ජಜ ๸ಒ౲ ಡ ෮ತ౨ ฿ಗಬ๾ൿ ಇൿ ๭ೕ෦ತ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ವ౲ ൟคಕ౨ ฿ಜ 
๭ೕ෦ತ฿ದ ಅඡಕ ජಜ ෰ಲ౲ ಗಳ ෮ತ౨ ฿ಜฆತ౨ ං ಅඦತ฿ದ ಅඡಕ ජಜ ෰ಲ౲ ಗಳ ෮ತ౨ අಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯฿ಗ 
๭ೕ෦ತ฿ದ ಅඡಕ ජಜ ෰ಲ౲ ಗಳ ෮ತ౨ ಃౙ  ವ౲ ൟคಕ౨ ฿ಜ ಒഖౣ ಟലಸฤ කโ ಅದඝ౬  ๳ค๯ವ ಕ౳ ಮವඝ౬  ว౾ౙ ಸං 
෴฿ಗล ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං, ಅಂൟಮ฿ಜ ಅൿ ๭ೕ෦ತ ජಜ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං෻ ಅಥ฿ ಅඦತ ජಜ 
๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං෻ ಎಂಬ ಪ౳ ๔౬  ಅಲ౵  ಬಹಳ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಎರಡචಯർಜ කโ ಅඦತ ๸ಒ౲ ಯ ජಜ 
๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ๳ค๯ವ ಕ౳ ಮโ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ಜං
इसिलए ಈ ಉർಹರൕ෽ಂൽಡ ಒಬ౯ ฆ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ෎ಀ ಅඦತ ๸ಒ౲ ಯ ජಜ ๸ಒ౲ ಗูಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯฿ಗ ಮൡ౨  
ಅದರ ๬ฃಂಶ ಒಬ౯ ඝ ෴฿ಗล ಆ ๸ಕಲನದย౵  ತೕಚค๯ವ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ෮ದฤ ಆඃ๏ಸ෎ಀ, ಅಂದฉ 
ಕ౳ ಮโ ෨ಖ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ  ಕ౳ ಮโ ಒಂൿ ಅඝಕ౳ ಮಃౙ  ಅඝಞಣ฿ಜฆತ౨ ං, ๼ೕಛಜ ಅඦತ ๸ಒ౲ ಯ ජಜ 
๸ಒ౲ ಗಳ ෮ತ౨ අಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯฿ಗ ಒಬ౯ ฆ ಄ವಲ ಅඦತ ๸ಒ౲ ಯ ಞಂඪඣಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗ಸ෇ರൿ. ජಜ 
๸ಒ౲ ಗำ ಆದฉ ඛೕโ ಅඝಕ౳ ಮඅಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๭ದ ඦತರ ಒಂൿ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ಅඝಕ౳ ಮඅಂൽಡ ඩ౳ ฏಭ฿ಗ෎ಀ 
ඛൽბಷౣ  ಆඃಶโ ಈ ಎม౵  ಉർಹರൕಗำ ಮൡ౨  ഔೕಃಗಳඝ౬  ಗಮನದย౵ ഖౣ ಆಂഴ කโ ಃಲโ ಔಪೈคಕ 
฿౲ ಌ౲ ನಗಳඝ౬  ෥ಡฤ ຄರഔං౪ ೕๅ ಃಲโ ๸಄ತಗಳඝ౬  ಸคಪല๵ೕಣ ನಮಡ ๭ೕ෦ತ ๸ಒ౲ ಯ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  
ಒದಜಸมಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, කโ 1 ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  ຂูೕಣ ಮൡ౨  කโ 1 ೯൤ಡ 2 ಪ౵ ๺ ಇ൞౲ ൽ ෮ತ౨ ವඝ౬  a 2 
ಮൡ౨  ಈ ๭ೕ෦ತ ෮ತ౨ අಂൽಡ ವ౲ ವಹคಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ, ಇದඝ౬  ෴฿ಗล ๬෥ನ౲  ๳ಪბഷ෵ಂದ 
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ๭ಛ౱  ๸಄ತವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ౽ಂඩ౲ ಋౣ  ๖ยಯย౵  ෴฿ಗล ๭ೕ෦ತ ෰ಲ౲ ವඝ౬  
ಪ౳ ൟඛඌಸಬ๾ൿ, ಅಂದฉ අಡ౥ ౘರ ಜ౳ ೕಋ ಅౘರದ ๭ಛ౱ ವඝ౬  ಬಳ๯โದರ ෩ಲಕ කโ 1 ೯൤ಡ 2 ಪ౵ ๺ ಇ൞౲ ൽ ೯൤ಡ 
ກೋ౞  ౽ಂඩ౲ ಋౣ  ನย౵  ๰೉๯൤౨ ೕๅ เಸ౨ คತ งಪವඝ౬  ಬฉ෷ವ ಬದฤ  คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๭ಛ౱  ಅඝ౬  1 n aii 1 
ಪ౵ ๺ ಎ 2 ಪ౵ ๺ ಇ൞౲ ൽ ೯൤ಡ ಒಂൿ කโ ๸ಕಲನವඝ౬  ಬಳ๭ ಪ౳ ൟඛඌಸಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಈ ๆค෻ಬฯ 1 ಡ 
ಸ෥ನ฿ದ ๭ಛ౱  ಅඝ౬  ಈ ๆคಯಬฯ ಅඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಇದඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌಸಬ๾ൿ කඝ ಇದඝ౬  ๸ಕಲನ aii 
๰ಚ౲ ಂಕ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං . ๸ಕಲನದ ๰ಚ౲ ಂಕโ ಈ ಃಳಜನ ಅಥბದย౵  ನಕย෴ಜං ೯൤ಡ a 1 a 2 plus 

೯൤ಡ ౽ಂඩ౲ ಋౣ  ๖ยಯย౵  1 คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๭ಛ౱  ๸಄ತವඝ౬  ಬಳ๭ ಅಥ฿ ๭ಛ౱  ๸಄ತವඝ౬  etcetera a n 
1 คಂದ ಡ ಸಮකದ ಅඝ౬  ಬಳ๭ ಬฉಯಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಆ ๸ಕಲನದย౵  ෮ದಲ ಪದವඝ౬  ๰೉๯ವ ๰ಚ౲ ಂಕದ n aj j 
෰ಲ౲ ಃౙ  1 คಂದ ಡ ಸಮකದ ๸ಕಲನ฿ಜ කඝ 1 ಃౙ  ಸಮකಜං౪ ೕච ಅದඝ౬  ಕല෫ ෦ൟ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  n 
ಆ ෮ತ౨ ದย౵ ನ ಅಂൟಮ ಪದವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ವ ๰ಚ౲ ಂಕದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ෬ยನ ෦ൟ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಈ ๭ಛ౱  
๸಄ತโ ಕല෫ ෦ൟ෴ಜං ಮൡ౨  ෬ยನ ෦ൟ෷ ಸ౷ ಲ౭  ກೋ౞  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ನಮಡ 1 คಂದ ಅඦತ൤ಡ ಸ෥ನ฿ದ n 
ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ಒದಜ๭ದฉ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ඛಮಡ ඛೕಡมಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ කโ ඛಯಮಗಳ a1 a2 a3 a4 
෮ತ౨ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ෦ೕ ಪ౵ ๺ 1 ಮൡ౨  ๼ೕಡ කโ ಈ ಪದಗಳඝ౬  ಒഖౣ ಟലಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ am a 
ಅಂದฉ කโ ಪ౵ ๺ ಆෳ ಪ౵ ๺ 1 ಪ౵ ๺ ಇ൞౲ ൽ ಮൡ౨  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ ๭ೕ෦ತ ๸ಒ౲ ಯ ජಜ ๸ಒ౲ ಗูಂൽಡ am 
ವ౲ ವಹค๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ
इसिलए ๬෥ನ౲  ๳ಪბഷ෵ಂದ කโ ಈ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ౽ಂඩ౲ ಋౣ  ๖ยಯย౵  ಪ౳ ൟඛඌಸมಞತ౨ ං aii 
๸ಕಲನโ ඛಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆ ෮ತ౨ ದย౵ ನ ෮ದಲ ಪದಃౙ  ಅඝಞಣ฿ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ෬ยನ ෦ൟ෷ ಆ m n 
෮ತ౨ ದย౵ ನ ಆචಯ ಅವඌಡ ຄಂൽಃ෴ಗ෎ಀ ಇൿ ಄ವಲ ಒಂൿ ๸಄ತವඝ౬  ಸคಪലಸฤ ಅඝಁಲ฿ಞತ౨ ං 
ಸಮಯ ಮൡ౨  ೦ಗವඝ౬  ಉั๭ කโ ಉർಹರൕ෽ಂൽಡ เವค๵ೕಣ ๲ౙ ౷ ೕฑ คಂದ 5 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ j j 1 
๸ಕಲನವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಇൿ ಜ౳ ೕಋ ಅౘರದ ๭ಛ౱ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ౽ಂඩ౲ ಋౣ  ๖ยಯย౵  ವ౲ ಕ౨ ಪല๭ದ 
๸ಕಲನ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ 1 ಚದರ ೯൤ಡ 2 ಚದರ ೯൤ಡ 3 ಚದರ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಪ౵ ๺ 4 ಚದರ ಪ౵ ๺ ව ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  
ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕฃ 1 ಕല෫ ෦ൟ ව ෬ยನ ෦ൟಯ ๰ಚ౲ ಂಕ ಆಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ಚದರ คಂದ 5 ರವฉಡ ಮൡ౨  j j j 1 
ಇൿ 1 ಪ౵ ๺ 4 ಪ౵ ๺ 9 ಪ౵ ๺ 16 ಪ౵ ๺ 25 ಆಜං ඛಮ౱  ಮನ๭౺ ನย౵  ಈ ๸಄ತವඝ౬  ಸคಪലಸฤ ಮ൧౨ ෫౱  55 ಆಜං . කโ 
෨ಂൿವค෽ೕಣ ಇඞ౬  ಒಂൿ ಉർಹರൕ෽ಂൽಡ ๸ಕಲನವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ෭ನ๺ 1 ಪವฑ คಂದ 8 ಃౙ  d rr 1 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈ ๸಄ತವඝ౬  ಈ ಉർಹರൕಯย౵  ๭ೕ෦ತ ๸ಒ౲ ಯ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ෮ತ౨ ಃౙ  ಬಳಸมಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  
චನඪല ಕല෫ ෦ൟ 1 ෬ยನ ෦ൟ 8 ಮൡ౨  ๸ಕಲನವඝ౬  ๰೉ಸฤ ಬಳಸมಞತ౨ ං ෭ನ๺ 1 ಪವฑ 1 ಇൿ ෮ದಲ r 
ಪದ฿ಜൿ౪  ಅൿ ෭ನ๺ 1 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಪವฑ 2 ಇൿ 1 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಪವฑ 3 ಇൿ ෭ನ๺ 1 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಪವฑ 4 
ಇൿ 1 ಮൡ౨  ෬ยನ ෦ൟಯย౵  ಎಂഖ ಕല෫ ෦ൟ෷ ಒಂൿ
इसिलए ඛೕโ ಎಂഖ ಪದಗูಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯ൟ౨ ฆವವฆ ಆචಯ ಪದโ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಪವฑ ಎಂഖ ಆಜൿ౪ , කโ ๭ೕ෦ತ
๸ಒ౲ ಯ ජಜ ๸ಒ౲ ಗูಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯ൟ౨ ฆโದคಂದ ಈ ෮ತ౨ ವඝ౬  ನಮಡ ಅඝಁಲಕರ฿ದ ෴โඃ ಕ౳ ಮದย౵  
౽ಣಬ๾ൿ
इसिलए ಈ คೕൟಯย౵  කโ ಞಂඬ ෥ഺೕಣ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ 0 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಈಗ කโ ฿౲ ಌ౲ ನඅಂൽಡ 
෨ಂൿವค෽ೕಣ ಈ ฿౲ ಌ౲ ನโ කโ ಈಛಗศ ඣೕലದ ಉർಹರൕಗัಂದ ද౳ ೕชඪಸಲ౭ ഔౣ ං ಮൡ౨  කโ ಒಂൿ 
เಷಯವඝ౬  ෥ലං౪ ೕๅ ಎಂಬ ഔೕಃಗำ ಅඦತ฿ದ ಅඡಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ෮ತ౨ අಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯฿ಗ කโ ජಜ 
๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ๳ค๯ವ ಕ౳ ಮเರ෎ಀ ಅಂದฉ කโ ඩ౳ ฏ෗ಸ෎ಀ ಒಂൿ ಅඝಕ౳ ಮโ ಄ವಲ ಅඦತ ๲ഡ ಜಂತ 
ಎರಡචಯർಜ කโ ๳ค๯โದඝ౬  ෨ಂൿವคಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಮൡ౨  කโ ಅඦತ ෮ತ౨ අಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯฿ಗ 
ಏನඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮನದย౵ ഖౣ ಆಂഴ කโ ಃಲโ ฿౲ ಌ౲ ನಗಳඝ౬  ಅඝಕ౳ ಮ฿ಜ ೯൤ಡ a1 a2 
೯൤ಡ ಪ౵ ๺ ಇ൞౲ ൽಗಳ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ඛೕഺೕಣ. ಅඝಕ౳ ಮඅಂൽಡ ๸෽ೕ೧ತ฿ದ ಸರ൐ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං a3 a
ಇย౵  කโ ຂัฆವ ಅඝಕ౳ ಮ ಮฆಪഷ෷เಃಡ ฿౲ ಌ౲ ನ฿ಜං ಮൡ౨  ಸರ൐ಗಳඝ౬  ൽನඛತ౲ ದ ೧ೕವನದย౵  ಪರಸ౭ ರ 
ಬದย෴ಜ ಬಳಸมಞತ౨ ං, ಇๅರവ ಅඝಕ౳ ಮ ಘಟචಗำ ಅಥ฿ ವ๯౨ ಗಳඝ౬  ಅ൵ბ๯ತ౨ ๅ ಆದฉ ಗ൐ತದ ಅඝಕ౳ ಮದย౵  
කโ ಆඃಶ ಪഔౣ ಛಜ ಬಳಸมಞತ౨ ං ಇย౵  ಸರ൐ಯ ඛฤโ ಏචಂൿ ඣೕലಲ౵ , ಒಂൿ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ඛೕಡมದ 
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฿౲ ಌ౲ ನ฿ಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  1 ಪ౵ ๺ ಎ 2 ೯൤ಡ 3 ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ಪคಗ൐๯ൟ౨ ೕค ಇ൞౲ ൽ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  
කโ ಸರ൐෵ಂದ ಅ൵ბ๯൤౨ ೕๅ ๼ೕಛಜ ಅඥಪೈคಕ฿ಜ ಅඝಕ౳ ಮ ಮൡ౨  ಸರ൐ಯ ನഴเನ ವ౲ ൞౲ ಸโ ಅඝಕ౳ ಮ฿ಜං 
๸ಒ౲ ಗಳ ಪഔౣ ಯඝ౬  ಕ౳ ಮತัಸมಜං ಆದฉ ಸರ൐ಯ ෮ತ౨ โ ಬಹಳ๠ౣ  ಪ౳ ๔౬ ಗำ ಇย౵  ಉัൽๅ ಏಃಂದฉ කโ ಅඦತ 
෮ತ౨ අಂൽಡ ವ౲ ವಹคಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಡ ಅಥბเං෻ ಅಥ฿ ಅಥბದย౵  ಈ ๯ ಅಂൟಮ฿ಜ ๭ೕ෦ತ m 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಅಥ฿ ಆ ಪ౳ ๔౬ ಗัಡ ඦತರ ಉತ౨ คಸมಞโൽಲ౵  ಆದฉ ಈ ౘಣಃౙ  ඛೕโ ಸರ൐ಯ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  
ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ෎ಃಂൿ කඝ ಬಯ๯൤౨ ೕච , ಅದರ ඛಯಮಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  කโ ಸರ൐෴ಜ ಉว౵ ೕ಍๯൤౨ ೕๅ ෨ಂൽನ 
ಃಲโ ತರಗൟಗಳย౵  ಸರ൐ಯ ಪคಕಲ౭ ච෷ ൡಂ෇ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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