
अनुŢम और ŵंृखला के इस ʩाƥान मŐ आपका ˢागत है हम अपने िवकास के एक ȕįरत पुनकŊ थन के साथ शुŝ करŐ गे अब तक िपछले ʩाƥानो ंमŐ 
हमने अनुŢम की धारणा को एक अनुŢम Ȫारा अनौपचाįरक ŝप से पेश िकया था, हमारा मतलब है िक संƥाओ ंकी एक ŢमबȠ सूची अिधक 
औपचाįरक होने के िलए एक अनुŢम पįरभािषत िकया गया है एक फ़ंƕन के ŝप मŐ से तक जहां गैर-ऋणाȏक पूणाōको ंके सेट का एक s r s 
उपसमुǄय है, हमने देखा िक एक अनुŢम के िलए उपयोग िकए जाने वाले संकेतन को संकेतन का उपयोग करके दशाŊया जा सकता है बराबर है ann 
1 से अनंत तक की शतŒ कहलाती हœ अनुŢम और टमŊ को पर मूʞांकन िकए गए फ़ंƕन के आउटपुट के ŝप मŐ देखा जा सकता है,a nth a n f 
जो िक वाˑव मŐ पर मूʞांकन िकया जाता है, जहां अनुŢम के साथ जुड़ा अंतिनŊिहत फ़ंƕन है, अनंत के िलए 1 के बराबर है अनुŢम के िलए n f 
अɊ संभािवत संकेतन है या हम एक अनुŢम को इस Ůकार सूचीबȠ कर सकते हœ िक अनुŢम के वŐ पद का वणŊन करना उिचत है अथाŊत् मुझे यह n a 
भी िटɔणी करनी चािहए िक यȨिप हमने िलखा है िक से अनंत के बराबर है Ɛोिंक अनुŢम की औपचाįरक पįरभाषा मŐ से िभɄ हो ann 1 n 0 
सकता है अनंत तक या यह सेट एन यूिनयन 0 के कुछ सबसेट पर िभɄ हो सकता है । उदाहरण के िलए एक अनुŢम से शुŝ हो सकता है, हमने f4 
यह भी देखा िक एक अनुŢम को दो तरीको ंसे विणŊत िकया जा सकता है एक को बंद ŝप अिभʩİƅ कहा जाता है अनुŢम एक विणŊत है उदाहरण के 
िलए वŐ पद के िलए एक सूũ देकर Ůȑेक से अिधक या बराबर के िलए 1 बटा वगŊ के बराबर है अनुŢम का वणŊन करने का एक और n a n n n n 
तरीका पुनरावृिȅ संबंध है या एक पुनरावतŎ सूũ का उपयोग करना है जहां शɨ को िलखने के बजाय के पदो ंमŐ हम वŐ पद को इसके िपछलेnth n n 
कुछ पदो ंके संदभŊ मŐ िलखते हœ, हमने एक ŮिसȠ उदाहरण देखा, िजसका नाम फाइबोनैिच अनुŢम है , हालांिक हम संकेतन का उपयोग करते हœ an 
एक अनुŢम के िलए अनंत के िलए 1 के बराबर है एक अनुŢम और एक सेट के बीच का अंतर तनाव का फैसला करता है ȯान दŐ  िक तȕो ंका एक सेट 
Ţम महȕपूणŊ नही ंहै जबिक एक अनुŢम Ţम मŐ बŠत मायने रखता है दूसरा तȕो ंके एक सेट दोहराव से बचा जाता है जबिक एक Ţम मŐ तȕ दोहरा 
सकते हœ हमने को बŠत सारे उदाहरण िदए हœ इन सभी चीजो ंको ˙ʼ करŐ , हालांिक ȯान रखŐ िक एक अनुŢम एक सेट से अलग है, हालांिक कड़ाई i 
से नही ंहम अिभसरण मŐ अिभसरण की अवधारणा का पįरचय देते हœ हम एक अनुŢम के ʩवहार की जांच करते हœ जैसे िक शɨ आगे बढ़ता है दूसरे 
शɨो ंमŐ हम देखते हœ िक शतŘ का Ɛा होता है अनुŢम के ŝप मŐ बड़ा और बड़ा हो जाता है याद करŐ  िक संकेतन सीमा Ȫारा अनंत की ओर n n 
झुकाव के बराबर हमारा मतलब यह है िक अनुŢम की शतŒ अथाŊत् िनिʮत मान के करीब और करीब पŠंचती हœ Ɛोिंक उदाहरण के िलए l ns l n 
पयाŊɑ बड़ा हो जाता है हमने देखा है िक अनुŢम 1 बटा वगŊ बराबर 1 से अनंत तक ˙ʼ 1 1 बटा 4 1 बटा 9 1 बटा 16 वगैरह 1 बटा वगŊ n n n 
आिद मŐ हम देख सकते हœ िक जैसे-जैसे हम टेल एंड की ओर बढ़ते हœ अनुŢम शɨ शूɊ के करीब होते जा रहे हœ
इसिलए हम सीमा िलखते हœ जो अनंत 1 बटा वगŊ 0 के बराबर है हम अनुŢम 1 बटा वगŊ को अिभसरण कहते हœ और 0 को अनुŢम 1 बटा n n n n 
वगŊ की सीमा कहा जाता है जबिक के िलए कुछ अɊ मान लीिजए माइनस 1 पावर एन एन बराबर 2 टू इनिफिनटी है, आइए हम ˙ʼ कहŐ िक 1 seq 
माइनस 1 1 माइनस 1 है और इसी तरह हम एक नंबर एल नही ंखोज सकते हœ तािक जैसे-जैसे हम अनुŢम के अंत की ओर बढ़ते हœ, की शतŒ अनुŢम 
इस संƥा के करीब हो जाता है ऐसी कोई संƥा मौजूद नही ंहै , अनुŢम के मामले मŐ वगŊ अनंत के बराबर है, ऐसे अनुŢमो ंको इन िवचारो ंl l n n 
को ȯान मŐ रखते Šए िवचलन कहा जाता है, आइए हम आगे बढ़Ő  मœ याद करना चाšंगा िपछले ʩाƥानो ंकी शुŜआत मŐ मœने जो िटɔणी की थी, अथाŊत् 
दैिनक जीवन मŐ िनɻिलİखत शɨ अनुŢम और ŵंृखला का पर˙र उपयोग िकया जा सकता है, दोनो ंका उपयोग घटनाओ ंया वˑुओ ंके उȅरािधकार को
दशाŊने के िलए िकया जाता है, हालांिक गिणत मŐ इन दोनो ंशɨो ंका अलग अथŊ है और हमने देखा िक अनुŢम का उपयोग संƥाओ ंकी एक ŢमबȠ 
सूची के िलए िकया जाता है, आइए देखŐ िक इस ʩाƥान के गिणतǒ के िलए एक ŵंृखला का Ɛा अथŊ है, यिद आपको याद है िक वाˑिवक संƥाओ ंकी 
पįरिमत संƥा का योग ʩापक ŝप से गिणत मŐ उपयोग िकया जाता है, तो एक ŵंृखला को पįरभािषत करना होगा। उदाहरण के िलए िकराने की दुकान 
से लेकर एक Ůयोगशाला तक जहां पįरʺृत Ůयोग िकए जा रहे हœ , वाˑव मŐ दैिनक जीवन मŐ इमेिटƛ हमŐ याद िदलाते हœ िक अंितम ŝप से कई 
वाˑिवक मूʞो ंका योग खोजने के दौरान, उदाहरण के िलए वे वाˑिवक संƥाएं हœ और हम 1 जमा 2 जमा 3 खोजना चाहते हœ। ȯान दŐ  a1 a2 a3 
िक िजस Ţम मŐ हम इन पदो ंको जोड़ते हœ, वह है 1 और 2 और 3 कोई फकŊ  नही ंपड़ता िक 1 जमा 2 जमा 3 वही 2 है ɘस ए 1 ɘस ए 3 जो ए 3 ɘस 
ए 2 ɘस ए 1 के समान है और इसी तरह यिद आप ŢमपįरवतŊन और संयोजन को याद करते हœ तो तीन तȚाȏक तरीके हœ िजनसे हम तीन वाˑिवक 
संƥाओ ंका योग Ůाɑ कर सकते हœ छह अलग-अलग Ţम संभव हœ हालांिक ये सभी आदेश अंततः  पįरणाम देते हœ उसी योग मŐ वाˑिवक संƥाओ ंकी 
पįरिमत संƥा का योग ǒात करने के िलए हम पहले दो वाˑिवक संƥाओ ंका योग ǒात कर सकते हœ और इस योग मŐ हम एक तीसरी वाˑिवक संƥा 
जोड़ सकते हœ देखŐ िक अंत मŐ Ɛा िनकलता है, अंितम ŝप से कई का योग ǒात करने की ŮिŢया मŐ वाˑिवक मान िजस Ţम मŐ शɨ Ůकट होते हœ वह 
मायने नही ंरखता कम से कम गिणतीय ŝप से िनिʮत ŝप से कुछ आंकड़ो ंके साथ ʩवहार करते समय हम देख सकते हœ िक कुछ अɊ आदेशो ंकी 
तुलना मŐ कुछ आदेश काम करने के िलए अिधक सुिवधाजनक है, उदाहरण के िलए यिद हमŐ 247 198 और 2 का योग खोजने के िलए कहा जाता है। 
जैसा िक हमने पहले देखा था, हम जोड़ सकते हœ उɎŐ 6 अलग-अलग Ţमो ंमŐ हालांिक 198 जमा 2 200 के बराबर है जो 247 से 447 Ůाɑ करने के िलए
सबसे सुिवधाजनक Ţम देता है
इसिलए हम हमेशा ऐसे शॉटŊकट का सहारा ले सकते हœ जो वाˑिवक संƥाओ ंकी कुछ सीिमत संƥा को खोजने के िलए अब योग का योग खोजने के 
Ůʲ पर िवचार करŐ  । उदाहरण के िलए जब हम कहते हœ िक 10 बटा 3 का दशमलव Ůसार 3.333 आिद है, तो हम आपको एक वाˑिवक संƥा के 
दशमलव Ůसार को याद करते हœ, उदाहरण के िलए, जब हम कहते हœ िक दशमलव िवˑार 3.333 है , तो हम वाˑव मŐ Ɛा कहते हœ, इसका Ɛा मतलब 
है ? िक 3 जमा 3 बटा 10 जमा 3 बटा 10 वगŊ जमा 3 बटा 10 घन जमा आिद बराबर 10 बटा 3 है। दशमलव िवˑार मŐ जाने या अनजाने मŐ हमारा यही 
मतलब है िक हम वाˑिवक संƥाओ ंकी अनंत संƥा के योग से िनपटते हœ और यहां एक ˢाभािवक Ůʲ िनɻिलİखत है यिद हम 3 जमा 3 बटा 10 के 
साथ ʩवहार करने के बजाय सʃन की संƥा बढ़ाते हœ यिद हम 3 जमा 3 बटा 10 जमा 3 के बजाय 3 जमा 3 बटा 10 जमा 3 गुणा 10 वगŊ के साथ 
ʩवहार करते हœ 10 वगŊ मान लीिजए िक हम 3 जमा 3 बटा 10 जमा 3 बटा 10 वगŊ जमा 3 बटा 10 घन के पदो ंके िलए सौदा करते हœ और इसी तरह यह 
संƥा 10 बटा 3 के िलए बेहतर और बेहतर सिɄकटन देता है नोट करŐ  िक ठीक 10 बटा 3 Ůाɑ करने के िलए हमŐ करना होगा 3 को 3 बटा 10 के साथ 
3 बटा 10 वगŊ से जोड़ना जारी रखŐ और इसी तरह वाˑव मŐ हमŐ असीम ŝप से कई वाˑिवक संƥाओ ंसे िनपटना होगा, बेहतर सिɄकटन Ůाɑ करने 
की यह लागत वाˑव मŐ असीम ŝप से कई वाˑिवक संƥाओ ंके योग की अवधारणा की ओर ले जाती है, हालांिक आइए हम िटɔणी करŐ  जब हम कुछ
अपįरिमत ŝप से वाˑिवक संƥाओ ंसे िनपटते हœ तो कुछ मुȞे या परेशानी होती है, ये मुȞे Ɛा हœ, मœ कुछ उदाहरणो ंकी मदद से इन परेशािनयो ंका 
वणŊन करना चाšंगा, सबसे पहले ȯान दŐ  िक योग खोजने के Ůʲ से िनपटते समय असीम ŝप से कई वाˑिवक संƥाएँ जो हम नही ंकर सकते यह देखने
के िलए जोड़ना जारी रखŐ िक Ɛा िनकलता है Ɛोिंक जब हम वाˑिवक संƥाओ ंकी पįरिमत संƥा के साथ सौदा करते हœ तो अनंत संƥा मŐ वाˑिवक 
संƥाएं होती हœ, जैसे िक 1 ए 2 ए 3 आिद और जब हम इसका योग पहले खोजना चाहते हœ तो हम 1 ɘस पा सकते हœ उदाहरण के िलए इस योग a 2 
मŐ हम जोड़ सकते हœ और इसी तरह यह ŮिŢया समाɑ हो जाएगी जबिक असीम ŝप से कई वाˑिवक संƥाओ ंके योग से िनपटने के दौरान हम a3 
जोड़ना जारी नही ंरख सकते हœ और देखते हœ िक Ɛा िनकलता है, यह एक बात है िजसे हमŐ ȯान मŐ रखना चािहए असीम ŝप से कई वाˑिवक संƥाओं
मŐ से कुछ को खोजने का Ůʲ अब हम कुछ िविशʼ उदाहरण से िनपटते हœ यह देखने के िलए िक अɊ सभी मुȞे Ɛा हœ मान लीिजए िक हम इस अनंत 
योग को 1 बटा 2 जमा 1 बटा 4 जमा 1 बटा 8 जमा 1 गुणा 16 जमा आिद खोजना चाहते हœ। मुझे आशा है िक आप अनुमान लगा सकते हœ िक यहां शतŘ 
के बाद Ɛा पैटनŊ है वाˑव मŐ यहां िशखर 1 बटा 2 शİƅ होगा इस योग मŐ पहला नंबर 1 बटा 2 है दूसरा नंबर 1 बटा 2 वगŊ है तीसरा 1 बटा 2 nth n 
घन है और तो चिलए देखते हœ िक Ɛा हम इस अनंत रािश को पा सकते हœ जैसा िक मœने िटɔणी की थी िक आप नही ंकर सकते हœ पहले 1 बटा 2 और 1 
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बटा 4 का योग ǒात करŐ  िफर इस योग मŐ 1 बटा 8 जोड़Ő और इसी तरह आगे भी Ɛोिंक यह एक अनंत ŮिŢया है लेिकन िफर आइए हम इस सम˟ा को 
Ǜािमित की मदद से थोड़ा अलग तरीके से देखŐ, िजसे आप एक इकाई वगŊ वगŊ मानते हœ िजसका भुजा की लंबाई 1 है हम सभी जानते हœ िक इसका 
Ɨेũफल 1 वगŊ इकाई है आइए हम इस वगŊ को आधा करŐ  तो पहले आधे का Ɨेũफल आधा वगŊ इकाई होगा आइए हम िफर से आधे दूसरे भाग का Ɨेũफल
एक बटा चार होगा आइए हम इस आधे को जारी रखŐ इस आंकड़े का ŮिŢया Ɨेũ 1 बटा 8 होगा और इसी तरह हम देख सकते हœ िक छोटे आंकड़ो ंके 
Ɨेũ इकाई वगŊ के Ɨेũ को भरते हœ, इस Ůकार हम Ǜािमतीय ŝप से देख सकते हœ िक Ɨेũो ंका योग अथाŊत् 1 बटा 2 जमा 1 Ȫारा 4 जमा 1 बटा 8 जमा 1 
बटा 16 जमा आिद इकाई वगŊ के कुल Ɨेũफल के बराबर है िजसे हमने 1 से शुŝ िकया था । वाˑिवक संƥाओ ंकी संƥा 1 के बराबर है। आइए हम 
एक अɊ उदाहरण के साथ आगे बढ़ते हœ, Ɛा हम जानने मŐ Ŝिच रखते हœ यह अनंत योग 1 जमा 2 जमा 3 जमा 4 जमा आिद यह बŠत ˙ʼ है िक d 
जब हम अिधक से अिधक पदो ंको जोड़ते हœ तो पįरणाम बढ़ता है 1 जमा 2 3 होता है जब हम इस योग के साथ 3 जोड़ते हœ तो हमŐ 6 िमलेगा जब हम 
िपछली रािश के साथ 4 जोड़Ő अथाŊत् 6 हमŐ 10 िमलते हœ और इसी तरह जैसे-जैसे हम अिधक से अिधक पदो ंको जोड़ते हœ, योग बढ़ता है, हम देख सकते हœ
िक अिधक से अिधक शतŘ को लेकर योग को िकसी भी पूवŊ-चुने गए मूʞ से बड़ा बनाया जा सकता है,
इसिलए सहज ŝप से हम देखते हœ िक योग 1 जमा 2 जमा 3 जमा 4 जमा आिद एक पįरिमत मूʞ नही ंहो सकता है, यह िपछले उदाहरण के िवपरीत है, 
अनंत ŝप से कई वाˑिवक मूʞो ंका योग एक पįरिमत संƥा Ůाɑ करता है अथाŊत् 1। वाˑिवक संƥाओ ंकी अनंत संƥा मŐ से कुछ के साथ ʩवहार 
करते समय हम हमेशा यह दावा नही ंकर सकते हœ िक अंततः  यह रािश कुछ मामलो ंमŐ एक सीिमत मूʞ के ŝप मŐ सामने आती है, कुछ मामलो ंमŐ यह 
Ɋाय भी नही ंकर सकता है िक Ɛा कुछ असीिमत वाˑिवक मूʞ सीिमत होगें या अनंत उदाहरण के िलए मुİʭल है यिद हम िचंितत हœ यह योग 1 जमा
1 बटा 2 जमा 1 बटा 3 जमा 1 बटा 4 हमŐ आिद यह बŠत ˙ʼ नही ंहै िक अंततः  यह अनंत रािश एक सीिमत मूʞ के बराबर है या नही,ंpl 
इसिलए हम जो देखते हœ वह अनंत वाˑिवक वाˑिवक मूʞो ंके योग के िवपरीत िनɻिलİखत है, जब हम असीिमत वाˑिवक मूʞो ंके योग से िनपटते हœ 
िक Ɛा हम एक के साथ आ सकते हœ पįरिमत मान या नही ंबŠत ˙ʼ नही ंहै यह वाˑिवक संƥाओ ंकी पįरिमत संƥा के योग और वाˑिवक संƥाओं
की अनंत संƥा के योग के बीच एक बात या एक अंतर है, हमŐ इस िनʺषŊ पर नही ंपŠंचना चािहए िक वाˑिवक संƥाओ ंकी अनंत संƥा का योग 
हमेशा अनंत होगा। हम कभी-कभी पįरिमत मूʞ भी Ůाɑ कर सकते हœ
इसिलए एक ˢाभािवक Ůʲ यह है िक हम एक अनंत रािश को एक िनिʮत अथŊ कैसे Ůदान करते हœ हम कैसे देखते हœ िक एक अनंत रािश एक सीिमत 
मूʞ के ŝप मŐ आती है या हम इसे नही ंढंूढ सकते हœ ये ऐसे Ůʲ हœ िजɎŐ हमने िदया है मœ अɊ सम˟ाओ ंको देखने के िलए कुछ और उदाहरणो ंके साथ 
आगे बढ़ता šं जो वाˑिवक संƥाओ ंकी अनंत संƥा के योग से िनपटने के दौरान हमारे सामने आ सकती हœ आइए हम इस उदाहरण पर िवचार करŐ  
जैसा िक आप यहां देखते हœ िक हम अनंत संƥा के योग के साथ काम कर रहे हœ वाˑिवक संƥाओ ंका जो वैकİʙक ŝप से धनाȏक और ऋणाȏक 
है 1 घटा आधा 1 बटा 3 घटा 1 बटा 4 और इसी तरह एक पल के िलए मान लŐ िक यह अनंत योग उस धारणा के साथ एक पįरिमत मूʞ के ŝप मŐ सामने
आता है आइए हम यह पता लगाने के िलए आगे बढ़Ő  िक मान Ɛा है हम इस अनंत योग को एक समूह के साथ खोजने का Ůयास करते हœ , इस िवशेष 
समूह के साथ कोई यह देख सकता है िक कोʿक मŐ Ůȑेक योग सकाराȏक है,
इसिलए सहज ŝप से हमŐ लगता है िक दी गई अनंत रािश एक सकाराȏक मूʞ के बराबर है, दूसरी ओर हम उसी से िनपटते हœ योग को थोड़ा अलग 
तरीके से याद करŐ  िक हम िजस अनंत रािश के साथ काम कर रहे हœ, वह है 1 जमा घटा आधा जोड़ 1 बटा 3 जमा घटा 1 बटा 4 आिद मान लीिजए िक 
हम दी गई ŵंृखला की शतŘ को इस Ůकार पुनʩŊवİ̾थत करते हœ ऋणाȏक एक बटा दो घटा एक चार घटा एक करके 6 घटा 1 बटा 8 जमा 1 घटा 1 बटा
10 घटा 1 बटा 12 घटा 1 बटा 14 घटा 1 बटा 16 घटा 1 बटा 18 जमा 1 बटा 3 और इसी तरह ȯान दŐ  िक यहां दी गई ŵंृखला के Ůȑेक सकाराȏक पद
से पहले हम एक ɰॉक की आपूितŊ करते हœ देने की पयाŊɑ ŝप से कई नकाराȏक शतŒ ŵंृखला अब हम एक समय मŐ इन कोʿको ंमŐ संƥाओ ंका n 
योग ǒात करते हœ, तो यह ˙ʼ होना चािहए िक दी गई ŵंृखला का योग कभी भी धनाȏक नही ंहो सकता है ,
इसिलए इस उदाहरण मŐ हम जो देखते हœ वह अनंत योग मŐ आने वाले पदो ंका Ţम है एक िवशेष आदेश के संबंध मŐ बŠत कुछ अनंत रािश एक वाˑिवक
संƥा की रािश हो सकती है और दूसरे आदेश के संबंध मŐ एक ही अनंत रािश एक अलग वाˑिवक संƥा की रािश हो सकती है यह पįरिमत मामले के 
िवपरीत है, कई वाˑिवक मूʞो ंका योग होगा अनंत ŝप से कई वाˑिवक मूʞो ंके योग के साथ ʩवहार करते समय हमने इसे अंितम ŝप से कई 
वाˑिवक मूʞो ंके योग के िवपरीत जोड़ने के Ţम मŐ हमेशा समान िकया है, यह सवाल है िक Ɛा यह अंततः  एक पįरिमत वाˑिवक संƥा का 
Ůितिनिधȕ करता है या एक अनंत वाˑिवक संƥा नही ंहै बŠत ˙ʼ दूसरी बात यह है िक िजस Ţम मŐ हम अनंत संƥा मŐ वाˑिवक संƥाओ ंको 
जोड़ते हœ वह बŠत मायने रखता है
इसिलए इस उदाहरण के साथ िकसी को यह समझना चािहए िक वाˑिवक संƥाओ ंकी अनंत संƥा और उसके योग के साथ ʩवहार करते समय 
िकसी को हमेशा पहले उस योग मŐ िदखाई देने वाली वाˑिवक संƥाओ ंको दूसरे शɨो ंमŐ आदेश देना चािहए, Ţम महȕपूणŊ है, एक िवशेष Ţम एक 
अनुŢम से मेल खाता है, इस Ůकार वाˑिवक संƥाओ ंकी अनंत संƥा के योग से िनपटने के दौरान िकसी को केवल अनंत संƥा के सेट से शुŝ नही ं
करना चािहए वाˑिवक संƥाएं लेिकन वाˑव मŐ वाˑिवक संƥाओ ंके अनुŢम के साथ शुŝ करना चािहए एक बार जब आप एक अनुŢम के साथ 
शुŝ करते हœ तो एक िवशेष Ţम एक Ůाथिमकता है इन सभी उदाहरणो ंऔर िटɔिणयो ंको ȯान मŐ रखते Šए हम कुछ औपचाįरक पįरभाषाएं बनाने जा 
रहे हœ , आइए हम कुछ अंकन को ठीक करŐ  मान लीिजए िक हमŐ वाˑिवक संƥाओ ंकी सीिमत संƥा की आपूितŊ की जाती है, आइए हम कहते हœ िक 1 
ए 2 आिद और हम योग के साथ 1 ɘस ए 2 ɘस वगैरह ɘस इस पįरिमत रािश से िनपटना चाहते हœ जो हमेशा सामाɊ जोड़ Ȫारा पाया जा सकता है 
और जो हमेशा एक पįरिमत मूʞ के बराबर होता है, िसƵा नोटेशन का उपयोग करके एक कॉɼैƃ फैशन मŐ दशाŊया जा सकता है जो िक अपरकेस 
Ťीक अƗर िसƵा का उपयोग करके हम 1 ɘस ए 2 ɘस वगैरह ɘस को अिधक कॉɼैƃ मŐ दशाŊते हœ फैशन इस Ůकार है िसƵा बराबर 1 से aii n
के बजाय िवˑाįरत फॉमŊ ɘस ɘस वगैरह ɘस िलखने के बजाय हम इसे योग या िसƵा से के बराबर का उपयोग करके a 1 a 2 a aii 1 n 
Ůˑुत कर सकते हœ इस चर को योग का सूचकांक कहा जाता है। योग का सूचकांक िनɻिलİखत अथŘ मŐ डमी है, योग ए 1 ɘस ए 2 ɘस वगैरह ɘस i 
ए को िसƵा नोटेशन के बराबर 1 से का उपयोग करके या िसƵा नोटेशन का उपयोग योग के ŝप मŐ 1 से के बराबर िलखा जा सकता है। aii n n 
या योग के ŝप मŐ 1 से के बराबर सूचकांक का मान जो उस योग मŐ पहले पद को इंिगत करता है मœ 1 के बराबर है िजसे िनचली सीमा कहा जाता है n 
और सूचकांक का मूʞ जो उस योग मŐ अंितम शɨ का Ůितिनिधȕ करता है उसे ऊपरी सीमा कहा जाता है यह िसƵा नोटेशन एक िनचली सीमा है और 

ऊपरी सीमा थोड़ी अिधक आम तौर पर होती है यिद हमŐ एक अनुŢम के साथ 1 से अनंत तक एक अिधक ˙ʼ ŝप मŐ आपूितŊ की जाती है n arr 
अनुŢम और इसी तरह आपको िदया जाता है मान लीिजए िक हम शɨो ंका योग ǒात करना चाहते हœ एम ɘस 1 और इसी तरह a1 a2 a3 a4 a 
हम इन शतŘ को जोड़ना चाहते हœ िक हम एम ɘस एम ɘस 1 ɘस वगैरह ɘस ढंूढना चाहते हœ, वाˑव मŐ हम वाˑिवक संƥाओ ंकी सीिमत संƥा से 
िनपट रहे हœ,
इसिलए सामाɊ जोड़ से हम यह रािश पा सकते हœ संƗेप मŐ Ůˑुत िकया जा सकता है Ɛोिंक योग से के बराबर िनचली सीमा उस रािश के aii m n 
पहले पद के अनुŝप होनी चािहए और ऊपरी सीमा उस योग मŐ अंितम पद के अनुŝप होनी चािहए, यह िसफŊ  एक अंकन को ठीक करने के िलए है जो 
सुिवधा Ůदान करेगा समय और ̾थान की बचत करŐ  आइए हम इस संकेतन को उदाहरण के साथ ˙ʼ करते हœ 1 से 5 के बराबर वगŊ का योग ǒात j j 
करŐ  याद रखŐ िक यह Ťीक अƗर िसƵा का उपयोग करके एक संिƗɑ ŝप मŐ ʩƅ िकया गया योग है और इसका अथŊ है 1 वगŊ जमा 2 वगŊ जमा 3 वगŊ 
ɘस 4 ˍायर ɘस फी ˍायर Ɛा आप इसे देखते हœ 1 िनचली सीमा है फाई ऊपरी सीमा सूचकांक जे है और आप पा रहे हœ जे ˍायर जे का योग 1 से
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5 तक है और यह 1 ɘस 4 ɘस 9 ɘस 16 ɘस 25 है जो 55 है िफर से अपने िदमाग मŐ इस संकेतन को ठीक करने के िलए आइए आगे बढ़ते हœ d 
एक और उदाहरण के साथ योग घटाएं 1 शİƅ से 8 के बराबर याद रखŐ इस संकेतन का उपयोग वाˑिवक संƥाओ ंकी पįरिमत संƥा के योग rr 1 
के िलए िकया जाता है इस उदाहरण मŐ सूचकांक है िनचली सीमा है 1 ऊपरी सीमा 8 है और योग को िनŝिपत करने के िलए उपयोग िकया जाता है r 
माइनस 1 पावर 1 वह पहला टमŊ है जो माइनस 1 ɘस माइनस 1 पावर 2 है जो िक 1 ɘस माइनस 1 पावर 3 है जो माइनस 1 ɘस माइनस 1 पावर 4 है
जो 1 है और
इसिलए ऊपरी सीमा पर आठ िनचली सीमा एक है तो आप आठ पदो ंके साथ काम कर रहे हœ, अंितम शɨ माइनस वन पावर आठ है, जो एक है Ɛोिंक 
हम वाˑिवक संƥाओ ंकी सीिमत संƥा के साथ काम कर रहे हœ, यह योग िकसी भी Ţम मŐ पाया जा सकता है जो भी हमारे िलए सुिवधाजनक हो तो 
आइए हम इस तरह से समूह करŐ  अंत मŐ हमŐ 0 िमलता है अब हम एक पįरभाषा के साथ आगे बढ़ते हœ, यह पįरभाषा उन उदाहरणो ंसे Ůेįरत है जो हमने 
पहले ही देखे हœ और जो िटɔणी हमने की है वह यह है िक असीम ŝप से कई वाˑिवक संƥाओ ंके योग के साथ ʩवहार करते समय एक Ţम होना 
चािहए िजसमŐ हम वाˑिवक संƥाओ ंको जोड़ते हœ यानी हमŐ इसके साथ शुŜआत करनी चािहए एक अनुŢम केवल एक अनंत सेट के बजाय दूसरा हम 
जोड़ना जारी नही ंरख सकते हœ और देख सकते हœ िक जब हम इन सभी को ȯान मŐ रखते Šए एक अनंत रािश के साथ काम कर रहे हœ तो आइए हम कुछ
पįरभाषाएं बनाते हœ एक अनुŢम िदया गया अिभʩİƅ ए 1 ɘस ए 2 ɘस ए 3 ɘस इȑािद । अनुŢम से जुड़ी एक ŵंृखला कहा जाता है, यहां एक 
ŵंृखला याद करने की पįरभाषा है िजसे हमने अनुŢम और ŵंृखला को िदन-Ůितिदन के जीवन मŐ पर˙र उपयोग िकया जाता है, इन दोनो ंका अथŊ Ţिमक
घटनाओ ंया वˑुओ ंसे है जबिक गिणत मŐ अनुŢम का उपयोग ŢमबȠ सूची के िलए िकया जाता है । यह नही ंदेखा िक यहां एक ŵंृखला Ɛा है, एक 
अनुŢम दी गई पįरभाषा है िजसे आप अिभʩİƅ पर िवचार करते हœ ए 1 ɘस ए 2 ɘस ए 3 ɘस इȑािद संƥाओ ंकी सूची का आदेश िदया गया है 
जबिक ŵंृखला एक योग है, यहां बŠत सारे Ůʲ शेष हœ Ɛोिंक हम अनंत रािश से िनपट सकते हœ यह ˙ʼ नही ंहै िक इस अिभʩİƅ का अथŊ है या नही ं
इस अथŊ मŐ मी अंततः  एक पįरिमत मूʞ देगा या नही ंउन Ůʲो ंका उȅर बाद मŐ िदया जा सकता है, लेिकन िफलहाल मœ चाšंगा िक आप एक ŵंृखला की 
पįरभाषा को एक अनुŢम के साथ समझŐ, इसकी शतŘ का योग है िजसे हम एक ŵंृखला के ŝप मŐ संदिभŊत करते हœ िजसके साथ हम आगे बढ़Ő गे अगली 
कुछ कƗाओ ंमŐ ŵंृखला की अवधारणा आपका बŠत-बŠत धɊवाद 
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