
 
ಆದ౪ คಂದ ಇಂൿ කඝ ෴ඁ೉౟ ಕ ಅ๭౩ ರಗಳ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಪคಚ෵ಸยං౪ ೕච ಉຉ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵ ಯವฉಡ ෥ലฆโದඝ౬  ಮฆಪค๏ೕย๵ೕಣ ෴ඁ೉౟ ಕ ಪ౳ ෽ೕಗเං ಎಂൿ කโ ಪคಗ൐๭ං౪ ೕๅ 
ಎม౵  ๸ಭವඛೕಯ ಫย൞ಂಶಗಳ ಞಂಪඝ౬  ෥ದค ೦ಗದ ෴โඃ ಉಪเූಗโ ಈๅಂഡ ಗಳ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  a 
ว౽ౙ ೈರ ෥ഴವ เเಧ เඋನಗಳඝ౬  කโ ಅಧ౲ ಯನ ෥ലದ ಘಟච෴ಜං , ಆ ಅಸಮඩಶ౷ ბದ ೓ಕഔౣ ನย౵  කโ 
เಲౘಣ ೓ಕಟౣ ඝ౬  ඛೕലං౪ ೕๅ කโ ಘಟචಗಳ เเಧ ๸෽ೕಜචಗಳ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಉർಹರൕಡ ಒ ౙಁ ಟಃౙ  ಒಂൿ ๰ತ౳ เං ಈๅಂഡ ಗำ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಎಂൿ කโ 
෎෺๺ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ ಇ൞౲ ൽ ಸ౷ ൪ತ౳  ಘಟචಗಳ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಸಹ කโ ಅಧ౲ ಯನ ෥ലං౪ ೕๅ ಈಗ 
ಏකಞತ౨ ං, ಅඡಕ ෇ค ಈๅಂഡ ನ ๸තಣბ เವರൕಯย౵  ನಮಡ ಆಸ౾౨ ෵ಲ౵  ಬದยಡ කโ ಃಲโ ๸ಌ౲ ತ౱ ಕ 
ಞಣಲౘಣಗಳย౵  ಆಸ౾౨  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಅದฌಂൽಡ කโ ಒಂൿ ඵದ౲ ವඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಉർಹರൕಡ ಇൿ ෇౲ ല౱ ಂಟඨ 
ඵದ౲ ฿ಜං ಎಂൿ ຂูೕಣ ಈಗ ෇౲ ല౱ ಂಟඨ ඵದ౲ ದย౵  ಇ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ w  
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಃಲโ ๵ౙ ೕฑ ನ งಪದย౵ ฆತ౨ ං, ಉർಹರൕಡ  ಅಂದฉ ಆಟದย౵  ಡದ౪  ಆಟಛರ  ಅಂಕಗಳඝ౬  21 19 21
ಗั๯൞౨ ච ಮൡ౨  ๵ೕತ ಆಟಛರඝ 19 ಅಂಕಗಳඝ౬  ಗั๭ದฉ කโ ങඛ౬ ๺ ಆಟವඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ  
ಅಂಕಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ๲ഡ ಗัๅ ಮൡ౨  ๲ഡ ಗಳ ๵ౙ ೕฑ ಗಳඝ౬   คೕൟಯ เಷಯ  ඦ൤ ඛೕಡมಜං 6 4 6 4 6 3 r75
ಆದ౪ คಂದ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ඵದ౲ ದ තಣბ ಅವඌ෷ ಬಹಳ๠ౣ  ಅಂಶಗಳඝ౬  ຄಂൽರಬ๾ൿ ಅಂದฉ ಎ๠ౣ  ಎ๭ಗಳඝ౬  
ඛೕಡม෵ൡ ಎಂದฉ ಎ๠ౣ  ಡಬฯ අೕಷಗำ ಇದ౪ โ ಆದฉ ඛೕโ ౾౳ ಃഡ ඵದ౲ ವඝ౬  ඣೕലದฉ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ 
๵ౙ ೕฑ ಅඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ඦತರ කโ ಃಲโ ಆಟಛರฆ ಗั๭ದ ๵ౙ ೕฑ ಗಳඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಃಲโ ಆಟಛರฆ 
൤ಡൿಆಂಡ เಃഡ ಗಳඝ౬  කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಅಂದฉ เเಧ ಘಟචಗัಡ කโ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ๸෽ೕ೧๯൤౨ ೕๅ ಇದඝ౬  
ඛೕโ ಇತರ คೕൟಯย౵  ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಉർಹರൕಡ , ฌೕಜ෷ ็ದ౲ ರ ಬัಡ ຄೕർಗ ಃಲโ ඛಜ ೧ೕವನದ ಪค๭౩ ൟಯඝ౬  
ඣೕഺೕಣ, ಈಗ ಅವඛಡ ಃಲโ ಔಷඌಗำ ๭ಞತ౨ ๅ, ඦತರ ಔಷඌಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡ ඦತರ ಅವඝ 
ಞಣ෨ಖකಞൟ౨ ർ౪ ච෻ ಅಥ฿ ಅವඝ ಞಣ฿ಞൟ౨ ಲ౵ ๆ ಎಂൿ ඣೕಡ෎ಀ. ಅඃ คೕൟ ็ದ౲ ರ ඁ๞ౣ ಆೕನൽಂದ ಅವฆ 
ฌೕಜಗัಡ ೉౾൤౺  ඛೕഴൟ౨ ർ౪ ฉ ಎಂൿ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ, ಉർಹರൕಡ ಅವฆ ಒಂൿ ൽನದย౵  20 ฌೕಜಗัಡ ೉౾൤౺  
ඛೕഴ൞౨ ฉ , ಆ 20 ฌೕಜಗಳย౵  ಎ๠ౣ  ಜನฆ ඛಜ฿ಜ ಪ౳ ෽ೕಜನ ಪഷൽർ౪ ฉ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಬ๾๛ 18 ಜನฆ 
ಪ౳ ෽ೕಜನ ಪഷದฆ ಇಬ౯ ฆ ಪ౳ ෽ೕಜನ ಪഷൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕലದฉ  ಈ คೕൟಯ เಷಯದย౵  කโ ඛಜ฿ಜ ಈๅಂഡ ಗัಡ ๸ීඌ๭ದ ಃಲโ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  
ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ, ಈ ๸ීಧವඝ౬  ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ಗಳ ಪคಕಲ౭ ච෵ಂದ เವคಸಬ๾ൿ, කโ ಸರಳ฿ದ 
ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ කโ ෇౲ ๲ౙ ഡ ෇ฯ ಆಟವඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಎ๠ౣ  ಯಶ๭౷  ෇౲ ๲ౙ ഡ ๼ഡ ಗಳඝ౬  
෥ಡมಞತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಆಟಛರคಂದ a 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ๸ದಭბದย౵  ಈ ๸ಒ౲ ෷ ಎಂ්ൿ ಈಗ ඵದ౲ ದ ಆಟൽಂದ ๸ಌ౲ ತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ದ ๆค෻ಬฯ ಎಂൿ x 
ຂำತ౨ ං ಮൡ౨  ಅವඝ ಎ๠ౣ  ෇ค ಯಶ๭౷ ෴ಜ ຄഷ෷൞౨ ච ಅൿ ෴ඁ೉౟ ಕ ಘಟච෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ຄഷ෷ವย౵ ನ ಯಶ๭౺ ඛಂದ ಇൿ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ಆಞತ౨ ං ්ഔౣ ෷ ෴ඁ೉౟ ಕ฿ಜං, කโ ಇದඝ౬  
෴ඁ೉౟ ಕ ๆค෻ಬฯ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ฆ කಣ౲ ಗಳ ഓ๺ ಗಳඝ౬  ಸค ಎಂൿ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ಪคಗ൐๵ೕಣ ಈಗ ಫย൞ಂಶಗำ  ෥ದค 
೦ಗವඝ౬  ಎม౵  ෩ฆ ತวಗำ ಎರഴ ತวಗำ ಮൡ౨  ಒಂൿ ෇ಲ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಅൿ ಮൡ౨  hht hth thh 
งಪದย౵ ರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ඛೕโ ಎರഴ ෇ಲಗಳඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಅಥ฿ ඛೕโ ಎม౵  ෩ฆ ಅวಗಳඝ౬  
ຄಂದಬ๾ൿ ಆದฉ කโ ඛಜ฿ದ ಫย൞ಂಶದย౵  ಆಸ౾౨  ຄಂൽಲ౵  ಎ๠ౣ  ತวಗಳඝ౬  ಗಮඛಸมಜං ಅಥ฿ ಎ๠ౣ  
෇ಲಗಳඝ౬  ಗಮඛಸมಜං ಎಂ්ದರ ಀคൡ කโ ಆಸ౾౨  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಪ౳ ෽ೕಗൽಂದ ෇ಲಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ๰೉๵ೕಣ ඦತರ ಅಥ฿ 3 ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  x x 0 1 2 
൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ. ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಈಗ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ කඝ ๻ಕฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ෥ದค ೦ಗದ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಅಂಶಃౙ  
ಅඝಞಣ฿ದ ෰ಲ౲  
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ කඝ ಆෆ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಇย౵  ෴โඃ ෇ಲเಲ౵  ಆಜං x hh 0 x hht 1 
ಏಃಂದฉ ಇย౵  ಒಂൿ ෇ಲเං ಅඃ คೕൟ කඝ ನ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 කඝ ಆෆ hth x x thh 
ಅඝ౬  ๻౾ದฉ ಇൿ 1 ಆಗ කඝ ಯ ಅඝ౬  ๻౾ದฉ ಎರഴ ෇ಲಗัๅ ಅൿ ಆෆ ಅಂದฉ 2 ಡ htt x x tht x tth 2 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x tt 3 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ຄಂൽං౪ ೕๅ ෥ದค ೦ಗದ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಅಂಶ ౙಁ  කโ ජಜ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ๸෽ೕ೧๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ คೕൟ කโ හౘඨ ಅඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಇย౵  ಈ ಅඝ౬  ෴ඁ೉౟ ಕ ๆค෻ಬฯ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං, x x 
๼ೕಛಜ ෥ದค ೦ಗದ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಅಂಶಃౙ  ජಜ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඛಗൽಪല๯ತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬಲ౬  ಔಪೈคಕ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච ಒಂൿ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆค෻ಬฯ x 
ಎಂ්ൿ ෥ದค ೦ಗದย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมದ ඛಜ฿ದ ෰ಲ౲ ෷ತ฿ದ ౽ಯბ฿ಜං , ಗ൐ತ๎ಸ౨ იದย౵  ඛೕโ ಬಳ๯ವ 
ಜನඪ౳ ಯ ಪคූ๣ಯඝ౬  ಅඝಸค๵ೕಣ, ඛೕโ හౘඨ ಅඝ౬  ຂಡ ಬฉ෷ൟ౨ ೕค ಎಂൿ ඛೕโ ඛಂದ ವฉಜನ f b 
౽ಯბವඝ౬  ಬฉ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಅಥბ ඛಂದ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ๲ങ౛  ಒಂൿ ෥ದค ಸ౩ ಳ฿ಜං ಮ   ◌ൡ್ ಎ   ◌ม್ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ๲ഡ x s s r 
ಆಜං ಆ   ◌್ದคಂದ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಒಂൿ ౽ಯბ ದฉ ๸ಭವඛೕಯ ಪคූ๣ಯย౵  ಇ   ඝ౬  ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ x ah    
ಎಂൿ ಕฉ෷โൿ ๸ಪ౳ ർಯ฿ಜං ಆ   ◌್ದคಂದ ກಸฆ ಁಡ ಮ   ಡಬ๾ൿ  ಇൿ ಒಂൿ ๆค෻ಬฯ ಎಂൿ 
เವคಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ เ෗ನ౬  ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ಅವอ෈๭ ಅൿ เ෗ನ౬  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಆ 
ಫย൞ಂಶಗำ ෴ඁ೉౟ ಕ ಪ౳ ෽ೕಗൽಂದ ಬฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಗ൐ತದ ಪ౳ ౽ರ ಇൿ ಒಂൿ ౽ಯბ฿ಜං  ಅ෴ඨ 
ಅಂದฉ ಒ෫ಛಡ ๳คದ ಪ౳ ൟ ಒ෫ಛ ඛಜ฿ದ ๸ಒ౲  sx 
ಆದ౪ คಂದ ෴ඁ೉౟ ಕ ಅ๭౩ ರಗಳ ಉർಹರൕಗำ ಉർಹರൕಡ කඝ ವಯಸౙ  ඬฆಷನ ಎತ౨ ರವඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ ಃಲโ 
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๸ಒ౲ ෴ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෴ฃದง කฤౙ  ಅല ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ.  ಅಂದฉ ๯෥ฆ 120 ๲ಂഔ෦ೕಟฑ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಮൡ౨  
෴ฃದง ಎಂഖ ෦ೕಟฑ ಎಂൿ ຂำವ๠ౣ  ಎತ౨ ರ฿ಜರಬ๾ൿ ಉຉ ಎಂഖ ಅല ൟೕವ౳  ಉຉ ಄๺ ಉຉ ಎಂഖ 
ಅലಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಬ๾๛ ಆຉ 240 ๲ಂഔ෦ೕಟฑ คೕൟಯ เಷಯ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෰ಲ౲ ಗಳ ๲ഡ ಅඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ คಂದ 240 ರ ನഴๅ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ ෰ಲ౲ ಗำ x 120 
๲ಂഔ෦ೕಟฑ කඝ ವ౲ ౾౨ ಯ ವಯಸ౺ ඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච, 
ಆದ౪ คಂದ ವ౲ ౾౨ ಯ ವಯ๯౺  0 คಂದ ෴โർದง ಆಜರಬ๾ൿ, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๸ಒ౲ ಯย౵  ಪคಗ൐๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಬ๾๛ ൟัൽฆವ ಅತ౲ ಂತ ಹึಯ ವ౲ ౾౨  ಗคಷ౤  120 ವಷბ ವಯ๭౺ ನವฃಜರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ 0 คಂದ 125 ವಷბಗಳ ಪ౳ ಯತ౬ ಗಳඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಞคಯඝ౬  ຄഷಯฤ ಅಗತ౲ เං ಇದರ ๸ಭವඛೕಯ 
෰ಲ౲ ಗำ ෴โโ ಇൿ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ඛೕโ ಒಂದರย౵  ຄഷಯಬ๾ൿ ඛೕโ ಎರഴ ຄഷಯฤ 
๬ಧ౲ เಲ౵  ಮൡ౨  ๼ೕಡ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ඦತರ කඝ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆค෻ಬฯ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ 
ಉർಹರൕಯඝ౬  ඛೕലං౪ ೕච 0 1  2 කඝ ಇย౵  ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඛೕലං౪ ೕච, ಅย౵  ൤ಡൿಆಂಡ ෰ಲ౲ ಗำ r 3 
ಮಧ౲ ಂತರದย౵ ๅ ಅಂದฉ ว౾ౙ ಸมಗದ๠ౣ  ಅඦತ ๸ಒ౲ ಯ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಇย౵  ඛೕโ ಪ౳ ಯತ౬ ಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  
ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ 1 2 3 ಮൡ౨  ಅದರ ෬ว ว౾ౙ ಸಬ๾ർದ ಅඦತ ๸ಒ౲ ಯ ෰ಲ౲ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ಆඋคತ  ಈ เವರൕಯย౵   ඛೕโ 1 2 3 ಅඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ๼ೕಡ nr 1 2 3 
ವฉಡ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಅඦತ฿ದ ಅඡಕ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಒಂൿ ๭ೕ෦ತ ಅಥ฿ ว౾ౙ ಸಬ๾ർದ ಅඦತ 
๸ಒ౲ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಎಂൿ เವคಸಬ๾ൿ.  ෰ಲ౲ ಗಳ ๸ಒ౲  ಅಥ฿ ඛೕโ ಎತ౨ ರ ವಯ๭౺ ನ ൢಕದ ೧ೕเ൞ವඌ 
ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  ຂัದฉ ಇๅಲ౵ ใ ඛฏತರ฿ದ ෴ඁ೉౟ ಕ ಅ๭౩ ರಗಳ ಉർಹರൕಗะಜๅ ಏಃಂದฉ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ 
ඛಮ౱  11 ಮൡ౨  12 ඡ ತರಗൟಯ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪಠ౲ ಕ౳ ಮದย౵  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ದ ෴ඁ೉౟ ಕ ಅ๭౩ ರಗಳඝ౬  ຄಂൽฆเค 
ಆದ౪ คಂದ කඝ เವค๯൤౨ ೕච  เವರ ಉຉ ല๭ౙ იೕഡ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬಲ౬  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ เತರൕ෷ ಅದರ 
ඛคೕಃ౹ ಯඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ല෷โൿ ಅಥ฿ ಸฃಸค ಇ൞౲ ൽ 
ಆದ౪ คಂದ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ๭ೕ෦ತವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ว౾ౙ ಸಬ๾ർದ ಅඦತ ๸ಒ౲ ಗำ ෰ಲ౲ ಗำ ඦತರ 
ಅದඝ౬  ല๭ౙ იೕഡ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆค෻ಬฯ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ಆಡย 
෰ಲ౲ ಗำ ಅದඝ౬  ඛฏತರ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๸ಭವඛೕಯ൤ เತರൕಯ 
ඩ౳ ൟඛಧ౲ ದ ಆඋರದ ෬ว ๰ౘ౱  ವ౲ ൞౲ ಸಗัๅ ಆದฉ ಈ ງತದย౵  කโ ಈ ฿౲ ಌ౲ ನಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ඛೕโ 
෨ಂൿವคದ ತರಗൟಗัಡ ຄೕർಗ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ದ ಮൡ౨  ඛฏತರ฿ದ ෴ඁ೉౟ ಕ ಅ๭౩ ರಗಳ ฿౲ ಌ౲ ನโ ෴ඁ೉౟ ಕ 
ๆคಯಬಲ౬  ກೋ౞  ಕണಣ฿ದ ฿౲ ಌ౲ ನಗಳඝ౬  ඛೕโ ಕย෷เค ಉർಹರൕಡ ಇൿ ಅึಯಬ๾ർದ ౽ಯბ฿ಜං, ಆದฉ
ಹඣ౬ ಂದඡ ಮൡ౨  ಹච౬ ರಡඡ ತರಗൟಯย౵  කโ ಅದರ ಬಡ౛  ಅಧ౲ ಯನ ෥ഴโൽಲ౵ .  ഷභ౨  ಉຉ 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ಪಠ౲ ಕ౳ ಮದย౵ ฆವ ല๭ౙ იೕഡ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆค෻ಬฯ ಡ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ เತರൕಯඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ 
เඋನವඝ౬  ඛೕโ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದರ ෬ว ಸ౷ ಲ౭  ಸಮಯವඝ౬  ಕึ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ದ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ๬ಧ౲ เฆವ ಎಲ౵  ๲ഡ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  x 
เವคಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಃಲโ ๸಄ತಗಳඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕච ಎಂದฉ ಎಂൿ ຂಳฤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಗำ e x 1 x 2 xn x 

ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಒಂඅೕ ඛೕโ ಅಂಶಗำ ಎಂൿ ຂำವ ಒಂൿ ๭ೕ෦ತ ๸ಒ౲ ಯ ಅಂಶಗಳඝ౬  ຄಂൽฆเค ಅಥ฿ 1 x 2 n 
ඛೕโ ಅඦತ ๸ಒ౲ ಯ ಅಂಶಗಳඝ౬  ຄಂൽฆเค ಆದฉ ಅโಗಳඝ౬  ಎ൐ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲ ෴ඁ೉౟ ಕ ಪ౳ ෽ೕಗದย౵  ಈಗ ಎ൐ಸಬ๾ർದ ಅඦತ ๸ಒ౲ ෴ಜං ಪ౳ ෽ೕಗ เเಧ ಘಟචಗำ ಅಥ฿ 
เเಧ ಫย൞ಂಶಗำ ಈಗ ಆ ಘಟචಗำ ෰ಲ౲ ಗะಜ งඩಂತರತಂറಗ ಃಲโ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳඝ౬  ງಚมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟ ಅಂಶโ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ಅඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ෰ಲ౲ ಃౙ  งඩಂತರತำ౶ ತ౨ ං ඦತರ ಅඝಞಣ฿ದ 
๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಉಂഖ෥ഴವ ෰ಲ౲ ಗูಂൽಡ ๸෽ೕ೧ಸಬ๾ൿ เತರൕ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದರ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕච ല๭ౙ იೕഡ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬಲ౬  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ เತರൕ෷ ෴ඁ೉౟ ಕ 
ๆคಯಬฯ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ർದ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ෰ಲ౲ ಃౙ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳ ඛ෽ೕಜච෴ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ๬ಧ౲ ൤ಗืඝ ಎಂ්ದඝ౬  ಪคಗ൐ಸฤ ಈ ๻ึಯඝ౬  ಇย౵  
ಇค๯൤౨ ೕච ൤ಡൿಆำ౶ ವ ෰ಲ౲ ಗำ ඦತರ කඝ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಅඝ౬  ඛ෽ೕ೧๭ದฉ කโ x x1 x2 xn x1 p 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ຂಳฤ ಒಂൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎರഴ ity x x1 p x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ಮൡ౨  p 
ಆದ౪ คಂದ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ಈಗ ෴ඁ೉౟ ಕದ ಎม౵  x xn pn 
๬ಧ౲ ൤ಗಳඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ෥ದค ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ງಚมಜං ಈಗ ෩ಲ ෥ದค ೦ಗದย౵  x 1 x 2 xn 
๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳ ງ೉ಃ ಇർ౪ ಗ ಃಲโ ಷರൡ౨ ಗಳඝ౬  තซಸมಜං ಉർಹರൕಡ ಎม౵  ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳ ෮ತ౨  1. ಈಗ 
ಆ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳඝ౬  ಡ ಪคವൟბಸมಜං  p 1 p 2 pn 
ಆದ౪ คಂದ ಗಳ ෮ತ౨ โ 1 ಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ, ಇๅಲ౵ ใ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗำ pi 
ಆದ౪ คಂದ ಎม౵  ๸ಭವඛೕಯ൤ಗำ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜರ෇ರൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ದ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬಲ౬ ย౵  කโ ඛಖರ฿ಜ ඛಗൽಪല๭ದ ෰ಲ౲ ಗಳ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗำ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎม౵  ಡ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಮൡ౨  ๭ಛ౱  න෷ 1 คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ඦತರ i n 
ಈ ಅඝ౬  ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ เತರൕ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං p 1 p 2 pn x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ದ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ඣಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಮൡ౨  කඝ คಂದ x p 1 x 1 p 
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2 คಂದ ವฉಡ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳඝ౬  ඛ෽ೕ೧๯ൟ౨ ං౪ ೕච ඦತರ ಈ ಅඝ౬  ෴ඁ೉౟ ಕ x 2 en 2 xn p 1 p 2 pn 
ๆคಯಬಲ౬  ๸ಭವඛೕಯ൤ เತರൕ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං කඝ ಅದඝ౬  ಒಂದಃౙ  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ  කಣ౲ ಗำ x 
ක౲ ෽ೕ೉ತๅಂൿ කඝ ූเ๭ದฉ ෩ฆ කಣ౲ ಗಳඝ౬  ಎ๲෷ವ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ ඦತರ කโ ಪ౳ ൟ 
෰ಲ౲ ದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಇย౵  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ  ෩ฆ ක౲ ෽ೕ೉ತ කಣ౲ ಗಳඝ౬  ಎ๲෷ವ ಪ౳ ෽ೕಗವඝ౬  
ಪคಗ൐๭ ಮൡ౨  ಇย౵  ಎಂ්ൿ ෇ಲಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ ඦತರ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ x 
เತರൕ෷ ಈಗ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎม౵  ෩ฆ ತวಗಳඝ౬  ಗಮඛ๭ർಗ ๒ನ౲ ಃౙ  x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං hhh 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 1 คಂದ 8 ಆಜං. කඝ ඣೕലದฉ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ಪ౳ ෽ೕಗൽಂದ x 
ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಒಂൿ ෇ಲವඝ౬  ಗಮඛ๭ർಗ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  hhthth thh 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  කโ ಮൡ౨  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ hhthth thh 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 3 คಂದ 8 ಆಜං. 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  1 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ ಅඃ คೕൟ කඝ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤x x 
2 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕലದฉ, ಎರഴ ෇ಲಗಳඝ౬  ಗಮඛ๭ർಗ ෰ಲ౲  2 ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ x 
ඣೕಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಡ ಅඝงಪ฿ಜං htttht tth 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ನ ๸ಭವඛೕಯ൤  ಮ൤౨  ඛೕโ ಈ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 3 คಂದ 8 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ htttht tth 
ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಅඃ คೕൟ ඛೕโ ಅඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ಅൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං p 3 x 3 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  3 ෇ಲಗัๅ x 3 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ 1 คಂದ 8 ಆಜං. ttt 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ඛೕโ ಛಜ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ನ ಎม౵  ๸ූವ౲  ෰ಲ౲ ಗัಡ ಅඝಞಣ฿ದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳඝ౬  x 
วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕච ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ๵ච౬ ෷ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಒಂൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ p p x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ෩ฆ คಂದ ಎಂഖ ಎರഴ ಇൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෩ฆ ಮൡ౨  p x p 3 
ಇൿ 3 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๸ಭವඛೕಯ൤ 1 คಂದ 8 ಆಜං. 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෮ತ౨ ವඝ౬  ඣೕലದฉ  ಇโಗಳย౵  ಇൿ 1 คಂದ 1 ಪ౵ ๺ 3 ಪ౵ ๺ 3 ಪ౵ ๺ 1 ൭ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  คಂದ t 8 
8. ಅಂದฉ 1 ඛೕโ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං p 0 p 1 p 2 p 3 1 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෥ನ౲ ฿ದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ เತರൕ෴ಜං ಇย౵  කඝ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච 
ಒಂൿ ඩ౲ ಋ ಔഡ ನย౵   ಬฯ౯  ಗัๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  ಇโಗಳย౵  ෩ฆ අೕಷතคತ฿ಜๅ ಛ౳ ಹಕฆ ಇโಗಳย౵  10
ಎರಡඝ౬  ෴ඁ೉౟ ಕ฿ಜ ಖคೕൽ๯൞౨ ฉ ಸค ಬฯ౯  ಗಳ ඩ౲ ಋ ನย౵  ಹൡ౨  ಬฯ౯  ಗัๅ ಅದರย౵  ෩ฆ අೕಷ෷ಕ౨ ฿ಜๅ 
ಮൡ౨  ಛ౳ ಹಕฆ ಇโಗಳย౵  ಎರಡඝ౬  ෴ඁ೉౟ ಕ฿ಜ ಖคೕൽ๯൞౨ ฉ, ಅವฆ ಎರಡඝ౬  ಖคೕൽ๯฿ಗ ಃಲโ 
අೕಷಗัರಬ๾ൿ  ಛ౳ ಹಕฆ ಖคೕൽ๭ದ අೕಷಗಳ ๸ಒ౲  ಆಜರย ඦತರ ನ ๸ಭವඛೕಯ ෰ಲ౲ ಗำ ෴โโ x xx 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡರย౵  ಎಲ౵ ใ ಉತ౨ ಮ฿ಗಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲  අೕಷಗำ ಒಂൿ අೕಷ෷ಕ౨ ฿ಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಎರവ අೕಷ෷ಕ౨ ฿ಜರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಜං  ല๭ౙ იೕഡ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆค෻ಬฯ ಈಗ කโ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ เತರൕಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ x x 
෥ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๸ಭವඛೕಯ൤ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x x 0 x 1 
ಮൡ౨  ๸ಭವඛೕಯ൤ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 2 
ಆದ౪ คಂದ ൮ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ  ಹൡ౨  ಬฯ౯  ಗಳ ඩ౲ ಋ ඛಂದ ಎರഴ ಬฯ౯  ಗಳඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡฤ කโ 
ಪคಗ൐๯ൟ౨ ದ౪ ฉ เเಧ ๬ಧ౲ ൤ಗಳ ว౽ౙ ೈರವඝ౬  ඣೕഺೕಣ, ಆದฉ ಅโಗಳย౵  ෴โ඀ අೕಷ෷ಕ౨ ฿ಜಲ౵  ಎಂൿ 
කඝ ຂัದฉ ಒഖౣ  ๬ಧ౲ ൤ಗಳ ๸ಒ౲  ಹൡ౨  ๭ ಎರഴ ಆಜං ಅಂದฉ ಛ౳ ಹಕฆ 2 ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ലದฆ ಮൡ౨   ಅವฆ ಈಗ 
ಈ  ಬฯ౯  ಗಳย౵   ಉತ౨ ಮ฿ದโಗಳඝ౬  ಪഷൿಆಂലർ౪ ฉ, ಅಂದฉ ಅವರ ಆ෺ౙ ෷ ಆ  คಂದ ಆಜං 10 7 7
ಆದ౪ คಂದ 7 ๭ 2 ಅඝ౬  10 ๭ 2 คಂದ ූಜಸมಜං ಅಂದฉ ಅඝಁಲಕರ ಪ౳ ಕರಣಗಳ ๸ಒ౲  7 ๭ 2 ಮൡ౨  ಒഖౣ  ಪ౳ ಕರಣಗಳ 
๸ಒ౲  10 ๭ 2 ಈಗ ಇದඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಸರಳತัಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 21 คಂದ 45 ಅඝ౬  ඛೕഴൟ౨ ං ಆຉ ಇದඝ౬  ಮತ౨ ๠ౣ  ಸರಳತัಸಬ๾ൿ කඝ ಉං౪ ೕಶතವბಕ฿ಜ 
ಸರัೕಕค๭ಲ౵  ෮ತ౨ โ ಸค෴ಜං ಎಂൿ ൧ೕคಸฤ කโ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಸ෥ನ฿ಜฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤ p1 x 
ಏඝ  ಒಂದಃౙ  ಮ൧౨ ෫౱  ಒഖౣ  ๬ಧ౲ ൤ಗಳ ๸ಒ౲  ಹൡ౨  ๭ ಎರഴ ಆಜದ౪ ฉ, ಒಬ౯ ฆ අೕಷතคತ฿ಜದ౪ ฉ, ಒಬ౯ ฆ 
අೕಷರ๼ತฆ, ಅಂದฉ ಏಳರย౵  ಅವඝ ಒಂൿ ಒ ౶ึ ಯದඝ౬  ಪഷ෷൞౨ ච ಮൡ౨  ෩ฆ අೕಷಗัಂದ ಅವඝ ಒಂದඝ౬  
ಆค๭ಆำ౶ ൞౨ ච 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝಁಲಕರ ๸ಒ౲ ಯ ಪ౳ ಕರಣಗำ  ಇං ಏำ ๭ 1 คಂದ 3 ๭ 1 ಅඝ౬  10 ๭ 2 คಂದ ූಜ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൤౨  21 คಂದ 45 ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඛಜ฿ಜ 7 คಂದ 15 ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಇൿ 7 คಂದ 15 ಮൡ౨  ඪ 2 ಆಜฆತ౨ ං, ಅಂದฉ ಡ x 2 
ಸ෥ನ฿ಜฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಇย౵ ං  අೕಷ෷ಕ౨  ಎರಡඞ౬  ಪഷൿಆಂലං 
ಆದ౪ คಂದ 3 ๭ 2 ಅඝ౬  10 ๭ 2 คಂದ ූಜಸมಜං ಅൿ 3 คಂದ 45 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ 1 คಂದ 15 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಇൿ අೕಷಗಳ ๸ಒ౲ ಯ ๸ಭವඛೕಯ เತರൕ෴ಜං ඛೕโ ಇย౵  7 คಂದ 15 ೯൤ಡ 7 คಂದ 15 ಪ౵ ๺ ඣೕಡಬ๾ൿ  1 คಂದ
15 ෮ತ౨ โ 1 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ല๭ౙ იೕഡ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ನ ෥ನ౲ ฿ದ ๸ಭವඛೕಯ เತರൕ෴ಜං ಇದඝ౬  ಛ౳ ಹಕฆ x 
ಖคೕൽ๭ದ අೕಷಗಳ ๸ಒ౲  ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං  ౽ി ბಗಳ ೎ක౬ ಜ ಕวಸมದ ഷಋ ಅಂದฉ ๸තಣბ ๲ഡ ನย౵  52 52
౽ി ბಗัๅ ಎಂದಥბ ಅย౵ ಂದ ಒಂൿ ౽ിბ ಅඝ౬  ෴ඁ೉౟ ಕ฿ಜ ಎึಯมಞತ౨ ං, റ౳  ෥ലದ ౽ിბ  คಂದ  ರ 2 10
ನഴๅ ෴โඃ ๸ಒ౲ ෴ಜದ౪ ฉ ಅದರ ๵ౙ ೕฑ ಆ ๸ಒ౲  ಅಂದฉ කโ 2 ಅඝ౬  റ౳  ෥ലದฉ ๵ౙ ೕฑ ಅඝ౬  2 ಎಂൿ 
ඛಗൽಪലಸมಜං. කโ 5 ಅඝ౬  റ౳  ෥ലದฉ ๵ౙ ೕฑ ງ೉ಃ  ಎി 5. റ౳  ෥ലದ ౽ിბ ౾ಂ಩ ౾౷ ೕඨ ಅಥ฿ ೦౲ ಋ 
ಆಜದ౪ ฉ ಅದರ ๵ౙ ೕฑ 15. ಏ๺ ಅඝ౬  റ౳  ෥ലದฉ ಅದರ ๵ౙ ೕฑ 18 ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ ๵ౙ ೕฑ ಅඝ౬  ๰೉๵ೕಣ ඦತರ ನ ๸ಭವඛೕಯ x x 
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෰ಲ౲ ಗำ ෴โโ ನ ๸ಭವඛೕಯ ෰ಲ౲ ಗำ 2 3 คಂದ 10 ರವฉಡ ฃಜ ฃ൐ ಅಥ฿ ೦౲ ಋ ಅඝ౬  റ౳  ෥ലದฉ x 
ඛಗൽಪല๭ದ ๵ౙ ೕฑ 15 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಏ๺ ಅඝ౬  റ౳  ෥ലದฉ 18 ๵ౙ ೕฑ ಅඝ౬  ඛಗൽಪലಸมಞತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ർದ ෰ಲ౲ ಗำ 2 3 คಂದ 10 ರವฉಡ ಇฆತ౨ ං  15 ಮൡ౨  18. x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ದ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆค෻ಬฯ ಆಜൿ౪  ಇದರ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ เತರൕಯඝ౬  කโ 
ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ  ಏඝ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎಂದฉ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ  ౽ി ბಗัๅ, ಅൿ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಎರഴ p 2 x 2 4
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ಐವ൤౨ ರഴ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං .  ಒಂದคಂದ ಹൽ෩ฆ ಅඃ คೕൟ කඝ ಮ൤౨  ಅඝ౬  p 3 
ඣೕലದฉ කฤౙ  ౽ി ბಗำ  ಅඝ౬  ຄಂൽൿ౪   คಂದ  ಆಜൿ౪  ಅൿ  คಂದ  ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං .  ರವฉಡ 3 4 52 1 13 p 10
කඝ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ඛೕโ ಅඃ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆൟ౨ ೕค ಅൿ  ๸ಭವඛೕಯ൤ ಈಗ 15 ಅඝ౬  p 15 x 15 
ർಖยಸมಜං ඦತರ  ౽ി ბಗำ ಅย౵  ฃಜ ฃ൐ ಮൡ౨  ೦౲ ಋ ಇๅ ಇ  ಅಂತಹ ౽ി ბಗำ 3 ar  12
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ 12 ಅඝ౬  52 คಂದ ූಜ๭ർಗ ಅൿ 3 คಂದ 13 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  18 ರ ๸ಭವඛೕಯ൤ x 1 ah x 
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 18 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಅඝ౬  ಗಮඛ๭ർಗ ಅൿ 1 คಂದ 13 ಆಜං  . s 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ เತರൕ෴ಜං ඛೕโ ಇย౵  9 ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ x 
෮ತ౨ ವඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ 9 คಂದ 13 ೯൤ಡ 3 คಂದ 13 ೯൤ಡ 1 คಂದ 13 ಅൿ 1 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං. ಈಗ ෴ඁ೉౟ ಕ 
ๆคಯಬฯ ๸ಭವඛೕಯ൤ เತರൕ ಇದ౪ ฉ කโ ಅย౵ ං౪ ೕๅ  เเಧ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ කඝ ෇ಲಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ದ౪ ฉ ෍ಸ ๸ಒ౲ ಯ ෇ಲಗಳඝ౬  ಗಮඛ๯ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ 
ಏඝ ಎಂൿ කඝ ಄ಳಬ๾ൿ , ಉർಹರൕಡ ෍ಸ ๸ಒ౲ ಯ ෇ಲಗำ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x 1 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  3 ಅಂದฉ 3 คಂದ 8 ೯൤ಡ 1 คಂದ 8 ಃౙ  ಕല෫ ಅಥ฿ 2 ಃౙ  ಸಮකಜฆವ x x 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಎಂൿ කඝ ಄ಳಬ๾ൿ ๻ಛಜ කඝ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಕല෫ ಅಥ฿ 2 ಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ಅൿ x 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 0 ೯൤ಡ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಒඨ ಪ౵ ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎರಡಃౙ  x x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಒಂದคಂದ ಎಂഖ ಎಂഖ ೯൤ಡ ෩ರคಂದ ಎಂഖ ಅಂದฉ ಏಳคಂದ ಎಂഖ p  lus three by 
ಎಂൿ කඝ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ฆವ ඩ෵ಂഡ ಏචಂದฉ, ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ เತರൕಯඝ౬  ඛೕലದฉ කโ ಆ 
෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ಡ ಅඝಞಣ฿ದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ຂัಃಗಳඝ౬  ಪคಹคಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳย౵  ಃಲವඝ౬  ಇย౵  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ . ๵ౙ ೕฑ ಕඛಷ౤  10 ಆಜฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤ 
ಅಂದฉ ๸ಭವඛೕಯ൤ ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 10 x 
10 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๸ಭವඛೕಯ൤ ಹൽජൿ ಮൡ౨  ๸ಭವඛೕಯ൤ ಹൽචಂಟಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇโಗำx x 
๸ಭವඛೕಯ ෰ಲ౲ ಗะಜๅ  ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ಹತ౨ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ಲ౵ ದ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 1 คಂದ 13 ೯൤ಡ 3 คಂದ 13 ೯൤ಡ 1 คಂದ 13 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං , ಅಂದฉ 1 คಂದ ಅಂದฉ 5 คಂದ 13. uh 
෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬಲ౬  เเಧ ෰ಲ౲ ಗಳ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโದರ ຄರ൞ಜ ಒಬ౯ ฆ ಅದರ 
ಸฃಸคಯඝ౬  ಸಹ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಅಥ฿ ඛೕโ วಕౙ  ๻ಀൟ౨ ฆವ ෥ದคಯย౵  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ඛೕലฆವ x 1 x 2 xn 
ඛಮ౱  ಅಂ౾ಅಂಶಗಳ ූಗವඝ౬  ඛೕโ චನඪ๭ಆಂಡฉ ඛೕโ เತರൕಯ ಄ಂದ౳  ෈ಂൿವඝ౬  ಉຉ ຂಳಬ๾ൿ ಪ౵ ๺ a x 1 

೯൤ಡ ಅඝ౬  ඛಂದ ඣೕഴವ ෩ಲಕ ඛೕโ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴൟ౨ ฆವ ค൳౱ ഔಋ ෦ೕඨ ಅಥ฿ ಡ ಆವತბನ x 2 xn n x1 
เತರൕಯඝ౬  ඛೕലದฉ ඛೕโ ಛಜ ಆವತბನ ಅඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ඛೕโ ಡ ಅඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ඛೕโ ಆವತბನ x2 f1 xn f2 

ಅඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ඦತರ ඛೕโ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴൟ౨ ൽ౪ ೕค  ೯൤ಡ ಅඝ౬  ๭ಛ౱  fn x1 f1 x2 f2 xn fn fi 
෵ಂದ ූಜಸมಜං ಮൡ౨  ಅದರ ಉං౪ ೕಶ ಏඝ ಎಂൿ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆค෻ಬฯ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ฆ฿ಗ x 1 x

๸ಭವඛೕಯ൤ಗูಂൽಡ කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಅඃ คೕൟಯย౵  ಆ സഓಡ ಄ಂದ౳  ಪ౳ ไൟ౨ ಯ 2 xn p 1 p 2 pn 
ಅಳ൤ಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಒಳಡ ೯൤ಡ ಡ ೯൤ಡ ಡ ಡ ಇದඝ౬  ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬಲ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ x 1 p 1 x 2 p 2 xn pn 
เತರൕಯ ಸฃಸค ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ನย౵  ๸ಭವඛೕಯ ෰ಲ౲ ಗูಂൽಡ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ದ ෴ඁ೉౟ ಕ x x e 
ๆค෻ಬฯ ಆಜರಬ๾ൿ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๵ೕಣ ಅൿ ಮൡ౨  ಅඝಞಣ฿ದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ เತರൕ x1 x2 xn p 1 

ನ ಸฃಸค ඛคೕಃ౹ ෴ಜං ನ ನಮ౱  ඛคೕ౾౹ ತ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං p 2 pn x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๸಄ತ ඛคೕ౾౹ ತ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಎಋ౺  1 ಆಜ ಡ 2 ಪ౵ ๺ 2 ಡ ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ಪคಷౙ คಸมಜං.  ನย౵   ಡ p1 p 2 x n 

ಡ ๭ಛ౱  ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං pn xi pii n 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ඣೕಡಬ๾ൿ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ൤ಡൿಆำ౶ ವ ෰ಲ౲ ಗำ ෴โโ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಆ 
෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅโಗಳඝ౬  ಅඝಞಣ฿ದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗัಂದ ಞ൐๭ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  
ಒഖౣ ಟല๯൤౨ ೕๅ.  ಸฃಸค ಅಥ฿ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ನ ඛคೕಃ౹  
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ലದ เತರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ කಣ౲ ದ ෩ฆ ഓ๺ ಗಳย౵ ನ ෇ಲಗಳ ๸ಒ౲ ಯ เತರൕಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෇ಲಗಳ ๸ಒ౲ ಯ เತರൕಯ ಸฃಸค ಏඝ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ಉว౵ ೕಖ౽ౙ ಜ කඝ ಮ൤౨  ಇย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಅൿ ಆಜൡ౨  1 คಂದ 8 ಆಜൡ౨  3 คಂದ 8 ಆಜൡ౨  3 p 0 p 1 p 2 

ಮൡ౨  ಆಜൡ౨ . by 8 p 3 1 by 8 
ಆದ౪ คಂದ ಸฃಸค ಅಥ฿ ඛคೕ౾౹ ತ ෰ಲ౲ โ 0 ඛಂದ 1 ಆಜං  8 ಪ౵ ๺ 1 ಇಂದ 3 คಂದ 8 ೯൤ಡ 2 ಃౙ  3 คಂದ 8 ಪ౵ ๺ 3 ಇಂഡ 1 
ා 8 ಅಂದฉ ಹච౬ ರഴ ಎಂಟಃౙ  ಸಮ ಅಂದฉ ෩ರคಂದ ಎರಡಃౙ  ಸಮ ಆຉ ಈಗ ಇದರ ಅಥბๆඝ ಎಂൿ 
ಆಶ౞ ಯბ฿ಗಬ๾ൿ ූಗโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ෇ಲಗಳ ๸ಒ౲ ෷ 0 1 2 ಆಜฆತ౨ ං r 3 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛคೕ౾౹ ತ ෰ಲ౲ ದ ත൏ბಂಕ ෰ಲ౲ ฿ಜං  ಅಥ฿ ಸฃಸค ಎಂದฉ ಅൿ ಆ ෰ಲ౲ ಗಳย౵  ಒಂർಜರ෎ಀ 
ಎಂൿ ಅಥბವಲ౵  ಆದฉ ಇൿ ಃಲโ ಮಧ౲ ಂತರ ෰ಲ౲ ฿ಜං ಇย౵  ෰ಲ౲ ಗำ 0 1 2 ಆಜฆತ౨ ං කඝ ಇย౵  ಕ൭ವ๯౨ ವඝ౬  
ಪคಗ൐๭ದฉ ඛೕโ ಇย౵  ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  0 ಅඝ౬  1 ಇย౵  2 ಅඝ౬  ๻౾ං౪ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ.  ಮൡ౨  3 ಇย౵  ඦತರ ಈ ಬൽಯย౵  කโ න 
ಅඝ౬  ๻ಀൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ 1 คಂದ 8 ಮൡ౨  ಇൿ ෩ರคಂದ ಎಂഖ ඦತರ ಇൿ ෩ರคಂದ ಎಂഖ ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂದคಂದ ಎಂഖ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂದคಂದ ಎಂഖ ಇൿ ෩ರคಂದ ಎಂഖ ಇൿ ෩ರคಂದ ಎಂഖ ಮൡ౨   ಇൿ ಮ൤౨  ಒಂದคಂದ ಎಂഖ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ඣೕಡಬ๾ൿ කඝ ಸฃಸค෴ಜ ಪഷ෷ൟ౨ ฆವ ෰ಲ౲ โ 3 คಂದ 2 ಆಜൿ౪  ಅൿ ಇย౵  ಬฆൟ౨ ං 
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ಅൿ ಮಧ౲ ಮ ෰ಲ౲ ඈ൤ ಮൡ౨  ಅൿ ನഷ෷ൟ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅൿ ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜฆವ เತರൕ෴ಜං ಅಂದฉ ಎರവ 
ൡൽಗัಂದ කඝ 0 ಮൡ౨  3 ಃౙ  ಸ෥ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಮൡ౨  1 ಮൡ౨  2 ಃౙ  ಸ෥ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  
ඛೕഴൟ౨ ං౪ ೕච. 
ಆದ౪ คಂದ ಸฃಸค ෰ಲ౲ โ ಮಧ౲ ದย౵  ൟฆಞൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ අೕಷ෷ಕ౨  ಬฯ౯  ಗಳ ๸ಒ౲ ಯ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ අೕಷ෷ಕ౨  ಬฯ౯  ಗಳ ๸ಒ౲  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  คಂದ 15 ಆಜൡ౨  7  15 คಂದ ಮൡ౨  คಂದ 15 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං. p 0 7 p 1 p 2 1 
ಆದ౪ คಂದ ನ ඛคೕಃ౹ ෷ ๒ನ౲ ฿ಜ ಏำ ಹൽජൿ ಮൡ౨  ಒಂದคಂದ ಏำ ಹൽජൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಒಂದคಂದ ಹൽජൿ x 
ಆಜฆತ౨ ං , ಅൿ 9 คಂದ 15 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ 3 คಂದ 5 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං. අೕಷಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ 
0 1 ಅಥ฿ 2 ಆದฉ ಸฃಸค ෰ಲ౲  ಅಥ฿ ಸฃಸค ෰ಲ౲ โ ත൏ბಂಕವಲ౵  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇൿ ಒಂൿ ූಗ฿ಜൿ౪  , ඛೕโ 
ಇย౵  เತರൕಯඝ౬  0 ಃౙ  ෽ೕ೧๭ದฉ ඛೕโ 7 คಂದ 15 ಃౙ  1 ಃౙ  ຄಂൽൽ౪ ೕค  ಏಳคಂದ ಹൽජൿ ಮൡ౨  ಎರಡಃౙ  ඛೕโ 
ಹൽජದಃౙ  ಒಂದඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸฃಸค ಎส౵ ೕ ಬฆൟ౨ ං ಅಂದฉ ෩ರคಂದ ಐൿ ಎส౵ ೕ ಇย౵  ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ൽ౪ ೕค , റ౳  ෥ലದ ౽ി ბನ 
๵ౙ ೕฑ ನ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ಈ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ เತರൕಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  කโ ౽ി ბನ ಸฃಸค ๵ౙ ೕฑ ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  เತರൕ෷ เತರ൏ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ඬට ಬฉಯฤ ನನಡ ಅವ౽ಶ ඛೕಡม෵ൡ කඝ 1 คಂದ 13x 
ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ කඝ 2 คಂದ 10 ๸ಭವඛೕಯ൤ ಃౙ  3 คಂದ 13 ಮൡ౨   ๸ಭವඛೕಯ൤ ಡ x 15 x 18 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 คಂದ 13 ಆಜൡ౨ . 
ಆದ౪ คಂದ ನ ඛคೕಃ౹ ෷ ಆಜ 1 คಂದ 13 ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ คಂದ 10 ಃౙ  15 ಡ 3 คಂದ 13 ಃౙ  18 ಡ 1 คಂದ 13 ಡ x i i 2 ah 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ෮ತ౨ โ 1 คಂದ 1 ವฉಜನ ෮ತ౨ ඈತಹ ಧකತ౱ ಕ ත൏ბಂಕಗಳ ๰ತ౳ ದ ๸ಕಲನದ ෩ಲಕ ඛೕโ 
෥ಡಬ๾ൿ  10 ಅൿ ಆಜ ಪ౵ ๺ 1 คಂದ 2 ಆಜൿ౪  ಅൿ 10 คಂದ 11 คಂದ 2 15 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෮ದಲ ಪದโ n n 
ಇฆโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ 54 ಆಞತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ 54 ಪ౵ ๺ 45 ೯൤ಡ 18 คಂದ 13. ಅൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಒಂಬൡ౨  ඛคೕಃ౹ ಡ ಒಂಬತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಅಂದฉ x 
౽ി ბನ ඛคೕ౾౹ ತ ๵ౙ ೕฑ ಒಂಬൡ౨  ಈಗ කඝ ವ౲ ൞౲ ಸ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ಮ൧౨ ಂൿ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  ಪคಚ෵๯൤౨ ೕච 
๻ಛಜ ඛคೕಃ౹ ෷ ಸฃಸค ෰ಲ౲  ಅಥ฿ ಸฃಸค ෰ಲ౲ ඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ කඝ เವค๭ං౪ ೕච ಆದฉ කโ 
ಇಷౣ ಪಡಬ๾ൿ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ກೋ౞  เತคಸมಜං෻ ಎಂൿ ඣೕಡฤ ಅโಗำ ಬಹಳ๠ౣ  ವ౲ ൞౲ ಸಗಳඝ౬  ຄಂൽๅ 
ಅಥ฿ ಅโ ಕല෫ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ຄಂൽๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ವ౲ ൞౲ ಸದ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಈ๺ ಈ๺ ಈ๺ ಈ๺ ಈ๺ ಈ๺ ಈ๺ x 0 x 
ಈ๺ ಈ๺ ಈ๺ ಇ๺ ಇಕ౷ ฯ ഖ ๳ 1 ා  3 ಸค ಅಂದฉ ෭ನ๺ 1 0 ಮൡ౨  1 ಅโಗಳย౵  ಪ౳ ൟ෽ಂ඀ ಸ෥ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ 
1 คಂದ 3 ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ನ ඛคೕಃ౹ ಯඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ ෭ನ๺ 1 คಂದ 1 คಂದ 3 ವฉಡ ಮൡ౨  0 ಡ 1 คಂದ 3 ೯൤ಡ 1 คಂದ 1 ಡ x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං  3 ಅൿ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜං. ಆຉ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ๸ಭವඛೕಯ൤ x 
ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ ഖ ෭ನ๺ 2 ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ ഖ ඩ౳ ಬ෈ยഔ ಈಕ౷ ฯ ഖ ඩ౳ ಬ෈ยഔ ಈಕ౷ ฯ ഖ ඩ౳ ಬ෈ยഔ ಈಕ౷ ฯ 2 x x x 
ಈ๺ 1 ഖ 3 ಮ൤౨  ඛೕโ ನ ඛคೕಃ౹ ಯඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ෭ನ๺ 2 ಇಂದ 1 คಂದ 3 ಪ౵ ๺ 0 ಇಂഡ 1 ා ൮౳ ೕ ಪ౵ ๺ ഖ ಒඨ ා x 
൮౳ ೕ ಮ൤౨  ๵ච౬  ಆದฉ ඛೕโ ಅದඝ౬  ඩ౵ ౲ ഡ ෥ലದฉ ඛೕโ ෭ನ๺ ഖ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಎರಡคಂದ ෩ರคಂದ ಒಂದคಂದ 
෩ฆ ಒಂದคಂದ ෩ರฏ൤ ౽൒ൟ౨ ೕค ಈ ಎರഴ ಛ౳ ෆ ಗಳඝ౬  ຄೕยಃ ෥ല ಇย౵  ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ಈ x 
෴ඁ೉౟ ಕ ๆค෻ಬฯ ಡ ຄೕย๭ದฉ ກೋ౞  ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ຄಂൽฆವ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ 
ඣೕಡಬ๾ൿ ಈ ๆค෻ಬฯ ಗಳඝ౬  ಮฆກಸคಸฤ කඝ ಇದඝ౬   ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච x1 x1
ಮൡ౨  ಈ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ಅඝ౬  කඝ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච. ನ ඛคೕಃ౹  ಮൡ౨  ನ x2 x 1 x 
ඛคೕಃ౹ ಯඝ౬  කโ ಗಮඛ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 2 0 ಮൡ౨  ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ෭ನ๺ 1 0 ಡ ಸ෥ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  x 1 
ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  1 ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ෭ನ๺ 2 0 ಮൡ౨  2 ෰ಲ౲ ಗัಡ ಸ෥ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං. x 2 
ಈಗ ಈ ෰ಲ౲ ಗำ ಈ ෰ಲ౲ ಗำ ಸ౷ ಲ౭  ඀ರದย౵ ๅ ಎಂൿ කඝ ඣೕಡಬ๾ൿ කโ ವ౲ ൞౲ ಸ ಎಂಬ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  
ಪคಚ෵๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ಅึಯฤ ಇย౵  ກೋ౞  ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ನ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕච ಎಂൿ කඝ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕච  x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಎย౵  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಅಥ฿ ಃಲ่෫౱  ಅದඝ౬  ನ เ ಎಂൿ ಬฉಯมಞತ౨ ං ಸค ಅൿ x x 
ಏඞ ಅಲ౵   ಆದฉ ඛคೕಃ౹  
ಆದ౪ คಂದ ඛคೕಃ౹ ಯ ಪคූ๣ಯඝ౬  කඝ ಈಛಗศ ಪคಚ෵๭ං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ ೓ಕದ ඛคೕಃ౹ ಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ x mu 
ಆದ౪ คಂದ ನ ඛคೕಃ౹ ಛಜ ಅඝ౬  ಎย౵  ಬಳಸมಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  කඝ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕච x mu 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๆึ කඝ ಏನඝ౬  ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಎಂ්ದඝ౬  ಈಗ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ನ mu x 
ಸฃಸค෴ಜං ඦತರ කඝ ಸฃಸค ෰ಲ౲ ൽಂದ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆค෻ಬฯ ಎ๠ౣ  ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜං ಎಂൿ ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕච 
ඛೕโ ಇย౵  ඣೕലದฉ ಈ ಎರഴ ಉർಹರൕಗಳย౵  ಸ౷ ಲ౭  ೧೦ౢ ๲ಯ ๸ಗൟ෴ಜං ඛೕโ ಇย౵  ඣೕലದฉ ಸฃಸค 0 ಮൡ౨  
ಇತರ ෰ಲ౲ ಗำ 1 ಮൡ౨  ෭ನ๺  1 ಇย౵  ಸฃಸค 0 ಮൡ౨  ಇತರ ෰ಲ౲ ಗำ 2 ಮൡ౨  ෭ನ๺ 2. 
ಆದ౪ คಂದ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಈ ෰ಲ౲ ಗำ ಇದಃౙ  ຄೕย๭ದฉ ಸฃಸค ෰ಲ౲ ൽಂದ ඀ರದย౵ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂದರ ಈ ವ౲ ൞౲ ಸ ಮൡ౨  ಎರഴ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ඣೕഺೕಣ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ವ౲ ൞౲ ಸ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෨ ಒನ ඛคೕಃ౹ ෷ ಇย౵  ನ ඛคೕಃ౹ ෴ಜං ಎಂൿ ຂำ ಇย౵  x x Mu one x x1 

ಆಜං mu 1 0 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෰ಲ౲ โ ಚದರ ඛคೕಃ౹ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ೓ಕದ ඛคೕಃ౹ ෴ಜං කඝ ಈಛಗศ x 1 x 0 x 1 
๰ತ౳ ವඝ౬  ಪคಚ෵๭ං౪ ೕච ඛคೕಃ౹ ෷ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ಞ൐๭ർಗ ෰ಲ౲ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 1 ರ ෰ಲ౲ ಗำ ෴โโ x 1 
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ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೓ಕโ ಒಂർಞತ౨ ං, ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ෩ฆ ๵ච౬ ෵ಂದ ෩ฆ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ೓ಕโ ಒಂದคಂದ ෩ฆ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෰ಲ౲ โ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಎರಡคಂದ ෩ฆ ಅಂದฉ ನ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  කโ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ x1 

ಛಜ ಅඃ เಷಯವඝ౬  ඣೕഺೕಣ x2 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ವ౲ ತ౲ ಯ౽ౙ ಜ ಇൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ ೓ಕದ ඛคೕಃ౹ ෴ಜං, x two x2 x mu 
ಇย౵  ඛคೕಃ౹ ಯಲ౵ ං ෎ชඞ ಅಲ౵  ಎರഴ ಒ෫౱  ಎರಡರ ಗัಃಯ ඛคೕಃ౹ ෷ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං Mu two x a x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರഴ ಚದರ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ෭ನ๺ ಎರഴ x x 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಎರഴ ಚದರ කฤౙ  ಎರഴ ๸ಭವඛೕಯ൤ ෭ನ๺ ಎರഴ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ಒಂൿ ෩ฆ ෩ฆx 
೯൤ಡ ๒ನ౲  ๸ಭವඛೕಯ൤ ಪ౵ ๺  ಎರഴ ಎರഴ ೓ಕโ කಲౙ คಂದ ಒಂದคಂದ ෩ฆ ಅൿ ಎಂಟคಂದ ෩ฆ ಆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂದರ ವ౲ ൞౲ ಸ ಮൡ౨  ಎರಡರ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ຄೕยಃ ෥ഺೕಣ x x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ඣೕಡಬ๾ൿ ಒಂದರ ವ౲ ൞౲ ಸโ ಎರഴ ෩ฆ ಮൡ౨  ಎರഴ ವ౲ ൞౲ ಸಗำ ಎಂഖ  ෩ฆ x x 
๬౷ ූเಕ฿ಜ ಎರഴ ඦತರ ಜಂತ ກೋ౞  ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ຄಂൽං x x1 
ಆದ౪ คಂದ ෴ඁ೉౟ ಕ ಅ๭౩ ರಗಳย౵  ಃಲโ ವ౲ ൞౲ ಸಗัๅ ಎಂൿ ඣೕഴವ ಈ ಪคಕಲ౭ ච෷ ಕല෫ ವ౲ ൞౲ ಸเං෻ ಅಥ฿ 
ກೋ౞  ವ౲ ൞౲ ಸเං෻ ಎಂ්ದඝ౬  ಈ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಔಪೈคಕ฿ಜ ವ౲ ൞౲ ಸ ಪದವඝ౬  ಬಳ๭ ಅಧ౲ ಯನ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ನ ವ౲ ൞౲ ಸโ ನ ವ౲ ൞౲ ಸ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං x2 x1 
ಆದ౪ คಂದ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ಜಂತ ກ೉౞ ನ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ කโ x2 x1 
ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಹಲ฿ฆ ಉർಹರൕಗಳย౵  ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ. ෇ಲಗಳ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 1 คಂದ 8 ಆಜൡ౨  3 คಂದ 8 ಆಜൡ౨  3 คಂದ 8 ಮൡ౨  คಂದ 8 p 0 p 1 p 2 p3 1 
ಆಜൡ౨  ಮൡ౨  කโ ಎಂൿ ಕฉ෷ವ ඛคೕಃ౹  คಂದ 2 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං mu x 3 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ನ ವ౲ ൞౲ ಸโ ෭ನ๺ ೓ಕದ ඛคೕಃ౹ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ෭ನ๺ 3 คಂದ 2 ೓ಕದ x x mu x 
ඛคೕಃ౹ ෴ಜං කโ ನ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಬದยಸ෎ಀ x 
ಆದ౪ คಂದ 0 ෭ನ๺ 3 คಂದ 2 ೓ಕโ ๸ಭವඛೕಯ൤ 1 คಂದ 8 ೯൤ಡ 1 ಆಜฆತ౨ ං  ෭ನ๺ 3 ා 2 ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜ 3 ා 8 ಪ౵ ๺ 2 
෭ನ๺ 3 ා 2 ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜ 3 ා 8 ಪ౵ ๺ 1 ා 8 ౘ෦๭ 3 ෭ನ๺ 3 ා 2 ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜ 1 ා 8. 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ 9 คಂದ 4 คಂದ 1 ෩ಲಕ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ  8 ಪ౵ ๺ 1 คಂದ 4 ಃౙ  3 คಂದ 8 ೯൤ಡ 1 
คಂದ 4 ಃౙ  3 คಂದ 8 ೯൤ಡ 9 คಂದ 4 ಃౙ  1 ා 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෰ಲ౲ ಗำ 24 คಂದ 32 ಆಜฆತ౨ ං ಅൿ 3 คಂದ 4 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ຂಡ ಉർಹರൕ ඛೕലං౪ ೕච เತರൕಯ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ කโ ല๭ౙ იೕഡ ෴ඁ೉౟ ಕ 
ಅ๭౩ ರಗಳඝ౬  ಪคಚ෵๭ං౪ ೕๅ ෴ඁ೉౟ ಕ ಅ๭౩ ರಗำ ಇൿ ๭ೕ෦ತ ಅಥ฿ ว౾ౙ ಸಬ๾ർದ ಅඦತ ๸ಒ౲ ಯ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  
൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං  කඝ ಅย౵  ൤ಡൿಆಂಡ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  කโ ๭ೕ෦ತ ๸ಒ౲ ಯ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕๅ , 
ಅย౵  ಅඦತ ๸ಒ౲ ಯ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಸಹ ಅඝಮൟ๯ವ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  කඝ เವರ฿ಜ ಚ೉ბ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  
෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  කඝ ඛคೕಃ౹  ಅಥ฿ ಸฃಸค ಮൡ౨  ವ౲ ൞౲ ಸದ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಪคಚ෵๭ං౪ ೕච.  ාඣೕ෦ಯฯ 
෷ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ඩ౳ ඃ๏ಕ ല๭ౙ იೕഡ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ಅඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಈ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಇನ౬ ๠ౣ  
ກ೉౞ ๭ 
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