
 അതിനാൽ എന്െറ അവസാനെ؋ ْപഭാഷണ؋ിെല േസാപാധികമായ സാധّതെയുׯറിتു׺ ചർ׺ 
ഞാൻ ഇതിനകം ആരംഭി׺ിരുؗു, ഓ , ഞാൻ ഒരു െഫയർ ൈഡ േടാസ് െചؗുإത് 
പരിഗണിുׯകയാെണ׸ിൽ, ഞാൻ എؓാണ് പുനരാേലാചന നടു؋കെയ്ؗ നി׹ൾ്ׯ കാണാനാകും , 
കൂടാെത ഇവന്റ ്1 ആയി സംഭവിുׯെമ്ؗ ഞാൻ കരുതുؗു. അതിന്െറ സംഭാവّത അത് 1 ന് 6 ആണ്, 
ഇേؚാൾ ഞാൻ എന്െറ ْപُാٝവന പരിഷ്ׯരിുؗുׯ , ഒئ സംഖّ ഉ؇ാകുേآാൾ ഒ്ؗ സംഭവിׯാനുت 
സാധّത എؓാണ് എ്ؗ ഞാൻ അതിെന വിളിുؗുׯ , േമളയിൽ സാധّമായ ഈ ആറ് ഫല׹ളിൽ നി്ؗ 
ഇേؚാൾ ഉ؇ായി؂ുെ؇്ؗ ഞാൻ അതിെന വിളിുؗുׯ  മരിുׯക ഒ്ؗ മൂ്ؗ, അ؀് എؗി׹െന ഒئ b 
സംഖّകളായ മൂ്ؗ ഫല׹ളു؇്, ഇേؚാൾ ഇതിൽ നി്ؗ ഒ്ؗ സംഭവി׺തിന്െറ േْപാബബിലിئി 
എؓാെണ്ؗ ഞാൻ പറ؁ാൽ അത് മൂؗിെലാ്ؗ ആയിരിുׯം, അതിനാൽ ഇത് യഥാർ،؋ിൽ 
േസാപാധിക സംഭാവّത എؗ ആശയ؋ിേല്ׯ നയിുؗുׯ. ഒരു പരീײണ؋ിെല ചില 
സംഭവ׹െളുׯറി്׺ എനി്ׯ കൂടുതൽ അറിവു؇്, അേؚാൾ എന്െറ യഥാർ، േْപാബബിലിئി 
പരിَരٕിേׯ׺ാം, അതിനാൽ യുെട േْപാബബിലിئി േപാസിئീവ് ആയ ഏെത׸ിലും ര؇് ഇവന്റുകൾ b 

എؗിവ ആയിരിׯെ؂ എ്ؗ നമു്ׯ നിർവചിׯാം,  തുടർ്ؗ നൽകിയിت؂ു ഒരു a, b co 
സംഭവ؋ിന്െറ േദശീയ േْപാബബിലിئി സംഭവിു׺, അതിനാൽ ഇത് ഇനിؚറയുؗ രീതിയിൽ b 
നിർവചി׺ിരിുؗുׯ, ഞ׹ൾ ഈ െനാേ؂ഷൻ േْപാബബിലിئി എഴുതുؗത് യിൽ ക؇ീഷൻ b 
െചയ് തിരിുؗുׯ, അതിനാൽ ഇത് നൽകിയിരിؗുׯ ന്െറ േْപാബബിലിئി ആയി വായിׯെؚടുؗു, b 
ഇത് ഒരു കവല ബി വിഭജിؗുׯതിന്െറ സാധّതയായി നിർവചിׯെؚടുؗു ഞാൻ ഈ ْപേതّക 
േകസിൽ ഈ േഫാർമുല ْപേയാഗിുׯകയാെണ׸ിൽ യുെട സംഭാവّതയാൽ നി׹ൾ്ׯ ഒരു b 
ഇന്റർെസײൻ എؗതിന്െറ സംഭാവّത കാണാനാകും, b 
അ׹െന ഒ്ؗ സംഭവിുؗുׯ, എؗത് ഒ്ؗ മൂ്ؗ അ؀്, a b 
അ׹െന ഒരു കവല എؗത് ഒ്ؗ, b 
അ׹െന അത് ആറിൽ ഒؗായി മാറും , യുെട സംഭാവّത  പകുതി എؗാൽ ഒؗിെന ആറ് െകാ؇് b 
ര؇ായി ഹരി׺ാൽ അത് എനി്ׯ ഒؗായി മൂؗായി തരും, അതിനാൽ ഈ നിർവചനം േസാപാധിക 
സംഭാവّത എؓാണ് എؗതിെനുׯറിتു׺ ഈ യഥാർ، ധാരണയ്്ׯ േയാജി׺താണ്, അതിനാൽ 
ഞാൻ ഈ വാദം അൽؚം നീ؂െ؂, ഈ ബؖെ؋ ബؖ؋ിൽ നി്ؗ നآർ ഒ്ؗ എ്ؗ വിളിׯാം നമു്ׯ 
ഒരു കവല യുെട േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാണ് എؗ േْപാബബിലിئി നൽകിയിരിؗുׯത് യുെട b b b 
േْപാബബിലിئി ആയി എഴുതാം അതുേപാെല യുെട േْപാബബിലിئി േപാസിئീവ് ആെണ׸ിൽ യുെട a b 
േْപാബബിലിئി നിർവചിׯാം  കൂടി നൽകിയാൽ അത് കവല യുെട സംഭാവّതയായി മാറും, ഇത് a b a 

എؗ കവലെയ യുെട േْപാബബിലിئി െകാ؇് ഹരി׺ാൽ എؗ കവലയ്്ׯ തുലّമാണ്, അതിനാൽb a b 
ഇത് എؗ കവലയുെട േْപാബബിലിئി എؗ ْപُാٝവനയിേല്ׯ നയിുׯം എؗതിന്െറ b b 
േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാണ്. ഈ ْപُാٝവനകൾ ര؇്, ْപُാٝവനകൾ മൂ്ؗ എؗിവ േനാുׯക , 
ഇടതുവശتു؋ േْപാബബിലിزിക് ഇന്റർെْപേئഷൻ േ്ئز െമന്റ് നآർ ര؇ിന്െറ അടിرാന؋ിൽ 
നമു്ׯ സംസാരിׯാം, എനി്ׯ എؗീ ര؇് സംഭവ׹ൾ ഒേരസമയം സംഭവിׯാനുت a, b 
സാധّതയു؇്, അതിനാൽ ഇത് ഒؗിന്െറ സാധّതയ്്ׯ തുലّമാെണ്ؗ ഞാൻ പറയുؗു .  ഇവന്റുകൾ 
ര؇ാം സംഭവ؋ിന്െറ സംഭാവّതയാൽ ഗുണി׺ാൽ ആദّ സംഭവം നൽകിയതിനാൽ ഒേരസമയം 
സംഭവിؗുׯ സംഭാവّത ര؇് സാധّതകളുെട ഒരു ഉൽؚؗമായി കണׯാׯാം ഒ്ؗ േസാപാധികവും 
മെئാ്ؗ ഇവന്റുകളിെലാؗിന്െറ സംഭാവّതയും, ഇതിെന മാർജിനൽ േْപാബബിലിئി എؗും 
വിളിുؗുׯ , ഈ ْപُാٝവനയിൽ േറാളുകൾ  എؗിവ ഈ നിയമ׹ൾ പരُ١രം മാئി ഒ്ؗ, ഇത് a, b ah 
ര؇ും മൂؗും ഇവെയ ഗുണന നിയമ׹ൾ എ്ؗ വിളിുؗുׯ, അതിനാൽ അടിرാന  
ഗുണനനിയമ؋ിന്െറ ഐസി സ׸ൽؚം, ര؇് സംഭവ׹ളുെട ഒേരസമയം സംഭവിׯാനുت 
സാധّതെയ ര؇് സാധّതകളുെട ഒരു ഉൽؚؗമായി കണׯാׯാം, അതിനാൽ ഗുണനം അവിെടയു؇്, 
അതിനാലാണ് ഇതിെന ഗുണന നിയമം എ്ؗ വിളിؗുׯത് ഇേؚാൾ ഉടൻ തെؗ എനി്ׯ ഇത് മൂ്ؗ 
സംഭവ׹ളിേല്ׯ നീ؂ാൻ കഴിയുേമാ എؗ ആശയം വരുؗു. ഉ؋രം   അെത എؗതാണ്.  ഒ്ؗ ര؇് anb 
ഇവന്റുകൾ , േസാപാധിക സംഭാവّത നിർവചിؗുׯതിന്, ഡിേനാമിേനئറിെല േപാെലയുت 
ഡിേനാമിേനئറിൽ സംഭവിؗുׯ ഇവന്റ് ഞാൻ യുെട േْപാബബിലിئി അെ׸بിൽ യുെട a b 
േْപാബബിലിئി ഇടുؗു, തുടർ്ؗ അവയുെട സാധّതകൾ േപാസിئീവ് ആയിരിׯണം അെ׸بിൽ 
അനുപാതം നിർവചിׯിب അതിനാൽ , യുെട കവലകൾ ഒؗിൽ നി്ؗ എؗതിന് തുലّമാെണ്ؗ aii n 
പറയുؗതിനുت ഒരു വّവر േْപാബബിലിئി എനി്ׯ നൽകാം ഒؗിന്െറ േْപാബബിലിئി േപാസിئീവ് 
ആയിരിുׯം , ര؇ിന്െറ േപാസിئീവ് േْപാബബിലിئി േപാസിئീവ് ആയിരിുׯം അെ׸بിൽ േപാസിئീവ് 
ആയിരിുׯം, കാരണം ഈ െസ്ئ യഥാർ،؋ിൽ ഏئവും െചറിയ െസئാണ്, കാരണം ഞാൻ നിരവധി 
ഓ ഇവന്റുകൾ പരിഗണിുׯേآാൾ അവെയبാം കവലകൾ എടുുׯേآാൾ അത്  ഏئവും െചറിയ 
െസئിന്െറ കവലെയ േപാസിئീവ് േْപാബബിലിئി ഉتതാുׯകയാെണ׸ിൽ, എبാ അനുബؖ 
സംഭവ׹ളും വّװികൾ എؗ നിലയിൽ സംഭവിؗുׯേതാ അെ׸بിൽ ഒരു കവല േപാെല ഒരു സമയം 
രെ؇؉ം വിഭജിؗുׯേതാ ആണ് സംഭവിؗുׯെത׸ിൽ ര؇് മൂ്ؗ കവലകൾ ഒരു നാല് മുതലായവ a 
അെ׸بിൽ ഒരു സമയം മൂ്ؗ കവലകൾ എടുؗുׯത് േപാസിئീവ് േْപാബബിലിئികളായിരിുׯം, 
അതിനാൽ ഞാൻ ഇവിെട എഴുതെ؂ , എبാ േസാപാധിക സാധّതകളും നؗായി 
നിർവചിׯെؚ؂ി؂ുെ؇്ؗ ഇത് ഉറؚാുׯം, അതിനാൽ െപാതുവായ സ׸ലന നിയമം ഗുണന നിയമമാണ് .
 ഇന്റർെസײൻ മുതൽ വെര തുലّമാണ്, ഇത് ഒരു 1 ന്െറ േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാണ്, അത് 1aii 1 n 
േْപാബബിലിയിേല്ׯ നൽകിയിരിുؗുׯ ഒരു മൂؗിന്െറ ഒരു കവലയ്്ׯ ഒരു ര؇് ty 
നൽകിയിരിുؗുׯ , 
അ׹െന തؗിരിؗുׯ യുെട സംഭാവّത ഒؗിൽ നി്ؗ ൈമനസ് ഒؗിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ aii n 
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ഇതാണ് െപാതുവായ ഗുണന നിയമം , െതളിവ് വീ؇ും ഗണിതശാസ്ْ ത ഇൻഡײൻ തതٔം ah 
ഉപേയാഗിുؗുׯ, ഞാൻ ഇതിെന സമവാകّം എ്ؗ വിളിുؗുׯ. നാല് എؗ നآർ ഗണിതശാസ്ْ ത 
ഇൻഡײൻ തതٔം ഉപേയാഗി്׺ െതളിയിׯാൻ കഴിയും, അതിനാൽ ആഹ് ഉദാഹരണ؋ിന് എؗത് n 
ഒؗിന് തുലّമാെണ്ؗ എനി്ׯ പറയാൻ കഴിയും , കാരണം ഇത് എبായ്േؚാഴും ശരിയാണ് , കാരണം ഇത് 
ഇടതുവശേׯ്؋ കുറയുؗു, എؗത് ഒؗിന് തുലّമാണ്, അത് എനി്ׯ തരും  ഒേര ഒരു പദ؋ിന്െറ n 
സംഭാവّത, വലതു വശവും, ഒؗിന് തുലّമായിരിുׯേآാൾ, ഒരു പദം മാْതേമ ഉ؇ാകൂ, അതിനാൽ ഈn 
ْപُാٝവന ഒؗിന്െറ സംഭാവّതയാണ് ഒؗിന്െറ സംഭാവّതയ്്ׯ തുലّമാണ്, ഇേؚാൾ ഇത് ന് n-
ശരിയാെണ്ؗ കരുതുക.  ന് തുലّം, പിെؗ ന് ؛സ് വ؉ിന് തുലّമാണ് ْപُാٝവന, കവലയുെട ഈ k n k 
സംഭാവّത എؗത് ഒؗിൽ നി്ؗ ؛സ് വ؉ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ആദّം ഞാൻ അതിെന ര؇്aii k 
ഭാഗ׹ളായി ഒരു കവലെയ ര؇് ഭാഗ׹ളായി വിഭജിؗുׯതിന് പരിഗണിുؗുׯ െസײൻ മൂ്ؗ ajj 
മുതൽ ؛സ് വ؉ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് ഒരു കവലയുെട സംഭാവّതയായി മാറുؗു  .  എؗത്k n 

ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് കൂടുതൽ വിപുലീകരിׯാം, ഇത് എനി്ׯ ഒؗിന്െറ സംഭാവّതയായി k 
എഴുതാം, ഒؗിന് നൽകിയിت؂ു ര؇ിന്െറ േْപാബബിലിئിയായി ഇത് എഴുതാം   .  ഡിസീസ് , ബി എؗത് 
ഒരു വّװി്ׯ ചില ചികി؏കൾ ലഭിؗുׯ സംഭവമാണ്, ബിയുെട സംഭാവّത 0.9 ആെണ്ؗ ഞാൻ 
കരുതുؗു, അതായത് 90 ശതമാനം ആളുകൾുׯം ഈ േരാഗം ബാധി80 ്׺ ശതമാനം ആളുകൾുׯം 
ചികി؏ ലഭّമാകും. യഥാർ،؋ിൽ ചികി؏ ലഭിؗുׯയാൾ സുഖം ْപാപിുؗുׯ, പിെؗ ഒരു 
ഇന്റർെസײൻ ന്െറ േْപാബബിലിئി എْതയാണ്, അത് തؗിരിؗുׯ യുെട േْപാബബിലിئി്ׯ b b 
തുലّമാണ് , അതായത് േപായിന്റ് ഒآതിൽ നി്ؗ േപായിന്റ് എ؂ിേല്ׯ േപായിന്റ് ഏഴ് ര؇്, അതിനാൽ 
േരാഗം ബാധി׺വരിൽ 72 ശതമാനവും യഥാർ،؋ിൽ സുഖം ْപാപിുؗുׯ, കാരണം 90 ശതമാനം 
ആളുകൾ്ׯ ൈവദّചികി؏ ലഭّമാകുؗു, യഥാർ،؋ിൽ ചികി؏ിؗുׯവരിൽ 80 ശതമാനം േപർ 
സുഖം ْപാപി72 .ുؗുׯ ശതമാനം ആളുകൾ്ׯ യഥാർ،؋ിൽ സുഖം ْപാപിുؗുׯ, അതിനാൽ ഇത് 
ഗുണന നിയമ؋ിന്െറ േനരിت؂ു ْപേയാഗമാണ്, ഇേؚാൾ ഈ ഗുണന നിയമവും േസാപാധിക 
േْപാബബിലിئി ആശയവും  ഒരു ْപേതّക സംഭവം നിരവധി കാരّ׹ളിൽ നി്ؗ ഉ؇ാകാനിടയുت 
സാധّതകളുെട കണുׯകൂ؂ൽ പരിഗണിׯാൻ ഉപേയാഗْപദമാണ്, അതിനാൽ ഇതിെന ഇ׹െന 
വിളിുؗുׯ.  ഒരു േകാസ് ഇഫക്്ئ ബؖം അതിനാൽ ഒരു ْപേതّക ഫല؋ിന് നിരവധി 
കാരണ׹ളു؇ാകാം, ഉദാഹരണ؋ിന് ഒരു വّװി മരിുؗുׯ, അതിനാൽ മരണകാരണം അപകടം 
മൂലമുت േരാഗം മൂലേമാ അെ׸بിൽ സٔാഭാവിക കാരണ׹ളാേലാ ആകാം മരണകാരണം 
അ׹െന നأൾ സാധّത കണׯാുׯേآാൾ അؓിമ ഫല؋ിന്െറ വിവിധ കാരണ׹ൾ ഞ׹ൾ 
കണׯിെലടുേׯ؇ി വേؗׯാം, അതിനാൽ ഓേരാ കാരണ׹ളും ഇേؚാൾ ഈ വിരുؑമായി 
സംഭാവّതയിലാണ്  സൂآർ؉ േْപാബബിലിئി എؗ ആശയം െകാ؇് ഔപചാരികമാׯെؚ؂ിരിുؗുׯ, 
അതിനാൽ ഞാൻ ഇത് െമാ؋ം േْപാബബിലിئിയുെട സിؑാؓം നൽകെ؂, ഒ്ؗ ബി ര؇് , പരിമിതമായv 
സംഭവ׹ൾ േജാടിയായി വിഭജി്׺ സമْഗമായ ഇവന്റുകൾ എഴുതെ؂, അതായത് ൈബയുെട സംഭാവّത 
എبാ؋ിനും േപാസിئീവ് ആയിരിുׯം ന്െറ േْപാബബിലിئി ആയ ഓേരാؗിനും ന്െറ b 1 i b 2 
േപാസിئീവ് േْപാബബിലിئി ആണ് ന്െറ േപാസിئീവ് േْപാബബിലിئി േപാസിئീവ് ആണ് എؗതിന്െറ bn 
െനാേ؂ഷൻ ഇതാണ് നൽകിയിരിؗുׯ ബി വ؉ിന്െറ ബി വ؉ിന്െറ ؛സ് േْപാബബിലിئി ബി ടു 
േْപാബബിലിئി ആയും 
അ׹െന തؗിരിؗുׯ ബിഎൻ ബിഎൻ േْപാബബിലിئിയിേലتുׯ േْപാബബിലിئിയും േനാׯാം, 
അതിനാൽ നമു്ׯ ഇവിെട സമْഗമായ ഇവന്റുകൾ ഉ؇്, അതായത് എؗത് യുെട യൂണിയൻ s bii 
തുലّമാണ് എؗത് സാآിൾ സ് െപയ് സ് ആയ ഒؗിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ ഒരു കവലയായി s 
എഴുതാം എؓുെകാ؇് കാരണം ഏത് സംഭവവും സാآിൾ സ് െപയ് സിന്െറ ഉപവിഭാഗമായിരിുׯം, s 
അതിനാൽ ഞാൻ ഒരു ഇന്റർെസക് ഷൻ എടു؋ാൽ ന് ഇേؚാൾ േന؂ം മാْതേമ ലഭിൂׯ.  ഇതിൽ si 
എനി്ׯ എ്ؗ എഴുതാം യുെട യൂണിയൻ 1 മുതൽ വെര തുലّമാണ് ഇേؚാൾ ഇത് s bii n 
ഇന്റർെസײൻ യൂണിയൻ ആണ് അതിനാൽ എനി്ׯ ഡിസ്ْടിബّൂ؂ീവ് നിയമം ْപേയാഗിׯാൻ 
കഴിയും, അതിനാൽ വിതരണ നിയമം എനി്ׯ തരും ന്െറ യൂണിയൻ i i is is equal to na 

ഞാൻ എؓാണ് െചᅃٝെത്ؗ േനാൂׯ , ചില െസുئകളുെട യൂണിയൻ ആയി intersection bi now you  
ഞാൻ ْപകടിؚി׺ ഒരു സംഭവമാണ് , അത് ഏത് തരം െസുئകളാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ ഇതും േനാׯാം, 
ബി വൺ ബി ടു ഇ؋ര؋ിൽ അവ വിച്േഛദിׯെؚ؂ െസുئകളാെണ്ؗ ഞാൻ ഇവിെട 
അനുമാനിുؗുׯ, അതിനാൽ നമു്ׯ ഒ്ؗ പരിഗണിׯാം. റഫ് ഡയْഗം ഇവിെട സ׸ൽؚിുׯക, ഇതാണ് 
എന്െറ സാآിൾ സ് െപയ് സ് ശരി , എനി്ׯ ഇവന്റ് ഉ؇്, ഇത് എന്െറ ഇവന്റ് ബി ഒ്ؗ, ഇത് ഇവന്റ് എ്ؗ 
പറയുക ബി ര؇് ഇത് ഇവന്റ് േസ ബി ْതീ എ്ؗ പറയുക . അ؋ര؋ിലുت ഒരു വിധ؋ിൽ ഇവ തأിൽ
േയാജിؚിب, അതുേപാെല തെؗ ഇവയുെട എبാം കൂടിേ׺രൽ യഥാർ،؋ിൽ ന് തുലّമാണ് s a 
ഇേؚാൾ ഇവിെട ഏെത׸ിലും സംഭവമാേണാ ശരി അതിനാൽ ചില സംഭവ׹ളാണ്, അതിനാൽ ഒരു a 
കവലയ്്ׯ എ്ؓ സംഭവിുׯം ഒരു കവല ഇത് ഒരു കവലയാണ്  ഈ േഡാت؂ു ഭാഗമാണ് b 1 b 1 b 2 b 

ആണ് പറയുക, ഞാൻ ഇവിെട ഈ ചുരു؇ േരഖകൾ വരയ്ׯെ؂, ഒരു ഇന്റർെസײൻ എ്ؗ thr  ee bn 
പറയെ؂, ഞാൻ ഇവിെട വൃ؋ാകൃതിയിലുت രൂപ׹ൾ ഇ؂ുെവؗിരിׯെ؂, ശരി, ഇത് ഒരു ah 
കവലയാണ്, ײമിׯണം, ഇത് ഒരു കവല ആയിരിുׯം 3 മുതലായവ അവ വിഭജി׺താണ്, പിെؗ ഒരുbn 
കവല ഒരു ഇന്റർെസײൻ ഒരു ഇന്റർെസײൻ ഒരു ഇന്റർെസײൻ കൂടി b 1 b 2 b 3 bn 
വിേയാജിؚാണ്, കാരണം അവ േജാഡി തിരി׺ാണ് വിഭജനം, െസുئകൾ ഇവന്റുകൾ ഒരുb one b two bn 
കവല ഒരു ഇന്റർെസײൻ എؗി׹െനയാണ്. ഒരു കവലയിൽ േജാടിയായി b 1 b 2 bn 
വിഭജിׯെؚടും, കാരണം അവ യഥാർ،؋ിൽ ഒരു കവലയാണ് എؗത് യഥാർ،؋ിൽ ഒരു b 1 
ഉപഗണമാണ് കാണുക, ഇത് ന്െറ ഒരു ഉപഗണമാണ്, ഒരു ഇന്റർെസײൻ എؗത് ന്െറ ഒരു b 1 b 2 b 2 
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ഉപഗണമാണ് , അതിനാൽ ഒരു ഇന്റർെസײൻ എؗത് ഒരു ഉപഗണമാണ്  അതിനാൽ ഈ bn bn b 1 b 2
മുതലായവ വّതّസ് തമാെണ׸ിൽ, ഒരു ഇന്റർെസײൻ  ഒരു ഇന്റർെസײൻ  ഒരു bn b 1 b 2

ഇന്റർെസക് ഷൻ കൂടി വിഭജിׯെؚടും, ഇേؚാൾ നأൾ െചയ് തത് ഒരു വിേയാജിؚുت bn 
സംഭവ׹ളുെട ഒരു യൂണിയൻ ആയി എഴുതിയിരിുؗുׯ .  ആദّം ആഹ് ഞാൻ  കൽേമാെഗാേറാവിന്െറ
സിؑാؓമായ അഡിئിവിئി നി׹ൾ്ׯ നൽകിയി؂ു؇്, മൂؗാമെ؋ സിؑാؓം, നി׹ൾ്ׯ 
േജാഡിൈവസ് ഡിേസായിന്റ് ഇവന്റുകൾ ഉെ؇׸ിൽ , യൂണിയന്െറ സംഭാവّത ചില സാധّതകൾ്ׯ 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഞാൻ അത് ْപേയാഗി׺ാൽ നമു്ׯ  സംഭാവّത ലഭിുׯം  യുെട സംഭാവّത്ׯ a 
തുലّമാണ് ഒരു ഇന്റർെസײൻ എؗത് ഒؗിന് തുലّമാണ്, അത് സംْഗഹ؋ിന് തുലّമാണ് bii i 
ഒؗിന് തുലّമാണ് ഒരു ഇന്റർെസײൻ ൈബയുെട സംഭാവّത ൈബ ഇേؚാൾ ഇത് ഒരു n 
ഇന്റർെസײൻ ൈബ വീ؇ും എനി്ׯ ഇതിൽ ഗുണന നിയമം ْപേയാഗിׯാൻ കഴിയും അതിനാൽ i  
ഇത് സംْഗഹമായി ലഭിുׯം തؗിരിؗുׯ ദٔിയുെട േْപാബബിലിئിയിേലتുׯ ഒؗിൽ നി്ؗ i, n 
േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാണ്, ഇത് യഥാർ،؋ിൽ െമാ؋ം േْപാബബിലിئിയുെട സിؑാؓ؋ിന്െറ 
യഥാർ، ْപُാٝവനയാണ്, അതായത് യുെട േْപാബബിലിئി തؗിരിؗുׯ ന്െറ േْപാബബിലിئി a b 1 b
യുെട സാധّതയാണ്. തؗിരിؗുׯ ബി ര؇ിന്െറ വൺ ؛സ് േْപാബബിലിئി ബി ടു േْപാബബിലിئി 
ആയും 
അ׹െന തؗിരിؗുׯ ബിഎൻ േْപാബബിലിئിയും ബിഎൻ േْപാബബിലിئി ആയും 
അ׹െന ആ ْപُാٝവന ഞ׹ൾ ഇവിെട െതളിയിു׺ അത് േനാׯാൻ ഞാൻ  സؕർഭ؋ിൽ ah 
യഥാർ،؋ിൽ അർ،മാؗുׯത്, പരُ١രവിരുؑമായ ഇവന്റുകളുെട യൂണിയൻ ആയി ഒരു ഇവന്റ് 
വിഘടിؚിׯാൻ കഴിയുെമ׸ിൽ, അؓിമ സംഭവ؋ിന്െറ സംഭാവّത , അവയിൽ ഓേരാؗിനും 
നൽകിയിരിؗുׯ േസാപാധികമായ സാധّതകളുെടയും അവയിൽ ഓേരാؗിന്െറയും നാമമാْത 
േْപാബബിലിئിയുെടയും അടിرാന؋ിലാണ്. ഞാനിവിെട ഒരു ഉദാഹരണം തരാം, ഒരു നാണയം 
എറിയെؚടുؗു , ഒരു തല വؗാൽ ഒരു െഫയർ ൈഡ ഒരു തവണ വലിെ׺റിയെؚടും, ഒരു വാൽ 
ഉയർؗുവؗാൽ ഒരു െഫയർ ൈഡ ര؇ുതവണ വലിെ׺റിയെؚടും , കുറ؁ത് ഒരു സിക്െസ׸ിലും 
നിരീײിׯെؚടാനുت സാധّത കെ؇؋ണം, അതിനാൽ നമു്ׯ േനാׯാം  ഞ׹ൾ ഇവിെട െമാ؋ം 
േْപാബബിലിئിയുെട സിؑാؓം ْപേയാഗിുؗുׯ, കാരണം നി׹ൾ്ׯ ഒരു തല ഉ؇ായിരിׯാം 
അെ׸بിൽ നി׹ൾ്ׯ വാൽ ഉ؇ായിരിׯാം എؗതിന് ര؇് സാധّതകളു؇്, അതിനാൽ ഞാൻ ഈ 
സംഭവം പരിഗണിുׯകയാെണ׸ിൽ തല വരുؗ സംഭവെ؋ സൂചിؚിുׯകയും എؗത് വാൽ h t 
വരുؗ സംഭവെ؋ സൂചിؚിുؗുׯ എ്ؗ പറയുകയും െചإാം . ഒരു നാണയം വലിെ׺റിയുേآാൾ 
നി׹ൾ്ׯ ഒരു തലേയാ വാലും ലഭിേׯ׺ാം , അതിെന സൂചിؚിׯാൻ ഞാൻ ഉം ഉം ഈ െനാേ؂ഷൻ h t 
ഉപേയാഗിുؗുׯ , എؗത് ഒരു സിക് സ് നിരീײിׯെؚടുؗ സംഭവമാണ്, അതിനാൽ യുെട a a 
േْപാബബിലിئി ആയി എഴുതാം. യൂണിയൻ എؗത് ഇവിെട പൂർ؉ സാآിൾ ഇടമായതിനാൽ h t h 
യൂണിയൻ എؗതിന്െറ േْപാബബിലിئിയും തؗിരിؗുׯ യുെട േْപാബബിലിئിയും t t 
േْപാബബിലിئി ആയി മാുؗുئ, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഇവിെട െമാ؋ം േْപാബബിലിئിയുെട സിؑാؓം 
ഇേؚാൾ ഉം ഉം ആയി വിഭജിുؗുׯ ഒരു തല നിരീײി׺ാൽ നമു്ׯ ഇവിെട സംഭാവّത േനാׯാം, h t 
ഒരു ൈഡ ഒരു തവണ വലിെ׺റിയെؚ؂ാൽ ഒരു തവണ എറി؁ാൽ മരിുׯം എؗതിന്െറ 
അനؓരഫല׹ൾ എؓാണ് ഇവിെട തലയുെട സംഭാവّത എؓാണ് ഇവിെട ഒരു സി٧عിനുت സാധّത 
എؓാണ്, അത് ആറ് ആറായി മാറാനുت സാധّത എؓാണ്, എؓാണ്  ഇവിെട ഒരു തലയുെട സംഭാവّത 
ഇവിെട പകുതിയാണ്, കാരണം അത് നّായമായ നാണയമായതിനാൽ ര؇ാം ഭാഗ؋ിൽ ഒരു വാൽ 
വരുؗു, തുടർ്ؗ ഒരു സിക് സിന്െറ സാധّതയുെട ഇര؂ി ഒരു െഫയർ ൈഡ േടാസ് െചുؗുإ, അതിനാൽ 
ഇത് ആറ് ഇെ്ؗب ഉപേയാഗി്׺ എനി്ׯ കണׯാׯാം. ഒരു േടാസ് േْപാബബിലിئിയിൽ  സിക് സിب  ഒരു 
ൈമനസ് ഇത്  അതിനർ،ം നമു്ׯ കുറ؁ത് ഒരു സിക് െസ׸ിലും ലഭിുׯം, വാലിന്െറ സാധّത 
പകുതിയാണ്, ഇത് നമു്ׯ എളുؚ؋ിൽ ലളിതമാׯാം, ഞ׹ൾ്ׯ പതിേനഴു മുതൽ എഴുപ؋ിര؇് 
വെര ലഭിുׯം, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ലഭിുؗുׯ , പതിേനഴിൽ നി്ؗ എഴുപ؋ിര؇ിെന 
സംഖّാപരമായി വّാഖّാനിׯാൻ ْശമിׯാം. േപായിന്റ ്അ؀ിേനׯാൾ അൽؚം ഉയർؗതായി പറയാൻ
കഴിയും, ײമിׯണം, അത് ആഹ് പതിനാലിൽ നി്ؗ എഴുപ؋ിേയׯാൾ അൽؚം കൂടുതലാണ്, 
അതായത് േപായിന്റ് ര؇് , നി׹ൾ ഒരു ൈഡ േടാസ് െചുإേآാൾ നി׹ൾ്ׯ സിക് സിന്െറ സംഭാവّത 
ഒ്ؗ ൈബ സിക് സാണ്, അതിനാൽ ഇത് ഏകേദശം  ആണ്  ഇവിെട ശതമാനം എؗാൽ ഇവിെട 16
നി׹ൾ്ׯ ആ പതിേനഴുേനׯാളും എഴുപ؋ിര؇ിെനׯാളും വളെര കൂടുതലാണ് ലഭിؗുׯത്, 
അതിനാൽ െഫയർ ൈഡ ര؇് തവണ േടാസ് െചإാനുت സാധّതയും ഞ׹ൾ അനുവദിുׯകയാണ്, 
അതിനാൽ സിക് സ് ലഭിׯാനുت സാധّത ഒؗിൽ നി്ؗ ആറിൽ നി്ؗ പതിേനഴായി വർؑിു׺.  
എഴുപ؋ി ര؇് യഥാർ،؋ിൽ ഒ്ؗ ൈബ ആറ് എؗത് പْؓ؇് െകാ؇് എഴുപ؋ി ര؇് ആണ്, 
ഇവിെട നി׹ൾ്ׯ പതിേനഴിൽ എഴുപ؋ി ര؇് ആണ് ലഭിؗുׯത്, അതിനാൽ സംഖّാപരമായി 
അധിക ൈഡ േചർ്؋ നി׹ൾ്ׯ കാണാൻ കഴിയും ഭാഗികമായി ഞ׹ൾ ഇവിെട സംഭാവّത േചർ؋ത്
ഇതാണ് േടാ؂ൽ േْപാബബിലിئിയുെട സിؑാؓ؋ിന്െറ ْപേയാഗം ഇേؚാൾ െമാ؋ം 
േْപാബബിലിئിയുെട സിؑാؓ؋ിൽ ഞ׹ൾ എؓാണ് െചؗുإത്, ഒരു ഇവന്റ് ഉ؇ാകുേآാൾ ആ 
സംഭവ؋ിന്െറ േْപാബബിലിئി കണׯാׯാൻ ഞ׹ൾ പല കാരണ׹ളാൽ ക؇ീഷനിംഗ് േനാുؗുׯ, 
അതിനാൽ ഞാൻ നി׹േളാട് സൂചിؚി׺തുേപാെല ْപഭാവം ഉ؇ാുؗുׯ ഒരു തര؋ിലുت ബؖം 
ഇേؚാൾ ഞ׹ൾ്ׯ ഈ ആശയം കൂടുതൽ വിപുലീകരിׯാൻ കഴിയും , അതിനർ،ം നി׹ൾ ഇതിനകം
എെؓ׸ിലും നിരീײി׺ി؂ുെ؇ؗാണ് അർ،മാؗുׯത് , എؗാൽ കാരണം എؓാെണ്ؗ ഞ׹ൾ 
ْശؑി׺ിب , തുടർ്ؗ ഞ׹ൾ തിരിെക േപായി ഒറിജിനലിന്െറ േْപാബബിലിئി കണׯാׯാൻ കഴിയുേമാ
എ്ؗ േനാׯാം കാരണം എؓായിരിׯാം കാരണം, 
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അ׹െന െചᅃٝാൽ ഞ׹ൾ റിേവഴ് സ് വഴിയാണ് േْപാബബിലിئി േനാؗുׯത് അെ׸بിൽ നി׹ൾ്ׯ 
റിേവഴ് സ് ക؇ീഷനിംഗിെനാؚം േസാപാധിക േْപാബബിലിئി പറയാം ഇവിെട നൽകിയിരിؗുׯ ബി 
വൺ േْപാബബിലിئിയുെട േْപാബബിലിئി നൽകിയ ബി എؗ ആശയം ഞ׹ൾ നൽകിയി؂ു؇്  ര؇് 
മുതലായവ എؗാൽ എനി്ׯ എؓാെണ്ؗ അറിയാെമ׸ിൽ , ഒؗിന്െറ സംഭാവّത എؓാണ് , a b 
അതിനർ،ം ഞാൻ ഒؗിന്െറ േْപാബബിലിئി കണׯാؗുׯത് ബി ടു  േബᅃ٧ ്സിؑാؓ؋ിന്െറ b 
ْപസിؑമായ ْപُാٝവനയിൽ ഈ ആശയം ഔപചാരികമാׯെؚ؂ിരിുؗുׯ, ഇത് േതാമസ് േബസിന്െറ 
േപരിലാണ് അറിയെؚടുؗത്, ഈ പുُകٝം അേؐഹ؋ിന്െറ മരണേശഷം 1763-ൽ ْപസിؑീകരിു׺, 
പേײ ْപُാٝവന തുടരുؗു, തീരുമാന؋ിന്െറ പحാ؋ല؋ിൽ ഈ ബേയസിയൻ സിؑാؓം ഇേؚാൾ 
വളെര ْപചാര؋ിലു؇് . എزിേമഷൻ അടിرാന എزിേമئറുകളുെട വിവിധ നിയമ׹ളിെല 
സിؑാؓം ബേയസിയൻ െടുزകൾ ഉപേയാഗിുؗുׯ, അതിനാൽ ബേയസിയൻ തീരുമാന നിയമ׹ൾ 
ْപാേയാഗികമായി ഉപേയാഗിുؗുׯ, അതിനാൽ ഞാൻ ഇവിെട ْപُാٝവന നൽകെ؂, അതിനാൽ b 1 b 2 

ഏെത׸ിലും സംഭവ׹ൾ ആകെ؂, അതിനാൽ ഞ׹ൾ വീ؇ും സമْഗമായ വّതിരിװ സംഭവ׹ൾ bn 
എടുുؗുׯ അവയിൽ ഓേരാؗിന്െറയും സംഭാവّത േപാസിئീവ് ആകെ؂, േപാസിئീവിൻെറ 
േْപാബബിലിئി ഉت ഏെത׸ിലും ഇവന്റ് ആകെ؂, േശഷം എؗതിന്െറ േْപാബബിലിئി br 
നൽകിയിരിുؗുׯ, അത് നൽകിയ യുെട േْപാബബിലിئിെയ യുെട േْപാബബിലിئി ആയി br br 
ഹരി׺ാൽ തؗിരിؗുׯ ൈബയുെട േْപാബബിലിئി ബിഐയുെട േْപാബബിലിئിയിേല്ׯ തുലّമാണ്  
ഒ്ؗ മുതൽ വെര ഈ ْപസ് താവനയാണ് േബയ് സ് സിؑാؓ؋ിന്െറ ْപസിؑമായ ْപസ് താവന, ആഹ് n 
നമു്ׯ െതളിവ് േനാׯാം, ഞ׹ൾ ഹാ മുതൽ നി׹ൾ്ׯ വീ؇ും കാണാൻ കഴിയും  ഞ׹ൾ 
യഥാർ،؋ിൽ െസ്ئ ൈസؑാؓിക െനാേ؂ഷനുകളിേലുׯം എക്േസാമാئിക് സമീപന؋ിേലുׯം 
ഞ׹ളുെട ْശؑ പരിമിതെؚടു؋ിയിരിുؗുׯ, അതിനാൽ െതളിവുകൾ വളെര ലളിതമാണ്, അതിനാൽ

യുെട േْപാബബിലിئി നൽകിയിരിുؗുׯ, ഇതാണ് ْപُാٝവന ശരിയാണ് എؗത് 1 2 നും നും b r n 
തുലّമാണ്, അതായത് ഏത് സംഭവ؋ിനും എനി്ׯ ഇത് കണׯാׯാം അതിനാൽ ഞ׹ൾ േസാപാധിക 
േْപാബബിലിئിയുെട നിർവചനം ْപേയാഗിുؗുׯ, അതിനാൽ ഇത് ഒരു േْപാബബിലിئി െകാ؇് 
ഹരി׺ാൽ ഇന്റർെസײന്െറ േْപാബബിലിئി ആയി മാറുؗു , നി׹ൾ നّൂമേറئറിൽ േനാׯിയാൽ br 
എനി്ׯ ഗുണന നിയമം വിപരീത രീതിയിൽ ْപേയാഗിׯാം, അതായത് എനി്ׯ ഇത് േْപാബബിലിئി 
ആയി എഴുതാം . ന്െറ േْപാബബിലിئിയിേല്ׯ നൽകിയിരിؗുׯ ഒരു ബി.ആർ. ഇത് ഗുണന നിയമം br 
ഉപേയാഗിുؗുׯ , ഡിേനാമിേനئറിൽ യുെട ഈ േْപാബബിലിئി െമാ؋ം േْപാബബിലിئിയുെട AI 
സിؑാؓം ْപേയാഗിുؗുׯ, കാരണം  സംഭവ׹ൾ രൂപക١يന െചᅃٝതും സമْഗവുമായ സംഭവ׹ളുെട 
േْപാബബിലിئി്ׯ സംഭവ׹ൾ വിേയാജിؚുتതും സമْഗവുമായ അേത വّവرകൾ എനിുׯ؇് .  
ൈബയുെട തؗിരിؗുׯ ൈബ േْപാബബിലിئിയുെട സി׶ േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാണ്, അതിനാൽ 
എനി്ׯ ഇവിെട ഡിേനാമിേനئറിൽ എؗ സിؑാؓം ഉപേയാഗി്׺ എഴുതാം  ടാൽ േْപാബബിലിئി 
അതിനാൽ യഥാർ،؋ിൽ ْപُാٝവന ര؇് ഘ׹؂ളിലൂെട െതളിയിׯെؚ؂ിരിുؗുׯ, ഇവിെട ഒരു 
ഘ؂ം ഞാൻ േസാപാധിക സാധّതയുെട നിർവചനം എഴുതിയത് നّൂമേറئറിെല ര؇ാം ഘ؋؂ിൽ ഞാൻ 
ഗുണന നിയമം ْപേയാഗിു׺, ഡിേനാമിേനئറിൽ ഞാൻ െമാ؋ം േْപാബബിലിئിയുെട സിؑാؓം 
ْപേയാഗിു׺ .  അടിرാന സിؑാؓം ഇവിെട رാപി׺ി؂ു؇്, അതിനാൽ നമു്ׯ ഇവിെട ലളിതമായ ഒരു 
ആ؛ിേׯഷൻ പരിഗണിׯാം, അതിനാൽ ക؂ൂّآർ നിർأാതാവ് മൂ്ؗ വിതരണׯാരിൽ നി്ؗ 
ചിؚുകൾ വാുؗു׹െവ്ؗ പറയുക, അനുപാത؋ിൽ ര؇് അ؀് മൂ്ؗ എ്ؗ b one b two b three 
പറയുക, യഥാْകമം ര؇് അ؀് മൂ്ؗ എ്ؗ പറയുക, മൂ്ؗ ന് പ്؋ എ്ؗ പറയുക .  കംപّൂ؂റുകളിൽ 
ഫിക് സ് െചإാനുت ചിപ് സ് എؗതിന്െറ ആെക സംഭരണം,  ബി വ؉ിൽ നി്ؗ ബി ടുവിൽ നി്ؗ ْതീ ah 
ൈബ െടൻ, ബി ْതീയിൽ നി്ؗ ْതീ ൈബ 1 എؗ അനുപാത؋ിൽ രെ؇؉ം വാുؗു׹.  ബി ടുവിൽ 
നി്ؗ അ؀് ശതമാനം വികലവും ബി ْതീയിൽ നി്ؗ പ്؋ ശതമാനം വികലവുമാണ്, അതിനാൽ 
കളക് ئിൽ നി്ؗ ഒരു ചി്ؚ ْകമരഹിതമായി തിരെ؁ടുׯെؚടുؗു നിർأാതാവിന്െറ അേയാൺ ഇത് 
തകരാറിലാെണ്ؗ കെ؇؋ി, അതിനാൽ ഇത് ബി വൺ നൽകിയതിന്െറ േْപാബബിലിئി എؓാണ്,  
ഇേؚാൾ നി׹ൾ ഇവിെട കാണുؗത് ഇതാണ് േകാസ് ഇഫക്്ئ റിേലഷൻഷി്ؚ, കാരണം ചി്ؚ 
വികലമാേണാ അبേയാ എؗതിന്െറ അؓിമഫലം ബി  വിതരണം വഴി കാസ് ്ئ െചإാൻ കഴിയും ബി 1 2
അെ׸بിൽ ബി 3 ഇേؚാൾ യഥാർ،؋ിൽ വികലമാണ് എؗതിന്െറ ഫലം ഞ׹ൾׯറിയാം, 
അതിനാൽ ആരാണ് ഇതിന് കാരണമായെത്ؗ അർ،മാؗുׯത് എؓാെണ്ؗ ഞ׹ൾ േനാുؗുׯ, 
അതിനാൽ ഇത് ബി 1 അെ׸بിൽ ബി 2 അെ׸بിൽ ബി 3 ആേണാ എؗത് ഇവിെട അതാത് ആഹ് 
േْപാബബിലിئികൾ എؓാെണ്ؗ നമു്ׯ കണׯാׯാം.  ഇവിെട േബസ് സിؑാؓം ْപേയാഗി׺ാൽ 
നമു്ׯ ആഹ് എؗതിന്െറ സംഭാവّത എؓായിരിുׯം, അതിനാൽ ഞാൻ ഇവിെട ഇവന്റുകൾ 
നിർവചിׯെ؂, ചി്ؚ തകരാറിലായതിനാൽ ഒരു ഇ׻ാശװിയുെട േْപാബബിലിئിയുെട സംഭാവّത 
എؓാണ്? യുെട േْപാബബിലിئിയിേല്ׯ നൽകിയിരിؗുׯ ൈബയുെട സംْഗഹ േْപാബബിലിئി bii 
ഒ്ؗ ര؇് മൂ്ؗ ആണ്, ഇവിെട സൂചിؚിؗുׯത് നിർأാതാവാണ് ചി്ؚ വിതരണം െചؗുإ bi bi 
സംഭവെ؋ സൂചിؚിുؗുׯ, അതിനാൽ ഇവിെട എനി്ׯ ഇׯാരّ׹െളبാം അറിയാം , കാരണം b 
ഒؗിന്െറ സംഭാവّത ഇതാണ്  എനി്ׯ അറിയാവുؗ ര؇് ൈബ ൈഫവ് േْപാബബിലിئി ബി ടു ْതീ 
ൈബ െടൻ േْപാബബിലിئി ബി ْതീ ْതീ 10 സമാനമാണ് തؗിരിؗുׯ ബിയുെട േْപാബബിലിئി ഒ്ؗ, 
തؗിരിؗുׯ ബി യുെട ഒ്ؗ നൂറ് േْപാബബിലിئി നൽകിയ ബി ْതീയുെട അ؀് നൂറ് േْപാബബിലിئി 
ഓേരാ വിതരണׯാരിൽ നിؗുമുت വികലമായ ചിؚുകളുെട സംഭാവّത നമുׯറിയാം, അതിനാൽ ഈ 
മൂലّ׹ൾ ഇവിെട മാئിرാപിുׯകയാെണ׸ിൽ, എനി്ׯ ഇവിെട ലഭി1 ുؗുׯ ൈബ 100 േല്2 ׯ ൈബ 
 സ് െടൻ ൈബ നൂറിൽ നി്ؗ ْതീ ൈബ െടൻ അതിനാൽ؛ സ് ൈഫവ് ൈബ നൂറ് ആഹ് ْതീ ൈബ െടൻ؛ 5
നമു്ׯ ഇത് എളുؚ؋ിൽ കണׯാׯാം, അത് പൂജّം നാല് ഒآത് ആഹ് േപായിന്റിന് തുലّമാണ്, 

Pru
tor
@
IIT
K



നി׹ൾ്ׯ ഈ സംഖّെയ വിലമതിׯാൻ ْശമിׯാം , അതായത് അടിرാനപരമായി ഞ׹ൾ പറയുؗത് 
ഏകേദശം അ؀് ശതമാനം ചിؚുകൾ്ׯ േകടുപാടുകൾ ഉെ؇ؗാണ്, അത് നിർأാതാവ് വാؗു׹യാൾ 
വാുؗു׹. മൂؗിൽ നി്ؗ സംഭരിؗുׯത് ഒരു ശതമാനം തകരാർ ഉ؇് മെئാ്ؗ അ؀് ശതമാനം തകരാർ 
ഉ؇് മെئാ്ؗ പ്؋ ശതമാനം ഫലْപദമാണ് ഇേؚാൾ അവൻ അവരിൽ നി്ؗ പലതരം അളവിൽ 
എടുുؗുׯ െമാ؋؋ിൽ, അവന്െറ േശഖര؋ിൽ ഏതാ؇് 0.49 ഉ؇ായിരിുׯം, അതായത്, േബസ് o  
സിؑാؓമനുസരി്׺, േസ ബി 1 ന്െറ േْപാബബിലിئി കണׯാׯാൻ ഞാൻ ആْഗഹിുؗുׯെവ׸ിൽ, 
ഇേؚാൾ നി׹ൾ്ׯ ഏകേദശം 5 ശതമാനം ഫലْപദമായ ചിؚുകൾ പറയാം.  യുെട േْപാബബിലിئി a 
െകാ؇് ഹരി׺ാൽ അത് 1 െകാ؇് 100 ആയി 2 െകാ؇് 5 ആയി ഹരി׺ാൽ 0.049 െകാ؇് ഹരി׺ാൽ അത് 
ലളിതമായി 4 െകാ؇് 49 ആയി മാറുؗു, അതുേപാെല തെؗ യുെട േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമായ a b 2 
ന്െറ േْപാബബിലിئി എനി്ׯ കണׯാׯാം. ബി ര؇ിെന ബി ര؇ിെന യുെട േْപാബബിലിئി െകാ؇് a 
ഹരി׺ാൽ അത് അ؁ൂറിന് തുലّം നൂെئാؗായി മൂ്ؗ െകാ؇് പ്؋ െകാ؇് ഹരി׺ാൽ പൂജّം നാല് 
ഒآത് േപായിന്റ ്െകാ؇് ഹരി׺ാൽ അത് പതിന؀ിന് നാ١يെ؋ാآതിന് തുലّമാണ് , കൂടാെത a 
നൽകിയ ന്െറ സാധّതയും േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാണ് തؗിരിؗുׯ ْതീെയ ْതീയുെട b 3 b b 
േْപാബബിലിئി െകാ؇് ഹരി׺ാൽ, അത് പ؋ിന് തുലّമായത് നൂئിനാൽ മൂؗായി പ്؋ െകാ؇് 
ഹരി׺ാൽ േപായിന്റ് പൂജّം നാല് ഒآത് െകാ؇് ഹരി׺ാൽ, അത് മുؚതിന് നാല് ഒآതിന് തുലّമാണ്, 
നമു്ׯ യുെട ْപഭാവം േനാׯാം  ബി വ؉ിന്െറ സാّؑതകൾ എؓാെണ്ؗ ഇവിെട േനാുؗുׯ , അത് t 
ബി 2 ന്െറ േْപാബബിലിئി ْതീ ൈബ പ്؋ ആയിരുؗു, ബി ْതീയുെട േْപാബബിലിئി 3 ൈബ പ്؋ 
ആയിരുؗു, എؗാൽ ഇേؚാൾ േസാപാധിക സാധّതകൾ ര؇ിൽ നി്ؗ അ؀് എؗതിൽ നി്ؗ തികു׺ം 
വّതُّമٝായി മാറിയിരിുؗുׯ, അത് ഏകേദശം നാൽؚത് ശതമാനം അത് നാല് െകാ؇് നാ١يെ؋ാآത് 
ആയി കുറ؁ു, അതായത് പ്؋ ശതമാന؋ിൽ താെഴ, യഥാർ،؋ിൽ ഇത് പ്؋ ശതമാന؋ിൽ 
താെഴയായി മാറി , അേതസമയം ഈ സംഖّ മൂؗിൽ നി്ؗ പ؋ിൽ നി്ؗ ഉയർ്ؗ പതിന؀് െകാ؇് 
നാ١يത് ഒآതായി, ഈ സംഖّ മൂؗിൽ നി്ؗ പ്؋ ആയി.  മുؚ؋ി നാൽؚെ؋ാൻപത് ആവുക , 
അതായത് ഏകേദശം അറുപത് ശതമാനമാണ് , അതിന്െറ അർ،െമؓാണ്, കാരണം ഞ׹ൾ 
യഥാർ،؋ിൽ ചി്ؚ യഥാർ،؋ിൽ തകരാറാണ് എؗതിനർ،ം അؓിമഫലം ഞ׹ൾ നിരീײിു׺, 
അതിനാൽ ഏത് കآനിയാണ് വികലമായ ചി്ؚ നൽകാൻ കൂടുതൽ സാധّതയുتത്, കാരണം ഞ׹ൾ 
ബി 1 ൽ നി്ؗ സാധന׹ൾ വാുؗു׹  ഉം ഉം ഉം പരമാവധി നّൂനതകളുتവയാണ്, b 2 b 3 b 3 
അതായത് 10 ശതമാനം വികലമായ ചിؚുകൾ ഉ؇്, അതിനാൽ ചി്ؚ തകരാറിലാെണ׸ിൽ അത് വളെര 
സാّؑമാണ്. ഇത് ബി ْതീ വിതരണം െചᅃٝു, കാരണം ബി ْതീയിൽ നി്ؗ ആ വികലമായ ചി്ؚ വിതരണം 
െചയ് തു, ബി ടുവിൽ നി്ؗ കുറ്׺ ചാൻസ് , അ؀് ശതമാനം ഫലْപദമാണ്, അതിനാൽ ഇത് ഇേؚാൾ അ؀്
ശതമാന؋ിൽ കൂടുതലായി മാറിയിരിുؗുׯ , ബി വ؉ിന്െറ വിഹിതം ഞ׹ൾ ബി വ؉ിൽ നി്ؗ 
നാൽؚത് ശതമാനം ഉൽؚؗം എടുുؗുׯെ؇׸ിലും ബി വ؉ിൽ നിؗുت നّൂനതകളുെട എ؉ം വളെര 
കുറവായതിനാൽ അത് ഒരു ശതമാനം മാْതമാണ്, അതിനാൽ ആതّؓികമായി ചി്ؚ 
തകരാറിലാെണ׸ിൽ അത് ബിയിൽ നി്ؗ വിതരണം െചإെؚടാനുت സാധّത കുറവാണ്. 
അടിرാനപരമായി ഇത് ആ േബസ് സിؑാؓ؋ിന്െറ ഫലമാണ് അെ׸بിൽ നി׹ൾ്ׯ പറയാം 
കാരണം നമു്ׯ േകാസ് ഇഫക്്ئ റിേലഷൻഷി്ؚ വീײണേകാണിൽ െചإാൻ കഴിയുؗതിനാൽ ഇതിന് 
നിരവധി േമഖലകളിൽ ആ؛ിേׯഷനുകൾ ഉ؇ാകാം, ْപേതّകി്׺ കുئകൃതّ׹ൾ കെ؇ؗു؋തിൽ 
ചില േഫാറൻസിക് പരിേശാധനകൾ നടുؗു؋. അവസാന കാരّം , തുടർ്ؗ ഞ׹ൾ കാരണ׹ൾ 
ക؇ുപിടിׯാൻ ആْഗഹിുؗുׯ, അതിനാൽ ഈ ْപേതّക ഫലം ْപേതّകിു׺ം വളെര 
ْപശُമٝായി؋ീർؗു, നിലവിൽ ഇത് ബാധകമാണ്  ഇേؚാൾ ശാസ്ْത؋ിന്െറയും d, 
എ؀ിനീയറിംഗിന്െറയും വിവിധ േമഖലകളിൽ,  ക؇ീഷനിംഗ് എؗ ആശയം ഞ׹ൾ പരിഗണിു׺, 
അതായത് ക؇ീഷനിംഗ് യഥാർ،؋ിൽ സംഭവിׯാനുت സാധّതെയ ബാധിുؗുׯ എؗർ،ം , അത്
ബാധി׺ിെ׸بിൽ എ്ؓ സംഭവിുׯം, 
അ׹െനയെ׸بിൽ ഞ׹ൾ അതിെന സٔതْؓെമ്ؗ വിളിുؗുׯ. ഇവന്റുകൾ ക؇ീഷനിംഗിൽ നി്ؗ 
പിؓുടർ്ؗ യഥാർ،؋ിൽ നമു്ׯ ഇവന്റുകളുെട സٔാതّْؓം എ്ؗ വിളിؗുׯ ഒരു പുതിയ ആശയം 
നൽകാൻ കഴിയും , അതിനാൽ ഇേؚാൾ നമു്ׯ പറയാം , ഇവന്റ് ബി സംഭവിׯാനുت സാധّതെയ 
സٔാധീനിؗുׯിെ׸بിൽ, അത് യുെട സാധّതയും യുെട സാധّതയും അർ،മാുׯം. a a 
നൽകിയിരിؗുׯത് യുെട സംഭാവّതെയ ബാധിؗുׯിെ׸بിൽ , ഈ ْപُാٝവന ശരിയായിരിുׯം, b 
തീർ׺യായും ഇത് നؗായി നിർവചിׯെؚ؂ി؂ു؇്, അതിനർ،ം യുെട ആഹ് േْപാബബിലിئി b 
േപാസിئീവ് ആെണ്ؗ ഞാൻ അനുമാനിുؗുׯ, അതിനാൽ ഇത് നി׹ൾ്ׯ എഴുതാൻ കഴിയുؗ 
ْപُാٝവനയാണ് ഒരു ഇന്റർെസײന്െറ ഈ േْപാബബിലിئി യുെട േْപാബബിലിئി െകാ؇് ഹരി׺ാൽ b 
അത് യുെട േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാണ്, അത് നി׹ൾ്ׯ ഒരു ഇന്റർ േْപാബബിലിئി ആയി എഴുതാംa 
 ഈ അവസാന ْപُാٝവന നി׹ൾ കാണുകയാെണ׸ിൽ, എؗ വിഭാഗം ഇേؚാൾ യുെട b b 
േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാണ്  യുെടയും യുെടയും ഒേരസമയം സംഭവിؗുׯ സംഭാവّത a b a, b 
എؗിവയുെട വّװിഗത സാധّതകളുെട ഗുണന؋ിന് തുലّമാെണ്ؗ പറയുേآാൾ, ഞാൻ മെئാ്ؗ 
പരിഗണിുׯകയാെണ׸ിൽ , സംഭവിؗുׯത് യുെട സംഭാവّതെയ ബാധിؗുׯിെ׸بിൽ ഞാൻ a b 
പരിഗണിുׯെമ്ؗ കരുതുക, അേؚാൾ എ്ؓ ْപُാٝവനയായിരിുׯം നൽകിയിت؂ു യുെട ഈ a b 
േْപാബബിലിئി േപാെല ആയിരിുׯം ഞാൻ ഇത് ലളിതമാׯിയാൽ യുെട േْപാബബിലിئി്ׯ b 
തുലّമാണ്, എനി്ׯ ഇത് ഇന്റർെസײന്െറ േْപാബബിലിئി ആയി എഴുതാം യുെട േْപാബബിലിئി b a 
െകാ؇് ഹരി׺ാൽ യുെട േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാണ്, അത് ഞാൻ എടുؗുׯതിന് തുലّമാണ്  ഇത് b 
ഈ വശേׯ്؋ േപാകുേآാൾ അത് ഇന്റർെസײൻ യുെട േْപാബബിലിئി ആയി മാറുؗു b a a 
േْപാബബിലിئി യുെട േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ ഇവന്റ് b 
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േനാുׯകയാെണ׸ിൽ ഇതാണ് േ്ئزെമന്റ് നآർ വൺ, േ്ئزെമൻ  നآർ ര؇് ഈ 2 ْപُാٝവനകളുംah t 
യഥാർ،؋ിൽ സമാനമാണ് , ഈ ْപُാٝവനയും ഈ ْപُാٝവനയും തأിലുت വّതّാസം ഈ 
ْപُാٝവനകൾ സമമിതിയب ഇവിെട ക؇ീഷനിംഗ് ഇവിെടയു؇് ആണ്, എؗാൽ നി׹ൾ ഈ അؓിമ b 
പരിണതഫലം േനാുׯകയാെണ׸ിൽ ഈ ْപُാٝവന സമമിതിയാണ്, അതിനാൽ ഞ׹ൾ  ര؇് 
സംഭവ׹ളുെട സٔാതّْؓ؋ിന്െറ നിർവചനമായി ഇതിെന പരിഗണിുׯക , അതായത് ഈ അവر 
ഒരാൾ്ׯ തൃلിٝകരമാെണ׸ിൽ ഇവന്റുകൾ സٔതْؓമാെണ്ؗ ഞ׹ൾ പറയുؗു, കാരണം ഇത് a, b 
അർ،മാؗുׯത് സംഭവിؗുׯത് യുെട സംഭവെ؋ ബാധിׯിب എؗാണ്. അടിرാനപരമായി a b 
അത് സٔാതّْؓ സ׸ൽؚെുׯ؋റിتു׺ ഭൗതിക ധാരണയായിരിׯണം, അതിനാൽ ഞ׹ൾ 
അ׹െന നിർവചിുؗുׯ, അതിനാൽ  ഒരു കവല യുെട സംഭാവّത യുെട സംഭാവّതയ്്ׯ b b 
തുലّമാെണ׸ിൽ ഇവന്റുകൾ സٔതْؓമായി നിർവചിുؗുׯ, അതിനാൽ ഞാൻ വളെര പറയാം. a , b 
ലളിതമായ ഉദാഹരണം ര؇് ൈഡസ് ര؇് െഫയർ ൈഡകൾ ഒേരസമയം വലിെ׺റിയുؗു എ്ؗ കരുതുക
ശരിയാണ് , ഈ സംഭവം ഒരു സംഭവമായിരിׯെ؂ എ്ؗ ഞാൻ കരുതുؗു  ആദّെ؋ ൈഡയിെല mber ,
ര؇ാമെ؋ ൈഡയിെല ഇവന്റ ്ഇര؂ സംഖّയാെണ്ؗ ഞാൻ കരുതുؗു, ശരി , എؗിവ a, b 
സٔതْؓമാേണാ എ്ؗ പരിേശാധിׯാൻ ഞാൻ ആْഗഹിുؗുׯ, അതിനാൽ നأൾ രെ؇؉ം േടാസ് 
െചുإേآാൾ സാآിൾ സ്േപസ് േനാׯിയാൽ ഒരു സംഭാവّത എؓാണ് എ്ؗ േനാുׯക  േഫർ ൈഡസ് 
അേؚാൾ ഇ׹െന എഴുതിയിരിുؗുׯ, എനി്2 1 1 1 ׯ സംഖّകൾ ഉ؇ാകും 
അ׹െന 1 6 2 1 2 2 2 6 
അ׹െന അവസാനം നി׹ൾ്2 6 1 6 ׯ, 
അ׹െന 6 6. 
അ׹െന ഇതിൽ എْതെയ؉ം ഉ؇ാകും. ആദّെ؋ ൈഡയിൽ ഇര؂ സംഖّയു؇്, അതിനാൽ നി׹ൾ 
ഇവിെട ര؇ാമെ؋ വരിയിെല ആദّെ؋ ൈഡ േനാുׯകയാെണ׸ിൽ ര؇് സംഭവിുׯേآാൾ 
ആദّെ؋ ഇര؂ സംഖّ 
അ׹െന ആറ് േകസുകൾ ഉ؇് അതുേപാെല തെؗ നാല് ഒ്ؗ നാല് ര؇് നാല് ആറ് ആറ് ഒ്ؗ ഉ؇ാകും  
ആറ് ര؇് ആറ് ആറ് അതായത് മുؚ؋ിയാറ ്േകസുകളിൽ ആെക പതിെന؂് േകസുകൾ ഉ؇്, അതിൽ 
ആദّെ؋ ൈഡയിൽ ഇര؂ സംഖّയു؇്, അതിനാൽ അതിന്െറ സംഭാവّത പതിെന؂് മുؚ؋ിയാറായി 
മാറുؗു, ഇത് പകുതി്ׯ തുലّമാണ്, ഇത് എؓാണ് സാധّതെയ്ؗ ഞാൻ പരിഗണിുׯകയാെണ׸ിൽ  b 
അത് ര؇ാമെ؋ ൈഡയിൽ ഇര؂ സംഖّയാണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ േനാׯിയാൽ െസׯന്റ് ൈഡa  t 
െസׯന്റ് നി׹ൾ ഇവിെട ര؇ാമെ؋ േകാളം ഒ്ؗ ര؇് ര؇് മുതൽ ആറ് ര؇് വെര i 
േനാുׯകയാെണ׸ിൽ അ׹ׯൾ, അതിനാൽ ഇവിെട ര؇ാമെ؋ ക؉ിൽ നി׹ൾ്ׯ ഒ്ؗ നാല് ര؇് 
നാല് മുതൽ ആറ് നാല് വെര അെ׸بിൽ ഒ്ؗ ആറ് ഉെ؇׸ിൽ സമാനമായ ഇര؂ സംഖّയു؇്.  ര؇് ആറ് 
ആറ് ആറ് എؗി׹െന പതിെന؂് േകസുകൾ നി׹ൾ്ׯ ര؇ാമെ؋ ൈഡയിൽ ഇര؂ സംഖّ 
ഉتതിനാൽ, അതിന്െറ സംഭാവّത പകുതിയായി മാറുؗു, ഇേؚാൾ നമു്ׯ ഒരു ഇന്റർെസക് ഷൻ b 
ഇേؚാൾ ഒരു ഇന്റർെസײൻ എؗതിന്െറ സംഭാവّത എؓാെണ്ؗ േനാׯാം. ആദّെ؋ ൈഡയിൽ b 
നآർ ഉ؇്, ര؇ാമേ؋തിൽ ഇര؂ സംഖّയു؇്, അതിനാൽ േകസുകൾ എെؓാെׯയാണ്, അതിനാൽ 
ര؇ാമെ؋ വരിയിൽ നി׹ൾ േനാׯിയാൽ നി׹ൾ്ׯ ര؇് നാല് ആഹ് ര؇് ര؇് ര؇് നാല്, ര؇് ആറ് 
എؗി׹െനയാണ് ര؇ാമെ؋ വരിയിൽ മൂ്ؗ േകസുകൾ .  നാലാമെ؋ വരിയിൽ നി׹ൾ്ׯ നാല് ര؇് 
നാല് നാല്, നാല് ആറ് എؗിവയും മൂؗാമെ؋ ആറാം വരിയിൽ നി׹ൾ്ׯ ആറ് ര؇് ആറ് നാല്, ആറ് 
ആറ് എؗി׹െനയാണ് നി׹ൾ്ׯ ആദّെ؋ ൈഡയിൽ ഇര؂ സംഖّയും ര؇ാമേ؋തിൽ ഇര؂ 
സംഖّയും ഉت െമാ؋ം ഒآത് േകസുകളു؇്  ഐ അതിനാൽ േْപാബബിലിئി ഒآത് ആയി മാറുؗു  t 
ഹിർ؂ി സിക് സ് , അത് ഒؗിന് നാലിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇവിെട നി׹ൾ്ׯ ഒരു കവല യുെട b 
േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാെണ്ؗ എളുؚ؋ിൽ നിരീײിׯാൻ കഴിയും , അതിനാൽ ഇവിെട 
നി׹ൾ്ׯ ഇവന്റുകൾ എؗിവ സٔതْؓ സംഭവ׹ളാെണؗും അവ ഇേؚാൾ a, b b 
സٔതْؓമാെണؗും പറയാം. സٔാഭാവികമായും ര؇ിൽ കൂടുതൽ ഇവന്റുകളിേല്ׯ ആശയം 
വിപുലീകരിؗുׯതിെനുׯറി്׺ നി׹ൾ്ׯ ഇേؚാൾ ചിؓിׯാം സٔാഭാവികമായും ഞാൻ മൂ്ؗ 
ഇവന്റുകൾ പരിഗണിുׯകയാെണ׸ിൽ , ഒരു ഇന്റർെസײൻ യുെട അവر സംഭാവّത b 
എؓായിരിുׯം എؗത് േْപാബബിലിئി യുെടയും േْപാബബിലിئി േْപാബബിലിئിയുെട a b b 
േْപാബബിലിئിയുെടയും ശരിയായ ഉൽؚؗമാണ്. ഒരു ഇന്റർെസײന്െറ സംഭാവّത എؗാൽ അേത c 
സമയം നി׹ൾ മൂؗും കൂടി എടുׯണം, അതിനാൽ ഞ׹ൾ നിർവചിുׯകയാെണ׸ിൽ abc 
ഇവന്റുകൾ പരُ١രം സٔതْؓമാെണ്ؗ ഞ׹ൾ പറയുؗു , ഒരു കവല യുെട സംഭാവّത യുെട b b b 
േْപാബബിലിئി യുെട േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാണ്. കവല യുെട േْപാബബിലിئി ആയി യുെട c a c b 
േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാണ് യുെട േْപാബബിലിئിയും യുെട സാധّതയും  ഇന്റർെസײൻ a AI b 
ഇന്റർെസײൻ എؗത് ഒരു േْപാബബിലിئി ആയി യുെട േْപാബബിലിئി ആയി യുെട c b c 
േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാണ്, യഥാർ،؋ിൽ ഈ മൂ്ؗ അവرകെള േജാഡിൈവസ് 
ഇൻഡിെപൻഡൻസ് എ്ؗ വിളിുؗുׯ , നി׹ൾ നാെല؉ം എടു؋ാൽ ഇതിെന പരُ١ര സٔതْؓം എ്ؗ 
വിളിുؗുׯ , വാُവٝ؋ിൽ പുറു؋േപാകുؗ സാഹചരّ׹ൾ ഉ؇ാകാം .  ഈ നാല് വّവرകളിൽ 
മൂ്ؗ വّവرകൾ തൃപ് തിെؚേׯ؂ാം അെ׸بിൽ ര؇് വّവرകൾ തൃപ് തിെؚേׯ؂ാം, അതിനാൽ 
എبാ വّവرകളും തൃപ് തിെؚടണെമؗിب , 
അ׹െനെയ׸ിൽ സംഭവ׹ൾ സٔതْؓമാെണ്ؗ ഞ׹ൾ പറയിب , മുൻ ഉദാഹരണ؋ിൽ , തുക 
േപാലും ശരിയാണ് തുക തുലّമാെണ്ؗ നأൾ പറ؁ാൽ, ഇവിെട എؓാണ് സാധّതകൾ, യുെട c 
സംഭാവّത എؓാണ്, അതിനാൽ തുക 1 1 1 3 1 5 2 2 2 4 2 6 3 1 3 മൂ്ؗ മൂ്ؗ അ؀് നാല് ര؇് നാല് നാല് 
എؗതിൽ തുലّമാണ്  നാല് ആറ് അ؀് ഒ്ؗ അ؀് മൂ്ؗ അ؀് ആറ് ര؇് ആറ് നാല് ആറ് ആറ് 
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അ׹െന വീ؇ും െമാ؋ം പതിെന؂് േകസുകൾ ഉ؇്, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ലഭിുׯം യുെട c 
േْപാബബിലിئി പകുതി്ׯ തുലّമാണ്, ഒരു കവല ബിയുെട സാധّത ഞാൻ പരിഗണിുׯകയാെണ׸ിൽ 
ആദّേ؋ത് തുലّമാണ്, ആെകയുت പതിെന؂് േകസുകളിൽ നി׹ൾ്ׯ ഒآത് േകസുകൾ മാْതേമ 
ലഭിൂׯ, കാരണം നി׹ൾ്ׯ ര؇് ര؇് നാല് ര؇് ആറ് എؗി׹െന നാല് ര؇് നാല് നാല് ആറ് ആറ് ര؇് 
ആറ് നാല് ആറ് ആറ് ലഭിുׯം.  ആെക ഒآത് േകസുകൾ ഉ؇ാകും, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ നാലിൽ 
ഒؗായി ലഭിുׯം ײമിׯണം ഒരു ഇന്റർെസײൻ ഞ׹ൾ ഇതിനകം കണׯാׯിയിت؂ുതിനാൽ c b
ഇന്റർെസײൻ യുെട േْപാബബിലിئി പരിഗണിുׯകയാെണ׸ിൽ അത് ര؇ാമേ؋ത് തുലّവും c 
തുക തുലّവുമാണ്. ആദّേ؋ത് േപാലും ആയിരിׯണം, ഇത് വീ؇ും 9 ൈബ 36 ആയി മാറുؗു, 
അതിനാൽ േജാഡിൈവസ് ഇൻഡിെപൻഡന്റ് ആയതിനാൽ ഞാൻ ഇേؚാൾ എ؉ിയ േകസുകൾ,  abc 
എؗാൽ ഒരു ഇന്റർെസײൻ ഇന്റർെസײൻ ന്െറ േْപാബബിലിئി എؓാെണ്ؗ ഞാൻ b c 
േനാׯിയാൽ, മൂؗും ശരിയാണ്.  മൂؗും വീ؇ും ഒآത് സؕർഭ׹ളിൽ മാْതം ശരിയാണ്, അതിനാൽ ഈ 
േْപാബബിലിئിയും ഒؗിൽ നാലാണ്, അതിനാൽ ഇത് ഒരു േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമب യുെട b 
േْപാബബിലിئിയിേല്ׯ യുെട േْപാബബിലിئി, അതിനാൽ ഈ ْപേതّക؋ിൽ പരُ١രം c abc 
സٔതْؓമب  ഒരു ഉദാഹരണം ഞാൻ മൂ്ؗ ഇവന്റുകൾ പരിഗണി׺ി؂ു؇്, അവിെട അവ abc a, b 
എؗിവ സٔതْؓമാണ്, സٔതْؓമാണ് എؗിവ സٔതْؓമാണ്, എؗാൽ ഇവ മൂؗും ഒരുമി്׺ c a, c 
എടു؋ാൽ അവ സٔതْؓമب എؗതിന്െറ കാരണം ഞാൻ എؗിവ എടു؋ാൽ സٔയേമവ a, b c 
തുലّമാെണ്ؗ സാّײെؚടുുؗു؋, കാരണം ഇര؂ി ആെണ׸ിൽ അതിെന ആْശയി׺ിരിുؗുׯ, a b c 
അതുെകാ؇ാണ് ഇത് യിൽ നി്ؗ സٔതْؓമب, അടുױ ؋ാസിൽ ഞാൻ വിവിധ തര؋ിലുت ah a bah 
സ׸ലന ആ؛ിേׯഷനുകളുെട േْപാബബിലിئിയിെല വിവിധ ْപٍ׹٠ൾ പരിഗണിുׯം റൂൾ ഗുണനം 
റൂൾ ദി േടാ؂ൽ േْപാബബിലിئി േബᅃ٧ ്സിؑാؓവും നി׹ൾ സٔാതّْؓം എؗ ആശയവും 
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