
 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈಛಗศ ನನ౬  ಆචಯ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಀคൡ ಚ೎ბಯඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕච, 
කඝ ක౲ ෽ೕ೉ತ ഹ ಅඝ౬  ಎ๲෷โದඝ౬  ಪคಗ൐๯ൟ౨ ದ౪ ฉ කඝ ಏನඝ౬  ಮฆಪค๏ೕย๯൤౨ ೕච ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ 
ඣೕಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  කඝ ಈๅಂഡ ಅඝ౬  1 ๸ಭเ๯ತ౨ ං ಎಂൿ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච  ಅದರ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಇൿ 1 คಂದ 6 
ಆಜං, ಈಗ කඝ ನನ౬  ຂัಃಯඝ౬  ෥ಪბല๯൤౨ ೕච ෍ಸ ๸ಒ౲ ෷ ๸ಭเ๯ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಮൡ౨  කඝ ಅದඝ౬  
๸ಭವඛೕಯ൤ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ෬ಳದย౵  ಈ ಆฆ ๸ಭವඛೕಯ ಫย൞ಂಶಗಳย౵  ಈಗ ๸ಭเ๭ං  ഹ ෩ฆ b 
ಫย൞ಂಶಗัๅ ಅโ ෍ಸ ๸ಒ౲ ಗำ ಒಂൿ ෩ฆ ಮൡ౨  ಐൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කඝ ๸ಭเ๭ದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏචಂൿ ຂัದฉ ಅൿ ෩ฆ ෩ฆ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪคಕಲ౭ චಡ ౽ರಣ฿ಞತ౨ ං ಅಂದฉ ಪ౳ ෽ೕಗದย౵  ಃಲโ 
ಘಟචಯ ಀคൡ ನನಡ ກೋ౞ ವค ೦ౢ ನเං ඦತರ ನನ౬  ෩ಲ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ෥ಪბലಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆವ ෴โඃ ಎರഴ ಘಟචಗಳඝ౬  ಮൡ౨  ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๵ೕಣ b a b 
ಸค ඦತರ ಈๅಂഡ ๸ಭเ๭ං ಎಂൿ ඛೕಡมದ ಈๅಂഡ ನ ฃ๞ౣ იೕಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಈ ಃಳಜನ ๖ยಯย౵  co b 
฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං, කโ ಈ ๸಄ತದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ෬ว ඛಯ෥ඌೕನ฿ಜ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ, b 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎಂൿ ಓದมಞತ౨ ං ಸค ಇದඝ౬  ೞದಕ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎಂൿ B b b 
฿౲ ಌ౲ ඛಸมಞತ౨ ං කඝ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಈ ඛൽბಷౣ  ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ಅನ౷ ෵๭ದฉ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෩ಲಕ ඛೕโ b 
ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ b 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ๸ಭเ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂൿ ෩ฆ ಐൿ a b 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ೞದಕ ಒಂൿ b 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಆರคಂದ ಒಂൿ ಮൡ౨  ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಆಞತ౨ ං  ಅಧბ b 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದคಂದ ಆರคಂದ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ූಜ๭ ಅൿ ನನಡ ಒಂದคಂದ ෩ฆ ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ฿౲ ಌ౲ ನโ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಎಂ්ದರ ෩ಲ ൟำವัಃಡ ಅඝಞಣ฿ಜං ಆ๻ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ฿ದವඝ౬  ಸ౷ ಲ౭  เಸ౨ ค๯൤౨ ೕච කඝ ಈ ๸ීಧವඝ౬  ๸ීಧൽಂದ ඦಬฑ ಒඨ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච 
ಒಂൿ කโ ಒಂൿ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಆഔౣ ฆವ ಯ b b b 
๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๻ಡ෻ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ කโ ಯ a b 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ  ಅඝ౬  ಸಹ ඛೕಡมಜං a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಆಞತ౨ ං ಇൿ ಒಂൿ ೞದಕ ฀൤෻ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ b a b a 
ූಜಸಲ౭ ഴತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೞದಕ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ຂัಃಡ ౽ರಣ฿ಞತ౨ ං ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ b b b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಈ ຂัಃಗำ ಎರഴ ಮൡ౨  ຂัಃಗำ ෩ฆ ಮൡ౨  කโ ಎಡූಗದย౵  ๸ಭವඛೕಯ ฿౲ ಌ౲ ನದ 
ຂัಃ ๸ಒ౲  ಎರಡರ เಷಯದย౵  ෥ತකഺೕಣ, කඝ ಎ ಮൡ౨  ෈ ಎರഴ ಘಟචಗಳ ಏಕ౽ಲದย౵  ๸ಭเ๯ವ 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ๻ಛಜ ಇൿ ಒಂൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කඝ ຂำ൤౨ ೕච 
ಈๅಂഡ ಗಳඝ౬  ෮ದಲ ಈๅಂഡ ඛೕലದ ಎರಡඡ ಘಟචಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ಞ൐ಸมಞತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಏಕ౽ಲದย౵  ๸ಭเ๯ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಎರഴ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜ วಕౙ ๻ಕಬ๾ൿ ಒಂൿ 
ಷರൡ౨ ಬದ౫  ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಘಟචಗಳ ಒಂൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಇದඝ౬  ಕඛಷ౤  ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎಂ඀ ಕฉ෷൞౨ ฉ ಮൡ౨  ಈ 
ຂัಃಯย౵  ඩತ౳ ಗำ  ಮൡ౨  ಈ ඛಯಮಗಳඝ౬  ಪರಸ౭ ರ ಬದม෵ಸมಜං ಒಂൿ ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ a b ah 
ಇโಗಳඝ౬  ಞ൏౽ರ ඛಯಮಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲ  ಞ൏౽ರ ඛಯಮದ ಐ๭ ಪคಕಲ౭ ච෺ಂದฉ, ಎರഴ ಘಟචಗಳ ಏಕ౽ಲದย౵  ๸ಭเ๯ವ 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಎರഴ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಞ൏౽ರเං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಞ൏౽ರ ඛಯಮ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಈಗ ತౘಣ කඝ ಅದඝ౬  ෩ฆ ಘಟචಗัಡ เಸ౨ คಸಬ๾ඃ 
ಎಂಬ ಕಲ౭ ච ಬฆತ౨ ං ಉತ౨ ರ ຆൿ , ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කඝ ಈ ಞ൏౽ರ ඛಯಮವඝ౬  ๸ಒ౲ ಯ ಈๅಂഡ ಗัಡ n 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඬฃๅ෷ ඛೕโ ๸ಕಲನ ඛಯಮದ ๸ದಭბದย౵  ඣೕലඈ൤ ಮ൤౨  ಇಂಡౘඨ ෩ಲಕ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈಗ ๬෥ನ౲  ಞ൏౽ರ ඛಯಮವඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ຂูೕಣ ಎಂൿ ಪคಗ൐๵ೕಣ  ಒಂൿ ಎರഴ ಘಟචಗำ ಮൡ౨  ಷರൡ౨ ಬದ౫  anb 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ೞದದย౵  ๸ಭเ๯ವ ಈๅಂഡ ೞದದย౵ ฆ๋൤ කඝ ಅಥ฿ ನ a b 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕච ඦತರ ಅโಗಳ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗำ ಧකತ౱ ಕ฿ಜರ෎ಀ ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಅඝඩತವඝ౬  
฿౲ ಌ౲ ඛಸมಞโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ೞದಕโ ಒಂದಃౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ຂำವ ๭౩ ൟಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ๻ಕಬ๾ൿ ಆຉ aii n 
ಈಗ ಈ ๭౩ ൟ෷ ಎඨ ಆಜං ಒಂದರ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಎರಡರ ಧකತ౱ ಕ ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜං ಎಂൿ ຂಳฤ 
ಕಷౣ ฿ಞತ౨ ං ಅಥ฿ ಎರಡರ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ කඝ ಹಲ฿ฆ ಆຉ ಘಟචಗಳඝ౬  
ಪคಗ൐๭ർಗ ಈ ๲ഡ ඛಜ฿ಜ෸ ೉ಕౙ ർದ ๲ഡ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ಅๅಲ౵ ವඞ౬  ೞದನವඝ౬  ൤ಡൿಆಂറಗ ಅൿ  
೉ಕౙ ർದ ๲ഡ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಧකತ౱ ಕ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ຄಂൽฆವ ೉ಕౙ  ಞಂඪನ ೞದಕವඝ౬  ๻౾ದฉ ඦತರ ಎม౵  
ಅඝಞಣ฿ದ ಘಟචಗำ ಅಂದฉ ವ౲ ౾౨ ಗะಜ ๸ಭเಸಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಅโ ಒಂൿ ೞದಕඈ൤ ಎರഴ ෇ค ೞൽ๯๋൤ 
๸ಭเ๭ದฉ ಎರഴ ෩ฆ ೞದಕ කฤౙ  ಇ൞౲ ൽ ಅಥ฿ ೞದಕ ෩ฆ ൤ಡൿಆำ౶ โൿ ಒಂൿ ಸಮಯದย౵  ಧකತ౱ ಕa 
๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕච ౽෫ಂഡ ಎม౵  ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳඝ౬  ಉತ౨ ಮ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಎಂൿ
ಖ೉ತಪല๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲  ๸ಕಲನ ඛಯಮโ ಞ൏౽ರ ඛಯಮ฿ಜං ๸ಭವඛೕಯ൤  ೞದನ คಂದ ಡ aii 1 n 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ 1 คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ 1 ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ 2 ರ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං n 
෩ರರย౵  ಒಂൿ ೞದಕ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಆഔౣ ฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಒಂದคಂದ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ty a two aii n 
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ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๬෥ನ౲  ಞ൏౽ರ ඛಯಮ฿ಜං ඬฃๅ෷ ಗ൐ತದ ಪ౳ ೑ೕದචಯ ತತ౷ ವඝ౬  ಮ൤౨  ಬಳ๯ൟ౨ ං ah ah 
ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ කඝ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಕฉ෷൤౨ ೕච කಲౙ චಯ ๸ಒ౲ ෷ ಗ൐ತದ ಪ౳ ೑ೕದචಯ ತತ౷ ವඝ౬  
ಬಳ๭ಆಂഴ කฤౙ  ๸ීಧವඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸಬ๾ൿ , 
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ಉർಹರൕಡ කඝ ຂಳಬ๾ൿ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂಬ ຂัಃ෷ ෴฿ಗล ඛಜ฿ಜං n 
ಏಃಂದฉ ಅൿ ಎಡූಗಃౙ  ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ನನಡ ඛೕഴತ౨ ං  ಒಂඃ ಒಂൿ n 
ಪದದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಅඃ คೕൟ ಬಲූಗใ ಸಹ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ർಗ ಒಂඃ ಪದವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ຂัಃ෷ ಒಂದರ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ಅൿ ಡ ඛಜๅಂൿ ಊ๼๭  ಡ n k 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ ಒඨ ຂัಃ෷ ಈ คೕൟಯ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ n k aii 
ಒಂದಃౙ  ಪ౵ ๺ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං k 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯർಜ කඝ ಅದඝ౬  ಎರഴ ූಗಗะಜ ಒಂൿ ೞದಕ ಮൡ౨  ಎರഴ ಅಂತರಗะಜ เಭ೧ಸฤ 
ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච  เූಗโ ෩ರคಂದ ಪ౵ ๺ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ajj k 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎ ಎರಡರ ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜං ౘ෦๭ ೞದಕ ෩ฆ ಎರഴ aj aj j k
೯൤ಡ ಒಂൿ ඛೕಡมದ ಒಂൿ ೞದಕ ಎ ಎರഴ ಈಗ ಇย౵  කඝ ಮ൤౨  ಅ೧ბ ಸย౵ ಸಬ๾ൿ  ಎಂ්ൿ ಡ n k 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಮತ౨ ๠ౣ  เಸ౨ คಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  කඝ ಒಂದರ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಎರಡರย౵  
ಒಂൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච , ಒಬ౯  ವ౲ ౾౨ ෷ ฌೕಗൽಂದ ಞಣ෨ಖකಞವ 
ಘಟච෴ಜರย.  ฌೕಗ ಮൡ౨  ෈ ಎಂ්ൿ ವ౲ ౾౨ ෷ ಃಲโ ็ದ౲ ౾ೕಯ ೉౾൤౺ ಯඝ౬  ಪഷ෷ವ ಘಟච෴ಜං ಎಂൿ කඝ 
ූเ๯൤౨ ೕච ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ 0.9 ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච, ಅಂದฉ 90 ಪ౳ ൟಶತ ಜನฆ ಈ ౽෵ว෵ಂದ ಬಳฤൟ౨ ฆವ b 
็ದ౲ ౾ೕಯ ೉౾൤౺ ಡ ಪ౳ ๆಶವඝ౬  ຄಂൽർ౪ ฉ ಮൡ౨  80 ಪ౳ ൟಶತ ವ౲ ౾౨ ಗำ ෴ฆ ඛಜ฿ಜ ೉౾൤౺  ಪഷ෷൞౨ ฌೕ ಅವฆ 
ಞಣ෨ಖฃಞ൞౨ ฉ ඦತರ ೞದಕ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಆಗ ಅൿ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ඛೕലದ b B b 
ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಅಂದฉ ඩ෵ಂഡ ಒಂಬൡ౨  ඩ෵ಂഡ ಎಂಟಃౙ  ඩ෵ಂഡ ಏำ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ฌೕಗವඝ౬  ಪഷ෷ವ 72 ಪ౳ ൟಶತ ವ౲ ౾౨ ಗำ ඛಜ฿ಜ ಞಣ෨ಖฃಞ൞౨ ฉ ಎಂൿ ඛೕโ ຂัಃ ඛೕಡಬ๾ൿ 
ಏಃಂದฉ 90 ಪ౳ ൟಶತ ಜನฆ ็ದ౲ ౾ೕಯ ೉౾൤౺ ಡ ಪ౳ ๆಶವඝ౬  ຄಂൽർ౪ ฉ ಮൡ౨  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ೉౾൤౺  ಪഷ෷ವ ಜನರย౵  80 
ಪ౳ ൟಶತದ๠ౣ  ಜನฆ ಒഓౣ ฉ෴ಜ ಞಣ෨ಖฃಞ൞౨ ฉ. 72 ಪ౳ ൟಶತ ಜನฆ ඛಜ฿ಜ ಞಣ෨ಖฃಞ൞౨ ฉ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಞ൏౽ರ ඛಯಮದ ඡರ ಅನ౷ ಯ฿ಜං ಈಗ ಈ ಞ൏౽ರ ඛಯಮ ಮൡ౨  ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ 
ಪคಕಲ౭ ච෷ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ว౽ౙ ೈರವඝ౬  ಪคಗ൐ಸฤ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜං, ಅย౵  ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ಘಟච෷ ಹಲ฿ฆ 
เಷಯಗัಂದ ಉದ౰ เಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ๼ೕಡ ಕฉಯมಞತ౨ ං  ಒಂൿ ౽ರಣ ಪค൏ಮ ๸ීಧ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ಪค൏ಮಃౙ  ಹಲ฿ฆ ౽ರಣಗัರಬ๾ൿ, ಉർಹರൕಡ ಒಬ౯  ವ౲ ౾౨  ๬෷ൟ౨ ฆโൿ 
ಆದ౪ คಂದ ๬เಡ ౽ರಣโ ಅಪಪತൽಂದ ಅಥ฿ ජಸಜბಕ ౽ರಣಗัಂർಜ ๬เನ ౽ರಣൽಂದ ๸ಭเಸಬ๾ൿ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ฿ಗ ಅಂൟಮ ಪค൏ಮ౽ౙ ಜ කโ เเಧ ౽ರಣಗಳඝ౬  ಗಣචಡ 
൤ಡൿಆಳ౶ ෎౽ಗಬ๾ൿ, 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ౽ರಣಗำ ಈಗ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯย౵  ಈ ౽ඨ  ಅඝ౬  ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ cept 
ಪคಕಲ౭ ච෵ಂದ ಔಪೈคಕತัಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ಇย౵  ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච කඝ ๭ೕ෦ತ ๸ಒ౲ ಯ v one b two 
ಘಟචಗಳඝ౬  ೯ೕല෴ಜ ෗ක౬ ෗ඩ౳ ಯ ಮൡ౨  ಸಮಗ౳  ಘಟචಗಳඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಅಂದฉ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ bi 
ಎಲ౵ คಟ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౳ ൟ෽ಂದ ౙಁ  ರ ๸ಭವඛೕಯ൤ ನ ಧකತ౱ ಕ ๸ಭವඛೕಯ൤ ನ ಧකತ౱ ಕ b 1 b 2 bn 
๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜං ಎಂ්ದಃౙ  ಇൿ ๸಄ತ฿ಜං, ඦತರ ෴โඃ ಘಟචಡ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  a 
๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ඛೕലದ ರ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ෈ ಒඨ ೯൤ಡ ಆഔౣ ฆವ ෈ ಎರಡರ ๸ಭವඛೕಯ൤ b 1 
෈ ಎರಡರ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಮൡ౨  ಆഔౣ ฆವ ෈ಎඨ ಅඝ౬  ෈ಎඨ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ කโ ಇದರ ඬฃๅಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ

ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಸಮಗ౳  ಘಟචಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅಂದฉ ාಯ ಒ ౙಁ ಟಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෥ದคಯ ಸ౩ ಳโ s s 
ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ೞದಕ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಏಃ ಏಃಂದฉ ෴โඃ ಘಟච෷ ෥ದค ೦ಗದ s 
ಉಪเූಗ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ೞದಕವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಈಗ ෥ತ౳  ಪ౳ ෽ೕಜನವඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං  ಇದರย౵  කඝ ಎಂൿ si s 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಯ ෸ඛಯඨ 1 คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ ಇൿ ೞದಕ ಒ ౙಁ ಟ฿ಜං bii n 
ಆದ౪ คಂದ කඝ เತರ൏ ౽ඞನඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ เತರ൏ ౽ඞඝ ನನಡ ඛೕഴತ౨ ං ನ ಒ ౙಁ ಟโ ನ ೞದಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ൽ౷  ಈಗ ඛೕโ  කඝ ಅย౵  i i 
ಏඝ ෥ലං౪ ೕච ಎಂൿ ඣೕല, කඝ ಃಲโ ๲ഡ ಗಳ ಒ ౙಁ ಟ฿ಜ ವ౲ ಕ౨ ಪല๭ದ ಘಟච ಮൡ౨  ෴ವ คೕൟಯ ๲ഡ ಗಳඝ౬  
ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಸಹ ඣೕഺೕಣ , ෈ ಒඨ ෈ ഖ ಇ൞౲ ൽಗำ เಘഔತ ๲ഡ ಗำ ಎಂൿ කඝ ಇย౵  ූเ๭ං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಇย౵  ಒರഖ ชಌ೉ತ౳ โ ನನ౬  ෥ದค ಸ౩ ಳ฿ಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  කඝ 
ಈๅಂഡ ಅඝ౬  ຂำ൤౨ ೕච ಇൿ ನನ౬  ಈๅಂഡ ෈ ಒඨ ಇൿ ಈๅಂഡ ಎಂൿ ຂำโൿ ෈ ಎರഴ ಇൿ ಈๅಂഡ ๳ ෈ 
෩ฆ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ຂั ಮൡ౨  ಇൿ ಈๅಂഡ ෈ಎඨ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ๻ಛಜ කඝ ಉං౪ ೕಶතವბಕ฿ಜ 
เක౲ ಸತั๭ං౪ ೕච ಒಂൿ คೕൟಯย౵  ಇโಗำ ಅ๸ಘഔತ฿ಜฆತ౨ ๅ ๻ಡ෻ ಇๅಲ౵ โಗಳ ಸ෦౱ ಲನโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಡ s 
ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ ಇย౵  ෴โඃ ಘಟච෴ಜං ಸค a 
ಆದ౪ คಂದ ಃಲโ ಘಟච෴ಜං a 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ೞದಕಃౙ  ಏකಞತ౨ ං ಒಂൿ ೞದಕ ಇൿ ಒಂൿ ೞದಕ฿ಜං  ಈ ೋಃౙ ಗಳ ූಗ฿ಜං b 1 b 1 b 2 b 
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ೞದಕ  ຂำโൿ ಆຉ ಇย౵  කඝ ಈ ๯ฆั෴౽ರದ ชಒಗಳඝ౬  ෈ഴ൤౨ ೕච ಒಂൿ ೞದಕ ಎಂൿ thr ee bn 
ຂำ൤౨ ೕච කඝ ಇย౵  ಆຉ ൿಂറದ ಅಂ౾ಗಳඝ౬  ๻౾ං౪ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ೞದಕ฿ಜං ౘ෦๭ ಈ ූಗโ ಒಂൿ ೞದಕ฿ಜං ಅಲ౵  ಇൿ ಈಗ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ah bn b 1 b

෈ಎඨ ಇ൞౲ ൽ ಅโ ೞದಕ ಒಂൿ ೞದಕ ಒಂൿ ೞದಕ ೞದನ ಸಹ ವ౲ ൟคಕ౨ ฿ಜං 2 b  3 b 1 b 2 b 3 a bn 
ಏಃಂದฉ ಅโ ೯ೕല෴ಜ เಭ೧๯ತ౨ ๅ ๲ಟ౛ ำ ಘಟචಗำ ಒಂൿ ೞದಕ ಒಂൿ ೞದನ b one b two bn b 1 b 2 
ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಒಂൿ ೞದಕದย౵  ಁಡ ೯ೕല෴ಜ ෗ನ౬ ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಒಂൿ ೞದಕ bn b 1 
฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಒಂൿ ಉಪเූಗ฿ಜං ඣೕല ಇൿ ನ ಉಪเූಗ฿ಜං ೞದಕ ನ ಉಪเූಗ฿ಜං ಮൡ౨  b 1 b 2 b 2 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ೞದನ ಒಂൿ ಉಪเූಗ฿ಜං  bn bn 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಇ൞౲ ൽಗำ ಅ๸ಘഔತ฿ಜದ౪ ฉ ಆಗ ಒಂൿ ೞದಕ ಒಂൿ ೞದಕ ಒಂൿ ೞದಕ b 1 b 2 bn b 1 b 2 bn 
ಸಹ ෗ನ౬ ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ කโ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ಅ๸ಘഔತ ಘಟචಗಳ ಒ ౙಁ ಟ ಎಂൿ ಬฉಯมಜං.  ෮ದಲ 
ಆຉ කඝ  ಕส౱ ತฌํ ನ ෩ಲತತ౷ ฿ದ ๸ಕಲನದ ෩ಲತತ౷ ವඝ౬  ඛಮಡ ඛೕലං౪ ೕๅ, ಅย౵  ෩ರඡ 
෩ಲತತ౷ ๅಂದฉ ඛೕโ ೯ೕല෴ಜ ಅ๸ಘഔತ ಘಟචಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ, ಒ ౙಁ ಟದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಃಲโ 
๸ಭವඛೕಯ൤ಗัಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದฉ ๸ಕಲನದ ෩ಲತತ౷ ൽಂದ කโ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  โ a 
ಒ ౙಁ ಟದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಒಂൿ ೞದನ ಒಂದಃౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ๸ಕಲನಃౙ  bii n 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೞದನದ ಒಂൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ා ಈಗ ಈ ೞದನ ൽ౷  ಮ൤౨  කඝ ಇದರ ෬ว i n 
ಞ൏౽ರ ඛಯಮವඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಕಲನ฿ಜ ಪഷ෷ತ౨ ං ಒಂൿ ಆഔౣ ฆವ ൽ౷ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, i  i n 
ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪ౳ ෬ಯದ ෩ಲ ຂัಃ෴ಜං, ಇൿ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ඛೕലದ ರ a b 1 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜං ಆഔౣ ฆವ ෈ ಎರಡರ ಒඨ ಪ౵ ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ ෈ ಎರಡರ ๸ಭವඛೕಯ൤ b 
ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಆഔౣ ฆವ ෈ಎඨ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ෈ಎඨ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜ ಆ ຂัಃಯඝ౬  කโ ಇย౵  
๬෈ೕൡಪല๭ං౪ ೕๅ ಆຉ ಅದඝ౬  ඣೕಡฤ කඝ  ๸ದಭბಃౙ  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇದರ ಅಥბๅಂದฉ ಈๅಂഡ ಅඝ౬  ಪರಸ౭ ರ n 
เ๕ಷ ಘಟචಗಳ ಒ ౙಁ ಟ฿ಜ เಭ೧ಸಬ๾ർದฉ , ಅಂൟಮ ಘಟචಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಅโಗಳย౵  ಪ౳ ൟ෽ಂದ ౙಁ  
ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಗำ ಮൡ౨  ಆ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಘಟචಗಳ ಕඛಷ౤  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪคූ๣ಯย౵ ං කඝ ಇย౵  
ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච ಒಂൿ ක౲ ෽ೕ೉ತ කಣ౲ ವඝ౬  ಒ෫౱  ಎ๲ದฉ ಒಂൿ ತว ීದฉ ಒಂൿ ඿ฑ ഹ 
ಅඝ౬  ಒ෫౱  ಎ๲ಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ෇ಲโ ීದฉ ඿ฑ ഹ ಅඝ౬  ಎರഴ ෇ค ಎ๲ದฉ කโ ಕඛಷౣ  ಒಂൿ ๭ಋ౺  ಅඝ౬  
ಗಮඛ๯ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඣೕഺೕಣ  කโ ಇย౵  ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ඛೕโ ತวಯඝ౬  
ຄಂದಬ๾ൿ ಅಥ฿ ඛೕโ ෇ಲವඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಎಂಬ ಎರഴ ๬ಧ౲ ൤ಗัๅ, ๻ಛಜ කඝ ಈๅಂഡ ಅඝ౬  
ಪคಗ൐๭ದฉ ತว ಬฆವ ಘಟචಯඝ౬  ๰೉๵ೕಣ ಮൡ౨  ಎಂದฉ ෇ಲโ ಬฆವ ಘಟචಯඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං  ಒಂൿ h t 
කಣ౲ ವඝ౬  ಎ๲ർಗ ඛೕโ ತว ಅಥ฿ ෇ಲವඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ๰೉ಸฤ කඝ ಈ ๸಄ತವඝ౬  ಮൡ౨h 

ಅඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ๭ಋ౺  ಅඝ౬  ಗಮඛ๭ದ ಘಟච෴ಜං t a 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ  a ag iven h 

ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಒಳಪലಸมಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ෸ඛಯඨ ಇย౵  ๸තಣბ t t h t 
෥ದค ಸ౩ ಳ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಈๅಂഡ ಗะಜ เಭ೧๯ವ ෩ಲಕ ຂಳಬ๾ൿ.  කโ ಇย౵  
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಗಮඛ๭ದฉ ತวಯඝ౬  ಗಮඛ๭ದฉ ಆಞವ ಪค൏ಮಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ, ಒಂൿ ๬ವඝ౬  ಒ෫౱  
ಎ๲ಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ๬෷โದඝ౬  ಒ෫౱  ಎ๲ಯมಞತ౨ ං , ಇย౵  ತวಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಇย౵  ಆฆ ಆฆ ಆಞವ 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಮൡ౨  ಏඝ? ಇย౵  ಅಧბದ๠ౣ  ತวಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏಃಂದฉ ಅൿ ක౲ ෽ೕ೉ತ කಣ౲  ಎರಡචಯ 
ූಗದย౵  ෇ಲ ಬฆತ౨ ං ඦತರ ක౲ ෽ೕ೉ತ ഹ ಅඝ౬  ಎರഴ ෇ค ಎ๲ಯมಞತ౨ ං , ಕඛಷ౤  ಒಂൿ ๭ಋ౺  ನ 
๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  කඝ ಆฆ ಇಲ౵  ಎಂൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಒಂൿ ഓ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯย౵  ෴โඃ ๭ಋ౺  
ಆಞโൽಲ౵ , කโ ๭ಋ౺  ಅඝ౬  ಪഷ෷โൽಲ౵  ಎಂൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಐൿ คಂದ ಆฆ ಆಜฆತ౨ ං ಈಗ ಎರഴ ෇ค 
෥ಡมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರവ ෇ค කඝ ๭ಋ౺  ಅඝ౬  ಪഷ෷โൽಲ౵  ඦತರ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಐದคಂದ ಆฆ 
ಚದರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ൤ಡൿಆಂಡฉ  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಇൿ  ಅಂದฉ කโ ಕඛಷౣ  ಒಂൿ ๭ಋ౺  ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෇ಲದ 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಅಧბದ๠ౣ  ಇං, ಇದඝ౬  කโ ๯ಲಭ฿ಜ ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ಹൽඡำ ಎಪ౭ ൤౨ ರಡคಂದ 
ಹൽචರഴ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ฆเค ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ಹൽඡಳคಂದ ಎಪ౭ ൤౨ ರಡคಂದ ๸ಌ౲ ತ౱ ಕ฿ಜ ಅ൵ბಸฤ 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ඩ෵ಂഡ ಐದ౾ౙ ಂತ ಸ౷ ಲ౭  ກೋ౞  ຂಳಬ๾ൿ ಆຉ ౘ෦๭ ಆຉ ಇൿ ಆຉ ಹൽකฤౙ  ಎಪ౭ ತ౨ ౾ౙ ಂತ ಸ౷ ಲ౭  
ກೋ౞  ಅಂದฉ ඩ෵ಂഡ ಎರഴ ඛೕโ ഹ ಅඝ౬  ഓ๺ ෥ലർಗ ඛೕโ ๭ಋ౺  ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಒಂದคಂದ ಆฆ ಎಂൿ
ಸค ಆຉ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಸค๯෥ฆ 16 ಆಜං  ಇย౵  ๕ಕറ฿ฆ ಆದฉ ಇย౵  ඛೕโ ಹൽඡಳคಂದ ಎಪ౭ ൤౨ ರಡ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನದඝ౬  
ಪഷ෷ൟ౨ ൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ౽ರಣๅಂದฉ කโ ඿ฑ ഹ ಅඝ౬  ಎರഴ ෇ค ಎ๲ಯฤ ಅವ౽ಶ ඛೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๭ಋ౺  ಪഷ෷ವ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಆರคಂದ ಹൽඡಳಃౙ  ಏคං ಎಪ౭ ൤౨ ರഴ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಒಂದคಂದ ಆฆ ಹච౬ ರഴ 
ಎಪ౭ ൤౨ ರഴ ಮൡ౨  ಇย౵  ඛೕโ ಹൽඡಳคಂದ ಎಪ౭ ൤౨ ರಡඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಌ౲ ತ౱ ಕ฿ಜ ກೋ౞ ವค ഹ ಅඝ౬  ๳ค๯ವ ෩ಲಕ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ූಗ๛ ෥ತ౳  කโ ಇย౵  
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ๳ค๭ං౪ ೕๅ ಇൿ ಒಂൿ ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಈಗ ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ 
ಪ౳ ෬ಯದย౵  කโ ಏඝ ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂದฉ ಆ ಘಟචಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಈๅಂഡ ಇർ౪ ಗ 
කโ ಹಲ฿ฆ ౽ರಣಗಳ ෬ว ಉലೕಷඛಂ಩ ಅඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ 
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ಆದ౪ คಂದ කඝ ඛಮಡ ൟั๭ඈ൤ ಪค൏ಮವඝ౬  ಉಂഖ෥ഴತ౨ ං ๸ීಧದ คೕൟಯ เಷಯ ಈಗ කโ ಈ ಕಲ౭ චಯඝ౬  
ಮತ౨ ๠ౣ  เಸ౨ คಸಬ๾ൿ , ಇದರ ಪค൏ಮโ ඛಮಡ ಲಭ౲ เฆತ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಅಂದฉ ඛೕโ ಈಛಗศ ಏನක౬ ದง 
ಗಮඛ๭ൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ಆದฉ ౽ರಣ ಏචಂൿ කโ ಗಮඛಸยಲ౵  ಮൡ౨  ඦತರ කโ ๼ಂൟฆಜ ಮൡ౨  කโ ෩ಲ 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ඃ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ ౽ರಣ ಏඝ ಆಜರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ෥ലದฉ කโ คವ๺ბ คೕൟಯย౵  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಅಥ฿ คವ๺ბ 
ಉലೕಷඛಂ಩ ඣಂൽಡ ඛೕโ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ຂಳಬ๾ൿ ಇย౵  කโ ඛೕലದ ෈ ಒಂൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ඛೕലං౪ ೕๅ ಎಂಬ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ඛೕലං౪ ೕๅ  ಎರഴ ಇ൞౲ ൽ ಆದฉ ನನಡ ಏචಂൿ ൟัൽದ౪ ฉ ෈ ಒನ౬  
๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෈ ಎರಡರ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ඛೕലದ ෈ ಒನ౬  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕච 
ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ෎෺๺ ಪ౳ ෬ಯದ ಪ౳ ๭ದ౫  ຂัಃಯย౵  ಔಪೈคಕತัಸมಜං, ಇದඝ౬  ൭ಮ๺ ෎๺ 
ಎಂൿ ກಸคಸมಜං ಮൡ౨  ಈ ඬಸ౨ ಕವඝ౬  1763 ರย౵  ಅವರ ಮರಣದ ඦತರ ಪ౳ ಕഔಸม෵ൡ ಆದฉ ຂัಃ෷ 
෨ಂൿವค෷ತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ෎๭ಯඨ ๭ർ౫ ಂತโ ඛඋბರದ ๸ದಭბದย౵  ಈಗ ಬಹಳ ಜನඪ౳ ಯ฿ಜං เเಧ ಅಂർ೩ 
ඛಯಮಗಳย౵  ๭ർ౫ ಂತโ ෎๭ಯඨ ಪคೕಃ౹ ಗಳඝ౬  ಬಳಸมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෎๭ಯඨ ඛඋბರದ ඛಯಮಗಳඝ౬  ಆಚರൕಯย౵  ಬಳಸมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ຂัಃಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ಘಟචಗะಜರย ಆຉ b 1 b 2 bn 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  කโ ಸಮಗ౳ ฿ದ ಅ๸ಘഔತ ಘಟචಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅโಗಳย౵  ಪ౳ ൟ෽ಂದರ 
๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಧකತ౱ ಕ฿ಜರย ಧකತ౱ ಕ ๸ಭವඛೕಯ൤෽ಂൽಡ ෴โඃ ಈๅಂഡ ಆಜರย, ඦತರ ಎಂൿ br 
ຂำವ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜ๭ದ ාಯ br br 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಒಂದคಂದ ಈ ຂัಃ෷ ෎෺๺ ಪ౳ ෬ಯದ bii n 
ಪ౳ ๭ದ౫  ຂัಃ෴ಜං, කโ ඬฃๅಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  ಮ൧౨ ෫౱  ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ.  කโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๲ഡ 
๴ർ౫ ಂൟಕ ๸಄ತಗಳඝ౬  ಮൡ౨  เಲౘಣ เඋನಃౙ  ನಮ౱  ಗಮನವඝ౬  ඛಬბಂඌ๭ං౪ ೕๅ ඬฃๅಗำ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ൡಂ෇ 
ಸರಳ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ඛೕಡมಜං ಈ ຂัಃ෷ ඛಜ฿ಜං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ b r 1 2 n 
෴โඃ ಘಟචಡ කඝ ಅದඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಅಂಶವඝ౬  br a 
ඣೕലದฉ කඝ ಞ൏౽ರ ඛಯಮವඝ౬  ๼෨౱ ಖ คೕൟಯย౵  ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ൿ ಅಂದฉ කඝ ಅದඝ౬  ๸ಭವඛೕಯ൤ 
ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ඛೕಡมದ ಇൿ ಞ൏౽ರ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ೞದದย౵  br br ai 
ಯ ಈ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಸರಳ฿ಜ ಅನ౷ ෵๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ කඝ ಘಟචಗำ 
ಅ๸ಬದ౫  ಮൡ౨  ಸಮಗ౳ ฿ಜฆವ ಅඃ ಪค๭౩ ൟಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ เක౲ ಸ ಮൡ౨  ಸಮಗ౳  ಘಟචಗಳ 
๸ಭವඛೕಯ൤ಛಜ ා ඛೕലದ ൽ౷  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๭ಛ౱  ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ೞದದย౵  ಇದඝ౬  ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಬಳ๭ ಬฉಯಬ๾ൿ  ൞ฯ ๸ಭವඛೕಯ൤ 
ಆದ౪ คಂದ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ຂัಃಯඝ౬  ಇย౵  ಎರഴ ງತಗಳย౵  ๬෈ೕൡಪലಸมಜං ಒಂൿ ງತದย౵  කඝ ಷರൡ౨ ಬದ౫  
๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಎರಡඡ ງತದย౵  කඝ ಞ൏౽ರ ඛಯಮವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ං౪ ೕච ಮൡ౨  ೞದದย౵  කඝ 
ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ං౪ ೕච ෩ಲ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಇย౵  ๬౩ ඪಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಒಂൿ ಸರಳ฿ದ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಉත౲ ಟฑ ತ෴ರಕฆ ෩ฆ තซಃർರคಂದ ೉භ ಗಳඝ౬  ๸ಗ౳ ๼๯൞౨ ฉ ಎಂൿ ຂำ൞౨ ฉ ෈ ಒඨ ෈ ഖ ෈ 
ൟ౳ ೕ ಅඝඩತದย౵  ಎರಡคಂದ ಐದคಂದ ෩ฆ ಮൡ౨  ಹತ౨ คಂದ ෩ฆ ಎಂൿ ຂั ಉත౲ ಟฆಗಳย౵  ඹ౾౺ ಂ಩ ෥ಡฤ 
೉භ౺  ಆຉ ಅವರ ಒഖౣ  ๸ಗ౳ ಹൕ ಅವฆ ෈ ಒඨ ෩ರคಂದ ಹತ౨ คಂದ ಎರಡคಂದ ಐൿ ಅඝඩತದย౵  ಖคೕൽ๯൞౨ ฉ ಮൡ౨  
෈ ಎರಡคಂದ ෩ರคಂದ ಹತ౨ ඝ౬  ಖคೕൽ๯൞౨ ฉ, ෈ ಒඨ ඛಂದ ๕ಕറ ಒಂದರ๠ౣ  ೉භ౺  අೕಷ෷ಕ౨ ฿ಜං ಎಂൿ 
ಅඝಭವൽಂದ ൟัൽං ෈ ಎರಡคಂದ ಐൿ ಪ౳ ൟಶತ අೕಷ෷ಕ౨ ฿ಜං ಮൡ౨  ෈ ෩ರคಂದ ಹൡ౨  ಪ౳ ൟಶತ 
අೕಷතคತ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ೉භ ಅඝ౬  ෴ඁ೉౟ ಕ฿ಜ ๸ಗ౳ ಹൕ෵ಂದ ಆ෺ౙ  ෥ಡมಞತ౨ ං ತ෴ರಕರ ಐ෴ඨ අೕಷතคತ฿ಜං 
ಎಂൿ ಉഴීൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෈ ಒඨ ඛಂದ ಸರಬฃ೩ ෥ಡಲ౭ ಟౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಎಂൿ  ඛೕโ ಈಗ ಇย౵  ඣೕല ಇൿ ౽๺ ಎ඾ಋౣ  
๸ීಧ฿ಜං ಏಃಂದฉ ೉භ අೕಷ෷ಕ౨ ฿ಜං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ൽದ౪ ง ಅಂൟಮ ಪค൏ಮವඝ౬  ෈ 1 තซಃ෵ಂದ 
෈ತ౨ คಸಬ๾ൿ  ಅಥ฿ ಈಗ ಅൿ ඛಜ฿ಜ අೕಷතคತ฿ಜං ಎಂಬ ಪค൏ಮವඝ౬  කโ ಅಂൟಮ฿ಜ b2 b3 
ൟัൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದಃౙ  ౽ರಣ฿ದವฆ ෴ฆ ಎಂൿ කโ ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಅಥ฿ ಅಥ฿ ಆಜರย, ಇย౵  ๸ීඌ๭ದ ಆຉ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗำ ෴โโ ಎಂ්ದඝ౬  කโb1 b2 b3 
ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ.  ಇย౵  කโ ෎෺๺ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದฉ ಆຉ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಎಂൿ කโ 
ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈๅಂഡ ಅඝ౬  ೉භ අೕಷ෷ಕ౨ ฿ಜං ಎಂൿ ಈๅಂഡ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ ಉ෵ยನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ඛೕಡมದ ൽ౷  ๸ಕಲನದ bii 
๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅย౵  ෈෷ ೉භ ಅඝ౬  ൽ౷  ತ෴ರಕคಂದ ಸರಬฃ೩ 
෥ಡมಜං ಎಂಬ ಘಟචಯඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කඝ ಈ ಎม౵  เಷಯಗಳඝ౬  ൟัൽං౪ ೕච ಏಃಂದฉ ಒඨ ๸ಭವඛೕಯ൤  ನನಡ ൟัൽฆವ ಎರഴ ා වํ b 
๸ಭವඛೕಯ൤ ෈ ಎರಡคಂದ ෩ฆ ಹൡ౨  ๸ಭವඛೕಯ൤ ෩ฆ ෩ฆ ಹൡ౨  ಹൡ౨  ಇඃ คೕൟಯ ಒಂൿ ಆഔౣ ฆವ b b 

ಒಂൿ ඞರಃౙ  ඞฆ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಆഔౣ ฆವ ಎರಡರ ಐದคಂದ ඞฆ ๸ಭವඛೕಯ൤ ඛೕലದ ෩ฆ  ಹತ౨ คಂದ b b b 
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ඞರಃౙ  ಹತ౨ คಂದ ඞರಃౙ  ಪ౳ ൟ තซಃർರคಂದ අೕಷතคತ ೉භ ಗಳ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  කโ ൟัൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಈ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಬದย๭ದฉ කඝ ಇย౵  1 คಂದ 100 ಃౙ  2 คಂದ 5 ೯൤ಡ ಐದคಂದ ඞರಃౙ  ಆຉ ൟ౳ ೕ ා 
ങඨ ೯൤ಡ ಹತ౨ คಂದ ඞರಃౙ  ෩ರคಂದ ಹൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಅൿ ๒ನ౲  කฤౙ  ಒಂಬൡ౨  ಆຉ ඩ෵ಂഡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං
ඛೕโ ಈ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಪ౳ ๚๭ಸฤ ಸಹ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ ಅಂದฉ ෩ಲ൫ කโ ๯෥ฆ ಐൿ ಪ౳ ൟಶತದ๠ౣ  ೉භ ಗำ 
අೕಷ෷ಕ౨ ฿ಜๅ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ಅದඝ౬  ತ෴ರಕฆ ๸ಗ౳ ๼๯൞౨ ฉ ඣೕല  ෩ವคಂದ ๸ಗ౳ ๼ಸมಞൟ౨ ං ಅโಗಳย౵
ಒಂൿ ๕ಕറ ಒಂൿ අೕಷವඝ౬  ຄಂൽං ಇඣ౬ ಂൿ ๕ಕറ ಐൿ ๕ಕറ අೕಷ෷ಕ౨ ฿ಜං ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಹൡ౨  
๕ಕറ ಪค൏ಮ౽ค෴ಜං ಈಗ ಅವඝ ಪ౳ ൟ෽ಂದคಂದล เเಧ ಪ౳ ෥ಣದย౵  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ർ౪ ච ಒഓౣ ฉ෴ಜ o  
ಅವರ ๸ಗ౳ ಹโ ๯෥ฆ  ಅඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಅಂದฉ ඛೕโ ಈಗ ๯෥ฆ  ಪ౳ ൟಶತ ಪค൏ಮ౽ค ೉භ ಗಳඝ౬  0.49 5
ຂಳಬ๾ൿ , කඝ ຂำವ ෈ 1 ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಬಯ๭ದฉ, ඦತರ ෩ಲ ಪ౳ ෬ಯൽಂದ 
ඛೕಡมದ ෈ 1 ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ෈ 1 ಆಜ ಪคವൟბ๯ತ౨ ං ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜ๭ a 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ 1 คಂದ 100 ಃౙ  2 คಂದ 5 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 0.049 คಂದ ූಜ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಸರัೕಕರಣದ ඦತರ ಅൿ ಸರಳ฿ಜ 4 คಂದ ನಲವ൧౨ ಂಬൡ౨  ಎಂൿ ൟฆಞತ౨ ං ๻ಡ෻ කඝ ಎರഴ b 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರಡඝ౬  ෈ ಎರಡඝ౬  a b a 
๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಐದคಂದ ඞರคಂದ ෩ರคಂದ ಹತ౨ คಂದ ූಜ๭ ๒ನ౲  කฤౙ  ಒಂಬൡ౨  ඩ෵ಂഡ ඛಂದ ූಜ๭ ಅൿ 
ಹൽජದคಂದ ನಲವ൧౨ ಂಬತ౨ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆഔౣ ฆವ ෩ฆ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a b 
ಆഔౣ ฆವ ෈ ෩ರඝ౬  ෈ ൟ౳ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜ๭ ಹತ౨ คಂದ ඞರಃౙ  ෩ರคಂದ ಹತ౨ คಂದ ಹತ౨ คಂದ ූಜ๭ 
๒ನ౲  කฤౙ  ಒಂಬൡ౨ , ಅൿ ෩ವತ౨ คಂದ කฤౙ  ಒಂಬತ౨ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං , ഔ ಯ ಪค൏ಮವඝ౬  ඣೕഺೕಣ  ಇย౵  ෈ 
ಒඨ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗำ ಏචಂൿ ඣೕല , ಅൿ ಎರಡคಂದ ಐൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ ෈ ಎರಡคಂದ ෩ರคಂದ ಹ൞౨ ಜൡ౨ , 
ಆದฉ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಗำ ಈಗ ಎರಡคಂದ ಐದ౾ౙ ಂತ ෗ನ౬ ฿ಜๅ. ನಲವൡ౨  ಪ౳ ൟಶತโ කಲౙ คಂದ ನಲವ൧౨ ಂಬತ౨ ಃౙ
ಇัൽං, ಅಂದฉ ಹൡ౨  ಪ౳ ൟಶತ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಅൿ ಹൡ౨  ๕ಕറ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං ಆದฉ ಈ ๸ಒ౲ ෷ 
෩ರคಂದ ಹತ౨ คಂದ ಹൽජದคಂದ ನಲವ൧౨ ಂಬ൞౨ ಜං ಮൡ౨  ಈ ๸ಒ౲  ෩ರคಂದ ಹತ౨ ಃౙ  ಏคං  ෩ವತ౨ คಂದ 
ನಲವ൧౨ ಂಬൡ౨  ಆಞโൿ ಅಂದฉ ๯෥ฆ ಅರವൡ౨  ಪ౳ ൟಶತ ಅಂದฉ කโ ඛಜ฿ಜฆโದคಂದ ಅಂൟಮ ಪค൏ಮವඝ౬  
කโ ಗಮඛ๭ං౪ ೕๅ ಅಂದฉ ೉භ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ අೕಷ෷ಕ౨ ฿ಜං ಎಂದಥბ 
ಆದ౪ คಂದ ෴ವ ಉಪඛ෷ අೕಷ෷ಕ౨  ೉භ ಅඝ౬  තซ๯ವ ๬ಧ౲ ൤෵ං ಏಃಂದฉ කโ ෈ 1 คಂದ ವ๯౨ ಗಳඝ౬  
ಖคೕൽ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ  ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ๸ಒ౲ ಯ අೕಷಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಅಂದฉ 10 ಪ౳ ൟಶತ අೕಷ෷ಕ౨  b 2 b 3 b 3 
೉භ ಗำ ಇๅ 
ಆದ౪ คಂದ ೉භ අೕಷ෷ಕ౨ ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ ກೋ౞  ๬ಧ౲  ಇൿ ෈ ൟ౳ ෵ಂದ ಸರಬฃ೩ ෥ಡಲ౭ ഔౣ ං ಏಃಂದฉ ๯෥ฆ 
ಅರವൡ౨  ಪ౳ ൟಶತದ๠ౣ  ಅವ౽ಶๅಂದฉ ෈ ෩คಂದ අೕಷ෷ಕ౨  ೉භ ಅඝ౬  ಸರಬฃ೩ ෥ಡมಜං ಮൡ౨  ෈ ಎರಡคಂದ 
ಸ౷ ಲ౭  ಕല෫ ಅವ౽ಶโ ಐൿ ಪ౳ ൟಶತ ಪค൏ಮ౽ค෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಈಗ ಇย౵  ಐൿ ๕ಕറ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಮൡ౨  ෈ ಒඨ ඩฤ කโ ෈ ಒඨ ඛಂದ ನಲವൡ౨  ಪ౳ ൟಶತ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  
൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ದ౪ ง ಅൿ ൡಂ෇ ಕല෫෴ಜං ಆದฉ ෈ ಒඨ ඛಂದ අೕಷಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ൡಂ෇ ಕല෫෵ฆโದคಂದ 
ಅൿ ๕ಕറ ಒಂൿ ෥ತ౳  
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ ೉භ අೕಷ෷ಕ౨ ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ ෈ ෵ಂದ තซಃ෴ಞವ ๬ಧ౲ ൤ಗำ ಕല෫ ಒಂൿ 
෩ಲේತ฿ಜ ಇൿ ಆຉ ෎๺ ಪ౳ ෬ಯದ ಪค൏ಮ฿ಜං ಅಥ฿ ඛೕโ ຂಳಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ කโ ౽ರಣ ಪค൏ಮದ
๸ීಧವඝ౬  ඁ๞ౣ ಆೕನದย౵  ෥ಡฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ ಹಲ฿ฆ ಃ౹ ೕತ౳ ಗಳย౵  เ๕ಷ฿ಜ ಅಪฃಧ ಪ൤౨ ಡ 
ಃಲโ เඌเ೦ౢ ನ ಪคೕಃ౹ ಗಳඝ౬  ෥ഴโದคಂದ ಇย౵  ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං.  ಅಂൟಮ เಷಯ ಮൡ౨  ඦತರ 
කโ ౽ರಣಗಳඝ౬  ಪ൤౨ ಹಚ౞ ฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ಫย൞ಂಶโ เ๕ಷ฿ಜ ಬಹಳ ಪ౳ ๭ದ౫ ฿ಜං ಮൡ౨  ಪ౳ ๯౨ ತ ಅದඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸมಞൟ౨ ං  ല เ೦ౢ ನ 
ಮൡ౨  ಇಂ೧ඛಯคಂ಩ ನ เเಧ ಃ౹ ೕತ౳ ಗಳย౵  ಈಗ කโ ಉലೕಷඛಂ಩ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ං౪ ೕๅ, ಅಂದฉ ಉലೕಷඛಂ಩ 
฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๸ಭเ๯ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෬ว ಪค൏ಮ ෈ೕฆತ౨ ං , ಅൿ ಪค൏ಮ ෈ೕರൽದ౪ ง ಸಹ ಅൿ ಪค൏ಮ 
෈ೕರൽದ౪ ฉ කโ ಅದඝ౬  ಸ౷ ൪ತ౳  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ. ಈๅಂഡ ಗಳඝ౬  ಉലೕಷඛಂ಩ ඛಂದ ಅඝಸค๭ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ 
ಈๅಂഡ ಗಳ ๬౷ ൪ತ౳ ౲  ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ຄಸ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ඛೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಈๅಂഡ ๸ಭเ๯ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෬ว ෴โඃ ಪค൏ಮ ෈ೕರൽದ౪ ฉ ಅൿ ಯ b a 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಮൡ౨  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಅ൵ბ๯ತ౨ ං ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ.  ඛೕಡมದ ಒಂඃ ಆಜರ෎ಀ b 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭเ๯เಃ෷ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෬ว ಪค൏ಮ ෈ೕರൽದ౪ ฉ ಈ ຂัಃ෷ ඛಜ฿ಜฆತ౨ ං ಸಹಜ฿ಜ b 
ಇದඝ౬  ಉತ౨ ಮ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಅಂದฉ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛೕโ ๼ೕಡ ಬฉಯಬ๾ർದ ຂัಃ෴ಜං ೞದಕ ನ ಈ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದb b 
ූಜ๭ ಅൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ඛೕโ ಅಂತರದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  เූಗ ಈಗ ಯ a b b 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಈ ಆචಯ ຂัಃಯඝ౬  ඛೕโ ඣೕലದฉ ಇൿ ಈ ຂัಃಯย౵  
ಸ෦౱ ൟೕಯ ຂัಃ෴ಜං ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කඝ ಅඝ౬  ಉലೕಷඛಂ಩ ಈๅಂഡ ಆಜ ಇค๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಆದฉ ಇย౵  ಮൡ౨  b a b 
ನഴๅ ෴โඃ ವ౲ ൞౲ ಸเಲ౵  ಏಃಂದฉ කඝ ಸರಳ฿ಜං౪ ೕච ಮൡ౨  ಗಳ ಏಕ౽ಲದย౵  ๸ಭเ๯ವ ๸ಭವඛೕಯ൤෷a b 

ಮൡ౨  ನ ็ಯ౾౨ ಕ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಉತ౭ ನ౬ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂำโൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කඝ ಇඣ౬ ಂದඝ౬  a b 
ಪคಗ൐๭ದฉ, ๸ಭเ๯เಃ෷ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෬ว ಪค൏ಮ ෈ೕರൽದ౪ ฉ කඝ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච ಎಂൿ a b 
ූเ๵ೕಣ  ຂัಃ෷ ಯ ಈ ๸ಭವඛೕಯ൤฀൤෻ ಇฆತ౨ ං, කඝ ಇದඝ౬  ಸರัೕಕค๭ದฉ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ b b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, කඝ ಇದඝ౬  ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜ๭ ಯ b a b 
๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ කඝ ൤ಡൿಆಂಡದ౪ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಇൿ ಈ ಬൽಡ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಆಞತ౨ ං ๸ಭವඛೕಯ൤ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං b a b 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈๅಂഡ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ ຂัಃ ๸ಒ౲  ಒඨ ಮൡ౨  ๲ౣ ೕഡ ෫ඨ ಆಜං  ๸ಒ౲  ಎರഴ ಈ ah t 2 
ຂัಃಗำ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಒಂඃ ಆಜๅ ಮൡ౨  ಈ ຂัಃಯ ನഴเನ ವ౲ ൞౲ ಸโ ಈ ຂัಃ ಮൡ౨  ಈ ຂัಃಗำ 
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ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜಲ౵  ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಇย౵  ಉലೕಷඛಂ಩ ಇย౵  ಉലೕಷඛಂ಩ ನย౵ ං ಆದฉ ඛೕโ ಈ ಅಂൟಮ ಪค൏ಮವඝ౬b 
ඣೕലದฉ ಈ ຂัಃ෷ ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ  ಇದඝ౬  ಎರഴ ಘಟචಗಳ ๬౷ ൪ತ౳ ౲ ದ ฿౲ ಌ౲ ನๅಂൿ ಪคಗ൐๭ , ಅಂದฉ ಈ ๭౩ ൟ෷ ಒಬ౯ คಡ ൣඪ౨ ෵ದ౪ ฉ 
ಘಟචಗำ ಮൡ౨  ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜๅ ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಇದರಥბ ๸ಭเ๯เಃ෷ ๸ಭเ๯เಃಯ a b a b 
෬ว ಪค൏ಮ ෈ೕฆโൽಲ౵ , ๸ಭเ๯เಃಯ ෬ว ಪค൏ಮ ෈ೕฆโൽಲ౵  ෩ಲේತ฿ಜ ಅൿ ๬౷ ൪ತ౳ ౲ ದ b 
ಪคಕಲ౭ චಯ ෡ൟಕ ൟำವัಃ෴ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๻ಡ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈๅಂഡ ಗಳඝ౬  ಮൡ౨  ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಯ a b b 
๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, b 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ൡಂ෇ ඛೕഴ൤౨ ೕච ಸರಳ ಉർಹರൕ෺ಂದฉ ಎರഴ ഹ๺ ಎರഴ ඿ฑ ഹಗಳඝ౬  ಏಕ౽ಲದย౵  
ಎ๲ಯมಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  කඝ ಈๅಂഡ ಅඝ౬  ಈๅಂഡ ಆಜರย ಎಂൿ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච ෮ದಲ ഹನย౵  mber
ಮൡ౨  කඝ ಅඝ౬  ಎರಡඡ ഹನย౵  ಈๅಂഡ ಸಮ ๸ಒ౲  ಎಂൿ ූเ๯൤౨ ೕච ಸค ಸค කඝ ಮൡ౨  b a b 
ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜං෻ ಎಂൿ ಪค๏ೕยಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರಡඝ౬  ഓ๺ ෥ലർಗ කโ ෥ದค ೦ಗವඝ౬  ඣೕലದฉ ಒಂൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಎಂൿ ඣೕല  
ದರ ഹ๺ ඦತರ ಇದඝ౬  ಈ คೕൟ ಬฉಯมಜං කඝ 1 1 1 2 ಮൡ౨  ๼ೕಡ 1 6 2 1 2 2 2 6 ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಅಂൟಮ฿ಜ ඛೕโ 6 1 6 2
ಮൡ౨  6 6 ಅඝ౬  ຄಂൽฆൟ౨ ೕค. 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರย౵  ಎ๠ౣ  ෮ದಲ ഹನย౵  ಸಮ ๸ಒ౲  ಇං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ಎರಡඡ ๬ยನย౵  ෮ದಲ ഹ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಎರഴ ๸ಭเ๭ർಗ ෮ದಲචಯದರย౵  ಸಮ ๸ಒ౲  
ಆದ౪ คಂದ ಆฆ ಅಂತಹ ಪ౳ ಕರಣಗัๅ ๻ಡ෻ කฤౙ  ಒಂൿ කฤౙ  ಎರഴ කฤౙ  ಆฆ ಆฆ ಒಂൿ ಇฆತ౨ ං  ಆฆ ಎರഴ 
ಆฆ ಆฆ ಅಂದฉ ෩ವ൞౨ ฆ ಪ౳ ಕರಣಗಳย౵  ಒഖౣ  ಹൽචಂഖ ಪ౳ ಕರಣಗัๅ, ಅย౵  ෮ದಲ ഹನย౵  ಸಮ ๸ಒ౲  ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅದರ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಹൽචಂಟคಂದ ෩ವ൞౨ ฆ ಆಞತ౨ ං , කඝ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏචಂൿ ಪคಗ൐๭ದฉ 
ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಅൿ ಎರಡඡ ഹನย౵  ಸಮ ๸ಒ౲ ෴ಜං b 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඣೕലದฉ ๲ಃಂി ഹ ๲ಃಂി ඛೕโ ಇย౵  ಎರಡඡ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ๸ಒ౲ ಗำ ಒಂൿ a  t i 
ಎರഴ ಎರഴ ಎರഴ คಂದ ಆฆ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಎರಡඡ ಕ൐౧ ನย౵  ඛೕโ ಒಂൿ කฤౙ  ಎರഴ කฤౙ  คಂದ ಆฆ කฤౙ  ಅಥ฿ ಒಂൿ ಆฆ ຄಂൽದ౪ ฉ 
ඛೕโ ಸ෥ನ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ຄಂൽฆൟ౨ ೕค  ಎರഴ ಆฆ ಆฆ ಆฆ ಇ൞౲ ൽ ಮ൤౨  ಹൽචಂഖ ಪ౳ ಕರಣಗัๅ ಅย౵  ඛೕโ ಎರಡඡ
ഹನย౵  ಸಮ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಅದರ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಅಧბ฿ಞತ౨ ං ಈಗ කโ ೞದಕ ෈ ಈಗ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏචಂൿ ඣೕഺೕಣ b 
ಈಗ ೞದಕ ෈ ಎಂದฉ ಸಮเං ಎಂൿ ಅಥბ  ෮ದಲචಯ ഹನย౵  ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ಎರಡචಯದರย౵  ಸಮ๸ಒ౲  ಇං ๻ಛಜ i 
ಪ౳ ಕರಣಗำ ෴โโ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡඡ ๬ยನย౵  ඛೕโ ඣೕലದฉ ಎರഴ කฤౙ  ಆຉ ಎರഴ ಎರഴ ಎರഴ කฤౙ  ಮൡ౨  ಎರഴ ಆฆ ಇๅ 
ಎರಡඡ ๬ยನย౵  ෩ฆ ಪ౳ ಕರಣಗัๅ  කಲౙ ඡ ๬ยನย౵  ඛೕโ කฤౙ  ಎರഴ කฤౙ  කฤౙ  ಮൡ౨  කฤౙ  ಆฆ ಮൡ౨  
෩ರඡ ಆರඡ ๬ยನย౵  ඛೕโ ಆฆ ಎರഴ ಆฆ කฤౙ  ಮൡ౨  ಆฆ ಆฆ ຄಂൽฆವ ಒഖౣ  ಒಂಬൡ౨  ಪ౳ ಕರಣಗำ ඛೕโ 
෮ದಲ ഹನย౵  ಸಮ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ಎರಡචಯದರย౵  ಸಮ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ຄಂൽฆเค  ಕ൒౧  
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ඛಂದ ಒಂಬൡ౨  ಆಞತ౨ ං  ๼ഔბ ๭ಋ౺  ಅൿ කಲౙ คಂದ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං t 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඛೕโ ೞದನದ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ๯ಲಭ฿ಜ b b 
ಗಮඛಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඛೕโ ಈๅಂഡ ಗಳඝ౬  ಮൡ౨  ಸ౷ ൪ತ౳  ಘಟචಗำ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅโ ಈಗ a b a b 
ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜๅ ๬౷ ූเಕ฿ಜ ඛೕโ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಎರಡ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಘಟචಗัಡ เಸ౨ ค๯ವ ಬಡ౛  ෽ೕ೉ಸಬ๾ൿ ಈಗ 
๬౷ ූเಕ฿ಜ කඝ ෩ฆ ಘಟචಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ , ೞದಕ ಯ ಪค๭౩ ൟಗಳ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ൿ b 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಮൡ౨  ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಸค෴ದ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං. ಒಂൿ ೞದನದ a b b 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಆದฉ ಅඃ ಸಮಯದย౵  ඛೕโ ෩ರඞ౬  ಸಹ ൤ಡൿಆಳ౶ ෎ಀ c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈๅಂഡ ಗಳඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ದฉ ಪರಸ౭ ರ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜං ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ೞದಕ ಯ abc b 
๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං.  ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ b c c 
๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಮൡ౨  ಯ b a c a AI 
๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ೞದನ ೞದನ ಎಂ්ൿ ಆಜ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ b c a b c 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಈ ෩ฆ ಪค๭౩ ൟಗಳඝ౬  ೯ೕല෴ಜ ๬౷ ൪ತ౳ ౲ ದ ಪค๭౩ ൟಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಮൡ౨  ඛೕโ ಎม౵  කಲౙ ඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಇದඝ౬  ಪರಸ౭ ರ ಸ౷ ൪ತ౳  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ຄರຄೕಞವ 
๸ದಭბಗำ ಇರಬ๾ൿ ಈ කฤౙ  ಷರൡ౨ ಗಳย౵  ෩ฆ ಷರൡ౨ ಗಳඝ౬  තซಸಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಎರഴ ಷರൡ౨ ಗಳඝ౬  
තซಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಎม౵  ಷರൡ౨ ಗಳඝ౬  තซಸൽರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನ ಉർಹರൕಯย౵  ಈๅಂഡ ಗำ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜๅ ಎಂൿ කโ ຂำโൽಲ౵  ๭ ෮ತ౨ โ ಸค෴ಜฆವ 
ಘಟච෴ಜರย කโ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಸಮ ಎಂൿ ຂัದฉ ಇย౵  ๸ಭವඛೕಯ൤ಗืඝ ๭ ෮ದಲ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ತ౨ โ 1 1 1 3 1 5 2 2 2 4 2 6 3 1 3 ෩ฆ ෩ฆ ಐൿ කฤౙ  ಎರഴ කฤౙ  කಲౙ ರย౵  ಸಮ฿ಜฆತ౨ ං  කฤౙ  
ಆฆ ಐൿ ಒಂൿ ಐൿ ෩ฆ ಐൿ ಐൿ ಆฆ ಎರഴ ಆฆ කฤౙ  ಆฆ ಆฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൤౨  ಒഖౣ  ಹൽචಂഖ ಪ౳ ಕರಣಗัๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ๸ಭವඛೕಯ൤ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කඝ ೞದಕ ෈ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  c 
ಪคಗ൐๭ದฉ ෮ದಲචಯൿ ಸಮ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෮ತ౨ โ ಒഖౣ  ಹൽචಂഖ ಪ౳ ಕರಣಗಳย౵  ඛೕโ ಒಂಬൡ౨  ಪ౳ ಕರಣಗಳඝ౬  
෥ತ౳  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಎರഴ ಎರഴ කฤౙ  ಎರഴ ಆฆ ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  කฤౙ  ಎರഴ කฤౙ  කฤౙ  ಆฆ ಆฆ 
ಎರഴ ಆฆ කฤౙ  ಆฆ ಆฆ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค.  ಒഖౣ  ಒಂಬൡ౨  ಪ౳ ಕರಣಗำ ಇฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ කಲౙ คಂದ ಒಂದඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಆຉ ౘ෦๭ ೞದಕ ๭ ಏಃಂದฉ කโ ಈಛಗศ ෈ ೞದಕವඝ౬  วಕౙ  
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๻౾ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ෈ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಅൿ ಎರಡචಯൿ ಸಮ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෮ತ౨ โ 
ಸಮ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂದಥბ ෮ದಲචಯൿ ಸಹ ಆಜರ෎ಀ, ಇൿ 9 คಂದ 36 ಆಜฆತ౨ ං, කඝ ಈಗ ಎ෈๭ ೯ೕല෴ಜ 
ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆವ ಪ౳ ಕರಣಗำ ೯ೕല෴ಜ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜๅ ಆದฉ කඝ ೞದಕ ෈ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏචಂൿ 
ඣೕലದฉ ෩ง ඛಜ฿ಜං ಎಂದಥბ ಒಂಬൡ౨  ಪ౳ ಕರಣಗಳย౵  ෩ฆ ಮ൤౨  ඛಜ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ කಲౙ คಂದ කฤౙ  ಆಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಜ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆโൽಲ౵  a b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ ฿ಜ ಪರಸ౭ ರ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆโൽಲ౵   ಉർಹರൕಡ කඝ ෩ฆ ಈๅಂഡ ಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๭ං౪ ೕච abc 
ಅย౵  ಅโ ಮൡ౨  ಸ౷ ൪ತ౳  ಮൡ౨  ಸ౷ ൪ತ౳  ಮൡ౨  ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆತ౨ ๅ ಆದฉ කඝ ෩ರඞ౬  ಒഔౣ ಡ abc a b b c a c 
൤ಡൿಆಂಡฉ ಅโ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆโൽಲ౵  ౽ರಣ කඝ ಮൡ౨  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಸ౷ ฀ೈยತ฿ಜ ಸಹ ಎಂൿ a b c 
ಪ౳ ෥൐ೕಕคಸมಜං ಏಃಂದฉ ಸಮ ಆಜದ౪ ฉ ಸಹ ಅದರ ෬ว ಅವอ෈ತ฿ಜං ಅದ౽ౙ ಜ෻ ಇൿ ඛಂದ a b c ah a 
ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜಲ౵  ಮൡ౨  ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  කඝ เเಧ คೕൟಯ ๳ಪბഷಯ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗಳ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ b ah 
ಀคൡ เเಧ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච ඛಯಮ ಞ൏౽ರ ඛಯಮ ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪ౳ ෬ಯ ෎ಯ๺ 
ಪ౳ ෬ಯ ಮൡ౨  ඛೕโ ๬౷ ൪ತ౳ ౲ ದ ಪคಕಲ౭ ච 
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