
তাই আিম ইিতমেধҝই আমার έশষ বক্তৃতায় শতκসােপϠ সјাবҝতার উপর আেলাচনা ზ჈ কের িদেয়িছ আহ আপিন έদখেত পােИন έয 
আিম কী পুনিন κম κাণ করব যিদ আিম একΜট নҝাযҝ মতৃΦ ҝেক টস করার কথা িবেবচনা কির এবং আিম ঘটনাΜটেক 1 িহসােব িবেবচনা কির 
তাহেল এর সјাবনা কত? 1 еারা 6 এখন আিম আমার িববিৃতΜট পিরবতκন কির έয একΜট হওয়ার সјাবনা কত έযΜট একΜট িবেজাড় সংখҝা 
ঘটেল এবং আিম এΜটেক একΜট ϕদЫ হওয়ার সјাবҝতা বিল έয এখন έমলা ডাইেত এই ছয়Μট সјাবҝ ফলাফেলর মেধҝ িতনΜট ফলাফল 
রেয়েছ যা িবেজাড় সংখҝা হল এক িতন এবং পাচঁ
তাই এখন এর মেধҝ যিদ আিম বিল έয একΜট হওয়ার সјাবনা কত, তাহেল এΜট িতন еারা এক হেব
তাই এΜট আসেল শতκযЅু সјাবҝতার ধারণার িদেক িনেয় যােИ যার মােন আমার কােছ িনিদκѭ িবষেয় অিতিরЅ ϡান থাকেল একΜট 
পরীϠায় ইেভл তাহেল আমার আসল সјাবҝতা পিরবিতκত হেত পাের
তাই আসুন এবং έযেকান দুΜট ঘটনােক সংϡািয়ত কির έযখােন এর সјাবҝতা ধনাЮক Μঠক আেছ তারপর একΜট ϕদЫ έয ঘটনা a b b b
ঘেটেছ তার শতκসােপϠ সјাবনা
তাই তার িনєিলিখত পдিতেত সংϡািয়ত করা হেয়েছ আমরা এর উপর শতκযЅু এই Ѿরিলিপ সјাবҝতা িলিখt b 
তাই এΜট একΜট ϕদЫ এর সјাবҝতা িহসােব পড়া হয় Μঠক আেছ এΜট একΜট έছদ িব এর সјাবҝতা িহসােব সংϡািয়ত করা হয় যিদ আিম b 
এই সূϏΜট ϕেয়াগ কির তাহেল এর সјাবҝতা еারা িবভЅ িবেশষ έϠেϏ যােত আপিন একΜট έছদ িব-এর সјাবҝতা έদখেত পােরনb 
তাই একΜট হয় এবং হল একΜট িতনΜট পাচঁa b 
তাই একΜট έছদ এক হয়b 
তাই এΜট ছয় еারা এক হেয় যায় এবং এর সјাবনা অেধ κক হয়b 
তাই এক еারা ছয় ভাগ কের এক еারা দুই এΜট আমােক িতনΜট কের এক έদেব
তাই এই সংϡাΜট শতκযЅু সјাবҝতা িকেসর এই মূল έবাঝার সােথ সামПসҝপূণ κ,
তাই আমােক এই যুΝЅΜট একটΦ  ϕসািরত করেত িদন আিম এই সѕকκΜটেক সѕকκ এক έথেক এক নїর কল করেত পাির আমরা একΜট 
έছদ িব এর সјাবҝতা িলখেত পাির এর সјাবҝতােক একΜট ϕদЫ এর সјাবҝতােত একইভােব এর সјাবҝতা যিদ ধনাЮক হয় তেব b b a 
আমরা ϕদЫ এর সјাবҝতােক সংϡািয়ত করেত পাির যােত এΜট έছদ এর সјাবҝতা হেয় যায় যা একΜট έছদ িব ভােগর সমান a b b a a
এর সјাবҝতা еারা
তাই এΜট একΜট έছদ িব এর িববিৃতর সјাবনার িদেক িনেয় যােব এর সјাবҝতা এর সјাবҝতার সমান একΜট έদওয়া যাক আসুন এই a b 
িববিৃত দΜুট এবং িববিৃত িতনΜট έদিখ এবং আসুন সјাবҝ বҝাখҝামূলক িববিৃত নїর দΜুটর পিরেϕিϠেত কথা বিল বাম িদেক আমার দΜুট ঘটনা 

এবং এর একেযােগ ঘটার সјাবনা রেয়েছa b 
তাই আিম বলিছ এΜট একΜট ঘটনার সјাবҝতার সমান যা ϕথম ঘটনার ϕদЫ িеতীয় ইেভেлর সјাবনা еারা ვিণত হয়
তাই যুগপত ঘটনার সјাবҝতা িহসােব গণনা করা έযেত পাের দΜুট সјাবҝতার একΜট ვণফল হল একΜট শতκসােপϠ এবং আেরকΜট হল 
ঘটনাვিলর একΜটর সјাবҝতা যােক ϕািоক সјাবҝতাও বলা হয় এবং এই িববিৃতেত এবং এর ভূিমকাვিলেক এই িনয়মვিল a b- ah one
এবং এই দুই এবং িতনΜটেক ვণেনর িনয়ম বলা হয়। সুতরাং ვেণর িনয়েমর মূল ধারণা হল έয দΜুট ঘটনার একেযােগ ঘটার সјাবনােক দΜুট 
সјাবҝতার ვণফল িহসােব গণনা করা έযেত পাের ies
তাই ვন আেছ
তাই এটােক ვেণর িনয়ম বলা হয় এখন সােথ সােথ ধারণা আেস έয আিম িক এΜটেক িতনΜট ঘটনা পয κо ϕসািরত করেত পাির উЫর হল হҝা ঁ
আসেল আিম এই ვেণর িনয়মΜট সংখҝার ঘটনার জনҝ িলখেত পাির এবং ϕমাণΜট আবার আপিন έযাগ িনয়েমর έϠেϏ έযমন ইнাকশন n 
έদেখেছন,
তাই আিম এখন সাধারণ ვেণর িনয়মΜট িদই,
তাই আসুন আমরা িবেবচনা কির একΜট এক এবং দুইΜট ঘটনা বিল এবং শতκসােপϠ সјাবҝতা সংϡািয়ত করার জনҝ έয ঘটনাΜট ঘটেছ έয 
হর এর মত আিম এর সјাবҝতা বা এর সјাবҝতা রািখ তাহেল তােদর সјাবҝতা অবশҝই ধনাЮক হেত হেব অনҝথায় অনুপাতΜট a b 
সংϡািয়ত করা হেব না
তাই আিম একΜট শতκ রাখেত পাির έয এর έছদেক বলা সјব একΜট έথেক ধনাЮক এখন এই বাѷিবক শতκΜট বলার জনҝ যেথѭ ai n ah 
έয একΜটর সјাবҝতা একΜট দΜুটর সјাবҝতা ধনাЮক হেব বা একΜটর সјাবনা ধনাЮক হেব কারণ এই έসটΜট আসেল সবেচেয় έছাট έসট 
যখন আিম έবশ কেয়কΜট আহ ইেভл িবেবচনা কির এবং আিম έসვিলর সকেলর έছদ িনই তারপর এΜটই সবেচেয় έছাট έসট
তাই যিদ আিম Ϡুϒতম έসটΜটর έছদΜটেক একΜট ইিতবাচক সјাবনা িহসােব রািখ তেব সমѷ সংিѫѭ ঘটনা যার অথ κ বҝΝЅ িহসােব ঘটেব বা 
যিদ έসვিল একবাের দুΜটেক έছদ করার মেতা ঘটেছ έযমন একΜট έছদ একΜট দΜুট একΜট িতনΜট έছদ একΜট চারΜট ইতҝািদ বা এক সমেয় 
έছদ িতনΜট ςহণ কের তােদর সকেলরই ইিতবাচক সјাবনা থাকেব
তাই আমােক এখােন মоবҝ িলখেত িদন এΜট িনΝѥত করেব έয সমѷ শতκসােপϠ । সјাবҝতাვিল ভালভােব সংϡািয়ত করা হেয়েছ
তাই সাধারণ সংেযাজন িনয়ম হল ვেণর িনয়ম হল έছেদর সјাবনা সমান 1 έথেক যা একΜট 1 এর সјাবҝতার সমান একΜট 2 এরai i n 
সјাবҝতার সােথ একΜট 1 έদওয়া একΜট িতনΜটর সјাবনা একΜট একΜট έছদ একΜট দΜুট এবং
তাই একΜট ϕদЫ এর সјাবҝতা এক έথেক িবেয়াগ এেকর সমানaii n 
তাই এΜট হল সাধারণ ვেণর িনয়ম আবার গািণিতক নীিত বҝবহার কের আেবশ ধ჈ন আিম এই সমীকরণΜটেক চার নїর বিল ah ah 
তাহেল সѕকκ চারΜট গািণিতক আেবেশর নীিত বҝবহার কের ϕমাণ করা έযেত পাের
তাই আহ উদাহরণѾ჉প আিম বলেত পাির এর সমান এেকর জনҝ িববিৃতΜট সব κদা সতҝ কারণ এΜট সমােনর জনҝ বাম িদেক ϟাস কের n n 
একজেনর জনҝ এΜট আমােক ზধুমাϏ একΜট পদ έদেব যা একΜটর সјাবҝতা একইভােব ডানিদেকর িদেকও যখন এর সমান হেব তখন n 
একΜট মাϏ পদ থাকেব
তাই এই িববিৃতΜট একΜটর সјাবҝতা একΜটর সјাবҝতার সমান এখন এΜট অনুমান ক჈ন এর জনҝ সতҝ হেত হেল এর সমান তারপর n- k-

এর জনҝ έযাগ এেকর সমান, িববিৃতΜট এরকম έয έছেদর সјাবনা হল এক έথেক ъাস ওয়ােনর সমান,n- k aii k 
তাই ϕথেম আিম এΜটেক দুই ভােগ িবভЅ করার জনҝ িবেবচনা কির, একΜট έছদ এবং দুΜট έছদ সমান িতন έথেক έক ъাস ওয়ােনর ajj 
সমান
তাই এΜট একΜট έছদ-এর সјাবҝতা হেয় উঠেছ এবং একΜট έজর έছদ করার সјাবনা একΜট দΜুটেত একΜট এর সјাবҝতা দুঃিখত έছদ j aj

সমান িতনΜট দুই έক ъাস এক έদওয়া হেয়েছ একΜট έছদ দΜুট এখন এখােন আিম আবার আেবদন করেত পাির এর জনҝ এর সমানj n k 
এΜটেক আরও ϕসািরত করা έযেত পাের এবং এΜটেক আিম একΜটর সјাবҝতা িহসােব িলখেত পাির একΜট দΜুটর সјাবҝতােক একΜট έদওয়া 
এবং
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তাই আিম এখােন একΜট উদাহরণ িবেবচনা কির একΜট ঘটনা έয একজন বҝΝЅ একΜট έরাগ έথেক িনরাময় কের এবং খ ঘটনা έসই বҝΝЅ 
িকছΦ  িচিকৎসা িকছΦ  িচিকৎসা পায় ধ჈ন আিম ধের িনΝИ έয এর সјাবনা 0.9 অথ κাৎ 90 শতাংশ মানুষ এই έরােগ ভΦ গেছন এমন b 
িচিকৎসার সুেযাগ রেয়েছ এবং 80 শতাংশ বҝΝЅ যারা ϕকৃতপেϠ িচিকৎসা পান িনরাময় তাহেল একΜট έছদ িব এর সјাবҝতা িক তাহেল এΜট
একΜট ϕদЫ এর সјাবҝতার সােথ এর সјাবҝতার সমান έয পেয়л নয়Μট পেয়л আট এর মােন পেয়л সাত দুইb b 
তাই আপিন িববিৃত িদেত পােরন έয 72 শতাংশ বҝΝЅ যারা পান έরাগΜট আসেল িনরাময় হয় কারণ 90 শতাংশ έলােকর িচিকৎসার সুিবধা 
রেয়েছ এবং যারা ϕকৃতপেϠ িচিকৎসা ςহণ কের তােদর মেধҝ 80 শতাংশ সুѸ হেয় যায়,
তাই সামিςকভােব 72 শতাংশ মানুষ ϕকৃতপেϠ আেরাগҝ লাভ কের । এখােন ვণেনর িনয়েমর সরাসির ϕেয়াগ এখন এই ვেণর িনয়ম এবং
শতκসােপϠ সјাবҝতা ধারণাΜট সјাবҝতার আহ গণনা িবেবচনা করার জনҝ দরকারী έযখােন একΜট িনিদκѭ ঘটনা έবশ কেয়কΜট Νজিনস έথেক
উদ্ভূত হেত পাের
তাই এΜটেক একΜট কারণ ϕভাব সѕেকκর মেতা িকছΦ  বলা হয়
তাই একΜট িনিদκѭ জনҝ ϕভােবর έবশ কেয়কΜট কারণ থাকেত পাের
তাই উদাহরণѾ჉প একজন বҝΝЅর মতৃΦ ҝ
তাই মতৃΦ ҝর কারণ মতৃΦ ҝর কারণ দুঘ κটনাজিনত έরাগ বা ϕাকৃিতক কারণ ইতҝািদ কারেণ হেত পাের
তাই আমরা যখন চূড়াо ϕভােবর সјাবҝতা গণনা করিছ তখন আমােদর হেত পাের িবিভт কারণ িবেবচনা ক჈ন
তাই সјাবҝতার ϕিতΜট কারণ এখন এই ধারণাΜটেক έমাট সјাবҝতার ধারণার মাধҝেম আনѮুািনকভােব ჉পাоিরত করা হেয়েছ,
তাই আিম এখােন έমাট সјাবҝতার এই উপপাদҝΜট িদই, যাক এক দুই আমােক একΜট সীিমত সংখҝক ঘটনা িলখেত িদন জΜুটবдভােবv b 
িবΝИт হেত িদন এবং িবস্তৃত ঘটনা έযমন এর সјাবҝতা সকেলর জনҝ ইিতবাচক Μঠক আেছ এΜট ϕিতΜট এর জনҝ έযΜট bi i i b 1 
এর সјাবҝতা এর সјাবҝতা হল এর ধনাЮক সјাবҝতা তাহেল έয έকান ঘটনার জনҝ এর সјাবҝতা একΜট pos b 2 itive bn a 
ϕদЫ এর সјাবҝতা িহসােব এর সјাবҝতা έযাগ একΜট ϕদЫ দুই এর সјাবҝতা দুই এর সјাবҝতা িহসােব έলখা έযেত b 1 b one b b 
পাের। এর সјাবҝতার মেধҝ একΜট έদওয়া আসুন আমরা এর ϕমাণΜট έদিখbn bn 
তাই আহ আমােদর এখােন িবস্তৃত ঘটনা রেয়েছ যার অথ κ সমান এর িমলন সমান এক έথেক έযখােন নমুনা Ѹানs bii n s 
তাই আমরা িলখেত পাির তারপর িহসােব একΜট έছদ έকন কারণ έযেকান ইেভл নমুনা Ѹােনর একΜট উপেসট হেবa s 
তাই আিম যিদ একΜট έছদ িনই তাহেল ზধুমাϏ একΜট পাব এখন এর সুিবধা হল আিম িলখেত পাির কারণ এর িমলন 1 έথেক si s bii 

এর সমান এখন এΜট έছদ ইউিনয়নn 
তাই আিম বлনমূলক আইন ϕেয়াগ করেত পাির
তাই বлনমূলক আইন আমােক έদেব এখন আপিন έদখুন আিম িক কেরিছ i is equal to one to na intersection bi 
έসখােন একΜট ঘটনা আেছ যা আিম িনিদκѭ έসেটর িমলন িহসােব ϕকাশ কেরিছ এবং িক ধরেনর έসট এর
তাই আসুন এΜটও έদিখ আিম এখােন ধের িনেয়িছ έয এক িব ইতҝািদ έসვিল িবΝИт έসটb tw o 
তাই আসুন আমরা এখােন একΜট έমাটামΜুট িচϏ িবেবচনা কির ধ჈ন এΜট আমার নমুনা Ѹান Μঠক আেছ এবং আমার কােছ ঘটনা আেছ বেল 
এΜট আমার ইেভл িব ওয়ান এΜট ইেভл িব দুইΜট ইেভл বেল িব িϑ এবং
তাই বেল ধ჈ন এΜট ইেভл bn
তাই আিম ইИাকৃতভােব এমনভােব িডজাইন কেরিছ έয এვিল িডসজেয়л এবং তােদর সকেলর িমলন আসেল এর সমান এখন s a 
এখােন έকান ঘটনা Μঠক আেছ
তাই িকছΦ  ঘটনাa 
তাই এর িক হেব έছদ িব 1 একΜট έছদ িব 1 এΜট একΜট έছদ িব 2 িক এই িবрযুЅু অংশΜট একΜট έছদ িব 3 হল বেল আহ আমােক এই a 
έকাকঁড়া έরখাვিল এখােন আকঁেত িদন একΜট έছদ িব এন বলুন ধ჈ন আিম এখােন বЫৃাকার পিরসংখҝান রািখ Μঠক আেছ
তাই এΜট একΜট έছদ আহ দুঃিখত এই অংশΜট একΜট έছদ হেব এΜট নয় এখন আপিন έদখুন ইতҝািদ যিদ তারা bn b 1 b 2 b 3 bn 
িবΝИт হয় তাহেল একΜট έছদ িব 1 একΜট έছদ িব 2 একΜট έছদ িব 3 একΜট έছদ িব এনও িবΝИт হয় έযেহতΦ  এক দুই তারা έজাড়াb b bn 
িভিЫক έসট হল ঘটনা একΜট έছদ έছদিবভাগ এবংdisjoint b 1 a in b 2 
তাই একΜট έছদ ও έজাড়ায় έজাড়ায় িবΝИт হেব কারণ এვিল আসেল একΜট έছদ িব 1 আসেল একΜট উপেসট έদখুন এΜট এর bn b 1 
একΜট উপেসট একΜট έছদ িব 2 হল এর একΜট উপেসট এবংb 2 
তাই একΜট έছদ হল এর একΜট উপেসটbn bn-
তাই যিদ এই ইতҝািদ িবΝИт হয় তাহেল একΜট έছদ িব 1 একΜট έছদ িব 2 একΜট έছদ িবএনও িবΝИт হেব এখন আমরা যা b 1 b 2 bn 
কেরিছ একΜট িবΝИт ঘটনাვিলর িমলন িহসােব έলখা হেয়েছ যিদ এইვিল িবΝИт হেয় έগেল ϕথম অহ еারা আিম আপনােক έযাগ করার 
Ѿতঃিসд িদেয়িছ έযΜট কালেমােগারেভর Ѿতঃিসд έসখােন তৃতীয় Ѿতঃিসд িছল έয যিদ আপনার έজাড়া যুЅ িবΝИт ঘটনা থােক তেব 
িমলেনর সјাবনা িকছΦ  সјাবনার সমান
তাই যিদ আিম এΜট ϕেয়াগ কির সংেযাজেনর Ѿতঃিসд еারা আমরা পাই এর সјাবҝতা িমলেনর সјাবনার সমান একΜট έছদ a bii 
সমান এক έথেক έয সমΜѭর সমান সমান একΜট έছদ এর সјাবনা এক έথেক এখন এΜট একΜট έছদ িе আবার আিম পাির n i bi n r 
ვণ ϕেয়াগ ক჈ন এর উপর ule
তাই আিম এΜটেক έযাগফল িহসােব পাব একΜট ϕদЫ এর সјাবনার সমান এর সјাবҝতা যা আসেল έমাট সјাবҝতার i bi n bi 
উপপাদҝΜটর মূল িববিৃত িছল έযΜট একΜট ϕদЫ এর সјাবҝতা 1 িব-এর সјাবনার মেধҝ এক ъাস সјাবনার সেД ϕদЫ দুই-এর b b 
সјাবনার সেД দুই-এর সјাবҝতা এবং ϕদЫ এর সјাবҝতা এর সјাবনার মেধҝb bn- bn-
তাই έসই িববিৃতΜট আমরা এখােন ϕমাণ কেরিছ έয এΜটেক έϕϠাপেট έদখেত আসেল এর মােন হল যিদ একΜট ইেভл পারѺিরক n 
একেচΜটয়া ইেভেлর িমলন িহসােব পচনশীল হেত পাের তারপর চূড়াо ইেভেлর সјাবҝতা তােদর ϕিতΜটর শতκসােপϠ সјাবҝতা এবং έসই
ϕিতΜট ঘটনার ϕািоক সјাবনার পিরেϕিϠেত
তাই আিম এখােন একΜট নҝাযҝ মুϒার উদাহরণ িদই একবার িনেϠপ করা হয় যিদ একΜট মাথা উেঠ আেস একΜট নҝাযҝ ডাইΜট একবার 
িনেϠপ করা হয় এবং যিদ একΜট έলজ উেঠ আেস একΜট নҝাযҝ ডাইΜট দুইবার িনেϠপ করা হয় আমরা সјাবҝতা খুেঁজ έপেত চাই έয অоত
একΜট ছয়Μট Μঠক আেছ
তাই এখােন έমাট সјাবҝতার উপপাদҝ ϕেয়াগ করা যাক কারণ আপনার মাথা থাকেত পাের বা আপনার έলজ থাকেত পাের এমন দΜুট 
সјাবনা রেয়েছ
তাই যিদ আিম ঘটনাΜট িবেবচনা কির তাহেল মাথা উেঠ আসা ঘটনাΜটেক έবাঝােত িদন এবং বলুন έয ঘটনাΜট έবাঝায় έয έলজ উেঠ আেস 
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তার মােন যখন একΜট মুϒা িনেϠপ করা হয় তখন আপিন έপেত পােরন একΜট মাথা বা একΜট έলজ এবং আিম এই Ѿরিলিপ এবং h t 
বҝবহার কির তা έবাঝােনার জনҝ এবং হল একΜট ঘটনা যা একΜট ছয়Μট পয κেবϠণ করা হয়a 
তাই এর সјাবҝতা একΜট ϕদЫ এর সјাবҝতা িহসােব এবং ϕদЫ এর সјাবҝতা িহসােব έলখা έযেত পাের এর সјাবҝতার a h h t t 
মেধҝ কারণ এখােন সѕূণ κ নমুনা Ѹানh union t 
তাই আপিন έপেত পােরন আপিন এখােন έমাট সјাবҝতার উপপাদҝ বলেত পােরন এবং ইেভেл িবভЅ হেয় এখন আমােদর এখােন h t 
সјাবҝতা έদখা যাক যিদ একΜট মাথা পয κেবϠণ করা হয় তারপর ফলাফল έয একΜট ডাই একবার িনেϠপ করা হয়
তাই ডাই একবার িনেϠপ করা হয় এখােন έহেডর সјাবҝতা কী এখােন একΜট ছЃার সјাবনা কী যা ছয় еারা এক হেয় যােব এবং এখােন 
একΜট মাথার সјাবনা কী έয এখােন অেধ κক কারণ এΜট একΜট নҝাযҝ মুϒা িеতীয় অংেশ একΜট έলজ আেস তারপর একΜট έফয়ার ডাই 
দুইবার টস করা হয় অоত একΜট ছЃার সјাবҝতা কত
তাই আিম এΜট বҝবহার কের গণনা করেত পাির έয έকানও ছЃা έনই
তাই একΜট টেস έকানও ছЃা হয় না έয আমরা একΜট ছЃা পাব না সјাবҝতা পাচঁ বাই ছয় হেব এখন দুইবার এটা হেয় έগেছ এবং যখনই 
আিম ছЃা পাই না তখন সјাবনা হেব পাচঁ বাই ছয় বগ κ
তাই যিদ আিম এক িবেয়াগ িনই তার মােন হল আমরা অоত একΜট ছয় পাব এবং একΜট έলেজর সјাবনা এখন অেধ κক। সহেজ সরলীকরণ 
করেত পাির এবং আমরা সেতেরা বাই বাহাЫর পাই
তাই আপিন পােИন এবং আসুন আমরা এΜটেক সংখҝাগতভােব বҝাখҝা করার έচѭা কির সেতেরা বাই বাহাЫর হল আহ আপিন িবр ুপােঁচর 
έচেয় একটΦ  έবিশ বলেত পােরন আহ ্দুঃিখত আহ এটা আহ έচৗেгর έচেয় সামানҝ έবিশ সЫর মােন পেয়л দুই যখন আপিন একΜট ডাই টস
করেবন তখন আপনার একΜট ছেয়র সјাবনা আেছ ছয়Μট এক বা ছয় Μঠক আেছ
তাই এখােন έমাটামΜুট 16 শতাংশ িকᅀ এখােন আপিন έসই সেতেরা বাই বাহাЫর έথেক অেনক έবিশ পােИন
তাই কারণ হল আমরা έমলার সјাবনােকও মঞ্জরু করিছ দুইবার ছΦ ঁড়েত হেব
তাই ছЃা পাওয়ার সјাবনা এক еারা ছয় έথেক সেতেরা বাহাЫর еারা বΝৃд έপেয়েছ আসেল এক еারা ছয় বােরা еারা বাহাЫর এবং এখােন 
আপিন সেতেরা বাই বাহাЫর পােИন
তাই সংখҝাগতভােব আপিন অিতিরЅ ডাই έযাগ কের έদখেত পােরন আংিশকভােব আমরা এখােন সјাবҝতা έযাগ কেরিছ এΜট এখন έমাট 
সјাবҝতার উপপােদҝর একΜট ϕেয়াগ έবশ কেয়কΜট কারণ
তাই আিম আপনােক উেѣখ কেরিছ কারণ ϕভাব সѕকκ ধরেনর Νজিনস এখন আমরা এই ধারণাΜটেক আরও ϕসািরত করেত পাির ধ჈ন 
ϕভাবΜট আপনার কােছ উপলѐ যার মােন আপিন ইিতমেধҝ িকছΦ  লϠҝ কেরেছন এবং আমরা লϠҝ কিরিন কারণ কী িছল এবং তারপের 
আমরা িফের যাই এবং έদখুন আমরা মূল কারেণর সјাবҝতা গণনা করেত পাির িক না কারণ কী হেত পাের
তাই যিদ আমরা তা কির তাহেল আমরা সјাবҝতাΜটেক িবপরীতভােব έদখিছ বা আপিন বলেত পােরন িবপরীত কΝнশিনং সহ শতκসােপϠ 
সјাবҝতা এখােন আমরা ধারণা িদেয়িছ έয একΜট ϕদЫ এর সјাবҝতা একΜট ϕদЫ এর সјাবҝতা দΜুট ইতҝািদ তেব আিম যিদ জািন b b a 
িক তাহেল এক এর সјাবҝতা কতb 
তাই তার মােন আিম এক এর সјাবҝতা গণনা করিছ দুই এর একΜট সјাবҝতা έদওয়া হেয়েছ একΜট ইতҝািদb b 
তাই এই ধারণাΜট έবেয়স উপপােদҝর িবখҝাত িববিৃতেত আনѮুািনকভােব ჉পাоিরত হেয়েছ আহ এΜট টমাস έবেসর নােম নামকরণ করা 
হেয়েছ এবং এই বইΜট 1763 সােল তার মতৃΦ ҝর পের ϕকািশত হেয়িছল িকᅀ িববিৃতΜট অবҝাহত রেয়েছ এবং এই έবইিসয়ান তϬΜট খুব 
জনিϕয় হেয় উেঠেছ এখন িসдাо তেϬর έϕϠাপেট অনুমােনর িবিভт িনয়েম έবস এিѶেমটর বҝবহার করা হয় έবিসয়ান έটѶ বҝবহার 
করা হয়
তাই έবইিসয়ান িসдােоর িনয়ম বҝবহার করা হয় কােজই আিম এখােন িববিৃত িদই
তাই έকােনা ঘটনা হেত দাওb 1 b 2 bn 
তাই আবার আমরা িবΝИт ঘটনাვিল ςহণ করা যা সѕূণ κ এবং তােদর ϕিতΜটর সјাবҝতা ধনাЮক একΜট ইিতবাচক সјাবনা সহ έযেকান 
ইেভл হেত িদন তারপর বলার সјাবҝতা έদওয়া হয় যা একΜট ϕদЫ সјাবҝতা এর সјাবҝতা еারা িবভЅ িসগমা еারা ϕদЫ br br br 

এর সјাবҝতা এর সјাবҝতা এক এর এর সমান এই িববিৃতΜট হল έবইস উপপােদҝর িবখҝাত িববিৃত আহ আসুন ϕমাণΜট έদিখ bi bi n 
এবং আপিন আবার έদখেত পােরন έযেহতΦ  আমােদর কােছ আেছ ϕকৃতপেϠ έসট তাΝϬক Ѿরিলিপ এবং বিহরাগত পдিতেত আমােদর 
মেনােযাগ সীমাবд কের ϕমাণვিল আসেল খুব সহজ
তাই এর সјাবҝতা έদওয়া হয় একΜট এই িববিৃতΜট সতҝ এর জনҝ 1 2 এর সমান এবং এর মােন έয έকানও ঘটনার জনҝ আিম এΜট b r n 
গণনা করেত পাির আমরা শতκসােপϠ সјাবҝতার সংϡা ϕেয়াগ কির
তাই এΜট έছদ-এর সјাবҝতা হেয় যায় এর সјাবҝতা িদেয় ভাগ করেল এবং আপিন যিদ লবΜট έদেখন তাহেল আিম িবপরীত b r a 
পдিতেত ვেণর িনয়ম ϕেয়াগ করেত পাির যার মােন আিম এΜটেক এর সјাবҝতা িহসােব িলখেত পাির এর সјাবҝতার মেধҝ a br br 
έদওয়া হেয়েছ এΜট ვেণর িনয়ম বҝবহার করেছ এবং হর-এ এর এই সјাবҝতাΜট έকবলমাϏ έমাট সјাবҝতার উপপাদҝΜট ϕেয়াগ কের ai-
কারণ আমার একই অবѸা রেয়েছ έয ঘটনাვিল িডেজ এবং তারপর পিরকিџত এবং িবস্তৃত ঘটনাვিলর জনҝ oint exhaustive a 
এর সјাবҝতা একΜট ϕদЫ সјাবҝতার িসগমা সјাবҝতার সমানbi 
তাই আিম এখােন িলখেত পাির έয έমাট সјাবҝতার উপপাদҝ বҝবহার কের হর- এ
তাই আসেল িববিৃতΜট এখােন মাϏ দুΜট ধােপ ϕমািণত হেয়েছ এক ধােপ আিম έকবলমাϏ লেবর িеতীয় ধােপ শতκসােপϠ সјাবҝতার সংϡা 
িলেখিছলাম আিম ვেণর িনয়ম ϕেয়াগ কেরিছ এবং হর-এ আিম έমাট সјাবҝতার উপপাদҝ ϕেয়াগ কেরিছ
তাই এখােন িভিЫ উপপাদҝ ϕিতΜѮত হেয়েছ
তাই আসুন আমরা একΜট সহজ ϕেয়াগ িবেবচনা কির এখােন
তাই বেল একজন কΟѕউটার ϕᄿতকারক িতনজন সরবরাহকারীর কাছ έথেক িচপ সংςহ কের বেল অনুপােত খ এক খ দুই খ িতন 
অনুপােত বেল দুই বাই পাচঁ িতন বাই দশ এবং বেল িতন বাই দশ
তাই কΟѕউটাের িফΝЊংেয়র জনҝ তার έমাট িচপ সংςেহর মেধҝ আহ έস οয় কের έথেক দুই বাই পাচঁ অনুপােত έথেক এক িতন b b 
еারা দশ এবং έথেক িতন еারা দশ এবং έথেক িতন এটা অিভϡতা έথেক জানা যায় έয έথেক িচপেসর এক শতাংশ একΜট b b AH b 
ሺΜটপূণ κ , খ έথেক পাচঁ শতাংশ ሺΜটযুЅ দুΜট ሺΜটপূণ κ এবং খ িতনΜটর έথেক দশ শতাংশ ሺΜটপূণ κ Μঠক আেছ
তাই ϕᄿতকারেকর সংςহ έথেক এেলােমেলাভােব একΜট িচপ িনব κাচন করা হেল এΜট ሺΜটযুЅ বেল ϕমািণত হয়,
তাই এΜট এখন এক еারা সরবরাহ করার সјাবনা কত? আপিন এখােন έদখেত পােИন এΜট কারণ ϕভাব সѕকκ কারণ িচপΜট ሺΜটযুЅ b 
িকনা বা না তা চূড়াо ϕভাব বা সরবরােহর মাধҝেম িনেϠপ করা έযেত পাের এখন আমরা অবেশেষ জািন έয এΜট আসেল b1 b2 b3 
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ሺΜটপূণ κ
তাই আমরা এর কারণ কী তা έদখিছ তার মােন έক এটা ঘΜটেয়েছ
তাই এΜট বা বা িক িক সংিѫѭ সјাবҝতা এখােনb1 b2 b3 ah 
তাই আসুন আমরা এখােন এΜট গণনা কির
তাই যিদ আমরা έবইস উপপাদҝ ϕেয়াগ কির তাহেল আমােদর কােছ এর সјাবҝতা কত হেবah 
তাই আসুন আিম বিল আিম এখােন ইেভлვিলেক সংϡািয়ত কির ধ჈ন আিম একΜট ইেভлΜটেক সংϡািয়ত কির কারণ একΜট িচপ 
ሺΜটপূণ κ
তাই এর সјাবҝতার সјাবҝতা কত হেব একΜট ϕদЫ এর সমΜѭ সјাবҝতা এর সјাবҝতায় সমান এক দুই িতনΜট έযখােন a bi bi i bi 
ঘটনাΜটেক িনেদκশ কের হҝাট িচপΜট ϕᄿতকারেকর еারা সরবরাহ করা হয়t bi 
তাই এখােন আিম এই সমѷ Νজিনসვিল জািন কারণ এর সјাবҝতা আমার কােছ দুই еারা পােঁচর সјাবҝতা দুই এর িতন еারা b one b 
দেশর সјাবҝতা িতন এর িতন еারা দশ একইভােব ϕদЫ এক এর সјাবҝতা একΜট ϕদЫ এর এক еারা শত সјাবনা হল দুΜট হল b b b-
একΜট ϕদЫ খ-এর সјাবҝতা পাচঁ еারা শত সјাবনা িতনΜট হল দশ еারা শত কারণ আমরা ϕিতΜট সরবরাহকারীর কাছ έথেক ሺΜটপূণ κ 
িচপვিলর সјাবҝতা জািন
তাই যিদ আমরা এখােন এই মানვিল ϕিতѸাপন কির তাহেল আিম এখােন 1 еারা 100 পাব ইন 2 বাই 5 ъাস পাচঁ বাই শত 3 বাই দশ έযাগ 
দশ বাই শত 3 বাই 1 এর সমান যােত আমরা এΜট সহেজই গণনা করেত পাির যা পেয়л শূনҝ চার নয় আহ এর সমান আপিন এই সংখҝাΜটর 
ϕশংসা করার έচѭা করেত পােরন তার মােন মূলত আমরা বলিছ আনুমািনক পাচঁ শতাংশ িচপვিল ሺΜটপূণ κ যা ϕᄿতকারক οয় কের 
έদেখন িতিন িতনΜট έথেক সংςহ করেছন তােদর মেধҝ একΜটর এক শতাংশ ሺΜটপূণ κ অনҝΜটেত পাচঁ শতাংশ ሺΜটপূণ κ এবং অনҝΜট দশ 
শতাংশ কায κকর এখন έস তােদর ϕেতҝেকর έথেক িবিবধ পিরমােণ িনেИ সামিςকভােব তার সংςেহ ϕায় 0.49 থাকেব অথ κাৎ tive 
আপিন এখন ϕায় 5 শতাংশ কায κকর িচপ বলেত পােরন যিদ আিম বলার সјাবনা গণনা করেত চাই তাহেল έবস উপপাদҝ еারা এΜট b 1 
একΜট ϕদЫ এর সјাবҝতা হওয়া এর সјাবҝতা এর সјাবҝতা еারা ভাগ করা যােত 1 еারা 100 এর 2 еারা 5 ভাগ করা 0.049 b 1 b 1 a 
এর সমান হয়
তাই সরলীকরেণর পের এΜট পিরণত হয় έকবল 4 еারা উনচিѣশ একইভােব আিম সјাবҝতা গণনা করেত পাির এর দΜুট έদওয়া হেয়েছ যাb 
একΜট ϕদЫ দুΜটর সјাবҝতার সমান যা দΜুটর সјাবҝতা এর সјাবҝতা еারা িবভЅ যােত সমান পাচঁΜট শতেক িতন еারা দশ ভাগ b b a 
কের িবр ুশূনҝ চার নয়Μট পেনর еারা চিѣেশর সমান নয়Μট এবং িতনΜট ϕদЫ এর সјাবҝতা একΜট ϕদЫ িব িতনΜটর সјাবনার সমান b a 

িতনΜট সјাবҝতা еারা িবভЅ এর সјাবҝতা যা দশ еারা শতেত িতন еারা দশ ভাগ কের িবр ুশূনҝ চার নয়Μট ΝϏশ еারা সমান চার b a n 
আসুন আমরা এখােন সংখҝার ϕভাব έদিখ έয এক এর সјাবҝতা িক িছল যা এর দুই еারা পাচঁ এর সјাবҝতা িছল িতন еারা ine b b 

দশΜট িতন এর সјাবনাও িতন еারা দশ িছল িকᅀ শতκসােপϠ সјাবҝতাვিল এখন έবশ িভт হেয় έগেছ দুই বাই পাচঁ έথেক যা b 
আনুমািনক চিѣশ শতাংশ তা έনেম এেসেছ চার বাই উনচিѣেশ যা দশ শতাংেশর কম আসেল এΜট দশ শতাংেশর কম হেয়েছ έযখােন এই 
সংখҝাΜট িতন বাই দশ έথেক έবেড় পেনর বা উনচিѣশ হেয়েছ িতন বাই দশ έথেক সংখҝাΜট ΝϏশ বাই চিѣশ হেয় έগেছ যা ϕায় ষাট শতাংশ 
এর মােন িক έযেহতΦ  আমরা আসেল আমরা চূড়াо ϕভাব লϠҝ কেরিছ যার মােন িচপΜট আসেল ሺΜটপূণ κ
তাই έকান έকাѕািনর ሺΜটপূণ κ িচপ সরবরাহ করার সјাবনা έবিশ কারণ আমরা এবং έথেক Νজিনস িকনিছ এবং 3-এ b 1 b 2 b 3 b 
সব κািধক সংখҝক ሺΜটপূণ κ যা 10 শতাংশ ሺΜটপূণ κ িচপ রেয়েছ
তাই িচপΜট ሺΜটযুЅ হেল এΜট অতҝо সјব সরবরাহ করা হেয়েছ িব িϑ еারা কারণ ϕায় ষাট শতাংশ সјাবনা হল έয িব িϑ έথেক s 
ሺΜটপূণ κ িচপ সরবরাহ করা হেয়িছল এবং িব টΦ  έথেক িকছΦ টা কম সুেযাগ যা পাচঁ শতাংশ কায κকর
তাই এখন এখােন পাচঁ শতাংেশর έবিশ হেয় έগেছ এবং খ ওয়ােনর ভাগ হেয়েছ অেনক কম হেয় যায় যিদও আমরা খ ওয়ান έথেক চিѣশ 
শতাংশ পণҝ িনΝИ িকᅀ έযেহতΦ  খ ওয়ান έথেক ሺΜটর সংখҝা অেনক কম যা এক শতাংশ মাϏ
তাই έশষ পয κо িচপΜট ሺΜটযুЅ হেল সјাবনা কম έয এΜট িব ওয়ান έথেক সরবরাহ করা হত।
তাই মূলত এΜট আহ έবস উপপােদҝর ϕভাব বা আপিন বলেত পােরন কারণ আমরা দৃΜѭভিДেত কারণ ϕভাব সѕকκ করেত সϠম হেয়িছ 
এΜট িবিভт έϠেϏ িবেশষত অপরাধ সনাЅকরেণ িকছΦ  ফেরনিসক পরীϠা ইতҝািদর έϠেϏ অҝািъেকশন থাকেত পাের এখােন আমরা 
আসেল জািন চূড়াо Νজিনস এবং তারপের আমরা কারণვিল সনাЅ করেত চাই
তাই এই িবেশষ ফলাফলΜট িবেশষভােব খুব িবখҝাত হেয় উেঠেছ এবং বতκমােন এΜট িবϡান এবং ইΝПেনর িবিভт έϠেϏ ϕেয়াগ করা হেИ 
এর পের এখন আমরা কΝнশনার ধারণাΜট িবেবচনা কেরিছ যার অথ κ কΝнশিনং আসেল িকছΦ  ঘটনা ঘটার সјাবনার ঘটনােক ϕভািবত কের 
এমনিক যিদ এΜট ϕভািবত না কের তেব যিদ এΜট ϕভািবত না কের তেব আমরা এΜটেক Ѿাধীন ঘটনা বিল
তাই কΝнশিনং έথেক অনুসরণ কের আমরা একΜট নতΦ ন ধারণা িদেত পাির যােক ঘটনাვিলর Ѿাধীনতা বলা হয়
তাই এখন আমরা বলেত পাির έয ঘটনা যিদ এর সংঘটেনর সјাবনার উপর έকান ϕভাব না έফেল তেব এর অথ κ হেব এর সјাবҝতাb a a 
এবং একΜট ϕদЫ এর সјাবনা অবশҝই একই হেত হেবb 
তাই যিদ এর উপিѸিত এর সјাবҝতােক ϕভািবত কের না তেব এই িববিৃতΜট সতҝ হেব তেব অবশҝই এΜটেক ভালভােব সংϡািয়ত করা b a 
হেয়েছ যার অথ κ আিম ধের িনΝИ έয এর সјাবҝতা ধনাЮকb ah 
তাই এΜট এমন িববিৃত যা আপিন একΜট έছদ িব ভােগর এই সјাবҝতার মেতা িলখেত পােরন এর সјাবҝতা еারা এΜট এর সјাবҝতার b a 
সমান যা আপিন আরও িলখেত পােরন একΜট έছদ িব এর সјাবҝতা এর সјাবҝতা এর সјাবনার সমান এখন যিদ আপিন এΜট έদখেত a b 
পান έশষ িববিৃতΜট এই িববিৃতেত একΜট ϕিতসম িববিৃত আসেল আিম কΝнশিনং ইেভл িহসােব রাখিছ তেব এখােন এবং এর মেধҝ b a b 
έকান পাথ κকҝ έনই কারণ আিম έকবল বলিছ এবং এর যুগপত সংঘটেনর সјাবҝতা ვনফেলর সমান ϕকৃতপেϠ এবং এর a b a b-
পৃথক সјাবҝতা যিদ আিম অনҝ একΜট িবেবচনা কির, ধ჈ন এর ঘটনা যিদ এর সјাবনােক ϕভািবত না কের তাহেল িববিৃতΜট έকমনa- b-
হেব িববিৃতΜট হেব এর এই সјাবҝতা এর সјাবҝতার সমান আবার যিদ আিম এΜটেক সরলীকরণ কির তাহেল আিম এΜটেক έছেদর b- b- b 
সјাবҝতা িহসােব িলখেত পাির এর সјাবҝতা িদেয় ভাগ কের এর সјাবҝতা সমান যা এর সјাবনার সমান যা আবার আিম এΜটেক a a b 
এই িদেক িনেয় যাই
তাই এΜট έছদ হওয়ার সјাবনা এর সјাবҝতার সমান হয় এর সјাবনার মেধҝb a b 
তাই যিদ আপিন ঘটনাΜট έদেখন এΜট হল িববিৃত নїর এক এবং িববিৃত নїর দুই এই 2Μট িববিৃত আসেল একই এবং এই িববিৃতΜট এবং ah 
এই িববিৃতর মেধҝ পাথ κকҝ έয এই িববিৃতვিল এখােন ϕিতসামҝ নয় এখােন কΝнশিনং একΜট এখােন কΝнশিনং চালু আেছ তেব ays b 
আপিন যিদ এই চূড়াо ফলাফলΜট έদেখন তেব এই িববিৃতΜট ϕিতসম
তাই আমরা এΜটেক দΜুট ঘটনার Ѿাধীনতার সংϡা িহসােব িবেবচনা কির যার অথ κ আমরা বিল ঘটনা এবং হল Ѿাধীন যিদ এই শতκΜট a b 
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একজন সᅀѭ হয় কারণ এর অথ κ হেব έয এর ঘটনা এর সংঘটনেক ϕভািবত কের না এর সংঘটনেক ϕভািবত কের নাa b b 
তাই মূলত Ѿাধীনতার ধারণার শারীিরক έবাঝার হওয়া উিচত
তাই আমরা এভােব সংϡািয়ত কির আমরা ইেভл এবং έক Ѿাধীন হওয়ার জনҝ সংϡািয়ত কির যিদ একΜট έছদ িব এর সјাবҝতা a b a 
এর সјাবҝতা এর সјাবҝতার সমান হয়b 
তাই আিম একΜট খুব সহজ উদাহরণ িদই ধ჈ন দΜুট পাশা দΜুট έফয়ার ডাই একসােথ ছΦ ঁ েড় έদওয়া হয় Μঠক আেছ এবং আিম ঘটনাΜটেক 
িবেবচনা কির ϕথম ডাই-এ έজাড় সংখҝা এবং ধ჈ন আিম িеতীয় ডাই -এ িব-έক ইেভл έজাড় সংখҝা বেল মেন কির Μঠক আেছ আিম 
পরীϠা করেত চাই এবং Ѿাধীন িকনাa b 
তাই কী? έরােবিবিলΜট অফ έদখুন যিদ আমরা সҝাѕল έѺেসর িদেক έদিখ যখন আমরা দΜুট ভাড়ার ডাইস টাস কির তখন έলখা হয় p a 
এইভােব সংখҝা থাকেব 1 1 1 2 এবংi 
তাই 1 6 2 1 2 2 2 6 এবং έশষ পয κо আপনার কােছ 6 থাকেব 1 6 2 এবং
তাই 6 6। সুতরাং এর কয়Μটেত ϕথম ডাইেত একΜট έজাড় সংখҝা রেয়েছ
তাই আপিন যিদ িеতীয় সািরেত ϕথম ডাইΜট έদেখন যখন দΜুট হেИ তখন ϕথমΜটেত έজাড় সংখҝা
তাই আেছ এই ধরেনর ছয়Μট έকস একইভােব চারΜট একΜট চার দΜুট চার ছয় ছয় একΜট ছয় দুই ছয় ছয় হেব অথ κাৎ ছΝϏশΜট έϠেϏ έমাট 
আঠারΜট মামলা রেয়েছ έযখােন ϕথম ডাইেত একΜট έজাড় সংখҝা রেয়েছ
তাই এΜটর সјাবনা আঠােরা বা ΝϏশ হেব ছয় যা অেধ κক সমান একইভােব যিদ আিম িবেবচনা কির έয এর সјাবҝতা িক έযΜট িеতীয় b 
ডাইেত একΜট έজাড় সংখҝা
তাই আপিন যিদ িеতীয় ডাই έসেকেнর িদেক তাকান তাহেল সংখҝাვিল যিদ আপিন এখােন িеতীয় কলামΜট έদেখন তাহেল এক দুই দুই দুই
আপ ছয় দুই έথেক
তাই এখােন িеতীয় έচােখ আপনার একΜট έজাড় সংখҝা আেছ একইভােব যিদ আপনার কােছ এক চার দুই চার έথেক ছয় পয κо থােক f 
আমােদর বা এক ছয় দুই ছয় ছয় ছয় ইতҝািদ আবার আঠােরাΜট έϠেϏ আেছ έযখােন িеতীয় ডাইেত আপনার একΜট έজাড় সংখҝা আেছ
তাই এর সјাবনা অেধ κক হেয় যায় এখন আসুন έদিখ একΜট έছদ িব-এর সјাবҝতা কত? ϕথম ডাই έত একΜট έজাড় সংখҝা আেছ এবং 
িеতীয় έত একΜট έজাড় সংখҝা রেয়েছi 
তাই έকসვিল কী
তাই িеতীয় সািরেত আপিন যিদ έদেখন আপনার দΜুট চার আহ দΜুট দΜুট দΜুট চার এবং দΜুট ছয় রেয়েছ িতনΜট έϠেϏ রেয়েছ চতΦ থ κ সািরর 
িеতীয় সািরেত আপনার থাকেব চারΜট দুই চার চার এবং চার ছয় এবং তৃতীয় ষѮ সািরেত আপনার ছয় দুই ছয় চার এবং ছয় ছয় থাকেব έমাট
নয়Μট έϠেϏ έযখােন আপনার ϕথম ডাইেত একΜট έজাড় সংখҝা রেয়েছ এবং একΜট έজাড় িеতীয় έচােখর উপর সংখҝা
তাই সјাবনাΜট ছΝϏশ еারা নয়Μট হেয় যায় যা এক еারা চােরর সমান
তাই এখােন আপিন সহেজই লϠҝ করেত পােরন έয একΜট έছদ িব এর সјাবҝতা এর সјাবҝতা এর সјাবҝতার সমানa b 
তাই এখােন আপিন ঘটনা বলেত পােরন এবং Ѿাধীন ঘটনা এবং তারা এখন Ѿাভািবকভােবই আপিন a b a b indep endent 
ধারণাΜটেক দুইΜটর έবিশ ঘটনা পয κо ϕসািরত করার কথা ভাবেত পােরন এখন Ѿাভািবকভােবই এΜট έবিরেয় আেস έয আিম যিদ িতনΜট 
ঘটনা িবেবচনা কির তাহেল একΜট έছদ িব-এর সјাবҝতা কী অবѸা হেব তা হল সјাবҝতা এবং সјাবҝতা এর সјাবҝতার সΜঠক a b 
ვণফল । একΜট έছদ এর έছদ সјাবҝতা িকᅀ একই সােথ আপনােক িতনΜটেকও িনেত হেবc c 
তাই যিদ আমরা সংϡািয়ত কির তাহেল আমরা বিল ঘটনা পারѺিরকভােব Ѿাধীন যিদ একΜট έছদ এর সјাবনা এর সјাবҝতা abc b a b
এর সјাবনার সমান হয় έছদ হল এর সјাবҝতা এর সјাবҝতা έছেদর সјাবনা হল এর সјাবҝতা এর সјাবনার সমান c b c c a c a 
এবং একΜট έছদ করা έছেদর সјাবনা হল এর সјাবҝতা এর সјাবҝতা এর সјাবনার সমান এই িতনΜট শতκেক বলা হয় b c a b c 
যুগলিভিЫক Ѿাধীনতার শতκ এবং আপিন যিদ চারΜট ςহণ কেরন তেব এেক পারѺিরক Ѿাধীন বলা হয় বাѷেব এমন ঘটনা থাকেত পাের s 
έযখােন এই চারΜট শেতκর মেধҝ িতনΜট শতκ সᅀѭ বা দুΜট শতκ সᅀѭ হেত পাের
তাই সমѷ শতκ সᅀѭ নাও হেত পাের έসেϠেϏ আমরা বলব না έয ঘটনাვিল পূব κবতλ উদাহরেণ Ѿতϴ ঘটনা ধরা যাক Μঠক আেছ যিদ 
আমরা বিল έযাগফল έজাড় তেব এখােন সјাবনাვিল কী কী? দুই চার চার চার ছয় পাচঁ এক পাচঁ িতন পাচঁ পাচঁ ছয় দুই ছয় চার ছয় ছয়
তাই আবার έমাট আঠারΜট έকস আেছ
তাই আপিন এর সјাবনা অেধ κক সমান পােবন যিদ আিম একΜট έছদ িব এর সјাবҝতা িবেবচনা কির যা ϕথমΜট সমান এবং έযাগফল যিদc 
আপিন িবেবচনা কেরন έয έমাট আঠারΜট মামলার মেধҝ আপিন মাϏ নয়Μট মামলা পােবন কারণ আপিন পােবন দুΜট দΜুট দΜুট চার দΜুট ছয় 
ইতҝািদ চার দুΜট চার চার চার ছয় ছয় দΜুট ছয় চার ছয় ছয়
তাই έমাট নয়Μট মামলা হেব έসখােন
তাই আপিন পােবন এক এক কের চার আহ ্দুঃিখত একΜট έছদ গ কারণ িব έছদ আমরা ইিতমেধҝই গণনা কেরিছ এবং যিদ আমরা έছদ b 
গ এর সјাবҝতা িবেবচনা কির έযΜট িеতীয়Μট έজাড় এবং έযাগফল έজাড় হয় তেব এর অথ κ ϕথমΜট έজাড় হেত হেব তারপর এΜট আবার 9 
еারা 36 হেয় যায় έসই έϠেϏ যা এখনই গণনা করা হেয়েছi 
তাই έজাড়াভােব Ѿাধীন িকᅀ আিম যিদ έদিখ একΜট έছদ িব έছদ গ এর সјাবҝতা কত তার মােন িতনΜটই সতҝ তাহেল িতনΜটই আবার abc 
সতҝ নয়Μট έϠেϏ ზধুমাϏ
তাই এই সјাবনাΜটও চার еারা এক
তাই এΜট এর সјাবҝতার সােথ এর সјাবনার সােথ এর সјাবҝতার সমান নয়a b c 
তাই এই িবেশষ উদাহরেণ পারѺিরকভােব Ѿাধীন নয় আিম িতনΜট ঘটনা িবেবচনা কেরিছ έযখােন তারা এবং Ѿাধীন abc abc a b b 
এবং Ѿাধীন এবং Ѿাধীন িকᅀ আিম যিদ িতনΜট একসােথ িনই তেব তারা Ѿাধীন নয় কারণ আিম যিদ এবং িনই তেব c a c a b c 
Ѿয়ংΝοয়ভােব ϕতҝিয়ত হেয় যায় এমনিক যিদ έজাড় হয় তেব এর উপর িনভκরশীলa b c 
তাই আহ এই কারেণ হয় পেরর έϜণীেত এবং έথেক Ѿাধীন নয়, আিম সјাবҝতার উপর িবিভт সমসҝা িবেবচনা করব িবিভт a b ah 
ধরেণর ϕেয়ােগর έযাগ িনয়ম ვণন িবিধ έমাট সјাবҝতার উপপাদҝ έবইস উপপাদҝ এবং Ѿাধীনতার ধারণা আপিন 
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