
கடந்த ௳ரி௵ைர௜ல், நிகழ்தக௵ பற்௣ய பல ஼க்கல்கைள நான் வழங்ழ௞ள்ேளன், இந்த ஼க்கல்களின் 
ேநாக்கம் பல்ேவ௥ ௳ொகளின் பயன்பா௄கைளக் காட௄்வதாஶம், எ௄த்ௌக்காட்டாக, ஷட்டல் ௳ொ, 
நிபந்தைன நிகழ்தக௵ என்ற க௠த்ௌ, ெமாத்த நிகழ்தக௵ மற்௥ம் ேபஸ் ேதற்றம் இன்௥ம் நான் இன்௑ம் 
஼௣ௌ ேநரம் ெசல௳௄ேவன் ஼க்கல்கைளத் ோரப்்பொல், இந்த ஼க்கல்களில் பல, ஷட௄் ௎ைழ௵த் ேதர௵் 
மற்௥ம் ேவ௥ ஼ல ேதர௵்கள் ேபான்ற ஼ல ேபாடூ்த் ேதர௵்களின் ௳னாத்தாள்களில் இ௠ந்ௌ 
எ௄க்கப்படட்ைவ, இந்த ஼க்கல்களில் ெப௠ம்பாலானைவ இௌவைர நாம் ௳வாொத்த அைனத்ௌ 
க௠த்ௌகைள௞ம் பயன்ப௄த்ௌவைத நீங்கள் பாரக்்கலாம் . வரிைசமாற்றங்கள் மற்௥ம் ேசரக்்ைககள் 
பற்௣ய அத்ொயாயத்ைதப் பூக்க௵ம் , ஏெனனில் ஼ல நிகழ்தக௵ ஼க்கல்கள் வரிைசமாற்றங்கள் மற்௥ம் 
ேசரக்்ைககளின் க௠த்ௌகைள உள்ளடக்ழயௌ,
எனேவ மாணவரக்ள் அதற்ஶ நன்ஶ தயாராக இ௠ந்தால் நல்லௌ,
எனேவ ஼ல ஼க்கல்க௬டன் ெதாடங்ஶழேறன் ௛ன்௥ ேபாௌ ஼க்ைஸக் கவனிப்பதற்கான நிகழ்தக௵கள் 
பகைட
எனேவ நான் அவரக்௬க்ஶ என்௥ ெபயரி௄ழேறன் , அைவ 1 ஆல் 6 1 ஆல் 5 1 ஆல் 4 ெரஸ்ேப d1 d2 d3 
ஆஶம் அதனால் ைட ்க்ழ எ௣யப்பட்டால், ஒ௠ ஼க்ஸைரக் கவனிப்பதற்கான நிகழ்தக௵, ctively ah d1 

்க்ழ எ௣யப்பட்டால், ஼க்ஸைரக் கவனிப்பதற்கான நிகழ்தக௵ ஒன்௥ ஐந்ௌ ஆஶம், அதாவௌ d2 d3 
இ௠ந்தால் அௌ ஒ௠ சார௖் இறக்கமாஶம். ்க்ழ எ௣யப்பட்ட ௔ன் ஼க்ைஸக் கவனிப்பதற்கான s 
நிகழ்தக௵ ௙ண்௄ம் நான்காக ஒ௠ சார௖்ைடய சா௵ மற்௥ம் பகைட ாயாோனமாக ்க்ழ எ௣யப்ப௄ழறௌ 
இப்ேபாௌ ௔ரசச்ைன இௌ ேபான்ற ஒ௠ ைட , அதாவௌ இல் இ௠ந்ௌ ேதாராயமாக d1 d2 d3 
ேதரந்்ெத௄க்கப்படட்ௌ , அதனால் ேதரந்்ெத௄க்ஶம் நிகழ்தக௵ 1 ஆல் க்ஶ ௳ழதாசாரமாக உள்ளௌ, di i 
நான் 1 2 3 க்ஶ சமம் இந்த ைட டாஸ் ெசய்யப்பட்௄ள்ளௌ, கவனிக்கப்பட்டால் கவனிக்கப்ப௄ம் a6 a6 
நிகழ்தக௵ என்ன , ேதரந்்ெத௄க்கப்படட் நிகழ்தக௵ என்ன,di d2 
எனேவ ஼க்கைல ௙ண்௄ம் ௙ண்௄ம் ெசால்ழேறன் ௛ன்௥ உள்ளன பகைட என்றால் பகைட ்க்ழ d1 
எ௣யப்பட்டால் தைல௜ன் நிகழ்தக௵ 1 ஆல் 6 ஆஶம், இறக்ஶம் ்க்ழ எ௣யப்பட்டால் 6 இன் நிகழ்தக௵ d2 
1 அல்ல , அௌ 1 ஆல் 5 ஆஶம். நான்ஶ ௛லம் இப்ேபாௌ ஒ௠ இறக்கம் தற்ெசயலாக ேதரந்்ெத௄க்கப்படட்ௌ 
ஆனால் ஒவ்ெவா௠ இறக்கத்ொன் நிகழ்தக௵ இயக்கத்ொல் இல்ைல ௛லம் ௛ன்௣ன் ௛லம் நிகழ்தக௵ e 
உண்ைம௜ல் ஒன்௥க்ஶ ௳ழதாசாரமாஶம், அதாவௌ ஐ ேதரந்்ெத௄க்கப்படட்ால் நிகழ்தக௵ ஆல் ஼ல di I 
ஆல்பாவாக இ௠க்ஶம், ஏெனனில் ௚தல் 3 க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம், ௔ன்னர ்ேதரந்்ெத௄க்கப்படட் இந்த i 1 
ஶ௣ப்௔ட்ட ைட பணி௜டப்பட்டௌ, ௔ன்னர ்஼ல ேகள்௳கள் ேகடக்ப்ப௄ம். ஒ௠ 6 கவனிக்கப்பட்டால், 6 
என்பௌ என்ன நிகழ்தக௵ என்பௌ என்ன, இறக்ஶம் ேதரந்்ெத௄க்கப்படட்தற்கான நிகழ்தக௵ என்ன,d2 
எனேவ இங்ேக ோரை்வப் பாரப்்ேபாம், 6 கவனிக்கப்பட்ட நிகழ்ைவக் ஶ௣க்கலாம் சரி a 6 
கவனிக்கப்ப௄ழறௌ மற்௥ம் க்ஶ என்பௌ 1 ௚தல் 3 க்ஶ சமம் என்௥ ேதரந்்ெத௄க்கப்படட் i di di 
நிகழ்வாக இ௠க்கட௄்ம்,
எனேவ இன் நிகழ்தகைவக் க௠த்ொல் ெகாண்டால் , ௜ன் நிகழ்தக௵ ஼ல ஆல்பா ஆல் ஏெனனில் ai AI i, 

க்ஶ சமம் இப்ேபாௌ நாம் இவற்௣ல் இ௠ந்ௌ ேதர௵் ெசய்ழேறாம் ௛ன்௥ பகைட மட௄்ேமi 1 2 3 
எனேவ ஒ௠ இரண்௄ ஷட்டல் நிகழ்தக௵ ௛ன்௣ன் நிகழ்தக௳ன் ஷட௄்த்ெதாைக அௌ ஒன்௥க்ஶ சமமாக 
இ௠க்ஶம், அதாவௌ இந்த நிகழ்௵கள் ௚௱ைமயானைவ,a 1 a 2 a 3 
எனேவ உங்க௬க்ஶ 1 ஷட்டல் நிகழ்தக௵ இ௠க்ஶம் ஒ௠ 3 இன் 2 ஷட்டல் நிகழ்தக௵ 1 க்ஶ சமம்
எனேவ 1 இன் நிகழ்தக௵ ஆல்பா ஆல் 1 ஆஶம் ஒ௠ 2 இன் நிகழ்தக௵ ஆல்பா ஆல் 2 மற்௥ம் 3 இன் 
நிகழ்தக௵ ஆல்பா ஆல் 3 ஆஶம், அௌ 1 க்ஶ சமம்
எனேவ இைத எளிைமப்ப௄த்ொனால் இௌ 11 ஆல் 6 ஆழறௌ,
எனேவ நீங்கள் ஆல்பாைவ 6 ஆல் 11 ஆகப் ெப௥௴ரக்ள்,
எனேவ நாம் ௙ண்௄ம் மாற்௣னால் இன் நிகழ்தக௵ இன் நிகழ்தக௵ 6 ஆல் 11 க்ஶ சமம் aii ai 
மன்னிக்க௵ம் இன் 1 நிகழ்தக௵ 3 ஆல் 11 மற்௥ம் ஒ௠ 3 இன் நிகழ்தக௵ 2 ஆல் 11 க்ஶ சமம்.a 2 
எனேவ இப்ேபாௌ இன் நிகழ்தக௵ என்ன? இரண்டாவதாக ஆறாக இ௠க்ஶம் ஒன்ைறக் கவனிக்ஶம் e 
நிகழ்தக௵ இரண்டாவௌ நாணயத்ைதத் ேதரந்்ெத௄க்ஶம் ேபாௌ ஆறாக இ௠க்ழறௌ, ௛ன்றாவௌ 
பகைடையத் ேதரந்்ெத௄க்ஶம் ேபாௌ ஼க்ஸைரக் கவனிக்ஶம் நிகழ்தக௵ இப்ேபாௌ இன் ெமாத்த e 
நிகழ்தக௵ நிகழ்தக௵த் ேதற்றத்ொன்பூ சமம் ஼க்மா நிகழ்தக௵ ெகா௄க்கப்படட் நிகழ்தக௵ 1 ௚தல் e ai 
3 வைர சமம்.
எனேவ அைனத்ௌ மொப்௖க௬ம் நமக்ஶக் ழைடக்ழன்றன,
எனேவ இௌ 1 க்ஶ 6 க்ஶ 1 நிகழ்தக௵ 1 இன் நிகழ்தக௵ ஆஶம். 11 இன் நிகழ்தக௵ 2 ெகா௄க்கப்படட்ால் 1 e 
ஆல் 5 நிகழ்தக௵ இரண்ூன் நிகழ்தக௵ ௛ன்௥ பொெனான்௥ மற்௥ம் இன் நிகழ்தக௵ ௛ன்௣ல் ஒ௠ e 
நான்ஶ என்௥ ௛ன்௣ன் நிகழ்தக௵ இரண்டால் பொெனான்றாஶம்,
எனேவ இந்த ௳ொ௚ைறகைளக் ஷடூ்னால் 21 ஆல் 110 ழைடக்ஶம்
எனேவ 6 ஐக் கவனிப்பதன் நிகழ்தக௵ 21 ஆல் 110 ஆஶம் . பக்கசச்ாரப்ற்றைவ அல்ல அைவ நியாயமான 
பகைட அல்ல
எனேவ ஼க்ஸரின் நிகழ்தக௵ ஒன்௥ ஆ௣ல் ஒன்றல்ல அௌ 21 ஆல் 110 என்பைத நீங்கள் பாரக்்கலாம்
எனேவ இப்ேபாௌ அதன் இரண்டாம் பாகத்ைத ஒ௠ 6 கவனித்தால் இறக்ஶம் நிகழ்தக௵ என்ன என்௥ 
பாரப்்ேபாம். ேதரந்்ெத௄க்கப்படட்ௌ, அதாவௌ 6 கவனிக்கப்பட்டால் 2 இன் நிகழ்தக௵ என்ன என்பைத d2 
நாங்கள் ௳௠ம்௖ழேறாம்,
எனேவ இௌ ேபய்ஸ் ேதற்றத்ொன் ேநரூப் பயன்பாடாஶம்,
எனேவ இௌ இன் நிகழ்தக௵ 2 ஆக 2 நிகழ்தக௵டன் இன் நிகழ்தகவால் வஶக்கப்ப௄ம்e e 
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எனேவ இௌ 1 ஆல் 5 ௚தல் 3 ஆல் 11 ஐ இ௠பத்ொ ஒன்றால் ஒ௠ ௗஜ்௷யத்தால் வஶக்கப்ப௄ழறௌ,
எனேவ இைத எளிதாக எளிதாக்கலாம், ேம௩ம் நீங்கள் அைத இரண்௄ ஆல் ஏ௱க்ஶ சமமாகப் ெப௥௴ரக்ள்,
எனேவ இௌ ேபயஸ் ேதற்றத்ொன் பயன்பா௄
எனேவ இன்ெனான்ைற எ௄த்ௌக் ெகாள்ேவாம் ஒேர மாொரியான ௔ரசச்ைன,
எனேவ ௛ன்௥ ௌப்பாக்ழ ா௄ம் ௴ரரக்ள் உள்ளனர ்,
எனேவ அவரக்ைள மற்௥ம் என்௥ அைழப்ேபாம் அந்தந்த நிகழ்தக௵கள் இரண்௄க்ஶ ஐந்ௌ s1 s2 s3 
ஒன்௥க்ஶ ௛ன்௥ மற்௥ம் ௛ன்௥க்ஶ ஏ௱ என இலக்ைக ெவற்௣கரமாக தாக்ஶங்கள்,
எனேவ ௌப்பாக்ழ ா௄ம் ௴ரர ்இலக்ைகத் தாக்ஶம் நிகழ்தக௵ இரண்௄க்ஶ ஐந்ௌ ஆஶம் . ஷகட்டர ்s 3 
இலக்ைக 3 ஆல் 7 அூக்ஶம்.
எனேவ அவரக்ள் ஒேர ேநரத்ொல் மற்௥ம் ஒ௠வ௠க்ெகா௠வர ்ாயாோனமாக ா௄வாரக்ள், சரியாக s2 
இரண்௄ ெவற்௣கள் இ௠ந்ததால் இலக்ைக தவற௳ட்ட நிபந்தைன நிகழ்தக௵ என்ன,
எனேவ நிகழ்௵ இ௠ நிகழ்௵கைள வைரய௥ப்ேபாம். க்கான இலக்ைக தாக்ழனால் 1 2 3 க்ஶ சமம், i si 
௔ன்னர ்நிகழ்௵கள் ாயாோனமானைவ , ஏெனனில் ா௄பவரக்ள் ஒ௠வைரெயா௠வர ்சாராமல் b1 b2 b3 
ிட் ெசய்ழறாரக்ள் ாயாோனமானவரக்ள் , ேம௩ம் ஒன் நிகழ்தக௵ என்ன என்பைத நாங்கள் b1 b2 b3 b 
வழங்ஶழேறாம் இரண்ூன் நிகழ்தக௵ என்பௌ த்ரீ௜ன் நிகழ்தக௵ என்ன, அௌ இரண்டால் ஐந்ௌ ஒன்௥ b b 
௛ன்௥ மற்௥ம் ௛ன்௥ ௛லம் ஏ௱ என்பைத இங்ேக எ௱தலாம் , ௔ன்னர ் இன் நிகழ்தக௵ 2 b 1 by 5 
நிகழ்தக௵ இன் 1 ஆல் 3 மற்௥ம் இன் நிகழ்தக௵ சமம் ௚தல் 3 ஆல் 7 வைர, இரண்௄ ெவற்௣கள்b 2 b 3 l 
இ௠க்ஶம் நிகழ்ைவ என்௥ க௠ௌேவாம், ௔ன்னர ்நிகழ்௵ என்ன ௔ன்னர ்நிகழ்௵ பரவா௜ல்ைல, a a a 
அைத மற்௥ம் அூப்பைட௜ல் ெவளிப்ப௄த்த ேவண்௄ம்,b1 b2 b3 
எனேவ இரண்௄ ெவற்௣கள் இ௠ந்தால் அௌ அதாவௌ, மற்௥ம் ௽ட் மற்௥ம் அூக்காத b1 b2 b3 
ிழ்நிைலைய நாம் ெபறலாம் ஶ௥க்ஶெவட௄் அதனால் அவரக்ள் தாக்ழய ஷகட்டர ்1 b3 complement 
மற்௥ம் 2 ஐத் தாக்ழயௌ மற்௥ம் ௛ன்றாவௌ ஒன்௥ தவ௣௳ட்டௌ, அதனால் நான் ௛ன்௥ நிரப்௖ b 
ஒன்௣யம் என்௥ எ௱ொ௞ள்ேளன், மற்௥ம் மற்௥ம் ஆழயவற்ைறப் ெபறலாம்,b1 b2 complement b3 
எனேவ ௚தல் மற்௥ம் ௛ன்றாவௌ ௌப்பாக்ழ ா௄ம் ௴ரர ்ெவற்௣யைடந்தார.் ெவற்௣யைடயாத ௟னியன் b1

அதாவௌ இரண்டாவௌ ஷகட்டர ்மற்௥ம் ௛ன்றாவௌ complement intersection b2 intersection b3 
ஷகட்டர ்அவரக்ள் ெவற்௣யைடழறாரக்ள் அேதசமயம் ௚தல் ௌப்பாக்ழ ா௄ம் ௴ரர ்
ெவற்௣யைடய௳ல்ைல , அதனால் நாங்கள் என்ன ெசய்ேதாம் என்பௌ நிகழ்ைவ ஒ௠ ௟னியனாக 
௔ரொநிொத்ௌவப்ப௄த்ொ௞ள்ேளாம் அதனால் இௌ ஒ௠ நிகழ்௵ ஒ௠ நிகழ்௵ மற்௥ம் இௌ ஒ௠ ஈவ் இைவ ent 
௛ன்௥ம் ஒன்ேறாெடான்௥ இைணந்த நிகழ்௵கள் , ஏெனனில் இொல் ஒ௠ உதாரணத்ொற்ஶ நிரப்௖ b3 
உள்ளௌ மற்௥ம் இங்ேக உள்ளௌ,b3 
எனேவ நிசச்யமாக இௌ இன் ௌைணக்ஶ௱ இௌ நிரப்௔௜ன் ௌைணக்ஶ௱ ஆஶம், ஏெனனில் இைவ b3 b3 
நிகழ்௵களின் ஶ௥க்ஶெவட௄்கள் நான் இரண்டாவதாக எ௄த்ௌக் ெகாண்டால் இந்த இரண்ூற்ஶம் 
ெபாௌவான எந்த உ௥ப்௖ம் இ௠க்க ௚ூயாௌ, இங்ேக ௛ன்றாவௌ இங்ேக நிரப்௖ இங்ேக உள்ளௌ b1 b1 
மற்௥ம் இங்ேக நிரப்௖ உள்ளௌ,b1 
எனேவ நான் ௚தல் மற்௥ம் ௛ன்றாவௌ ஆழயவற்ைறப் பாரத்்தால் ௙ண்௄ம் அைவ ஒேர மாொரியாக 
௔ரிக்கப்ப௄ழன்றன. நிரப்௖ இங்ேக உள்ளௌ உள்ளௌ அதனால் அைவ ாயாோனமாக இ௠க்ஶம்,b3 b3 
எனேவ இன் நிகழ்தகைவ நான் க௠த்ொல் ெகாண்டால், அௌ ெவட௄்ம் ெவட௄்ம் நிரப்௖ a b 1 b 2 b3 
மற்௥ம் ஶ௥க்ஶெவட௄் இன் நிகழ்தக௳ன் நிகழ்தக௵க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம் . b1 b2 b1 complement 

௙ண்௄ம் ௚ந்ைதய ஼க்கல்களில் ஒன்௣ல் இரண்௄ நிகழ்௵கள் intersection b2 intersection b3 ah 
ாயாோனமாக இ௠ந்தால், அவற்௣ன் நிைற௵கள் ஒன்௥ அல்லௌ மற்ெறான்௥ அைவ என்௥ காட்ூேனன். b1 

சாரப்ற்றதாக இ௠ந்தால் , மற்௥ம் மற்௥ம்b2 b3 b1 b2 b3 complement independent b1 b2 complement 
இன்ூெபன்ெடன்ட் மற்௥ம் மற்௥ம் சாரப்ற்றதாக இ௠க்ஶம்b3 b1 complement b2 b3 

எனேவ இந்த ஶ௥க்ஶெவட௄்களின் நிகழ்தக௵கள் நிகழ்தக௵களின் ௳ைளெபா௠ளாக மா௥ம். இன் b 1 b 
2 இன் நிகழ்தக௵ இன் நிகழ்தக௵ த்ரீ நிரப்௖ அேத ேபால் நான் அ௄த்த ஒன்ைறப் பாரத்்தால் அௌ b 2 b 
நிகழ்தக௵ இன் நிகழ்தக௵ இன் நிகழ்தக௵ நிகழ்தக௵ மற்௥ம் ஒ௠ நிகழ்தக௵ b one b two b three b b 
இன் நிகழ்தக௵ இரண்௄ நிகழ்தக௵ இப்ேபாௌ மற்௥ம் இன் இந்த b three ah b one b two b three 
நிகழ்தக௵களின் அைனத்ௌ மொப்௖க௬ம் ழைடக்ழன்றன,
எனேவ அவற்ைற இங்ேக மாற்றலாம் ௛ன்௣ன் நிகழ்தக௵ ௛ன்௣ல் ஏ௱ ஆஶம்,b 
எனேவ ௛ன்௣ன் நிகழ்தக௵ நான்ஶ ஆல் ஏழாக மா௥ம். இந்தச ்ெசால்ைல எளிதாக எளிதாக்கலாம் b 
மற்௥ம் நாம் அைத 29 ஆல் 1 0 ஐந்ௌக்ஶ சமமாகப் ெப௥ழேறாம்,
எனேவ சரியாக இரண்௄ ெவற்௣கள் இ௠ப்பதற்கான நிகழ்தக௵ இ௠பத்ொ ஒன்பௌ ௚தல் ஒ௠ ௗஜ்௷யம் 
ஐந்ௌக்ஶ சமம் . இங்ஶ ேகடக்ப்பட்ட ேகள்௳௜ல், இலக்ைக தவற௳ட்ட நிபந்தைன நிகழ்தக௵ என்ன, k s 2 
சரியாக 2 ெவற்௣கள் இ௠ந்தன,
எனேவ இலக்ைக உ௠வாக்ஶழறௌ என்௥ ெசான்னால் என்பௌ இலக்ைகத் தாக்ஶம் நிகழ்௵s 2 b 2 s 2 
எனேவ b 2 complement
எனேவ நாம் ேதைவயான நிகழ்தக௳ன் நிகழ்தகைவ கணக்ழட ேவண்௄ம் நிரப்௖ நிகழ்தக௵ b 2 
ெகா௄க்கப்படட் நிகழ்தக௵ சமம் இரண்௄ நிரப்௖ ஶ௥க்ஶெவட௄் ஒ௠ இப்ேபாௌ நிகழ்தக௵ ௛லம் a b 
வஶத்தால் இரண்௄ நிரப்௖ ெவட௄்ம் b a
எனேவ என்றால் நிகழ்ைவப் பா௠ங்கள் அதனால் நான் என்௥ i a b2 complement intersection a 
ைவத்தால் அௌ ௚தல் கால ௟னியன் உடன் b2 complement intersection b2 complement 

ஆக மா௣௳௄ம் . இௌ ஆஶம்,intersection b2 
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எனேவ நான் நிரப்௔௞டன் ஶ௥க்ஶெவடை்ட எ௄த்ௌக் ெகாண்டால், நான் ௛ன்றாவௌ ஒன்௣ல் ஃைப b2 
ெப௥ேவன், அௌ ஆஶம்,b2 
எனேவ நான் நிரப்௔௞டன் ஶ௥க்ஶெவடை்ட எ௄த்ௌக் ெகாண்டால் நான் ஐப் ெப௥ேவன்,b2 phi 
எனேவ ஶ௥க்ஶெவட௄் நிரப்௖ என்ற ெசால்ைல மட௄்ேம ெப௥ேவன் இங்ேக ஶ௥க்ஶெவட௄் b1 b2 b3
எனேவ இந்த நிகழ்௵ நிகழ்தக௵ நிகழ்தக௵ ஶ௥க்ஶெவட௄் நிகழ்தக௵ ௛லம் b2 b2 b1 b3 
வஶக்கப்ப௄ழறௌ
எனேவ நாம் ஏற்கனேவ எளிைமப்ப௄த்தப்பட்ட காலத்ைத நிகழ்தக௵ ௛லம் வஶத்தால் இந்த ெசால் 2 a 
ஆல் 5 க்ஶ 3 க்ஶ 3 ஆஶம் 7 ஆல் 29 ஆல் வஶக்க 1 0 5
எனேவ இந்த மொப்௖ 12 ஐ 29 ஆல் வஶக்க சமமாக மா௥ம், ஏெனனில் இந்த ஒ௠ ௗஜ்௷யம் ஐந்ௌ மற்௥ம் ஒ௠ 
ௗஜ்௷யம் ஐந்ௌ ரத்ௌ ெசய்யப்ப௄ம் . ஷகட்டர ்கள் 2 இலக்ைகத் தவற௳ட்ட நிகழ்௵ , சரியாக இரண்௄ 
ௌப்பாக்ழ ா௄ம் ௴ரரக்ளால் 12க்ஶ 29க்ஶ சமமாக ாட ௚ூந்தௌ. மா௥படட் நிகழ்௵கள் மற்௥ம் 
நிகழ்௵களின் ாதந்ொரத்ொன் க௠த்ௌ,
எனேவ நீங்கள் பயன்ப௄த்ொய ஒ௠ ஷ௄தல் ௳ஷயத்ைத இங்ேக கவனிக்க௵ம், எந்த நிகழ்௵க௬ம் 
ாயாோனமாக இ௠ந்தால் , ஼ல நிகழ்௵களின் நிைற௵கைள நான் ேசரத்்தால், அைவ௞ம் நான் 
ஶ௣ப்௔ட௄்ள்ளபூ ாயாோனமானைவ. ெதாடங்ழயௌ ாயாோனமானைவ ஆனால் ing b 1 b 2 b 3 
இங்ேக நான் மற்௥ம் இன் ாதந்ொரத்ைத நிரப்௖ மற்௥ம் மற்௥ம் நிரப்௖ மற்௥ம் b1 b2 b3 b1 b2 b3 b1 b2 

ஆழயவற்ைறப் பயன்ப௄த்ௌழேறன்,b3 
எனேவ இந்த ௳ஷயங்கள் ௘க௵ம் எளிைமயானதாகத் ேதான்௣னா௩ம், எங்களால் ெசய்ய இய௩ம். ெசட் 
ேகாட்பாட௄் ஶ௣௝டை்டப் பயன்ப௄த்த௵ம், ஆனால் ஒவ்ெவா௠ ௔ரசச்ைன௜௩ம் ஒேர ேநரத்ொல் 
பயன்ப௄த்தப்ப௄ம் பல க௠த்ௌகள் உள்ளன , நிபந்தைன நிகழ்தக௵க்கான மற்ெறா௠ உதாரணம் 
த௠ழேறன்,
எனேவ கணினி உற்பத்ொ ெசய்௞ம் ெதா௯ற்சாைல௜ல் இரண்௄ ஆைலகள் மட௄்ேம உள்ளன, அதாவௌ p1 
மற்௥ம் ஆைல சத௳ழதம் மற்௥ம் ஆைல உற்பத்ொ ெசய்ழறௌ. உற்பத்ொ ெசய்யப்பட்ட t2 t1 20 t2 
ெமாத்த கணினிகளில் 80 சத௳ழதம் உற்பத்ொ ெசய்ழறௌ , ெதா௯ற்சாைலயால் உற்பத்ொ ெசய்யப்ப௄ம் 
கணினிகளில் ஏ௱ சத௳ழதம் ஶைறபா௄ைடயதாக மா௣௳ட்டன, ேம௩ம் கணினி ஶைறபா௄ள்ள 
நிகழ்தக௵ ஆைல இல் உற்பத்ொ ெசய்யப்ப௄வதால், அௌ கணினி௜ன் நிகழ்தகைவ ௳ட 10 மடங்ஶ p1 
அொகமாஶம். ஆைல௜ல் உற்பத்ொ ெசய்யப்ப௄ம் ஶைறபா௄ , இப்ேபாௌ ெதா௯ற்சாைல௜ல் உற்பத்ொ t2 
ெசய்யப்ப௄ம் ஒ௠ கணினி ேதாராயமாகத் ேதரந்்ெத௄க்கப்படட்ௌ மற்௥ம் அௌ உற்பத்ொ 
ெசய்யப்ப௄வதற்கான நிகழ்தக௵ என்ன என்பௌ ஶைறபா௄ இல்ைல ஆைல இல் ெமா௯ நீளமாக t2 
உள்ளௌ,
எனேவ ஼க்கைல ௙ண்௄ம் ஒ௠௚ைற பூக்ழேறன்,
எனேவ கணினிகைள உற்பத்ொ ெசய்௞ம் ெதா௯ற்சாைல உள்ளௌ மற்௥ம் ெதா௯ற்சாைல௜ல் இரண்௄ 
ஆைலகள் உள்ளன,
எனேவ அைவ என ெபயரிடப்பட௄்ள்ளன , ெமாத்த தயாரிப்௖கள் 20 சத௴தம் ஆைலயால் t1 t2 t1 
உற்பத்ொ ெசய்யப்பட௄் ௙த௚ள்ளைவ 80 சத௳ழதம் ஆைல ௛லம் உற்பத்ொ ெசய்யப்ப௄ழறௌ, ேம௩ம் t2 
7 சத௳ழதம் ஶைறபா௄ள்ள தயாரிப்௖கள் கண்ட௣யப்பட௄்ள்ளன, ேம௩ம் ஆைல௜ல் உற்பத்ொ t1 
ெசய்யப்ப௄ம் கணினிகள் உற்பத்ொ ெசய்யப்பட்டைத ௳ட 10 மடங்ஶ ஶைறபா௄ள்ள நிகழ்தகைவக் 
ெகாண்ூ௠ப்பதாக ஷ௄தல் தகவல்கள் ெதரி௳க்ழன்றன. ஆைல t2
எனேவ இப்ேபாௌ ெதா௯ற்சாைல௜ல் ஒ௠ கணினி தற்ெசயலாக ேதரந்்ெத௄க்கப்படட்ால், அௌ இல் t2 
உற்பத்ொ ெசய்யப்ப௄வதற்கான நிகழ்தக௵ என்ன என்௥ கண்ட௣யப்பட்டால், இப்ேபாௌ நிகழ்௵கைள 
வைரய௥ப்ேபாம் , கணினி ஶைறபா௄ள்ள நிகழ்வாக இ௠க்கட௄்ம். மற்௥ம் நான் தாவர ௜ல் உற்பத்ொ ti 
ெசய்யப்ப௄ம் இ௠ ஶ௣௝டை்டப் பயன்ப௄த்ௌழேறன், ஏெனனில் என்பௌ ஒன்௥ இரண்௄க்ஶ சமம், ௔றஶi 

ஒன்௣ன் நிகழ்தக௵ ஒன்௥ ஐந்ௌ மற்௥ம் இரண்ூன் நிகழ்தக௵ நான்ஶக்ஶ ஐந்ௌ என்௥ b b 
ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ, ஏெனனில் அௌ அந்த ஆைல ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ. ஒன்௥ ஐ t tw 
உ௠வாக்ஶழறௌ சத௳ழதம் அதாவௌ ஒன்௥க்ஶ ஐந்ௌ மற்௥ம் ஆைல ஆனௌ எண்பௌ enty t two 
சத௳ழதம் வழங்கல் நிகழ்தகைவ உ௠வாக்ஶழறௌ இரண்௄ நான்ஶ ஐந்ௌ ஐந்ௌb 
எனேவ அௌ ஶைறபாட்ூன் நிகழ்தக௵ ஏ௱ ௏௥ என்௥ ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ,
எனேவ நாம் இன் ித்ொர நிகழ்தகைவ சமமாகப் பயன்ப௄த்ொனால் ெகா௄க்கப்படட் இன் a b 1 
நிகழ்தக௵ இன் நிகழ்தக௵ மற்௥ம் ெகா௄க்கப்படட் இன் நிகழ்தக௵ இன் நிகழ்தக௵, அதாவௌb 1 b 2 b2 
ெமாத்த நிகழ்தக௵ ேதற்றம் ௛லம் நீங்கள் இங்ேக கவனிக்கலாம் ெமாத்த நிகழ்தக௵ ேதற்றத்ொன் 
நிபந்தைன இங்ேக ொ௠ப்ொ அைடழறௌ, ஏெனனில் உங்களிடம் இரண்௄ உள்ளௌ. பரஸ்பரம் 
௔ரத்ொேயகமான மற்௥ம் ௚௱ைமயான நிகழ்௵கள் மற்௥ம் ௔ன்னர ்ஒ௠ ஷ௄தல் நிகழ்௵ உள்ளௌ b1 b2 
மற்௥ம் ெகா௄க்கப்படட் ஒன்௥ மற்௥ம் ெகா௄க்கப்படட் இரண்௄ ேபான்றவற்௣ன் நிகழ்தக௵கள் b b 
இங்ேக பயன்ப௄த்தப்படலாம், இப்ேபாௌ கணினி௜ல் ஶைறபா௄ள்ள இந்த நிபந்தைன நிகழ்தக௵ 
இப்ேபாௌ இௌ ஆஶம். ெகா௄க்கப்படட் என்பௌ ெகா௄க்கப்படட் இன் 10 மடங்ஶ நிகழ்தக௵aa b1 b2 
எனேவ இங்ேக ஼ல ஶ௣ப்௕௄ ெசய்ேவாம் ெகா௄க்கப்படட் இன் நிகழ்தக௵ ஆல்பா என்௥ ah b 2 
ெசால்௩வதற்ஶ சமம் என்௥ எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவாம் , ெகா௄க்கப்படட் இன் நிகழ்தக௵ இந்த b 1 
காண்ூ௧௠ந்ௌ 10 ஆல்பாவாக மா௥ம் ெகா௄க்கப்படட் ஒன்௣ன் ஐஷன் நிகழ்தக௵ ெகா௄க்கப்படட் b b 
இரண்ூன் பத்ௌ மடங்ஶ நிகழ்தக௵,
எனேவ ெகா௄க்கப்படட் இரண்ூன் நிகழ்தகைவ ஆல்பா என்௥ நான் ேதர௵்ெசய்தால், ெகா௄க்கப்படட் b 
ஒன்௣ன் நிகழ்தக௵ ஆல்பாவாக மா௥ம்,n 
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எனேவ இப்ேபாௌ ஆ அைத ஒன்௥ என்௥ சமன்பாட்ூல் அைழக்ழேறன் எண் ஒன்௥ இைத மாற்௥ேவாம் ஆ 
இடௌ ௖றம் என்பௌ இன் நிகழ்தக௵ 7 ஆல் 100 என்பௌ ெகா௄க்கப்படட் இன் நிகழ்தக௵க்ஶ சமம், a b 1 
அதாவௌ 10 ஆல்பா நிகழ்தக௵ இன் நிகழ்தக௵ ஆஶம், அௌ ஒன்௥க்ஶ ஐந்ௌ மற்௥ம் ெகா௄க்கப்படட் b b 
இரண்ூன் நிகழ்தக௵ ஆல்ஃபா என்பௌ ௔ இரண்ூன் நிகழ்தக௵, அௌ நான்ஶ ஆல் ஐந்ௌ ஆஶம், அௌ 14 
ஆல்பா ஆல் 5க்ஶ சமம்
எனேவ இைத எளிதாக எளிைமப்ப௄த்தலாம், இௌ எனக்ஶ ஆல்பா 1க்ஶ 40க்ஶ சமம்,
எனேவ ெகா௄க்கப்படட் ௔ 2 இன் நிகழ்தகைவ நான் உண்ைம௜ல் மொப்௕௄ ெசய்ௌள்ேளன். 1 ஆல் 40 
மற்௥ம் ெகா௄க்கப்படட் ௔ 1 இன் நிகழ்தக௵ 1 ஆல் 4 நிகழ்தக௵ ெகா௄க்கப்படட் ௔ இரண்ூன் நிகழ்தக௵ 
அௌ நாற்பொல் ஒன்றாக மா௥ம் மற்௥ம் ெகா௄க்கப்படட் ௔ ஒன்௣ன் நிகழ்தக௵ நான்காக மா௥ழறௌ, இௌ 
பத்ௌ மடங்ஶ சரி, இப்ேபாௌ அௌ என்ன ேகள்௳ இௌ இல் உற்பத்ொ ெசய்யப்ப௄வதற்கான நிகழ்தக௵ t2 
என்ன என்௥ ேகட்டௌ , அௌ ஶைறபா௄ைடயௌ அல்ல, அதாவௌ நிகழ்௵களின் அூப்பைட௜ல் நான் i n 
ேதைவயான நிகழ்தக௵ இன் நிகழ்தக௵ என்௥ எ௱ொனால், அௌ ஆைல இல் உற்பத்ொ b 2 t 2 
ெசய்யப்ப௄ழறௌ, அௌ ஶைறபா௄ இல்ைல என்௥ ஒ௠ பாராட௄் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ,b 2 
எனேவ இங்ேக நான் நிபந்தைன நிகழ்தகைவ ௙ண்௄ம் பயன்ப௄த்தலாம், அௌ இன் நிகழ்தக௵ ஆஶம். b 
இரண்௄ ஶ௥க்ஶெவட௄் ஒ௠ பாராட௄் ஒ௠ நிரப்௔௜ன் நிகழ்தகவால் வஶக்கப்ப௄ழறௌ, இௌ b 2 
ெகா௄க்கப்படட் ஒ௠ நிரப்௔௜ன் நிகழ்தகைவத் த௳ர ேவ௣ல்ைல , இன் நிகழ்தகைவ ஒ௠ நிரப்௔௜ன் b 2 
நிகழ்தகவால் வஶத்தால் நீங்கள் இைத ேபயஸ் ேதற்றம் அல்லௌ ெப௠க்கல் ௳ொ என்௥ ஷறலாம்,
எனேவ ஒ௠ நிரப்௖த௧ன் நிகழ்தக௵ ெகா௄க்கப்படட் இன் நிகழ்தக௵ இ௠ப்பதால் நீங்கள் இங்ழ௠ந்ௌ b 2 
கணக்ழடலாம் ஏெனனில் ெகா௄க்கப்படட் இன் நிகழ்தக௵ உள்ளௌ,b 2 
எனேவ இௌ இன் நிகழ்தக௵ 1 ைமனஸ் 1 ஆல் 40 ஆக மா௥ழறௌ, அதாவௌ 4 ஆல் 5 ஒ௠ பாராட௄் b 2 
நிகழ்தகவால் வஶத்தால் இன் நிகழ்தக௵ 7 ஆல் 100a 
எனேவ இௌ 93 ஆல் 100 ஐத் த௳ர ேவ௣ல்ைல,
எனேவ இந்த வாரத்்ைதைய நாம் எளிதாக எளிதாக்கலாம் மற்௥ம் 78 ஆல் 93 ஆ ஐப் ெபறலாம்,
எனேவ இங்ேக ஒ௠ ௳ஷயத்ைத நீங்கள் கவனிக்கலாம் இன் நிகழ்தக௵ உண்ைம௜ல் 1 க்ஶ 5 மற்௥ம் b1 b 
2 இன் நிகழ்தக௵ 4 ஆல் 5 ஆனால் நான் பாரக்்ழேறன் என்றால் அௌ ஶைறபாடற்ற நிகழ்௳ல் , இன் b 2 
நிகழ்தக௵ 78 ஆல் 93 ஆக உள்ளௌ, அதனால் அௌ ௛ன்௥க்ஶ நான்காக மா௣யௌ காரணம், இரண்டாவௌ 
ஆைல௜ல் இ௠ந்ௌ ஶைறபா௄ள்ள ெபா௠டக்ளின் எண்ணிக்ைக ௘க௵ம் ஶைறவாக இ௠ப்பதால் இந்த 
நிகழ்தக௵ அொகமாக உள்ளௌ. இந்தச ்஼க்க௧ல் நான் பல க௠த்ௌக்கைளப் பயன்ப௄த்ொ௜௠ப்பைத 
நீங்கள் கவனிக்கலாம் ஒன்௥ ெமாத்த நிகழ்தக௵ என்ற க௠த்ௌ, ௔ன்னர ்ெமாத்த நிகழ்தக௵ என்ற 
ேதற்றத்ைத ஒ௠ ஶ௣ப்௔ட்ட சமன்பாட௄்டன் ெதாடங்ஶவதற்ஶப் பயன்ப௄த்ொேனாம், இௌ எனக்ஶ அசல் 
நிபந்தைன நிகழ்தக௵கைள அளிக்ழறௌ, ௔ன்னர ்நான் நிபந்தைன நிகழ்தக௵ என்ற க௠த்ைதப் 
பயன்ப௄த்ொேனன் அல்லௌ இ௥ொ நிகழ்தக௵கைள மொப்௔௄வதற்ஶ நீங்கள் அூப்பைட ேதற்றம் என்௥ 
ெசால்லலாம் ஆ எண்ணியல் நிகழ்தக௵க்கான ஒ௠ உதாரணத்ைத இப்ேபாௌ த௠ழேறன், அதாவௌ 
வழக்ஶகளின் எண்ணிக்ைகைய நாம் கணக்ழட ேவண்௄ம்,
எனேவ அங்ஶ இ௠ந்தால் அவற்ைற ௙ண்௄ம் மற்௥ம் என்௥ அைழக்ழேறன் , அவரக்ள் இரண்௄ d1 t2 
ேகம்கைள ௳ைளயாடலாம் ஒன்௥க்ெகான்௥ எொரானௌ சரி , ௔ன்னர ் ஒ௠ ஆடட்த்ொல் ெவற்௣ ெப௥ம் t1 
நிகழ்தக௵, அௌ ஒன்௥க்ஶ இரண்டாக இ௠க்ஶம் நிகழ்தக௵ ஆடட்ம் ூரா ஆஶம் நிகழ்தக௵ ஒன்௥ ஆ௥ 
மற்௥ம் இரண்௄ ெவற்௣ ெப௥ம் நிகழ்தக௵ ேகம் ஒ௠ ௳ைளயாடை்ட ெவல்௩ம் நிகழ்தக௵ ஒன்௥ t 
௛வரால் சரி அதனால் அவரக்ள் ஒ௠வ௠க்ெகா௠வர ்எொராக ௳ைளயா௄ழறாரக்ள், அதனால் இந்த நிகழ்௵ 
ஷட ெவற்௣ ெபற்றௌ ேதால்௳ என்௥ ெசால்வதற்ஶ சமம் மற்௥ம் ஆட்டம் ூரா என்றால் இ௠வ௠ம் t2 
ெவற்௣ ெபற௳ல்ைல என்௥ அரத்்தம் அல்லௌ இ௠வ௠ம் ேதாற்க௳ல்ைல என்௥ ெசால்லலாம் t2 
ெவற்௣கள் ஒ௠ ேகம் என்றால் உண்ைம௜ல் ேதாற்றௌ அவரக்ள் உண்ைம௜ல் ஒ௠வைரெயா௠வர ்t1 
எொரத்்ௌ ௳ைளயா௄வதால், ெவற்௣ெப௥ம் அணி ௛ன்௥ ௖ள்ளிகைளப் ெப௥ழறௌ , ேதால்௳யைடந்த 
அணி ௗஜ்௷யப் ௖ள்ளிகள் மற்௥ம் சமநிைலக்ஶ இ௠ அணிக௬ம் தலா ஒ௠ ௖ள்ளிையப் ெப௥ழன்றன ,
எனேவ ஼ல ஶ௣௝டை்டப் பயன்ப௄த்ௌேவாம், அணி மற்௥ம் ஆக ெமாத்தப் ௖ள்ளிகள் ஆக p1 y x 
இ௠க்கட௄்ம் இரண்௄ ஆடட்ங்க௬க்ஶப் ௔றஶ அணி௜ன் ெமாத்தப் ௖ள்ளிகள் , இன் நிகழ்தக௵ என்னt2 x 
என்பைதக் கண்ட௣ய௵ம், க்ஶ சமம் க்ஶ சமம் இன் நிகழ்தக௵ என்ன என்பைதக் கண்ட௣ய௵ம், y y x y 
ஐ ௳ட இன் நிகழ்தக௵ என்ன ஐ ௳ட ஶைறவாக உள்ளௌ, நான் ஶ௣ப்௔ட்டௌ இௌ எண்ணியல் x y ah x 
நிகழ்தக௵ வழக்ஶ இந்த நிகழ்௵கைள நாம் உண்ைம௜ல் கணக்ழட ேவண்௄ம் , உதாரணமாக நான் ஐச ்x 
சமம் என்௥ ெசான்னால் , மற்௥ம் இரண்௄ ேகம்கள் ஒேர மாொரியாக இ௠க்ஶம், அதாவௌ ஶ௱ x y t1 
மற்௥ம் ெமாத்த ௖ள்ளிகளின் ெமாத்த ௖ள்ளிகள் ௛லம் ஒேர மாொரியாக இ௠ப்பதால் அௌ t2 
சாத்ொயமாஶம் இரண்௄ ேகம்கள் ூரா அல்லௌ ௚தல் ேகம் அல்லௌ ஒ௠ ேகம் என்௥ ெசால்லலாம், i t1 
மற்ெறா௠ ேகம் ஒன்௥ என்௥ நீங்கள் ஷறலாம்,t2 
எனேவ ஒ௠ ேகைம௞ம், ஒ௠ ேகைம௞ம் ெவல்ழறௌ என்௥ ெசால்லலாம் ,t1 t2 
எனேவ இந்த ௳ஷயத்ொல் இ௠வ௠ம் ௛ன்௥ ௖ள்ளிகைளப் ெப௥வாரக்ள். ௚தல் சந்தரப்்பத்ொல் இரண்௄ 
ேகம்க௬ம் சமநிைல௜ல் இ௠ந்தால் இ௠ அணிக௬ம் இரண்௄ ௖ள்ளிகைளப் ெப௥ழன்றன,
எனேவ இங்ேக மற்௥ம் இரண்௄ம் 2 மற்௥ம் இங்ேக மற்௥ம் இரண்௄ம் 3 ஆஶம்.x y x y 
எனேவ என்பௌ க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம் ேபாௌ, ​​நான் என்னிடம் இ௠ப்பைதப் பாரக்்கலாம் இங்ஶ x y 
பரஸ்பரம் ௔ரத்ொேயகமான மற்௥ம் ௚௱ைமயான நிகழ்௵கைளப் பயன்ப௄த்ொயௌ, இரண்௄ ேகம்க௬ம் 
ூரா ெசய்யப்பட்ட நிகழ்௵ அல்லௌ ஒ௠ ேகம் மற்௥ம் ஒ௠ ேகைம ெவல்௩ம் நிகழ்௵ இைவ இரண்௄ம்t1 t2 
ஒன்௥க்ெகான்௥ ௔ரத்ொேயகமானௌ மற்௥ம் ௚௱ைமயானௌ
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எனேவ ௟னியனின் நிகழ்தக௵ நிகழ்தக௵களின் ஷட௄்த்ெதாைகக்ஶ சமம் இப்ேபாௌ இரண்௄ ேகம்க௬ம் 
ூரா ெசய்யப்பட௄்ள்ளன என்பைத மொப்௔௄வதற்ஶ , ஒ௠ ஆடட்ம் வைரயப்ப௄வதற்கான நிகழ்தக௵ 
மற்௥ம் இரண்டாவௌ தானியங்கள் வைரயப்ப௄வதற்கான நிகழ்தகைவ இப்ேபாௌ பாரக்்க ேவண்௄ம் . 
௳ைளயாட௄்கள் என்௥ அ௑மானம் எ௱த தனித்தனியாக அைமக்கப்பட்டௌ, அப்பூயானால், இந்த p 
நிகழ்தகைவக் கணக்ழ௄ேவாம் ,
எனேவ இரண்௄ ேகம்க௬ம் ூரா௳ன் நிகழ்தக௵ ஒன்௥ ஆறாக இ௠க்ஶம்,
எனேவ அௌ ஆ௥க்ஶ ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்டாவௌ ேக௘௩ம் அேத ௚ூ௵,
எனேவ இங்ேக நான் ெசய்ௌள்ேளன். இரண்டாவௌ வழக்ழல் ஒ௠ ேகைம ெவல்ழறௌ,t1 
எனேவ நிகழ்தக௵ பாொ மற்௥ம் இரண்௄ ெவற்௣கள் ஒ௠ ேகம் நிகழ்தக௵ ஒன்௥ ௛ன்௥ ஆனால் இங்ேக t 
நீங்கள் ேகம்கைள ௳ைளயா௄ம் வரிைசைய ேதர௵் ெசய்யலாம் உதாரணமாக ௚தல் ேகம் ஒன்றாக 
இ௠க்கலாம் ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்டாவௌ இரண்௄ அல்லௌ தைலவழாக இ௠க்கலாம்,t t 
எனேவ இௌேபான்ற இரண்௄ வழக்ஶகள் உள்ளன,
எனேவ நான் இரண்டால் ெப௠க்க ேவண்௄ம்,
எனேவ இைத நாம் எளிதாக மொப்௔டலாம், இௌ பொன்௛ன்றால் ௚ப்பத்ொ ஆ௥க்ஶ சமம் அேத ேபால் 
நிகழ்தக௵ என்ன என்பைதப் பாரப்்ேபாம் ஐ ௳ட ெபரியௌy x 
எனேவ ஐ ௳ட ெபரியௌ என்றால் ெவற்௣கள் இரண்௄ ேகம்க௬ம் ெவற்௣ ஒ௠ ேகம் மற்௥ம் ஒ௠ y x t1 t1 
ேகம் ூரா ஆனௌ இப்ேபாௌ ேவ௥ சாத்ொயம் இல்ைல, ஏெனனில் ெவன்றால் அவரௌ ௖ள்ளிகள் க்ஶ t2 t1 
சமமாக மா௥ம் அல்லௌ அௌ அொகமாழ௳௄ம் இரண்௄ ஆடட்ங்களி௩ம் ெவற்௣ ெப௥மா என்பௌ t1 
அவரௌ நிகழ்தக௵ ெவற்௣ என்பௌ 1 க்ஶ 2 இன் ஒன்௥க்ஶ இரண்டாக உள்ளௌ அவர ்ஒ௠ ஆடட்த்ொல் ெவற்௣ 
ெப௥வார ்நிகழ்தக௵ பாொ மற்௥ம் வைரதல் ஆ௣ல் ஒன்௥ ஆனால் ௙ண்௄ம் இங்ேக நீங்கள் ெவற்௣ t1 
ெப௥ம் வரிைசைய ேதர௵் ெசய்யலாம் மற்௥ம் ஆட்டம் ூரா ஆஶம்,
எனேவ இரண்௄ சாத்ொயக்ஷ௥கள் உள்ளன. இந்த இரண்ைட௞ம் ேசரத்்ௌ 5 ஆல் 12 ெப௣னால் அௌ 15 ஆல் 
36 என்௥ ெசால்லலாம்,
எனேவ ஐ ௳ட இன் நிகழ்தக௵ என்ன என்பைதக் கணக்ழட்டால், அௌ இன் 1 க௯த்தல் நிகழ்தக௵ y x x y 
க்ஶ சமம் மற்௥ம் ஐ ௳ட இன் நிகழ்தக௵ அொகம் அௌ 2 ஆல் 9க்ஶ சமம், அதாவௌ நீங்கள் 8 ஆல் 36 y x 
என்௥ ெசால்லலாம்,
எனேவ இந்த ஼க்க௧ல் உள்ள அைனத்ௌ ௳௠ப்பங்களின் நிகழ்தக௵கைள௞ம் நாங்கள் 
கணக்ழட௄்ள்ேளாம், நான் ாதந்ொரம் என்ற க௠த்ைதப் பயன்ப௄த்ொ௞ள்ேளாம், பரஸ்பரம் 
௔ரத்ொேயகமான மற்௥ம் ௚௱ைமயான நிகழ்௵களின் க௠த்ைத மற்ெறா௠ ஼க்கைலப் பாரப்்ேபாம். அொல் 
௙ண்௄ம் நான் வழக்ஶகளின் எண்ணிக்ைகைய எண்ண ேவண்௄ம்
எனேவ ெபடூ் 1
எனேவ இௌ ௙ண்௄ம் ஒ௠ ௔ரசச்ைனயாஶம், இௌ ஷட௄் ௎ைழ௵த் ேதர௵் ௳னாத்தாள்களில் ஒன்௣ன் 
பைழய ௳னாத்தாள்கைளப் பாரத்்தால், இந்த ௔ரசச்ைன உள்ளௌ , ோர௵் எப்பூ என்பைத நான் 
உங்க௬க்ஶக் காண்௔ப்ேபன். ஒ௠ ெபடூ்௜ல் ௛ன்௥ அடை்டகள் உள்ளன என்௥ ௳வரிக்கப்பட்டௌ எண்கள்
ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ ெபடூ் 2 இல் 5 அடை்டகள் உள்ளன , ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ ஐந்ௌ எண்கள் 
மற்௥ம் ெபட்ூ ௛ன்௣ல் ஏ௱ அடை்டகள் உள்ளன ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ ஐந்ௌ ஆ௥ மற்௥ம் ஏ௱ 
ஒவ்ெவா௠ ெபடூ்௜௧௠ந்ௌம் ஒ௠ அடை்ட ஽ரற்ற ௚ைற௜ல் வைரயப்பட்டௌ, எண்ைணக் ஶ௣க்கலாம் . xi 

வௌ ெபடூ்௜ல் இ௠ந்ௌ வைரயப்பட்ட அடை்ட க்ஶ சமம் 1 ௚தல் 3 நிகழ்தகைவக் கண்௄௔ூ ெபடூ் i i 
ஒன்௥ ெபடூ் இரண்ூல் ௛ன்௥ அடை்டகள் உள்ளன ஐந்ௌ அடை்டகள் மற்௥ம் ெபட்ூ ௛ன்௣ல் ஏ௱ 
அடை்டகள் உள்ளன,
எனேவ ஒவ்ெவா௠ ெபடூ்௜௧௠ந்ௌம் அடை்டையத் ேதரந்்ெத௄க்ஶம் ேபாௌ ெபடூ் ஒன்௣ல் இ௠ந்ௌ ௛ன்௥ 
சாத்ொயமான வ௯கள் இரண்௄ ெபடூ்௜ல் இ௠ந்ௌ ஐந்ௌ சாத்ொயமான வ௯கள் உள்ளன . ெபட்ூ௜ல் 
இ௠ந்ௌ ௛ன்௣௧௠ந்ௌ ஏ௱ வ௯கள் உள்ளன,
எனேவ அடை்டகைளத் ேதரந்்ெத௄க்ஶம் அல்லௌ வைரவதற்கான ெமாத்த வ௯களின் ெமாத்த 
எண்ணிக்ைக அதாவௌ 3 ௚தல் 5 ௚தல் 7 வைர ௏ற்ைறந்ௌக்ஶ சமம்x 1 x 2 x 3, 
எனேவ இப்ேபாௌ பஶொ ஒன்௣ல் நாம் ஒன்௥ ஷட்டல் ஆழய வழக்ஶகளின் எண்ணிக்ைகையப் x x tw 
பாரக்்க ேவண்௄ம் ஷட்டல் ௛ன்௥ என்பௌ ஒற்ைறப்பைட.o x 
எனேவ இப்ேபாௌ ஒன்ைறப் பா௠ங்கள், ஒன்௣௧௠ந்ௌ எ௱தத் ெதாடங்ஶழேறாம், நீங்கள் ஒன்ைறப் 
ெபறலாம், ௔ன்னர ்௳னாூகள் உங்களிடம் ஒன்௥ இ௠க்ஶம், ௛ன்றாவௌ ஒன்௣௧௠ந்ௌ உங்களிடம் ஒன்௥ 
உள்ளௌ,
எனேவ நீங்கள் எண்ணத் ெதாடங்கலாம் ஆனால் அதற்ஶ நீண்ட ேநரம் எ௄க்ஶம் . ஒ௠ ௚ைறயான எண் 
ேகாட்பாட௄் அேஶ௚ைறைய உ௠வாக்ஶேவாம் , எ௄த்ௌக்காட்டாக, ஒன்௣ல் உங்க௬க்ஶ ௛ன்௥ x 
சாத்ொயங்கள் மட௄்ேம உள்ளன,
எனேவ நான் ஒன்ைறப் ெபறலாம், ஒன்௥ 3 மொப்௖கைள எ௄க்கலாம்,x x 
எனேவ என்பௌ 1 அல்லௌ 3 க்ஶ சமமாக இ௠ந்தால், உங்க௬க்ஶ ேவண்௄ம் 2 ஷட்டல் சமமாக x 1 x x 3 
இ௠க்க ேவண்௄ம், ஏெனன்றால் ஒன்௥ ஒற்ைறப்பைட என்றால், நீங்கள் ஒ௠ இரடை்டப்பைட எண்ைணக் x 
ஷடூ்னால், உங்க௬க்ஶ ஒற்ைறப்பைட எண் ழைடக்ஶம்,
எனேவ இரண்௄ ஷட்டல் ௛ன்௥ம் சமமாக இ௠க்க ேவண்௄ம், ஒன்௥ இரண்டாக இ௠ந்தால் x x x x 2 
ஷட்டல் ஒற்ைறப்பைடயாக இ௠க்க ேவண்௄ம்,x 3 
எனேவ மற்௥ம் இரண்௄ம் சமமாக இ௠க்ஶம்,x 2 x 3 
எனேவ மற்௥ம் இரண்௄ம் உங்க௬க்ஶ இரண்௄ மற்௥ம் நான்ஶ மற்௥ம் ௛ன்௣ற்ஶ சம x 2 x 3 x 
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சாத்ொயக்ஷ௥கள் எத்தைன வ௯களில் சாத்ொயமாஶம் என்பைதப் பாரப்்ேபாம். சம சாத்ொயக்ஷ௥கள் 
இரண்௄ நான்ஶ மற்௥ம் ஆ௥
எனேவ ெமாத்தம் இரண்௄ ௚தல் ௛ன்௥ என்௥ ஆ௥ வழக்ஶகள் அல்லௌ நீங்கள் இரண்௄ மற்௥ம் x x 
௛ன்௥ இரண்௄ம் ஒற்ைறப்பைட என்பதால் இரண்௄ ௚ரண்பா௄களின் ஷட௄் இப்ேபாௌ இரண்௄ க்ஶ x r
எத்தைன சாத்ொயக்ஷ௥கள் உள்ளன ெமாத்த வழக்ஶகள் 6 ஷட்டல் 12 க்ஶ சமம், அௌ 18 க்ஶ சமம், ௔ன்னர ்

இரண்௄ மொப்௖கைள எ௄க்கலாம்,x1 
எனேவ இௌ 2 ஆக 18 ஆக இ௠க்ஶம், அதாவௌ 36 நிகழ்௵க௬க்ஶ சமம் அதாவௌ என்றால் 1 3 க்ஶ சமம் x 1 
ெமாத்த வழக்ஶகளின் எண்ணிக்ைக 36. இப்ேபாௌ இரண்டாவௌ பஶொ ஒன்௥ இரண்டாக இ௠ந்தால் x x 
இரண்௄ ஷட்டல் ௛ன்௥ ஒற்ைறப்பைடயாக இ௠க்க ேவண்௄ம் இப்ேபாௌ ஒற்ைறப்பைடக்ஶ எத்தைன x 
வழக்ஶகள் இ௠க்ஶம்,
எனேவ இரண்௄ நீங்கள் ஒற்ைறப்பைட மற்௥ம் ௛ன்௥ இ௠க்க ௚ூ௞ம் ஷட்டல் இரடை்ட இப்ேபாௌ x x r x
இரண்௄ ஒற்ைறப்பைடத் ெதாைகயாக இ௠ந்தா௩ம், நீங்கள் ஒ௠ ௛ன்௥ ஐந்ௌ ைவத்ொ௠க்கலாம்,
எனேவ ௛ன்௥ வழக்ஶகள் ௛ன்௥ ஷட இரண்௄ நான்ஶ ஆ௥ ௛ன்௥ வழக்ஶகள் உள்ளன,x 
எனேவ ெமாத்தம் ஒன்பௌ வழக்ஶகள் இேதேபால் நீங்கள் இரண்௄ இரடை்ட மற்௥ம் ௛ன்௥ x x 
ஒற்ைறப்பைட ஆழயவற்ைறக் ெகாண்ூ௠க்கலாம். இரண்௄ ஷட இரண்௄ நான்ஶ என்௥ இரண்௄ x 
வழக்ஶகள் உள்ளன மற்௥ம் ௛ன்௥ ஒ௠ ௛ன்௥ ஐந்ௌ மற்௥ம் ஏ௱ நான்ஶ வழக்ஶகள் உள்ளன x r 
அதனால் ெமாத்தம் எட௄் வழக்ஶகள்ar e 
எனேவ இந்த வழக்ழல் ெமாத்த வழக்ஶகளின் எண்ணிக்ைக சமம்
எனேவ இந்த வழக்ழல் ெமாத்த வழக்ஶகளின் எண்ணிக்ைக 9 ஷட்டல் 8 க்ஶ சமம், இௌ 17 க்ஶ சமம்
எனேவ ெமாத்த வழக்ஶகளின் எண்ணிக்ைக ஷட்டல் ஷட்டல் என்பௌ 36 ஷட்டல் 17 க்ஶ சமம், x 1 x 2 x 3 
அௌ 53க்ஶ சமம்
எனேவ நிகழ்தக௵ 53 1 0 5 ஆல் வஶப௄ம் . இரண்டாவௌ வழக்ழல் எண்கணித ௚ன்ேனற்றத்ொல் x1 x2 x3 
இ௠க்ஶம் நிகழ்தக௵ என்ன என்பைதப் பாரப்்ேபாம். என்பௌ ைமனஸ் மற்௥ம் x1 x2 x3 x1 x2 x2 
ைமனஸ் ஆழயைவ ஒேர மாொரியானைவ, ெபாௌவான ேவ௥பா௄கள் உள்ளன, இப்ேபாௌ ெபாௌவான x3 
ேவ௥பா௄களின் சாத்ொயக்ஷ௥கள் என்ன,
எனேவ என்பௌ ெபாௌவான ேவ௥பாடாக இ௠க்கட௄்ம் . இைத ெசய்யக்ஷூய வ௯கள் என்ன என்பைதப் d 
பாரக்்க௵ம், உதாரணமாக க்ஶ சமம் 1 என நான் ேதர௵் ெசய்தால் மற்௥ம் ஒவ்ெவான்௥ம் 1 1 x 1 x 2 x 3 
ஆக இ௠க்கலாம், அௌ 0 ெபாௌவான ேவ௥பா௄ அல்லௌ நீங்கள் 1 2 3 ஆக இ௠க்கலாம் ஒ௠ ெபாௌவான 
ேவ௥பா௄ உங்களிடம் 2 2 2 2 3 இ௠க்கலாம், ஆனால் 4 சாத்ொய௘ல்ைல , ௔ன்னர ்நீங்கள் 3 ஐப் ெபறலாம் 
ஆனால் 3 3 3 சாத்ொயம் 3 4 அதனால் சாத்ொய௘ல்ைல, நீங்கள் 3 2 1 ஐ ைமனஸ் 1 ஆகக் ெகாள்ளலாம் a d 
அல்லௌ 1 3 5 ஐக் ெகாண்ூ௠க்கலாம் அல்லௌ 2 4 6 ஐப் ெபறலாம் அல்லௌ 3 5 ஏ௱ ஐப் ெபறலாம்,
எனேவ அைனத்ைத௞ம் பாரப்்ேபாம் இந்த ேசரக்்ைககள் ைமனஸ் ஒன்௥ ௗஜ்௷யம் ஒன்௥ இரண்௄ d 
மற்௥ம் ௛ன்௥ மொப்௖கைள எ௄க்கலாம் , ௔றஶ ைமனஸ் ஒன்௥க்ஶ நான் ெசான்ன ேகஸ்களின் 
எண்ணிக்ைக என்ன? ஒன்௥ ௛ன்றாக இ௠க்க ேவண்௄ம் இரண்௄ இரண்டாக இ௠க்க ேவண்௄ம் x x 
மற்௥ம் ௛ன்௥ ஒன்றாக இ௠க்க ேவண்௄ம். ெமாத்த வழக்ஶகளின் எண்ணிக்ைக ஒன்௥ மட௄்ேம x 
0க்கான சாத்ொயக்ஷ௥கள்,
எனேவ சமமாக இ௠க்ஶம்ேபாௌ 0 சாத்ொயமாஶம், அதாவௌ நீங்கள் 1 1 1 2 2 2 அல்லௌ 3 3 3 x 1 x 2 x 3 
ஐப் ெபறலாம்,
எனேவ இௌேபான்ற ௛ன்௥ ெபாௌவான ேவ௥பா௄கள் உள்ளன உங்களிடம் ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ 
இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ மற்௥ம் ௛ன்௥ நான்ஶ ஐந்ௌ இ௠ந்தால் அௌ சாத்ொயமாஶம்,
எனேவ ெமாத்தம் ௛ன்௥ வழக்ஶகள் உள்ளன, ௙ண்௄ம் ெபாௌவான ேவ௥பாட்ைடப் பாரப்்ேபாம் இரண்௄ 
ெபாௌவான ேவ௥பா௄ உங்களிடம் ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ இ௠ந்தால் இரண்௄ சாத்ொயமாஶம் x x x 
ஒன்௥ ௛ன்௥ ஐந்ௌ இரண்௄ நான்ஶ ஆ௥ ஆர ்௛ன்௥ ஐந்ௌ ஏ௱ ஆக ெமாத்த வழக்ஶகளின் எண்ணிக்ைக 
௛ன்௥ ௔ன்னர ்ெபாௌவான ேவ௥பா௄ 3 சாத்ொயம் என்னிடம் 1 4 7 உள்ளௌi f 
எனேவ ஒேர ஒ௠ சாத்ொயம் உள்ளௌ, ஏெனனில் 2 5 மற்௥ம் ௔ன்னர ்8 இல்ைல,
எனேவ இௌ ெமாத்த வழக்ஶகளின் ெமாத்த எண்ணிக்ைக பொெனான்றாஶம்,
எனேவ ேதைவயான நிகழ்தக௵ ஷட்டல் ஷட்டல் ஆஶம் அதாவௌ எண்கணித x 1 x 2 x 3 x 1 x 2 x 3 
௚ன்ேனற்றத்ொல் உள்ளௌ 11 க்ஶ 1 0 5
எனேவ இௌேபான்ற ௔ரசச்ைனகள் ெபாௌவாக ேபாடூ்த் ேதர௵்களில் ேகடக்ப்ப௄ம், நான் அ௄த்த 
வஶப்௔ல் வைக ேகள்௳கைளத் ோரப்்பொல் இன்௑ம் ஼௣ௌ ேநரம் ெசல௳௄ேவன். தனிப்பட்ட j 
௳நிேயாகங்களில் ஼ல ௳ரி௵ைரகைள ெசல௳௄ங்கள்,
எனேவ தய௵ெசய்ௌ அ௄த்த ஼ல ௳ரி௵ைரகைளப் ௔ன்பற்ற௵ம், ஏெனன்றால் ௎ைழ௵த் ேதர௵்களில் 
ெபாௌவாகக் ேகடக்ப்ப௄ம் பல ாவாரஸ்யமான ஼க்கல்கைள நான் ோரக்்ழேறன் நன்௣ Pru
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