
 [๸ಜೕತ ] ಕึದ ಉಪක౲ ಸದย౵  කඝ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಹಲ฿ฆ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ඛೕലං౪ ೕච , ಈ ಸಮ๲౲ ಗಳ ಉං౪ ೕಶโ 
เเಧ ඛಯಮಗಳ ಅನ౷ ಯಗಳඝ౬  ൧ೕค๯โർಜං, ಉർಹರൕಡ ๸ಕಲನ ඛಯಮโ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ 
ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪ౳ ෬ಯ ಮൡ౨  ෎෺๺ ಪ౳ ෬ಯ ಇಂൿ ಁಡ  කඝ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  
ಪคಹคಸฤ ಇඞ౬  ಸ౷ ಲ౭  ಸಮಯವඝ౬  ಕึ෷൤౨ ೕච ಈ ಸಮ๲౲ ಗಳย౵  ಹಲโ ೲഔ ಪ౳ ๆಶ ಪคೕಃ౹ ฀ತಹ ಃಲโ ಸ౭ උბತ౱ ಕ 
ಪคೕಃ౹ ಗಳ ಪ౳ ๔౬ ಪൟ౳ ಃಗัಂದ ൤ಡൿಆಳ౶ มಜං ಮൡ౨  ಃಲโ ಇತರ ಪคೕಃ౹ ಗำ ಮ൤౨  ಈ ಸಮ๲౲ ಗಳย౵  ກ೉౞ ನโ කโ ಚ೉ბ๭ದ
ಎม౵  ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆำ౶ ತ౨ ๅ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ. ಈಗ කඝ ದಯเഖౣ  ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಗำ ಮൡ౨  
๸෽ೕಜචಗಳ ಅඋ౲ ಯದ ෩ಲಕ ຄೕಜ ಎಂൿ ಸಲກ ඛೕഴ൤౨ ೕච ಏಃಂದฉ ಃಲโ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಸಮ๲౲ ಗำ 
ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಗำ ಮൡ౨  ๸෽ೕಜචಗಳ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ เർ౲ ൮ბಗำ ಅದ౽ౙ ಜ ೎ක౬ ಜ ๭ದ౫ ฃಜದ౪ ฉ ಅൿ ಉತ౨ ಮ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗูಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕච ๸ಭವඛೕಯ൤ಗำ  ෩ฆ ർಳಗಳඝ౬  ຄಂൽฆ฿ಗ ಒಂൿ 
๭ಋ౺  ಅඝ౬  ಗಮඛ๭ർಗ කඝ ಅโಗಳඝ౬  ಎಂൿ ກಸค๯൤౨ ೕච ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜ ಎ๲ಯมಞತ౨ ං 1 คಂದ 6 1 คಂದ 5 d1 d2 d3 
1 คಂದ 4 ಕ౳ ಮ฿ಜ ಆຉ 
ಆದ౪ คಂದ ഹ ല 1 ಅඝ౬  ഓ๺ ෥ലದฉ ๭ಋ౺  ಅඝ౬  ಗಮඛ๯ವ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ഹ ല 2 ಅඝ౬  ಎ๲ದฉ ๭ಕ౺ ฑ ಅඝ౬  
ಗಮඛ๯ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಒಂൿ ಐದคಂದ ಅಂದฉ ല3 ಎ๲ದฉ ಅඃ คೕൟ ಅൿ ಪౘඩತದ ഹ ಆಜฆತ౨ ං ඦತರ ๭ಋ౺  s 
ಅඝ౬  ಗಮඛ๯ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ කฤౙ  කฤౙ  ಮ൤౨  ಅൿ ಪౘඩತದ ഹ๺ ಮൡ౨  ಆ ഹ๺ ಅඝ౬  ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜ 
ಎ๲ಯมಞತ౨ ං ಈಗ ಸಮ๲౲ ෷ ಈ คೕൟಯ ഹ ಆಜฆโದคಂದ ಇದರ ಅಥბ  ಅඝ౬  ෴ඁ೉౟ ಕ฿ಜ d1 d2 d3 
ಆ෺ౙ ෥ಡมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ ෥ഴವ ๸ಭವඛೕಯ൤෷  1 คಂದ ಡ ಅඝඩತದย౵ ฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಡ di i i 1 2 3 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ഹ ಅඝ౬  ಎ๲ಯมಞತ౨ ං ಅඝ౬  ಗಮඛ๭ದฉ ಅඝ౬  ಗಮඛ๯ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ, ಅൿ a6 a6 di
๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ  ಅඝ౬  ಆ෺ౙ ෥ಡมಜං d2 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಮ൧౨ ෫౱  ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ඬನฃವൟბ๯൤౨ ೕච ഹ๺ ಅඝ౬  ಎ๲ದฉ ෩ฆ ഹಸ౛ ัๅ ඦತರ ഹ๺ d1 d2 
ಅඝ౬  ಎ๲ದฉ ತวಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ 1 คಂದ 6 ಆಜฆತ౨ ං, ඦತರ 6 ರ ๸ಭವඛೕಯ൤ 1 ಅಲ౵  1 ಅಲ౵  ಅൿ 1 คಂದ 5 ಆಜං  
ಒಂൿ ๆึ ഹ ല3 ಅඝ౬  ഓ๺ ෥ലದฉ ಆರನ ๸ಭವඛೕಯ൤ කฤౙ  කฤౙ  ಆಜං ಈಗ ಒಂൿ ഹ ಅඝ౬  t  
෴ඁ೉౟ ಕ฿ಜ ಆ෺ౙ ෥ಡมಜං ಆದฉ ಪ౳ ൟ ഹಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಒಂದคಂದ ෩ರರಲ౵ ದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 
฿ಸ౨ ವ฿ಜ ඛಂದ ಒಂದಃౙ  ಅඝඩತದย౵ ฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ലದฉ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಡ ಸ౷ ಲ౭  ಆม౮  i di i 
ಆಜฆತ౨ ං  කඝ 1 คಂದ 3 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ಆ෺ౙ ෥ലದ ಈ ඛൽბಷౣ  ഹ ಅඝ౬  ౽ಯბಗತತัಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  
ඦತರ ಃಲโ ಪ౳ ๔౬ ಗಳඝ౬  ಄ಳมಞತ౨ ං ಅൿ 6 ಅඝ౬  ಗಮඛ๭ದฉ 6 ಅඝ౬  ಗಮඛ๭ದฉ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಎಂൿ d2 
ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡมಜං කโ ಇย౵  ಪค๻ರವඝ౬  ඣೕഺೕಣ , ಅඝ౬  ಗಮඛ๭ർಗ ಅඝ౬  ಗಮඛ๭ದ a 6 ok a 6 
ಘಟචಯඝ౬  ๰೉๵ೕಣ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಎಂൿ ಆ෺ౙ  ෥ഴโದคಂದ คಂದ 3 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං di di i i 1 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ෵ಂದ ಸ౷ ಲ౭  ಆม౮  ಆಜං, ai so AI i 
ಏಃಂದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං, ಈಗ කโ ಈ ෩ฆ ർಳಗัಂದ ಆ෺ౙ  ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕๅ i 1 2 3 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෮ತ౨ โ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ 
ಈ ಘಟචಗำ 1  ಸಮಗ౳ ฿ಜං a 2 a 3 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ 1 ೯൤ಡ 2 ಮൡ౨  3 ರ ๸ಭವඛೕಯ൤ 1 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ 1 ರ ๸ಭವඛೕಯ൤ 1 คಂದ 1 ๸ಭವඛೕಯ൤ ಆม౮  ಆಜൿ౪  2 ರ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಮൡ౨  ನ ๸ಭವඛೕಯ൤  3 a 
ಆม౮  3 คಂದ 1 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಸರัೕಕค๭ದฉ ಇൿ 11 คಂದ 6 ಆಞൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಆม౮ ವඝ౬  6 คಂದ 11 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯย౵  ಮರั ಪ෴ბಯ฿ಜ ෥ലದฉ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ 6 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංaii ai 
 11 คಂದ ౘ෦๭, 2 ರ 1 ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ 3 คಂದ 11 ಆಜං ಮൡ౨  3 ರ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 2 คಂದ 11 ಃౙ  
ಸಮකಜฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎ๠ౣ  ಎಂൿ ಒಂದคಂದ ಆರคಂದ ಒಂದඝ౬  ඛೕലದฉ ಗಮඛ๯ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಆฆ e 
ಎರಡඡ කಣ౲ ವඝ౬  ಆค๭ർಗ ಐದคಂದ ಒಂൿ ಮൡ౨  ෩ರඡ ർಳವඝ౬  ಆค๭ർಗ ಆฆ ಅඝ౬   ಗಮඛ๯ವ 
๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಈಗ ನ ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪ౳ ෬ಯದ ෩ಲಕ ಒಂൿ කฤౙ  ಆಜං.  1 คಂದ 3. e 
ಆದ౪ คಂದ ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗำ ನಮಡ ಲಭ౲ เๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ෈ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ 1 ಅඝ౬  1 คಂದ 6 ಃౙ  1 ๸ಭವඛೕಯ൤ 6 คಂದ 11 ๸ಭವඛೕಯ൤ ಯ 2 e ecoming e 
ಅඝ౬  1 คಂದ 5 ಃౙ  ಎರഴ ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜ ෩ฆ คಂದ ಹඣ౬ ಂൿ ಮൡ౨  ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ෩ฆ ඛೕಡมಜං e 
ಅൿ ෩ರคಂದ කฤౙ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯย౵  ಎರಡคಂದ ಹඣ౬ ಂർಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಪದಗಳඝ౬  ๳ค๭ದฉ කโ 21 คಂದ 110 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ 6 ಅඝ౬  ಗಮඛ๯ವ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 21 คಂದ 110 ಆಜං, ಏಃಂದฉ ಕඛಷ౤  ಎರഴ ർಳಗำ ಪౘඩತเಲ౵   ಅโ 
ක౲ ෽ೕ೉ತ ർಳಗะಜರยಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๭ಋ౺  ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಆರคಂದ ಒಂದಲ౵   คಂದ  ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ 21 110
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಅದರ ಎರಡඡ ූಗವඝ౬  ඣೕഺೕಣ 6 ಅඝ౬  ಗಮඛ๭ದฉ ഹ ല 2 ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ലದ 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಅಂದฉ 6 ಅඝ౬  ಗಮඛ๭ದฉ 2 ರ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಎಂൿ කโ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෎෺๺ ಪ౳ ෬ಯದ ඡರ ಅನ౷ ಯ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 2 ಃౙ  2 ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜ๭ e e 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ 1 คಂದ 5 คಂದ 3 คಂದ 11 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ಇಪ౭ ൧౨ ಂದคಂದ ಒಂൿ ೻ฑ ූಜ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಸರัೕಕคಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඛೕโ ಅದඝ౬  ಎರಡคಂದ ಏಳಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෎෺๺ ಪ౳ ෬ಯದ ಅನ౷ ಯ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඃ คೕൟಯ ಸ౷ ූವದ ಮ൧౨ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ ๒ಟฑ ಗำ ಇๅ 
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ಆದ౪ คಂದ කโ ಅโಗಳඝ౬  ಮൡ౨  ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ ಅವฆ ಆ෴ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗูಂൽಡ ಎರഴ ಐದคಂದ s1 s2 s3 
ಒಂದคಂದ ෩ฆ ಮൡ౨  ෩ರคಂದ ಏಳฌಂൽಡ ಞคಯඝ౬  ಯಶ๭౷ ෴ಜ ຄഷದฆ, 
ಆದ౪ คಂದ ๒ಟฑ ಒಬ౯ ඝ ಞคಯඝ౬  ຄഷ෷ವ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಎರಡคಂದ ಐൿ ಆಜฆತ౨ ං, ๒ಟฑ ಞคಯඝ౬s 2 
ຄഷ෷ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ 1 คಂದ 3 ಆಜං ๒ಟฑ ಞคಯඝ౬  ຄഷ෷ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ 3 คಂದ 7 ಆಜං. s 3 
ಆದ౪ คಂದ ಅವฆ ಏಕ౽ಲದย౵  ಮൡ౨  ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜ ಪರಸ౭ ರ ๒ഡ ෥ഴ൞౨ ฉ , ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏචಂದฉ s2 
ඛಖರ฿ಜ ಎರഴ ๼ഡ ಗำ ಇದ౪ โ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈๅಂഡ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๵ೕಣ. ಛಜ ಞคಯඝ౬  ෨ഔౣ ದฉ ಅൿ 1 2 3 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ i si 
ಈๅಂഡ ಗำ  ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆತ౨ ๅ ಏಃಂದฉ ๒ಟฑ ಗำ ಪರಸ౭ ರ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜ ๰ഡ ෥ഴ൞౨ ฉ  ಸಹ b1 b2 b3 b1 b2 b3
ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆತ౨ ๅ ಡ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ಎರഴ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ෩ฆ ಅಂದฉe b one b b 
ಎರഴ คಂದ ಐൿ ಒಂൿ ෩ฆ ಮൡ౨  ෩ฆ คಂದ ಏำ කโ ಅದඝ౬  ಇย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ ඦತರ ರ ๸ಭವඛೕಯ൤b 1 
2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ರ 5 ๸ಭವඛೕಯ൤ 1 คಂದ 3 ಮൡ౨  ರ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 3 คಂದ 7 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං b 2 b 3 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ๼ഡ ಗัฆವ ಈๅಂഡ ಅඝ౬  ಎಂൿ ಪคಗ൐๵ೕಣ ඦತರ ಈๅಂഡ ෴โൿ ඦತರ ಈๅಂഡ ಸค a a 
ಎಂൿ කโ ෥ಡ෎ಀ  ಇದඝ౬  ಮൡ౨  ಗಳ ಪคූ๣ಯย౵  ವ౲ ಕ౨ ಪല๭ b1 b2 b3 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ๼ഡ ಗัದ౪ ฉ, ಅಂದฉ  ಮൡ౨   ๼ഡ ಮൡ౨   ಅඃ คೕൟ ຄഷ෷ವ ಪค๭౩ ൟಯඝ౬  කโ b1 b2 b3
ຄಂದಬ๾ൿ, කโ ෮ದಲ ಮൡ౨  ෩ರඡ ๼ഡ ๲ಃಂി ಅඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ๲ಃಂി ಮൡ౨  ෩ರඡ ๼ഡ ಅඝ౬  r 
ຄഷ෷โൽಲ౵   ಮൡ౨  ෮ದಲචಯൿ ຄഷ෷โൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ೞದಕ ೞದಕ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ a b1 ah b2 b3 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರಥბ ๒ಟฑ 1 ಮൡ౨  2 ಅವฆ ຄഷൽർ౪ ฉ ಮൡ౨  ෩ರචಯൿ ತඪ౭ ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෩ฆ තರಕ ಒ ౙಁ ಟವඝ౬  ಬฉൽං౪ ೕච කโ ಮൡ౨  තರಕವඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಮൡ౨   b b1 b2 b3 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರಥბ ෮ದಲ ಮൡ౨  ෩ರඡ ๒ಟฑ ಯಶ๭౷ ෴ಜർ౪ ฉ ಆದฉ ಅವඝ ಎರಡඡ ๒ಟฑ เಫಲ t  
෸ඛಯඨ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ೞದಕ ೞದಕ ಅಂದฉ ಎರಡඡ ๒ಟฑ ಮൡ౨  ෩ರඡ ๒ಟฑ ಅವฆ b1 b2 b3 
ಯಶ๭౷ ෴ಜർ౪ ฉ ಆದฉ ෮ದಲ ๒ಟฑ ಯಶ๭౷ ෴ಗยಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಈๅಂഡ ಅඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ಒಂൿ ಘಟච ಇൿ ಒಂൿ ಘಟච ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ಈๅಂഡ ಈ ෩ฆ ಅ๸ಘഔತ ಘಟචಗำ ಏಃ ಅโ 
෗ನ౬ ฿ಜๅ ಏಃಂದฉ ಇದರย౵  ಉർಹರൕಡ තರಕเං ಮൡ౨  ಇย౵  ಇං b3 b3 
ಆದ౪ คಂದ ಘലತ฿ಜ෸ ಇൿ ನ ಉಪเූಗ฿ಜං ಇൿ ಉಪเූಗ฿ಜං  තರಕ ಏಃಂದฉ ಇโ ಘಟචಗಳ b3 b3 
ೞದಕಗะಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎರಡචಯದඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಇๅರവ ಸ෥ನ฿ಜ ෴โඃ ಅಂಶವඝ౬  ຄಂൽฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  
෩ರචಯൿ ಇย౵  තರಕ฿ಜං ಇย౵  ಇං ಮൡ౨  ಇย౵  ಇං b1 b1 b1 complement 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൤౨  ಅโ ಒಂඃ คೕൟ เಭ೧ಸಲ౭ ಟౣ ฉ  කඝ ෮ದಲ ಮൡ౨  ෩ರචಯದඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  තರಕ฿ಜං ಇย౵  ಇං b3 b3 
ಆದ౪ คಂದ ಅโ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ කඝ ಅದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ೞದಕ ೞದನ තರಕದ e b 1 b 2 b3 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಮൡ౨  ೞದನ තರಕ ೞದನ ೯൤ಡ තರಕ ೞದನ ೞದನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಮ൤౨  b1 b2 b3 b1 b2 b3 ah 
๼ಂൽನ ಸಮ๲౲ ಗಳย౵  ಒಂದರย౵  කඝ ൧ೕค๭ං౪ ೕච ಎರഴ ಘಟචಗำ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜದ౪ ฉ ಅโಗಳ තರಕ൤ಗำ ಒಂൿ තರಕ 
ಅಥ฿ ಇඣ౬ ಂൿ ಅๅಲ౵ ใ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜದ౪ ฉ කඝ ಮൡ౨  තರಕ ಸ౷ ൪ತ౳  තರಕ ಮൡ౨  ಸ౷ ൪ತ౳  ಮൡ౨  b1 b2 b3 b1 b2 b3 b1 b2 b3 b1
තರಕ ಮൡ౨  ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆತ౨ ං b2 b3 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ೞದಕಗಳ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗำ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಞತ౨ ๅ  
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ ෮ದಲචಯൿ ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜ ๸ಭವඛೕಯ൤ ൟ౳ ೕ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ಆಜฆತ౨ ං b 1 b 2 b 
ಅඃ คೕൟ කඝ ෨ಂൽನದඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ ಒಂൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಆಜ ෩ฆ ಮൡ౨  b b two complement b 
๸ಭವඛೕಯ൤ ෈ ಒඨ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ಆಜ ෈ ಎರಡರ ๸ಭವඛೕಯ൤ ෈ ൟ౳ ೕ ಆຉ ಈಗ ಎม౵  ഔ ಮൡ౨  b one b two b 

ಈ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෰ಲ౲ ಗำ ಲಭ౲ เๅ three 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅโಗಳඝ౬  ಇย౵  ಬದย ෥ಡಬ๾ൿ ෩ฆ ๸ಭವඛೕಯ൤ ෩ರคಂದ ಏำ b 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ කಲౙ คಂದ ಏำ ಆಞತ౨ ං b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದವඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಸರัೕಕคಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಇൿ 29 คಂದ 1 0 ಐൿ ಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ඛಖರ฿ಜ ಎರഴ ๼ഡ ಗำ ಇฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಇಪ౭ ൧౨ ಂಬൡ౨  ಒಂൿ ๵ච౬  ಐದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ 
කඝ ಇย౵  ಄ಳมದ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ඣೕലದฉ ಞคಯඝ౬  ತඪ౭ ๭ಆಂಡ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ඛಖರ฿ಜ 2 s 2 
๼ഡ ಗัๅ ಎಂൿ කඝ ຂัದฉ  ಞคಯඝ౬  ෥ഴತ౨ ං s 2
ಆದ౪ คಂದ ಈๅಂഡ ಆಗ ಞคಯඝ౬  ຄഷ෷ತ౨ ං b 2 s 2 
ಆದ౪ คಂದ තರಕ฿ಜං b 2 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅಗತ౲ เฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ b 
ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎ಀ 2 ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ඛೕಡมಜං ಇൿ ഖ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං a b a
ಈಗ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜಸมಜං ಎರഴ තರಕ ೞದಕ b a 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈๅಂഡ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ a 
ಆದ౪ คಂದ කඝ තರಕ ೞದಕವඝ౬  ๻౾ದฉ ಅൿ ෮ದಲ ಟෳბ ෸ඛಯඨ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ೞದಕඅಂൽಡ b2 w b2 
ಃಟౣ ർಜ ෥ಪბഔౣ ං ෸ඛಯඨ තರಕ ೞದಕโ ಎರಡචಯದฌಂൽಡ ෩ರඡ ಒಂൿ ෸ඛಯඨ තರಕ b2 b2 
ೞದಕವඝ౬  ಈಗ ඛೕโ ಇย౵  ಗಮඛಸಬ๾ൿ ෮ದಲ ಅವඌಯย౵  ಅൿ ಆಜฆತ౨ ං ๻ಛಜ කඝ තರಕඅಂൽಡ b2 b2 
ೞದನವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කඝ ಪഷ෷൤౨ ೕච ෩ರචಯದರย౵  ಇൿ ಆಜං ๻ಛಜ කඝ තರಕඅಂൽಡ phi b2 b2 
ೞದಕವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කඝ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ๻ಛಜ කඝ ಇย౵  ೞದಕ තರಕ ೞದನ ಪದವඝ౬  phi b1 b2 b3 
෥ತ౳  ಪഷ෷൤౨ ೕච 
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ಘಟච෷ තರಕ ೞದಕ ೞದನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ b2 b1 b3 a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಛಗศ ಸರัೕಕค๭ದ ಪದವඝ౬  ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜ๭ a 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದโ 2 คಂದ 5 คಂದ 2 คಂದ 3 ರವฉಡ 3 คಂದ 7 ಃౙ  29 คಂದ 1 0 5 คಂದ ූಜ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෰ಲ౲ โ ಆຉ ಎಂൿ ൟฆಞತ౨ ං 12 ಅඝ౬  29 คಂದ ූಜಸมಜං ಏಃಂದฉ ಈ ಒಂൿ ๒ನ౲  ಐൿ ಮൡ౨  ಒಂൿ 
๒ನ౲  ಐൿ ರർ౪ ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  කโ 12 คಂದ 29 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๒ಟฑ ฆ  ಞคಯඝ౬  ಕึൿಆำ౶ ವ ಘಟචಯ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ ඛಖರ฿ಜ ಇಬ౯ ฆ ๒ಟฑ ಗำ 2 12 
คಂದ 29 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ๒ഡ ෥ಡฤ ಸಮಥბฃಜർ౪ ฉ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಇൿ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಉർಹರൕ෴ಜං ಮൡ౨  ಇย౵  කඝ ಅ๸ಘഔತ ಘಟචಗಳ ಒ ౙಁ ಟದ 
ಪคಕಲ౭ ච ಮൡ౨  ಘಟචಗಳ ๬౷ ൪ತ౳ ౲ ದ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕච ඛೕโ ಬಳ๭ฆವ ಒಂൿ ກೋ౞ ವค เಷಯವඝ౬  
ದಯเഖౣ  ಇย౵  ಗಮඛ๭ ෴โඃ ಘಟචಗำ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜದ౪ ฉ කඝ ಃಲโ ಘಟචಗಳ තರಕಗಳඝ౬  ๳ค๭ದฉ ඦತರ කඝ 
ಆฏಭದย౵  ຂัඈ൤ ಅโ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆತ౨ ๅ ಸ౷ ൪ತ౳  ಆದฉ  ಇย౵  කඝ ಮൡ౨  ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ b 1 b 2 b 3 b1 b2 b3 
๬౷ ൪ತ౳ ౲ ವඝ౬  ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕච b1 b2 b3 b1 b2 b3 
ಆದ౪ คಂದ ಈ เಷಯಗำ ಅತ౲ ಂತ ಸರಳ฿ಜ ಉഴීದง කโ ๲ഡ ๴ർ౫ ಂൟಕ ๸಄ತಗಳඝ౬  ಬಳಸฤ 
ಸಮಥბฃಜฆโದคಂದ ಆದฉ ಪ౳ ൟ෽ಂದರล౵  ಇๅ ಎಂൿ ඛೕโ ಇย౵  ಗಮඛ๭ කโ ಏಕ౽ಲದย౵  ಅನ౷ ෵๯ൟ౨ ฆವ 
ಹಲ฿ฆ ಪคಕಲ౭ චಗಳ ಸಮ๲౲  ಆຉ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಉත౲ ಟฑ ಉ൞౭ ൽ๯ವ ౽ಌბච෷ ಄ವಲ ಎರഴ ಸಸ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಮൡ౨  p1 t2 
ඩ౵ ಂഡ  ಪ౳ ൟಶತವඝ౬  ಉ൞౭ ൽ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ඩ౵ ಂഡ  ಉ൞౭ ൽ๯ತ౨ ං ಒഖౣ  ಉත౲ ಟฑ ಗಳย౵   ಪ౳ ൟಶತವඝ౬  t1 20 t2 80
ಉ൞౭ ൽ๯ತ౨ ං ಆຉ ౽ಌბච෵ಂದ ಉ൞౭ ൽಸಲ౭ ಟౣ   ಪ౳ ൟಶತ ಉත౲ ಟฑ ಗำ අೕಷතคತ฿ಜๅ ಮൡ౨  ಉත౲ ಟฑ 7
ಅඝ౬  ಉ൞౭ ൽ๯ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ අೕಷතคತ฿ಜං ಎಂൿ ൟัൿීൽං  ඩ౵ ಂഡ ಉත౲ ಟฑ p1 
අೕಷතคತ฿ಜฆವ ๬ಧ౲ ൤ಯ 10 ಪഖౣ  ກೋ౞ , ಅൿ ඩ౵ ಂഡ ನย౵  ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞತ౨ ං, ಈಗ ౽ಌბචಯย౵  t2 
ಉ൞౭ ൽಸมದ ಉත౲ ಟฑ ಅඝ౬  ෴ඁ೉౟ ಕ฿ಜ ಆ෺ౙ  ෥ಡมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ අೕಷ෷ಕ౨ ฿ಜಲ౵  , ಅൿ ಸಸ౲  t2 
ನย౵  ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ, 
ಆದ౪ คಂದ ූ๣  ಬಹಳ ಸಮಯ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ಓൿ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಉත౲ ಟฑ ಗಳඝ౬  ಉ൞౭ ൽ๯ವ ౽ಌბච ಇං ಮൡ౨  ౽ಌბච෷ ಎರഴ ಸಸ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಅโಗಳඝ౬  ಎಂൿ ກಸคಸมಜං , ಒഖౣ  ಉತ౭ ನ౬ ಗಳඝ౬  20 ಪ౳ ൟಶತ ඩ౵ ಂഡ ඛಂದ ಉ൞౭ ൽಸมಞತ౨ ං t1 t2 t1 
ಮൡ౨  ಉัದ 80 ಪ౳ ൟಶತವඝ౬  ಸಸ౲  ඛಂದ ಉ൞౭ ൽಸมಞತ౨ ං ಉತ౭ ನ౬ ದ ๕ಕറ 7 ರ๠ౣ  අೕಷතคತ฿ಜං ಮൡ౨  t2 
ກೋ౞ ವค ෥๼ൟ෷ ๬౩ ವರൽಂದ ಉ൞౭ ൽಸಲ౭ ಟౣ  ಉත౲ ಟฑ ಗำ ഔ ಒಂൿ ඩ౵ ಂഡ  ನย౵  ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞโದಃౙ  t2
ຄೕย๭ದฉ 10 ಪഖౣ  අೕಷದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ຄಂൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ౽ಌბචಯย౵  ಉත౲ ಟฑ ಅඝ౬  ෴ඁ೉౟ ಕ฿ಜ ಆ෺ౙ  ෥ലದฉ ಮൡ౨  ಅൿ ಅಲ౵  ಎಂൿ ಉഴීದฉ 
ಅൿ ನย౵  ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ t2 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈๅಂഡ ಗಳඝ౬  ಈಗ ฿౲ ಌ౲ ඛ๵ೕಣ, ಉත౲ ಟฑ අೕಷතคತ฿ಜฆವ ಈๅಂഡ ಆಜರย ಮൡ౨  කඝ 
ඩ౵ ಂഡ ಯย౵  ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ൽ౷  ๸಄ತವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕච ಏಃಂದฉ ಒಂൿ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ti i b 
ಒಂದರ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಒಂದคಂದ ಐൿ ಎಂൿ ඛೕಡมಞತ౨ ං  ಮൡ౨  ෈ ಎರಡರ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ කಲౙ คಂದ ಐದಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಸಸ౲  ಒಂൿ ಇಪ౭ ൡ౨  ಪ౳ ൟಶತವඝ౬  ಉ൞౭ ൽ๯ತ౨ ං t 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಒಂದคಂದ ಐൿ ಮൡ౨  ಸಸ౲  ಎರഴ ಎಂಬൡ౨  ಪ౳ ൟಶತ තซಃಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ෈ ಎರಡคಂದ t 
කಲౙ คಂದ ಐൿ ಉ൞౭ ൽ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ඛೕಡมಜං  ඞ౲ ನ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ඞರคಂದ ಏำ ಆಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆഔౣ ฆವ ರ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆವ ಯ ๰ತ౳ ದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ನ b 1 a b 1 
๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ  ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಅನ౷ ෵๭ದฉ ಅൿ ಒഖౣ  ಯ b 2 b2 p 
ಪ౳ ෬ಯൽಂದ ඛೕโ ಇย౵  ಗಮඛಸಬ๾ൿ ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪ౳ ෬ಯದ ๭౩ ൟ෷ ಇย౵  ൣಪ౨ ฿ಜං ಏಃಂದฉ ඛೕโ 
ಎರഴ ಪರಸ౭ ರ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ದ ಮൡ౨  ಸಮಗ౳ ฿ದ ಈๅಂഡ ಗಳඝ౬  ຄಂൽฆเค  ಮൡ౨   ಮൡ౨  ඦತರ ກೋ౞ ವค ಈๅಂഡ b1 b2

ಮൡ౨  ಆഔౣ ฆವ ಒಂൿ ಆഔౣ ฆವ ಎರഴ ಇ൞౲ ൽ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗำ ಇย౵  ಬಳಸಬ๾ർಜං ಈಗ ಉත౲ ಟฑ a b b 
අೕಷ෷ಕ౨ ฿ಜฆವ ಈ ๭౩ ൟಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ඛೕಡมಜං ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ಇൿ ඛೕಡมಜං ඛೕലฆವ aa b1 

ನ 10 ಪഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜං b2 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಃಲโ ๸಄ತಗಳඝ౬  ෥ഺೕಣ කโ ඛೕലದ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ  ah b 2 
ಆม౮  ಎಂൿ ຂಳฤ ಸ෥ನ฿ದ ෈ 1 ರ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಈ ๭౩ ൟ෵ಂದ 10 ಆม౮  ಆಞತ౨ ං ಆഔౣ ฆವ ෈ ಒಂದರ 
๸ಭವඛೕಯ൤ ඛೕലದ ෈ ಎರಡರ ಹൡ౨  ಪഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඛೕലದ ෈ ಎರಡರ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಆม౮  ಎಂൿ ಆค๭ದฉ ಆಗ  ಆഔౣ ฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಆม౮  n 
ಆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කඝ ಅದඝ౬  ಒಂൿ ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෦ೕಕರಣ ๸ಒ౲  ಒಂದರย౵  ಈ ಆຉ ಎಡූಗವඝ౬  ಬದย๵ೕಣ ๸ಭವඛೕಯ൤ 7 คಂದ 100 ರ ๸ಭವඛೕಯ൤ a 
ಇൿ ಆഴವ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಅಂದฉ 10 ಆม౮  ಆಜ ෈ ಒඨ ಆಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಒಂದคಂದ ಐൿ nb 1 
ಮൡ౨  ಆഔౣ ฆವ ෈ ಎರಡರ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಮൡ౨  ಆม౮  ෈ ಎರಡರ ๸ಭವඛೕಯ൤, ಅൿ කಲౙ คಂದ ಐൿ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๯ಲಭ฿ಜ 14 ಆม౮ ൽಂದ 5 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๯ಲಭ฿ಜ ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ಇൿ ನನಡ ಆม౮ ವඝ౬  1 คಂದ 40 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆഔౣ ฆವ ෈ 2 ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  1 คಂದ 40 ฏ൤ ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ  ෈ 1 ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  1 
คಂದ 4 ඦ൤ ඛೕലದ ෈ ಎರಡರ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಇൿ ನಲವತ౨ คಂದ ಒಂർಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಆഔౣ ฆವ ෈ ಒಂದರ 
๸ಭವඛೕಯ൤ කಲౙ คಂದ ಒಂർಞತ౨ ං, ಅൿ ಹൡ౨  ಪഖౣ  ಸค, 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಏඝ ಎಂൿ ಄ಳมದ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ ನย౵  ಅൿ ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಎಂൿ ಄ัർಗ t2 
ಅൿ අೕಷ෷ಕ౨ ฿ಜಲ౵  ಎಂൿ කඝ ಬฉದฉ ಘಟචಗಳ ඁ๞ౣ ෵ಂದ ಅಥბ ಅಗತ౲ เฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ರ b 2 
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๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜං, ಇൿ ඩ౵ ಂഡ ನย౵  ಉತ౭ ൟ౨ ෴ಞತ౨ ං, ಅൿ අೕಷතคತ฿ಜಲ౵  ಎಂൿ ඛೕಡมಜං t 2 b 2 
ಅ෗ඦದචಯඝ౬  ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කඝ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜ๭ ಅ෗ඦದච  ಒಂൿ ನ  b compl ement 
ಮൡ౨  ಇൿ ඛೕಡมದ තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಒಂൿb 2 b 2 
තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜ๭ ඛೕโ ಇದඝ౬  ෎෺๺ ಪ౳ ෬ಯ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಇൿ ಞ൏౽ರ ඛಯಮ
ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕലದ තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ඛೕโ ಇย౵ ಂದ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ  ಏಃಂದฉ ಆഔౣ ฆವ ෈ 2 ರ b 2 
๸ಭವඛೕಯ൤෷ 1 ෭ನ๺ 1 คಂದ 40 ಆಞൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ರ ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜ 4 คಂದ 5 ಆಜฆತ౨ ං , ಇൿ ಅ෗ඦದචಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜಸಲ౭ ഔౣ ං b 2 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 7 คಂದ 100 ಆಜං a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 93 คಂದ 100 ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದವඝ౬  කโ ๯ಲಭ฿ಜ ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ 78 คಂದ 93 ಆຉ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ಗಮඛಸಬ๾ർದ ಒಂൿ เಷಯๅಂದฉ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ 1 คಂದ 5 ಮൡ౨  ರb1 b 2 
๸ಭವඛೕಯ൤෷ 4 คಂದ 5 ಆಜං ಆದฉ කඝ ಈๅಂഡ ಅඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ದ౪ ฉ ಅൿ අೕಷතคತ฿ಜಲ౵ ದ ඦತರ ರ b 2 
๸ಭವඛೕಯ൤෷ 78 คಂದ 93 ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ෩ರคಂದ කಲౙ ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ෵ൡ ಏಃಂದฉ ಎರಡඡ ಸಸ౲ ൽಂದ අೕಷ෷ಕ౨  ವ๯౨ ಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ൡಂ෇ 
ಕല෫෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಈ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ກೋ౞  ಆ෵ൡ  ඛඛ౬ ಂದ ๬ಧ౲   කඝ ಹಲ฿ฆ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕච 
ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭, ಅൿ ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪคಕಲ౭ ච෴ಜං ඦತರ කโ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ಸ෦ೕಕರಣඅಂൽಡ 
ඩ౳ ฏ෗ಸฤ ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕๅ ಅൿ ನನಡ ෩ಲ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  
ඛೕഴತ౨ ං ඦತರ කඝ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ං౪ ೕච ಅಥ฿ ඛೕโ ෩ಲ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  
ຂಳಬ๾ൿ  ಅಂൟಮ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಆຉ ಈಗ කඝ ಎ൐ಃಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಒಂൿ 
ಉർಹರൕಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච ಅಂದฉ කโ ಪ౳ ಕರಣಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಎ൐ಸ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ කඝ ಅವರඝ౬  ಮ൤౨  ಮൡ౨  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಅವฆ ಪರಸ౭ ರರ เฆದ౫  d1 t2 
ಎರഴ ಆಟಗಳඝ౬  ಆഴ൞౨ ฉ ಸค ಒಂൿ ඵದ౲ ವඝ౬  ಡฤ౵ ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಒಂൿ ಎರഴ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಆಟโ റ౳  t1 
ಆಞವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಆฆ ಮൡ౨  ಎರഴ ඵದ౲ ವඝ౬  ಡฤ౵ ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ෩ฆ ෩ฆ ಸค ಎಂൿ ຂำತ౨ ං t 
ಆದ౪ คಂದ ಅವฆ ಪರಸ౭ ರರ เฆದ౫  ಆഴൟ౨ ർ౪ ฉ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಘಟච෷ ಸಹ ಡฤ౵ ತ౨ ං ๵ೕฤತ౨ ං ಎಂൿ ຂำโದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ඵದ౲  റ౳ ತಂಡฉ ಇಬ౯ ง t2 
ಡฤ౵ ൟ౨ ಲ౵  ಎಂದಥბ ಅಥ฿ ಇಬ౯ ง ๵ೕฤโൽಲ౵  ಎಂൿ ඛೕโ ຂಳಬ๾ൿ ಡฤเನ ಅಥბ  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ t2 t1 
ඵದ౲ ವඝ౬  ಕึൿಆำ౶ ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅವฆ ඛಜ฿ಜ෸ ಪರಸ౭ ರರ เฆದ౫  ಆഴൟ౨ ർ౪ ฉ ಉຉ เ೭ತ ൪ಡโ ෩ฆ 
ಅಂಕಗಳඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං ๵ೕತ ൪ಡ ๒ನ౲  ಅಂಕಗำ ಮൡ౨  റ౳ ౽ౙ ಜ ಎರവ ൪ಡಗำ ತม ಒಂൿ ಅಂಕವඝ౬  
ಪഷ෷ತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಃಲโ ๸಄ತಗಳඝ౬  ಬಳ๵ೕಣ ൪ಡದ ಒഖౣ  ಅಂಕಗำ ಮൡ౨  ಎರഴ ඵದ౲ ಗಳ ඦತರ ൪ಡದ x p1  y 
ಒഖౣ  ಅಂಕಗำ ಆಜൿ౪ , ඦತರ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಎಂൿ ಉഴ๼ല෵ค ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಡ t2 x x y 
ಸ෥ನ฿ಜං ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ๸ಭವඛೕಯ൤ ಜಂತ ಕല෫ ಏඝ ಎಂൿ කඝ x y x y ah 
ຂัඈ൤ ಇൿ ಒಂൿ ಪ౳ ಕರಣ฿ಜං ಎ൐ಃಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ದಭბದย౵  කโ ಈ ಘಟචಗಳඝ౬  ಪഷ෷ವ 
๸ದಭბಗಳඝ౬  කโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಎ൐ಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ කඝ ಡ ಸ෥ನ ಎಂൿ ຂัದฉ ಮൡ౨  ෴ವ คೕൟಯย౵  ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ x i x y t1 
൪ಡದ ಒഖౣ  ಅಂಕಗำ  ಮൡ౨  ෩ಲಕ ಒഖౣ  ಅಂಕಗำ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ t2 
ಆದ౪ คಂದ ಎರവ ಢෳ ಗำ റ౳  ಅಥ฿ ෮ದಲ ಢෳ ಆಜದ౪ ฉ ಅൿ ๬ಧ౲  ಅಥ฿ ඛೕโ  ಅඝ౬  ຂำವ ෩ಲಕ ಒಂൿ t1
ಆಟ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಆಟโ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ t2 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ಆಟವඝ౬  ಡฤ౵ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂದඝ౬  ಡฤ౵ ತ౨ ං ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಈ ๸ದಭბದย౵  t1 t2 
ಆದ౪ คಂದ ಆಟ ಎರവ ඵದ౲ ಗำ റ౳ ತಂಡฉ ෮ದಲ ಪ౳ ಕರಣದย౵  ಎರവ ൪ಡಗำ ಎರഴ ಅಂಕಗಳඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಮൡ౨  ಎರവ 2 ಆಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಇย౵  ಮൡ౨  ಎರവ 3 ಆಜฆತ౨ ๅ. x y x y 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ಇൿ ๸ಭเ๯ತ౨ ං කඝ ಇย౵  ಪರಸ౭ ರ เ๕ಷ฿ದ ಮൡ౨  ಸಮಗ౳  ಘಟචಗಳඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕච x y 
ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ , ಎರവ ඵದ౲ ಗำ റ౳  ಆಞವ ಘಟච ಅಥ฿ ಒಂൿ ಆಟ ಮൡ౨  ಒಂൿ ඵದ౲ ವඝ౬  t1 t2 
ಡฤ౵ ವ ಈๅಂഡ ಇๅರവ ಪರಸ౭ ರ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಸಮಗ౳ ฿ಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಒ ౙಁ ಟದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರവ ಆಟಗಳඝ౬  റ౳  ෥ಡมಜං ಎಂൿ ෰ಲ౲ ෥ಪನ 
෥ಡฤ ಈಗ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳ ෮ತ౨ ಃౙ  කโ ඛಜ฿ಜ෸ ಒಂൿ ಆಟ റ౳  ಆಞವ ಮൡ౨  ಎರಡඡ උನ౲ ವඝ౬  ಎึ෷ವ 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ. ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜ ಆಡมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆಟಗಳඝ౬  ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜ ಆಡมಞತ౨ ං ಎಂಬ ಊກಯඝ౬  ಬฉಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ๸ದಭბದย౵  කโ ಈ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ ಎರവ ಆಟಗಳඝ౬  റ౳  ෥ಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ റ౳  ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಆರคಂದ ಒಂൿ ಆಜฆತ౨ ං. ಆರคಂದ ಒಂದฏ൤ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರಡඡ 
ಢෳ ನย౵ ෸ ಒಂඃ ಫย൞ಂಶ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದคಂದ ಆರคಂದ ಇย౵  කඝ ๬౷ ൪ತ౳ ౲ ವඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕච ಎರಡඡ ๸ದಭბದย౵  ಒಂൿ ඵದ౲ ವඝ౬  t1 
ಡฤ౵ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಅಧბ ಮൡ౨  ಎರഴ ಒಂൿ ඵದ౲ ವඝ౬  ಡฤ౵ ತ౨ ං ๸ಭವඛೕಯ൤ ಒಂದคಂದ  ෩ฆ ಆದฉ ಇย౵  t 
ඛೕโ ಆಟಗಳඝ౬  ಆഴವ ಕ౳ ಮವඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಉർಹರൕಡ ෮ದಲ ಆಟโ ಒಂದคಂದ ಒಂർಜರಬ๾ൿ ಮൡ౨  
ಎರಡචಯൿ ഔ ಎರഴ ಅಥ฿ ๼෨౱ ಖ฿ಜರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಅಂತಹ ๸ದಭბಗัๅ 
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ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎರಡคಂದ ಞ൐ಸ෎౽ಜං  ಇದඝ౬  කโ ๯ಲಭ฿ಜ ಹൽ෩ರคಂದ ෩ವ൞౨ ฆ ಎಂൿ ෰ಲ౲ ෥ಪನ 
෥ಡಬ๾ൿ ಅඃ คೕൟ ಜಂತ ກ೉౞ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏචಂൿ ඣೕഺೕಣ y x 
ಆದ౪ คಂದ ಜಂತ අಡ౥ ൿ ಎಂದฉ ಡฤเನ ಎರവ ඵದ౲ ಗำ ಡฤ౵ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂൿ ಆಟโ ಈಗ റ౳  ಆಜං  y x t1 t1 
෎ฉ ෴โඃ ๬ಧ౲ ൤෵ಲ౵  ಏಃಂದฉ ಡದ౪ ฉ ಅವನ ಅಂಕಗำ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಅൿ ກೋ౞  ಆಞತ౨ ං t2 t1 
ಆದ౪ คಂದ ಎರവ ඵದ౲ ಗಳඝ౬  ಡದ౪ ฉ ಅವನ ಡฤ౵ ವ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 1 คಂದ 2 ಆಜൿ౪ , ಅವඝ ಒಂൿ ඵದ౲ ವඝ౬  t1 
ಡದ౪ ฉ ಅಧბದ๠ౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ ಇฆತ౨ ං  ಮൡ౨  റ౳ ෵ಂ಩ ಒಂൿ ಆฆ ಆದฉ ಅಛ  ಇย౵  ඛೕโ ಡฤ౵ ವ ಕ౳ ಮವඝ౬  t1 
ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඵದ౲ ವඝ౬  ಎึಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂತಹ ಎರഴ ๬ಧ౲ ൤ಗัๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಎರಡඝ౬  ๳ค๭ದฉ ඛೕโ 5 คಂದ 12 ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಎಂൿ ඛೕโ ಅದඝ౬  15 คಂದ 36 ಎಂൿ 
ຂಳಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಎಂൿ วಕౙ  ๻౾ದฉ ಜಂತ ಕല෫ ඦತರ ನ 1 ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಡ y x x y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಜಂತ ກ೉౞ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ 2 คಂದ 9 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ඛೕโ 8 คಂದ 36 ಎಂൿ y x 
ຂಳಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎม౵  ಆ෺ౙ ಗಳ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳඝ౬  วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ ಈ ಸಮ๲౲ ಯย౵  කඝ ๬౷ ൪ತ౳ ౲ ದ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  
ಪರಸ౭ ರ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ದ ಮൡ౨  ಸಮಗ౳  ಘಟචಗಳ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕච, කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ, 
ಇದರย౵  කඝ ಮ൤౨  ಪ౳ ಕರಣಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಎ൐ಃ ෥ಡ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෇ಋ౺  1 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮ൤౨  ಒಂൿ ಸಮ๲౲ ෴ಜං. ೲഔ ಪ౳ ๆಶ ಪคೕಃ౹ ಯ ಪ౳ ๔౬ ಪൟ౳ ಃಗಳย౵  ඛೕโ ಹึಯ ಪ౳ ๔౬ ಪൟ౳ ಃಗಳඝ౬  
ඣೕലದฉ ಈ ಸಮ๲౲  ಇං෻ ಎಂൿ කඝ ඛಮಡ ಪค๻ರವඝ౬  ຂಡ เವค๯൤౨ ೕච ಎಂൿ කඝ ඛಮಡ ൧ೕค๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ෇ಋ౺  ಒಂದರย౵  ෩ฆ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ෩ฆ ౽ി ბಗำ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ ෇ಋ౺   ಅඝ౬  2
ಒಳತಂലฆವ  ౽ി ბಗำ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ๅ  කฤౙ  ಐൿ ಮൡ౨  ෇ಋ౺  ෩ฆ 5 ee 
ಏำ ౽ി ბಗಳඝ౬  ຄಂൽൿ౪  ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ කฤౙ  ಐൿ ಆฆ ಮൡ౨  ಏำ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ දഔౣ ಡ෵ಂದ
෴ඁ೉౟ ಕ฿ಜ ౽ിბ ಅඝ౬  ಎึಯมಞತ౨ ං, ඡ ෇ಋ౺  ඛಂದ റ౳  ෥ലದ ౽ി ბನ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ๰೉ಸฤ  ಡ xi i i 1
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  3 ಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ ෩ฆ ෍ಸ ಆಜฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค x x x x1 

ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค, කโ ಸค ಎಂಬ ಪದವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ x2 x3 ap 
ಆದ౪ คಂದ ෇ಋ౺  ಒಂದರย౵  ෩ฆ ౽ി ბಗำ ෇ಋ౺  ಎರಡರย౵  ಐൿ ౽ി ბಗัๅ  ಮൡ౨  ෇ಋ౺  ෩ರರย౵  ಏำ ౽ി ბಗัๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ౽ിბ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ ෥ഴ฿ಗ ಪ౳ ൟ දഔౣ ಡ෵ಂದ ෇ಋ౺  ಒಂದคಂದ ෩ฆ ๸ಭವඛೕಯ ෥ಗბಗัๅ 
෇ಋ౺  ಎರಡคಂದ ಐൿ ๸ಭವඛೕಯ ෥ಗბಗัๅ ಮൡ౨  ෇ಋ౺  ෩ರคಂದ ಏำ ๸ಭವඛೕಯ ෥ಗბಗัๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  ๸ಒ౲   ౽ി ბಗಳඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴವ ಅಥ฿ ๲ึ෷ವ ಒഖౣ  เඋನಗಳ ๸ಒ౲   คಂದ x 1 x 2 x 3 3 5 
คಂದ 7 ರವฉಡ ಇൿ ඞರ ಐൿ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ූಗ ಒಂದರย౵  කโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಪ౳ ಕರಣಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඣೕಡ෎౽ಜං  ಎರഴ ೯൤ಡ ෩ฆ ಒx x x 
 ലല 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಒಂൿ เಷಯ ඣೕല කโ ಒಂದคಂದ ಬฉಯฤ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ඛೕโ ಒಂದඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ඦತರ 
๲ಃಂി ඛೕโ ಒಂದඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ඦತರ ෩ರචಯದคಂದ ඛೕโ ಒಂದඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎ൐ಸฤ ඩ౳ ฏ෗ಸಬ๾ൿ ಆದฉ ಇൿ ಬಹಳ ಸಮಯ ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ವ౲ ವ๭౩ ತ฿ಜ ಅ෗ไൽ౫ ಪല๵ೕಣ ๸ಌ౲  ๴ർ౫ ಂൟಕ เඋನ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂದರย౵  ඛಮಡ ಄ವಲ ෩ฆ ๬ಧ౲ ൤ಗัๅ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಒಂದඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಒಂൿ 3 ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಅಥ฿ 3 ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ඛಮಡ ೯൤ಡ ෎ಀ  ಸಮ฿ಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಒಂൿ x 1 1 x 2 x 3 x 
෍ಸ฿ಜದ౪ ฉ ඦತರ ඛೕโ ಸಮ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ๳ค๭ದฉ ඛೕโ ෍ಸ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ೯൤ಡ ෩ฆ ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಎರಡಃౙ  ಸಮ฿ಜದ౪ ฉ ೯൤ಡ ෍ಸ฿ಜರ෎ಀ  x x 2 x 3 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ඣೕಡฤ ಇൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ x 2 x 3 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಸಹ ಎ๠ౣ  คೕൟಯย౵  ๬ಧ౲  , ඛೕโ ಎರഴ ಮൡ౨  කฤౙ  ಸ෥ನ ๬ಧ౲ ൤ಗಳඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค x 2 x 3 
ಮൡ౨  ෩ರರย౵  ඛೕโ ಎರഴ කฤౙ  ಮൡ౨  ಸ෥ನ ๬ಧ౲ ൤ಗಳඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค. ಆฆ x 
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  ಎರഴ ෩ฆ ಇๅ ಅൿ ಆฆ ಪ౳ ಕರಣಗำ ಅಥ฿ ඛೕโ ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ ຄಂದಬ๾ൿ ಎರവx x 
෍ಸ ಏಃಂದฉ ಎರഴ ಆി౺  ෮ತ౨ โ ಈಗ ಎ๠ౣ  ๬ಧ౲ ൤ಗัๅ ಎರഴ ಡ ඛೕโ ಒಂൿ ෩ฆ ಐൿ ಅಂದฉ ෩ฆ x r 
๬ಧ౲ ൤ಗಳඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ෩ฆ ಒಂൿ ෩ฆ ಐൿ ಮൡ౨  ಏำ ಅಂದฉ කฤౙ  ๬ಧ౲ ൤ಗำ ಅಂದฉ ಒഖౣ  x 
෩ರคಂದ කฤౙ   ಹච౬ ರഴ ಪ౳ ಕರಣಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  ಪ౳ ಕರಣಗำ 6 ಪ౵ ๺ 12 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ 18 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಎರഴ x1 
෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 2 ಆಜ 18 ಆಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ 36 ಪ౳ ಕರಣಗัಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ  1 3 ඦತರ ಒഖౣ  x 1 
ಪ౳ ಕರಣಗಳ ๸ಒ౲  36. ಈಗ ಎರಡඡ ූಗโ ಒಂൿ ಎರಡಃౙ  ಸಮ฿ಜದ౪ ฉ ಆಜರಬ๾ൿ ඦತರ ಎರഴ ೯൤ಡ ෩ฆ x x x 
෍ಸ ಆಜರ෎ಀ ಈಗ ෍ಸಃౙ  ಎ๠ౣ  ಪ౳ ಕರಣಗำ ಇฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ඛೕโ ෍ಸವඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಮൡ౨  ෩ฆ ಁಡ ಪ౵ ๺ ಸಹ ෍ಸ ಈಗ ಎರഴ ෍ಸ ඛೕโ ಒಂൿ x x r x 
෩ฆ ಐൿ ຄಂದಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ ಪ౳ ಕರಣಗำ ෩ฆ ಇๅ ಎರഴ කฤౙ  ಆฆ ෩ฆ ಪ౳ ಕರಣಗำ ಇๅ ಒഖౣ  ಒಂಬൡ౨  ಪ౳ ಕರಣಗำ x 
๻ಡ෻ ඛೕโ ಎರഴ ಸಮ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ  ෩ฆ ෍ಸ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಸಹ ಇๅ ಎರഴ කฤౙ  ಅಂದฉ ಎರഴ ಪ౳ ಕರಣಗำ ಮൡ౨  ෩ฆ  ಒಂൿ ෩ฆ ಐൿ ಮൡ౨  ಏำ x x r 
කฤౙ  ಪ౳ ಕರಣಗัๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  ಎಂഖ ಪ౳ ಕರಣಗัๅ 
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ඛೕโ ಒഖౣ  ಪ౳ ಕರಣಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಒഖౣ  ಪ౳ ಕರಣಗಳ ๸ಒ౲ ෷ 9 ೯൤ಡ 8 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ 17 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  x 
1 ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ ෍ಸโ 36 ಪ౵ ๺ 17 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ 53 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, x 2 x 3 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  53 คಂದ 1 0 5 คಂದ ූಜಸมಜං . ಎರಡඡ ಪ౳ ಕರಣದย౵  කโ ඣೕഺೕಣ ๸ಭವඛೕಯ൤ 
ಏඝ  ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං x1 x2 x3 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಛಜ ඛೕโ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂඃ คೕൟಯย౵  ಆ෺ౙ  x1 x2 x3 x1 x2 x2 x3 
෥ಡมಜං ಎಂൿ ඣೕಡ෎ಀ, ಅൿ ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜං , ಈಗ ಅದರ ๬ಧ౲ ൤ಗำ ෴โโ ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜರย , ಇದඝ౬  ෥ಡಬ๾ർದ เඋನಗำ ෴โโ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ , ಉർಹರൕಡ d 
කඝ ಅඝ౬  1 ಡ ಸಮ ಎಂൿ ಆค๭ದฉ ಮൡ౨  ಪ౳ ൟ 1 1 ಆಜರಬ๾ൿ x 1 x 2 x 3 
ಆದ౪ คಂದ 0  ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸ ಅಥ฿ ඛೕโ 1 2 3 ಅඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಒಂൿ ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸ ඛೕโ 2 2 2 2 3 ಅඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಆದฉ ඦತರ 4 ๬ಧ౲ เಲ౵  ඦತರ ඛೕโ 3y  
ಅඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಆದฉ ඦತರ 3 3 3 ๬ಧ౲  3 4 ಮൡ౨  ๼ೕಡ ๬ಧ౲ เಲ౵  ඛೕโ 3 2 1 ಅඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಅൿ 
ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜ ෭ನ๺ 1 ಆಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ඛೕโ  1 3 5 ಅඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಅൿ ๬ಧ౲  ಅಥ฿ ඛೕโ 2 4 6 ಅඝ౬  
ຄಂದಬ๾ൿ ಅಥ฿ ඛೕโ 3 5 ಏำ ຄಂದಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎม౵  ๸෽ೕಜචಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ෭ನ๺ ಒಂൿ ๵ච౬  ಒಂൿ ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ඦತರ ಪ౳ ಕರಣಗಳ ๸ಒ౲  d 
ಎ๠ౣ   කඝ ඛಮಡ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ຂัං౪ ೕචಂದฉ ಒಂൿ ෩ฆ ಎರഴ ಆಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ෩ฆ ಒಂർಜರ෎ಀ x x x 
ಮൡ౨  ෩ฆ ಒಂൿ ಆಜರ෎ಀ x 
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  ಪ౳ ಕರಣಗಳ ๸ಒ౲  ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ 0 ಛಜ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಆಜದ౪ ฉ 0 ๬ಧ౲   2 ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ඛೕโ 1 1 1 2 2 2 2 ಅಥ฿ 3 3 3 x 1 x x 3 
ಅඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸಗัๅ , ඛೕโ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ ಎರഴ ෩ฆ කฤౙ  ಮൡ౨  ෩ฆ කฤౙ  ಐൿ 
ຄಂൽದ౪ ฉ ಅൿ ๬ಧ౲  
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  ๸ಒ౲ ಗัๅ  ෩ฆ ಪ౳ ಕರಣಗಳย౵  ಮ൧౨ ෫౱  ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸ ಎರഴ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಒಂൿ ຄಂൽದ౪ ฉ ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸ ಎರഴ ๬ಧ౲   ಎರഴ ෩ฆ ಒಂൿ ෩ฆ ಐൿ ಎರഴ ಆฆx x x 

෩ฆ ಐൿ ಏำ r 
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  ಪ౳ ಕರಣಗಳ ๸ಒ౲  ෩ฆ ಆಗ ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸ 3 ನನ౬ ย౵  1 4 7 ಇದ౪ ฉ ๬ಧ౲ , 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂඃ ಒಂൿ ๬ಧ౲ ൤෵ං ಏಃಂದฉ 2 5 ಮൡ౨  ඦತರ 8 ಇಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ  ಇൿ ಒഖౣ  ಪ౳ ಕರಣಗಳ ಒഖౣ  ๸ಒ౲  ಹඣ౬ ಂർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಅಂದฉ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤ 11 คಂದ 1 0 x 1 x 2 x 3 x 1 x 2 x 3 
5 ಆಜฆತ౨ ං ಈ คೕൟಯ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಸ౭ උბತ౱ ಕ ಪคೕಃ౹ ಗಳย౵  ಄ಳมಞತ౨ ං කඝ ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  j 
คೕൟಯ ಪ౳ ๔౬ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಸ౷ ಲ౭  ಸಮಯವඝ౬  ಕึ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  කඝ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ เತರൕಗಳ ಀคൡ ಃಲโ 
ಉಪක౲ ಸಗಳඝ౬  ಕึ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ದಯเഖౣ  ෨ಂൽನ ಃಲโ ಉಪක౲ ಸಗಳඝ౬  ಅඝಸค๭ ಏಃಂದฉ කඝ ಅඡಕವඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕච ಪ౳ ๆಶ 
ಪคೕಃ౹ ಗಳย౵  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಄ಳมಞವ ಆಸ౾౨ ർಯಕ ಸಮ๲౲ ಗำ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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