
έশষ έলকচাের আিম সјাবҝতার έবশ কেয়কΜট সমসҝা িদেয়িছ এই সমসҝার উেгশҝ িছল িবিভт িনয়েমর ϕেয়াগ έদখােনা, উদাহরণ έযাগ 
িনয়ম শতκসােপϠ সјাবҝতার ধারণা έমাট সјাবҝতার উপপাদҝ এবং έবইস উপপাদҝ আজেকও আিম আরও িকছΦ  সময় বҝয় করব। সমসҝা 
সমাধােনর έϠেϏ এই সমসҝাვিলর মেধҝ অেনকვিল িকছΦ  ϕিতেযািগতামূলক পরীϠার ϕѨপϏ έথেক έনওয়া হয় έযমন έযৗথ ϕেবিশকা 
পরীϠা এবং িকছΦ  অনҝানҝ পরীϠার আবার আপিন έদখেত পােরন έয এই সমসҝাვিলর έবিশরভাগই আমরা এখন পয κо έয সমѷ ধারণা 
িনেয় আেলাচনা কেরিছ তা বҝবহার করেব এবং আিম পরামশ κ έদব অনςুহ কের পারমুেটশন এবং কিїেনশেনর অধҝায়Μট έদখুন কারণ িকছΦ  
সјাবҝতা সমসҝাვিলর মেধҝ পারমুেটশন এবং কিїেনশেনর ধারণা জিড়ত থােক
তাই ছাϏরা এর জনҝ ভালভােব ϕᄿত হেল এΜট আরও ভাল হেব
তাই আমােক িকছΦ  সমসҝা িদেয় ზ჈ করা যাক যখন ছয়Μট পয κেবϠেণর সјাবনা িতনΜট পাশা
তাই আিম তােদর নাম Ѿাধীনভােব িনেϠপ করা হয় 1 еারা 6 1 еারা 5 1 еারা 4 d1 d2 d3 respe ctively ah
তাই এর মােন যিদ ডাই টাস করা হয় তাহেল একটা িসЊ পয κেবϠেনর সјাবনা এক বাই ছয় যিদ ডাই টাস করা হয় তাহেল একটা d1 d2 
িসЊ পয κেবϠেনর সјাবনা এক বাই ফাইভ মােন এটা একটা পϠপাতমূলক ডাই একইভােব যিদ হয় ছΦ ঁ েড় িদেল ছয়Μট পয κেবϠেণর d3 s 
সјাবনা আবার এক বা চার কের এΜট একΜট পϠপাতমূলক ডাই এবং έসই ডাইসΜট Ѿাধীনভােব ছΦ ঁ েড় έফলা হয় এখন সমসҝাΜট এইরকম 
একΜট ডাই
তাই এর মােন এর মেধҝ এেলােমেলাভােব έবেছ έনওয়া হেয়েছ যােত έবেছ έনওয়ার সјাবনা সমানুপািতক হল 1 еারা d1 d2 d3 di i 
এর জনҝ সমান 1 2 3 এই ডাইΜট টস করা হয় যিদ পিরলিϠত হয় তাহেল পিরলিϠত হওয়ার সјাবনা কত έয έবেছ i a6 a6 di d2 
έনওয়া হেয়িছল
তাই আমােক আবার সমসҝাΜট পুনরাবিৃЫ করেত িদন িতনΜট আেছ ডাইস যিদ ডাইস িনেϠপ করা হয় তেব έহেডর সјাবনা 1 বাই 6 যিদd1 
ডাই িনেϠপ করা হয় তেব মাথার সјাবনা 6 নয় 1 মাথা না কের এΜট 1 বাই 5 যিদ ডাই িনেϠপ করা হয় তেব ছেয়র সјাবনা এক d2 d3 
চােরর মেধҝ এখন একΜট ডাই এেলােমেলাভােব έবেছ έনওয়া হেয়েছ িকᅀ ϕিতΜট ডাইেয়র সјাবনা চালু έনই িতন еারা সјাবҝতা e 
ϕকৃতপেϠ একΜট еারা এর সমানুপািতক যার মােন যিদ িনব κাচন করা হয় তাহেল সјাবҝতাΜট еারা িকছΦ  আলফা হেব কারণ i di i i 1
έথেক 3 এর সমান তারপর এই িনিদκѭ ডাইΜট έবেছ έনওয়া হেয়েছ এবং তারপের িকছΦ  ϕѨ Νজϡাসা করা হয় এΜট হল সјাবҝতা যা 6 হয় যিদ 
একΜট 6 পয κেবϠণ করা হয় তাহেল সјাবҝতা িক έয ডাই έবেছ έনওয়া হেয়িছলd2 
তাই আসুন এখােন সমাধানΜট έদিখ এবং ইেভлΜট έবাঝােনা যাক έয একΜট 6 পয κেবϠণ করা হেয়েছ Μঠক আেছ একΜট 6 পয κেবϠণ করা 
হেয়েছ এবং এমন ঘটনা হেত িদন έয έবেছ έনওয়া হেয়েছ এর সমান 1 έথেক 3 তাহেল আমরা যিদ এর সјাবҝতা ai di di i ai 
িবেবচনা কির
তাই এর সјাবҝতা িকছΦ  আলফা হয় এর জনҝ সমান 1 2 3 এখন আমরা এর মেধҝ έথেক έবেছ িনΝИ িতনΜট পাশা ზধুমাϏai i i 
তাই একΜট এক έযাগ সјাবনার έযাগফল একΜট দুই ъাস সјাবҝতা একΜট িতনΜট এর সমান হেব এΜট একΜটর সমান হেব যার মােন এই 
ঘটনাვিল একΜট 1 একΜট 2 একΜট 3 সѕূণ κ
তাই আপনার কােছ 1 ъাস সјাবনার সјাবনা থাকেব একΜট 3 এর 2 ъাস সјাবҝতা 1 এর সমান
তাই একΜট 1 এর সјাবনা 1 еারা আলফা একΜট 2 এর সјাবҝতা হল আলফা বাই 2 এবং একΜট 3 এর সјাবҝতা হল আলফা বাই 3 যােত এΜট
1 এর সমান
তাই আপিন যিদ এΜটেক সহজ কেরন তেব এΜট 11 еারা 6 হেয় যােИ
তাই আপিন আলফা 6 еারা 11 এর সমান পােবন
তাই যিদ আমরা আবার ϕিতѸাপন কির এর সјাবҝতা এর সјাবҝতা সমান 6 еারা 11 দুঃিখত একΜট 1 এর সјাবҝতা একΜট 2 এর aii ai 
সјাবҝতা 3 еারা 11 এবং একΜট 3 এর সјাবҝতা 2 еারা 11 এর সমান।
তাই এখন έদওয়া এর সјাবҝতা কত? একΜট έযΜট ছয় еারা এক হেল পয κেবϠেনর সјাবনা ছয়Μট হয় যখন িеতীয় মুϒাΜট έবেছ έনওয়া e 
হয় তখন একΜট ছয়Μট হয় পাচঁΜট এবং তৃতীয় ডাইসΜট έবেছ έনওয়া হেল একΜট ছয়Μট পয κেবϠণ করার সјাবনা এখন চারΜট еারা এেকর 
еারা ই এর έমাট সјাবҝতার সјাবনা সমান িসগমােত এর সјাবҝতা এর সјাবҝতা 1 έথেক 3 এর সমান। সুতরাং সমѷ মান ai ai 
আমােদর কােছ উপলѐ
তাই এΜট 1 এর সјাবҝতা 1 еারা 6 এবং 6 еারা 1 এর সјাবҝতা হেয় উঠেছ। ই এর 11 সјাবҝতা একΜট 2 যা 1 еারা 5 এবং একΜট দΜুটর 
সјাবҝতা যা িতন еারা এগােরা এবং এর সјাবҝতা একΜট িতনΜট িদেল έযΜট একΜট বাই চার একΜট িতনΜটর সјাবҝতা যা দুই еারা এগােরাe 
তাই যিদ আমরা এই পদვিল έযাগ কির তাহেল আমরা 21 еারা 110 পাব
তাই একΜট 6 পয κেবϠণ করার সјাবনা 21 еারা 110 হেব Ѻѭতই έযেহতΦ  পাশার অоত দΜুট িনরেপϠ িছল না তারা নҝাযҝ পাশা িছল না
তাই আপিন έদখেত পােИন একΜট ছেয়র সјাবҝতা ছয় еারা এক নয় এΜট 21 еারা 110
তাই এখন আসুন এΜটর িеতীয় অংশΜট έদিখ যিদ একΜট 6 পয κেবϠণ করা হয় তেব মের যাওয়ার সјাবনা কত? έবেছ έনওয়া হেয়েছ d2 
তার মােন আমরা চাই έয একΜট 2 এর সјাবҝতা কতটΦ কু ϕদЫ έয একΜট 6 পিরলিϠত হয়
তাই এΜট έবইস উপপােদҝর একΜট সরাসির ϕেয়াগ
তাই এΜট একΜট 2 এর সјাবҝতার সমান যা একΜট 2 এর সјাবҝতা еারা ভাগ করা হয়।
তাই এΜট 1 еারা 5 еারা 3 еারা 11 еারা িবভЅ একুশ еারা এক একΜট শূেনҝর সমান
তাই এΜট সহেজ সরলীকৃত করা έযেত পাের এবং আপিন এΜটেক দুই еারা সােতর সমান পােবন
তাই এΜট বাইস উপপােদҝর একΜট ϕেয়াগ
তাই আসুন আমরা আেরকΜট ςহণ কির একΜট অন჉ুপ ϕকৃিতর সমসҝা
তাই িতনΜট ზটার আেছ আসুন আমরা তােদর এবং বিলs1 s2 s3 
তাই তারা একΜট টােগ κটেক সফলভােব আঘাত ক჈ন িনজ িনজ সјাবҝতার সােথ দুই еারা পাচঁ এক কের িতন এবং িতন еারা সাতΜট যােত 
ზҝটােরর একজন লϠҝবᄿেত আঘাত হানেব তার সјাবনা দুই বাই পাচঁ এবং ზটার এস 2 লেϠҝ আঘাত করার সјাবনা 1 বাই 3 έয ზҝটার 

লϠҝবᄿেত আঘাত করেব তা হল 3 বাই 7।s 3 
তাই তারা একই সােথ এবং এেক অপেরর έথেক Ѿাধীনভােব ვিল করেব শতκসােপϠ সјাবҝতা έয লϠҝ িমস কেরেছ কারণ έসখােন s2 
Μঠক দΜুট িহট িছল
তাই আসুন আমরা έয ঘটনাვিলেক সংϡািয়ত কির তা িনধ κারণ কির έয টােগ κট িহট কের এর সমান 1 2 3 তাহেল ঘটনা si i b1 b2 b3
Ѿাধীন কারণ এΜট έদওয়া হয় έয ზটাররা এেক অপেরর έথেক Ѿাধীনভােব সুҝট কের Ѿাধীন এছাড়াও আমােদর έদওয়া হয় b1 b2 b3 b 
এর সјাবҝতা িক? দুই এর সјাবҝতা িক এর সјাবҝতা যা দুই еারা পাচঁ এক еারা িতন এবং িতন еারা সাতΜট আমরা এখােন িলখেত b b 3 
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পাির তাহেল এর সјাবҝতা 2 еারা 5 এর সјাবনা এর সјাবҝতা 1 еারা 3 এবং এর সјাবҝতা সমান έথেক 3 বাই 7b 1 b 2 b 3 l 
তাই আসুন একΜটেক ইেভл িহসােব িবেবচনা কির έয দΜুট িহট আেছ তারপর ঘটনাΜট কী তাহেল একΜট ঘটনাΜট Μঠক আেছ আমােদর 
এΜটেক এবং এর পিরেϕিϠেত ϕকাশ করেত হেবb1 b2 b3 
তাই যিদ দΜুট িহট হয় মােন আমােদর এমন পিরিѸিত হেত পাের έয এবং িহট কের এবং একইভােব আঘাত কের না আমরা b1 b2 b3 
ϕথম এবং তৃতীয় আঘাত করেত পাির িеতীয়Μট িеতীয় এবং তৃতীয় আঘাত কের না এবং ϕথমΜট আঘাত কের নাr 
তাই আমরা বলেত পাির হল ইлারেসকশন έছদ িব 3 পিরপূরকa b1 ah b2 
তাই এর অথ κ হল ზটার 1 এবং 2 তারা আঘাত কেরেছ এবং তৃতীয়Μট িমস কেরেছ
তাই আিম িলেখিছ িϑ কমিъেমл ইউিনয়ন আমােদর এবং কমিъেমл এবং থাকেত পােরb b1 b2 b3 
তাই এর মােন হল ϕথম এবং তৃতীয় ზটার সফল έযখােন িеতীয় ზটার অসফল ইউিনয়ন কমিъেমл ইлারেসকশন b1 b2 
ইлারেসকশন এর মােন হল έয িеতীয় ზটার এবং তৃতীয় ზটার তারা সফল έযখােন ϕথম ზটার সফল হয়িনb3 
তাই আমরা যা কেরিছ আমরা ইেভлΜটেক ϕিতিনিধЯ কেরিছ এর একΜট ইউিনয়ন িহসােব
তাই এΜট একΜট ঘটনা একΜট ঘটনা এবং এΜট একΜট ইভ এই িতনΜট িবΝИт ঘটনা έকন তারা িবΝИт হয় কারণ এই একΜটেত έযমন ent b3
পিরপূরক আেছ এবং এখােন আেছb3 
তাই অবশҝই এΜট এর একΜট উপেসট এΜট একΜট পিরপূরেকর একΜট উপেসট কারণ এვিল ঘটনাვিলর έছদb3 b3 
তাই এই দΜুটেত একইভােব έকােনা উপাদান থাকেত পাের না যিদ আিম িеতীয়Μট িনই এবং তৃতীয়Μট এখােন পিরপূরক এখােন এখােন b1 

আেছ এবং এখােন পিরপূরক আেছb1 b1 
তাই তারা আবার একইভােব িবΝИт হেয় যােব যিদ আিম ϕথম এবং তৃতীয়Μট έদিখ তাহেল এখােন পিরপূরক এখােন আেছb3 b3 
তাই তারা Ѿাধীন হেব
তাই যিদ আিম এর সјাবҝতা িবেবচনা কির তেব আিম এΜট έছদ έছদ িব 3 পিরপূরক ъাস έছদ পিরপূরক έছদ a b 1 b 2 b1 b2 b3 
এর সјাবনার সমান পােবা কমিъেমл ইлারেসকশন ইлারেসকশন আবার আেগর সমসҝাვিলর একΜটেত আিম b1 b2 b3 ah 
έদিখেয়িছ έয যিদ দুΜট ঘটনা Ѿাধীন হয় তেব তােদর পিরপূরকვিল একΜট পিরপূরক বা অনҝΜট তারা সমѷ Ѿাধীন
তাই Ѿাধীন হেল আমার এবং পিরপূরক Ѿাধীন পিরপূরক এবং Ѿাধীন এবং পিরপূরক b1 b2 b3 b1 b2 b3 b1 b2 b3 b1 b2 
এবং Ѿাধীন থাকেবb3 
তাই এই έছদვিলর সјাবҝতাვিল সјাবҝতার ვেণ পিরণত হয়
তাই উদাহরণѾ჉প ϕথমΜট সјাবҝতা হেয় যায় এর সјাবҝতা এর সјাবҝতা এর িতনΜট পিরপূরক একইভােব যিদ আিম b 1 b 2 b 
পেররΜটর িদেক তাকাই তাহেল এΜট এর সјাবҝতা এর সјাবҝতা দুই পিরপূরক হয় এর সјাবনা 3 এর সােথ এর একΜট সѕূরক b b b b 

এর সјাবҝতার সােথ িϑ এর সјাবনার মেধҝ দুই এখন এক দুই এবং িতেনর এই সјাবҝতার সমѷ মান উপলѐ আেছb b ah b b b 
তাই আমরা এখােন তােদর ϕিতѸাপন করেত পাির িϑ এর সјাবҝতা িতন বাই সাতb 
তাই িϑ এর সѕূরেকর সјাবনা চার বাই সাত হেবb 
তাই এই শяΜট সহেজ সরলীকৃত করা έযেত পাের এবং আমরা এΜটেক 29 বাই 1 0 5 এর সমান করেত পাির
তাই Μঠক দΜুট িহট হওয়ার সјাবনা এখন 29 বাই এক শূনҝ পােঁচর সমান যিদ আিম έদখেত পাই এখােন έয ϕѨΜট Νজϡাসা করা হেয়েছ k 
তার শতκসােপϠ সјাবҝতা িক έয লϠҝ িমস কেরেছ তা ϕদЫ έয Μঠক 2Μট িহট িছলs 2 
তাই যিদ আিম বিল লϠҝবᄿ কেরs 2 
তাই হল ঘটনা έয লϠҝবᄿেত আঘাত কেরb 2 s 2 
তাই পিরপূরকb 2 
তাই আমােদরেক তখন গণনা করেত হেব ϕেয়াজনীয় সјাবҝতার সјাবҝতা সѕূরেকর সјাবҝতার সমান ϕদЫ যা এর b 2 a b 
সјাবҝতার সমান দুই পিরপূরক έছদ এর সјাবҝতা еারা িবভЅ এখন দΜুট পিরপূরক έছদ িকa b a 
তাই যিদ আিম ঘটনা έদখুনa 
তাই যিদ আিম পিরপূরক έছদ রািখ তাহেল এΜট পিরপূরক έছদ হেয় যােব ϕথম টাম κ ইউিনয়ন পিরপূরক έছদ সহ িеতীয় b2 a b2 b2 
একΜট ইউিনয়ন পিরপূরক έছদ তৃতীয়Μটর সােথ এখন আপিন এখােন লϠҝ করেত পােরন έয ϕথম টােম κ এΜট b2 b2
তাই যিদ আিম পিরপূরেকর সােথ έছদ িনই তেব তৃতীয়Μটেতও আিম পাব এΜটও b2 phi b2
তাই যিদ আিম পিরপূরেকর সােথ έছদ িনই তাহেল আিম পাবb2 phi 
তাই আিম έকবলমাϏ έছদ পিরপূরক শяΜট পাব έছদ িব 3 এখােনb1 b2 
তাই এই ঘটনাΜট পিরপূরক έছদ িব 1 έছদ িব 3 এর সјাবҝতার সমান এর সјাবҝতা еারা িবভЅb2 a 
তাই আমরা ইিতমেধҝ έয শяΜটেক সরলীকৃত কেরিছ তা এর সјাবҝতা еারা ভাগ করা হেয়েছa 
তাই এই পদΜট 2 еারা 5 এর মেধҝ 2 еারা 3 এর মেধҝ 3 এর সমান 7 еারা ভাগ করা 29 еারা 1 0 5 সুতরাং এই মানΜট হেব এΜট 12 ভাগ ah 
29 এর সমান কারণ এই একΜট শূনҝ পাচঁ এবং একΜট শূনҝ পাচঁ বািতল হেয় যােব এবং এখােন আমরা 12 еারা 29 পাই
তাই শতκসােপϠ সјাবনা έয ঘটনাΜট ზҝটার টােগ κট িমস কেরেছ তা ϕদЫ έয Μঠক দΜুট ზটার উহ ვিল করেত সϠম হেয়িছল যা 12 s 2 
বাই 29 এর সমান
তাই এখােন এΜট শতκসােপϠ সјাবҝতার একΜট উদাহরণ এবং এখােন আিম এর িমলেনর ধারণাΜট বҝবহার কেরিছ িবΝИт ঘটনা এবং 
ইেভেлর Ѿাধীনতার ধারণা
তাই একΜট অিতিরЅ Νজিনস যা বҝবহার করা হেয়েছ আপিন অনςুহ কের এখােন έনাট ক჈ন έয যিদ έকােনা ইেভেлর έসট Ѿাধীন হয় তেব
আিম যিদ িকছΦ  ঘটনার পিরপূরক অоভΦ κЅ কির তেব έসვিলও Ѿাধীন έযমন আিম উেѣখ কেরিছ ზ჈ Ѿাধীন িকᅀ ing b 1 b 2 b 3 
এখােন আিম এবং পিরপূরক পিরপূরক এবং এবং পিরপূরক এবং এর Ѿাধীনতা বҝবহার করিছb1 b2 b3 b1 b2 b3 b1 b2 b3 
তাই আপিন এখােন έনাট ক჈ন έয যিদও এই Νজিনসვিল অতҝо সহজ έদখায় কারণ আমরা সϠম έসট তাΝϬক Ѿরিলিপ বҝবহার ক჈ন 
তেব ϕিতΜট সমসҝার মেধҝ έবশ কেয়কΜট ধারণা রেয়েছ যা আমরা একই সােথ ϕেয়াগ করিছ আহ আমােক শতκসােপϠ সјাবҝতার 
আেরকΜট উদাহরণ িদেত িদন যােত একΜট কΟѕউটার উৎপাদনকারী কারখানায় মাϏ দুΜট উΝжদ থােক বেল এবং উΝжদ p1 t2 t1 20 
শতাংশ এবং উΝжদ উত্পাদন কের উৎপািদত έমাট কΟѕউটােরর 80 শতাংশ উৎপাদন কের আহ কারখানার উৎপািদত কΟѕউটােররt2 
সাত শতাংশই ሺΜটপূণ κ বেল ϕমািণত হয় আরও জানা যায় έয কΟѕউটারΜট ሺΜটপূণ κ হওয়ার সјাবনা কারণ এΜট ъাл এ উত্পািদত p1 
হওয়ার সјাবনা 10 ვণ έবিশ ሺΜটপূণ κ ϕদЫ έয এΜট ъҝাл Μট 2 এ উত্পািদত হয় এখন কারখানায় উত্পািদত একΜট কΟѕউটার 
এেলােমেলাভােব িনব κাচন করা হেয়েছ এবং এΜট ሺΜটযুЅ নয় এΜট উত্পািদত হওয়ার সјাবনা কত? ъҝাл Μট 2 έত ভাষাΜট দীঘ κ
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তাই আমােক আবার সমসҝাΜট পড়েত িদন
তাই একΜট কারখানা রেয়েছ যা কΟѕউটার ίতির কের এবং কারখানাΜটেত দΜুট উΝжদ রেয়েছ
তাই তােদর নাম έদওয়া হেয়েছ Μট 1 Μট 2 έমাট পণҝ 20 শতাংশ উΝжদ Μট 1 еারা উত্পািদত হয় এবং অবিশѭ থােক 80 শতাংশ উৎপািদত 
হয় ъҝাл Μট2 еারাও έদখা যায় έয 7 শতাংশ পণҝ ሺΜটপূণ κ এবং অিতিরЅ তথҝ যা আরও έদওয়া হেয়েছ έয ъাл Μট ওয়ান еারা উত্পািদত 
কΟѕউটাের এΜট উত্পািদত হওয়ার তΦ লনায় 10 ვণ έবিশ ሺΜটপূণ κ হওয়ার সјাবনা রেয়েছ। ъাл t2
তাই এখন যিদ একΜট কΟѕউটার কারখানায় উত্পািদত হয় এেলােমেলাভােব িনব κাচন করা হয় এবং এΜট অ না পাওয়া যায় তাহেল এΜট t2 
έত উত্পািদত হওয়ার সјাবনা কত,
তাই আসুন এখন ইেভлვিল সংϡািয়ত কির έয কΟѕউটারΜট ሺΜটপূণ κ। এবং আিম Ѿরিলিপ বҝবহার কির έয এΜট উΝжদ এ bi ti-
উত্পািদত হয় সমান দুই এর জনҝ তাহেল এΜট έদওয়া হয় έয এক এর সјাবҝতা এক еারা পাচঁ এবং দুই এর সјাবনা সমান চার i b b 
еারা পাচঁ কারণ এΜট έসই উΝжদΜট έদওয়া হেয়েছ একΜট উৎপт কের সϬা শতাংশ যােত এক еারা পাচঁ হয় এবং উΝжদ Μট দুইΜট t tw b 
দুই-এর আিশ শতাংশ সরবরােহর সјাবনা চার еারা পাচঁ হয়
তাই এটাও έদওয়া হয় έয ሺΜটপূণ κ হওয়ার সјাবনা সাত еারা শত,
তাই যিদ আমরা এর সূেϏর সјাবҝতা ϕেয়াগ কির একΜট ϕদЫ এর সјাবҝতা έথেক এর সјাবҝতা ъাস একΜট ϕদЫ a- b 1 b 1 b 2 
এর সјাবҝতা έথেক এর সјাবҝতা যা έমাট সјাবҝতার উপপাদҝ еারা আপিন এখােন উেѣখ করেত পােরন έয έমাট সјাবҝতার b2 
উপপােদҝর শতκ এখােন সᅀѭ কারণ আপনার দΜুট আেছ পারѺিরক একেচΜটয়া এবং সѕূণ κ ইেভл এবং এবং তারপর একΜট b1 b2 
অিতিরЅ ঘটনা আেছ এবং একΜট ϕদЫ এক একΜট ϕদЫ দুΜট ইতҝািদর সјাবҝতা এখােন বҝবহার করা έযেত পাের এখন আপনােক b b 
έদওয়া হেয়েছ έয এই শতκΜট সјাবҝতা έয কΟѕউটারΜট ሺΜটপূণ κ এখন এΜট হল ϕদЫ হল ϕদЫ এর 10 ვণ সјাবনাb1 b2 
তাই আসুন এখােন িকছΦ  Ѿরিলিপ ίতির কির আসুন ধরা যাক একΜট ϕদЫ এর সјাবҝতা আলফা বলার সমান তারপর ϕদЫ ah b 2 b 1 
এর সјাবҝতা এই কনড έথেক 10 আলফা হেয় যােব একΜট ϕদЫ এক এর সјাবҝতা একΜট ϕদЫ দুই এর সјাবҝতার দশ ვেণরb ion b 
সমান
তাই যিদ আিম একΜট ϕদЫ দুই এর সјাবҝতােক আলফা িহেসেব έবেছ িনই তাহেল একΜট ϕদেЫর সјাবҝতা আলফা হেয় যায়b n 
তাই এখন আমােক সমীকরেণ এΜটেক এক বলা যাক এক নїর আমােদর ϕিতѸাপন করা যাক বাম িদেকর একΜট সјাবҝতা হল 7 еারা ah 
100 একΜট ϕদЫ এর সјাবҝতার সমান যা 10 আলফা হল এর সјাবҝতা যা একΜট ϕদЫ এর সјাবҝতা পাচঁΜট ъাস সјাবҝতা b 1 b b 
আলফা হল দুই এর সјাবҝতা যা চার বাই পাচঁ যােত এΜট 14 আলফা বাই 5 এর সমানb 
তাই আমরা সহেজ এΜটেক সহজ করেত পাির যা আমােক আলফা 1 বাই 40 এর সমান έদেব
তাই আিম ϕকৃতপেϠ একΜট ϕদЫ এর সјাবҝতা মূলҝায়ন কেরিছ 1 еারা 40 এবং একΜট ϕদЫ এর সјাবҝতা 1 еারা 4 একΜট b 2 b 1 
ϕদЫ দুΜটর সјাবҝতা এΜট চিѣশ еারা এক হেয় যায় এবং একΜট ϕদЫ িব এেকর সјাবনা চার еারা এক হেয় যায় যা দশვণ এই Μঠক b 
আেছ
তাই এখন ϕѨΜট কী Νজϡাসা করা হেয়িছল έয এΜট έত উত্পািদত হওয়ার সјাবনা কী έয এΜট ሺΜটযুЅ নয় যার অথ κ ইেভেлর t2 i n 
শতκাবলী যিদ আিম িলিখ ϕেয়াজনীয় সјাবҝতা হল এর সјাবҝতা এΜট উΝжদ এ উত্পািদত হয় ϕদЫ έয এΜট ሺΜটপূণ κ নয় έয b 2 t 2 b
2 একΜট ϕশংসা έদওয়া হেয়েছ
তাই এখােন আিম আবার শতκসােপϠ সјাবҝতা ϕেয়াগ করেত পাির যােত এΜট এর সјাবনা দΜুট έছদ একΜট কমিъেমл একΜট b 
পিরপূরেকর সјাবনা еারা িবভЅ এবং এΜট একΜট পিরপূরেকর সјাবҝতা ছাড়া আর িকছΦ ই নয় এর সјাবҝতােত এর সјাবҝতা b 2 b 2 
একΜট পিরপূরেকর সјাবҝতা еারা িবভЅ আপিন বলেত পােরন এΜট έবইস উপপাদҝ বা এΜট ვেণর িনয়ম
তাই একΜট পিরপূরেকর সјাবনা ϕদЫ যা আপিন এখান έথেক গণনা করেত পােরন কারণ একΜট ϕদЫ এর সјাবҝতা রেয়েছb 2 b 2 
তাই এΜট 1 িবেয়াগ 1 еারা 40 হেয় যােИ এর সјাবҝতা যা 4 еারা 5 έক একΜট ϕশংসার সјাবনা еারা ভাগ কেরb 2 
তাই এর সјাবনা 7 еারা 100 সুতরাং এΜট 93 বাই 100 ছাড়া আর িকছΦ ই নয়a 
তাই এই শяΜট আমরা সহেজই সরলীকৃত করেত পাির এবং আমরা 78 বাই 93 আহ পাই
তাই একΜট Νজিনস আপিন এখােন লϠҝ করেত পােরন έয এর সјাবҝতা আসেল 1 еারা 5 এবং এর সјাবҝতা 4 еারা 5 িকᅀ আিমb1 b 2 
যিদ খুজঁিছ যিদ এΜট ሺΜটপূণ κ না হয় তেব এর সјাবҝতা 78 b 2 by 93
তাই এΜট িতন বাই চােরর έবিশ হেয় έগেছ কারণ িеতীয় উΝжদ έথেক ሺΜটপূণ κ আইেটেমর সংখҝা অেনক কম
তাই এই সјাবনা έবিশ হেয়েছ। এই সমসҝাΜটেত আপিন লϠҝ করেত পােরন έয আিম έবশ কেয়কΜট ধারণা বҝবহার কেরিছ একΜট হল έমাট 
সјাবҝতার ধারণা তারপর আমরা একΜট িনিদκѭ সমীকরণ িদেয় ზ჈ করার জনҝ έমাট সјাবҝতার উপপাদҝ বҝবহার কেরিছ যা আমােক 
আসল শতκযЅু সјাবҝতা έদয় তারপর আিম শতκযЅু সјাবҝতার ধারণাΜট ϕেয়াগ কেরিছ বা চূড়াо সјাবনার মূলҝায়েনর জনҝ আপিন έবস 
িথওেরম বলেত পােরন আহ আমােক এখন গণনামূলক সјাবҝতার একΜট উদাহরণ িদন যার মােন আমােদর έকেসর সংখҝা গণনা করেত 
হেব
তাই ধ჈ন έসখােন আেছ আমােক আবার এবং কল করেত িদন এবং তারা দΜুট έগম έখলেব এেক অপেরর িব჈েд Μঠক আেছ d1 t2 
তাহেল সјাবҝতা έয একΜট έগম Νজতেব যা একΜট দুই еারা একΜট সјাবҝতা έগমΜট ό হেব একΜট ছয় еারা এবং সјাবҝতা έয দΜুট T1 
έগমΜট Νজতেব একΜট έগম Νজতেব একΜট বেল িতনΜট Μঠক আেছ
তাই তারা এেক অপেরর িব჈েд έখলেছ
তাই এই ইেভлΜট এমনিক Νজেতেছ তাও Μট 2 হারােনার সমতΦ লҝ এবং যিদ έখলা ό হয় তার অথ κ উভয়ই Νজতেছ না বা আপিন বলেত পােরন
উভয়ই হারেছ না একইভােব Μট 2 Νজেত একΜট έখলা মােন Μট 1 আসেল হাের έগমΜট কারণ তারা আসেল এেক অপেরর িব჈েд έখলেছ উহ 
জয়ী দল িতনΜট পেয়л পায় έহের যাওয়া দেলর শূনҝ পেয়л এবং όেয়র জনҝ উভয় দল একΜট কের পেয়л পায়
তাই আসুন িকছΦ  Ѿরিলিপ বҝবহার করা যাক Μটম еারা έমাট পেয়л এবং হেব দুΜট έখলার পের Μটম Μট2 еারা έমাট পেয়л তারপরx p1 y 
বলুন এর সјাবҝতা এর সমান কত এর সјাবҝতা এর έচেয় বড় কত সјাবҝতা এর έচেয় কম έযমন আিম উেѣখ x y x y x y ah 
কেরিছ এΜট গণনামূলক সјাবҝতার একΜট έকস আমােদর ϕকৃতপেϠ έসই ঘটনাვিলেক গণনা করেত হেব έযখােন আমরা এই ঘটনাვিল 
আহ পাই
তাই উদাহরণѾ჉প যিদ আিম বিল সমান এর সমান έযেহতΦ  দুΜট έখলা আেছ এবং একই হেব যার মােন Μট 1 еারা έমাট পেয়л x i x y 
এবং έমাট পেয়л еারা একইt2 
তাই সјব উভয় έখলাই ό হয় বা ϕথম έখলা বা আপিন বলেত পােরন একΜট έখলা Μট 1 বেল একΜট এবং আেরকΜট έখলা Μট 2 еারা i f 
একΜট
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তাই আমরা বলেত পাির একΜট έগম Νজেতেছ এবং Μট2 একΜট έগম ΝজেতেছT1 
তাই এেϠেϏ উভয়ই িতনΜট পেয়л পােব ϕথম έϠেϏ উভয় έখলা ό হেল উভয় দল দΜুট পেয়л পােব
তাই এখােন এবং উভয়ই 2 এবং এখােন এবং উভয়ই 3। সুতরাং এই έϠেϏ যখন আবার এর সমান হয় আপিন έদখেত x y x y x y 
পােরন আমার কােছ আেছ এখােন পারѺিরক একেচΜটয়া এবং িবস্তৃত ইেভл বҝবহার করা হেয়েছ έয ইেভлΜট উভয় έগমই ό হেয়েছ বা 
έয ইেভেл একΜট έগম Νজেতেছ এবং একΜট έগম Νজেতেছ এই দΜুট পারѺিরকভােব একেচΜটয়া এবং সѕূণ κT1 T2 
তাই ইউিনয়েনর সјাবনা সјাবҝতার έযাগফেলর সমান এখন মূলҝায়ন করার জনҝ έয দΜুট έগমই ό হেয়েছ, আমােদর আসেল একΜট έখলা 
ό হওয়ার সјাবনার িদেক তাকােত হেব এবং িеতীয়Μট ό হেИ এখন এΜট έকবল তখনই গণনা করা έযেত পাের যিদ আিম অনুমান কির έয 
έগমვিল Ѿাধীনভােব έখলা হয়
তাই আমােদর আেছ িলখেত έয অনুমান έয έগমვিল িপ Ѿাধীনভােব layed
তাই έসেϠেϏ আসুন আমরা এই সјাবҝতা গণনা কির έয উভয় έখলাই ό হেয়েছ
তাই একΜট ό হওয়ার সјাবনা ছয় еারা এক
তাই এΜট ছয় еারা এক হেয় যায় এবং িеতীয় έখলােতও একই ফলাফল
তাই ছয় еারা এক
তাই আিম এখােন ίতির কেরিছ িеতীয় έϠেϏ Ѿাধীনতার বҝবহার একΜট έগম Νজেতেছt1 
তাই সјাবҝতা অেধ κক এবং একΜট έগমΜট দΜুট έজতার সјাবনা একΜট িতনΜট еারা একΜট তেব এখােন আপিন έগমვিল έয οেম έখলা হেব 
তা চয়ন করেত পােরন উদাহরণѾ჉প ϕথম έগমΜট একΜট হেত পাের еারা একΜট এবং িеতীয়Μট দুই еারা বা িবপরীত হেত পােরt t 
তাই এরকম দুΜট έϠেϏ আেছ
তাই আমােক দুΜট еারা ვণ করেত হেব
তাই এΜট আমরা সহেজই মূলҝায়ন করেত পাির এΜট έতর еারা ছΝϏেশর সমান একইভােব আসুন আমরা έদিখ সјাবҝতা কী এর এর x y 
έথেক বড়
তাই এর এর έচেয় বড় মােন Νজেতেছ উভয় έগমই একΜট έগম Νজেতেছ এবং একΜট έগম ό হেয়েছ এখন আর έকান x y t1 t1 
সјাবনা έনই কারণ Νজতেল তার পেয়л এর সমান হেয় যােব বা এΜট আরও έবিশ হেয় যােবt2 t1 
তাই যাক আমরা έদখিছ έয Μট 1 উভয় মҝােচই Νজতেব িক না তার সјাবনা জেয়র হার হল 1 еারা 2 এর মেধҝ 2 еারা একΜট έস একΜট 
έখলায় έজতার সјাবনা অেধ κক এবং όেয়র একΜট ছয় еারা একΜট িকᅀ আবার এখােন আপিন έয οমΜট Μট 1 Νজতেব এবং έখলাΜট ό হেব 
তা চয়ন করেত পােরন
তাই এইরকম দΜুট সјাবনা রেয়েছ
তাই যিদ আপিন এই দΜুট έযাগ করেল আপিন 5 еারা 12 পােবন আপিন বলেত পােরন এΜট 15 еারা 36
তাই যিদ আপিন িহসাব কেরন έয এর সјাবҝতা এর έচেয় কম তাহেল έসটা এর 1 িবেয়াগ সјাবҝতা এর সমান এবং এর x y x y x 
সјাবҝতা এর έচেয় έবিশ এΜট 2 еারা 9 এর সমান অথ κাৎ আপিন 8 еারা 36 বলেত পােরনy 
তাই আমরা এই সমসҝার সমѷ িবকেџর সјাবҝতা গণনা কেরিছ আিম Ѿাধীনতার ধারণাΜট পারѺিরক একেচΜটয়া এবং সѕূণ κ ঘটনাვিলর 
ধারণাΜট বҝবহার কেরিছ আসুন আমরা আেরকΜট সমসҝা έদিখ। έযΜটেত আবার আমােক মামলার সংখҝা ვনেত হেব
তাই বЊ 1
তাই এΜট আবার একΜট সমসҝা যা একΜট έযৗথ ϕেবিশকা পরীϠার ϕѨপϏ έথেক এেসেছ যিদ আপিন পুরােনা ϕѨপϏვিল έদেখন এই 
সমসҝাΜট έসখােন আিম আপনােক έদখাব িকভােব সমাধান হয় বণ κনা করা হেয়েছ
তাই বЊ এক িতনΜট কাডκ বহন ধারণ কের নїর এক দুই িতন বাЊ 2-এ 5Μট কাডκ রেয়েছ যার সংখҝা এক দুই িতন চার পাচঁΜট এবং বাЊ 
িতনΜটেত সাতΜট কাডκ রেয়েছ যার সংখҝা এক দুই িতন চার পাচঁ ছয় এবং সাতΜট বােЊর ϕিতΜট έথেক এেলােমেলাভােব একΜট কাডκ আকঁা 
হেয়েছ এর সংখҝাΜট έবাঝােনা যাক এর জনҝ তম বЊ έথেক অΝВত কাডκΜট 1 έথেক 3 এর সমান হওয়ার সјাবনা খুেঁজ έবর ক჈ন X i i 
έয এক έযাগ দুই έযাগ িতন িবেজাড় সјাবҝতা খুেঁজ έবর ক჈ন έয একΜট গািণিতক অςগিতেত রেয়েছ যা আমরা x x x x1 x2 x3 

Μঠক আেছ শяΜট বҝবহার কির একΜট বােЊ িতনΜট কাডκ রেয়েছ দΜুট বােЊ পাচঁΜট কাডκ রেয়েছ এবং িতনΜট বােЊ সাতΜট কাডκ রেয়েছap 
তাই ϕিতΜট বাЊ έথেক যখন আমরা কাডκΜট έবেছ িনΝИ তারপর বাЊ এক έথেক িতনΜট সјাবҝ উপায় রেয়েছ দΜুট বাЊ έথেক পাচঁΜট সјাবҝ 
উপায় রেয়েছ এবং বাЊ িতন έথেক সাতΜট সјাবҝ উপায় রেয়েছ
তাই কাডκვিল έবেছ έনওয়া বা আকঁার έমাট উপােয়র έমাট সংখҝা যা 3 έথেক 5 έথেক 7 যা একশ পােঁচর সমানx 1 x 2 x 3 
তাই এখন আমরা ϕথম অংেশ έকেসর সংখҝা έদখেত হেব έযখােন এক ъাস ъাস িতনটা িবেজাড়x x tw o x 
তাই এখন একটা Νজিনস έদখুন আমরা একটা έথেক িলখেত ზ჈ কির আপনার একটা থাকেত পাের তারপর έসেকেн আপনার একটা 
আেছ তারপর তৃতীয়টা έথেক আপনার একটা আেছ
তাই আপিন গণনা ზ჈ করেত পােরন িকᅀ অেনক সময় লাগেব
তাই আসুন আমরা একΜট পдিতগত সংখҝা তাΝϬক পдিতর িবকাশ কির যােত আমরা বলেত পাির উদাহরণѾ჉প এক আপনার কােছ x 
িতনΜট সјাবনা রেয়েছ
তাই আমার কােছ একΜট থাকেত পাের কারণ একΜট 3 মান িনেত পােরx x 
তাই যিদ 1 বা 3 এর সমান হয় এবং আপিন চান 2 ъাস যা έজাড় হওয়া উিচত কারণ এক যিদ িবেজাড় হয় তাহেল আপিন x 1 x x 3 x 
যিদ একΜট έজাড় সংখҝা έযাগ কেরন তাহেল আপিন একΜট িবেজাড় সংখҝা পােবন
তাই দুই έযাগ অবশҝই έজাড় হেত হেব যিদ এক দুইΜটর সমান হয় তাহেল έযাগ অবশҝই িবেজাড় হেত হেবx x 3 x x 2 x 3 
তাই আসুন έদিখ এΜট έদখেত অেনক সহজ
তাই হয় এবং έজাড় হয় যােত দুই এর জনҝ আপনার έজাড় সјাবনা দুই এবং চার এবং এর জনҝ আপনার কােছ কত x 2 x 3 x x 3 
উপােয় সјব এমনিক সјাবনা দুই চার এবং ছয়
তাই έমাট দুই έথেক িতন যা ছয়Μট έϠেϏ বা আপনার দুই এবং িতনΜট থাকেত পাের কারণ উভয়ই িবেজাড় দুইΜট িবেজােড়র έযাগফল x x 
έজাড়
তাই এখন দুই এর জনҝ আপনার কােছ কত সјাবনা রেয়েছ এক িতন পাচঁ έয িতনΜট সјাবনা এবং িতেনর জনҝ এক িতন পাচঁ x r x 
এবং সাত έয চারΜট সјাবনা
তাই έমাট িতন έথেক চার যা বােরাΜট έϠেϏ
তাই έমাট έকস 6 ъাস 12 এর সমান যা 18 এর সমান এবং তারপর দুΜট মান িনেত পােরx1 
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তাই এΜট 2 এর মেধҝ 2 হেয় যােব যােত 2 έথেক 18 হয় 36Μট έϠেϏ এর মােন যিদ 1 3 এর সমান হয় তাহেল έমাট έকস সংখҝা 36। x 1 
এখন িеতীয় অংশ হেত পাের যিদ এক দুই এর সমান হয় তাহেল দুই έযাগ িতন অবশҝই িবেজাড় হেত হেব এখন িবেজােড়র জনҝ x x x 
কয়Μট έকস থাকেব
তাই দুই আপনার িবেজাড় এবং িতন থাকেত পাের এমনিক ъাস έজােড়র έযাগফল এখন দুইΜট িবেজাড় হওয়ার কারেণ x x r x 
আপনার কােছ একΜট িতন পাচঁΜট হেত পাের
তাই িতনΜট έϠেϏ িতনΜট এমনিক দΜুট চার ছয় িতনΜট έϠেϏও έমাট নয়Μট έϠেϏ একইভােব আপনার দুইΜট έজাড় এবং িতনΜট x x x 
িবেজাড় থাকেত পাের
তাই দুইΜট এমনিক দΜুট চার আেছ যা দΜুট έকস এবং িতন έসখােন একΜট িতনΜট পাচঁ এবং সাত চারΜট έকস আেছx x r 
তাই έসখােন έমাট আটΜট মামলা সুতরাং এই έϠেϏ আপিন έমাট মামলার সংখҝা পােИনar e 
তাই এই έϠেϏ έমাট মামলার সংখҝা 9 έযাগ 8 এর সমান যা 17 এর সমান
তাই έমাট মামলার সংখҝা έযখােন έযাগ ъাস িবেজাড় সমান 36 έযাগ 17 যা 53 এর সমানx 1 x 2 x 3 
তাই সјাবҝতা 53 έক 1 0 5 еারা ভাগ করা হয়। আসুন িеতীয় έϠেϏ έদখা যাক έয একΜট গািণিতক অςগিতেত আেছx1 x2 x3 
তাই গািণিতক অςগিতর জনҝ সјাবҝতা কত? আপনােক έদখেত হেব έয এমনভােব έবেছ έনওয়া হেয়েছ έয িবেয়াগ x1 x2 x3 x1 x2
এবং িবেয়াগ তারা একই έয সাধারণ পাথ κকҝ আেছ এখন έসখােন সাধারণ পাথ κেকҝর সјাবনাვিল কী আেছx2 x3 
তাই সাধারণ পাথ κকҝ হওয়া যাক । έদখুন িক িক উপােয় এΜট করা έযেত পােরd 
তাই উদাহরণѾ჉প আিম যিদ িনব κাচন কির 1 এর সমান তাহেল এবং ϕিতΜট 1 1 হেত পাের যােত 0 সাধারণ পাথ κকҝ বা x 1 x 2 x 3 
আপনার কােছ 1 2 3 থাকেত পাের
তাই একΜট সাধারণ পাথ κকҝ আপনার 2 2 2 2 3 থাকেত পাের িকᅀ তারপর 4 সјব নয় তাহেল আপনার 3 থাকেত পাের িকᅀ তারপর 3 3 3 
সјব 3 4 an d
তাই সјব নয় আপনার কােছ 3 2 1 হেত পাের যা িবেয়াগ 1 পাথ κকҝ িহসােব বা আপনার 1 3 5 থাকেত পাের যা সјব বা আপনার 2 4 6 
থাকেত পাের বা আপনার 3 5 সাত থাকেত পাের
তাই আসুন আমরা সব έদিখ। এই সংিমϜণვিল
তাই মান িনেত পাের িবেয়াগ এক শূনҝ এক দুই এবং িতন তাহেল আিম আপনােক মাইনাস ওয়ােনর জনҝ কয়Μট έকস বেলিছ একমাϏ d 
সјাবনা হল এক হওয়া উিচত িতন দুই হওয়া উিচত দুই এবং িতন হওয়া উিচতx x x 
তাই έমাট έকস সংখҝা ზধুমাϏ একΜট 0 এর সјাবনা িক
তাই 0 সјব যখন সমান হয় তার মােন আপনার 1 1 1 2 2 2 বা 3 3 3 থাকেত পােরx 1 x 2 x 3 
তাই িতনΜট έϠেϏ সাধারণ পাথ κকҝ রেয়েছ একΜট যা সјব যিদ আপনার একΜট দুই িতন দুই িতন চার এবং িতন চার পাচঁ থােক
তাই έমাট িতনΜট έϠেϏ সংখҝা আেছ আবার আসুন আমরা সাধারণ পাথ κকҝ দুΜট έদিখ
তাই সাধারণ পাথ κকҝ দুΜট সјব যিদ আপনার এক দুই িতন থােক έযেহতΦ  এক িতন পাচঁ দুই চার ছয় আর িতন পাচঁ সাতx x x 
তাই έমাট মামলার সংখҝা িতন হেল সাধারণ পাথ κকҝ 3 সјব আমার 1 4 7 আেছi f 
তাই ზধুমাϏ একΜট সјাবনা আেছ কারণ 2 5 এবং তারপর 8 έনই
তাই এΜট হল έমাট মামলার সংখҝা έমাট মামলার সংখҝা এগােরা
তাই ϕেয়াজনীয় সјাবҝতা έয সјাবҝতা ъাস ъাস অথ κাৎ একΜট গািণিতক অςগিত হল 11 x 1 x 2 x 3 x 1 x 2 x 3 by 1 0 
5
তাই এই ধরেনর সমসҝা সাধারণত ϕিতেযাগীতামূলক পরীϠায় Νজϡাসা করা হয় আিম পরবতλ Љােস ধরেনর ϕѨ সমাধােনর জনҝ আরওj 
িকছΦ  সময় বҝয় করব এবং আিম করব িবΝИт িবতরেণ কেয়কΜট বক্তৃতা বҝয় ক჈ন
তাই অনςুহ কের পরবতλ কেয়কΜট বক্তৃতাও অনুসরণ ক჈ন কারণ আিম অেনক আকষ κণীয় সমসҝা সমাধান করব যা সাধারণত ϕেবিশকা
পরীϠায় Νজϡাসা করা হয় ধনҝবাদ আপনােক 
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