
 
ಆದ౪ คಂದ [๸ಜೕತ ] ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  කඝ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  เವರ฿ಜ ಚ೉ბ๭ං౪ ೕච 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෰ಲ౲ ෥ಪನ౽ౙ ಜ เเಧ ඛಯಮಗำ ಮൡ౨  ๬౷ ൪ತ౳ ౲ ದ ෴ඁ೉౟ ಕ ಅ๭౩ ರಗಳ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ 
เತರൕಗำ ಮൡ౨  ൽ౷ ಪದ เತರൕ ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  කඝ เเಧ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕච. เเಧ ಪ౳ ๆಶ ಪคೕಃ౹ ಗಳย౵  
ಆಛಡ౛  ಄ಳมಞವ ಇಂ೧ඛಯคಂ಩ ಪ౳ ๆಶ ಪคೕಃ౹ ಗำ ಇತರ ಃಲโ เಶ౷ เർ౲ ඛಲಯಗಳ ಪคೕಃ౹ ಗำ ಇ൞౲ ൽ. ಇൿ කโ 
ಇย౵ ಯವฉಡ ෥ലದ ಬ๾൥ಕ ಎม౵  เಷಯಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං, කඝ ಮ൧౨ ෫౱  เർ౲ ൮ბಗัಡ ಸಲກ ඛೕഴ൤౨ ೕච 
ದಯเഖౣ  ඛಮ౱  ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟච ಮൡ౨  ๸෽ೕಜචಯ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  ಪคಷౙ ค๭ ಏಃಂದฉ ಎ൐ಃಯย౵   ಅඡಕ ෇ค 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಸಮ๲౲ ಗಳย౵  කโ ಈ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ කฤౙ  ಅಂಃಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ෴ඁ೉౟ ಕ฿ಜ 
ಆ෺ౙ ෥ಡมಞತ౨ ං, ಆ ๸ಒ౲ ಯย౵  ඛಖರ฿ಜ ಎರഴ ๵ච౬ ಗัฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಉഴಆ ౶ั , ಈ ಸಮ๲౲ ಗำ 
๖ౘ൐ಕ ಆಸ౾౨ ಛಜ ෥ತ౳ ๆ ಅಥ฿ ಇൿ ඩ౳ ෽ೕಜಕ฿ಜ ಏකದง ಇං෻ ಎಂൿ ಒಬ౯ ฆ ಆಶ౞ ಯბಪಡಬ๾ൿ.  ಸಹ 
ಬಳ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱ ย౵  ಃಲವฆ ຄಂൽರಬ๾ൿ  ಆೕി ಗำ ಅಥ฿ ౾౳ ඲ౣ ೕಗ౳ ඹ ಇ൞౲ ൽಗಳ ກಸರඝ౬  ಄ั,  ಇದคಂದ h 
ಆೕി ಗಳඝ౬  เක౲ ಸತัಸฤ ಅಥ฿ ಆೕി ಅඝ౬  ෨คಯฤ ಈ คೕൟಯ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಎൿคಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ เเಧ ๬ಧ౲ ൤ಗಳ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ ಘലತ฿ಜ෸ ಅย౵ ನ ಸಮ๲౲ ಗಳย౵  ಒಂർಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ කฤౙ  ಅಂಃಗಳඝ౬  ಆคಸ෎౽ದฉ ಅಂತಹ ๸ಒ౲ ಗಳ ಒഖౣ  ๸ಒ౲  ಎ๠ౣ  
ಆದ౪ คಂದ  ෮ದಲ ๬౩ ನದย౵  කฤౙ  ಅಂಃಗಳ ಒഖౣ  ๸ಒ౲ ෷ ಒಂದคಂದ ಒಂಬತ౨ ರ ನഴๅ ෴โඃ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  
ຄಂದಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  ಒಂಬൡ౨  ๬ಧ౲ ൤ಗัๅ ಮൡ౨  ಎರಡඡ ෩ರඡ ಮൡ౨  කಲౙ ඡ ๬౩ ನದย౵  ๒ನ౲ ใ ಇರಬ๾ൿ ಪ౳ ൟ 
ಸ౩ ಳದย౵  ಒഖౣ  ಹൡ౨  ๬ಧ౲ ൤ಗำ ಅಂದฉ ಒഖౣ  ಒಂಬൡ౨  ๬เರ ಅಂತಹ ಪ౳ ಕರಣಗำ ಈಗ ಇๅ, කโ ಎರഴ ๵ච౬ ಗಳඝ౬  
ಪഷಯ෎౽ದฉ ಆ ๸ಒ౲ ಯย౵  ಎರഴ ๵ච౬ ಗำ ಇರ෎౽ದฉ කโ ෮ದಲ ๬౩ ನದ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ಒಂದคಂದ ಒಂಬತ౨ คಂದ 
ಆค๭ಆ ౶ู ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ຄಂದಬ๾ൿ ಅಂತಹ ಒಂಬൡ౨  ๬ಧ౲ ൤ಗำ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಸ౩ ಳದย౵  ඛೕโ 1 คಂದ 9 ರವฉಜನ 
๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂಬൡ౨  ಅಂತಹ ๸ದಭბಗಳย౵  කโ ๒ನ౲  ಎಂൿ ಎರഴ ಸ౩ ಳಗಳඝ౬  ඛಗൽಪല๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ಆ෺ౙ ෵ಲ౵  ಆದฉ ෮ದಲචಯ ๬౩ ನโ ಉัದ ಎರഴ ಸ౩ ಳಗಳย౵  ๒ನ౲ ฿ಜರ෇ರൿ ಉัದ fi  
෩ฆ ಸ౩ ಳಗำ ಎರഴ ಸ౩ ಳಗำ ๵ච౬ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ಸ౩ ಳಗಳඝ౬  ෩ฆ ๭ ಎರഴ คೕൟಯย౵  ඛಧბคಸಬ๾ൿ ๵ච౬ ಯඝ౬  ಇคಸಬ๾ർದ ಎರഴ ಸ౩ ಳಗಳඝ౬  
෩ฆ ๭ ಎರಡರย౵  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಅൿ ෩ฆ คೕൟಯย౵  ಸค 
ಆದ౪ คಂದ  ಎರഴ ๵ච౬ ಗัฆವ කฤౙ  ಅಂ౾ಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ຄಂൽฆವ ๬ಧ౲ ൤ಯඝ౬  කโ ಎ൐๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  ෥ಗბಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಅඝಁಲಕರ ಪ౳ ಕರಣಗಳ ಒഖౣ  ๸ಒ౲ ෴ಜං ಅದඝ౬  ಇย౵  ಬฉ෽ೕಣ ಅൿ 9 คಂದ 
9 คಂದ 3 ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ๸ಒ౲ ෷ ಎರഴ ๵ච౬ ಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಅඝಁಲಕರ฿ದ ಪ౳ ಕರಣಗಳ ๸ಒ౲  9 คಂದ 9 คಂದ 3 ಮൡ౨  
ಒഖౣ  ಪ౳ ಕರಣಗಳ ๸ಒ౲  9000 
ಆದ౪ คಂದ ಸರัೕಕರಣದ ඦತರ ಅൿ 27 คಂದ 1000 ಆಞತ౨ ං ಅಥ฿ ඛೕโ 0.027 ಸค ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ, ಇದರย౵  ๲ഡ 
๴ർ౫ ಂൟಕ ๸಄ತಗಳඝ౬  ಬಳ๭ದ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಮൡ౨  ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  e f e 
೯൤ಡ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං , ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ คಂದ 9 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං f e f 2 
ಮൡ౨  ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ಯ ඦತರ ඛೕโ ನ e f e 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಂൿ ຂಳฤ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಈಗ ಮൡ౨  ನ p e e f 
๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ඦತರ ಇൿ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಒಂದಃౙ  f 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං  ೞದನದ ෭ನ๺ ಈಗ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎෆ ಏಃಂದฉ ಮൡ౨  e p e e 
ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜದ౪ ฉ ಇൿ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎෆ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಞತ౨ ං e 
ಆದ౪ คಂದ ಡ 1 ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ 2 คಂದ 9 ಆಜฆತ౨ ං ඛೕโ ඣೕഴ๋൤ ಇൿ ಄ವಲ ಒಂൿ ಚൡෙბಜp p 
ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ คಂದ 3 คಂದ 3 ಆಜರಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಈ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗัಡ ෥ತ౳  ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಈಗ p 1 r 2 
ൣඪ౨ ෴ಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ කඝ ಅඝ౬  1 คಂದ 3 ಎಂൿ ಆค๭ದฉ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ 2 คಂದ 3 ಆಞತ౨ ං ಆದฉ ಯ p f e 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕಡมಜං  ಎෆ ๸ಭವඛೕಯ൤ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  2 คಂದ 3 ಎಂൿ ಆ෺ౙ  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಆ ๸ದಭბದย౵  ನ e f 
๸ಭವඛೕಯ൤෷ 1 คಂದ 3 ಆಞತ౨ ං . ಈ ಸಮ๲౲ ಯย౵  කඝ ಘಟචಗಳ ๬౷ ൪ತ౳ ౲ ದ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಮൡ౨  ಅಲ౵ ದ 
ವ౲ ವ๲౩ ಯ ඡರ ಪค๻ರವඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕච -ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣ කඝ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච ๲ഡ e 
๴ർ౫ ಂൟಕ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳඝ౬  ಬಳ๭ർಗ ಮൡ౨  ෴โඃ ಎರഴ ಘಟචಗำ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  0 1 ౾ౙ ಂತ e f e 1 
ಕല෫ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ಕല෫ ಎಂൿ ඛೕಡมಜං  ಆഔౣ ฆವe e 
ಎෆ ನ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಪค๭౩ ൟಗಳย౵  කโ ಃಲโ e 
ຂัಃಗಳඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಎෆ ඛೕലದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ಕല෫෴ಜං f 
ಮൡ౨  ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ກೈ౞ ಜං  ನ තರಕ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಎෆ ඛೕലದ e e f e 
තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං, ಈಗ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ඛೕലದ ಎෆ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ e e 
ಕല෫෴ಜං ಎಂൿ ඛೕಡมಜං, ಅൿ කโ ಈ ๭౩ ൟಯඝ౬  ಸರัೕಕค๭ದฉ ಮൡ౨  ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದฉ ಅย౵  ඛೕಡมದ ๭౩ ൟ෴ಜං  ಆഔౣ ฆವ ಎಂ්ൿ ೞದಕ ಯ e f e f 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜಸมಜං f 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರಥბ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಈಗ ඛೕโ ೞದನದ e e e 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ກ೉౞ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜ๭ ಈಗ ಇൿ ಯ f e f 
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๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ກ೉౞ ನൿ f 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ຂัಃಯย౵  1. ຂัಃಯඝ౬  ๬෈ೕൡಪല๯ತ౨ ං. ಎෆ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಇย౵  ๬౩ ඪಸมದ ಯ e 
๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ಕല෫෴ಜං ಎಂൿ කโ ๬෈ೕൡಪലಸ෎౽ಜൡ౨ , ಈಗ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬಳ๭ದฉ 
ಎರಡචಯದඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ, කඝ ಅದඝ౬  ಒಂൿ ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ, කโ ಇ ೞದನದ ಎෆ ෭ನ๺ 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ  ಇൿ ಎෆ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎෆ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ಕല෫ 
ಆಞತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರಥბ ಎಡූಗโ ಎෆ ೞದಕ ಮൡ౨  ಅ෗ඦದචಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಬಲූಗโ ಎෆ 1 
෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ຂัಃಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎෆ ೞದಕ ಇ තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಎෆ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ಕല෫ ಇ 
౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಬฉದฉ ಅൿ ಎෆ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಞತ౨ ං ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ಅඝ౬  ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದe 
ූಜ๭ർಗ ಎෆ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ຂัಃ෷ ಎෆ ඛೕലದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  තರಕโ ಎෆ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ 
ಕല෫෵ฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎෆ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ๸ಒ౲  3 ಆಜฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ಕല෫෵ฆವ ๭౩ ൟಯඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕๅ e e 
ඛೕലದ ಎෆ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  කโ ಸರಳತั๯൤౨ ೕๅ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎෆ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ກ೉౞ ನ e 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಡ ಇದರย౵  කඝ ಎರಡರล౵  ಸ౷ ಲ౭  ಀಶಲ൤ಯඝ౬  ෥ലං౪ ೕච ಕഷಗಳย౵  කඝ ෭ನ๺ ෥ലං౪ ೕච f pf 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ಸರัೕಕರಣದ ඦತರ ಅಸ෥ನ൤෷ ವ౲ ൟคಕ౨ ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅಗತ౲ เฆವ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ ෩ರචಯದඝ౬  ಇย౵  ๬෈ೕൡಪല๭ං౪ ೕๅ ಎರಡචಯದඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸฤ ಎರಡචಯದඝ౬  
ಮ൧౨ ෫౱  ඣೕഺೕಣ, කඝ ಇದඝ౬  ಒಂದคಂದ ಮ൤౨  ಬಳ๯൤౨ ೕච කโ ೞದನ ನ ಇ ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  e f 
ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ඦತರ ಅൿ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಇ ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎෆ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං e 
ಆದ౪ คಂದ ಸฃಸค ೞದನದ ಎෆ ๸ಭವโ ಯ  ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎෆ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ಕല෫෴ಜං, e e 1
ಆದ౪ คಂದ ೞದನದ ಎෆ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ಕല෫෴ಜං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං. e e 
ಎෆ තರಕ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ಕല෫෴ಜං, ಇൿ ඛೕലದ ಎෆ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ e e 
๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂำโದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ 2 ರย౵  ๬෈ೕൡಪലಸ෎౽ದ ຂัಃ෴ಜං, 
ಇൿ ಇ ඛೕലದ ಎෆ තರಕ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ກ೉౞ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜං ಈ ಉർಹರൕಯย౵  කโ ಮ൧౨ ෫౱  ಆ
ຂัಃಯඝ౬  ๬౩ ඪ๭ං౪ ೕๅ, කโ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ං౪ ೕๅ ඦತರ කโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಎರഴ ಸ౩ ಳಗಳย౵  
๸ಕಲನ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕๅ ಉർಹರൕಡ ಇ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎෆ ೯൤ಡ ๸ಭವඛೕಯ൤  ೞದಕ f e 
තರಕโ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅದඝ౬  ಇย౵  ಬಳಸมಞತ౨ ං ಇದರย౵  කඝ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ f e f 
೯൤ಡ ೞದಕ තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං e f e 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ชಌ೉ತ౳ ವඝ౬  ಈ คೕൟ ෥ലದฉ ಇൿ ກೋ౞ ವค ඛಯಮ฿ಜං කඝ ಇย౵  ಮൡ౨  ಎರഴ ๲ഡ ಗಳඝ౬  e f 
ຄಂൽං౪ ೕච ඦತರ ೞದನ තರಕ  ಇൿ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇ ೞದನโ ಎෆ ಆಜฆತ౨ ං e f 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎෆ ೞದಕ ಮൡ౨  තರಕವඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಇದರ ෸ඛಯඨ ಇඃ ಆಜฆತ౨ ං ඦತರ ಅൿ ಈ e 
ූಗ฿ಜං ೞದಕ ಇൿ f 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎರಡರ ಒ ౙಁ ಟವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කඝ ඛೕഴ൤౨ ೕච  ಃಲโ คೕൟಯ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಆಞ౲ ბ෫ಂഡ ಅඝ౬  
ಬಳ๭ದ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯย౵  9 ๲ಂഔ෦ೕಟฑ ಉದ౪ ದ ชಒಯ เූಗದย౵  ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ෴ඁ೉౟ ಕ฿ಜ ಆ෺ౙ  
෥ಡมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ชಒಯ เූಗเං,  ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ನഴเನ ಅಂತರโ  ๲ಂഔ෦ೕಟฑ ಜಂತ ಕല෫ ಇฆವ 3
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ.  ಇದඝ౬  ೦౲ ෦ൟೕಯ฿ಜ ඣೕല 
ಆದ౪ คಂದ  ๲ಂഔ෦ೕಟฑ ನ ชಒಯ เූಗเං කโ ಇย౵  ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇย౵ ෸ 9 x y x 
ಇರಬ๾ൿ ಇย౵ ರಬ๾ൿ ಇย౵  ಇರಬ๾ൿ ಇย౵  ಇರಬ๾ൿ ಅಂದฉ ಜಂತ ಕല෫ ಇರಬ๾ൿ ಜಂತ y y x y x yx y 
ກ೉౞ ರಬ๾ൿ ಆದฉ ಈ ඀ರโ  ๲ಂഔ෦ೕಟฑ ಜಂತ ಕല෫ ಇರ෎ಃಂൿ කโ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 3
ಆದ౪ คಂದ ಅದඝ౬  ඣೕഴವ ಒಂൿ ಉತ౨ ಮ ෥ಗბๅಂದฉ කโ ಅದඝ౬  ಎರഴ ಆ෴ಮದ ಸಮತಲದย౵  ෽ೕ೧ಸಬ๾ൿ 
ಮൡ౨  ಇൿ ಅౘ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಇൿ ಅౘ ಮൡ౨  කโ ೓ಕವඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ  ಛತ౳ ದ ಒಂಬൡ౨  ಅಂದฉ ಈ x y 
ಬൽಯย౵  ඛೕโ ಈ ಬൽಯย౵  9 9 ಅඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ಇൿ ชಒ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ ಜಂತ ಕല෫෵ರ෎ಃಂൿ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ෭ನ๺ ౾ౙ ಂತ ಕല෫. x y 3 ry x 3 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎರഴ ๬ฤಗಳඝ౬  ಇย౵  ಪคಗ൐๭ದฉ ಅൿ  ෭ನ๺ ็ ෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಇൿ ษඨ ෭ನ๺x x 
็ ෩ฆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಇඣ౬ ಂൿ ชಒಯඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ෭ನ๺ ็ ಈ๺ ෭ನ๺ ൟ౳ ೕ ಆຉ x 
ಎಂൿ ඛೕโ ಬಯ๭ದฉ ඛೕโ ๒ನ౲  ಡ ಸಮ฿ಜದ౪ ฉ ๭౩ ൟಯඝ౬  ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ ඛೕโ ಅඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ y x x 
ಪคಗ൐๭ದฉ ෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ෭ನ๺ ෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, y 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅಂಕಗಳඝ౬  ๳ค๭ ಮൡ౨  ඛೕโ ಅದඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ದฉ ඛೕโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ 3 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ x 0 y 
ඛೕโ ಇದඝ౬  ಈ ಬൽಯย౵  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค  ಸಮකಜದ౪ ฉ 0 ෭ನ๺ 3 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. y x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛೕโ ಇย౵  ಪഷ෷ವ ชಒ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಇย౵  ಎರഴ ಆ෴ಮದ ಸಮತಲದย౵  කโ ಎರഴ ಆ෴ಮದ x y 
ಸಮತಲದย౵  ೓ಕದย౵  ෈ಂൿವඝ౬  ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ xy 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸තಣბ ಪ౳ ඃಶโ 9 คಂದ 9 ಆಜൿ౪  ಅൿ 81 ಚದರ ๲ಂഔ෦ೕಟฑ ಮൡ౨  ಮ෇౯ ದ ಪ౳ ඃಶโ ಅಗತ౲ เฆವ 
ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ಅಗತ౲ เฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಪ౳ ඃಶಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮ෇౯ ದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಒഖౣ  เ๭౨ ೕಣბൽಂದ 
ූಜಸมಜං ಆຉ, ඛೕโ ಈ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  ຄಂൽฆ๋൤ ಇದඝ౬  ๯ಲಭ คೕൟಯย౵  ෥ಡಬ๾ൿ 
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ಆದ౪ คಂದ ಇದರ เ๭౨ ೕಣბโ 6 คಂದ 6 คಂದ 2 ಆಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ 18 ಮൡ౨  ಇย౵  ಅඃ เಷಯ 
ಆದ౪ คಂದ 18 ೯൤ಡ 18 36 
ಆದ౪ คಂದ 18 1 ෭ನ๺ 36 ಅඝ౬  81 คಂದ ූಜ๭ ಅൿ 5 คಂದ 9 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කโ ඡರ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಆಞ౲ ბ෫ಂഡ ಅඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ฆವ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಆಜං, ಆದง ಒಬ౯ ฆ ඛൽბಷౣ  
ൽ౷ ಞಣ เತರൕಯඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಸ౷ ಲ౭  ෨ಂಗಡ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๭ർ౫ ಂತವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಆದฉ ಇย౵  කඝ 
ಸರಳ฿ದ ೦౲ ෦ൟೕಯ ฿ದದ ෩ಲಕ කโ ಅಗತ౲ เฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಇย౵  ಪഷಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  u 1 u 2 2 
ಆಜರย, ಅಂದฉ ෩ฆ ෈ั ಮൡ౨  ಎರഴ ಃಂඬ ೎ಂഴಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಄ವಲ ಒಂൿ ෈ั ೎ಂಡඝ౬  u1 u2 
ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ತว ౽൐๭ಆಂಡฉ ක౲ ෽ೕ೉ತ කಣ౲ ವඝ౬  ಎ๲ಯมಞತ౨ ං  ඦತರ ಒಂൿ ೎ಂಡඝ౬   ඛಂದ s u1 
෴ඁ೉౟ ಕ฿ಜ ಎึಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ನย౵  ๻ಕมಞತ౨ ං ಆದฉ ౽൐๭ಆಂಡฉ ಎರഴ ೎ಂഴಗಳඝ౬   ඛಂದ u2 l u1 
෴ඁ೉౟ ಕ฿ಜ ಎึಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ๻ಕมಞತ౨ ං ಈಗ ඛಂದ ෴ඁ೉౟ ಕ฿ಜ ಒಂൿ ೎ಂഴ ಎึಯมಞತ౨ ං u2 u2 
ಅಂದฉ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಎರഴ ೎ಂഴಗಳඝ౬  ຄಂൽರಬ๾ൿ ಅಥ฿  ಇൿ ෩ฆ ೎ಂഴಗಳඝ౬  ຄಂൽರಬ๾ൿ, කโu2 
෴ඁ೉౟ ಕ฿ಜ ಒಂൿ ೎ಂಡඝ౬     ಆ෺ౙ  ෥ഴ൤౨ ೕๅ  ෨ಂ೉ನ ಇಂ೧ඛಯคಂ಩ ಪ౳ ๆಶ ಪคೕಃ౹ ಗಳย౵  ಄ಳมದ ಸಮ๲౲ ಗำ 
ಪค๻ರವඝ౬  තಣბ฿ಜ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಪ౳ ൟ ಘಟචಡ ಅඝಞಣ฿ಜ ๲ഡ ๴ർ౫ ಂൟಕ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಇย౵  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕච කโ ಒಂൿ ๲ഡ 
ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ෇ฯ ಈๅಂഡ ಅඝ౬  ๰೉๵ೕಣ.  ෈ั කಣ౲ ದ ෬ว ತว ಇฆವ ಘಟච ಆಜರย ಮൡ౨  කಣ౲ ದ u2 b1 
෬ว ෇ಲ ಇฆವ ಘಟච ಆಜರย b2 
ಆದ౪ คಂದ කಣ౲ ವඝ౬  කโ ක౲ ෽ೕ೉ತๅಂൿ ූเ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗำ ಮൡ౨  ๸ಭವඛೕಯ൤ಗำ  ಈಗ ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಆഔౣ ฆವ ෈ b one b two wi 
ಒඨ ಅඝ౬  ຂำವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕലದ ෈ 1 ಎಂದฉ ತว ීದฉ කโ ඛಂದ ಒಂൿ ೎ಂಡඝ౬  ಎึ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಡ ๻ಀ൤౨ ೕๅ ಆ ೎ಂഴ u1 u2 
෈ั ೎ಂഴ ಆಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಆ ೎ಂഴ ಆಜರಬ๾ൿ  ಃಂඬ ೎ಂഴ ಕ෈౯ ಣದ ඛಂದ ෈ั ೎ಂಡඝ౬  ಎึ෷ವ a u2 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಎಂൿ කโ ಄ำൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಘಟචಯඝ౬  ಸค෴ಜ ಬฉ෽ೕಣ ෈ั ೎ಂಡඝ౬  ඛಂದ ಎึಯมಞತ౨ ං ෈ั ೎ಂಡඝ౬  ඛಂದ u2 u1 
෈ั ೎ಂಡඝ౬  ಎึ෷ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಎึಯมಞತ౨ ං ೯൤ಡ ෈ั ೎ಂಡඝ౬  ඛಂದ ಎึಯมಞತ౨ ං ಎಂಬ u1 u2 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಃಂඬ ೎ಂಡඝ౬  ඛಂದ ಎึಯมಞತ౨ ං ಎಂಬ  ๸ಭವඛೕಯ൤ ඛಂದ ಃಂඬ ೎ಂಡඝ౬  u1 u1 
ಎึಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ, කโ ಈಗ ඛಂದ ೎ಂಡඝ౬  ಎึ෷฿ಗ ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  u1 
ಅನ౷ ෵๭ං౪ ೕๅ ෩ฆ ෈ั ಮൡ౨  ಎರഴ ಃಂඬ ೎ಂഴಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ැೕಲ౥ იඨ ෈ั෴ಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ැೕำ ෈ั෴ಜದ౪ ฉ ಅൿ ಃಂඬ ಬಣ౧ ർ౪ ಜರಬ๾ൿ ඦತರ ෷ 2 ನย౵  
෈ั ೎ಂഴಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෈ั ೎ಂಡඝ౬  ಎึ෷ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಇฆತ౨ ං  ಸರಳ฿ಜ ಒಂർಞ ಆದฉ ඛ෦౱ ಂದ ෈ั ೎ಂಡඝ౬  ಎึ෷ವ 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ, ಅൿ ಸರಳ฿ಜ ෩ರคಂದ ಐൿ ಆಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ನย౵  ಒഖౣ  ಐൿ ೎ಂഴಗัๅ ಅದರย౵  ෩ฆ u1 
෈ั෴ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಃಂඬ ೎ಂറಜದ౪ ฉ ෩ರคಂದ ಐൿ ಆಞತ౨ ං  ಎึಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ๻ಕมಞತ౨ ං u2 
ඦತರ ෈ั ೎ಂಡඝ౬  ಎึ෷ವ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಅಧბದ๠ౣ  ಆಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಎರಡರย౵  කโ ಒಂൿ ෈ั ಮൡ౨  ಒಂൿ 
ಃಂඬ ೎ಂಡඝ౬  ຄಂൽฆ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಃಂඬ ೎ಂಡඝ౬  ඛ෦౱ ಂದ ෥ಡมಞವ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಎರഴ คಂದ ಐൿ 
ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  කಲౙ คಂದ ಐൿ ಅඃ คೕൟ කโ ಆഔౣ ฆವ ෈ 2 ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ ෈ 2 ෈ั 
೎ಂലನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ඛಂದ ಎึಯมಞತ౨ ං, ಈಗ ෇ಲ ಇฆ฿ಗ ෷ඛಂದ ಎರഴ ೎ಂഴಗಳඝ౬  u2 
ಎึಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ๻ಕมಞತ౨ ං ಇൿ ෷ ഗ ಆಜ ಎರവ ෈ั෴ಜರಬ๾ൿ ಒಂൿ ෈ั෴ಜರಬ๾ൿ ಒಂൿ 
ಃಂඩಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಎರവ ಃಂඬ ಆಜರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ ෩ಲಕ ಎม౵  ๬ಧ౲ ൤ಗಳඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ಎರഴ ෈ั ೎ಂഴಗಳඝ౬  ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಎึಯมಞತ౨ ං. ෈ั ೎ಂഴಗಳඝ౬  ඛಂದ u1 u1 
ಎึಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ෈ั ೎ಂಡඝ౬  ඛಂದ ಎึಯมಞತ౨ ං, ಒಂൿ ෈ั ಮൡ౨  ಒಂൿ ಃಂඬ ೎ಂಡඝ౬  ඛಂದ u2 u1 
ಎึಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඛಂದ ಒಂൿ ෈ั ಮൡ౨  ಒಂൿ ೎ಂഴ ಎึಯมಞತ౨ ං ಎಂಬ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಮൡ౨  ඛಂದ u1 u2 
෈ั ೎ಂಡඝ౬  ಎึಯมಞತ౨ ං ಎಂಬ ๸ಭವඛೕಯ൤ ඛ෦౱ ಂದ ಎರഴ ಃಂඬ ೎ಂഴಗำ ඛ෦౱ ಂದ ಎರഴ ಃಂඬ 
೎ಂഴಗಳඝ౬  ಎึ෷ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಎึಯมಞತ౨ ං , ಒಂൿ ฿ಕ౲ ವඝ౬  ඬನฃವൟბ๵ೕಣ ಇย౵  කโ ಒഖౣ  
๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ං౪ ೕๅ ಅಂದฉ ෇ಲವඝ౬  ಪഷದฉ කಣ౲ ವඝ౬  ಎ๲෷฿ಗ ෇ಲವඝ౬  b2 
ಪഷಯม෵ൡ  ඦತರ කโ ඛಂದ ಎರഴ ೎ಂഴಗಳඝ౬  ಎึ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಡ ๻ಀ൤౨ ೕๅ u1 u2 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ฆ ๬ಧ౲ ൤ಗಳඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛ෦౱ ಂದ ಎರവ ೎ಂഴಗำ ಒಂൿ ෈ั෴ಜರಬ๾ൿ ಒಂൿ ೎ಂഴ ෈ั෴ಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಒಂൿ 
ಃಂඬ ಅಥ฿ ಎರവ ೎ಂഴಗำ ಃಂඬ ಆಜರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ๣ౣ ೕ ಅನ౷ ෵๭ං౪ ೕๅ  ෈ั ೎ಂലನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  เವคಸฤ ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ 
ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ඛಂದ ಎึಯมಞತ౨ ං, ಏಃಂದฉ ෇ಲವඝ౬  ಪഷಯมಜං u2 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಈ ๬ಧ౲ ൤ಗಳඝ౬  ඣೕഴವ ෩ಲಕ ಇದඝ౬  ๸තಣბ฿ಜ เವค๯൤౨ ೕๅ. ೎ಂഴಗಳඝ౬  ඛ෦౱ ಂದte 
ಎึಯมಞತ౨ ං ඦತರ ඛಮ౱  ಎರഴ ಎม౵  ෈ั ೎ಂഴಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෈ั ೎ಂಡඝ౬  ಎึ෷ವ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಸರಳ฿ಜ ಒಂർಜฆತ౨ ං ಆದฉ ෩ฆ ෈ั ೎ಂഴಗำ 
ಇฆโದคಂದ ඛಮ౱  ෬ว ಎರഴ ಎತ౨ ರದ ೎ಂഴಗಳඝ౬  ಎึ෷ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ෩ฆ ๭ ಎರಡඝ౬  ಒഖౣ  ಐದคಂದ
ූಜ๭ದฉ ಐൿ ๭ ಎರഴ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෈ั ಮൡ౨  ಒಂൿ ಃಂඬ ಬಣ౧ ವඝ౬  ඛಂದ ಎึಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಡ u1 u2 
๻ಕมಞತ౨ ං ඦತರ ಎರഴ ಎತ౨ ರ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಃಂඬ ಬಣ౧ ವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං u2 
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ಆದ౪ คಂದ ෈ั ೎ಂಡඝ౬  ಎึ෷โದคಂದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎರഴ ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ๬ಧ౲ ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 3 ๭ 1 2 
๭ 1 ಆಜฆತ౨ ං 5 ๭ 2 คಂದ ූಜ๭ ෨ಂൽನൿ ಎರഴ ಃಂඬ ೎ಂഴಗಳඝ౬  ෷ ಒಂದคಂದ ಎึಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ෷ 
ಎರಡಃౙ  ๻ಕมಞತ౨ ං ඦತರ ෷ 2 ನย౵  ಒಂൿ ෈ั ಮൡ౨  ಎರഴ ಃಂඬ ೎ಂഴಗำ ಇๅ ಒಂൿ ෈ั ೎ಂಡඝ౬  ಎึ෷ವ 
๸ಭವඛೕಯ൤෷ ෩ರคಂದ ಒಂർಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಆ෺ౙ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 2 ๭ 2 ಆಜฆತ౨ ං 5 ๭ 2 ූಜ๭ ಈಗ ಈ 
ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಸರಳತัಸಬ๾ൿ 3 ๭ 2 ಆಜං 3 5 ๭ 2 ಆಜං 10 3 ๭ 1 ಆಜං 3 2  ಆಜං 1 2 c 1 1 2 c 2 c 
2 2 
ಆದ౪ คಂದ ಸರัೕಕರಣದ ඦತರ ಈ ෰ಲ౲  คಂದ 15 ಃౙ  ಈಗ කโ ඛಂದ ಎึದ ೎ಂഴ ෈ั ಎಂൿ b  11 ecomes. u2 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಄ಳมಞತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಇൿ ಈๅಂഡ ಆಜං ಈಗ කโ ඛೕലฆವ 

ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಮൡ౨  ඛೕലฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ലං౪ ೕๅ b1 b2 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒഖౣ  ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ಅನ౷ ෵๯൤౨ ೕๅ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ඛೕലದ ಯa b 
๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ನ v1 b2 b2 
๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜං ಅൿ 4 คಂದ 5 ಅಧბಃౙ  11 คಂದ 15 ರವฉಡ ಅಧბ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ 23 คಂದ 30 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ඛಂದ ෈ั ೎ಂಡඝ౬  ಎึ෷โൿ 23 คಂದ 30 ಆಜං. ಈಗ කโ ඛಂದ ಎึದ ೎ಂഴ u2 u2 
෈ั෴ಜದ౪ ฉ , කಣ౲ ದ ෬ว ತว ౽൐๭ಆำ౶ ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎ๠ౣ  ಎಂൿ කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಄ำ൤౨ ೕๅ, ಅൿ b
1 ರ ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜං ರ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ෩ಲ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ B 1 
ಆದ౪ คಂದ ರ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ರ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ರ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ b 1 b 1 b 1 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ರ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜ๭ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ඛೕಡมದ ನ ಮൡ౨  ๸ಭವඛೕಯ൤෷ b 1 b 2 b 1 

ರ ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜං. v 2 
ಆದ౪ คಂದ කโ 4 คಂದ 5 คಂದ 1 คಂದ 2 ರವฉಜನ ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  23 คಂದ 30 คಂದ ූಜ๭ದฉ ಅൿ 12 คಂದ 23 ಃౙ  
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಮ൧౨ ෫౱  කඝ ඛಮಡ ຂำ൤౨ ೕච  කโ ಈ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪ౳ ෬ಯದ 
ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ෩ฆ ෇ค ಬಳ๭ං౪ ೕๅ, ෮ದಲචಯർಜ, ತวಯඝ౬  ಗಮඛ๭ർಗ ඛಂದ ෈ั ೎ಂಡඝ౬  ಎึ෷ವ u2 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಇย౵  ඛಂದ ෈ั ೎ಂഴ ಇರಬ๾ർದ ಎರഴ ๬ಧ౲ ൤ಗัๅ. ಇದඝ౬  ಡ u1 u2 
๻ಕมಞತ౨ ං ಅಥ฿ ඛಂದ ಃಂඬ ೎ಂഴ ಇರಬ๾ൿ , ಇದඝ౬  ಎರಡඡ ๸ದಭბದย౵  ಡ ๻ಕมಞತ౨ ං, ಇൿ ෈ั u1 u2 
೎ಂലನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ඛಂದ ಎึಯมಞತ౨ ං ෇ಲವඝ౬  ಗಮඛ๭ർಗ ෩ฆ ಪ౳ ಕರಣಗัๅu2 
ಏಃಂದฉ ಆ ๸ದಭბದย౵  කโ ඛಂದ ಎರഴ ೎ಂഴಗಳඝ౬  ೉ൟ౳ ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ u1 
ಆದ౪ คಂದ ಎರവ ෈ั ಆಜರಬ๾ൿ ෈ั ಒಂൿ ಃಂඬ ಎರവ ಃಂඬ ಆಜರಬ๾ൿ r1 r 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಅವอ෈๭ කโ ಇದರ ಎರಡඡ ූಗದย౵  เเಧ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳඝ౬  วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ කโ ಇย౵  
෎෺๺ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕๅ ಆຉ කඝ ಇඣ౬ ಂൿ ಅඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕච  ಪ౳ ๆಶ ಪคೕಃ౹ ಯย౵  ౽൐๭ಆำ౶ ವ pr 
ಒಂඃ คೕൟಯ ಒ෍౵ ෳ  ๸ಒ౲ ಯ ൧ೕำಗัๅ, ಪ౳ ൟ෽ಂ඀ ಪ౵ ๺ ಒඨ ෇ฯ ಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ಕ෈౯ ಣದ 1 2 n n n 
ಕ൒౧  ಕ൐౧ ನ ෈ั ೎ಂഴಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ 1 ෭ನ๺ ಐ ಃಂඬ ೎ಂഴಗำ คಂದ ಡ n i 1 n 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಗั๯เಃಯඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡมಜං ಮൡ౨  ಅದคಂದ ೎ಂಡඝ౬  ಎึಯมಞತ౨ ං, ಆ෺ౙ ෴ದ i 
ಈๅಂഡ ಅඝ౬  ๰೉ಸย ಮൡ౨  ಆ෺ౙ ෥ലದ ൧ೕัඛಂದ ෈ั ೎ಂಡඝ౬  ಎึ෷ವ  ಘಟච෴ಜರย, ಇ ಈๅಂഡ ಅඝ౬  ui 
๰೉๯ತ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಸಹ ಆ෺ౙ ෥ലದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಇರย  ಡ ಅඝඩತದย౵ ฆತ౨ ං ui i 
ಏಃಂದฉ คಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ඛೕโ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෦ൟಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಎರಡඡ i 1 n w n 
๸ದಭბದย౵  ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕคದฉ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ๭౩ ರ฿ಜದ౪ ฉ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං n ui i 1 n 
ಅย౵  ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷  คಂದ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ඛೕಡมದ ಅඨ ඛೕಡมದ ಥി ბನ c ui 1 n w 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಏಃಂದฉ คಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ಸಮ ಧකತ౱ ಕ i 1 n n 
ත൏ბಂಕ฿ಜං , ඛೕലದ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค e 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ඬನฃವൟბ๯൤౨ ೕච ಇๅ  කโ ಇൿ ಅ෴ඝಗำ  1 คಂದ ಎಂൿ ಞฆൟ๭ n n 
ಅย౵  ಃಲโ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ෥ಡมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅโಗಳย౵  ಪ౳ ൟ෽ಂ඀ ಈ൭ඨ ನย౵  ಪ౵ ๺  ೎ಂഴಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ෈ั ಮൡ౨  ಪ౵ ๺  ෭ನ๺ i n 1 i n 1

ಃಂඬ ತೕഷಗำ ಈಗ ෴ඁ೉౟ ಕ฿ಜ ಒಂൿ ಕ෈౯ ಣವඝ౬  ಆ෺ౙ ෥ಡมಜං ಮൡ౨  ಈಗ ೎ಂಡඝ౬  ಎึಯมಞತ౨ ං කโi 
ಃಲโ ಈๅಂഡ ಗಳඝ౬  ಞฆൟ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ්ൿ ಗั๯ವ ಐ ಆ෺ౙ ෴ದ ಘಟච ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ಆಯ౪  ൧ೕัඛಂದ ෈ั ೎ಂಡඝ౬  ಎึ෷ವ ui w 
ಘಟච ಮൡ౨  ಇ ಇದರ ಆඋರದ ෬ว ಸಮ ๸ಒ౲ ಯ ಕ෈౯ ಣವඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ലದ ಘಟච෴ಜං කโ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  
಄ำൟ౨ ං౪ ೕๅ ಉർಹರൕಡ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಡ ಅඝඩತದย౵ ದ౪ ฉ , ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ෦ൟಯඝ౬  ui i w 
ಉഴಆำ౶ ತ౨ ං ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං ಅඃ คೕൟ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ๭౩ ರ฿ಜದ౪ ฉ ඦತರ ඛೕലದ n ui un w 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂದರย౵  ඛೕಡมದ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค w e 
ಆದ౪ คಂದ ಅವ౽ಶ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಡ ಅඝඩತದย౵ ದ౪ ฉ කโ ಇದರ ಪค๻ರವඝ౬  ඣೕഺೕಣ ඦತರ කโ ui i ui 
ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ki i 1 n uh
ನ ෮ತ౨ โ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಅโಗಳย౵  ಒಂൿ  ಅโಗಳඝ౬  ೑ೕ ෥ಡ෎ಀ  ๲ඨ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮಡ ๭ಛ౱  ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಈಗ ಒಂದಃౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜං, ಅൿ ෇ค ಡ ಪ౵ ๺ 1 คಂದ 2 ಡ k ii n k n n 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ คಂದ ඛಂದ ඛಂದ ಡ ූಜ๭ 1 ಆಞತ౨ ං k 2 n n n 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  2 ಡ ඛಂದ ඛಂದ ූಜಸมಜං ೯൤ಡ 1 ಛಜ คಂದ ui i n n n i 1 n 
ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ನย౵  ෮ದಲචಯದඝ౬  ಆ෺ౙ ෥ಡมಜං ๸ಭವඛೕಯ൤ 2 ඛಂದ ಡ ූಜ๭ 1 ಡ ಡ u1 n n n n 
ಡ ๸ಭವඛೕಯ൤෽ಂൽಡ 2 ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡมಜං ಪ౵ ๺ 1 ಆඨ ಅඝ౬  ๸ಭವඛೕಯ൤ 2 คಂದ ಪ౵ ๺ 1 คಂದ n n n 
ූಜಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಄ಳมಞವ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ ಆ෺ౙ  ෥ലದ ෈ั ೎ಂലඛಂದ ಎึಯมದ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಮൡ౨  w 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ൿ ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪ౳ ෬ಯโ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  w 
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ඛೕഴತ౨ ං, ಇൿ ๭ಛ౱  ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ 1 คಂದ ui n
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಕ෈౯ ಣದย౵  ෈ั ೎ಂഴಗัๅ i-th i 
ಆದ౪ คಂದ ಆ෺ౙ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ൭ඨ ඛಂದ ෈ั ೎ಂಡඝ౬  ಪ౵ ๺  คಂದ ූಜಸมಜං ಮൡ౨  ಯ IA- i n 1 ui 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಈಗ ಅದඝ౬  2 ಎಂൿ วಕౙ ๻ಕมಜං, කඝ ඛಂದ ೯൤ಡ 1 ූಜ๭ං౪ ೕච n n 
කඝ 1 คಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  2 คಂದ ඛಂದ ಡ ූಜ๭ 1 ಚದರ ๸ಕಲನವඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ කඝ ವಗბ คಂದ ಡ n n i 1 n 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ෮ತ౨ ฿ಜං  ෮ದಲ ಧකತ౱ ಕ ත൏ბಂಕಗಳ ವಗბಗಳ ๰ತ౳ โ ಆಜ ಪ౵ ๺ 1 ಆಜ 2 n n n n 
೯൤ಡ 1 คಂದ 6 ಆಜං. 
ಆದ౪ คಂದ කโ 2 ಡ ಡ 1 ವಗბವඝ౬  ಆಜ ಡ 1 ಡ 2 ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ಅನ౷ ෵๭ದฉ  1 คಂದ 6. n n n n n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ಇൿ ಎರഴ ෇ค 2 ಪ౵ ๺ 1 ಡ 6 คಂದ ಪ౵ ๺ 1 ಡ ූಜಸมಜං n n 
ಏಃಂದฉ ಈ ඛಯಮಗำ ರൿ౪ ತั๯ತ౨ ං ೯൤ಡ 1 ೯൤ಡ 1 ರർ౪ ಞತ౨ ං nm n n 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෦ൟಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ಇದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಇದರย౵  ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕฆโದคಂದ n 
ඛೕโ ಸರಳ฿ಜ 2 คಂದ 2 คಂದ 6 ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಅൿ 2 คಂದ 3 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅඦತ൤ಡ 1 คಂದ ಡ n n 0 
ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඛಂದ ූಜ๭ದฉ ಇย౵  ඛೕโ 2 คಂದ 1 ಅඝ౬  ඛಂದ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಇย౵   ඛೕโ 1 ೯൤ಡ 1 ಅඝ౬  n n n 
ඛಂದ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ෦ൟ෷ 2 คಂದ 2 คಂದ 6 ಆಜฆತ౨ ං, ಅൿ 2 คಂದ 3 ಆಜං. ಎರಡඡ ූಗದย౵  ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ๭౩ ರಃౙ  ui 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ๭౩ ರ฿ಜದ౪ ฉ ෇ค ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಅಂದฉ ಇൿ 1 คಂದ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀc n n 

ಆದ౪ คಂದ ಯ ಎರಡඡ ූಗದย౵  1 คಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ คಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ ඛೕโ ui n i 1 n un 
ಆಟౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಄ಳมಞತ౨ ං w 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෎෺๺ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ൿ  ಇย౵  ඦತರ ಇൿ ෷ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಆഔౣ ฆವ unw 

ಡ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඡ ಕ෈౯ ಣದย౵  ෈ั ೎ಂഴಗำ ಇๅ ui uii n n 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ඛಂದ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  1 ಮൡ౨  ಇๅಲ౵ ใ ಒಂದคಂದ ಒಂൿ  ಅඝ౬  ನย౵  n n n i ethan 
๭ಛ౱ ൽಂದ ූಜ๭ർಗ ඛೕโ ็ഡ ෇ฯ ಅඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค, i 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಪ౵ ๺ 1 คಂದ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 1 คಂದ ಆಜൿ౪  1 คಂದ n i ui ni n 
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸರಳ฿ಜ ಆಞತ౨ ං ๭ಛ౱  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  1 คಂದ ಅൿ ඛಂದ ಡ ූಜ๭ ೯൤ಡ 1 คಂದ 2 n ii n n n n 
ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ 1 คಂದ ූಜ๭ n 
ಆದ౪ คಂದ ඡ ಕ෈౯ ಣವඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ലದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ෈ั ೎ಂಡඝ౬  2 ඛಂದ ූಜ๭ 1 ಆಜං. ෩ರඡ ූಗದย౵  n n e 
ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಈๅಂഡ ಏඝ ಸಮ๸ಒ౲ ಯ ಆඨ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ ෥ಡมಜං e e ir  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ರ ๭ಛ౱  ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කඝ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කඝ u 2 ii n 2 n 
ූเ๭ದฉ 1 คಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං m 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಆಞൟ౨ ං 2 ෵ಂದ ූಜ๭ ಅൿ ಅಧბ฿ಜฆತ౨ ං m m 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಇ ඦತರ ಅൿ ೞದನದ ๭ಛ౱  ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ w w 
ಸಮකಜฆತ౨ ං คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං u 2 ii 1 m 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  කโ ಞ൏౽ರ ඛಯಮದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ൿ ಎರഴ ಎರഴ u i u 
๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಎರಡರย౵  ಒಂದคಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෬ว ಎರഴ ෈ัಯ ೎ಂഴಗำ ಇๅ, ಅൿ ಎರഴ ii n i 
ಆಞತ౨ ං කඝ ಎರഴ ඛಂದ ූಜ๭ർಗ ಮൡ౨  ಒಂൿ ෷ ഗ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಇൿ ಒಂൿ ಡ m i mi 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲ ๸ಒ౲ ಯ ෮ತ౨ ฿ಜං m 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ 1 ಆಞತ౨ ං ඛಂದ 2 ಡ 1 ๭ಛ౱  ಅಂದฉ ಡ ೯൤ಡ 1 m m i m m by 2 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ಇൿ ಪ౵ ๺ 1 ಅඝ౬  2 คಂದ 2 ಪ౵ ๺ 1 ಡ ූಜ๭. m m 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඛೕലದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ലದฉ ಅൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೞದನದ w e w 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜ๭ർಗ ಅൿ ಪ౵ ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 2 ೯൤ಡ 1 ඡ ූಗ  e m m 
ನย౵  ಪ౵ ๺ 2 ಅඝ౬  ಎರഴ ෇ค ಪ౵ ๺ 1 คಂದ ූಜ๭ කඝ ಅඝ౬  ಡ ಸಮකಜ ಇഔౣ ං౪ ೕච ಇย౵  ಮ൧౨ ಂൿ ಸಮ๲౲  n n n 2m 
ಇං ಒಂൿ ಪ౳ ෽ೕಗโ 10 ಸ෥ನ ๸ಭವඛೕಯ ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౳ ෽ೕಗದ ಎರഴ a b 
ಌย-ಅಲ౵ ದ ಈๅಂഡ ಗัರย ಮൡ౨  කฤౙ  ಈ  ಸ෥ನ ๬ಧ౲ ൤ಯ ಫย൞ಂಶಗಳย౵   ಎ ಡ ๳คൿ౪ , ಮൡ౨  a b 10 4 a b 
ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜದ౪ ฉ ಡ ಅඝಁಲಕರ฿ಜฆತ౨ ං, a 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵  ಎ๠ౣ  ಅಂಶಗำ ಇರಬ๾ൿ ಎಂൿ කඝ ๸಄ತವඝ౬  ಬಳ๭ದฉ ಅඝ౬  ನย౵ ನ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲  b ne e 
ಎಂൿ ಬಳ๭ದฉ කโ  ನ෩චಯ ೦ಗದย౵  ಅඝ౬  ຄಂൽฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲  10 ಆಜං ಮൡ౨  ಈಗ කฤౙ  ಎಂൿ ns na 
ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜං b 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ನ b b ah 
๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๸ಭವඛೕಯ ಫย൞ಂಶಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ೞದನದ ನ ๎๭౨ იೕಯ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ൿ ನ ඛಂದ ූಜ๭ ಅൿ ನ ಡ b n n n n 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඛಂದ ඛಂದ ඛಂದ ූಜ๭ ඛಂದ ූಜ๭ කโ ಇย౵  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ೞದಕವඝ౬  n n n n n 
ಬದยಸಬ๾ൿ  b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 2 ಅย౵  ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಯ ನ ಡ ಈಗ ನ ಇൿ 4. ๻ಛಜ කඝ ೞದನದ ns s n a n b s n 10 b 
ನ ಅඝ౬  2 ಮൡ౨  ನ ಅඝ౬  5 ಎಂൿ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಎರഴ ಬൽಗำ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඃ คೕൟ කඝ 10 ಃౙ  n n b 
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ಸ෥ನ฿ದ ನ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಎม౵  ಅಂಶಗำ ಅย౵ ๅ ಎಂದಥბ ඦತರ ೞದನದ ಆಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ b n b 4 a 4 
ಅಂಶಗಳඝ౬  ຄಂൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 40 ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ූಗโ 40 ಆಞತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ๸ಭವඛೕಯ ෰ಲ౲ ಗำ ෥ತ౳  ෥ಡಬ๾ൿ  5 ಆಜದ౪ ฉ ನ ಆಜದ౪ ฉ ೞದಕದ ಃౙ  nb r 10 b n 5 b n 2 
ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ನ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ೞದನದ ಃౙ  ಸಮකಜฆವ ನ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. b n 10 b n 4 a n 
ಸಮ๲౲ ෺ಂದฉ ඛೕโ ಇย౵  ಗಮඛ๭ದ เ೉ತ౳ ฿ದ เಷಯๅಂದฉ කโ ඛಜ฿ಜ ಪದಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕๅ ಅಥ฿ 
ಇย౵  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಬಳಸมದ ಈๅಂഡ ಡ ಅඝಁಲಕರ ๸ಒ౲ ಯ ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ඛೕโ ຂಳಬ๾ൿ ಆದฉ ಅඡಕ 
ಸಮ๲౲ ಗಳย౵  කโ ෥ലං౪ ೕๅ ಅಂದฉ කโ วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ ಅඝಁಲಕರ ๸ಒ౲ ಯ ಪ౳ ಕರಣಗำ ಆದฉ ಈ ඛൽბಷౣ  
ಸಮ๲౲ ಯย౵  කโ ಅದ౽ౙ ಜ ಸ౭ ಷౣ  ๸಄ತವඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಅඝ౬  ಬಳಸมಞತ౨ ං  ಅಥ฿ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  f 
ಪคಹค๯โൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ಆೕ๺ ბನย౵  කඝ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෩ಲ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  เವคಸฤ ๬ಕ๠ౣ  ಸಮಯವඝ౬  
เඛ෽ೕಜ๭ං౪ ೕච, ಇದರย౵  ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෩ಲ ಪ౳ ෬ಯ, ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪ౳ ෬ಯโ 
๬౷ ൪ತ౳ ౲ ದ ಪคಕಲ౭ ච ಮൡ౨  කโ ෴ඁ೉౟ ಕ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ ಸ౭ ๏ბ๭ං౪ ೕๅ  ಅದರย౵ ನ ಅ๭౩ ರಗಳඝ౬  කโ 
ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ದ ෴ඁ೉౟ ಕ ಅ๭౩ ರಗัಡ เ๕ಷ฿ಜ ൽ౷ ಪದ เತರൕಡ ಸ౷ ಲ౭  ಸಮಯವඝ౬  ෦ೕಸยഔౣ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಸฃಸค 
ಅಥ฿ ಸฃಸค ෰ಲ౲ ದ ಪคಕಲ౭ ච ಅಥ฿ ವ౲ ൞౲ ಸ ಮൡ౨  ಪ౳ ෥൐ತ เಚಲನದ เಷಯದย౵  เತರൕಯ ವ౲ ൞౲ ಸದ 
ඛคೕಃ౹ ಯඝ౬  ಸಹ ඣೕലං౪ ೕๅ ಈ ූಗಃౙ  ಸค෴ಜ ක౲ ಯ ಸย౵ ಸฤ ඛೕโ ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟච ಮൡ౨  ๸෽ೕಜචಯඝ౬  ෥ലದ౪ ฉ
ಅൿ ಉತ౨ ಮ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳย౵  ಅವฆ ඛಮ౱ ඝ౬  ಬಳ๭ർ౪ ฉ 
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