
 तो [संगीत ] िपछले ʩाƥान मŐ मœने संभाʩता की अवधारणाओ ंके बारे मŐ िवˑार से चचाŊ की है संभावना के मूʞांकन के िलए िविभɄ 
िनयम और ˢतंũता की अवधारणा या̊İǅक चर असतत िवतरण और िȪपद िवतरण इस ʩाƥान मŐ मœ िविभɄ सम˟ाओ ंका समाधान 
कŝंगा जो िविभɄ Ůवेश परीƗाओ ंमŐ अƛर पूछे जाते हœ उदाहरण के िलए इंजीिनयįरंग Ůवेश परीƗाएं कुछ अɊ िवʷिवȨालयो ंकी 
परीƗाएं हœ, आिद इसमŐ लगभग सभी िवषयो ंको शािमल िकया जाएगा जो हमने अब तक िकए हœ, मœ िफर से छाũो ंको सलाह दंूगा िक 
कृपया ŢमपįरवतŊन और संयोजन की अपनी अवधारणाओ ंको संशोिधत करŐ  Ɛोिंक िगनती मŐ  कई बार Ůाियकता सम˟ाओ ंमŐ हम इन 
अवधारणाओ ंका उपयोग करते हœ, एक चार अंको ंकी संƥा को या̊İǅक ŝप से चुना जाता है , संभावना है िक उस संƥा मŐ िबʋुल 
दो शूɊ हœ , कोई यह सोच सकता है िक Ɛा ये सम˟ाएं केवल अकादिमक िहत के िलए हœ या Ɛा इसका कोई ʩावहाįरक होगा  इसका
भी उपयोग करŐ  तािक आप मŐ से कुछ के पास हो  कोड या िŢɐोŤाफी आिद के नाम पर ȯान दŐ  तािक कोड को िडजाइन करने या कोड 
को तोड़ने के िलए इस तरह की सम˟ाओ ंका सामना करना पड़े और
 इसिलए िविभɄ संभावनाओ ंकी संभावनाओ ंकी गणना करना िनिʮत ŝप से एक सम˟ा है, ठीक है तो अगर हमŐ चार अंको ंका चयन 
करना है  संƥा ऐसी संƥाओ ंकी कुल संƥा Ɛा है
 इसिलए चार अंको ंकी कुल  संƥा पहले ̾थान पर हमारे पास एक से नौ के बीच कोई भी संƥा हो सकती है
 इसिलए कुल नौ संभावनाएं हœ और दूसरे तीसरे और चौथे ̾थान पर शूɊ भी हो सकता है
 इसिलए Ůȑेक ̾थान पर कुल दस संभावनाएं तो कुल नौ हजार ऐसे मामले अब हœ यिद उस संƥा मŐ दो शूɊ होना है यिद हमŐ दो शूɊ 
Ůाɑ करना है तो आइए हम ̾थानो ंको पहले ̾थान संƥा एक से नौ तक चुनŐ तािक आपके पास हो सके नौ ऐसी संभावनाएं हœ और दूसरी 
जगह आपके पास संƥा 1 से 9 हो सकती है,
 इसिलए नौ ऐसे मामले हœ जहां दो जगह हम शूɊ के ŝप मŐ तय कर रहे हœ
 इसिलए वहां कोई िवकʙ नही ंहै हालांिक फाई  पहला ̾थान शेष दो ̾थानो ंमŐ से शूɊ नही ंहो सकता है शेष तीन ̾थान दो ̾थान शूɊ हœ
 इसिलए उन ̾थानो ंको तीन सी दो तरीको ंसे िनधाŊįरत िकया 
जा सकता है जहां दो ̾थानो ंको शूɊ रखा जा सकता है तीन सी दो मŐ चुना जा सकता है जो तीन तरीके से ठीक है तो  हमने एक चार 
अंको ंकी संƥा होने की संभावना की गणना की है िजसमŐ दो शूɊ हœ
 इसिलए कुल तरीको ंकी संƥा अनुकूल मामलो ंकी कुल संƥा है आइए इसे यहां िलखते हœ यह 
9 गुणा 9 गुणा 3 होगा
 इसिलए संभावना है िक संƥा मŐ दो शूɊ हœ मामलो ंकी अनुकूल संƥा 9 गुणा 9 गुणा 3 है और कुल मामलो ंकी संƥा 9000 है
 इसिलए सरलीकरण के बाद यह केवल 27 ब 1000 हो जाता है या आप कह सकते हœ 0.
027 ठीक है चलो एक और सम˟ा लेते हœ िजसमŐ सेट सैȠांितक नोटेशन का उपयोग िकया जाता है ई और एफ ˢतंũ हो और ई की 
संभावना ɘस एफ की संभावना एक के बराबर है ई चौराहे एफ की संभावना 2 बटा 9 के बराबर होने दŐ  और यह िदया गया है िक ई की 
संभावना संभावना से अिधक है  की तो आपको की Ůाियकता ǒात करनी होगी तो चिलए मान लेते हœ िक की Ůाियकता के f e e p 
बराबर है अब यह िदया गया है िक की Ůाियकता और की Ůाियकता एक के बराबर है तो इसका अथŊ है िक की Ůाियकता एक e f f 
के बराबर हो जाएगी।
  घटा अब Ůितǅेदन की Ůाियकता है Ɛोिंक और यिद ˢतंũ हœ तो यह की Ůाियकता मŐ की Ůाियकता बन जाती है,p e f e e f 
 इसिलए गुणा 1 ऋण के बराबर है जो िक 2 बटा 9 है जैसा िक आप देख सकते हœ िक यह केवल एक िȪघात समीकरण हैp p 
 इसिलए बटा 3 बटा 3 हो सकता है Ɛोिंक इन दो मानो ंके िलए केवल यह समीकरण अब संतुʼ होगा यिद मœ को 1 बटा p 1 r 2 p 
3 चुनता šं तो की संभावना 2 बटा 3 हो जाएगी लेिकन यह िदया गया है िक ई की संभावना इससे अिधक है  की Ůाियकताf f 
 इसिलए हम के 2 बटा 3 होने की Ůाियकता चुनŐगे Ɛोिंक उस İ̾थित मŐ की Ůाियकता 1 बटा 3 हो जाएगी।e f 
 इस सम˟ा मŐ मœने घटनाओ ंकी ˢतंũता की अवधारणा और एक गैर की Ůणाली के ŮȑƗ समाधान का उपयोग िकया है ।
  -रेखीय समीकरण मुझे एक और उदाहरण देता है  ई िजसमŐ सेट सैȠांितक संभावनाओ ंका उपयोग िकया जाता है ई और एफ कोई दो 
घटनाएं होती हœ िजनमŐ ई की संभावना 1 से कम होती है और 1 से कम एफ की संभावना से 0 कम होती है और यह भी िदया जाता है िक 
ई की संभावना संभावना से कम है  िदए गए की, जो िक की सशतŊ Ůाियकता है, िदए गए की Ůाियकता से अिधक है और इन f e f e 
शतŘ के तहत हम कुछ कथनो ंको सािबत करना चाहते हœ िक की Ůाियकता की Ůाियकता से कम है िदए गए की Ůाियकता f f e e e
की Ůाियकता से अिधक है  एफ की पूरक संभावना एफ की संभावना से अिधक है ई पूरक अब यह िदया गया है िक ई की संभावना ई की 
संभावना से कम है एफ िदया गया है जो िक वहां दी गई शतŊ है यिद हम इस शतŊ को सरल बनाते हœ और सशतŊ संभाʩता की पįरभाषा को
लागू करते हœ  िदया गया Ůितǅेदन की Ůाियकता को की Ůाियकता से िवभािजत करने की Ůाियकता है,e f , e f f 
 इसिलए इसका अथŊ है िक Ůितǅेदन की Ůाियकता मŐ Ůाियकता से अिधक है का अब आप Ůितǅेदन की e f e f ty e 
Ůाियकता के ŝप मŐ िलख सकते हœ की Ůाियकता से अिधक की Ůाियकता से िवभािजत f e 
अब यह और कुछ नही ंबİʋ की Ůाियकता से अिधक िदए गए की Ůाियकता है,f f 
 इसिलए यह कथन 1 को िसȠ कर रहा है।
 एक िजसे हम सािबत करने वाले थे िक एफ की संभावना एफ की संभावना से कम है, जो िक यहां ̾थािपत है, अब हम दूसरे को लेते हœ 
यिद हम इस समीकरण का उपयोग करते हœ तो मुझे इसे एक कहते हœ, हम एफ की संभावना घटा सकते हœ ई चौराहे की संभावना एफ  
यह की Ůाियकता से की Ůाियकता मŐ की Ůाियकता से कम हो जाएगा, f f e 
इसिलए इसका मतलब है िक बाएं हाथ की ओर चौराहे तारीफ की संभावना बन जाती है और दािहनी ओर की संभावना बन f e f 
जाती है 1 माइनस की संभावना है,e 
 इसिलए यह कथन के बराबर है एफ चौराहे ई पूरक की संभावना ई पूरक की संभावना मŐ एफ की संभावना से कम है,
 इसिलए यिद आप िलखते हœ तो यह एफ चौराहे की संभावना बन जाता है ई पूरक ई की संभावना से िवभािजत एफ की संभावना से कम है
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 इसिलए यह कथन एफ की संभावना के बराबर है ई पूरक एफ की संभावना से कम है
 इसिलए यह कथन संƥा 3 है एफ की संभावना एफ की संभावना से अिधक है ई पूरक तो हमने जो िकया है, हमने दी गई शतŊ का 
उपयोग िकया है जो िक ई की संभावना संभावना से कम है ई िदया गया एफ िजसे हम ई चौराहे की संभावना को सरल बनाते हœ एफ 
संभावना से अिधक संभावना एफ इसमŐ मœने दोनो ंपर थोड़ा सा हेरफेर िकया था  पƗ मœने पीएफ माइनस िकया था,
 इसिलए इसके सरलीकरण के बाद असमानता उलट हो जाती है, हमŐ आवʴक पįरणाम िमलते हœ,
 इसिलए वाˑव मŐ हमने तीसरा सािबत कर िदया है, आइए हम दूसरे को िफर से सािबत करने के िलए दूसरे को देखŐ, मœ इसे िफर से एक 
से उपयोग कŝंगा यिद  हम ई की Ůाियकता पर िवचार करते हœ , ई Ůितǅेदन की Ůाियकता तो वह ई की Ůाियकता से कम है और f e
की Ůाियकता से की Ůाियकता मŐ कम है, तो इसका मतलब है  ई Ůितǅेदन की Ůाियकता की Ůाियकता से कम को 1 मŐ f s f , e 

की Ůाियकता को घटाकर पूरक करती है, िजसका अथŊ है िक Ůितǅेदन की Ůाियकता कॉİ̱ɘमŐट की Ůाियकता की f e f e 
Ůाियकता से पूरक की Ůाियकता से कम है, िजसका अथŊ है िक Ůितǅेदन पूरक की Ůाियकता को िवभािजत िकया गया है f e f f 
पूरक की Ůाियकता की Ůाियकता से कम है जो िक िदए गए की Ůाियकता कहने के बराबर है , की Ůाियकता से कम है जो e e f e 
िक 2 मŐ िसȠ होने वाला कथन था जो की Ůाियकता िदए गए पूरक की Ůाियकता से अिधक हैe e f 
 इसिलए हमने उस कथन को एक बार िफर यहां ̾थािपत िकया है इस उदाहरण मŐ हमने सशतŊ संभाʩता की अवधारणा का उपयोग 
िकया है,
 इसिलए हमने वाˑव मŐ सशतŊ संभावना की पįरभाषा को लागू िकया है, िफर हमने वाˑव मŐ दो ̾थानो ंपर अितįरƅ िनयम का उपयोग 
िकया है 
उदाहरण के िलए ई चौराहे की संभावना एफ ɘस की संभावना  एफ चौराहे ई पूरक एफ की संभावना के बराबर है जो यहां समान ŝप 
से उपयोग िकया जाता है इसमŐ मœने ई चौराहे की संभावना का उपयोग िकया है एफ ɘस ई चौराहे की संभावना एफ पूरक ई की संभावना
के बराबर है,
 इसिलए यह अितįरƅ िनयम है यिद आप इस तरह आरेख बनाते हœ तो मेरे पास दो सेट ई और एफ हœ तो ई चौराहे एफ पूरक  यह होगा 
और ई चौराहा यह होगाf 
 इसिलए इसका िमलन समान है यिद मœ चौराहा ई पूरक मानता šं तो यह भाग चौराहा यह हैe f f 
 इसिलए यिद मœ दोनो ंका िमलन करता 
šं तो मुझे िमलेगा मुझे देने दो  एक उदाहरण िजसमŐ िकसी Ůकार के Ǜािमतीय तकŊ  का उपयोग िकया जाता है,f 
 इसिलए दो िबंदुओ ंको या̊İǅक ŝप से 9 सŐटीमीटर लंबाई के रेखा खंड पर चुना जाता है तािक एक रेखा खंड हो , संभावना है िक 
इन दो िबंदुओ ंके बीच की दूरी 3 सŐटीमीटर से कम है, अब आइए हम  इसे Ǜािमतीय ŝप से देखŐ तो 9 सŐटीमीटर का एक रेखा खंड है 
िजसे हम यहां और चुनते हœ ठीक है और यह यहां भी हो सकता है जैसे यहां हो सकता है यहां हो सकता है यहां हो x y x y x 
सकता है इसका मतलब है िक से कम हो सकता है  से अिधक हो सकता है लेिकन हम चाहते हœ िक यह दूरी 3 सŐटीमीटर y x yx y 
से कम हो,
 इसिलए इसे देखने का एक बेहतर तरीका यह हो सकता है िक हम इसे दो आयामी िवमान मŐ ɘॉट कर सकŐ  और मान लŐ िक यह अƗx 
है यह अƗ है और हम एक वगŊ पर िवचार करते हœ  आकार नौ का मतलब है िक इस तरफ आपके पास इस तरफ भी 9 9 है और यह y 
रेखा है
 इसिलए हम चाहते हœ िक घटा से कम घटा से कम हो।x y 3 ry x 3 

 इसिलए यिद हम यहां इन दो पंİƅयो ंपर िवचार करते हœ तो  माइनस तीन के बराबर है यह लाइन है घटा तीन के बराबर है x y x y 
और हम एक और लाइन पर िवचार करते हœ माइनस बराबर माइनस तीन है यिद आप चाहŐ तो आप İ̾थित की जांच कर x y ah 
सकते हœ यिद शूɊ के बराबर है तीन के बराबर यिद आप मानते हœ िक शूɊ के बराबर है तो शूɊ से तीन के बराबर हैy x x y 
 इसिलए यिद आप िबंदुओ ंको जोड़ते हœ और आप इसे खीचंते हœ तो आपको यह इसी तरह इस तरफ िमलेगा यिद आप कहते हœ िक यिद 

के बराबर है तो बराबर 3 है  अगर बराबर 0 बराबर माइनस 3 है तो यह वह रेखा है जो आपको यहाँ िमलती हैx 0 y y x 
 इसिलए वाˑव मŐ हम x .
 पर िवचार कर रहे हœ िȪिवमीय तल मŐ यहाँ हम िȪिवमीय तल मŐ एक वगŊ मŐ िबंदु पर िवचार कर सकते हœ,y xy 
 इसिलए यह पूरा Ɨेũफल 9 गुणा 9 है जो िक 81 वगŊ सŐटीमीटर है और छायांिकत Ɨेũ आवʴक Ɨेũ है , आवʴक संभावना के Ɨेũफल 
के बराबर है छायांिकत Ɨेũ को कुल Ɨेũफल से िवभािजत िकया जाता है आह यह एक आसान तरीके से भी िकया जा सकता है जैसे िक 
आपके पास यह समकोण िũभुज हो सकता है,
 इसिलए इसका Ɨेũफल 6 गुणा 6 बटा 2 यानी 18 होगा और यहां भी यही बात है तो 18 जमा 18 36 तो 18 1 माइनस 36 को 81 से 
िवभािजत िकया जाता है जो 5 ब 9 के बराबर है।

 इसिलए यह एक ऐसा एİɘकेशन है जहां हम ŮȑƗ Ǜािमतीय तकŊ  का उपयोग कर रहे हœ, हालांिक कोई एक िनिʮत िȪभािजत िवतरण 
का उपयोग कर सकता है और थोड़ा अिŤम संभाʩता िसȠांत का उपयोग कर सकता है लेिकन यहां मœ šं  यह दशाŊता है िक एक 
साधारण Ǜािमतीय तकŊ  से हम यहाँ आवʴक Ůाियकता Ůाɑ कर सकते हœ, मान लीिजए िक और हो,ं जैसे िक मŐ u1 u 2 2 u1 
तीन सफेद और दो लाल गŐदŐ  हो ंऔर मŐ केवल एक सफेद गŐद हो, यिद िसर िदखाई दे तो एक उिचत िसſा उछाला जाता है।u2 

तो एक गŐद से या̊İǅक ŝप से खीचंी जाती है और मŐ डाल दी जाती है, हालाँिक यिद िदखाई देता है तो से   s u1 u2 l u1 
या̊İǅक ŝप से दो गŐदŐ  खीचंी जाती हœ 
और मŐ डाल दी जाती हœ, अब एक गŐद u2 
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से या̊İǅक ŝप से खीचंी जाती है, िजसका अथŊ है िक वाˑव मŐ मŐ या तो दो गŐदŐ  हो सकती हœ या  इसमŐ से तीन गŐदŐ  हो सकती u2 u2 
हœ, हम या̊İǅक ŝप से एक गŐद का चयन कर रहे हœ, Ɛा संभावना है िक से िनकाली गई गŐद u2 
सफेद है, यह देखते Šए िक 

से िनकाली गई गŐद सफेद है, Ɛा संभावना है िक िसर िसſे पर िदखाई देता है आह यह इनमŐ से एक है पहले की इंजीिनयįरंग u2 
Ůवेश परीƗाओ ंमŐ से एक मŐ जो सम˟ाएं पूछी जाती हœ, आइए हम समाधान को पूरी तरह से देखŐ,
 इसिलए मœ यहां सेट सैȠांितक संभावना का उपयोग कर रहा šं, Ůȑेक घटना के अनुŝप हम एक सेट को पįरभािषत करŐ गे,
 इसिलए उस घटना को िनŝिपत करŐ  जो 

से गŐद है  सफेद चलो बी 1 घटना है िक िसſे पर िसर है और बी 2 घटना है िक िसſे पर पंूछ हैu2 
 इसिलए िसſा हम उिचत मान रहे हœ
 इसिलए बी एक की संभावनाएं और बी दो की संभावना वाई  अब आधे के बराबर होगा िकसी िदए गए के एक के कहने की Ůाियकता b 
Ɛा है तो िकसी िदए गए का अथŊ है िक यिद िसर आता है तो हम से एक गŐद खीचं रहे हœ और अब मŐ डाल रहे हœ िक गŐद b1 u1 u2 
एक सफेद गŐद हो सकती है या वह गŐद एक हो सकती है  लाल गŐद उस पर िनभŊर करते Šए हम पूछ रहे हœ िक लोहे से एक सफेद u2 
गŐद िनकालने की Ɛा संभावना है 
तो आइए हम इस घटना को ठीक से िलखते हœ सफेद गŐद से खीचंी जाती है, यह देखते Šए िक सफेद गŐद से खीचंी जाती है इस u2 u1 
संभावना मŐ िक सफेद गŐद से खीचंी जाती है ɘस संभावना है िक सफेद गŐद से खीचंी गई है, यह देखते Šए िक लाल गŐद से u1 u2 u1 
खीचंी गई है , इस संभावना मŐ िक लाल गŐद 

से खीचंी गई है,u1 
 इसिलए हमने जो िकया है हमने कुल संभावना के Ůमेय को लागू िकया है जब हम से एक गŐद खीचं रहे हœ अब इसमŐ तीन u1 u1  
सफेद और दो लाल गŐदŐ  हœ,
 इसिलए बाʒŌ ॉन सफेद हो सकता है या यह लाल हो सकता है यिद गंजा सफेद है तो आप पर पर दोनो ंसफेद गŐदŐ  होगंीu2 
 इसिलए सफेद गŐद खीचंने की संभावना होगी  बस एक हो जाओ लेिकन Ɛा संभावना है िक एक सफेद गŐद आप से खीचंी जाती है, यह 
केवल तीन बटा पांच हो जाएगी Ɛोिंक यू 1 मŐ कुल पांच गŐदŐ  हœ िजनमŐ से तीन सफेद हœ
 इसिलए लाल गŐद होने पर संभावना तीन बटा पांच हो जाएगी  खीचंा जाता है और मŐ डाल िदया जाता है तो एक सफेद गŐद िनकालने u2 
की संभावना आधी हो जाएगी Ɛोिंक दो पर हमारे पास एक सफेद और एक लाल गŐद होगी और संभावना है िक एक लाल गŐद आपके 
Ȫारा की जाती है, दो बटा पांच होगी
 इसिलए यह है  चार बटा पांच के अलावा कुछ नही,ं इसी तरह हम िदए गए की Ůाियकता की गणना करते हœ, िदए गए की b b 2 
Ůाियकता, जो िक सफेद गŐद की Ůाियकता से िनकाली u2 
जाती है, यह देखते Šए िक अब जब एक पंूछ होती है तो आप मŐ से दो गŐदŐ  खीचंी जाती हœ और डाल दी जाती हœ यह आप दो मŐ है
 इसिलए दोनो ंसफेद हो सकते हœ एक सफेद हो सकता है एक लाल हो सकता है या दोनो ंलाल हो सकते हœ तो आइए हम सभी 
संभावनाओ ंको िफर से देखŐ , कुल संभावना के Ůमेय को लागू करके तािक दो सफेद गŐदŐ  

से Ůाियकता मŐ खीचंी जा सकŐ  िक दो  सफेद गŐदŐ  u1 
से खीचंी जाती हœ और Ůाियकता िक सफेद गŐद से खीचंी जाती है, यह देखते Šए िक एक सफेद और एक लाल गŐद से खीचंीu1 u2 u1 

जाती है, इस संभावना मŐ िक एक सफेद और एक गŐद 
से खीचंी जाती है और संभावना है िक सफेद गŐद से खीचंी जाती है।u1 u2 

 दो लाल गŐदŐ  आप मŐ से एक से इस Ůाियकता मŐ खीचंी जाती हœ िक दो लाल गŐदŐ  आप मŐ से एक से िनकाली गई हœ , आइए मœ वाƐ को 
दोहराता šं, हमने कुल Ůाियकता के Ůमेय को लागू िकया है का अथŊ है िक एक पंूछ Ůाɑ Šई थी जब एक िसſा उछाला गया था b2 
यिद एक पंूछ Ůाɑ की जाती है  िफर हम से दो गŐदŐ  खीचं रहे हœ और मŐ डाल रहे हœ,u1 u2 
 इसिलए हम तीन संभावनाओ ंको देख रहे हœ, दोनो ंगŐदŐ  आप मŐ से एक सफेद हो सकती हœ एक गŐद सफेद हो सकती है या एक लाल हो 
सकती है या दोनो ंगŐदŐ  लाल हो सकती हœ
 इसिलए हमने अभी आवेदन िकया है सफेद गŐद की Ůाियकता का वणŊन करने के िलए कुल संभाʩता का Ůमेय से िलया गया है, यह u2 
देखते Šए िक एक पंूछ Ůाɑ होती है,
 इसिलए अब हम इन संभावनाओ ंको देखते Šए इसका पूरी तरह से वणŊन करते हœ यिद दो  ते गŐदŐ  आप एक से खीचंी जाती हœ, िफर आप 
दो पर सभी सफेद गŐदŐ  होगंी
 इसिलए एक सफेद गŐद खीचंने की संभावना केवल एक होगी, लेिकन आप पर से दो ऊंचाई वाली गŐदो ंको खीचंने की संभावना Ɛा है 
Ɛोिंक तीन सफेद गŐदŐ  हœ
 इसिलए  तीन सी दो को कुल पांच से िवभािजत िकया जाता है, पांच सी दो ɘस होते हœ यिद एक सफेद और एक लाल से खीचंा जाताu1 
है और इसे मŐ डाल िदया जाता है तो की दो ऊंचाई और एक लाल होगाu2 u2 
 इसिलए एक सफेद गŐद को खीचंने की संभावना दो हो जाएगी और इस संभावना की संभावना 3 सी 1 2 सी 1 5 सी 2 से िवभािजत होगी 
और अगली एक दो लाल गŐदŐ  हœ जो आप एक से खीचंी जाती हœ और यू दो मŐ डाल दी जाती हœ तो यू 2 मŐ एक सफेद और दो लाल गŐदŐ  होती 
हœ।
 एक सफेद गŐद िनकालने की Ůाियकता एक बटा तीन हो जाएगी और इस पसंद की Ůाियकता 2 को 5 से िवभािजत िकया c 2 c 2 
जाएगा अब ये ʩंजक आसानी से 3 को सरल कर सकते हœ है 3 5 है 3 2  सी 1 1 है 2 सी 2 1 2 सी 2 2 हैc 2 c 2 10 3 c 1 
 इसिलए सरलीकरण के बाद यह मान बी  ईकोʈ 11 बटा 15।
 अब आप देखते हœ िक हमŐ संभावना की गणना करने के िलए कहा जाता है िक से िनकाली गई गŐद सफेद है यह घटना है अब हमने u2 
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िकसी िदए गए की संभावना और िदए गए की संभावना की गणना की हैb1 b2 
 इसिलए हम िफर से कुल के Ůमेय को लागू करते हœ की Ůाियकता िकसी िदए गए की की Ůाियकता के बराबर है और िकसी a b v1 
िदए गए की Ůाियकता की Ůाियकता मŐ 4 बटा 5 गुणा आधा जोड़ 11 बटा 15 गुणा आधा है तो Ůाियकता 23 बटा 30 के बराबर b2 b2 
है 

पर से एक सफेद गŐद िनकालने की संƥा 23 बटा 30 है।u2 
 अब हमŐ Ůाियकता की गणना करने के िलए कहा जाता है िक यिद से िनकाली गई गŐद सफेद है, तो Ɛा Ůाियकता है िक िसſे पर u2 
िचत आ जाएगा जो िक िदए गए की Ůाियकता है।b 1 
  हमŐ यहां आधार Ůमेय का उपयोग 

की Ůाियकता ǒात करने के िलए करना होगा यिद हम आधार Ůमेय का उपयोग करते हœ तो की Ůाियकता दी गई जो िक b 1 b 1 a 
िदए गए की Ůाियकता के बराबर है की Ůाियकता को की Ůाियकता से िवभािजत िकया जाता है संभावना मŐ  बी 1 का b 1 b 1 b 1 
ɘस िकसी िदए गए बी 2 की संभावना वी 2 की संभावना मŐ है।

 इसिलए यिद हम यहां सभी मानो ंको 4 बटा 5 मŐ 1 बटा 2 से 23 से 30 से िवभािजत करते हœ जो िक 12 बटा 23 के बराबर है, तो मœ 
आपको िफर से बता दंू  हमने इस सम˟ा मŐ तीन बार कुल Ůाियकता के Ůमेय की अवधारणा का उपयोग िकया है, 
सबसे पहले से एक सफेद गŐद खीचंने की संभावना की गणना करने के िलए जब एक िसर देखा जाता है तो यहां दो संभावनाएं थी ंिक u2 

से एक सफेद गŐद हो सकती है।u1 
  िजसे मŐ डाला जाता है या से एक लाल गŐद हो सकती है िजसे मŐ रखा जाता है, दूसरे मामले मŐ से सफेद गŐद खीचंी u2 u1 u2 u2 
जाने की संभावना की गणना करने के िलए जब एक पंूछ देखी जाती है तो तीन मामले होते हœ Ɛोिंक मŐ उस İ̾थित मŐ हम से दो गŐदŐ  u1 
खीचं रहे हœ,
 इसिलए दोनो ंसफेद हो सकते हœ सफेद हो सकते हœ एक लाल हो सकता है दोनो ंलाल हो सकते हœr1 r 
 इसिलए इसके आधार पर हमने इसके दूसरे भाग मŐ िविभɄ संभावनाओ ंकी गणना की है हमने यहां बेयस Ůमेय का उपयोग िकया है आह
मुझे एक और सम˟ा हल करने दो  जो एक समान Ůकार का होता है जो oblem 
एक Ůवेश परीƗा मŐ उपİ̾थत होता है, वहाँ भुजाएँ होती हœ 1 2 Ůȑेक मŐ ɘस एक गŐद होती है लोहे की आँख मŐ आँख सफेद n n n 
गŐद होती है और ɘस 1 माइनस लाल गŐद होती है से के बराबर होती है और कमाई का चयन िकया जाता है और उसमŐ n i I 1 n 
से एक गŐद िनकाली    जाती है, मान लीिजए उस घटना को दशाŊता है िक िजस पर का चयन िकया गया है और मान लीिजए िक ui i 
चयिनत भुजा से एक सफेद गŐद खीचंी गई है, आगे मान लीिजए िक उस घटना को दशाŊता है और उस पर सम संƥा का चयन िकया e 
गया है, तो संभावना है िक  के समानुपाती होना चािहए Ɛोिंक से के बराबर है, तो आपको Ůाियकता की सीमा ǒात करनी ui i 1 n 
होगी Ɛोिंक दूसरे मामले मŐ अनंत की ओर जाता है यिद की संभावना İ̾थर है तो के िलए 1 से के बराबर है जहां एक n ui i n c 
İ̾थर है 
यिद की Ůाियकता 1 बटा के बराबर है, तो मœ 1 से के बराबर है और एक सम धनाȏक पूणाōक है, तो िदए गए की ui n n n w 
Ůाियकता ǒात कीिजए।
 आयन जो हम  1 से के ŝप मŐ पहचानŐ,n 
 इसिलए कुछ नंबįरंग की जाती है , उनमŐ से Ůȑेक के पास जमा 1 गŐद होती है मŐ सफेद और ɘस 1 माइनस n i ethan i n i 
लाल दीवारŐ  होती हœ अब एक लोहे को या̊İǅक ŝप से चुना जाता है और अब इसमŐ से एक गŐद खीचंी जाती है हम कुछ घटनाओ ंकी 
पहचान कर रहे हœ
 इसिलए वह घटना है जो कमाता है चुना जाता है और घटना है िक एक सफेद गŐद चयिनत हाथ से खीचंी जाती है और ई ui i w 
घटना है िक एक भी संƥा वाले लोहे का चयन िकया जाता है इसके आधार पर हम कुछ सम˟ाएं पूछ रहे हœ  उदाहरण के िलए यिद ui
की Ůाियकता के समानुपाती है तो की Ůाियकता Ɛा है, सीमा ǒात कीिजए Ɛोिंक अनंत की ओर Ůवृȅ होता है इसी Ůकार यिदi w n 

की Ůाियकता İ̾थर है तो िदए गए की Ůाियकता ǒात कीिजए और दूसरे मŐ िदए गए की Ůाियकता ǒात कीिजए।ui w w 
 हम इसका हल देखते हœ यिद की Ůाियकता के समानुपाती है तो हम िलख सकते हœ िक की Ůाियकता के बराबर है ui i ui ki 
Ɛोिंक मœ 1 से के बराबर है अब उह का योग सभी Ůाियकताओ ंको एक के बराबर होना चािहए Ɛोिंक इनमŐ से एक  िजɎŐ चुना जाना n 
है  सेन तो यह आपको देता है िसƵा अब एक से के बराबर है जो गुणा गुणा जोड़ 1 बटा 2 के बराबर है जो 1 के k ii n k n n 
बराबर है
 इसिलए हो जाता है से ɘस 1 मŐ िवभािजत होता हैk 2 n n 
 इसिलए की संभावना बराबर होती है  2 से मœ से ɘस 1 मŐ िवभािजत करता šं Ɛोिंक से के बराबर है इसका ui n n i 1 n 
मतलब है िक पर पहले वाले को Ůाियकता 2 के साथ चुना जाता है िजसे से ɘस 1 मŐ िवभािजत िकया जाता है और 2 को u1 n n 
Ůाियकता 4 बटा के साथ चुना जाता है  एन ɘस 1 ऑन एन को एन ɘस 1 से िवभािजत Ůाियकता 2 के साथ चुना गया है,n 
 इसिलए यहां जो सवाल उठाया गया है वह यह है िक डɲू की संभावना Ɛा है िक एक सफेद गŐद चयिनत से िनकाली गई है और
 इसिलए हम Ůमेय को लागू कर सकते हœ कुल Ůाियकता का Ůमेय जो की Ůाियकता देगा, की िसƵा Ůाियकता के बराबर है, िदए w w 
गए मŐ की Ůाियकता 1 से के बराबर है,ui ui n 
 इसिलए आयरन मŐ सफेद गŐदŐ  हœ,i-th i 
 इसिलए चुनने की संभावना आईए-थॉन से एक सफेद गŐद को मœ एन ɘस 1 से िवभािजत करता šं और यूआई की संभावना हमारे पास है 
अब गणना की गई है िक यह 2 है मœ से मŐ िवभािजत है 1 मœ 1 से के बराबर है तो यह आप देख सकते हœ िक यह 2 को से n n n n n 
मŐ िवभािजत िकया गया है 1 वगŊ योग मœ वगŊ मœ 1 से के बराबर है जो िक योग है पहले धनाȏक पूणाōको ंके वगŘ का सूũ ǒात होता हैn n 
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िक गुणा जोड़ 1 गुणा 2 जमा 1 बटा 6 है।n n n 

 इसिलए यिद हम लागू करŐ  िक हमŐ 2 गुणा जमा 1 वगŊ गुणा गुणा जमा 1 गुणा 2 जोड़ िमलता है।n n n n n 
  1 बटा 6.

 इसिलए हम इसे आसानी से सरल कर सकते हœ यह दो बार 2 एन ɘस 1 के बराबर है जो 6 से एन ɘस 1 मŐ िवभािजत है Ɛोिंक ये शतŒ 
एनएम एन ɘस 1 एन ɘस 1 को रȞ कर देती हœ
 इसिलए हमŐ यह िमलता है
 इसिलए यिद मœ सीमा लेता šं  इसमŐ से जैसे अनंत की ओर जाता है, आपको बस 2 गुणा 2 बटा 6 िमलेगा जो 2 बटा 3 के बराबर है n 
Ɛोिंक अनंत की ओर जाता है 1 बटा हो जाता है,n n 0 
 इसिलए यिद आप से िवभािजत करते हœ तो आपको से 2 जमा 1 िमलता है और यहां  आपको 1 जमा 1 बटा िमलता हैn n n 
 इसिलए सीमा 2 गुणा 2 बटा 6 है जो 2 बटा 3 है.
 दूसरे भाग मŐ की Ůाियकता İ̾थर के बराबर हैui 
 इसिलए यिद Ůाियकता İ̾थर है तो गुणा एक के बराबर है  इसका मतलब है िक यह 1 बटा के बराबर होना चािहए,c n n 
 इसिलए दूसरे भाग मŐ की संभावना 1 बटा के बराबर होगी Ɛोिंक मœ 1 से के बराबर है, अब आपको िबना िदए गए की ui n n w 
संभावना की गणना करने के िलए कहा 
जाता है तािक हम बेयस Ůमेय लागू कर सकŐ   यहाँ तो यह Ůाियकता बन जाती है िक के संयुƅ होने की Ůाियकता मŐ िदए गए w unw 

की Ůाियकता मŐ की Ůाियकता एक से के बराबर होती है वŐ लोहे मŐ सफेद गŐदŐ  होती हœui uii n n n 
 इसिलए Ůाियकता बटा ɘस 1 होगी और ये सभी एक से एक हœ  को िसƵा से िवभािजत िकया जाता है एथन मŐ आपके पासn n n i 
सफेद गŐद होती है,
 इसिलए Ůाियकता बटा ɘस 1 होगी और की Ůाियकता 1 बटा नी 1 से के बराबर है,i n ui n 
 इसिलए यह केवल हो जाता है, िसƵा से िवभािजत होता है  1 से यानी को से जमा 1 बटा 2 मŐ िवभािजत िकया n ii n n n n 
जाता है जो िक 2 के बराबर जमा 1 से िवभािजत होता है,n 
 इसिलए संभावना है िक वŐ लोहे को चुना गया था िक एक सफेद गŐद है 2 को ɘस 1 से िवभािजत िकया गया है।n n 
  तीसरे भाग मŐ की Ůाियकता Ɛा है िक घटना Ɛा है िक एक सम संƥा पर चुना गया है तािक यू 2 की िसƵा संभावना के e e ir  
बराबर हो जाएगा से मीटर के बराबर है अगर मुझे लगता है िक के बराबर है तो यह को 2 मीटर से िवभािजत िकया ii 1 n 2 n m 
जा रहा है जो आधा है
 इसिलए यिद हम डɲू चौराहे की संभावना पर िवचार करते हœ ई तो वह डɲू चौराहे की िसƵा संभावना के बराबर है यू 2 से ii 1 
एम के बराबर है
 इसिलए हम िफर से गुणा िनयम लागू कर सकते हœ डɲू िदए गए यू दो की संभावना मŐ यू दो दो मŐ एक से एन के बराबर है i ii 

पर दो सफेद गŐदŐ  हœ तािक दो हो जाएं मœ दो मीटर से िवभािजत šं और एक आप दो की संभावना है मœ एक बटा दो मील है एक ith i 
से मीटर के बराबर है
 इसिलए यह केवल पहली एम संƥा का योग है
 इसिलए यह 1 हो जाता है मी से 2 मीटर ɘस 1 िसƵा मœ यानी एम गुणा 1 बटा 2
 इसिलए यह आसानी से सरल हो जाता है यह एम ɘस 1 को 2 से 2 मीटर ɘस 1 मŐ िवभािजत िकया जाता है।

 इसिलए यिद मœ िदए गए ई की संभावना की गणना करता šं जो बराबर है Ůितǅेदन की Ůाियकता को की Ůाियकता से w e e 
िवभािजत करने पर वह बराबर होता है जमा 1 को 2 जमा 1 से िवभािजत करने पर  के बराबर जमा 2 को दो बार से m m th at n 
िवभािजत िकया जाता है जमा 1 मœने को के बराबर रखा है यहाँ एक और सम˟ा है िजसमŐ एक Ůयोग के 10 समान ŝप से n n 2m 
संभािवत पįरणाम हœ मान लीिजए और Ůयोग की दो गैर-įरƅ घटनाएँ हœ मान लीिजए मŐ चार हœ  तȕो ंका अथŊ है िक इन 10 मŐ a b a 
से समान ŝप से संभािवत पįरणाम 4 एक से संबंिधत हœ, वे ए के अनुकूल हœ यिद ए और बी ˢतंũ हœ तो बी मŐ िकतने तȕ हो सकते हœ
 इसिलए यिद मœ ई मŐ तȕो ंकी संƥा होने के िलए नोटेशन का उपयोग करता šं ne 
तो हम हœ  एनएस होने से नमूना ̾थान मŐ तȕो ंकी संƥा 10 है और ना अब चार होने के िलए िदया गया है 
और बी ˢतंũ हœ
 इसिलए एक चौराहे की संभावना बी की संभावना के बराबर होगी बी ए की संभावना है Ɛोिंक आइटम समान ŝप से हœ पįरणाम की 
संभावना
 इसिलए हम शा˓ीय पįरभाषा लागू कर सकते हœ एक चौराहे बी के Ȫारा िवभािजत जो िक के बराबर है के के n n s n n n n 
Ȫारा िवभािजत के से हम यहां मूʞो ंको Ůित̾थािपत कर सकते हœ एक चौराहे का  बी तो यह 2 एनएस हœ वहाँ का बराबरs n n s n 

है गुणा अब का है यह 4 है।n a n s n 10 

 इसिलए यिद मœ िकसी चौराहे के को 2 और के को 5 मानंू तो दोनो ंपƗ बराबर हœ इसी तरह अगर मœ 10 के बराबर का b n b n b n
लेता šं, िजसका मतलब है िक सभी तȕ हœ तो एक चौराहे का हो जाएगा Ɛोिंक मŐ 4 तȕ हœn 4 a 
 इसिलए यह 40 हो जाएगा और यह पƗ 40 हो जाएगा।
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 इसिलए 
के केवल संभािवत मान हो सकते हœ  हो 5 यिद का है तो एक चौराहे का के बराबर होना चािहए और nb r 10 b n 5 b n 2 

यिद का के बराबर है, तो एक चौराहे का बराबर के बराबर है जो 4 के बराबर है।b n 10 b n n 
 सम˟ा यह है िक आप यहां ȯान देने वाली अजीब बात यह है िक हमने वाˑव मŐ शɨो ंकी संƥा का उपयोग िकया है या आप यहां 
एक घटना के िलए अनुकूल पįरणामो ंकी संƥा कह सकते हœ जो यहां ˙ʼ ŝप से उपयोग की जाती है, हालांिक कई सम˟ाओ ंमŐ हमने 
ऐसा िकया है िक हमने गणना की है अनुकूल संƥा मŐ मामले लेिकन इस िवशेष सम˟ा मŐ हमने उसके िलए एक ˙ʼ संकेतन का 
उपयोग िकया है और इसका उपयोग िकया जाता है या सम˟ाओ ंको हल करने के िलए इस िवशेष पाǬŢम मŐ मœने संभाʩता की f  
मूल अवधारणाओ ंको समझाने के िलए पयाŊɑ समय समिपŊत िकया है िजसमŐ सशतŊ संभाʩता आधार Ůमेय शािमल है, कुल संभावना का 
Ůमेय ˢतंũता की अवधारणा के साथ-साथ हमने या̊İǅक की अवधारणा पर भी संƗेप मŐ बात की है उसमŐ से हमने कुछ समय असतत 
या̊İǅक चर के िलए समिपŊत िकया है , िवशेष ŝप से िȪपद िवतरण और हमने माȯ या औसत मूʞ की अवधारणा को भी देखा है या 
िवचरण और मानक िवचलन के संदभŊ मŐ िवतरण की पįरवतŊनशीलता की अपेƗा है ।
 इस भाग के साथ ठीक से Ɋाय करने के िलए बेहतर होगा िक आपने ŢमपįरवतŊन और संयोजन भी िकया हो Ɛोिंक कुछ सम˟ाओ ंमŐ 
उनका उपयोग िकया गया है 
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