
 நான் நிகழ்தக௳ன் அூப்பைட வைரயைறகள் மற்௥ம் அூப்பைட வைரயைறகளின் 
அூப்பைட௜ல் ஼ல ௳ொகள் பற்௣ ௳ரிவாக ௳வாொத்ேதன் அைவ ஷட்டல் ௳ொ ah 
ெபாௌைமப்ப௄த்ௌதல் ெபாௌ ஷட்டல் ௳ொ என்௥ அைழக்கப்ப௄ம் ெபாௌைமப்ப௄த்தல் 
நிகழ்தக௵ ெப௠க்கல் ௳ொ௜ன் க௠த்ைத நாங்கள் ஆய்௵ ெசய்ேதாம் .
  ெமாத்த நிகழ்தக௵ ேபயஸ் ேதற்றம் மற்௥ம் ாயாோன நிகழ்௵களின் ேகாட்பா௄ இப்ேபாௌ 
நான் உங்கள் பள்ளி ௖த்தகங்களில் உள்ள நிகழ்தக௵ ஆ௳ன் ஼ல ஼க்கல்கைளத் ோரப்்பதற்ஶ 
எனௌ ேநரத்ைத ஒௌக்ஶேவன், 
பல ஼க்கல்கள் இ௠ப்பைத நீங்கள் பாரத்்ொ௠க்கலாம், எனேவ நான் இேத ேபான்ற பல 
஼க்கல்கைளத் ோரப்்ேபன்  ஷட௄் ௎ைழ௵த் ேதர௵் ேபான்ற ஼ல ேபாடூ்த் ேதர௵்களில் 
ேதான்௣௜௠க்ஶம் இயல்௖ மற்௥ம் ஼ல ஼க்கல்கள் , 
எனேவ ஼ல ஼க்கல்களில் இ௠ந்ௌ ஆரம்௔க்ழேறன், இைவ அூப்பைட௜ல் நாம் இௌவைர 
பூத்த அைனத்ௌ ேகாட்பா௄கள் மற்௥ம் ித்ொரங்களின் பயன்பா௄கள் எனேவ நான் ah 
ெதாடங்ஶழேறன் எனேவ மற்௥ம் ஏேத௑ம் இரண்௄ நிகழ்௵கைள ௳௄ங்கள் மற்௥ம் ஼ல a b 
நிபந்தைனக௬க்ஶ ஒ௠ நிரப்௖த௧ன் நிகழ்தக௵ ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ 

இன் ௖ள்ளி ௛ன்௥ நிகழ்தக௵ ௖ள்ளி நான்ஶ நிகழ்தக௵ ஒ௠ க௯த்தல் ெகா௄க்கப்படட் b b 
௖ள்ளி ஐந்ௌ ெகா௄க்கப்படட் மற்௥ம் நாம் ஒ௠ ௟னியன் நிரப்௖ ெகா௄க்கப்படட் b b 
நிகழ்தக௵ கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம் எனேவ நாம் ஒ௠ ௟னியன் ெகா௄க்கப்படட் b b 
நிபந்தைன நிகழ்தக௵ ேகடழ்ேறாம்  நிரப்௖ எனேவ நிபந்தைன நிகழ்தக௵க்கான 
ித்ொரத்ைதப் பயன்ப௄த்ௌவதன் ௛லம், ௟னியன் இன் நிகழ்தக௵க்கான ெவளிப்பா௄ b 
என்ன என்பைதப் பாரப்்ேபாம்.
  
எனேவ இௌ ஶ௥க்ஶெவடூ்ன் நிகழ்தக௵ ஆழறௌ b 
ஒ௠ ௟னியன் நிரப்௖ நிகழ்தக௵ ஒ௠ ௟னியன் நிரப்௖ நிகழ்தக௵ ௛லம் வஶக்க இங்ேக b b 
எண் பாரக்்கலாம் எனேவ இரண்௄ நிகழ்௵களின் ஶ௥க்ஶெவட௄் ஒன்௣யத்ொன் நிகழ்தக௵ b 
என்பைத எளிைமப்ப௄த்ௌேவாம், எனேவ நாம் ெதா௯ற்சங்கங்களின் ௳நிேயாக பண்௖கைளப் 
பயன்ப௄த்தலாம்.
  மற்௥ம் ஶ௥க்ஶெவட௄்கள் எனேவ இௌ ஶ௥க்ஶெவட௄் ஒ௠ ௟னியன் ஶ௥க்ஶெவட௄் b b b 
நிரப்௖ ஆழறௌ எனேவ நாம் அைத ஶ௥க்ஶெவட௄் ஶ௥க்ஶெவட௄் நிரப்௖ b a now b b i 
ஆகப் ெப௥ழேறாம் ெவ௥ைமயான ெதாஶப்ைபத் த௳ர ேவெறான்௥௘ல்ைல, எனேவ இப்ேபாௌ
நீங்கள் இந்த ௟னியன் ஃைப என்௥ ெசால்ழ௤ரக்ள், எனேவ இௌ ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவட௄் இன் b 
நிகழ்தகைவத் த௳ர ேவெறான்௥௘ல்ைல , இதன் ெபா௠ள் எண் நிகழ்தக௵ ஒ௠ ெவட௄்ம் இன்b 
நிகழ்தக௵க்ஶச ்சமம் என்௥ அரத்்தம்.
  நிகழ்௵ ௔ன்னர ்இௌ ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவட௄் என்பௌ நமக்ஶக் ெகா௄க்கப்படட்ைத இப்ேபாௌ b b 
நிரப்௔௜ன் 
நிகழ்தக௵ ெகா௄க்கப்படட்ால், இன் நிகழ்தக௳ன் நிகழ்தகைவ நீங்கள் எளிதாகக் b 
கண்ட௣யலாம், ைமனஸ் இன் நிகழ்தக௵ ேவ௥ என்ன ெகா௄க்கப்படட்ால்? ஒ௠ ைமனஸ் b b 
என்றால் என்ன , இந்த பஶொ ஒ௠ க௯த்தல் இன் நிகழ்தக௵ என்பைத நீங்கள் எளிதாகக் b 
காணலாம், இைத நீங்கள் ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவட௄் நிரப்௖ என்௥ம் ஷறலாம், b 
எனேவ ெதாஶப்௖ ஒ௠ க௯த்தல் ௟னியன் ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவட௄் க்ஶ சமம், அதாவௌ நாம் a b b a
என எ௱தலாம் க௯த்தல் ௟னியன் ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவட௄் அதாவௌ b b a 
இன் நிகழ்தக௵ ஒ௠ க௯த்தல் மற்௥ம் ஶ௥க்ஶெவடூ்ன் நிகழ்தக௵ அதாவௌ ஒ௠ b b , 
ஶ௥க்ஶெவடூ்ன் நிகழ்தக௵ என்பௌ இன் நிகழ்தக௵க்ஶ சமம் ஒ௠ ைமனஸ் இன் b am b inus 
நிகழ்தக௵ இப்ேபாௌ இங்ேக ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ ஒ௠ பாராட௄்க்கான நிகழ்தக௵ ௖ள்ளி 
௛ன்௥ எனேவ இன் நிகழ்தக௵ ஒ௠ ைமனஸ் ௖ள்ளி ௛ன்றாக மா௥ம், அௌ ௖ள்ளி ஏ௱ ஆஶம், a 
எனேவ இௌ ஒ௠ ைமனஸ் இன் ௖ள்ளி ஏ௱ க௯த்தல் நிகழ்தக௵க்ஶ சமம் இௌ ௖ள்ளி ஐந்ௌ  b 
இந்த மொப்௖ ௖ள்ளி இரண்டாக மா௥ம் , அதாவௌ ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவடூ்ன் நிகழ்தக௵ b , 
அதாவௌ இந்த எண் அள௵ 0.

இப்ேபாௌ வஶப்௔ைனப் பாரப்்ேபாம், எனேவ வஶப்பானௌ மற்௥ம் நிரப்௖த௧ல் ஒ௠ 2 ah a b 
௟னியன் நிரப்௖த௧ன் நிகழ்தக௵, நாம் ஷட்டல் ௳ொையப் பயன்ப௄த்ௌழேறாம்  எனேவ இௌb 

நிரப்௖ நிகழ்தக௳ன் நிகழ்தக௵க்ஶ சமம், ஶ௥க்ஶெவட௄் நிரப்௖ நிகழ்தக௵ க௯த்தல் b b 
எனேவ நீங்கள் உண்ைம௜ல் பாரக்்க ௚ூ௞ம் ஷட்டல் ௳ொக்கான ித்ொரத்ொல் நான் ஒ௠ 
௟னியன் இன் ித்ொர நிகழ்தகைவ எ௱ொ௞ள்ேளன் எனேவ இங்ேக என்பௌ ஆல் b b b 
மாற்றப்பட௄்ள்ளௌ.
  நிரப்௖ எனேவ இந்த வாரத்்ைதைய எ௱ௌவொல் ஼ரமம் இல்ைல எனேவ ௙ண்௄ம் ஒ௠௚ைற 
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நாம் இங்ேக எ௱த ேவண்ூய மொப்௖கள் என்ன என்பைத நீங்கள் பாரக்்கலாம் , அௌ ஒ௠ 
க௯த்தல் நிகழ்தக௵  ஒ௠ பாராட்ூன் அௌ ௖ள்ளி ஏ௱ மற்௥ம் நிரப்௖த௧ன் y, b 
நிகழ்தக௵க்ஶச ்சமம், அௌ இன் ஒ௠ க௯த்தல் நிகழ்தக௵, அதாவௌ ஒ௠ க௯த்தல் ௖ள்ளி b 
நான்ஶ, இப்ேபாௌ ௖ள்ளி ஆ௥ , ஶ௥க்ஶெவட௄் நிரப்௖த௧ன் நிகழ்தக௵ என்னெவன் b 
வைரபடத்ொ௧௠ந்ௌ இப்ேபாௌ உங்களால் ௚ூ௞ம்  பாரக்்க என்பௌ இந்த ௚௱ப் b complement 
பஶொ மற்௥ம் உடன் என்பதன் ஶ௥க்ஶெவட௄் என்பௌ நான் ைமனஸ் என்௥a b complement b 
எ௱ொய இந்தப் பஶொேய ஆஶம், எனேவ இௌ ஒ௠ க௯த்தல் மற்௥ம் ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவட௄் b b 
நிரப்௖தல் அைவ ஒேர மாொரியானைவ, எனேவ நீங்கள் ௖ள்ளி ஐந்ொற்ஶச ்சமம் இௌ ௖ள்ளி 
எட்ூற்ஶச ்சமம் என்௥ மொப்௔டலாம், எனேவ ஒ௠ ௟னியன் இன் நிகழ்தக௵க்கான b 
ெவளிப்பாடூ்ல் எண் ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவடூ்ன் நிகழ்தக௵, இௌ ௖ள்ளி இரண்௄ மற்௥ம் ஒ௠ b 
௟னியன் நிரப்௖த௧ன் நிகழ்தக௵ ௖ள்ளி எட௄் எனேவ ௳௄ங்கள்  இன் மொப்௖ b b 
நிகழ்தகைவப் ெபற, ஒ௠ ௟னியன் நிரப்௖ ௖ள்ளி இரண்டாகப் வஶக்ஶம் ௖ள்ளி எட்டால் b 
வஶக்கப்ப௄ம், அௌ ஒன்றால் நான்ழற்ஶச ்சமம் அல்லௌ ௖ள்ளி இரண்௄ ஐந்ொற்ஶச ்சமம்.
 இப்ேபாௌ என்ன ெகாள்ைககள் என்௥ பாரக்்கலாம் இந்தச ்஼க்க௧ல் நான் ௚த௧ல் 
பயன்ப௄த்ொய 
நிகழ்தக௵ நிபந்தைன நிகழ்தக௳ன் வைரயைறயாஶம்  நிகழ்தக௳ன் ேசரக்்ைக பண்௖, 
ஏெனனில் எனக்ஶ ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவட௄் இன் நிகழ்தக௵ ேதைவ, அௌ இங்ேக b 
ெகா௄க்கப்பட௳ல்ைல, ஆனால் இங்ேக என்ன ெகா௄க்கப்படூ்௠ந்தா௩ம், இந்த வைரபடத்ொன் 
௛லம் பாரத்்ேதன் , நமக்ஶ இன் நிகழ்தக௵ என்ன என்பைதக் ெகா௄த்ேதாம் , ேம௩ம் ஒ௠ a 
ைமன௻ன் நிகழ்தக௵ என்ன என்பைதக் ெகா௄க்ழேறாம்.

எனேவ இங்ழ௠ந்ௌ நாம் இந்த ஶ௣ப்௔ட்ட பாணி௜ல் ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவட௄் இன்   b b 
நிகழ்தகைவ எளிதாகக் கணக்ழடலாம், எனேவ இந்த மொப்௖ வஶப்௔ைனக் கணக்ழட 
ெவளிவ௠ழறௌ.
  ஼ல நிகழ்௵களின் நிகழ்தக௵கள் ெகா௄க்கப்படட்ால், அைதப் பயன்ப௄த்ொ பல்ேவ௥ 
ெதாடர௖்ைடய நிகழ்௵களின் நிகழ்தக௵கைள மொப்௔டலாம் ஆ  இேத ேபான்ற ௔ரசச்ைன 
௙ண்௄ம் மற்௥ம் a b 
ஒ௠ ெதா௯ற்சங்கத்ொன் நிகழ்தக௵டன் ஏேத௑ம் இரண்௄ நிகழ்௵களாக இ௠க்கட௄்ம் என்பௌb 
௖ள்ளி ஏ௱ நிகழ்தக௵ இன் ௖ள்ளி ஐந்ொற்ஶ சமம் மற்௥ம் இன் நிகழ்தக௵ ௖ள்ளி ௛ன்௥ a ah b 
என்௥ ஷ௥வதற்ஶ சமமான ெகா௄க்கப்படட் நிகழ்தகைவ கண்௄௔ூப்ேபாம்.b b 
  நிபந்தைனக்ஶரிய நிகழ்தகைவப் பயன்ப௄த்ொனால், ெகா௄க்கப்படட் ௔ நிரப்௖த௧ன் 
நிகழ்தகைவக் கண்௄௔ூக்க நாம் ேதைவப்ப௄ம் ோரை்வப் பா௠ங்கள், அௌ ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவட௄் 

நிரப்௖த௧ன் நிகழ்தக௵ ஆழறௌ.b 
இங்ேக இந்த ஐப் பாரப்்ேபாம், இப்ேபாௌ என்பௌ ஒ௠  b ah numerator numerator 

ஶ௥க்ஶெவட௄் நிகழ்தக௵ ௙ண்௄ம் ஒ௠ வைரபடத்ொன் ௛லம் நாம் b complement venn 
எளிதாக ௖ரிந்ௌ ெகாள்ள ௚ூ௞ம் இந்த நிகழ்௵ இந்த நிகழ்வாக இ௠ந்தால் ௔ன்னர ்ஒ௠ b 
ஶ௥க்ஶெவட௄் நிரப்௖ இந்த பஶொ இௌ உண்ைம௜ல் ஒ௠ க௯த்தல் நமக்ஶ ஒ௠ ௟னியன் b b ba
மற்௥ம் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ, எனேவ ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவடை்டப் பாரக்்க ௚ூந்தால் , ஷட்டல் b b 
௳ொ௜ன் நிகழ்தக௵ ஐப் பயன்ப௄த்ொ கணக்ழடலாம் ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவடூ்ன் க௯த்தல் b b 
நிகழ்தக௵ இன் நிகழ்தக௵ ,b 
 அதனால் ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவடூ்ன் நிகழ்தக௵ b 
என்பௌ ஒ௠ ௟னியனின் க௯த்தல் நிகழ்தக௳ன் நிகழ்தக௵க்ஶ சமம் நான் இந்த b b ah 
பூவத்ைத எ௱ொ௞ள்ேளன் ஏெனனில் நிகழ்தக௵ இன் மொப்௖கள்  மற்௥ம் ஒ௠ ௟னியன் ab b 
நமக்ஶக் ழைடக்ழறௌ, எனேவ அைத இங்ேக மாற்௣யைமத்ௌ, ௖ள்ளி ஐந்ௌ மற்௥ம் ௖ள்ளி 
௛ன்௥ ைமனஸ் ௖ள்ளி ஏ௱ ெப௥ழேறாம், இௌ ௖ள்ளி ஒன்௥க்ஶ சமம், எனேவ ஒ௠ 
ஶ௥க்ஶெவடூ்ன் நிகழ்தக௵ இந்த பஶொ௜ன் ௖ள்ளி ஒன்௥க்ஶ சமம், எனேவ இப்ேபாௌ 
நிகழ்தக௵ இ௠ந்ௌ  இன் எனக்ஶக் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ a a 
, ௳த்ொயாசத்ைத எ௄த்ௌக்ெகாண்௄ ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவட௄் நிரப்௖த௧ன் நிகழ்தகைவக் b 
கணக்ழடலாம், எனேவ நாம் இப்ேபாௌ மற்ெறா௠ ித்ொரத்ைதப் பயன்ப௄த்ௌழேறாம், 
அதாவௌ இன் நிகழ்தக௵ ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவட௄் மற்௥ம் ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவட௄் நிரப்௖த௧ன் a b b 
நிகழ்தக௵க்ஶ சமம்.
 ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவட௄் நிரப்௖த௧ன் நிகழ்தக௵, ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவட௄் இன் க௯த்தல் b b 
நிகழ்தக௳ன் நிகழ்தக௵க்ஶ சமம், இப்ேபாௌ இொல் ௖ள்ளி ஐந்தாம் நிகழ்தக௵ என்பைத நீங்கள் 
பாரக்்கலாம்  இன் மற்௥ம் ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவடூ்ன் நிகழ்தக௵ ௖ள்ளி ஒன்௥ என்௥ a ty b 
கணக்ழட்ேடாம், எனேவ இௌ ௖ள்ளி நான்ழற்ஶ சமம் எனேவ ெகா௄க்கப்படட் நிரப்௔௜ன் b 
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நிகழ்தகைவ மாற்௣னால், அைத நிரப்௖ நிகழ்தகவால் வஶக்க ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவட௄் b b 
நிரப்௖த௧ன் நிகழ்தக௵ என்௥ கணக்ழட்ேடாம்.
 0.
7 மொப்௖கைள நிரப்௖ நிகழ்தகவால் வஶக்க ௖ள்ளி ஏ௱ என்௥ மாற்௥ழேறாம், எனேவ அௌ b 
நான்ஶ ஏ௱க்ஶ சமமான ௖ள்ளி ௙ண்௄ம் இந்த ஶ௣ப்௔ட்ட ஼க்க௧ல் நான் நிபந்தைன 
நிகழ்தக௵ மற்௥ம் மொப்௕௄ ெசய்வதற்காக ித்ொரத்ைதப் பயன்ப௄த்ொ௜௠ப்பைத நீங்கள் ah 
பாரக்்கலாம்.
 ௳ழதத்ொல் சம்பந்தப்படட்வரக்ளின் ௳ொ௚ைறகைள 
நாம் ஷட்டல் ௳ொையப் பயன்ப௄த்ொ௞ள்ேளாம், ஏெனனில் நிகழ்௵ ஶ௥க்ஶெவட௄் மற்௥ம் a b 
ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவட௄் நிரப்௔யாகப் ௔ரித்ௌ, ௔ன்னர ் நிரப்௖த௩க்ஶ ேநரூயாகக் b b 
கணக்ழட௄்ள்ேளாம், ேம௩ம் ஒ௠ உதாரணத்ைத எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவாம் மற்௥ம் இன் a b a 
நிகழ்தக௵ ெகாண்ட இரண்௄ நிகழ்௵களாக இ௠த்தல் 
, ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவடூ்ன் ஐந்ௌ ௖ள்ளி நிகழ்தக௵ என்பௌ ௖ள்ளி இரண்௄க்ஶ சமம் மற்௥ம் b 
ெகா௄க்கப்படட் நிரப்௖த௧ன் நிகழ்தக௵ க்ஶ சமம்  இன் நிகழ்தக௵ என்னb po int four , b 
என்பைதக் கண்௄௔ூக்க ௳௠ம்௖ழேறாம், எனேவ ெகா௄க்கப்படட் நிரப்௖த௧ன் நிகழ்தக௵ b 
சமன்பா௄கைளப் பயன்ப௄த்த ௚யற்஼ப்ேபாம், இௌ 
ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவட௄் நிரப்௖த௧ன் நிகழ்தக௵க்ஶ சமம், நிரப்௖ நிகழ்தகவால் b b 
வஶக்கப்ப௄ழேறாம்.
 ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவட௄் நிரப்௖த௧ன் நிகழ்தக௵ ேவ௥ ஒன்௥ம் இல்ைல, ஆனால் நிகழ்தக௵ ஒ௠ b 
ஶ௥க்ஶெவடூ்ன் க௯த்தல் நிகழ்தக௵ எனேவ இந்த மொப்௖கள் நமக்ஶ வழங்கப்ப௄ழன்றன , b 
அவற்ைறப் பயன்ப௄த்ௌேவாம் , ேம௩ம் நிரப்௖த௧ன் நிகழ்தக௵ இன் ஒ௠ க௯த்தல் b b 
நிகழ்தக௵ ஆஶம், எனேவ இந்த சமன்பா௄ இடௌ பக்கமாக மா௥ம்.
 நான்ஶ நிகழ்தக௵க்ஶ சமம் ௖ள்ளி ஐந்ௌ க௯த்தல் ௖ள்ளி இரண்௄ அௌ ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவடூ்ன் a 
நிகழ்தக௵ ஒ௠ க௯த்தல் நிகழ்தக௵ ஆல் வஶக்கப்ப௄ம், எனேவ இௌ ௘க௵ம் எளிைமயான b b 
சமன்பா௄ மற்௥ம் நாம் எளிதாக ோரக்்க ௚ூ௞ம், எனேவ நாம் ஒ௠ க௯த்தல் நிகழ்தக௵ ஐப் b 
ெப௥ழேறாம்.
 ௛ன்௥ நான்ஶ என்பௌ இன் நிகழ்தக௵ ஒன்௥க்ஶ நான்ழற்ஶச ்சமம் என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ, b 
எனேவ அூப்பைட௜ல் இந்தச ்஼க்கல்களில் நிகழ்தக௵க்கான அூப்பைட ௳ொகைளப் 
பயன்ப௄த்ொ நாம் எவ்வாறாேனாம் என்பைத நீங்கள் பாரத்்ொ௠ப்௕ரக்ள்.
  ேவ௥ ஼ல நிகழ்௵களின் நிகழ்தக௵கைள மொப்௔௄ேவாம், ேம௩ம் ஼ல ஼க்கல்கைளத் 
ெதாடரே்வாம் , சம்பாொப்ேபாம் நான்ஶ நாணயங்கள் உள்ளன, ேம௩ம் ௛ன்௥ நாணயங்கள் 
நியாயமானைவ என்௥ம் ஒ௠ நாணயம் சார௖்ைடயௌ என்௥ம் ெகா௄க்கப்படட்ால், 
பக்கசச்ாரப்ான நாணயத்ொன் தைல௜ன் நிகழ்தக௵ ௛ன்௥ நான்ஶ ஆஶம், அதாவௌ ௛ன்௥ 
நாணயங்கள்  நியாயமானைவ, எனேவ இங்ஶ தைல மற்௥ம் வால் நிகழ்தக௵ ஒவ்ெவான்௥ம் 
பாொ மற்௥ம் சார௖் நாணயத்ொற்ஶ தைல௜ன் நிகழ்தக௵ ௛ன்௣ல் நான்காக இ௠க்ஶம், எனேவ 
வால் நிகழ்தக௵ ஒன்௥க்ஶ நான்காக இ௠க்ஶம், ஒ௠ நாணயம் 
கலசத்ொல் இ௠ந்ௌ தற்ெசயலாக வைரயப்பட௄் எ௣யப்பட்டௌ.
 ஒ௠ தைலைய கவனித்தால் ஒ௠ தைல கவனிக்கப்ப௄ம் நிகழ்தக௵ இங்ேக ஒ௠ சார௖் நாணயம்
வைரயப்பட்டதற்கான நிகழ்தக௵ என்ன என்பைத நீங்கள் பாரக்்கலாம் இரண்௄ பூகளில் 
஼க்கல் இ௠ப்பைதக் காணலாம் ௚த௧ல் ஒ௠ நாணயம் வைரயப்பட்டௌ, அதன் ௔றஶ நாணயம் 
்க்ழ எ௣யப்பட்டௌ, எனேவ நாணயம் இயற்ைகயாகேவ இ௠க்ஶம்.
  ஒ௠ நியாயமான நாணயம் அல்லௌ அௌ ஒ௠ சார௖் நாணயமாக இ௠க்கலாம் , எனேவ 
தைல௜ன் நிகழ்தக௵ ஼கப்௖ நாணயம் வைரயப்பட்டதா அல்லௌ ஒ௠ சார௖் நாணயம் 
வைரயப்பட்டதா என்பைதப் ெபா௥த்ௌ இ௠க்ஶம், எனேவ இௌ ௳ண்ணப்பதார௠க்ஶ சரியான 
அைமப்பாஶம்.
 ெமாத்த நிகழ்தக௵த் ேதற்றத்ொன் அயனி எனேவ அைதப் பாரப்்ேபாம் எனேவ ஼ல 
நிகழ்௵கைள ஒ௠ தைல கவனிக்கப்பட்ட நிகழ்வாக இ௠க்கட௄்ம், ேம௩ம் நிகழ்௵கைள h 
வைரய௥க்ழேறன் ஒ௠ சார௖் நாணயம் வைரயப்பட்ட நிகழ்வாக இ௠க்கட௄்ம் மற்௥ம் e f 
என்பௌ நிகழ்வாஶம் ஒ௠ நியாயமான நாணயம் வைரயப்பட்டால் , ெகா௄க்கப்படட் ௜ன் eh e 
நிகழ்தக௵ என்ன என்றால், அொ௧௠ந்ௌ நாம் ஒ௠ சார௖் நாணயத்ைத வைரந்ௌ, ௔ன்னர ்அைத 
டாஸ் ெசய்ழேறாம், ௔ன்னர ்தைல௜ன் நிகழ்தக௵ ௛ன்௥க்ஶ நான்காக இ௠க்ஶம்.
 நாணயம் வைரயப்பட்டால், நிகழ்தக௵ பாொயாக உள்ளௌ, மற்௥ம் இன் நிகழ்தக௵கள் e f 
என்ன, இப்ேபாௌ நான்ஶ நாணயங்கள் உள்ளன, அவற்௣ல் ஒ௠ நாணயம் மட௄்ேம 
சார௖்ைடயௌ, எனேவ நாம் ஽ரற்ற ௚ைற௜ல் வைரந்தால், ஒ௠ சார௖் நாணயத்ைத நாம் 
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வைரந்த நிகழ்தக௵ நான்காக மா௥ம்.
  மற்௥ம் நாம் ஒ௠ நியாயமான நாணயத்ைத வைரந்தால் அௌ ௛ன்௥க்ஶ நான்காக மா௥ம், 
எனேவ இந்த ஼க்க௩டன் ெதாடர௖்ைடய அூப்பைட நிகழ்தக௵கைள மொப்௕௄ ெசய்ௌள்ேளாம்.
  

இன் ொறன் எனேவ இன் நிகழ்தக௵ என்ன என்பைதக் கண்௄௔ூக்க ௳௠ம்௖ழேறாம், h h 
எனேவ இன் நிகழ்தக௵ இப்ேபாௌ ெமாத்த நிகழ்தக௵த் ேதற்றத்ைதப் பயன்ப௄த்ொனால், h 
அௌ இன் நிகழ்தக௵ நிகழ்தக௵ மற்௥ம் இன் நிகழ்தக௵ இன் நிகழ்தக௵ என்௥ h e h f 
ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ.
 இந்தச ்சமன்பாடூ்ல் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ள எல்லாச ்ெசாற்க௬ம் நமக்ஶக் ழைடக்ஶம் இன் h 
நிகழ்தக௵ ௛ன்௥ நான்ஶ நான்ஶ நிகழ்தக௵ என்பௌ ெகா௄க்கப்படட் இன் ஒன்௥க்ஶ e h h 
நான்ஶ நிகழ்தக௵ பாொ மற்௥ம் இன் நிகழ்தக௵ ௛ன்௣ல் நான்ஶ எனேவ நாம் f 
கணக்ழடலாம்.
  இந்த மொப்௖கள் ஆ ஒன்பௌ பொனா௥க்ஶ சமம் எனேவ தைல௜ன் நிகழ்தக௵ இ௥ொ௜ல் 
ஒன்பௌக்ஶ பொனா௥ ஆஶம், ஼க்க௧ன் இரண்டாம் பஶொையப் பாரப்்ேபாம், ஼க்க௧ன் 
இரண்டாம் பஶொ, 
ஒ௠ தைல என்றால் சார௖் நாணயம் வைரயப்பட்ட நிகழ்தக௵ என்ன? கவனிக்கப்ப௄ழறௌ, 
அதாவௌ இௌ தைலவழாக இ௠க்ழறௌ, ஏெனன்றால் ௚த௧ல் ேதான்௣ய நிகழ்௳ன் 
நிகழ்தகைவக் ேகடழ்ேறாம், ஏெனன்றால் ௚த௧ல் நாணயம் வைரயப்பட்டதால், இப்ேபாௌ 
இ௥ொ ௚ூைவ நாங்கள் அ௣ேவாம், எனேவ ேபஸ் ௛லம் ெகா௄க்கப்படட் இன் நிகழ்தக௵ h e 
என்ன? இௌ என்பௌ இன் நிகழ்தக௵ இன் நிகழ்தகவால் வஶக்கப்ப௄ழறௌ, eorem h e h ah 
எனேவ இந்த ௳ொ௚ைறகள் அைனத்ௌம் ௛ன்றால் நான்கால் ழைடக்ழன்றன மற்௥ம் ஒன்றால் 
நான்ஶ ஒன்பௌ ஆல் பொனாறால் வஶக்கப்ப௄ழன்றன, எனேவ இௌ ஒன்றால் ௛ன்௣ற்ஶ சமம் 
ஆ, இைத நாம் ம௥பரி஽லைன ெசய்ய ௚யற்஼ப்ேபாம்.

இன் நிகழ்தக௵ என்பௌ இன் நிகழ்தக௵ ஒன்௥க்ஶ நான்ஶ என்பௌ சரி, அதாவௌ நான்ஶ  e e 
நாணயங்கள் இ௠ப்பதால் அொல் ஒ௠ நாணயம் மட௄்ேம சார௖்ைடயௌ, எனேவ பக்கசச்ாரப்ான 
நாணயத்ைத வைரவதற்கான நிகழ்தக௵ இப்ேபாௌ நான்ஶக்ஶ ஒன்௥ என்௥ ௚ூ௵ ெதரிந்தால் 
அௌ தைலயா௜௠ந்தால், பக்கசச்ாரப்ான நாணயத்ொன் நிகழ்தக௵ ஒன்௣௧௠ந்ௌ நான்காக 
அொகரித்தௌ, அௌ ௛ன்றாக மா௣யதற்ஶக் காரணம் , பக்கசச்ாரப்ான நாணயத்ொ௧௠ந்ௌ 
தைல வ௠வதற்ஶ அொக வாய்ப்௖கள் இ௠ப்பதால், நிகழ்தக௵ ொ௠த்தப்ப௄ழறௌ, எனேவ இௌ 
உண்ைம௜ல் அூப்பைட ேதற்றத்ொன் நன்ைமயாஶம்.
 இ௥ொ ௚ூைவ அ௣ந்ௌெகாள்வதன் ௛லம் , ௚ந்ைதய நிகழ்௵களின் நிகழ்தக௵கைள 
ம௥பரி஽லைன ெசய்ய ௚ூ௞ம்.
  ெதா௯ற்சாைலகளில் ஏற்ப௄ம் ௳பத்ௌக௬க்கான காரணங்கள் ஼ல தடய௳யல் ஆய்௵கள் 
ேபான்றைவ இந்த எல்லா இடங்களி௩ம் ேபயஸ் ேதற்றம் ௚க்ழய பங்ஶ வழக்ழறௌ, 
ஏெனன்றால் நமக்ஶத் ெதரிந்த இ௥ொ ௚ூ௵ என்ன என்பைதப் ெபா௥த்ௌ ௚ந்ைதய 
நிகழ்௵களின் நிகழ்தக௵கைள நாம் உண்ைம௜ல் ொ௠த்த ௚ூ௞ம்.
 மற்௥ம் ேவ௥ ஼ல பயன்பா௄கைளப் பாரக்்க௵ம், ஆ ஒ௠ ேஜாூ பகைடகள் ஏ௱ ெதாைக 
ேதான்௥ம் வைர உ௠ட்டப்ப௄ழறௌ, எனேவ பகைடகள் ்க்ழ எ௣யப்பட்டால், இரண்௄ 
பகைடக௬ம் ஼ல ேமல் ௚க மொப்ைபக் ெகாண்௄ள்ளன, இரண்௄ மற்௥ம் ௛ன்௥, ௛ன்௥ 
மற்௥ம் நான்ஶ ௛ன்௥ மற்௥ம் ௛ன்௥ நான்ஶ மற்௥ம் இரண்௄ ேபான்றைவ எனேவ நாங்கள் 
ெதாைகையப் பாரக்்ழேறாம்,
 அதனால் அந்தத் ெதாைக பொ௵ ெசய்யப்ப௄ம், எனேவ நீங்கள் ெதாைக ேச௘ப்௖ 
கவனிக்கப்ப௄ம்ேபாௌ நாங்கள் நி௥த்ௌழேறாம், எனேவ நிகழ்தகைவக் கண்ட௣ய 
௳௠ம்௖ழேறாம், நிகழ்தகைவக் கண்௄௔ூக்க ௳௠ம்௖ழேறாம்  , ௛ன்றாவௌ ேரா௧ல் 
ஷட௄்த்ெதாைக 7 ௚த௧ல் ேதான்௥ம் நிகழ்தகைவக் கண்ட௣ய௵ம், ஓ.
 ஒ௠ ேஜாூ பகைடைய ஒ௠ ௚ைற ்க்ழ எ௣௞ங்கள், எனேவ அைத இங்ேக நியாயமான 
பகைடகளாக எ௱ௌழேறன், இதனால் ஒவ்ெவா௠ ௚ூ௳ன் நிகழ்தக௵ம் சமமாக இ௠க்ஶம், 
எனேவ அந்த 36 வழக்ஶகளில் இப்ேபாௌ ெமாத்தம் 36 வழக்ஶகள் உள்ளன.

வழக்ஶகள் ஷட௄்த்ெதாைக 7க்ஶ இட்௄ச ்ெசல்ழன்றன. h 
 எனேவ நாம் ெதாைக ஏ௱ என்௥ ெசான்னால், நமக்ஶ ஒ௠ ஆ௥ம் , நிசச்யமாக ஆ௥ ஒன்௥ம் 
இ௠க்கலாம், ௔றஶ இரண்௄ ஐந்ௌ மற்௥ம் ஐந்ௌ இரண்௄ம் , ௔ன்னர ்௛ன்௥ நான்ஶ மற்௥ம் 
நான்ஶ ௛ன்௥ம் இ௠க்கலாம்.
 இந்த நிகழ்ைவ நாம் என்௥ க௠ொனால் , ஷட௄்த்ெதாைக ஏ௱, அௌ ஆ௥ ஷ௥கைளக் e 
ெகாண்௄ள்ளௌ, எனேவ இன் நிகழ்தக௵ ஆ௣௧௠ந்ௌ ௚ப்பத்ொ ஆ௥க்ஶ சமமாக e 
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இ௠ந்தால், அைத ஆ௣ல் ஒன்௥ என்௥ அைழக்ழேறன்.
 இப்ேபாௌ அ௄த்த ேகள்௳ என்னெவன்றால் , நியாயமான பகைட ேஜாூ௜ன் ௛ன்றாவௌ 
ா௠ளில் ஏ௱களின் ஷட௄்த்ெதாைக ௚த௧ல் ேதான்௥வதற்கான நிகழ்தக௵ என்ன, இதன் 
ெபா௠ள் என்னெவன்றால், ௚தல் ேரா௧ல் நமக்ஶ ஏ௱ ெதாைக ழைடக்காௌ, அதாவௌ நிகழ்௵ 
மற்௥ம் பாராட௄் நடக்ஶம் இேதேபால் இரண்டாவௌ டா௻ல் நிகழ்௵ நிகழ்ழறௌ,e complement 
௔ன்னர ்௛ன்றாவௌ நிகழ்௵ இப்ேபாௌ ௙ண்௄ம் நிகழ்ழறௌ ஆ இங்ேக நாம் டாஸ்கள் e 
ாதந்ொரமானைவ என்௥ அ௑மானிக்ழேறாம், அதாவௌ டாஸ் ெசய்௞ம் ேபாெதல்லாம் நாங்கள் 
டாஸ் ெசய்ழேறாம், ௔ன்னர ்இரண்டாவௌ ௚ைற டாஸ்஼ங் ௚ந்ைதயைத ௳ட ாயாோனமாக 
இ௠க்ஶம் ெசய்ய  எனேவ ss 
, நிகழ்௵களின் ாதந்ொரத்ொன் வைரயைறைய நீங்கள் நிைன௳ல் ைவத்ொ௠ந்தால், 
நிகழ்தக௵களின் ெப௠க்கத்ைதப் பயன்ப௄த்ௌேவாம்.
  நிபந்தைனகள் ஆனால் அைவ அைனத்ௌம் ஶ௥க்ஶெவட௄்களின் நிகழ்தக௵ நிகழ்தக௵களின்
௳ைளெபா௠௬க்ஶ சமம் என்௥ அரத்்தம், எனேவ இப்ேபாௌ இைதப் பயன்ப௄த்ௌழேறாம், 
எனேவ ஷட௄்த்ெதாைக௜ன் நிகழ்தக௵ ௛ன்றாவௌ ேரா௧ல் ௚த௧ல் ேதான்௥ம், 
அதனால் அௌ சமமாக இ௠க்ஶம், எனேவ 
௚தல் ேரா௧ல் பாராட௄் ஏற்ப௄ழறௌ என்௥ ெசால்லலாம்.
 ஶ௥க்ஶெவட௄் இ நிரப்௖தல் இரண்டாவௌ ேரால் ஶ௥க்ஶெவடூ்ல் நிகழ்ழறௌ மற்௥ம் 
௛ன்றாவௌ வரிைச௜ல் நிகழ்ழறௌ, எனேவ நிகழ்௳ன் ஷட௄்த்ெதாைக ௛ன்றாவௌ 
வரிைச௜ல் ௚த௧ல் ேதான்௥ம் ௛ன்௥ நிகழ்௵களின் ஶ௥க்ஶெவட௄் என்௥ நான் 
எ௱ொ௞ள்ேளன், எனேவ ௚தல் ேரா௧ல் ஏ௱ நிகழாதைத நிைற௵ ெசய்ழறௌ ஏ௱ இரண்டாவௌ 
வரிைச௜ல் நிகழாௌ  வரிைச மற்௥ம் இௌ ௛ன்றாவௌ வரிைச௜ல் நிகழ்ழறௌ , இௌ ௛ன்௥ 
நிகழ்௵களின் ஶ௥க்ஶெவட௄் ஆஶம், ஏெனனில் இௌ ேசாதைனகளின் ாதந்ொரம் ஆஶம் 
௚தல் ேரா௧ல் இன் நிகழ்தக௵ இரண்டாவௌ ேரா௧ல் இன் நிகழ்தக௵ இன் e complement e e 
நிகழ்தக௵ இப்ேபாௌ ஒவ்ெவா௠ பாத்ொரத்ொ௩ம் மற்௥ம் இன் நிகழ்தக௵ ஒேர e e complement 
மாொரியாக இ௠க்ஶம் எனேவ இன் நிகழ்தகைவ ஒன்௥க்ஶ ஆறாகக் கணக்ழட்ேடாம்  ah e 
எனேவ பாராட௄்க்கான நிகழ்தக௵ ஐந்ௌ ஆறாக மா௣ ௔ன்னர ்௙ண்௄ம் ஐந்ௌ ஆறாக e 
ஆழறௌ , ௔ன்னர ் இன் நிகழ்தக௵ ஒன்௥ ஆ௥ ஆழறௌ, எனேவ நாம் இ௠பத்ொ ஐந்ௌ ௛லம் e 
இரண்௄ ஒ௠ ஆ௥ ெப௥ழேறாம், எனேவ அைத கவனமாக பஶப்பாய்௵ ெசய்தால் நிகழ்தக௵ 
ெகாள்ைககள் என்ெனன்ன பயன்ப௄த்தப்பட்டன  இங்ேக ௚த௧ல் நாம் நிகழ்தக௵க்கான 
கணித வைரயைற அல்லௌ ழளா஼க்கல்  வைரயைறையப் பயன்ப௄த்ொேனாம்.
 
ாயாோனமானைவ, எனேவ நிகழ்தக௵கைள ெப௠க்க ௚ூ௞ம் , இந்த நிகழ்தக௵ ௳ொகளின் 
ேம௩ம் ஼ல பயன்பா௄கைளப் பாரப்்ேபாம், எனேவ ஒ௠ மற்௥ம்  ஒ௠ ைமனஸ் இன் b 
நிகழ்தக௵ ௛ன்௣ல் இ௠பத்ைதந்ௌக்ஶ சமம் என்௥ம், க௯த்தல் இன் நிகழ்தக௵ எட௄் b a 
இ௠பத்ைதந்ௌக்ஶ சமம் என்௥ம் ஷ௥வேதா௄ ாயாோனமான இரண்௄ நிகழ்௵களாக இ௠ங்கள், 
ேம௩ம் இன் நிகழ்தக௵ பாொக்ஶ ேமல் ெகா௄க்கப்படட்ால் நீங்கள் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம் a 
ெகா௄க்கப்படட் தகவ௧ல் இ௠ந்ௌ இன் நிகழ்தக௵ என்ன என்பைத நாம் மற்௥ம் இன் b a b 
நிகழ்தக௵கைளப் ௔ரித்ெத௄க்க ேவண்௄ம், இ௥ொ௜ல் நமக்ஶ வழங்கப்ப௄ம் ஷ௄தல் 
தகவ௧ன் நிகழ்தகைவக் கண்ட௣௞ம்பூ ேகடக்ப்ப௄ழேறாம், மற்௥ம் நிகழ்௵கள் a b 
ாயாோனமானைவ என்பைத ௚த௧ல் பாரப்்ேபாம்.
  ஒ௠ நரம்௖ வைரபடத்ொன் ௛லம் நமக்ஶக் ழைடக்ஶம் நிகழ்தக௵கள் என்ன, அவற்ைற நாம் 
எப்பூப் பயன்ப௄த்தலாம், எனேவ நிகழ்௵ இங்ேக உள்ளௌ மற்௥ம் நிகழ்௵ இங்ேக உள்ளௌ a b 
என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், ௔ன்னர ்ஒ௠ க௯த்தல் என்பௌ இந்த ெசால், எனேவ இந்த b 
நிகழ்தக௵ ௛ன்௥ இ௠பத்ைதந்ௌ என வழங்கப்ப௄ழறௌ.
 மற்௥ம் இேதேபால் க௯த்தல் ஆனௌ, எனேவ இைவ ாதந்ொரத்ைதப் பயன்ப௄த்ௌவதற்ஶ b a 
நமக்ஶக் ழைடக்ஶம் மொப்௖கள் ஆஶம்.
  ஒ௠ ைமனஸ் இன் ெகாள்ைளத்தன்ைம இப்ேபாௌ ஒ௠ க௯த்தல் என்பௌ நீங்கள் b b 
பாரக்்ழறபூ, இௌ ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவட௄் நிரப்௖த௧ன் நிகழ்தக௵ ஆஶம்.b 
  
நான் ைமனஸ் ஐப் பாரத்்தால், அௌ ஶ௥க்ஶெவட௄் நிகழ்தக௵க்ஶச ்b a b a complement 
சமமாக இ௠க்ஶம், 
எனேவ இந்த மொப்௖கள் நமக்ஶத் தரப்ப௄ம், அதாவௌ ௛ன்௣௧௠ந்ௌ இ௠பத்ைதந்ௌக்ஶ சமம், 
இௌ எட்ூல் இ௠ந்ௌ இ௠பத்ொ ஐந்ௌ என்௥ ெகா௄க்கப்படட்ால், இப்ேபாௌ நாம் ah 
நிபந்தைனையப் பயன்ப௄த்ௌேவாம்.
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 ாதந்ொரம் எனேவ ௚த௧ல் மற்௥ம் ஆழயைவ ாயாோனமாக இ௠ந்தால் மற்௥ம் a b a b 
நிரப்௖தல் ாயாோனமானௌ மற்௥ம் மற்௥ம் ஆழயைவ ாயாோனமானைவ b a complement 
என்பைத நான் நி௡௔ப்ேபன், ஏெனனில் இைத மற்௥ம் இன் நிகழ்தக௵ மற்௥ம் a b 
நிகழ்தக௳ன் ௳ைளெபா௠ளாக எ௱தலாம்.
  இங்ேக நான் இன் நிகழ்தகைவ ஒ௠ நிரப்௔௜ன் நிகழ்தக௵ என்௥ எ௱தலாம், எனேவ b 
௚த௧ல் இைத நி௡௔ப்ேபாம், மற்௥ம் ாயாோனமாக இ௠ந்தால், மற்௥ம் நிரப்௖க௬ம் a b a b 
ாயாோனமானைவ என்பைத நி௡௔ப்ேபாம், எனேவ நான் என்௥ க௠ொனால் சரி  ஒ௠ prob 
ஶ௥க்ஶெவட௄் இன் ொறன் இப்ேபாௌ நாம் ஏற்கனேவ பாரத்்ொ௠க்ழேறாம், ஒ௠ b complement 
ஶ௥க்ஶெவட௄் இன் நிகழ்தக௵, ஶ௥க்ஶெவட௄் இன் நிகழ்தக௳ன் b complement b ah 
க௯த்தல் நிகழ்தக௵ 
என்௥ எ௱தலாம் .
  ௙ண்௄ம் மன்னிக்க௵ம் ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவட௄் எனேவ இௌ ஒ௠ க௯த்தல் நிகழ்தக௵க்ஶ சமம், b 
ஏெனனில் மற்௥ம் ாயாோனமாக இ௠ப்பதால் இைத இன் நிகழ்தக௳ன் நிகழ்தக௵ என a b b 
எ௱தலாம், எனேவ இங்ேக நீங்கள் இன் 1 க௯த்தல் நிகழ்தகைவ எ௄த்ௌக் ெகாள்ளலாம் .b 

இன் நிகழ்தக௵ நிரப்௖ நிகழ்தக௵ எனேவ ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவட௄் நிரப்௖த௧ன் நிகழ்தக௵  a b b 
சமம் இன் நிகழ்தக௵ இௌ ாதந்ொரத்ொற்கான நிபந்தைனயாஶம் இேதேபால் b complement ah 
ஒ௠ பாராட௄் மற்௥ம் ஆழயைவ ாதந்ொரமானைவ என்பைத நாம் நி௡௔க்கலாம்.b 
 இரண்௄ நிகழ்௵கள் ாயாோனமாக இ௠ந்தால் , அவற்௣ல் ஒன்ைற நான் நிரப்௔னால், அைவ 
இரண்ைட௞ம் நான் பாராடூ்னால் அைவ ாதந்ொரமாக இ௠க்ஶம்  அ௄த்த நிகழ்௵களின் 
ெதாஶப்௔ல் 
இந்த வாதத்ைத நான் நீடூ்த்தால் ாதந்ொரமாக இ௠ங்கள், எனேவ இதன் ெபா௠ள் 

நிகழ்தக௵ நிகழ்தக௵ ௛ன்௣ல் இ௠பத்ைதந்ௌக்ஶ சமம் என்௥ நாம் ஼ல ஶ௣௝டை்டப் b 
பயன்ப௄த்ௌேவாம் சமம் என்௥ எ௱ௌேவாம்  மற்௥ம் இன் நிகழ்தக௵ இன் p a q b 
நிகழ்தக௵க்ஶச ்சமம், ௔ன்னர ்இௌ ஒ௠ க௯த்தல் என்பௌ ௛ன்௣ல் இ௠பத்ொ ஐந்ௌ p q 
நிகழ்தகைவக் 
ஶ௣க்ழறௌ க்ஶள் என்பௌ எட௄்க்ஶ இ௠பத்ைதந்ௌக்ஶ சமம் எனேவ என்னிடம் இரண்௄ p q 
சமன்பா௄கள் மற்௥ம் இரண்௄ ெதரியாதைவ க௯த்தல் ௛ன்௥ இ௠பத்ொ ஐந்ௌ மற்௥ம் p pq q 
ைமனஸ் என்பௌ எட௄்க்ஶ இ௠பத்ைதந்ௌ ஆஶம், எனேவ நான் இங்ேக ஼ல pq 
ைகயா௬தல்கைளச ்ெசய்தால் உண்ைம௜ல் நான் க௯க்ழேறன் சமன்பா௄ இரண்ூல் இ௠ந்ௌ 
சமன்பா௄ ஒன்௥ ௔ன்னர ் ரத்ௌ ெசய்யப்ப௄ம், நீங்கள் ெப௥௴ரக்ள், எனேவ இரண்௄ pqpq 
க௯த்தல் ஒன்௥ ெகா௄க்ழறௌ ைமனஸ் என்பௌ ஒன்௥க்ஶ ஐந்ௌ ஆஶம், அதாவௌ எட௄் q p 
இ௠பத்ைதந்ௌ க௯த்தல் ௛ன்௣௧௠ந்ௌ இ௠பத்ொ ஐந்ௌ அதாவௌ ஐவ் இ௠பத்ொ ஐந்ௌ அௌ f  
ஒன்௥ ஐந்ௌ ஐந்ௌ எனேவ நான் இந்த சமன்பா௄களில் ஒன்௣௧௠ந்ௌ இப்ேபாௌ சமன்பா௄ எண் 
௛ன்ைற அைழக்ழேறன் , இந்த மொப்௔௧௠ந்ௌ நான் இங்ேக ைவத்ௌள்ேளன், எனேவ q 
இரண்ூல் இ௠ந்ௌ ௛ன்௣ல் இ௠ந்ௌ ஐப் பயன்ப௄த்ொ ஒ௠ ைமனஸ் ஐ ஷட்டல் ஒன்௥ q p p 
௛லம் ெப௥ழேறாம்  ஐந்ௌ என்பௌ எட௄் இ௠பத்ொ ஐந்ௌ ஆ இௌ ஒ௠ எளிய ஆ இ௠பூ 
சமன்பா௄ ஆஶம், இைத நீங்கள் உண்ைம௜ல் எ௱தலாம் இௌ சௌரத்ொற்ஶ சமம் எனேவ நான்p 
இந்த க௯த்தல் சௌரம் ஷட்டல் க௯த்தல் ஐ ஐந்ௌ ஷட்டல் ஒன்௥ ஐந்ௌ ஐந்ௌ சமம் எட௄் p p p 
இ௠பத்ைதந்ௌ எனேவ இைத ைமனஸ் ௔ ஸ்ெகாயர ்௔ளஸ் ஃேபார ்ஃபார ்ஃைபவ் ௔ளஸ் ஆ, 
நான் இடௌ பக்கம் ெகாண்௄ வந்தால் ைமனஸ் ௛ன்௣ல் இ௠ந்ௌ இ௠பத்ைதந்ௌ என்பௌ 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமம், இௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமம்.
 ஆஹ் த்ரீ ைப ஃைபவ் ைமனஸ் ௔ அல்லௌ இங்ேக ஒ௠ ைமனஸ் ைசன் ௛லம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்
சமம் என்௥ ெசால்லலாம், எனேவ இதன் ெபா௠ள் என்பௌ ஒன்௥க்ஶ ஐந்ௌ ஆர ்த்ரீ ைப p 
ஃைபக்ஶ சமம் இங்ேக ஼க்க௧ல் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ள நிபந்தைனையப் பாரப்்ேபாம் ah 
அௌ நிகழ்தக௵ என்௥ ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ  இன் பாொைய ௳ட அொகமாக உள்ளௌ, எனேவ a 
எனக்ஶ இரண்௄ மொப்௖கள் ழைடத்தன  ஒ௠ ஐந்ௌ ஐந்ௌ மற்௥ம் ௛ன்௥ ஐந்ௌ ஐந்ௌ நான் 
இங்ேக மொப்௖ ௛ன்௥ ஐந்ௌ ஐந்ௌ ெசல்ழறௌ எனேவ நாம் இங்ேக இரண்டாவௌ ௳௠ப்பத்ைத 
பயன்ப௄த்த ௚ூ௞ம் பாொைய ௳ட அொகமாக இ௠ப்பதால், நாம் p 
இப்ேபாௌ ௛ன்௣ல் ஐந்ௌக்ஶ சமமான நிகழ்தகைவ எ௄த்ௌக்ெகாள்ழேறாம்.
  இொல் நான் பொ௨௄ ெசய்ழேறன், எனேவ இௌ இன் i get q is equal to four by five, b 
நிகழ்தகைவ மொப்௔௄வேத எங்கள் அசல் ேநாக்கமாஶம், எனேவ இன் நிகழ்தக௵ b 
இங்ேக இப்ேபாௌ நான்காக ஐந்ௌ ஆக இ௠க்ழேறாம் , இந்த ஶ௣ப்௔ட்ட ஼க்க௧ல் நீங்கள் 
பாரக்்கலாம்.
 ாதந்ொரம் என்ற க௠த்தாக்கம், ௔ன்னர ்நிரப்௖தல் என்ற க௠த்ௌ பயன்ப௄த்தப்ப௄ழறௌ, 
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௔ன்னர ்இௌ எளிைமயான ஒன்௥, நாங்கள் எளிய ஆ கணிதத்ைதப் பயன்ப௄த்ௌழேறாம், 
அங்ஶ இரண்௄ அ௣யப்படாத இரண்௄ சமன்பா௄கைள நாங்கள் ோரக்்ழேறாம், நிசச்யமாக 
சமன்பா௄கள் ேநரியல் அல்ல, ஆனால் அவற்ைற மாற்௥வொல் இ௠ந்ௌ ோரக்்க எளிதானௌ 
அவற்௣ல் ஒன்௣௧௠ந்ௌ மற்ெறான்௥க்ஶ நாம் ஒ௠ எளிய இ௠பூையப் ெப௥ழேறாம், அந்த 
இ௠பூக்ஶ ோர௵் காண ௚ூ௞ம் , ௔ன்னர ்஼க்க௧ல் ெகா௄க்கப்படட் மற்ெறா௠ 
நிபந்தைனையப் பயன்ப௄த்ொ இ௥ொயாக ேதைவயான நிகழ்தக௵களின் மொப்௖கைளப் ெபற 
௚ூ௞ம்.
 எனேவ இன்௑ம் ஼ல ஼க்கல்கைளப் பாரப்்ேபாம், இரண்௄ கட்டணப் பகைடகள் ஒன்றாகத் 
்க்ழ எ௣யப்ப௄வதால் 
, எண்களின்  பலன் ஆறால் வஶப௄வதற்கான நிகழ்தக௵ என்ன, எனேவ இரண்௄ ஼கப்௖ 
பகைடகைள ௴ாம்ேபாௌ ேமல் ௚கத்ொல் காணப்ப௄ம் எண்கைளப் பாரத்்ௌ நாம் 
ெப௠க்ஶழேறாம்.
 இந்த தயாரிப்௖ ஆறால் வஶப௄வதற்கான நிகழ்தக௵ என்ன, 
எனேவ இங்ஶள்ள ெமாத்த வழக்ஶகளின் எண்ணிக்ைக 36 ஆஶம் ெமாத்த ௳ைள௵களின் 
எண்ணிக்ைக ௚ப்பத்ொ ஆ௥ ஆஶம்.
 இொல் நாம் ெபறப்பட்ட ௳ைள௵க௬க்ஶ சமமான தயாரிப்௖ ஆறால் வஶப௄ம்.
  இைதப் பாரப்்ேபாம்,
 அதனால் தயாரிப்௖ ஆறால் வஶப௄ம் நிகழ்ைவ வைரய௥ப்ேபாம்,  
௚தல் ஒன்௥ ஒ௠ ௳னாூ என்றால் ஆ௥ , ௚தல் இரண்௄ என்றால் ஆ௥ மற்௥ம் இரண்டாவௌ 
௛ன்௥ என்றால் ௚தல் இரண்௄ ௳னாூ என்றால் ஆ௥ ௚தல் ௛ன்௥ மற்௥ம் இரண்டாவௌ 
இரண்௄ என்றால் ௚தல் ௛ன்௥ என்றால் இரண்டாவௌ நான்ஶ என்றால் ௚தல் ௛ன்௥ என்றால் 
இரண்டாவௌ ஆ௥ என்றால் ௚தல் நான்ஶ ௳னாூகள் ௛ன்௥ என்றால், ௚தல் நான்ஶ 
இரண்டாவௌ ௛ன்௥ என்றால் இரண்டாவௌ ஆ௥ என்றால் ஐந்ௌ  இரண்டாவௌ ஆ௥ மற்௥ம் d 
௚தல் ஆ௥ என்றால் மற்ெறான்௣ல் எௌவாக இ௠ந்தா௩ம் அைவ அைனத்ௌம் ஆறால் வஶப௄ம் 
எனேவ ஆ௥ வழக்ஶகள் ஆ௥ மற்௥ம் ஆ௥ ஆ பன்னிரண்௄ , ௔ன்னர ்உங்களிடம் இரண்௄ 
௛ன்௥ ௛ன்௥ இரண்௄ மற்௥ம் ௛ன்௥ நான்ஶ மற்௥ம் நான்ஶ ௛ன்௥ எனேவ ஆ௥  ேம௩ம் ஆ 
ஆ௥ பன்னிெரண்௄ ஷட்டல் ௛ன்௥ எனேவ எங்களிடம் பொைனந்ௌ வழக்ஶகள் உள்ளன, எனேவ

இன் நிகழ்தக௵ பொைனந்ௌ ௚ப்பத்ொ ஆ௥க்ஶ சமம், அௌ ஐந்ொனால் பன்னிரண்௄க்ஶ சமம் a 
ஆ , இந்த ஼க்க௧ல் மற்ெறா௠ ேகள்௳ையக் ேகடழ்ேறன் சரி , இந்த ஼க்க௧ல் நிபந்தைன 
நிகழ்தக௵ என்ன? எண்களின் ஷட௄்த்ெதாைக ஶைறந்தபடச்ம் 10 ஆஶம், எனேவ தயாரிப்௖ 
ஆறால் வஶப௄ம், எனேவ நிகழ்ைவ வைரய௥ப்ேபாம் ெதாைக ஶைறந்தபடச்ம் பத்ௌ என்௥ b 
௔றஶ இல் உள்ள ஷ௥கள் என்ன என்பைத நீங்கள் பாரப்்௕ரக்ள்.b 

௛ன்௥ , இரண்டாவதாக நாம் எைதப் ெபற்றா௩ம் , ெதாைக பத்தாக இ௠க்க ௚ூயாௌ,  r 
எனேவ ௚தல் எண் ஶைறந்தபடச்ம் நான்காக இ௠க்க ேவண்௄ம், இரண்டாவௌ ஐந்தாக 
இ௠ந்தால், இரண்டாவௌ ஆறாக இ௠க்கலாம், நீங்கள் இரண்டாவதாக ஐந்ௌ ஆர ்ஆறாகக் 
ெகாள்ளலாம்.
 மற்௥ம் ௚தல் ஒன்௥ என்றால்  ஆ௥ ௔ன்னர ்இரண்டாவதாக நான்ஶ ஐந்ௌ ஆர ்ஆ௥ ஆகலாம், 
எனேவ ெகா௄க்கப்படட் இன் நிகழ்தகைவக் கணக்ழட ேவண்௄ம் என்றால் , ஒ௠ b b 
ஶ௥க்ஶெவடூ்ன் நிகழ்தக௵ இன் நிகழ்தகவால் வஶக்க ேவண்௄ம், இப்ேபாௌ ஒ௠ b b 
ஶ௥க்ஶெவடூ்ல் எத்தைன ஷ௥கள் உள்ளன என்பைதப் பாரப்்ேபாம்.
  இந்த 4 6 இங்ேக உள்ளௌ 5 5 இங்ேக இல்ைல, ஏெனனில் இங்ேக இௌ ஆ௥ ஐந்ௌ ஆ௥ ஆ௥ 
நான்ஶ ஆ௥ ஐந்ௌ ஆ௥ ஆ௥ ஆல் வஶபட௳ல்ைல, எனேவ இந்த ௳ொ௚ைறகளில் ஐந்ௌ 
ெசாற்கள் க்ஶ ெபாௌவானைவ எனேவ ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவடூ்ன் நிகழ்தக௵ ஐந்தால் ௚ப்பத்ொ a b 
ஆ௥ மற்௥ம்  இன் நிகழ்தக௵ சரி, நான் உண்ைம௜ல் ேகட்ேடன் , ெகா௄க்கப்படட் b ah a b 
இன் நிகழ்தக௵ என்ன, எனேவ இௌ ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ, எனேவ வஶப்௔ல் எனக்ஶ b a 
நிகழ்தக௵ இ௠க்ஶம், அௌ ஐந்ௌக்ஶ பன்னிரண்டாக இ௠க்ஶம், எனேவ அௌ ௛ன்௣ல் ஒன்௣ற்ஶ 
சமம் ஆ  இன் நிகழ்தக௵ என்ன என்பைத நான் ேநரூயாகப் பாரத்்தால், அௌ ஆ௣ல் ஒ௠ b 
ஆறாக இ௠க்ஶம், ஏெனனில் அௌ ஆ௣ல் ௚ப்பத்ொ ஆறாக இ௠க்ஶம், அேதசமயம், 
ெகா௄க்கப்படட் இன் நிகழ்தக௵ ஒன்௥ a 
௛ன்றாக இ௠க்ஶம்.
  அவர ்௚த௧ல் நிகழ்தக௵ ஸ்ெகாயர ்ஷட்டல் நான்ஶ மற்௥ம் இரண்டாவௌ நிகழ்தக௵ p p 
௛ன்௥ க௯த்தல் நான்ஶ இன் மொப்௖ என்னp p 
 அதனால் நான் ேசாதைன இரண்௄ சாத்ொயமான ௳ைள௵கைள ெசால்ழேறன் எனேவ இரண்௄
௳ைள௵களின் நிகழ்தக௵கள் அவற்௣ன் ெமாத்த ெதாைக ெகா௄க்கப்படட் ேவண்௄ம்  
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ஒன்௥க்ஶ சமமாக இ௠ங்கள், எனேவ சௌரம் மற்௥ம் நான்ஶ மற்௥ம் ௛ன்௥ க௯த்தல் p p p 
நான்ஶ ஒன்௥க்ஶ சமம் எனேவ சௌரம் ஒன்௥க்ஶ நான்ஶ சமம் என்பைத p 
இௌ ஶ௣க்ஶம், இௌ எனக்ஶ இன் இரண்௄ மொப்௖கைளக் ெகா௄க்ஶம், அௌ ஷட்டல் க௯த்தல் p 
பாொ நான் ஐ எ௄த்ௌக் ெகாண்டால் , இரண்௄ ௳ைள௵களின் நிகழ்தக௵, நான் ஐ பாொ p p 
சமமாக ைவத்தால், இௌ எனக்ஶ ஒன்௥க்ஶ நான்ஶ ஷட்டல் ஒன்௥க்ஶ எட௄் என்௥ ௛ன்௥க்ஶ 
எட௄் மற்௥ம் இரண்டாவௌ மொப்௖ ௛ன்௥ க௯த்தல் ஆல் இ௠க்ஶம் நான்ஶp 
 அதனால் ௛ன்௥ க௯த்தல் பாொ ஐந்தால் இரண்டால் வஶத்தால் அௌ ஐந்தால் எட௄் ஆக ஆக 
௛ன்௥ எட௄் ஷட்டல் ஐந்ௌ ஆல் எட௄் ஒன்௥ என்றால் ைமனஸ் பாொக்ஶ சமம் என்றால் p 
இரண்௄ ௳ைள௵களின் நிகழ்தக௵ சௌரம் ஷட்டல் நான்ழனால் இௌ ஆழ௳௄ம்  p p  o ne by

எட௄் அதாவௌ ஒன்௥க்ஶ எட௄் மற்௥ம் இரண்டாவௌ ௛ன்௥ ைமனஸ் four minus one by 
ைமனஸ் ப்ளஸ்
 அதனால் ௛ன்௥ ஷட்டல் பாொ அதாவௌ ஏ௱ ௛லம் இரண்௄ நான்ஶ நான்ஶ என்௥ ஏ௱ ௛லம் 
எட௄் எனேவ ௙ண்௄ம் ஷட௄்த்ெதாைக சமம் என்பைத பாரக்்கலாம் ஒன்௥ எனேவ இப்ேபாௌ 
இந்தப் ௔ரசச்ைனயானௌ ௳ைள௵களின் ௚௱ைமயான தன்ைம௜ன் ஒ௠ எ௄த்ௌக்காட௄் 
என்பைத நீங்கள் காண்ழ௤ரக்ள், அதாவௌ நான் படூ்ய௧டப்பட்ட அைனத்ௌ ௳ைள௵க௬ம் 
இ௠ந்தால், இந்த ௳ஷயத்ொல் நான் அைத எளிைமயாக்ழ௞ள்ேளன், அந்த ெசாத்ைத 
பயன்ப௄த்ொ இப்ேபாௌ இரண்௄ சாத்ொயமான ௳ைள௵கைள மட௄்ேம நாங்கள் ோரக்்க ௚ூ௞ம் 
ஒ௠ ஶ௣ப்௔ட்ட சமன்பா௄ நிசச்யமாக சமன்பா௄ ௘க௵ம் எளிைமயானௌ அௌ ெவ௥மேன ah p
சௌரம் நான்ஶக்ஶ ஒன்௥க்ஶ சமம் இப்ேபாௌ ெபாௌவாக என்ன நடக்ழறௌ என்றால் ெபாௌவாக 

என்பௌ ஷட்டல் ைமனஸ் பாொ என்௥ ெசால்௩ம் ேபாௌ ஐ மட௄்ம் எ௄த்ௌ பாொக்ஶ சமம்p ah p 
என்௥ ஷ௥ேவாம்.
 ௖றக்கணிப்௖ என்பௌ ைமனஸ் பாொக்ஶ சமம், அௌ ஒ௠௳த தவ௥க்ஶ வ௯வஶக்கலாம், p 
ஏெனனில் 
பல சரியான ௳௠ப்பத்ேதர௵்கள் சரியானதாக இ௠க்ஶம் பல ௳௠ப்பத்ேதர௵்கள் சரியானைவ 
என்௥ ஒ௠ ேகள்௳ உள்ளௌ என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம்.
 
ைமனஸ் பாொக்ஶ சமம் உண்ைம௜ல் இௌ ெசல்௩பூயாஶம் ௳௠ப்பமாஶம், ஏெனனில் இௌ 
இரண்௄ ௳ைள௵க௬க்ஶ இங்ேக சரியான மொப்௖க௬க்ஶ 
வ௯வஶக்ழறௌ.
  ேநரியல் சமன்பா௄களின் அைமப்௔ல் உள்ள எட௄் ஶணகங்கள் abc, 

க்ஶ சமம் மற்௥ம் ஷட்டல் என்பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம், இந்த ஒவ்ெவா௠ ax plus by 0 bx cy 
ஶணக௚ம் 
ஒ௠ நியாயமான ைடைய டாஸ் ெசய்வதன் ௛லம் ோரம்ானிக்கப்ப௄ழறௌ சரி, அதாவௌ ஒ௠ 
௚ைற டாஸ் ெசய்தால் நாம் எந்த எண்ைண அைழக்ழேறாம்  எந்த எண்ைணக் 
கவனிக்ழேறாேமா அைத ௙ண்௄ம் ெசய்ேவாம், அைத ௔ என்௥ அைழக்ழேறாம், அைத 
௙ண்௄ம் டாஸ் ெசய்ழேறாம், எந்த எண் இ௠க்ழறேதா அைத ஼ என்௥ அைழக்ழேறாம் , 
கணினி௜ல் அற்பமான ோர௵்கள் இ௠ப்பதற்கான நிகழ்தக௵ என்ன ?  ேநரியல் சமன்பாடூ்ன் 
ஒேர மாொரியான அைமப்ைபப் பாரத்்தால், நீங்கள் ஐ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமாக௵ம், என்பௌ x y 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமாக௵ம் இ௠ந்தால், அௌ எப்ேபாௌம் ஒ௠ ோரவ்ாஶம், எனேவ ௗஜ்௷யமாக 
இல்லாமல் மொப்௖கைளக் ெகாண்ட ோரை்வ நாங்கள் பாரக்்ழேறாம்.
 
அவர ்ேநரியல் சமன்பாட்ூன் அைமப்௖ நீங்கள் க்ேரமர ்௳ொையச ்ெசய்ொ௠க்கலாம், இந்த 
ோரம்ானிப்பான் அல்லௌ க௯த்தல் சௌரம் ௗஜ்௷யமாக இ௠க்க ேவண்௄ம் என்௥ நீங்கள் ac b 
ஷறலாம் அல்லௌ க௯த்தல் சௌரம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமாக இல்லா௳ட்டால், ஒேர ோர௵் ac b 
ௗஜ்௷ய ௗஜ்௷யமாஶம், எனேவ நமக்ஶத் ேதைவ  நிபந்தைன ைமனஸ் சௌரம் ac b 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் எனேவ க்ஶ என்ன வழக்ஶகள் உள்ளன, நீங்கள் ஒன்௥ ஒன்௥ ஒன்௥ abc 
இரண்௄ 4 4 2 1 2 2 2 எனேவ நீங்கள் இங்ேக பாரக்்கலாம் சௌரம் 1 என்பௌ 1 சௌரம்  4 ஏ஼ b ac b 
என்பௌ 4 ௔ சௌரம் என்பௌ 4 ஏ஼ என்பௌ 4, எனேவ உங்களிடம் இந்த வழக்ஶகள் 3 3 3 4 4 4 5 5 5 
மற்௥ம் 6 6 6 உள்ளன .
 ெமாத்த வழக்ஶகளின் எண்ணிக்ைக எட௄் எட௄் வழக்ஶகள் உள்ளன, எனேவ ேதைவயான 
நிகழ்தக௵ இ௠க்ஶம் ஒ௠ ைடைய ௛ன்௥ ௚ைற ்க்ழ எ௣௞ம் ேபாௌ ெமாத்த வழக்ஶகளின் 
எண்ணிக்ைகைய இப்ேபாௌ எட௄் வஶத்தால், அௌ ஆ௥ கனசௌரமாக மா௥ம், அௌ இரண்௄ ஒ௠ 
ஆ௥, எனேவ நாம் எளிைமப்ப௄த்ொனால், இந்த ஼க்க௧ல் ஒ௠ இ௠பத்ொ ஏ௱ ஆ.
 ேதைவ ஆனால் நிசச்யமாக ேநரியல் சமன்பா௄களின் அைமப்௖ ஶைறந்தௌ இரண்௄ ah 
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ேநரியல் சமன்பா௄  நீங்கள் பொெனான்௥ மற்௥ம் 12 ஆம் வஶப்௔ல் பூக்ழ௤ரக்ள், எனேவ 
அ௄த்த ௳ரி௵ைர௜ல் நிகழ்தக௵ ெதாடரப்ான பல ஼க்கல்கைளத் ோரப்்ேபன், ேம௩ம் ஼ல 
ேகள்௳த்தாள்களில் இ௠ந்ௌ எ௄க்கப்படட் ஼ல ஼க்கல்கள் இ௠க்ஶம் என்௥ 
நான் ேகட௄்க்ெகாள்ழேறன்.
  வரிைசமாற்றங்கள் மற்௥ம் ேசரக்்ைககள் பற்௣ய அத்ொயாயத்ைத நீங்கள் பூக்க ேவண்௄ம், 
ஏெனனில் ஼ல ஼க்கல்கள் இந்த ௳ஷயங்கைளப் பயன்ப௄த்தக்ஷ௄ம், எனேவ நீங்கள் அைதப் 
பற்௣ய அத்ொயாயத்ைதப் பூத்தால் நன்றாக இ௠க்ஶம், எனேவ ஼க்கல்கைளப் 
௖ரிந்ௌெகாள்வௌ ௘க௵ம் ஼றப்பாக இ௠க்ஶம், எனேவ அ௄த்த ஆ ௳ரி௵ைர௜ல் நான்  நீங்கள் 
நிகழ்தக௳ன் பல்ேவ௥ வைகயான பயன்பா௄களில் ஼க்கல்கைள ம௥பரி஽லைன ெசய்௞ம் 
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