
 කඝ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෩ಲේತ ฿౲ ಌ౲ ನಗಳඝ౬  เವರ฿ಜ ಚ೉ბ๭ං౪ ೕච ಮൡ౨  ෩ಲේತ ฿౲ ಌ౲ ನಗಳ ಆඋರದ 
෬ว ಃಲโ ඛಯಮಗำ ಅโಗำ ๸ಕಲನ ඛಯಮโ ๬෥ඛ౲ ೕಕರಣದ ๬෥ನ౲  ๳ಪბഷ ඛಯಮ ಎಂൿ ah 
ಕฉಯಲ౭ ഴವ ๬෥ඛ౲ ೕಕರಣವඝ౬  කโ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ ಞ൏౽ರ ඛಯಮದ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ 
෥ലං౪ ೕๅ  ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪ౳ ෬ಯ ෎ಯ๺ ಪ౳ ෬ಯ ಮൡ౨  ಸ౷ ൪ತ౳  ಘಟචಗಳ ಪคಕಲ౭ ච ಇಂൿ කඝ ඛಮ౱  
๎ม ඬಸ౨ ಕಗಳย౵ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ನನ౬  ಸಮಯವඝ౬  เඛ෽ೕಜ๯൤౨ ೕච ಅඡಕ 
ಸಮ๲౲ ಗัๅ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇඃ คೕൟಯ ಅඡಕ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕච  ೲഔ ಪ౳ ๆಶ ಪคೕಃ౹ ฀ತಹ ಃಲโ ಸ౭ උბತ౱ ಕ 
ಪคೕಃ౹ ಗಳย౵  ౽൐๭ಆಂലฆವ ಪ౳ ಂൟ ಮൡ౨  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗูಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಇโ ෩ಲ൫ කโ ಇย౵ ಯವฉಡ ಅಧ౲ ಯನ ෥ലದ ಎม౵  
ಆຉ ಪ౳ ෬ಯಗำ ಮൡ౨  ๰ತ౳ ಗಳ ಅನ౷ ಯಗะಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ෴โඃ ಎರഴ ಘಟචಗಳඝ౬  ಅඝಮൟ๭ ಮൡ౨  ಃಲโ ಷರൡ౨ ಗัಡ තರಕ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬a b 
ඛೕಡมಜං ෈ ඩ෵ಂഡ ෩ฆ ෈ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ෈ಂൿ ෈ಂൿ ෈ಂൿ ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ෭ನ๺ ෈ 
ඩ෵ಂഡ ಐൿ ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ෸ඛಯඨ ෈ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ඛೕലದ ෈ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  කโ 
ಉഴ๼ലಯ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෸ඛಯඨ ෈ ඛೕലದ ෈ ಯ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಄ำൟ౨ ං౪ ೕๅ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ 
ಆದ౪ คಂದ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ ෩ಲಕ කโ ෸ඛಯඨ ෈ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ඛೕಡมದ b
ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಏඝ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ. ඛೕโ ඛೕലದ ಎෆ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๰ತ౳ ವඝ౬  ඛೕโ e 
චನඪ๭ಆಂಡฉ ಅൿ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜ๭ e f 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಆಞತ౨ ං ಒಂൿ ෸ඛಯඨ තರಕವඝ౬  ෸ඛಯඨ ෈ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ b b 
๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜ๭ ಇย౵  ಅಂಶವඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ಘಟචಗಳ ೞದನದ ಒ ౙಁ ಟದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಸರಳತั๵ೕಣ b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒ ౙಁ ಟಗಳ เತರ൏ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ൿ  ಮൡ౨  ೞದಕಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೞದಕ ಒಂൿ ෸ඛಯඨ ೞದಕ තರಕ฿ಜං b b b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ೞದಕ ೞದನ තರಕ ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಌย ๲ഡ ಆದฉ ෎ชඞ ಇಲ౵  b a now b b i 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈಗ ಈ ෸ඛಯඨ ව ಎಂൿ ຂำൟ౨ ൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೞದಕ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯಲ౵ ං ෎ชඞ ಅಲ౵  b 
ಆದ౪ คಂದ  කโ ಇย౵  ෴฿ಗ ชಌ೉ತ౳ ವඝ౬  ຂำ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈๅಂഡ ಮൡ౨  ಈๅಂഡ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ๸ಌ౲  a a 
๸ಭವโ ೞದಕ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂದಥბ  ಈๅಂഡ ඦತರ ಇൿ ಒಂൿ ೞದನ฿ಜං ನಮಡ b b b 
ඛೕಡมಜฆವದඝ౬  ನಮಡ තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ඛೕಡมಜං ಈಗ තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ඛೕലದฉ ඛೕโ 
๯ಲಭ฿ಜ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ෎ฉ ಏඝ b b 
ඛೕಡมಜං ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕಡมಜං ෭ನ๺ ෭ನ๺ ෈ ಎಂದฉ ಏඝ ಎಂൿ ඛೕโ ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ, ಈ b .  
ූಗโ ෭ನ๺ ෈ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜං, ಇದඝ౬  ඛೕโ ೞದಕ ෈ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ಎಂ඀ ຂಳಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ๲ഡ ෭ನ๺ ෈ ෸ඛಯඨ ಒಂൿ ೞದಕ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ කโ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ a b a 
෭ನ๺ ෈ ෸ඛಯඨ ಒಂൿ ೞದಕ ಅಂದฉ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ෭ನ๺ ෈ ಮൡ౨  ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ b a 
ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅಂದฉ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ෭ನ๺ ಯ b am b 

๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಈಗ කโ ಇย౵  ඛೕಡมಜං ಅ෗ඦದචಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ඩ෵ಂഡ ෩ฆ inus 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಒಂൿ ෭ನ๺ ඩ෵ಂഡ ෩ฆ ಆಞತ౨ ං ಅൿ ඩ෵ಂഡ ಏำ ಆಜฆತ౨ ං a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඩ෵ಂഡ ಏำ ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ෭ನ๺ ಇൿ ඩ෵ಂഡ ಐൿ b 
ಆದ౪ คಂದ  ಈ ෰ಲ౲ โ ඩ෵ಂഡ ಎರഴ ಎಂൿ ൟฆಞತ౨ ං ಅಂದฉ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಅಂದฉ ಈ ಅಂಶದ ಪ౳ ෥ಣ b 

ಈಗ කโ ೞದವඝ౬  ඣೕഺೕಣ 0.2 ah 
ಆದ౪ คಂದ ೞದโ ಮൡ౨  ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ನย౵  ෸ඛಯඨ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜං කโ ๳ಪბഷ a b b 
ඛಯಮವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯൤౨ ೕๅ  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ನ ಪ౵ ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೞದಕ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ನ b b b 
๸ಭವඛೕಯ൤ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๸ಕಲನ ඛಯಮದ ๰ತ౳ ದย౵  කඝ ෸ඛಯඨ ನ ๰ತ౳ ದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  b 
ಬฉൽං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಅඝ౬  ඛಂದ ಬದม෵ಸมಜං  තರಕ฿ಜ b b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದವඝ౬  ಬฉಯฤ ෴โඃ ൧ಂದฉ ಇಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  කโ ಇย౵  ಬฉಯ෎౽ದ ෰ಲ౲ ಗำ ಏචಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಅൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬   ಒಂൿ ಅ෗ඦದචಯ ಇൿ ඩ෵ಂഡ ಏำ ಮൡ౨  ෈ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ನ y, 
๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಯ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜං, ಅಂದฉ ಒಂൿ ෭ನ๺ ඩ෵ಂഡ b 
කฤౙ , ಅൿ ඩ෵ಂഡ ಆฆ ಈಗ ඛೕโ ๅඨ ชಌ೉ತ౳ ൽಂದ ೞದಕ ෈ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ  ඣೕല b 
තರಕโ ಈ ๸තಣბ ූಗ฿ಜං ಮൡ౨  ඣಂൽಡ තರಕದ ೞದಕโ ඛಖರ฿ಜ ಈ ූಗ฿ಜං කඝ ෭ನ๺ a b b 
ಎಂൿ ಬฉൽං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ೞದನ තರಕโ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං b b 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ඩ෵ಂഡ ಐದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ  ಇൿ ඩ෵ಂഡ ಎಂಟಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯย౵  ෸ඛಯඨ තರಕವඝ౬  ඛೕലದฉ ಅಂಶโ ෈ಂൿ ೞದನದ b b 
๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜං ಇൿ ඩ෵ಂഡ ಎರഴ ಮൡ౨  ೞದโ ෸ඛಯඨ ෈ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ඩ෵ಂഡ b 
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ಆದ౪ คಂದ ಅವ౽ಶ  ಯ ෰ಲ౲  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಪഷಯฤ ಇย౵  ಬದย෴ಜ ෸ඛಯඨ ෈ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ಅඝ౬  B 
ඩ෵ಂഡ ಎರಡඝ౬  ඩ෵ಂഡ ಎಂಟคಂದ ූಜ๭ ಅൿ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ಅಥ฿ ඩ෵ಂഡ ಎರഴ ಐದಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ඛೕโ ತತ౷ ಗำ ಏචಂൿ ඣೕല ಈ ಸಮ๲౲ ಯย౵  කඝ ෮ದฤ ಬಳ๭ದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 
ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ฿౲ ಌ౲ ನ฿ಜං ඦತರ ಅಂಶವඝ౬  ಪคಹค๯ವย౵  කඝ ๲ഡ ๭ർ౫ ಂತದ เತರ൏ 
ඛಯಮಗಳඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ කโ ೞದಕ ෈ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಌย ๲ഡ 
ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸෽ೕಜಕ ಆ๭౨  ಏಃಂದฉ ನನಡ ೞದಕ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಇย౵  b 
ඛೕಡมಜಲ౵  ಆದฉ ಇย౵  ಏඝ ඛೕಡมಜං෽ೕ ಅದඝ౬  කඝ ಈ ชಌ೉ತ౳ ದ ෩ಲಕ ඣೕലංโ ನಮಡ ಯ a 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ನಮಡ ෭ನ๺ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಎಂൿ ඛೕಡมಜං  b 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ කโ ಈ ඛൽბಷౣ  ๖ยಯย౵  ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෰ಲ౲ โ ೞದವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ຄರಬฆൟ౨ ං කඝ ๳ಪბഷ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಇൿ 
ඛಮಡ 0.8 ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๯ವ ಉං౪ ೕಶโ ൧ೕค๯โർಜං. ಃಲโ ಘಟචಗಳ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳඝ౬  ඛೕലದฉ, 
ಅದඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ เเಧ ๸ීඌತ ಘಟචಗಳ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ  ಇඃ คೕൟಯ 
ಸಮ๲౲  ಮ൧౨ ෫౱  ಮൡ౨  ෸ඛಯඨ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෽ಂൽಡ ෴โඃ ಎರഴ ಈๅಂഡ ಗะಜರย ಎಂ්ൿ a b b 
ඩ෵ಂഡ ನ ಏำ ๸ಭವඛೕಯ൤ ඩ෵ಂഡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ඩ෵ಂഡ ෩ฆ a ah b 
ಎಂൿ ຂಳฤ ಸ෥ನ฿ಜං ඛೕലದ තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ කโ ಷರൡ౨ ಬದ౫  b b 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದฉ ಆഔౣ ฆವ ෈ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮಡ 
ಅಗತ౲ เฆವ ಪค๻ರವඝ౬  ඣೕല ඦತರ ಅൿ ೞದಕ ෈ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜං ෈ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ 
๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜ๭ ಆຉ ಮ൤౨  ඛೕโ ෈ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ಲಭ౲ เං 
ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ಇย౵  කโ ಈ ಅಂಶವඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಈಗ ඞ౲ ಮชಟฑ ಒಂൿ ೞದನದ b ah b 
౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ๅඨ ชಌ೉ತ౳ ದ ෩ಲಕ කโ ๯ಲಭ฿ಜ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಈ ಘಟච෷ ಈ 
ಘಟච෴ಜದ౪ ฉ ඦತರ ಒಂൿ ೞದಕ තರಕโ ಈ ූಗ฿ಜൿ౪  ಅൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ෭ನ๺ ಆಜං ನಮಡ b b b 
෸ඛಯඨ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ඛೕಡมಜං BA b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ೞದಕವඝ౬  ඣೕಡಬ๾ർದฉ ෸ඛಯඨ ನ ๸ಕಲನ ඛಯಮದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  b 
ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಒಂൿ ೞದನದ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෈ ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ b b 
๸ಭವඛೕಯ൤ b 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಒಂൿ ಒ ౙಁ ಟದ ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪ౵ ๺ b b 
๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅຉ කඝ ಈ මෳბ ಅඝ౬  ಬฉൽං౪ ೕච ಏಃಂದฉ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෰ಲ౲ ಗำ b ab
 ಮൡ౨  ෸ඛಯඨ ನಮಡ ಲಭ౲ เං b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಇย౵  ಪ෴ბಯ฿ಜ ಮൡ౨  ඩ෵ಂഡ ಐൿ ಪ౵ ๺ ඩ෵ಂഡ ෩ฆ ෭ನ๺ ඩ෵ಂഡ ಏಳඝ౬  
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ ඩ෵ಂഡ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ೞದನದ ෈ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ඩ෵ಂഡ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ಈ ූಗ฿ಜං  ಅඝ౬  ನನಡ ඛೕಡมಜං, කโ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ a 
෩ಲಕ ೞದಕ තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಇඣ౬ ಂൿ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಅൿ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಒಂൿ ೞದನದ ಮൡ౨  ೞದಕ a b b 
තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ೞದಕ තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಒಂൿ ೞದಕ ಯ ෭ನ๺ b b 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ಇದರย౵  ඛೕโ ඩ෵ಂഡ ಐൿ ಅඝ౬  ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎಂൿ 
ඣೕಡಬ๾ൿ  ನ ಮൡ౨  ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  කโ ඩ෵ಂഡ ಒඨ ಎಂൿ วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ a ty b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඩ෵ಂഡ කಲౙ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛೕലದ තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಬದย๭ದฉ කโ ಅದඝ౬  ನ b b complement 
๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜ๭ದ ೞದಕ තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎಂൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ൤౨ ೕๅ.  කโ 0.7 ಅඝ౬  ෈ b 
౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜ๭ർಗ ඩ෵ಂഡ ಏಳඝ౬  කโ ಪ෴ბಯ฿ಜ ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ඩ෵ಂഡ ಎಂದฉ ಅൿ කಲౙ คಂದ ಏಳಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ಮ൤౨  ಈ ඛൽბಷౣ  ಸಮ๲౲ ಯย౵  
කඝ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಛಜ ಮൡ౨  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕච ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ.  
ಅඝඩತದย౵  ಒಳತಂലฆವ ඛಯಮಗำ කโ ๸ಕಲನ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಈๅಂഡ ಅඝ౬  කโ a 
ೞದಕ ෈ ಮൡ౨  ೞದಕ තರಕ฿ಜ เಭ೧๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ තರಕ౽ౙ ಜ කโ ඡರ฿ಜ วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ කโ b b 
ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಮൡ౨  ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෽ಂൽಡ ಎರഴ ಈๅಂഡ ಗะಜฆโൿ a b a 
ಒಂൿ ೞದನದ ಐൿ ඩ෵ಂഡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ඩ෵ಂഡ ಎರഴ ಮൡ౨  b 
ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  කโ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏචಂൿ b po int four b 
ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಬಳಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ඛೕಡมದ තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸಮකಜฆವ b 
ೞದನದ තರಕವඝ౬  තರಕ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜ๭ කโ ಈಗ ඣೕലං౪ ೕๅ ೞದಕ තರಕದ b b b 
๸ಭವඛೕಯ൤෷ ೞದಕ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ನಮಡ ඛೕಡมಜං කโ ಅโಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ b b 
ಯ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ඦತರ ಎಡූಗโ ෈ಂൿ฿ಜฆತ౨ ං  කฤౙ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ඩ෵ಂഡ ಐൿ a 
෭ನ๺ ඩ෵ಂഡ ಎರഴ ಅಂದฉ ಯ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜಸมದ ಒಂൿ ೞದನದ b 
๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൡಂ෇ ಸರಳ฿ದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಪคಹคಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಯ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ෩ರคಂದ කฤౙ  ಅಂದฉ ෈ ಯ b 
๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಒಂದคಂದ කಲౙ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං 

Pru
tor
@
IIT
K



ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ ಈ ಸಮ๲౲ ಗಳย౵  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෩ಲ ඛಯಮಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಈํ 
෥ಡಬ๾ൿ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലൽ౪ ೕค ಃಲโ ಇತರ ಈๅಂഡ ಗಳ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഺೕಣ ಮൡ౨  
කโ ಇඞ౬  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ෨ಂൿವค๵ೕಣ ಮൡ౨  ಗัಸฤ කฤౙ  කಣ౲ ಗัๅ ಮൡ౨  ෩ฆ කಣ౲ ಗำ 
ක౲ ෽ೕ೉ತ ಮൡ౨  ಒಂൿ කಣ౲  ಪౘඩತ฿ಜං ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ඦತರ ಪౘඩತದ කಣ౲ ಃౙ  ತวಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 
෩ರคಂದ කฤౙ  ಆಜฆತ౨ ං, ಅಂದฉ ෩ฆ කಣ౲ ಗำ  ක౲ ෽ೕ೉ತ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ತว ಮൡ౨  ෇ಲದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಅಧბದ๠ౣ  ಮൡ౨  ಪౘඩತದ කಣ౲ ಃౙ  ತวಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 
෩ರคಂದ කฤౙ  ಆಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ෇ಲದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ಆಜฆತ౨ ං, ಒಂൿ කಣ౲ ವඝ౬  ෴ඁ೉౟ ಕ฿ಜ ඩ൤౳ ෵ಂದ 
ಎึಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಎ๲ಯมಞತ౨ ං ತวಯඝ౬  ಗಮඛ๭ದฉ ತวಯඝ౬   ಗಮඛ๯ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಇย౵  
ಪౘඩತದ කಣ౲ ವඝ౬  ಎึ෷ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಎರഴ ງತಗಳย౵  ಸಮ๲౲  ಇං ಎಂൿ 
ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ෮ದฤ කಣ౲ ವඝ౬  ಎึಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කಣ౲ ವඝ౬  ಎ๲ಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ජಸಜბಕ฿ಜ කಣ౲ ವඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ  ක౲ ෽ೕ೉ತ කಣ౲  ಅಥ฿ ಇൿ ಪౘඩತದ කಣ౲ ฿ಗಬ๾ൿ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ತวಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ක౲ ෽ೕ೉ತ කಣ౲ ವඝ౬  ಎึಯมಜං෻ ಅಥ฿ ಪౘඩತದ කಣ౲ ವඝ౬  
ಎึಯมಜං෻ ಎಂ්ದರ ෬ว ಅವอ෈ತ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅ೧ბർರคಡ ಪคතಣბ ๲ഔౣ ಂ಩ ಆಜං ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪ౳ ෬ಯದ ಅ෴ඨ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಃಲโ ಘಟචಗಳඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕච ಒಂൿ ತวಯඝ౬  ಗಮඛ๭ದ ಘಟච෴ಜರย ಮൡ౨  කඝ h 
ಘಟචಗಳඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕච ಪౘඩತದ කಣ౲ ವඝ౬  ಎึ෷ವ ಘಟච෴ಜರย ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ಘಟච෴ಜං e f 
ක౲ ෽ೕ೉ತ කಣ౲ ವඝ౬  ಎึಯมಞತ౨ ං ඦತರ ಆഔౣ ฆವ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಎಂದฉ කโ ත฿ბಗ౳ ಹ eh h 
ඪೕലತ කಣ౲ ವඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅದඝ౬  ഓ๺ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ඦತರ ತวಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 
෩ರคಂದ කฤౙ  ಆಜฆತ౨ ං ೦൤౳ ಯ ๆึ ತวಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎ๠ౣ   කಣ౲ ವඝ౬  ಎึಯมಞತ౨ ං ඦತರ 
๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಅಧბದ๠ౣ  ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗำ ಈಗ කฤౙ  කಣ౲ ಗัๅ ಅโಗಳย౵  ಒಂൿ කಣ౲  e f 
෥ತ౳  ಪౘඩತ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෴ඁ೉౟ ಕ฿ಜ ೉ൟ౳ ๭ದฉ කโ ಪౘඩತದ කಣ౲ ವඝ౬  ๲ึ෷ವ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ කಲౙ คಂದ 
ಒಂർಞತ౨ ං  ಮൡ౨  කโ ක౲ ෽ೕ೉ತ කಣ౲ ವඝ౬  ๲ึ෷ವ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ෩ರคಂದ කฤౙ  ಆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸಮ๲౲ ಡ ๸ීඌ๭ದ ෩ಲේತ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ലං౪ ೕๅ ಈಗ කโ ಄ัർಗ
ತวಯඝ౬  ಗಮඛ๯ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಎಂൿ ಄ಳมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ತวಯඝ౬  ಗಮඛಸมಞತ౨ ං ಎಂದฉ ඩ౳ ෕  ನ ๬ಮಥ౲ ბ h 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏචಂൿ ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ h 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದฉ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಈಗ ಆಜฆತ౨ ං, ಅൿ ನ h e 
๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಮൡ౨  ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ඛೕಡมಜං ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ඛೕಡมದ e h f 
ಎม౵  ಪದಗำ ನಮಡ ಲಭ౲ เฆತ౨ ๅ ಆഔౣ ฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ෩ರคಂದ කฤౙ  ๸ಭವඛೕಯ൤ ಯ ಒಂൿ කฤౙ  h e 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಆഔౣ ฆವ ಅಧბ ಮൡ౨  ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ෩ರคಂದ කฤౙ  h f f 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಄ವಲ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ  ಈ ෰ಲ౲ ಗำ ಅຉ ಒಂಬತ౨ คಂದ ಹൽකคಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ತวಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಅಂൟಮ฿ಜ ಒಂಬತ౨ คಂದ ಹൽකฆ ಆಜฆತ౨ ං, ಸಮ๲౲ ಯ ಎರಡඡ ූಗವඝ౬  
ඣೕഺೕಣ ಸಮ๲౲ ಯ ಎರಡඡ ූಗโ ತวಯ ๆึ ಪౘඩತದ කಣ౲ ವඝ౬  ಎึ෷ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಗಮඛಸมಜං 
ಎಂದฉ ಅൿ ๼෨౱ ಖ฿ಜං ಏಃಂದฉ කโ ෮ದฤ ౽൐๭ಆಂಡ ಘಟචಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಄ำൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කಣ౲ ವඝ౬  ෮ದฤ ಎึಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಅಂൟಮ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ൟัൽฆ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෎ข౺  ෩ಲಕ ඛೕലದ ಇ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಇൿ ಅඝ౬  ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ನ h eorem h e h ah 
๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎม౵  ಪದಗำ ෩ರคಂದ කಲౙ คಂದ ಲಭ౲ เฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಒಂದคಂದ කಲౙ คಂದ ಒಂಬತ౨ คಂದ ಹൽකฆ 
ූಜಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂದคಂದ ෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇದඝ౬  ಪค๏ೕยಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ah e e 
ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ කฤౙ  කฤౙ  ಸค ಅಂದฉ ಆຉ ಅಂದฉ කฤౙ  කಣ౲ ಗัൿ౪  ಅದರย౵  ಒಂൿ කಣ౲  ෥ತ౳  ಪౘඩತ฿ಜං

ಆದ౪ คಂದ ಪౘඩತದ කಣ౲ ವඝ౬  ಎึ෷ವ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಈಗ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ൟัൽದ౪ ฉ ಅൿ කಲౙ คಂದ කฤౙ  
ಆಜൡ౨   ತว෻ ಆಜದ౪ ฉ ಪౘඩತದ කಣ౲ ದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ කಲౙ คಂದ ಒಂದคಂದ ෩ರคಂದ ກೈ౞ ෵ൡ, ಏಃಂದฉ 
ಪౘඩತದ කಣ౲ ൽಂದ ತวಯ ๬ಧ౲ ൤ ກೋ౞ , 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಪคಷౙ คಸಲ౭ ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ಲ ಪ౳ ෬ಯದ ಪ౳ ෽ೕಜನ฿ಜං. ಅಂൟಮ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ൟัൿಆำ౶ ವ ෩ಲಕ කโ ๼ಂൽನ 
ಘಟචಗಳ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳඝ౬  ಪคಷౙ คಸฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ๼ಂං කඝ ඛಮಡ ൟั๭ඈ൤ කโ ಅದඝ౬  
ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๭ർಗ ಇൿ ൡಂ෇ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜං ౽ಌბචಗಳย౵ ನ ಅಪಪತಗಳ ౽ರಣಗำ ಃಲโ เඌเ೦ౢ ನ 
ತඛಒಗำ ಇ൞౲ ൽ ಈ ಎม౵  ಸ౩ ಳಗಳย౵  ෎෺๺ ಪ౳ ෬ಯโ ಪ౳ ෨ಖ ඩತ౳ ವඝ౬  ವ๼๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ನಮಡ ൟัൽฆವ 
ಅಂൟಮ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ಅವอ෈๭ ๼ಂൽನ ಘಟචಗಳ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  කโ ඛಜ฿ಜ෸ ಪคಷౙ คಸಬ๾ൿ  ಮൡ౨  
ಃಲโ ಇತರ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗಳඝ౬  ඣೕല ಆຉ ಒಂൿ ೯ೕല ർಳವඝ౬  ಏำ ෮ತ౨ โ ౽൐๭ಆำ౶ ವವฉಡ ๯ൟ౨ ಆಳ౶ มಞತ౨ ං,

ಆದ౪ คಂದ ർಳಗಳඝ౬  ಎ๲ದฉ ಎರവ ഹ๺ ಗำ ಃಲโ ෬ฤ౱ ಖ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ๅ ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ ಇ൞౲ ൽ 
෩ฆ ಮൡ౨  කฤౙ  ෩ฆ ಮൡ౨  ෩ฆ කฤౙ  ಮൡ౨  ಎರഴ ಇ൞౲ ൽ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ತ౨ ವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ತ౨ ವඝ౬  ർಖยಸมಞತ౨ ං 
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ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෮ತ౨ ದ ಉั൞ಯವඝ౬  ಗಮඛ๭ർಗ කโ ඛย౵ ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ತ౨   ಅඝ౬  ෩ರඡ ฌೕฯ ನย౵  ෮ದฤ ౽൐๭ಆำ౶ ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಸค ಆຉ 7
෮ದฤ කโ ಒಂൿ ೯ೕല ർಳವඝ౬  ಒ෫౱  ಎ๲෵ค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ක౲ ෽ೕ೉ತ ഹ๺ ಎಂൿ ಇย౵  ಬฉ෽ೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟ ಫย൞ಂಶದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆ 36 ಪ౳ ಕರಣಗಳย౵  ಈಗ ಒഖౣ  36 ಪ౳ ಕರಣಗัๅ  ಪ౳ ಕರಣಗำ ෮ತ౨ ಃౙ  ౽ರಣ฿ಞತ౨ ๅ   h 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಘಟචಯඝ౬  ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ದฉ ෮ತ౨ โ ಏำ ಆಗ ಅൿ ಆฆ ಅಂಶಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං e 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ ಆರคಂದ ෩ವ൞౨ ರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅಂದฉ ಆರคಂದ e 
ಒಂದಃౙ  කඝ ಅದඝ౬  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච ಈಗ ෨ಂൽನ ಪ౳ ๔౬  ಏචಂದฉ ඿ฑ ഹ๺ ನ ah p 
೯ೕലಯ ෩ರඡ ฌೕฯ ನย౵  ಏಳರ ෮ತ౨ โ ෮ದฤ ౽൐๭ಆำ౶ ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ, ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ ෮ದಲ
ฌೕฯ ನย౵  ನಮಡ ෮ತ౨ โ ಏำ ๭ಞโൽಲ౵  ಅಂದฉ ಘಟච ಮൡ౨  ಅ෗ඦದච ๸ಭเ๯ತ౨ ං ಅඃ คೕൟ ಎರಡඡ 
ഓ๺ ನย౵ ෸ ಈๅಂഡ ಇ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ๸ಭเ๯ತ౨ ං ඦತರ ෩ರඡಯย౵  ಈๅಂഡ ಇ ಈಗ ಮ൤౨  ๸ಭเ๯ತ౨ ං ಆຉ 
ಇย౵  කโ ഓ๭ಂ಩ ಗำ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜං ಎಂൿ ූเ๯൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ කโ ഓ๺ ෥ലർಗวม౵  ഓ๺ ෥ഴโൿ ಮൡ౨  
කโ ಎರಡඡ ෇ค ഓ๺ ෥ഴโൿ ๼ಂൽನದ౾ౙ ಂತ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜං ಎಂൿ ฉ౽ിბ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಡ  ss 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈๅಂഡ ಗಳ ๬౷ ൪ತ౳ ౲ ದ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ඛೕโ චನඪ๭ಆಂಡฉ කโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳ 
ಞ൏౽ರವඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ൿ කโ ಈๅಂഡ ಗำ ಸ౷ ൪ತ౳  ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ , ಒಂൿ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ab b 
ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ෩ฆ ಇದ౪ ฉ කโ ಹಲ฿ฆ ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಷರൡ౨ ಗำ ಆದฉb 
ಅๅಲ౵ ใ ೞದಕಗಳ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಅಥბ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಇದඝ౬  ಅನ౷ ෵๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ತ౨ ದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ෩ರඡ ฌೕฯ ನย౵  ෮ದฤ ౽൐๭ಆำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದಲ ฌೕฯ ನย౵  ಇ ಅ෗ඦದච ๸ಭเ๯ತ౨ ං ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ೞದಕ ಮൡ౨  තರಕโ ಎರಡඡ 
ฌೕฯ ೞದಕದย౵  ๸ಭเ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ರඡ ๬ยನย౵  ๸ಭเ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈๅಂഡ ෮ತ౨ ವඝ౬  ෩ฆ ಘಟචಗಳ ೞದಕ฿ಜ ෩ರඡ ๬ยನย౵  ෮ದฤ ౽൐๭ಆำ౶ ತ౨ ං ಎಂൿ 
ಬฉൽං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ฌೕಲ౬ ย౵  ಏำ ๸ಭเ๯โൽಲ౵  ಎಂൿ ಇ තರಕ฿ಜං ಏำ ಎರಡඡ ฌೕಲ౬ ย౵  ๸ಭเ๯โൽಲ౵   
๬ฤ ಮൡ౨  ಇൿ ෩ರඡ ๬ยನย౵  ๸ಭเ๯ತ౨ ං, ಇൿ ಈಗ ෩ฆ ಘಟචಗಳ ೞದಕ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಇൿ ಪ౳ ෽ೕಗಗಳ 
๬౷ ൪ತ౳ ౲ ൽಂർಜ ಆಞತ౨ ං ෮ದಲ ฌೕฯ ನย౵  ಇ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎರಡඡ ฌೕฯ ನย౵  ಇ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ನ 
๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜ ಈಗ ಪ౳ ൟ ඩತ౳ ದย౵  ಇ ಮൡ౨  ಇ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಆຉ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಒಂದคಂದ ಆರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ  
ಆದ౪ คಂದ ಅ෗ඦದචಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಐದคಂದ ಆฆ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಒಂದคಂದ e e 
ಆฆ ಆಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇಪ౭ ൤౨ ೖದคಂದ ಎರഴ ಒಂൿ ಆฆ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ เ๔౵ ೕ๞๭ದฉ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ತತ౷ ಗำ ෴โโ ಎಂ්ದඝ౬  ಬಳಸมಜං  ಇย౵  
෮ದಲචಯർಜ කโ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಗ൐ತದ ฿౲ ಌ౲ ನ ಅಥ฿ ๎๭౨ იೕಯ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ කโ 
ක౲ ෽ೕ೉ತ ർಳವඝ౬  ಪคಗ൐๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಎม౵  ಪ౳ ಕರಣಗำ ಸ෥ನ฿ಜ ಎม౵  36 ಪ౳ ಕರಣಗำ ಸ෥ನ฿ಜರಬ๾ൿ ಎರಡචಯർಜ කโ ๬౷ ൪ತ౳ ౲  
ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕๅ ಅಂದฉ ෮ದಲ ಎರಡඡ ಮൡ౨  ෩ರඡ ඩತ౳ ಗำ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳඝ౬  ಞ൐ಸಬ๾ൿ ಆຉ ಈ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ඛಯಮಗಳ ಃಲโ ກ೉౞ ನ ಅನ౷ ಯಗಳඝ౬  
ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨   ಒಂൿ ෭ನ๺ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ෩ರคಂದ ಇಪ౭ ൤౨ ೖದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ a b  b b 

ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಎಂಟคಂದ ಇಪ౭ ൤౨ ೖದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂำโದฌಂൽಡ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆವ ಎರഴ a 
ಘಟචಗำ ಆಜದ౪ ฉ, ದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಅಧბ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ಡ ඛೕಡมಜං ඦತರ ඛೕโ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಆഔౣ ฆವ a 
෥๼ൟ෵ಂದ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಎಂൿ කโ ಮൡ౨  ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳඝ౬  ຄರ൤ಡಯ෎ಀ ಮൡ౨  b a b 
ಅಂൟಮ฿ಜ ನಮಡ ඛೕಡมದ ກೋ౞ ವค ෥๼ൟಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮ౱ ඝ౬  ಄ಳมಞತ౨ ං a 
ಮൡ౨  ಈๅಂഡ ಗำ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ෮ದฤ ඣೕഺೕಣ  ಒಂൿ ಅ෗ಧಮඛ ชಌ೉ತ౳ ದ ෩ಲಕ b 
ನಮಡ ಲಭ౲ เฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗำ ෴โโ ಮൡ౨  කโ ಅโಗಳඝ౬  ຂಡ ಬಳ๭ಆಳ౶ ಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈๅಂഡ ಇย౵ ං ಮൡ౨  ಈๅಂഡ ಇย౵ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ඦತರ ෭ನ๺ ಈ ಪದ฿ಜං a b b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ෩ರคಂದ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ෭ನ๺ ಇൿ ಆಞತ౨ ං b a 
ಆದ౪ คಂದ ๬౷ ൪ತ౳ ౲ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಳ౶ ฤ ಇโ ನಮಡ ಲಭ౲ เฆವ ෰ಲ౲ ಗะಜๅ, ನನಡ ೞದಕಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ 
๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳ ಅಗತ౲ เං 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಏඝ ඛೕಡมಜං ಒಂൿ ෭ನ๺ ෈ ಈಗ ෭ನ๺ ෈ ಅඝ౬  ඛೕโ ඣೕഴ๋൤ ಇൿ ೞದಕ ෈ p  
౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜං.  කඝ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಒಂൿ b a b 
තರಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ನಮಡ ඛೕಡมಜං ಅಂದฉ ෩ರคಂದ ಇಪ౭ ൤౨ ೖದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಎಂಟคಂದ 
ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ಈಗ කโ ๭౩ ൟಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ๬౷ ൪ತ౳ ౲  
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯർಜ කඝ ಮൡ౨  ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  තರಕโ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜං ಮൡ౨  ಮൡ౨  a b a b b 
තರಕโ ಸಹ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜං ಎಂൿ ๬෈ೕൡಪല๯൤౨ ೕච ಏಃಂದฉ ඦತರ කඝ ಇದඝ౬  ಮൡ౨  ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ a b 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨   ಇย౵  කඝ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤ b 
ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
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ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ಇದඝ౬  ๬෈ೕൡಪല๵ೕಣ ಮൡ౨  ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  තರಕಗำ ಸಹ a b a b 
ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜๅ ಎಂൿ ๬෈ೕൡಪല๯൤౨ ೕๅ ๻ಛಜ කඝ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಸค ೞದಕ තರಕದ ๬ಮಥ౲ ბโ ಈಗ prob b 
කโ ಈಛಗศ ඣೕലං౪ ೕๅ ೞದಕ තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ೞದಕ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෭ನ๺ b b ah 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ನಮ౱  ๼ಂൽನ ಸಮ๲౲ ಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ๬෈ೕൡಪല๯ൟ౨ ಲ౵  ಮ൧౨ ෫౱  ౘ෦๭ ಒಂൿ ೞದಕ b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಮൡ౨  ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆತ౨ ๅ ಇದඝ౬  ಯ a b b 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඛೕโ ಯ 1 ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ .  ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ b a 

තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤ b 
ಆದ౪ คಂದ ೞದಕ තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ๬౷ ൪ತ౳ ౲ ದ b b 
๭౩ ൟ෴ಜං ಅಂ൤෻ කโ ಒಂൿ ಅ෗ඦದච ಮൡ౨  ෩ಲේತ฿ಜ කโ ຂำൟ౨ ฆโದඝ౬  ah b 
๬෈ೕൡಪലಸಬ๾ൿ ಎರഴ ಘಟචಗำ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜದ౪ ฉ , ಅโಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  කඝ තರಕ฿ಜ ൤ಡൿಆಂಡฉ, කඝ 
ಅๅರಡඞ౬  ಪ౳ ๚๭๭ದฉ ಅโ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆತ౨ ๅ  ෨ಂൽನ ಘಟචಗಳ ෬ว කඝ ಈ ฿ದವඝ౬  เಸ౨ ค๭ದฉ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜ 
ಉั෵ค 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರಥბ කโ ෈ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ෩ರคಂದ ಇಪ౭ ൤౨ ೖದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ 
ಃಲโ ๸಄ತಗಳඝ౬  ಬಳ๵ೕಣ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಬฉ෽ೕಣ  ಮൡ౨  ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ನ p a q b 
๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ಇൿ ಅඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං p q q 
ಇಪ౭ ൦ದคಂದ ෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඃ คೕൟಯ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಒಂൿ තರಕ฿ಜං ಅൿ ಯ b b 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆವ තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜ ಪคಣ෦๯ತ౨ ං  ಡ ಅಂದฉ p q 
ಎಂಟคಂದ ಇಪ౭ ൤౨ ೖದಃౙ  ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ ನನ౬  ಬั ಆຉ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗำ ಮൡ౨  ಎರഴ ಅ೦ౢ ತಗำ ෭ನ๺ ෩ರคಂದ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಮൡ౨  p pq q 
෭ನ๺ ಎಂಟคಂದ ಇಪ౭ ൤౨ ೖದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ๻ಛಜ කඝ ಇย౵  ಃಲโ ಀಶಲ൤ಯඝ౬  ෥ലದฉ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ pq 
කඝ ಕึ෷൤౨ ೕච ಸ෦ೕಕರಣ ಎರಡคಂದ ಒಂൿ ಸ෦ೕಕರಣโ ඦತರ ರർ౪ ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค pqpq 
ಆದ౪ คಂದ ನನಡ ಎರഴ ෭ನ๺ ಬฉಯฤ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല ಒಂൿ ಆഴತ౨ ං ෭ನ๺ ಇൿ ಒಂದคಂದ ಐൿ ಡ q p 
ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅಂದฉ ಎಂഖ คಂದ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ෭ನ๺ ෩ฆ คಂದ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಅൿ ಐํ ಇಪ౭ ൦ൿ ಅಂದฉ f  
ಒಂದคಂದ ಐൿ ಆಜฆโದคಂದ ಈಗ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳย౵  ಒಂದคಂದ ಸ෦ೕಕರಣ ๸ಒ౲  ෩ฆ ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ , ಈ q 
෰ಲ౲ ൽಂದ කඝ ಇย౵  ಇค๭ං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ෩ฆ คಂದ ಪ෴ბಯ฿ಜ ಬಳ๭ ಎರಡರย౵  කโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಡ ೯൤ಡ ಒಂದඝ౬  q p p 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಐൿ ಎಂ්ൿ ಎಂಟคಂದ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಆຉ ಇൿ ಸರಳ฿ದ ಆຉ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ඛೕโ ඛಜ฿ಜ 
ಇದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಇൿ ಚದರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๻ಛಜ කඝ ಈ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ා වํ p p p p 
ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಮൡ౨  ಒಂದคಂದ ಐൿ ಎಂಟಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಮತ౨ ๠ౣ  ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ෭ನ๺ ඪ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ශೕฑ ඪ ා වํ ಪ౵ ๺ ಆຉ, කඝ ಅದඝ౬  
ಎಡූಗಃౙ  ൪ದฉ ನನಡ ෭ನ๺ ෩ರคಂದ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ๭ಞತ౨ ං ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಒಂದคಂದ ಐൿ ෭ನ๺ 
ඪ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಆຉ ൮౳ ೕ ා වํ ෭ನ๺ ඪ ಅಥ฿ ඛೕโ ಇย౵  ෭ನ๺ ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ ๵ච౬ ಡ ಸಮ ಎಂൿ 
ຂಳಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ಅಥბ ಎಂದฉ ಒಂದคಂದ ಐൿ ಆฑ ෩ರคಂದ ಐൿ ಆຉ ಇย౵  ಸಮ๲౲ ಯย౵  ඛೕಡมದ ๭౩ ൟಯඝ౬  p 
ඣೕഺೕಣ ಅൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ඛೕಡมಜං  ನ ಅಧბ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං a 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕච  ಒಂದคಂದ ಐൿ ಮൡ౨  ෩ರคಂದ ಐൿ ಇย౵  කඝ ෩ರคಂದ 
ಐൿ ෰ಲ౲ ಃౙ  ຄೕಞ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಎರಡඡ ಆ෺ౙ ಯඝ౬  ಬಳ๭ಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಅಧბ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ฆโದคಂದ කโ ಈಗ ෩ರคಂದ ಐൿ p 
ಸ෥ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಇൿ ෩ರคಂದ ಐൿ ಆಜದ౪ ฉ ಮൡ౨   කඝ ಇದರย౵  ಪ෴ბಯ฿ಜ 
කඝ ಅඝ౬  කಲౙ คಂದ ಐൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං q 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴವ ನಮ౱  ෩ಲ ಉං౪ ೕಶ฿ಜൡ౨  b 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಇย౵  කโ කಲౙ คಂದ ಐൿ ಎಂൿ ಪഷ෷ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಈಗ කโ ಬಳ๭ದ ಈ ඛൽბಷౣ  b 
ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ๬౷ ൪ತ౳ ౲ ದ ಪคಕಲ౭ ච ಮൡ౨  ඦತರ තರಕ൤ಯ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ಬಳಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  
ඦತರ කโ ಸರಳ฿ದ ಆຉ ಗ൐ತವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ, ಅย౵  කโ ಎರഴ ಅ೦ౢ ತಗಳย౵  ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  
ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ, ಸಹಜ฿ಜ ಸ෦ೕಕರಣಗำ ช಍ೕಯವಲ౵  ಆದฉ ಅโಗಳඝ౬  ಪ෴ბಯ฿ಜ ಪคಹคಸฤ ๯ಲಭ฿ಜං 
ಅโಗಳย౵  ಒಂದคಂದ ಇඣ౬ ಂದಃౙ  කโ ಸರಳ฿ದ ಚൡෙბಜವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಆ ಚൡෙბಜವඝ౬  
ಪคಹคಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ඛೕಡมದ ಇඣ౬ ಂൿ ๭౩ ൟಯඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ 
ಅಗತ౲ เฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಪഷಯฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಇඞ౬  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ, ಎರഴ ದರದ ർಳಗಳඝ౬  ಒഔౣ ಡ ಎ๲ಯมಞತ౨ ං , ๸ಒ౲ ಗಳ 
ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಆರคಂದ ූಜ๯ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ, 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ක౲ ෽ೕ೉ತ ർಳಗಳඝ౬  ಎ๲෷฿ಗ කโ ෬ยನ ෨ಖಗಳย౵  ಗಮඛ๭ದ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಮൡ౨  කโ ಞ൐๯൤౨ ೕๅ. ಈ ಉತ౭ ನ౬ โ ಆರคಂದ ූಜಸಬ๾ർದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಒഖౣ  ಪ౳ ಕರಣಗಳ ๸ಒ౲  36 ಒഖౣ  ಫย൞ಂಶಗಳ ๸ಒ౲  ෩ವ൞౨ ฆ ಈಗ ಇದರย౵  ಫย൞ಂಶಗำ ನಮಡ 
ಸ෥ನ฿ದ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ຄಂൽൿ౪  ಆರคಂದ ූಜಸಬ๾ൿ  කโ ಅದඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈๅಂഡ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕච ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಆರคಂದ ූಜಸಬ๾ൿ ඦತರ ෮ದಲචಯൿ ಒಂൿ a 
๲ಃಂി ಆฆ ಆಜದ౪ ฉ ಅಂಶಗำ ෴โโ ಮൡ౨  ෮ದಲචಯൿ ಎರറಜದ౪ ฉ ಎರಡචಯൿ ෩ฆ ಮൡ౨  ෮ದಲචಯൿ 
ಎರഴ ๲ಃಂി ಆฆ ಆಜದ౪ ฉ ෮ದಲචಯൿ ෩ฆ ಮൡ౨  ಎರಡචಯൿ ಎರറಜದ౪ ฉ ෮ದಲචಯൿ ෩ฃಜದ౪ ฉ 
ಎರಡචಯൿ කฤౙ  ಆಜದ౪ ฉ ෮ದಲචಯൿ ෩ฆ ಆಜದ౪ ฉ ಎರಡචಯൿ ಆฆ ಆಜದ౪ ฉ ෮ದಲචಯൿ කฤౙ  ๲ಃಂി 
෩ฆ ಆಜದ౪ ฉ ෮ದಲචಯൿ කฤౙ  ಎರಡචಯൿ ಆฆ ಆಜದ౪ ฉ ෮ದಲචಯൿ ಐൿ  ಎರಡචಯൿ ಆฆ ಮൡ౨  d 
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෮ದಲචಯൿ ಆฆ ಆಜದ౪ ฉ ಮ൧౨ ಂದರย౵  ಏඡ ಇರย ಅๅಲ౵ ವඞ౬  ಆರคಂದ ූಜಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಆฆ ಪ౳ ಕರಣಗำ ಆฆ ೯൤ಡ ಆฆ ಆຉ ಹච౬ ರഴ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಎರഴ ෩ฆ ෩ฆ ಎರഴ ಮൡ౨  
෩ฆ කฤౙ  ಮൡ౨  කฤౙ  ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಆฆ  ೯൤ಡ ಆຉ ಆฆ ಹච౬ ರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಹൽජൿ ಪ౳ ಕರಣಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಹൽජൿ คಂದ ෩ವൡ౨  ಆฆ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಐൿ คಂದ ಹච౬ ರഴ a 
ಹච౬ ರഴ ಆຉ ಈ ಸಮ๲౲ ಯย౵  කඝ ಇඣ౬ ಂൿ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಄ำ൤౨ ೕච ಸค ಈ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ 
ಏඝ ๸ಒ౲ ಗಳ ෮ತ౨ โ ಕඛಷ౤  10 ಆಜൿ౪  , ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಆರคಂದ ූಜಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈๅಂഡ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๵ೕಣ ෮ತ౨ โ ಕඛಷ౤  ಹൡ౨  ಆಜฆತ౨ ං ඦತರ ನย౵ ನ ಅಂಶಗำ ෴โโ b b 
ಎಂ්ದඝ౬  කโ ෮ದಲ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಒಂൿ ಎರറಜ ຄಂൽದ౪ ฉ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค  ෩ฆ ඦತರ කโ r 
ಎರಡචಯದರย౵  ಏನඝ౬  ಪഷದง ෮ತ౨ โ ಎಂൽಟ ಹ൞౨ ಜฆโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ๸ಒ౲ ෷ ಕඛಷ౤  කฤౙ  ಆಜರ෎ಀ ඦತರ ಎರಡචಯൿ ಆฆ ಆಜರಬ๾ൿ ෮ದಲචಯൿ ಐൿ 
ಆಜದ౪ ฉ ඛೕโ ಎರಡචಯದඝ౬  ಐൿ ಆฑ ಆฆ ಎಂൿ ຄಂದಬ๾ൿ ಮൡ౨  ෮ದಲචಯൿ ಇದ౪ ฉ  ಆฆ ඦತರ 
ಎರಡචಯൿ කฤౙ  ಐൿ ಆฑ ಆฆ ಆಜರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛೕലದ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಬಯ๭ದฉ ನಮಡ ೞದಕದ b b 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ෵ಂದ ූಜ๭ ೞದಕದย౵  ಎ๠ౣ  ಅಂಶಗัๅ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ b b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഺೕಣ  ಈ 4 6 ಇย౵  5 5 ಇಲ౵  ಏಃಂದฉ ಇย౵  ಇದඝ౬  ಆฆ ಐൿ ಆฆ ಆฆ කฤౙ  ಆฆ ಐൿ ಆฆ ಆฆ 
คಂದ ූಜಸมಞโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದಗಳย౵  ಐൿ ಪದಗำ ಡ ๬෥ನ౲ ฿ಜං a 
ಆದ౪ คಂದ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಐದคಂದ ෩ವ൞౨ ฆ ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨   ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಆຉ ಸค කඝ b b 
฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಄ัං౪ ೕච ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಎಂൿ ඛೕಡมಜං b a 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ඛೕಡมಜං b 
ಆದ౪ คಂದ ೞದದย౵  කඝ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ຄಂൽฆ൤౨ ೕච ಅൿ ಐൿ คಂದ ಹච౬ ರഴ ಆಜฆತ౨ ං a 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಒಂದคಂದ ෩ರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆຉ ඛೕโ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏචಂൿ කඝ ඡರ฿ಜ ඣೕലದฉ b 
ಅൿ ಆರคಂದ ಆฆ ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅൿ ಆರคಂದ ෩ವ൞౨ ฆ ಇฆತ౨ ං ಆದฉ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ෩ฆ b 
෩ฆ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಉലೕಷඛಂ಩ ಈ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಗಣඛೕಯ฿ಜ ಬದม෵๯ತ౨ ං ಪ౳ ෽ೕಗโ ಎರഴ ๸ಭವඛೕಯ 
ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಅವඝ ෮ದฤ ๸ಭವඛೕಯ൤ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ කಲౙ คಂದ ಮൡ౨  ಎರಡචಯൿ t  p p 
๸ಭವඛೕಯ൤෽ಂൽಡ ෩ฆ ෭ನ๺ ෵ಂದ කฤౙ  ෰ಲ౲ අಂൽಡ ๸ಭเ๯ತ౨ ං p p 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ෽ೕಗโ ಎರഴ ๸ಭವඛೕಯ ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ කඝ ຂำൟ౨ ං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಫย൞ಂಶಗಳ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳඝ౬  ಅโಗಳ ಒഖౣ  ෮ತ౨ ವඝ౬  ඛೕಡมಞತ౨ ං ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಚದರ ಮൡ౨  කฤౙ  ಮൡ౨  ෩ฆ ෭ನ๺ කฤౙ  ಒಂൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං p p p 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ವಗბโ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಅൿ ನನಡ ನ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  p p 
ඛೕഴತ౨ ං ಅൿ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಅಧბ කඝ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅಧბದ๠ౣ  ಪ౵ ๺ ಆಜದ౪ ฉ, ಎರഴ ಫย൞ಂಶಗಳ p 
๸ಭವඛೕಯ൤ಗำ කඝ ಅඝ౬  ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ, ಇൿ ನನಡ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ಮൡ౨  ಎಂഖ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං , ಅൿp 
෩ರคಂದ ಎಂഖ ಮൡ౨  ಎರಡඡ ෰ಲ౲ โ ෩ฆ ෭ನ๺ කฤౙ  ಅಂದฉ ෩ฆ ෭ನ๺ ಅಧბ ಅಂದฉ ಐದคಂದ p by 
ಎರಡคಂದ ූಜ๭ർಗ කಲౙ คಂದ ූಜ๭ർಗ ಅൿ ಐದคಂದ ಎಂഓಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ರคಂದ ಎಂഖ ೯൤ಡ ಐൿ ಎಂಟคಂದ ಎಂഖ ಆಞತ౨ ං ෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  ಸಮ฿ಜದ౪ ฉ ಎರഴ ಫย൞ಂಶಗಳp 
๸ಭವඛೕಯ൤ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಚದರ ೯൤ಡ කಲౙ คಂದ ಇൿ ಓ ಆಞತ౨ ං  ච෵ಂದ කฤౙ  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎಂഖ ಅಂದฉ ಒಂದคಂದ p p  
ಎಂഖ ಮൡ౨  ಎರಡචಯൿ ෩ฆ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಆಜൿ౪  ಅൿ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಅಧბ ಅಂದฉ ಏಳคಂದ ಎರಡคಂದ 
කฤౙ  ಅಂದฉ ಏಳคಂದ ಎಂഖ 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൤౨  ඛೕโ ෮ತ౨ โ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ඛೕโ ಈ ಸಮ๲౲ ෷ ಫย൞ಂಶಗಳ ಸಮಗ౳  ಸ౷ งಪದ เವರൕ෴ಜං, ಅಂದฉ කඝ ಎม౵  ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  
ಪഔౣ  ෥ലದ౪ ฉ ಈ ๸ದಭბದย౵  කඝ ಅದඝ౬  ಸರಳತั๭ං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪคಹคಸฤ ಸಮಥბ฿ಜฆವ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಈಗ ಄ವಲ ಎರഴ ๸ಭವඛೕಯ 
ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ಆຉ ಸ෦ೕಕರಣโ ಸಹಜ฿ಜ ಸರಳ฿ಜං, ಇൿ ಸರಳ฿ಜ ಚದರโ p 
කಲౙ คಂದ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ಏකಞತ౨ ං, ๬෥ನ౲ ฿ಜ කโ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಅಧბ ಆຉ ಎಂൿ p 
ຂัർಗ කโ ෥ತ౳  ൤ಡൿಆ ౶ั  ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨   ඛಲბ౾౹ ๯ ಈಗ ಅಧბದ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං p p 
ಅൿ ಃಲโ คೕൟಯ ತඬ౭ ಗัಡ ౽ರಣ฿ಗಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಬ๾ ಸค෴ದ ಆ෺ౙ ಗำ ಸค෴ಜๅ ಎಂಬ ಪ౳ ๔౬ ෵ದ౪ ฉ ಬ๾ 
ಆ෺ౙ ಗำ ಸค෴ಜๅ ಆ ๸ದಭბದย౵  ಎರവ ಆ෺ౙ ಗำ ಸค෴ಜๅ ಆದฉ ඛೕโ ಅඝ౬  ඛಲბ౾౹ ๭ದฉ ෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  p 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇൿ ෥ನ౲ ฿ದ ಆ෺ౙ ෴ಜං ಏಃಂದฉ ಇൿ ಎರഴ ಫย൞ಂಶಗัಛಜ ಇย౵  ಸค෴ದ 
෰ಲ౲ ಗัಡ ౽ರಣ฿ಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇย౵  ඛೕโ ಎಂಟคಂದ ಐൿ ಮൡ౨  ಎಂಟคಂದ ಐൿ ಮൡ౨  ಎರಡචಯದರย౵  ඛೕโ 
ಎಂഖ ಮൡ౨  ಏಳคಂದ ಒಂದඝ౬  ຄಂൽฆเค  ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಯย౵ ನ ಎಂഖ ಞ൏ಂಕಗำ abc ax plus

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ೯൤ಡ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈ ಪ౳ ൟ ಞ൏ಂಕโ ක౲ ෽ೕ೉ತ ഹ ಅඝ౬  ഓ๺by 0 bx cy 
෥ഴವ ෩ಲಕ ඛಧბคಸมಞತ౨ ං ಸค. ෴ವ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಗಮඛ๭ದฉ ಅದඝ౬  ಮ൤౨  ෥ഴ൤౨ ೕๅ කโ ಅದඝ౬  ෈ 
ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಮ൤౨  ഓ๺ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅย౵  ෴โඃ ๸ಒ౲  ಇದ౪ ฉ කโ ಅದඝ౬  ๭ ಎಂൿ 
ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ๭ ๭ಸౣ ෳ ಀ౹ ಲ౵ ಕವಲ౵ ದ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ, ಸค ಀ౹ ಲ౵ ಕವಲ౵ ದ ಪค๻ರದ 
ಅಥბๆඝ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕല  කโ ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣದ ಏಕงಪದ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ඣೕലದฉ, ඛೕโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಅඝ౬  x 
๻౾ದฉ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ ෴฿ಗล ಪค๻ರ฿ಜං y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ಪค๻ರವඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ 
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ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ನย౵  ಆຉ  ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣದ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ඛೕโ ಃ౳ ೕಮฑ ඛಯಮವඝ౬  ෥ലರಬ๾ൿ ಈ ඛඋბರಕ t 
ಅಥ฿ ඛೕโ ಎ๭ ෭ನ๺ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๒ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಎ๭ ෭ನ๺ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๵ච౬ ಡ 
ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ ෥ತ౳  ಪค๻ರ ๒ನ౲  ๒ನ౲  
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಅಗತ౲ เං  ๭౩ ൟ෷ ෭ನ๺ ෈ ೓ಕโ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ac 
ಆದ౪ คಂದ ಛಜ ෴ವ ๸ದಭბಗಳย౵  ඛೕโ ಒಂൿ ಒಂൿ ಒಂൿ ಎರഴ 4 4 2 1 2 2 2 ಅඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ abc 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ඣೕಡಬ๾ൿ ೓ಕโ 1 ಆಜං 1 ಚದರ  4 ಎ๭ 4 ෈ ಚದರ 4 ಎ๭ 4 ಮൡ౨  ๼ೕಡ ඛೕโ ಈ b ac b 
ಪ౳ ಕರಣಗಳඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค 3 3 3 4 4 4 5 5 5 ಮൡ౨  6 6 6. ಒഖౣ  ಪ౳ ಕರಣಗಳ ๸ಒ౲  ಎಂഖ ಎಂഖ ಪ౳ ಕರಣಗำ ಇๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಇฆತ౨ ං ಈಗ කโ ഹ ಅඝ౬  ෩ฆ ෇ค ഓ๺ ෥ലർಗ ಒഖౣ  ಪ౳ ಕರಣಗಳ 
๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಎಂഖ ූಜ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಆฆ ౲ಁ ෕ ಆಞโൿ ಎರഴ ಒಂൿ ಆฆ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸರಳತั๭ದฉ ಇಪ౭ ൤౨ ೕำ ಆຉ ಈ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ಸ౷ ಲ౭  ಗ൐ತದ ೦ౢ ನใ ಇฆತ౨ ං  ಅಗತ౲ เං ಆದฉ 
ಸಹಜ฿ಜ ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩  ಕඛಷ౤  ಎರഴ ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣ ඛಮ౱  ತರಗൟ ಹඣ౬ ಂൿ ಮൡ౨  12 ah ah 
ರย౵  ඛೕโ ෥ഴൟ౨ ฆเค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಆຉ ಅඝ౬  ಪคಹคಸฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං කඝ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ๸ීඌ๭ದ 
ಹಲ฿ฆ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಃಲโ ಪ౳ ๔౬  ಪൟ౳ ಃಗัಂದ ൤ಡൿಆಳ౶ มದ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗัๅ ಮൡ౨  කඝ 
เඦൟ๯൤౨ ೕච  ඛೕโ ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಗำ ಮൡ౨  ๸෽ೕಜචಗಳ ಅඋ౲ ಯದ ෩ಲಕ ຄೕಗಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಃಲโ 
ಸಮ๲౲ ಗำ ಈ เಷಯಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಳ౶ ಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಆ ಅඋ౲ ಯದ ෩ಲಕ ຄೕದฉ ಅൿ ಉತ౨ ಮ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಅಥბ෥ലಆำ౶ โൿ ಉತ౨ ಮ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ಆຉ ಉಪක౲ ಸದย౵  කඝ  ඛೕโ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ เเಧ คೕൟಯ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗಳย౵  ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  
ಮฆಪค๏ೕย๯ತ౨ ං 
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