
 मœने संभाʩता की बुिनयादी पįरभाषाओ ंऔर बुिनयादी पįरभाषाओ ंके आधार पर कुछ िनयमो ंके बारे मŐ िवˑार से चचाŊ की है, वे 
अितįरƅ िनयम हœ िजसे सामाɊीकरण सामाɊ जोड़ िनयम कहा जाता है, हमने सशतŊ संभाʩता गुणन िनयम आह की अवधारणा का 
अȯयन िकया।
  कुल संभाʩता का Ůमेय बेयस Ůमेय और ˢतंũ घटनाओ ंकी अवधारणा अब मœ अपना समय अपनी ˋूली िकताबो ंमŐ संभाʩता की 
कुछ सम˟ाओ ंको हल करने के िलए समिपŊत कŝंगा, आपने देखा होगा िक कई सम˟ाएं हœ
 इसिलए मœ कई सम˟ाओ ंको हल कŝंगा जो समान हœ  Ůकृित और कुछ सम˟ाएं जो कुछ Ůितयोगी परीƗाओ ंजैसे संयुƅ Ůवेश परीƗा
वगैरह मŐ िदखाई दे सकती हœ,
 इसिलए मœ कुछ सम˟ाओ ंसे शुŝ करता šं और ये मूल ŝप से उन सभी Ůमेयो ंऔर सूũो ंके अनुŮयोग हœ िजनका हमने अब तक 
अȯयन िकया है,
 इसिलए मœ शुŝ करता šं तो मान लीिजए और िकɎी ंदो घटनाओ ंऔर कुछ शतŘ को एक पूरक की Ůाियकता दी जाती है िबंदु a b 
तीन होने की संभावना बी को िबंदु चार होने की संभावना है शूɊ से बी की संभावना पांच िबंदु दी जाती है और हमŐ बी की संभावना को 
एक संघ बी पूरक िदया जाता है,
 इसिलए हम बी की सशतŊ संभावना पूछ रहे हœ एक संघ बी िदया गया है  पूरक तो आइए सशतŊ संभाʩता के िलए सूũ को लागू करके देखŐ
िक 
बी की संभावना के िलए अिभʩİƅ Ɛा है एक संघ बी पूरक िदया गया है यिद आपको ई िदए गए एफ की संभावना के सूũ को याद है तो
यह ई चौराहे की संभावना है एफ की संभावना से िवभािजत एफ तो यह बी चौराहे की संभावना बन जाता है 
एक संघ बी पूरक एक संघ की संभावना से िवभािजत बी पूरक आइए हम यहां अंश को देखŐ तो आइए हम इसे सरल बनाते हœ जो दो 
घटनाओ ंके बी चौराहे संघ की संभावना है तािक हम यूिनयनो ंकी िवतरण संपिȅ लागू कर सकŐ   और चौराहे तो यह बी चौराहे बन जाता है 
एक संघ बी चौराहे बी पूरक
 इसिलए हम इसे बी चौराहे के ŝप मŐ Ůाɑ करते हœ अब बी चौराहे बी पूरक मœ खाली सेट के अलावा कुछ भी नही ंहै,
 इसिलए अब आप यह संघ फाई कह रहे हœ,
 इसिलए यह एक चौराहे बी की संभावना के अलावा कुछ भी नही ंहै, इसका मतलब है िक अंश संभावना एक चौराहे बी की संभावना के 
बराबर है अगर हम यहां एक आरेख और घटना ए और  घटना बी तो यह एक Ůितǅेदन बी है जो हमŐ िदया गया है हमŐ अब एक पूरक 
की संभावना दी गई है यिद एक पूरक की संभावना दी जाती है तो आप आसानी से पता लगा सकते हœ िक बी की संभावना की संभावना 
Ɛा है और Ɛा िदया गया है शूɊ से बी की संभावना  माइनस बी Ɛा है आप आसानी से देख सकते हœ िक यह िहˣा माइनस बी की 
संभावना है िजसे आप एक चौराहा बी पूरक भी कह सकते हœ
 इसिलए सेट ए माइनस बी यूिनयन ए चौराहे बी के बराबर है िजसका मतलब है िक हम एक के ŝप मŐ िलख सकते हœ माइनस बी यूिनयन 
ए इंटरसेƕन बी िजसका मतलब है िक ए की संभावना एक माइनस बी की संभावना के बराबर है और एक चौराहे बी की संभावना है 
िजसका मतलब है िक एक चौराहे की संभावना बी एम की संभावना के बराबर है एक माइनस बी की इनस Ůाियकता अब हमŐ यहां दी गई 
है एक कॉİ̱ɘमŐट की Ůाियकता पॉइंट Ūी है
 इसिलए ए की Ůाियकता एक माइनस पॉइंट Ūी यानी पॉइंट सात हो जाती है
 इसिलए यह माइनस बी की पॉइंट सात माइनस Ůाियकता के बराबर है जो िक पॉइंट फाइव है
 इसिलए  यह मान िबंदु दो हो जाता है, िजसका अथŊ है िक एक Ůितǅेदन बी की संभावना है िक यह अंश माũा 0.
2 आह है, अब हम हर को देखते हœ,
 इसिलए भाजक ए और बी पूरक पर एक संघ बी पूरक की संभावना है हम अितįरƅ िनयम लागू करते हœ तो यह बी की एक ɘस 
संभावना की संभावना के बराबर है 
एक चौराहे बी पूरक की संभावना घटाएं तािक आप वाˑव मŐ देख सकŐ  िक अितįरƅ िनयम के सूũ मŐ मœने एक संघ बी की सूũ संभावना 
िलखी है,
 इसिलए यहां बी को बी से बदल िदया गया है  पूरक
 इसिलए इस शɨ को िलखने मŐ कोई किठनाई नही ंहै,
 इसिलए एक बार िफर आप देखते हœ िक हम यहां कौन से मान िलखने वाले हœ, जो िक एक माइनस Ůोबेिबिलटी है।
  एक तारीफ का तािक िबंदु सात के बराबर हो और बी पूरक की संभावना हो, जो िक बी की एक ऋण संभावना है,y 
 इसिलए वह एक शूɊ िबंदु चार है जो िक िबंदु छह है अब एक चौराहे की संभावना Ɛा है बी पूरक अब वेन आरेख से आप कर सकते हœ 
देखŐ बी पूरक यह पूरा भाग है और ए के साथ बी पूरक का Ůितǅेदन ठीक यही िहˣा है िजसे मœने शूɊ से बी के ŝप मŐ िलखा है,
 इसिलए यह एक शूɊ बी और एक चौराहे बी पूरक वे समान हœ
 इसिलए िबंदु पांच के बराबर है तो आप  इसका मूʞांकन कर सकते हœ यह िबंदु आठ के बराबर है
 इसिलए बी की संभावना के िलए अिभʩİƅ मŐ एक संघ बी पूरक अंश एक चौराहे बी की संभावना है जो िबंदु दो है और हर जो एक संघ 
बी पूरक की संभावना है िबंदु आठ है तो चलो  बी की मान Ůाियकता Ůाɑ करने के िलए हम यहां ̾थानापɄ करते हœ एक संघ बी पूरक के 
ŝप मŐ िबंदु दो को िबंदु आठ से िवभािजत िकया जाता है जो िक एक बटा चार या िबंदु दो पांच के बराबर है अब आप देखते हœ िक िसȠांत
Ɛा हœ इस सम˟ा मŐ मœने पहले िजस Ůाियकता का उपयोग िकया है, वह है सशतŊ संभाʩता की पįरभाषा, िफर अंश को हल करने मŐ मœने
सेट िसȠांत के िवतरण कानूनो ंका उपयोग िकया है और िफर हमŐ एक चौराहे की संभावना की गणना करने के िलए खाली सेट वगैरह 
िमलता है, िजसका मœने िफर से उपयोग िकया है संभाʩता की योगाȏक संपिȅ Ɛोिंक मुझे एक चौराहे बी की संभावना की आवʴकता 
है जो यहां नही ंिदया गया है लेिकन यहां जो कुछ भी िदया गया है, मœने अभी इस आरेख के माȯम से देखा है िक हमŐ िदया गया है िक ए 
की संभावना Ɛा है और हमŐ िदया गया है िक शूɊ की संभावना Ɛा है  बी तो यहां से हम इस िवशेष फैशन मŐ एक चौराहे बी की 

Pru
tor
@
IIT
K



संभावना की आसानी से गणना कर सकते हœ, 
इसिलए यह मान हर की गणना करने के िलए आ रहा है मœ अितįरƅ िनयम का उपयोग करता šं और यह आपको 0.
8 मान देता है
 इसिलए इस सम˟ा को हल करने का उȞेʴ िदखाना था  िक यिद कुछ घटनाओ ंकी Ůाियकताएँ दी जाती हœ तो उसका उपयोग करके 
हम िविभɄ संबंिधत घटनाओ ंकी Ůाियकताओ ंका मूʞांकन कर सकते हœ।
  इसी तरह की सम˟ा िफर से मान लŐ िक ए और बी 
एक संघ की संभावना के साथ कोई दो घटनाएं हœ बी िबंदु सात के बराबर है ए की संभावना पांच िबंदु के बराबर है और आह बी की 
संभावना िबंदु तीन के बराबर है िकसी िदए गए बी की संभावना का पता लगाएं पूरक आइए हम  उस समाधान को देखŐ जो हमŐ िकसी िदए
गए बी पूरक की संभावना खोजने के िलए आवʴक है यिद हम सशतŊ संभावना लागू करते हœ तो यह एक चौराहे की संभावना है बी पूरक 
बी पूरक की संभावना से िवभािजत है िफर आप देख सकते हœ िक बी पूरक की संभावना संभावना से उपलɩ है  बी आह आइए हम इस 
अंश को यहां देखŐ, अब अंश एक चौराहे की संभावना है बी पूरक िफर से एक वेन आरेख के माȯम से हम आसानी से समझ सकते हœ 
यिद यह घटना है तो यह घटना बी है तो एक चौराहे बी पूरक यह िहˣा है जो वाˑव मŐ एक शूɊ बी है हमŐ एक संघ बीए और बी िदया 
गया है,
 इसिलए यिद हम एक चौराहे बी को देख सकते हœ तो हम जोड़ िनयम का उपयोग करके गणना कर सकते हœ िक संघ बी के बराबर है बी 
की एक ɘस संभावना की संभावना शूɊ से एक चौराहे बी की संभावना है जो हमŐ एक चौराहे की संभावना देता है बी एक ɘस की 
संभावना के बराबर है बी की संभावना घटा एक संघ की संभावना बी आह मœने इस फॉमŊ को िलखा है Ɛोिंक संभाʩता के मूʞ एबी  और
एक संघ बी हमारे िलए उपलɩ है
 इसिलए हम इसे यहां ̾थानापɄ करते हœ और िबंदु पांच जोड़ िबंदु तीन ऋण िबंदु सात Ůाɑ करते हœ जो िबंदु एक के बराबर है
 इसिलए एक चौराहे बी की संभावना िबंदु एक के बराबर है जो िक अब संभावना है  मुझे िदया गया है, हम अंतर को लेकर एक चौराहे बी 
पूरक की संभावना की गणना कर सकते हœ,
 इसिलए हम अब एक और सूũ का उपयोग करते हœ जो िक ए की संभावना एक चौराहे बी की संभावना के बराबर है और एक चौराहे बी 
पूरक की संभावना है जो है एक चौराहे बी पूरक की संभावना एक चौराहे बी की संभावना शूɊ की संभावना के बराबर है अब इसमŐ आप 
देख सकते हœ िक िबंदु पांच संभावना है  ए की संभावना और एक चौराहे बी की संभावना हमने िबंदु एक होने की गणना की है,
 इसिलए यह िबंदु चार के बराबर है,
 इसिलए यिद हम िकसी िदए गए बी पूरक की संभावना को Ůित̾थािपत करते हœ तो हमने इसे एक चौराहे बी पूरक की संभावना के ŝप मŐ
गणना की है जो बी पूरक की संभावना से िवभािजत है।
  हम 0.
7 को बी पूरक की संभावना से िवभािजत करते हœ , िबंदु सात है,
 इसिलए यह िबंदु है तािक चार बटा सात के बराबर हो िफर से आप देख सकते हœ िक इस िवशेष सम˟ा मŐ मœने सशतŊ संभावना के िलए 
सूũ का उपयोग िकया है और मूʞांकन करने के िलए अनुपात मŐ शािमल होने की शतŒ हमने जोड़ िनयम का उपयोग िकया है Ɛोिंक 
घटना ए को हमने एक चौराहे बी के ŝप मŐ िवभािजत िकया है और एक चौराहे बी पूरक के ŝप मŐ और िफर बी पूरक के िलए हमने सीधे
गणना की है आइए हम एक और उदाहरण लेते हœ ए और बी ए की संभावना के साथ दो घटनाएं होना िबंदु पांच के बराबर है 
एक चौराहे की संभावना बी िबंदु दो के बराबर है और िकसी िदए गए बी पूरक की संभावना पीओ के बराबर है  चार मŐ हम यह खोजना 
चाहते हœ िक बी की संभावना Ɛा है 
इसिलए हम यहां समीकरणो ंका उपयोग करने की कोिशश करŐ गे , िकसी िदए गए बी पूरक की संभावना जो एक चौराहे की संभावना के 
बराबर है बी पूरक बी पूरक की संभावना से िवभािजत है िजसे हमने अभी देखा है एक चौराहे बी पूरक की संभावना कुछ भी नही ंहै, 
लेिकन एक चौराहे बी की संभावना एक शूɊ संभावना है,
 इसिलए ये मान हमŐ िदए गए हœ हम उनका उपयोग करŐ गे और बी पूरक की संभावना बी की एक शूɊ संभावना है,
 इसिलए यह समीकरण बाएं हाथ की ओर िबंदु बन जाता है  चार Ůाियकता के बराबर है, एक िबंदु पांच ऋण िबंदु दो है जो एक चौराहे की
संभावना है जो बी की एक ऋण संभावना से िवभािजत है,
 इसिलए यह एक बŠत ही सरल समीकरण है और हम इसे आसानी से हल कर सकते हœ तािक हमŐ बी की एक शूɊ संभावना बराबर हो 
तीन बटा चार िजसका अथŊ है िक बी की संभावना एक बटा चार के बराबर है
 इसिलए मूल ŝप से इन सम˟ाओ ंमŐ आपने देखा है िक संभाʩता के बुिनयादी िनयमो ंका उपयोग करके हम Ůाɑ कर सकते हœ  कुछ 
अɊ घटनाओ ंकी संभावनाओ ंको कम करने के िलए हम कुछ और सम˟ाओ ंके साथ जारी रखते हœ और कमाई के चार िसſे हœ और 
यह िदया गया है िक तीन िसſे िन˃Ɨ हœ और एक िसſा पƗपाती है तो पƗपाती िसſे के िलए िसर की संभावना तीन बटा चार है तो 
इसका मतलब है िक तीन िसſे  िन˃Ɨ हœ
 इसिलए यहां िसर और पंूछ की संभावना आधा है और पूवाŊŤह िसſा के िलए िसर की संभावना तीन बटा चार है
 इसिलए पंूछ की संभावना एक चार चार होगी एक िसſा 
कलश से या̊İǅक ŝप से िनकाला जाता है और उछाला जाता है Ɛा है  संभावना है िक एक िसर देखा जाता है यिद एक िसर देखा 
जाता है तो Ɛा संभावना है िक पƗपातपूणŊ िसſा यहां खीचंा गया था आप देख सकते हœ िक सम˟ा दो चरणो ंमŐ है, सबसे पहले एक 
िसſा खीचंा जाता है और उसके बाद िसſा उछाला जाता है,
 इसिलए ˢाभािवक ŝप से िसſा हो सकता है  एक िन˃Ɨ िसſा या यह एक पƗपाती िसſा हो सकता है और
 इसिलए िसर की संभावना इस बात पर िनभŊर करेगी िक Ɛा उिचत िसſा खीचंा गया था या पƗपाती िसſा खीचंा गया था ,
 इसिलए यह आवेदन के िलए एक आदशŊ सेिटंग है कुल संभाʩता के Ůमेय के आयन तो आइए हम इसे देखŐ
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 इसिलए मœ कुछ घटनाओ ंको पįरभािषत करता šं िक एच वह घटना है जो एक िसर मनाया जाता है और मœ घटनाओ ंको भी पįरभािषत 
करता šं ई घटना है िक एक पƗपातपूणŊ िसſा खीचंा गया था और एफ घटना है िक एक िन˃Ɨ िसſा िनकाला जाता है, तो िदए गए ई 
िदए गए ई की संभावना Ɛा है इसका मतलब है िक हम एक पƗपाती िसſा खीचंते हœ और िफर हम इसे टॉस करते हœ तो िसर की 
संभावना तीन बटा चार होगी यिद एक िन˃Ɨ है तो िसर की संभावना Ɛा है  िसſा िनकाला जाता है तो Ůाियकता भी आधी होती है e 
और की Ůाियकता Ɛा है अब चार िसſे हœ िजनमŐ से केवल एक िसſा पƗपाती हैf 
 इसिलए यिद हम या̊İǅक ŝप से आकिषŊत कर रहे हœ तो संभावना है िक हम एक पƗपाती िसſा एक बटा चार हो जाएगा  और 
संभावना है िक हम एक िन˃Ɨ िसſा बनाते हœ यह तीन बटा चार हो जाएगा
 इसिलए हमने बुिनयादी संभावनाओ ंका मूʞांकन िकया है जो इस सम˟ा से संबंिधत हœ अब जो पूछा जाता है उससे पूछा जाता है िक 
Ɛा संभावना है िक एक िसर देखा जाता है
 इसिलए िसर देखा जाता है  की Ɨमताh 
 इसिलए हम यह पता लगाना चाहते हœ िक की Ůाियकता Ɛा हैh 
 इसिलए की Ůाियकता अब है यिद हम कुल Ůाियकता के Ůमेय को लागू करते हœ तो यह को की Ůाियकता मŐ िदया जाता है और h h e 

की Ůाियकता को की Ůाियकता मŐ िदया जाता है।h f 
 सभी पद जो इस समीकरण मŐ िदए गए हœ वे हमारे िलए उपलɩ हœ की Ůाियकता तीन बटा चार है की एक बटा चार Ůाियकता है h e h
िदए गए की Ůाियकता आधी है और की Ůाियकता तीन बटा चार हैf f 
 इसिलए हम केवल गणना कर सकते हœ ये मान यह नौ बटा सोलह के बराबर है
 इसिलए अंत मŐ िसर की संभावना नौ बटा सोलह है आइए हम सम˟ा के दूसरे भाग को देखŐ सम˟ा का दूसरा भाग यह था िक यिद एक 
िसर पर पƗपाती िसſा खीचंा गया तो Ɛा संभावना है देखा गया है िक इसका मतलब यह है िक यह उʐा है Ɛोिंक हम उस घटना की 
संभावना पूछ रहे हœ जो पहले िदखाई दी थी 
Ɛोिंक िसſा पहले खीचंा गया था
 इसिलए अब हम अंितम पįरणाम जानते हœ तो ई िदए गए एच की संभावना Ɛा है बेयस Ȫारा  ईओरेम इसे ई की Ůाियकता मŐ ई की 
Ůाियकता से िवभािजत करके िदया जाता है,
 इसिलए ये सभी शɨ तीन बटा चार और एक बटा चार को नौ से सोलह से िवभािजत करके उपलɩ हœ,
 इसिलए यह एक बटा तीन आह के बराबर है आइए हम इसकी समीƗा करने का Ůयास करŐ  िक Ɛा  Ɛा की Ůाियकता एक बटा चारe 
है ठीक है इसका मतलब है िक आह Ɛोिंक चार िसſे हœ िजनमŐ से केवल एक िसſा पƗपाती है
 इसिलए पƗपाती िसſे को खीचंने की संभावना अब एक से चार थी यिद पįरणाम ǒात है िक यह  हेड है तो बाय̾ड कॉइन की Ůाियकता
एक से चार बढ़ गई है यह एक बटा तीन हो गया है इसका कारण यह है िक बाय̾ड कॉइन से हेड की अिधक संभावना है
 इसिलए Ůाियकता संशोिधत हो जाती है
 इसिलए यह वाˑव मŐ बेस Țोरम का लाभ है िक  इसका मतलब है िक अंितम पįरणाम जानने से हम िपछली घटनाओ ंकी संभावनाओ ं
को संशोिधत करने मŐ सƗम हœ जो वाˑव मŐ पहले घिटत Šई हœ और जैसा िक मœने आपको पहले बताया था िक यह बŠत उपयोगी है जब 
हम इसका पता लगाना चाहते हœ दुघŊटनाओ ंके कारण कारखानो ंमŐ कुछ दुघŊटनाएँ, कुछ फोरŐ िसक जाँच वगैरह इन सभी जगहो ंपर बेयस 
Ůमेय एक महȕपूणŊ भूिमका िनभाता है Ɛोिंक हम वाˑव मŐ िपछली घटनाओ ंकी संभावनाओ ंको संशोिधत कर सकते हœ जो इस बात पर
िनभŊर करती है िक अंितम पįरणाम Ɛा है जो हमŐ ǒात है, आइए हम जारी रखŐ  और कुछ अɊ अनुŮयोगो ंको देखŐ, जब तक सात का 
योग िदखाई नही ंदेता तब तक पासा की एक जोड़ी लुढ़क जाती है, यिद पासे को उछाला जाता है तो दोनो ंपासो ंका कुछ ऊपरी अंिकत 
मूʞ होता है जैसे दो और तीन वगैरह तीन और चार तीन और तीन चार और दो वगैरह
 इसिलए हम योग को देखते हœ तािक योग दजŊ िकया जा सके तािक आप जब रािश बचत देखी जाए तो हम Ŝक जाते हœ
 इसिलए हम संभावना का पता लगाना चाहते हœ संभावना है िक योग 7 पहले तीसरे रोल पर िदखाई देता है  ठीक है , सबसे पहले अगर 
हम एक बार पासो ंके एक जोड़े को उछालŐ तािक हम उिचत मान लŐ, मुझे इसे यहां िन˃Ɨ पासा िलखने दŐ  तािक Ůȑेक पįरणाम की 
संभावना बराबर हो,
 इसिलए उन 36 मामलो ंमŐ से अब कुल 36 मामले हœ जो  मामले योग 7 की ओर ले जाते हœ।h 
 तो आइए यहां संभावनाओ ंको देखŐ यिद हम कहते हœ िक योग सात है तो हमारे पास एक  हो सकता है और िनिʮत ŝप से छह एक हो 
सकता है तो हमारे पास दो पांच और पांच दो और िफर तीन चार और चार तीन हो सकते हœ।

 इसिलए यिद हम इस घटना को ई के ŝप मŐ मानते हœ िक योग सात है तो इसमŐ छह तȕ शािमल हœ,
 इसिलए यिद हम ई की संभावना को देखते हœ जो िक छह बटा छȅीस के बराबर है जो िक एक बटा छह है तो मœ इसे आह संभाʩता को 
पी कहता šं अब अगला Ůʲ यह है िक उिचत पासे के युƵ के तीसरे रोल पर सात का योग पहले आने की Ůाियकता Ɛा है इसका Ɛा 
अथŊ है िक पहले रोल पर हमŐ सात का योग नही ंिमलता है अथाŊत घटना तारीफ होती है इसी तरह दूसरे टॉस मŐ भी इवŐट ई कॉ̱ɘीमŐट e 
होता है िफर तीसरे मŐ इवŐट ई अब िफर से होता है आह यहां हम यह धारणा बनाते हœ िक टॉिसंग ˢतंũ है यानी जब भी हम टॉस करते हœ 
और हम įरकॉडŊ करते हœ तो दूसरी बार टॉिसंग िपछले से ˢतंũ होती है Ůित  ss
 इसिलए हम वाˑव मŐ संभावनाओ ंके गुणन को लागू कर सकते हœ यिद आपको घटनाओ ंकी ˢतंũता की पįरभाषा याद है तो हम कहते 
हœ िक घटनाएँ ˢतंũ हœ यिद एक चौराहे की संभावना की संभावना के बराबर है की संभावना मŐ यिद हमारे पास तीन हœ तो ab b b 
हमारे पास कई हœ  शतŘ लेिकन उन सभी का मतलब है िक चौराहो ंकी संभावना संभावनाओ ंके उȋाद के बराबर है
 इसिलए हम इसे अभी लागू करते हœ
 इसिलए योग की संभावना पहले तीसरे रोल पर िदखाई देती है,
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 इसिलए हम कह सकते हœ िक ई तारीफ पहले रोल पर होती है चौराहा ई पूरक दूसरे रोल पर होता है 
चौराहा ई तीसरी पंİƅ पर होता है 
इसिलए मœने िलखा है िक घटना योग पहली पंİƅ पर तीन घटनाओ ंके चौराहे के ŝप मŐ िदखाई देता है,
 इसिलए ई पूरक िक पहले रोल पर सात नही ंहोता है सात दूसरे पर नही ंहोता है  पंİƅ और यह तीसरी पंİƅ पर होता है यह अब तीन 
घटनाओ ंका Ůितǅेदन है Ɛोिंक परीƗणो ंकी ˢतंũता के कारण यह बन जाता है पहले रोल पर ई पूरक की संभावना मŐ ई पूरक की 
संभावना दूसरे रोल पर ई की संभावना मŐ अब Ůȑेक भूिमका मŐ ई और ई पूरक की संभावना एक ही आह रहती है
 इसिलए हमने ई की संभावना की गणना एक बटा छह के बराबर की है 
 इसिलए ई तारीफ की संभावना पांच बटा छह हो जाती है और िफर पांच बटा छह और िफर ई की संभावना एक बटा छह होती है
 इसिलए हमŐ पǄीस बटा दो एक  िमलता है
 इसिलए यिद हम इसका सावधानीपूवŊक िवʶेषण करते हœ तो संभाʩता के िसȠांत Ɛा हœ िजनका उपयोग िकया गया है  यहां सबसे 
पहले हमने संभाʩता की गिणतीय पįरभाषा या शा˓ीय पįरभाषा का उपयोग िकया है Ɛोिंक हमने िन˃Ɨ पासा पर िवचार िकया है,
 इसिलए सभी मामलो ंकी समान ŝप से संभावना है, सभी 36 मामले समान ŝप से होने की संभावना है, दूसरा हमने ˢतंũता अवधारणा 
का उपयोग िकया है िजसका अथŊ है िक भूिमकाएं पहले दूसरी और तीसरी वे ˢतंũ हœ
 इसिलए Ůाियकताओ ंको गुणा िकया जा सकता है आइए हम Ůाियकता के इस िनयम के कुछ और अनुŮयोगो ंको देखŐ तो आइए एक और
 बी दो घटनाएं हो जो 
एक शूɊ से बी की संभावना के साथ ˢतंũ हœ, तीन बटा पǄीस के बराबर है और बी माइनस ए की संभावना आठ बटा पǄीस के बराबर
है और एक की संभावना आधे से अिधक होने की संभावना है तो आपको खोजना होगा दी गई जानकारी से की Ɛा Ůाियकता है िक b 
हमŐ और की Ůाियकताएँ िनकालनी हœ और अंततः  हमŐ अितįरƅ जानकारी की Ůाियकता खोजने के िलए कहा जाता a b b 
है जो हमŐ दी जाती है िक घटनाएँ और ˢतंũ हœ आइए पहले देखते हœ  एक नस आरेख के माȯम से िक हमारे िलए उपलɩ a b 
संभावनाएं Ɛा हœ और हम उनका उपयोग कैसे कर सकते हœ, तो मान लीिजए िक घटना ए यहां है और घटना बी यहां है तो शूɊ से बी यह
शɨ है
 इसिलए यह संभावना तीन बटा पǄीस होने के िलए दी गई है  और इसी तरह बी माइनस ए यह बन जाता है
 इसिलए ये वे मूʞ हœ जो ˢतंũता का उपयोग करने के िलए हमारे िलए उपलɩ हœ, मुझे उन संभावनाओ ंकी आवʴकता है िजनके 
चौराहे हमारे िलए उपलɩ हœ
 इसिलए हमŐ Ɛा िदया जाता है पी  माइनस बी की लूट अब माइनस बी जैसा िक आप देख सकते हœ िक यह एक चौराहे की संभावना भी 
है बी पूरक आप यहां से देख सकते हœ अगर मœ यहां बी तारीफ लेता šं तो यह एक बाहरी सेट है और एक इǅा के साथ चौराहे लेने से मुझे
यह Ɨेũ समान ŝप से िमलेगा  अगर मœ बी माइनस ए को देखता šं जो बी चौराहे की संभावना के बराबर है 
तो ये मान हमŐ िदए गए हœ जो िक तीन बटा पǄीस के बराबर है और इसे आठ बटा पǄीस आह िदया गया है, अब हम शतŊ का उपयोग 
करŐ गे ˢतंũता
 इसिलए सबसे पहले मœ यह सािबत कŝंगा िक यिद ए और बी ˢतंũ हœ तो ए और बी पूरक ˢतंũ हœ और बी और एक पूरक भी ˢतंũ हœ 
Ɛोिंक तब मœ इसे ए की संभावना और बी पूरक की संभावना के उȋाद के ŝप मŐ िलख सकता šं और  यहां मœ एक पूरक की संभावना मŐ 
बी की संभावना िलख सकता šं,
 इसिलए पहले हम इसे सािबत करते हœ, पहले हम सािबत करते हœ िक अगर ए और बी ˢतंũ हœ तो ए और बी पूरक भी ˢतंũ हœ ,
 इसिलए अगर मœ जांच पर िवचार करता šं  एक चौराहे बी पूरक की Ɨमता अब हम पहले ही देख चुके हœ िक एक चौराहे बी पूरक की 
संभावना को एक चौराहे बी की संभावना के ŝप मŐ िलखा जा सकता है , हमारी िपछली सम˟ाओ ंमŐ से एक मŐ हमने इस चीज का 
इˑेमाल िकया है
 इसिलए मœ इसे सािबत नही ंकर रहा šं िफर से खेद है िक एक चौराहा बी तो यह एक माइनस की संभावना के बराबर है Ɛोिंक ए और 
बी ˢतंũ हœ इसे बी की संभावना मŐ ए की संभावना के ŝप मŐ िलखा जा सकता है,
 इसिलए यहां आप बी की संभावना को 1 से घटाकर बी की संभावना ले सकते हœ जो बराबर है बी पूरक की संभावना मŐ ए की संभावना
 इसिलए एक चौराहे की संभावना बी पूरक बी पूरक की संभावना मŐ ए की संभावना के बराबर है जो ˢतंũता के िलए शतŊ है इसी तरह 
हम यह सािबत कर सकते हœ िक एक तारीफ और बी ˢतंũ हœ मूल ŝप से हम जो कह रहे हœ वह है  िक यिद दो घटनाएं ˢतंũ हœ तो यिद 
मœ उनमŐ से एक का पूरक लेता šं तो वे ˢतंũ रहते हœ यिद मœ उन दोनो ंकी Ůशंसा करता šं तो वे भी ˢतंũ रहते हœ ओ ˢतंũ रहŐ यिद मœ 
घटनाओ ंके अगले सेट पर इस तकŊ  का िवˑार करता šं तो इसका मतलब है िक हमारे पास 
बी पूरक की संभावना की संभावना है जो तीन बटा पǄीस के बराबर है आइए हम कुछ नोटेशन का उपयोग करते हœ आइए हम िलखते हœ
िक पी बराबर है  और की Ůाियकता की Ůाियकता के बराबर है, तो इसका मतलब है िक मŐ एक घटा तीन बटा पǄीस केa q b p q 
बराबर है, इसी तरह चौराहे की संभावना एक पूरक है जो एक पूरक की संभावना मŐ की संभावना बन जाएगी जो एक माइनस के b b 
बराबर है  मŐ जो आठ बटा पǄीस के बराबर हैp q 
 इसिलए मेरे पास दो समीकरण हœ और दो अǒात हœ माइनस तीन बटा पǄीस है और घटा आठ बटा पǄीस के ah p pq q pq 
बराबर है
 इसिलए अगर मœ यहां कुछ हेरफेर करता šं तो वाˑव मŐ मœ घटाता šं समीकरण दो से समीकरण एक तो रȞ हो जाएगा और pqpq 
आपको िमल जाएगा तो मुझे दो माइनस एक िलखने दŐ  घटा बराबर एक बटा पांच यानी आठ बटा पǄीस घटा तीन बटा पǄीस q p 
यानी पǄीस बटा यानी एक बटा पांच तो मœ इसे अब समीकरण संƥा तीन कहता šं , इन समीकरणो ंमŐ से एक से मान लीिजए िक f  
इस मान से मœने यहां रखा है तो q 
तीन से का उपयोग करके दो कहŐ मŐ हम एक ऋण पी से पी ɘस एक Ůाɑ करते हœ पांच बराबर आठ बटा पǄीस आह यह एक q 
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साधारण आह िȪघात समीकरण है िजसे आप वाˑव मŐ िलख सकते हœ यह पी वगŊ के बराबर है
 इसिलए यिद मœ इस ऋण को पी वगŊ ɘस पी माइनस पी बटा पांच जमा एक बटा पांच बराबर आठ बटा मानता šं पǄीस तो हम इसे और
सरल कर सकते हœ माइनस पी ˍायर ɘस फोर पी बटा फाइव ɘस आह अगर मœ इसे लेɝ हœड साइड मŐ लाता šं तो मुझे माइनस Ūी 
बटा पǄीस बराबर शूɊ िमलता है जो एक बटा फाइव माइनस पी के बराबर है आह Ūी बटा फाइव माइनस पी या आप कह सकते हœ िक
माइनस साइन के साथ यहां ज़ीरो के बराबर है तो इसका मतलब है िक पी बराबर एक बटा पांच आर तीन बटा पांच आह है आइए हम 
सम˟ा मŐ दी गई İ̾थित को देखते हœ यहां यह संभावना दी गई है  का आधा से अिधक हैa 
 इसिलए मुझे दो मान िमले हœ  एक बटा पांच और तीन बटा पांच मœ यहां तीन बटा पांच मान के िलए जाऊंगा
 इसिलए हम यहां दूसरे िवकʙ का उपयोग कर सकते हœ Ɛोिंक पी आधे से अिधक है हम तीन बटा पांच के बराबर की Ůाियकता लेते हœ 
यिद यह तीन बटा पांच है और यिद  मœ इसमŐ ̾थानापɄ करता šं मुझे चार बटा पांच के बराबर िमलता है,q 
 इसिलए बी की संभावना का मूʞांकन करने का हमारा मूल इरादा था
 इसिलए बी की संभावना हम यहां चार बटा पांच हो रहे हœ अब आप इस िवशेष सम˟ा मŐ देख सकते हœ िजसका हमने उपयोग िकया है  
ˢतंũता की अवधारणा और िफर पूरकता के िवचार का उपयोग िकया जाता है और िफर यह कुछ सरल है हम सरल गिणत का उपयोग 
कर रहे हœ जहां हम दो अǒात मŐ दो समीकरणो ंको हल कर रहे हœ, िनिʮत ŝप से समीकरण रैİखक नही ंहœ, लेिकन उɎŐ Ůित̾थािपत 
करने से हल करना आसान है उनमŐ से एक से दूसरे मŐ हम एक साधारण िȪघात Ůाɑ करते हœ और उस िȪघात को हल िकया जा सकता 
है और िफर सम˟ा मŐ दी गई दूसरी शतŊ का उपयोग करके हम अंततः  आवʴक संभावनाओ ंके मान Ůाɑ करने मŐ सƗम होते हœ 
तो आइए कुछ और सम˟ाओ ंपर नजर डालते हœ, यहां दो िकराया पासो ंको एक साथ उछाला जाता है , इसकी Ɛा Ůाियकता है िक 
संƥाओ ंका गुणनफल छह से िवभाǛ है,
 इसिलए जब दो िन˃Ɨ पासो ंको उछाला जाता है तो हम ऊपरी फलको ंपर देखी गई संƥाओ ंको देखते हœ और हम गुणा करते हœ  उɎŐ 
तो Ɛा संभावना है िक यह उȋाद छह से िवभाǛ है
 इसिलए यहां कुल मामलो ंकी संƥा 36 है , पįरणामो ंकी कुल संƥा अब छȅीस है िजसमŐ से पįरणाम हमारे पास उȋाद के बराबर है 
जो छह से िवभाǛ है
 इसिलए  आइए हम उस पर नजर डालते हœ तो मœ घटना को पįरभािषत करता šं िक उȋाद 
छह से िवभाǛ है तो तȕ Ɛा हœ यिद पहला एक है तो दूसरा छह है यिद पहला दो है और दूसरा तीन है यिद पहला दो है तो दूसरा छह है 
यिद पहला तीन है और दूसरा दो है यिद पहला तीन है तो दूसरा चार है यिद पहला तीन है तो दूसरा छह है यिद पहला चार है तो दूसरा 
तीन है यिद पहला चार है तो दूसरा छह है यिद पहला पांच है  दूसरा छह है और यिद पहला छह है तो दूसरे पर जो कुछ भी हो, वे सभीd 
छह से िवभाǛ हœ 
इसिलए छह मामले छह ɘस छह आह बारह और िफर आपके पास दो तीन तीन दो और तीन चार और चार तीन इतने छह हœ  ɘस आह 
छह बारह जमा तीन तो हमारे पास पंūह मामले हœ
 इसिलए एक की संभावना पंūह बटा छȅीस के बराबर है जो पांच बटा बारह आह के बराबर है मुझे इस सम˟ा मŐ एक और Ůʲ पूछने दŐ  
ठीक है इस सम˟ा मŐ सशतŊ संभावना Ɛा है संƥाओ ंका योग कम से कम 10 है, यह देखते Šए िक उȋाद छह से िवभाǛ है तो आइए 
हम घटना बी को पįरभािषत करŐ  िक योग कम से कम दस है तो बी मŐ कौन से तȕ हœ आप देखŐगे िक Ɛा हमारे पास पहली संƥा एक दो
के ŝप मŐ है तीन तो कोई फकŊ  नही ंपड़ता िक हम दूसरे पर Ɛा Ůाɑ करते हœ, योग कभी भी दस नही ंहो सकता हैr 
 इसिलए पहली संƥा कम से कम चार होनी चािहए िफर दूसरी छह हो सकती है यिद पहली वाली पांच है तो आपके पास दूसरा एक पांच

छह हो सकता है और अगर पहला है  छह तो दूसरा चार पांच आर छह हो सकता है, r 
इसिलए यिद हम िकसी िदए गए बी की संभावना की गणना करना चाहते हœ तो हमŐ बी की संभावना से िवभािजत एक चौराहे बी की 
संभावना की आवʴकता है अब एक चौराहे बी मŐ िकतने तȕ हœ तो आइए देखŐ  यह 4 6 यहां है 5 5 यहां नही ंहै Ɛोिंक यहां यह छह पांच
छह चार छह पांच छह छह से िवभाǛ नही ंहै
 इसिलए इस शतŘ मŐ से पांच शɨ आम हœ
 इसिलए एक चौराहे बी की संभावना पांच से छȅीस हो जाती है और  बी की संभावना आह ठीक है मœने वाˑव मŐ पूछा है िक बी की 
संभावना Ɛा है, 
इसिलए इसे बी िदया गया है
 इसिलए हर मŐ मुझे संभावना होगी िक पांच बटा बारह है तो यह एक बटा तीन आह के बराबर है  देख सकता šं िक Ɛा मœ सीधे देखता šं 
िक बी की संभावना Ɛा है, यह एक बटा छह होगा Ɛोिंक यह छह बटा छȅीस है जबिक बी की संभावना एक बटा तीन है
 इसिलए कंडीशिनंग इस संभावना को काफी हद तक बदल देती है एक Ůयोग के दो संभािवत पįरणाम हœ वह पहले Ůाियकता के t  
साथ होता है वगŊ ɘस बटा चार और दूसरा Ůाियकता के साथ तीन घटा बटा चार का मान Ɛा हैp p p p 
 इसिलए मœ कह रहा šं िक Ůयोग के दो संभािवत पįरणाम हœ
 इसिलए दो पįरणामो ंकी संभावनाओ ंको उनकी कुल रािश दी जानी चािहए  एक के बराबर हो तो हमारे पास वगŊ जोड़ बटा चार p p 
जमा तीन घटा बटा चार एक के बराबर होगा तो इसका मतलब यह होगा िक वगŊ एक बटा चार के बराबर है जो मुझे के दो मान p p p 
देगा जो िक ɘस माइनस आधा है अगर मœ पी को जोड़ आधा के बराबर लेता šं तो दो पįरणामो ंकी संभावनाएं होगंी यिद मœ पी को आधा 
के बराबर रखता šं तो यह मुझे एक बटा चार जोड़ एक बटा आठ यािन तीन बटा आठ और दूसरा मान तीन घटा पी होगा चार यानी तीन 
घटा आधा यानी पांच बटा दो िफर चार से िवभािजत तो यह पांच बटा आठ हो जाता है तो तीन बटा आठ जमा पांच बटा आठ एक होता है 
अगर पी माइनस हाफ के बराबर है तो दो पįरणामो ंकी संभावनाएं तो पी वगŊ जमा पी  चार से तो यह o .
 बन जाएगा  नी बटा चार माइनस एक बटा आठ यानी एक बटा आठ और दूसरा एक Ūी माइनस माइनस ɘस है तो यानी Ūी ɘस हाफ 
यानी सात बटा दो बटा चार यानी सात बटा आठ तो िफर से आप देख सकते हœ िक योग बराबर है एक तो अब आप देखते हœ िक यह 
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सम˟ा पįरणामो ंकी संपूणŊ Ůकृित का एक उदाहरण है, िजसका अथŊ है िक यिद मेरे पास सभी पįरणाम सूचीबȠ हœ, तो इस मामले मŐ मœने 
इसे सरल बना िदया है, हमारे पास केवल दो संभािवत पįरणाम हœ, उस संपिȅ का उपयोग करके हम हल करने मŐ सƗम हœ एक िनिʮत 
आह समीकरण िनिʮत ŝप से समीकरण अȑंत सरल हो जाता है यह बस है पी वगŊ एक बटा चार के बराबर है अब Ɛा होता है िक 
आमतौर पर जब हम कहते हœ िक पी बराबर माइनस आधा आह है तो हम कहŐगे िक केवल पी आधा के बराबर है और  इưोर अब p 
माइनस हाफ के बराबर है, िजससे िकसी Ůकार की गलती हो सकती है Ɛोिंक मान लीिजए िक एक Ůʲ है जहाँ कई सही िवकʙ सही हœ,
कई िवकʙ सही हœ, उस İ̾थित मŐ दोनो ंिवकʙ सही हœ जबिक यिद आप को अनदेखा करते हœ तो यह है माइनस हाफ के बराबर p 
वाˑव मŐ यह एक वैध िवकʙ है Ɛोिंक यह दो पįरणामो ंके िलए यहां सही मानो ंकी ओर भी ले जा रहा है, केवल एक चीज यहां आपके 
पास तीन बटा आठ और पांच बटा आठ है और दूसरे मŐ आपके पास एक बटा आठ और सात बटा है  आठ Ůȑेक गुणांक रैİखक abc 
समीकरणो ंकी Ůणाली मŐ ɘस 0 के बराबर है और शूɊ के बराबर है, यह Ůȑेक गुणांक ax bx plus cy 
एक िन˃Ɨ पासा को उछालकर िनधाŊįरत िकया जाता है, इसका मतलब है िक अगर हम एक बार टॉस करते हœ तो हम जो भी संƥा 
कहते हœ  यह हम इसे िफर से करते हœ जो भी संƥा देखी जाती है हम इसे बी कहते हœ और हम इसे िफर से टॉस करते हœ और जो भी 
संƥा है हम इसे कहते हœ सी Ɛा संभावना है िक िसːम मŐ गैर तुǅ समाधान हœ आह ठीक है गैर तुǅ समाधान का अथŊ Ɛा है देखŐ  
यिद हम रैİखक समीकरण की सजातीय Ůणाली को देखते हœ तो यिद आप को शूɊ के बराबर रखते हœ और को शूɊ के बराबर x y 
रखते हœ तो यह हमेशा एक समाधान होता है
 इसिलए हम उस समाधान को देख रहे हœ िजसका मान शूɊ नही ंहै,
 इसिलए मŐ रैİखक समीकरण की Ůणाली आपने Ţैमर िनयम िकया होगा, यह शतŊ आएगी िक यह िनधाŊरक या आप कह सकते t ah  
हœ िक एसी माइनस बी ˍायर शूɊ होना चािहए यिद एसी माइनस बी ˍायर शूɊ के बराबर नही ंहै तो एकमाũ समाधान शूɊ शूɊ है
 इसिलए हमŐ चािहए शतŊ यह है िक एसी माइनस बी ˍायर शूɊ के बराबर है तो एबीसी के मामले Ɛा हœ, आपके पास एक एक एक दो 
4 4 2 1 2 2 2 हो सकता है,
 इसिलए आप यहां देख सकते हœ िक बी वगŊ 1 है एसी 1 बी वगŊ है  4 वगŊ है 4 है और इसी तरह आपके पास ये मामले ac 4 b ac 4 
हœ 3 3 3 4 4 4 5 5 5 और 6 6 6.
 कुल मामलो ंकी संƥा आठ आठ मामले हœ
 इसिलए आवʴक संभावना होगी  आठ को अब तक कुल मामलो ंकी संƥा से िवभािजत िकया जाता है जब हम एक पासे को तीन बार 
उछालते हœ तो यह छह घन बन जाएगा जो िक दो एक  है
 इसिलए यिद हम इसे सरल करते हœ तो इस सम˟ा मŐ एक बटा सȅाईस आह के बराबर है गिणतीय ǒान का थोड़ा सा भी है  आवʴक 
लेिकन िनिʮत ŝप से रैİखक समीकरणो ंकी Ůणाली आह कम से कम दो रैİखक समीकरण  एनएस आप अपनी कƗा ƶारहवी ंऔर 
बारहवी ंमŐ कर रहे हœ
 इसिलए आप अगले ʩाƥान मŐ आह को हल करने मŐ सƗम होना चािहए मœ संभाʩता से संबंिधत कई सम˟ाओ ंको हल कŝंगा और 
कुछ सम˟ाएं होगंी जो कुछ Ůʲ पũो ंसे ली गई हœ और मœ अनुरोध कŝंगा  आप ŢमपįरवतŊन और संयोजन पर अȯाय के माȯम से जाने
के िलए Ɛोिंक कुछ सम˟ाएं इन चीजो ंका उपयोग कर सकती हœ
 इसिलए बेहतर होगा िक आप उस पर अȯाय के माȯम से जाएं तािक आह सम˟ाओ ंको समझना बेहतर हो,
 इसिलए अगले आह ʩाƥान मŐ मœ  िविभɄ Ůकार के Ůाियकता के अनुŮयोगो ंपर सम˟ाओ ंको िफर से िलखŐगे 
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