
 [സംഗീതം ] കഴിױ ؁ാസിൽ ഞാൻ േْപാബബിലിئിയുെട അടിرാന ആശയ׹ൾ അവതരിؚിു׺ , 
ഞ׹ൾ ചില നിർവചന׹ൾ നൽകിയി؂ു؇്, ഞാൻ അവെയ േْപാബബിലിئിയുെട ױാസിׯൽ 
നിർവചനം എ്ؗ വിളിുؗുׯ, േْപാബബിലിئിയുെട ആേപײിക ആവൃ؋ി നിർവചനവും 
േْപാബബിലിئിയുെട എക്േസാമാئിക് നിർവചനവും ആഹ് ഞാൻ ആവർ؋ിׯെ؂  ഈ േْപാബബിലിئി 
അനുസരി്׺ േْപാബബിലിئിയുെട എ٧عിമാئിക് നിർവചനം ഞാൻ പറ؁ അവസാന നിർവചനം ഇവന്റ് 
സ് െപയ് സിൽ നിർവചി׺ിരിؗുׯ ഒരു ഫംഗ് ഷനാണ്, അതിനാൽ എبാ സംഭവ׹ളുെടയും 
േْപാബബിലിئി എبായ്േؚാഴും പൂർ؉ സാآിൾ സ് െപയ് സിന്െറ െനഗئീവ് േനാൺ േْപാബബിലിئി 
ആെണ്ؗ ഞ׹ൾ പറയുؗു , ഒؚം എനി്ׯ േജാടിയായി ഒരു േശഖരം ഉെ؇׸ിൽ സംേയാജിത 
ഇവന്റുകൾ പിؗീട് അവയുെട യൂണിയന്െറ സംഭാവّത ഇേؚാൾ ചില സാധّതകൾ്ׯ തുലّമാണ്, 
ഇതിെന യഥാർ،؋ിൽ അഡിئിവിئിയുെട സിؑാؓം എ്ؗ വിളിുؗുׯ, ഇതിന്െറ അനؓരഫലമായി,
സംഭാവّത എبായ്േؚാഴും 0 നും 1 നും ഇടയിലായിരിുׯെമ്ؗ ഞ׹ൾ ക؇ു, അതായത് ഒരു 
സംഭവമാെണ׸ിൽ.  സംഭവിׯാനുت സാധّത കൂടുതലാണ് അേؚാൾ അതിന്െറ സംഭാവّത 
വലുതായിരിുׯം ഒരു പൂരകമാണ് ഇവന്റ് ഒറിജിനൽ ഇവന്റിന്െറ സംഭാവّത ഒരു ൈമനസിന് ah 
തുലّമാണ് , അസാധّമായ സംഭവ؋ിന്െറ സംഭാവّത പൂജّമാണ്, ഇേؚാൾ നി׹ൾ്ׯ ഇത് ഒരു 
വിശാലമായ ചൂׯ؂ടായി കണׯാׯാം, അതിന് കീഴിൽ എبാ സാധّതകളും കിടുؗുׯ, അതായത് 
േْപാബബിലിئിയുെട ױാസിׯൽ നിർവചനം ഉപേയാഗി്׺ ഞ׹ൾ േْപാബബിലിئി കണׯാുׯേമാ 
എؗാണ്. അെ׸بിൽ േْപാബബിലിئിയുെട ആേപײിക ആവൃ؋ി നിർവചനം ഉപേയാഗി്׺ ഞ׹ൾ 
േْപാബബിലിئി കണׯാുׯകയാെണ׸ിൽ, അത് ആക്േസാമാئിക് െഡഫനിഷൻ നൽകിയ ചൂׯ؂ടിെന 
തൃلിٝെؚടു؋ണം ഞാൻ ആസ്؎ാئിക് നിർവചന؋ിൽ നി്ؗ പിؓുടരുؗ ചില നിയമ׹ൾ ah ah 
തുടരും, ചില െതളിവുകൾ നി׹ൾ ْശؑിേׯ׺ാം നി׹ളുെട പതിെനാؗാം ױാസിെലയും 
പْؓ؇ാമെ؋യും ױാസുകളിെല പുُകٝ؋ിൽ നൽകാം , പേײ ഇവിെട ഞാൻ െതളിവ് ْപേതّകമായി 
അ٧عിേയാമാئിക് െഡഫനിഷൻ ഉപേയാഗി׺ാണ് നൽകുؗത്, അതായത് നൽകിയിരിؗുׯ 
േْപാബബിലിئിയുെട െസ്ئ ൈസؑാؓിക നിർأാണം ഇവിെട ഉപേയാഗിുׯം, അതിനാൽ പിؓുടരുؗ 
ആദّെ؋ നിയമം ഇതാണ്-  നിർവചന؋ിൽ നി്ؗ ഇതിെന േْപാബബിലിئിയുെട സ׸ലന നിയമം എ്ؗ 
വിളിുؗുׯ, ഈ നിയമം ഇْപകാരമാണ്  ഏെത׸ിലും ര؇് ഇവന്റുകൾ ആെണ׸ിൽ , ഒരു യൂണിയൻ b b
എؗത് ഒരു ഇന്റർെസײൻ ൈബയുെട ൈമനസ് േْപാബബിലിئിയുെട േْപാബബിലിئിയുെട ؛സ് b 
േْപാബബിലിئി െകാ؇ാണ് നൽകിയിരിؗുׯത്  , ഞ׹ൾ ഇത് സാآിൾ സ്േപസായി കണׯാുؗുׯ, 
നമു്ׯ ഇവിെട എؗി׹െന ര؇് ഇവന്റുകൾ ഉെ؇്ؗ കരുതുക സിര ഡയْഗാമിലൂെട a, b 
വിശദീകരിുׯം.  ഇത് ഇവന്റ് ആെണؗും ഇത് ഇവന്റ് ആെണؗും കരുതുക, അതിനാൽ ഒരു a b 
യൂണിയൻ യുെട േْപാബബിലിئി ഇതാണ് മുഴുവനായും ഇത് യുെട േْപാബബിലിئി ആണ്, യുെട b a b 
േْപാബബിലിئി ഒരു ഇന്റർെസײന്െറ േْപാബബിലിئി ൈമനസ് ആണ്, കാരണം ഒരു b 
ഇന്റർെസײൻ പദം ര؇് തവണ േചർ؋താണ്  കാരണം കവലയിൽ b aa b 
ഉൾെؚടു؋ിയിരിؗുׯതിനാൽ യിൽ ഒരു കവലയും ഉൾെؚടുؗു, അതിനർ،ം നأൾ യുെട ؛സ് b b 
േْപാബബിലിئിയുെട േْപാബബിലിئി പറയുേآാൾ നأൾ ഒരു കവല യുെട ഈ േْപാബബിലിئി ര؇് b 
ْപാവശّം േചർുؗുׯ, അതിനാൽ ഞ׹ൾ അത് നീׯം െചുؗുإ ഒരിׯൽ ഞാൻ തരാം  ഇതിന്െറ a 
ൈസؑാؓിക െതളിവ്, ഈ െസ്ئ ൈസؑാؓിക ْപാതിനിധّം ഉപേയാഗി്׺ െതളിവ് വളെര 
ലളിതമാെണ്ؗ നി׹ൾ്ׯ കാണാൻ കഴിയും, അതിനാൽ നമു്ׯ ഒരു യൂണിയൻ എؗതിന് തുലّമായിb 
എഴുതാൻ കഴിയുെമ്ؗ േനാׯാം, അതിനാൽ ഞ׹ൾ ഈ ഭാഗം ആയി കണׯാുؗുׯ. അതിനാൽ ഈa 
മുഴുവൻ കാരّവും ഇത് ഇേؚാൾ ആണ്, ഞാൻ ഈ ഭാഗം മാْതം േഡാ؂് െചᅃٝ ഭാഗം േചർ؋ാൽ എനി്ׯ 
മുഴുവൻ യൂണിയൻ ലഭിുׯം, നി׹ൾ ഈ േഡാ؂് ഇ؂ ഭാഗം േനാുׯകയാെണ׸ിൽ, ഇത് b 
യഥാർ،؋ിൽ യിൽ നി്ؗ ആണ്, ഞ׹ൾ ഒരു കവല എؗ ഭാഗം നീׯം െചുؗുإ അതിനാൽ b b b 
നമു്ׯ ഇത് ഒരു യൂണിയൻ ബി ൈമനസ് ഒരു ഇന്റർെസײൻ ബി ആയി എഴുതാം, അതിനാൽ നമു്ׯ ഈ
െസ്ئ ൈസؑാؓിക ْപാതിനിധّം േനാׯാം ഒരു യൂണിയൻ ബി ഇതാണ് ഈ മുഴുവൻ കാരّവും ഞാൻ 
എഴുതുؗത് ര؇് വിേയാജിؚുت െസുئകളുെട ഒരു െസئിന്െറ യൂണിയൻ ആയി؂ാണ് ഞാൻ എഴുതുؗത്
ഈ ഭാഗമാണ്.  ഏത് ഭാഗമാണ് ഇേؚാൾ വര׺ിരിؗുׯത്, ബാׯിയുت ഭാഗ്؋ എനി്ׯ ഈ േഡാ؂് ഇ؂ 
ഭാഗം ഉ؇്, അത് യുെട കുറ്׺ ഭാഗമാണ്, കൂടാെത യുെട ഏത് ഭാഗമാണ് മുഴുവൻ െസئിൽ നിؗും b b b 
ഈ വരയുت ഭാഗം ഞ׹ൾ നീׯംെചുؗുإ, ഇത് യഥാർ،؋ിൽ ഒരു കവലയാണ് ഇത് കൃതّമായി b b
ൈമനസിന് തുലّമാണ്  ഒരു കവല അതിനാൽ ഞാൻ ഇേؚാൾ ഒരു യൂണിയൻ ബിയുെട സാധّത b, 
പരിഗണിുׯകയാെണ׸ിൽ , ഈ ര؇് വിഭജന ഗണ׹ളുെട ഈ ര؇് യൂണിയന്െറ സംഭാവّതയ്്ׯ 
തുലّമാണ് ഇത് എ്ؗ ഞാൻ പറയുؗു, അതിനാൽ ഇത് ൈമനസ് ഒരു ഇന്റർെസײൻ യുെട ؛സ് b b 
േْപാബബിലിئി ആയി മാറും, ഇേؚാൾ നമു്ׯ േനാׯാം  ഈ  യുെട ഉപവിഭാഗമായി ഉെ؇׸ിൽ, e f 
എനി്ׯ ലഭി׺ത് ൈമനസ് ന്െറ േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാണ്, അതായത് ന്െറ ഇ ൈമനസ് e f f 
േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാണ് ഞ׹ൾ ഇؗെല ഒരു ഫലം പരിഗണി׺െത്ؗ നി׹ൾ ഓർുؗുׯെവ׸ിൽ,
എനി്ׯ ലഭിؗുׯ തര؋ിലുت ഫലം എؓാണ് ര؇് ഇവന്റുകൾ തأിലുت വّതّാസം ര؇് 
ഇവന്റുകളുെടയും സാധّതകളുെട വّതّാസ؋ിന് തുലّമാണ്, നൽകിയിت؂ു ഇവന്റുകളിെലാ്ؗ 
മെئാؗിന്െറ ഉപഗണമാണ്, അതിനാൽ ഇവിെട നമു്ׯ ഈ ْപُാٝവന ലഭിു׺ , എؗത് യുെട ഒരു f e 
ഉപഗണമാണ് എ׸ിൽ നമു്ׯ ൈമനസ് ന്െറ േْപാബബിലിئി ഉ؇്  ന്െറ ഇ ൈമനസ് e f f 
േْപാബബിലിئിയുെട സംഭാവّത, അതിനാൽ ഈ പദ؋ിൽ ഈ പദ؋ിൽ നമു്ׯ ഇത് ഉപേയാഗിׯാം 
ഒരു ഇന്റർെസײൻ എؗത് യുെട ഒരു ഉപഗണമാണ്, അതിനാൽ ഇത് ഒരു കവല യുെട ൈമനസ്b b b b 
േْപാബബിലിئിയുെട ؛സ് േْപാബബിലിئി ആയി മാറുؗു , നി׹ൾ ْപُാٝവന വായിുׯകയാെണ׸ിൽ 
പൂർ؉മായി ഇേؚാൾ ഇത് ഒരു യൂണിയന്െറ േْപാബബിലിئിയാണ് എؗത് ഒരു കവല ബിയുെട ؛സ് b 
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േْപാബബിലിئിയുെട ൈമനസ് േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാണ്, ഇത് യഥാർ،؋ിൽ സ׸ലന b 
നിയമമാണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഈ െസ്ئ ൈസؑാؓികമായി ഉപേയാഗിؗുׯത് കാണാൻ കഴിയും  
ْപാതിനിധّവും സിؑാؓ׹ളും ْപُാٝവനയുെട െതളിവ് വളെര ലളിതമാണ്, അത് വളെര നിشാരമാണ്, 
അതിനാൽ ര؇് സംഭവ׹ളുെട സംേയാജന؋ിന്െറ സാധّത കണׯാׯാൻ ഈ കൂ؂ിേ׺ർׯൽ 
നിയമം ഉപേയാഗിുؗുׯ, എനി്ׯ ര؇് സംഭവ׹ളുെട യൂണിയന്െറ رാന്؋ ഇേؚാൾ സٔാഭാവിക 
േചാദّം ഉയർؗുവരുؗു. മൂ്ؗ ഇവന്റുകൾ എനി്ׯ പ്؋ ഇവന്റുകളുെട യൂണിയൻ ഉെ؇׸ിൽ, 
ഇതിന്െറ വിപുലീകരണം എؓായിരിുׯം, അതിനാൽ ഞ׹ൾ ആദّം ര؇് മൂ്ؗ വിപുലീകരണം 
പരിഗണിുؗുׯ , തുടർ്ؗ ഏത് സംഖّയിേലتുׯ നീ؂ലും മൂ്ؗ ഇവന്റുകളിേലتുׯ 
വിപുലീകരണവും എളുؚമാെണ്ؗ ഞാൻ നി׹ൾ്ׯ കാണിു׺തരാം എബിസി എ്ؗ പറയുക, 
അതിനാൽ ഞ׹ൾ ഇതിന്െറ സാധّത പരിഗണിുؗുׯ  ഒരു യൂണിയൻ ബി യൂണിയൻ സി ഇേؚാൾ 
ഇതിൽ എനി്ׯ ഒരു യൂണിയൻ ബി ഒരു േؠാׯായി കണׯാׯാം, അതിനാൽ നമു്ׯ ഇത് ഒരു 
യൂണിയൻ ബി ആയി എഴുതാം , ഒരു യൂണിയൻ ബി ഇന്റർെസײന്െറ സി ൈമനസ് 
േْപാബബിലിئിയുെട േْപാബബിലിئി സി, അതിനാൽ ഞ׹ൾ െചᅃٝത് ഞാൻ യഥാർ،؋ിൽ 
കൂ؂ിേ׺ർׯൽ ْപേയാഗിു׺ ഇതിെന ഒരു സംഭവമായും ഇത് മെئാരു ഇവന്റായും എടു്؋ ര؇് 
ഇവന്റുകൾׯായി നൽകിയിരിؗുׯ നിയമം, അതിനാൽ ഇത് ആദّേ؋തിന്െറ സാധّതയും 
ര؇ാമേ؋തിന്െറ സാധّതയും ൈഫയുെട േْപാബബിലിئിയും കുറയ്ുؗുׯ  ര؇ാമെ؋ 
കവലയുമായുت ആദّ കവല ഇേؚാൾ ആദّ ഭാഗ؋ിൽ വീ؇ും എനി്ׯ സ׸ലന നിയമം 
ْപേയാഗിׯാൻ കഴിയും, അതിനാൽ ഇത്  ഒരു കവല ൈമനസ് േْപാബബിലിئിയുെട ؛സ് b 
േْപാബബിലിئി ആയി എഴുതാം അേؚാൾ നമു്ׯ യുെട ഈ േْപാബബിലിئി ഉ؇് നമു്ׯ േനാׯാം  b c 
ഈ പദം ഇവിെട എനി്ׯ ഒരു യൂണിയൻ ബി ഇന്റർെസײൻ സി ഉ؇്, ഞാൻ െസുئകളുെട 
ഡിസ്ْടിബّൂ؂ീവ് േْപാؚർ؂ി ْപേയാഗിുؗുׯ, െസുئകളുെട ഡിസ്ْടിബّൂ؂ീവ് േْപാؚർ؂ി എؓാണ് ഇത് 
ഒരു ഇന്റർെസײൻ സി യൂണിയൻ ബി ഇന്റർെസײൻ സി ആയി മാറുؗു, അതിനാൽ വീ؇ും എനി്ׯ
ഒരു െസ്ئ യൂണിയൻ മെئാരു െസئിന്െറ സംഭാവّതയു؇്  ഈ ഭാഗ്؋ വീ؇ും എനി്ׯ സ׸ലന നിയമം
ْപേയാഗിׯാൻ കഴിയും, അതിനാൽ ഇവിെടയുت നിബؖനകൾ കംൈപൽ െചإാൻ എെؗ 
അനുവദിൂׯ  പുറ്؋ അതിനാൽ ഞാൻ ഇത് ഒരു ൈമനസ് ആയി ഇടും, ഞാൻ അത് ഒരു ഇന്റർെസײൻ 

ന്െറ പരാൻതീസിസ് േْപാബബിലിئിയിലും ഇന്റർെസക് ഷന്െറ േْപാബബിലിئിയിലും c b c 
ഇന്റർെസײന്െറ ൈമനസ് േْപാബബിലിئിയിലും ഇടും  ഇന്റർെസײൻ അതിനാൽ ection b c, 
ഞാൻ ഈ ْപേതّക പദ؋ിൽ സ׸ലന നിയമം ْപേയാഗിു׺, അത് എനി്ׯ ഇത് നൽകുؗു, അതിനാൽ 
എبാ നിബؖനകളും ഞാൻ േശഖരിുׯകയാെണ׸ിൽ, എനി്ׯ േْപാബബിലിئി ഒരു ؛സ് 
േْപാബബിലിئി ബി ؛സ് േْപാബബിലിئി സി യുെട ലഭിുׯം , ഇേؚാൾ നമു്ׯ േനാׯാം ര؇് ഇവന്റുകൾ
ഉൾെؚടുؗ നിബؖനകൾ ആയതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഒരു കവല ബി ൈമനസ് േْപാബബിലിئി 
ഉتതിനാൽ ഒരു ഇന്റർെസײൻ ൈമനസ് േْപാബബിലിئി ബി ഇന്റർെസײൻ യുെട ൈമനസ് c c 
േْപാബബിലിئി , തുടർ്ؗ അവസാന േടം ؛സ് ആയി മാറും കാരണം ഇവിെട നി׹ൾ്ׯ ഒരു ൈമനസ് 
ചിصം ഉتതിനാൽ ഇത് ؛സ് േْപാബബിലിئി ആയി മാറുؗു ഇേؚാൾ നി׹ൾ്ׯ ഒരു ഇന്റർെസײൻ c
ഉം ഇന്റർെസײൻ ഉت ഇന്റർെസײനും ഉ؇്, അതിനാൽ ഞാൻ ഇവിെട ഈ പരാൻതീസിസ് b c 
തുറؗാൽ അത് യഥാർ،؋ിൽ ഒരു ഇന്റർെസײൻ ഇന്റർെസײൻ ആയി മാറുؗു, അതിനാൽ b c 
മൂ്ؗ ഇവന്റുകൾتുׯ കൂ؂ിേ׺ർׯൽ റൂളിന്െറ േഫാർമുല നി׹ൾ െതളിയിു׺, അതായത് എനി്ׯ 
മൂ്ؗ ഇവന്റുകൾ ഉെ؇׸ിൽ  പിെؗ യൂണിയൻ േْപാബബിലിئി നൽകുؗത് ആദّം ചില c 
േْപാബബിലിئികൾ ഒരു സമയം എടുുؗുׯ, തുടർ്ؗ ൈമനസ് ഇവിെട ഞാൻ ഐയുെട സാധّതകൾ 
പരിഗണിുؗുׯ അവയിൽ രെ؇؉ം കൂടിേ׺രൽ, അതിനാൽ വി്؋ കവല ഖ؈ം, യുെട a b c c 
യുെട വിഭജനം , തുടർ്ؗ നി׹ൾ കൂടുതലായി െച؛ ുؗുإസ് ഇവിെട മൂ്ؗ കവലകൾ ഒരു സമയ്؋ c 
ഇേؚാൾ എؓുെകാ؇് 
അ׹െന സംഭവിു׺ എ്ؗ നമു്ׯ മനشിലാׯാൻ ْശമിׯാം. ആഹ് േവവ് ഡയْഗം നമു്ׯ മൂ്ؗ 
ഇവന്റുകൾ പരിഗണിׯാം അതിനാൽ ഞാൻ യൂണിയന്െറ േْപാബബിലിئി abc, 
പരിഗണിുׯകയാെണ׸ിൽ യുെട േْപാബബിലിئിയാണ് ഞാൻ േനാؗുׯത്, അതിനാൽ ഇതാണ് a a 
മുഴുവൻ േടം , നി׹ൾ യിേല്ׯ േനാുؗുׯ, തുടർ്ؗ നി׹ൾ ഇേؚാൾ യിേല്ׯ േനാുؗുׯ ഇവിെട b c 
ര؇് തവണ എടു؋ ഒരു കവല നീׯം െചയ ്തു, തുടർ്ؗ ര؇് തവണ എടു؋ ഇന്റർെസക് ഷൻ b b c 
നീׯം െചയ ്തു, ര؇് തവണ എടു؋ ഒരു ഇന്റർെസക് ഷൻ നീׯം െചയ ്തു, എؗാൽ ഈ ْപْകിയയിൽc 
ഈ ഒരു ഇന്റർെസײൻ ഇന്റർെസײൻ നീׯം െചയ ്തു.  അധിക സമയം കാരണം നി׹ൾ മൂ്ؗ b c 
തവണ േചർുׯകയും മൂ്ؗ തവണ നീׯം െചുإകയും െചᅃٝു, ഇവിെട ആ പദം പൂർ؉മായും 
അവസാനിു׺, അതിനാൽ ഇത് ഒരു ഇന്റർെസײൻ ഇന്റർെസײൻ യഥാർ،؋ിൽ b c 
േചർേׯ؇തായിരുؗു അതിനാൽ അത് നّായീകരിׯെؚടുؗു  ഇവിെട ൈസؑാؓിക െതളിവ് d 
ْപകാരം, എനി്ׯ ര؇ിൽ കൂടുതൽ ഇവന്റുകൾ ഉെ؇׸ിൽ, ഈ കൂ؂ിേ׺ർׯൽ നിയമവും ബാധകമാണ്,
വാُവٝ؋ിൽ എനി്ׯ നാല് ഇവന്റുകൾ ഉെ؇׸ിൽ എനി്ׯ നാല് ഇവന്റുകൾ ഉെ؇്ؗ കരുതുക, ഒരു 
സാമാനّവൽׯരണം എ׹െന ഉ؇ാകുെമ്ؗ ഇത് നി׹ൾ്ׯ ഒരു ആശയം നൽകുؗു  .  യൂണിയൻ 
എനി്ׯ അവ ഓേരാؗും എടുؗുׯതിനുت േഫാർമുല േْപാബബിലിئി തരും , അതിലൂെട ആെകു؋ക 
പിؗീട് ര؇് തവണ എടുؗുׯ ഇവന്റുകളുെട എبാ േകാآിേനഷനുകളും ഒരു സമയം ര؇് എടുുׯം, 
അ׹െന നാല് സി ര؇് ആറ് അ؋രം പദ׹ൾ ഉ؇ാകും , തുടർ്ؗ ؛സ് മൂ്ؗ  ഒരു സമയ്؋ 
അ؋ര؋ിലുت നാല് പദ׹ൾ ഉ؇ാകും, പിؗീട് അവെയبാം ഒരു ൈമനേസാെട ഒരുമി്׺ ഇേؚാൾ 
നമു്ׯ ഒരു െപാതു സ׸ലന നിയമം ഉ؇ാകുേമാ എؗതിേല്ׯ നയിؗുׯ ഉ؋രം അെത 
എؗായിരിുׯം ഇേؚാൾ ഗണിതശാസ്ْ ത െതളിവുകളിൽ നി׹ൾ തതٔം എ്ؗ വിളിׯെؚടുؗ ഒ്ؗ 
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ഗണിത േْപരണയുെട ഈ തതٔം ഉപേയാഗി്׺ നമു്ׯ െപാതുവായ കൂ؂ിേ׺ർׯൽ നിയമം െതളിയിׯാൻ 
കഴിയുെമ്ؗ ഞാൻ നി׹ൾ്ׯ കാണിു׺തരാം, അതിനാൽ നമു്ׯ ആ െപാതുവായ കൂ؂ിേ׺ർׯലിേല്ׯ
േപാകാം,  അതിനാൽ ഒ്ؗ ര؇് എؗി׹െന അനുവദിുׯക .  ഏെത׸ിലും ഇവന്റുകൾ എ׸ിൽ nb aii 
യുെട സംഭാവّതയുെട സംഭാവّത ഒؗിൽ നി്ؗ ന് തുലّമാണ് , അത് യുെട സേأഷൻ n aii 
േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാണ്, ഒؗിൽ നി്ؗ ന് തുലّമാണ്.  ഇന്റർെസײന്െറ n AI aj 
ഇന്റർെസക് ഷൻ ൈമനസിേനׯാൾ േനׯാൾ കുറവാണ് , aki k j-
അ׹െന ؛സ് ൈമനസ് 1 മുതൽ പവർ ؛സ് 1 വെരയുت ഇന്റർെസײന്െറ േْപാബബിലിئി 1 n aii 
മുതൽ വെര തുലّമാണ്, അതായത് അവസാന േടം അവെയبാം ഒരുമി്׺ െകാ؇ുേപാകും, അടയാളം  n 
നി׹ൾ്ׯ ഒئസംഖّ ഇവന്റുകൾ ഉേ؇ാ അേതാ ഇര؂ എ؉ം ഇവന്റുകൾ ഉേ؇ാ എؗതിെന 
ആْശയി׺ിരിുׯം, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഒئ സംഖّ ഇവന്റുകൾ ഉെ؇׸ിൽ, നി׹ൾ്ׯ ഇര؂ എ؉ം 
ഇവന്റുകൾ ഉെ؇׸ിൽ അവസാന പദം േപാസിئീവ് ആകും , അവസാന േടം നി׹ൾ്ׯ ഉتതുേപാെല 
െനഗئീവ് ആയി മാറും സംഭവ׹ളുെട ഒئ സംഖّ മൂ്ؗ സംഭവ׹ൾ ഞാൻ ഇവിെട പരിഗണി׺േؚാൾ, 
അവസാന പദം ര؇് സംഭവ׹ളിൽ േപാസിئീവ് ആയിരുؗു, ഇത് പദ׹ളുെട ഇര؂ സംഖّയാണ്, 
അതിനാൽ അവസാന പദം െനഗئീവ് ആണ് അതിനാൽ നമു്ׯ െതളിവ് േനാׯാം ഇതിനായി ഞാൻ o  
ഗണിതശാസ്ْത േْപരണയുെട തതٔം ഉപേയാഗിുׯെമ്ؗ ഞാൻ നി׹േളാട് പറ؁ി؂ുെ؇׸ിൽ , ഇേؚാൾ
ഈ ബؖെ؋ വീ؇ും റഫർ െചإാൻ ഞാൻ ഈ ബؖെ؋ വിളിׯെ؂, ഞ׹ൾ  ഗണിതശാസ്ْത 
ഇൻഡײൻ തതٔം ഉപേയാഗി്׺ ബؖം െതളിയിുׯം .  ഗണിത േْപരണയുെട തതٔ؋ിൽ 
ഗണിതശാസ്ْതപരമായ േْപരണയുെട തതٔം നമു്ׯ ഒരു ْപُാٝവന െതളിയിׯണെമ׸ിൽ എبാ നും n 

എ്ؗ പറയുക, അവിെട േപാസിئീവ് ഇന്റْഗൽ മൂലّ׹ൾ എടുുؗുׯ, തുടർ്ؗ നأൾ ആദّം pn n p 
ഒ്ؗ ശരിയാെണ്ؗ െതളിയിׯണം , തുടർ്ؗ ന് തുലّമായതിന് ശരിയാെണ്ؗ അനുമാനിׯാം. n pk k 
േല്؛ ,ׯസ് വൺ ശരിയാെണ്ؗ െതളിയിؗുׯത് ഉപേയാഗി്׺ ഞാൻ ഘ׹؂ൾ ആവർ؋ിׯെ؂, pk 
ആദّം എؗത് ഒؗിന് തുലّമാെണ്ؗ കാണിുؗുׯ , തുടർ്ؗ എؗത് ന് തുലّമാെണ്ؗ ഞ׹ൾ n n k 
അനുമാനിുؗുׯ, അത് ശരിയാെണ്ؗ ഞ׹ൾ അനുമാനി؛ .ുؗുׯസ് വ؉ിന് ഒരു ബദൽ മാർഗം k 
അെ׸بിൽ അതിെന കാണുؗതിനുت ഒരു ദٔിതീയ മാർഗം, ഞ׹ൾ അത് ഒؗിന് െതളിയിുׯകയും k 
വെര അത് അനുമാനിുׯകയും ؛സ് വ؉ിന് െതളിയിׯാൻ അത് ഉപേയാഗിുׯകയും െചുؗുإ, k 
അതിനുت െതളിവ് ഞാൻ ഇവിെട എഴുതെ؂ സംرാനം െപാതുവായ സ׸ലന നിയമ؋ിന് 
നൽകിയിരിؗുׯത് എؗത് ഒؗിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ എؗത് ഒؗിന് തുലّമാണ് , ഞാൻ n n 
ഇവിെട എؗത് ഒؗിന് തുലّമാണ് എ്ؗ പറ؁ാൽ, എനി്ׯ കൃതّമായി ഒരു പദം ഉ؇ാകും, n 
അതായത് അത് ഒؗിന്െറ സാധّതയായി മാറും.  വലതുവശ്؋ എനി്ׯ കൃതّമായി ഒരു പദം ലഭിുׯം, 
അത് ഒؗിന്െറ സംഭാവّതയാണ്, അതിനാൽ ഒؗിന്െറ സംഭാവّത ഒؗിന്െറ സംഭാവّതയ്്ׯ 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ْപُാٝവന നിشാരമായി ശരിയാണ്, അതിനാൽ എؗത് ഒؗിന് തുലّമാണ് .  n 
എبായ് േؚാഴും സതّമായി നിലെകാؗുت ഒؗിന്െറ ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ അടു؋തായി ഒ്ؗ p 
എبാവർുׯമായി ശരിയാെണ്ؗ ഞ׹ൾ അനുമാനിുؗുׯ എؗത് ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ n k 
എبാ؋ിനും എؗത് ന് തുലّമാണ് എ്ؗ പറയുؗതിന് പകരം എؗത് ന് തുലّമാെണ്ؗ n k n k 
പറയാം, അേؚാൾ നأൾ എؗത് ؛സ് വ؉ിന് തുലّമാെണ്ؗ െതളിയിുׯക, അതിനാൽ ؛സ് n k k 
വ؉ിന് ഇടത് ൈക പദ׹ൾ എؓാണ് ഇടത് ൈകയിെല പദം യൂണിയൻ ന്െറ സംഭാവّതയായി aii 
മാറുؗു എؗത് ഒؗിന് തുലّമാണ് ؛സ് വ؉ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഞ׹ൾ ഇത് എഴുതുؗത് aii k 
യൂണിയൻ യുെട േْപാബബിലിئി തുലّമാണ്  വൺ ടു െക യൂണിയൻ എെക ؛സ് വൺ ഇേؚാൾ aii 
ഇവിെട ഞാൻ എؓാണ് െചᅃٝെത്ؗ ഞാൻ എഴുതിയി؂ു؇്  ഇത് ര؇് പദ׹ളുെട യൂണിയൻ n 
ആയതിനാൽ ഒؗിൽ നി്ؗ കി വെരയുت ഈ യൂണിയൻ ഒരു ഇവന്റ് ആയി എഴുതുക, മെئാരു ഇവന്റ് 

 ലന ak׸ൾ സ׹ലന നിയമം ഉ؇്, അതിനാൽ ഞ׸സ ׯസ് വൺ ആണ്, ഇേؚാൾ ര؇ിനും നമു്؛
നിയമം ْപേയാഗിുؗുׯ, അതിനാൽ അത് േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാണ് യൂണിയൻ യുെട ഒ്ؗ aii 
മുതൽ ؛സ് േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാണ് ؛സ് വൺ േْപാബബിലിئി യുണിയൻ ؛സ് വൺ k ak aiak 
ഓെക ഇത് ര؇് ഇവന്റുകൾتുׯ സ׸ലന നിയമം ആണ് , നി׹ൾ ആദّ േടം േനാുׯകയാെണ׸ിൽ 
ഇത് ഇവന്റുകളുെട യൂണിയന്െറ സാധّതയാണ് , ഞ׹ൾ്ׯ ഉ؇്  ന് ന് തുലّമാണ് എؗ k n k 
അനുമാനം ْപُാٝവന ശരിയാണ് , അതായത് ഈ പദ؋ിൽ നമു്ׯ സ׸ലന നിയമം േനരി؂് 
ْപേയാഗിׯാനും ഈ േഫാർമുലയിലൂെട യഥാർ،؋ിൽ ലഭّമായ ഏത് പദവും എഴുതാനും കഴിയും , n 
എؗതിന് പകരം എ്ؗ എഴുതാം ഇവിെട എبാ നിബؖനകൾുׯം ഞ׹ൾ ഇടാം, അതിനാൽ ഇത് k k 
സി׶ േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാണ്, 
അ׹െന മാറുؗു, ഇത് യുെട സി׶ േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാണ്.  എؗ പദവും നമു്ׯ വെര aii r k 
നീളുؗ പദ׹ൾ ഉെ؇്ؗ സൂചിؚിׯാൻ േവ؇ി മാْതമാണ്, അതിനാൽ ഞാൻ ഇവിെട ഒരു ഇടുؗു, k 
കൂടാെത ഇന്റർെസײൻ ഇന്റർെസײൻ എؗതിന്െറ സേأഷൻ േْപാബബിലിئി AI aj AM 

േനׯാൾ കുറവാണ് ഈ നിബؖനകൾ വെര മാْതം. അവസാനമായി നമു്ׯ പവർ േല്ׯ m- j. k k 
ൈമനസ് ഒ്ؗ ഉ؇് , യുെട കവലയുെട ഒരു േْപാബബിലിئി ഒ്ؗ മുതൽ വെര തുലّമാണ്, ഇേؚാൾ aii k 
ഞാൻ എഴുതിയ ഈ പദം അടിرാനപരമായി യൂണിയൻ യുെട സംഭാവّതയുെട വിപുലീകരണമാണ്,AI 
കാരണം ഞ׹ൾ ْപസ് താവന ഊഹി׺താണ് എؗത് ന് തുലّമാണ് ഇേؚാൾ അടു؋ േടം ؛സ് n k ak 1 
ന്െറ േْപാബബിലിئി ആണ്, അത് ഞാൻ ഇവിെട എഴുതുؗു , അടു؋ േടം േനാׯാം ഇവിെട ഇത് 
യൂണിയനുമായി എടു؋ ഒരു െസئിന്െറ കവലയാണ്, എനി്ׯ ഡിസ്ْടിബّൂ؂ീവ് േْപാؚർ؂ി വീ؇ും 
ْപേയാഗിׯാം യൂണിയനുകളും കവലകളും അതിനാൽ ഈ പദം യൂണിയൻ കവലയുെട ൈമനസ് AI 
േْപാബബിലിئി ആയി മാറുؗു ؛സ് 1 എؗത് 1 മുതൽ വെര തുലّമാണ് ഇവന്റുകൾ ഇതിൽ ak i k k 
ْപേയാഗിׯാൻ കഴിയും, അതിനാൽ ഞാൻ ഇവിെട നിബؖനകൾ ആവർ؋ിׯെ؂, എനി്ׯ ഒ്ؗ മുതൽ
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വെരയുت യുെട സംഭാവّതയുെട സംْഗഹമു؇് , ഇവിെട എനി്؛ ׯസ് വ؉ിന്െറ k AI ak 
സംഭാവّതയു؇്, അതിനാൽ ഈ പദം എനി്ׯ ഇവിെട േചർׯാം അതിനാൽ ഇത് ആദّം  പദം മാറുؗു 

യുെട സംഭാവّത ഒؗിൽ നി്ؗ ؛സ് വ؉ിന് തുലّമാണ് , തുടർ്ؗ േശഷിؗുׯ പദ׹ൾ ഞാൻ aii k 
ഇ׹െന എഴുതും, ൽ നി്ؗ േനׯാൾ കുറവ് , ഇന്റർെസײന്െറ േْപാബബിലിئി ؛സ് i- j- AI k aj 
േْപാബബിലിئി ഇന്റർെസക് ഷൻ ഇന്റർെസക് ഷൻ യുെട സാധّത േനׯാൾ കുറവ് AI aj ami- m- k 
ൈമനസ് ഒ്ؗ മുതൽ പവർ വെരയുت ൈമനസ് ഒ്ؗ മുതൽ ഇന്റർെസײന്െറ ഒരു k k 
േْപാബബിലിئിയും എؗതിന്െറ ഒരു സംഭാവّതയും ഒؗിന് തുലّമാണ് ഈ പദം ഞാൻ aii k ah 
ഇതിനകം എഴുതിയത് ഇതുമായി സംേയാജിؚി്׺ ഇേؚാൾ നമു്ׯ ഈ പദം ലഭിുؗുׯ, അതിനാൽ ഞാൻ 
ഇവിെട ഒരു പരാൻതീസിസ് ഇടാം, നമു്ׯ ഇത് ഒരു ചതുര ْബാئ്ׯ ഇടാം ഇവന്റുകളുെട യൂണിയൻ k 
സംഭാവّതയാണ് , ഇതിനായി ഞാൻ സ׸ലന നിയമം ْപേയാഗിുؗുׯ, അതിനാൽ ഞാൻ ഇതിനായി 
സ׸ലന നിയമം ْപേയാഗിുׯകയാെണ׸ിൽ അത് ഇന്റർെസײൻ ؛സ് 1 ന്െറ സേأഷൻ AI ak 
േْപാബബിലിئി ആയി മാറുؗു മുതൽ ന് തുലّമാണ്, തുടർ്ؗ ഇര؂ സേأഷൻ ൈമനസ് i 1 k AI 
ഇന്റർെസײൻ ؛സ് 1 ഇന്റർെസײൻ കവല ؛സ് 1 ന്െറ േْപാബബിലിئിേയׯാൾ ak aj ak j 
കുറവാണ് , ഇത് വെരയും k 
അ׹െന ൈമനസ് ഒ്ؗ മുതൽ പവർ വെരയും ഇന്റർെസײൻ ؛സ് വൺ കവലയുെട ഒരു k AI ak 
േْപാബബിലിئി വെരയും ആണ് ഒؗിന് തുലّം ഈ പദം ْശؑാപൂർവം വായിׯാൻ നി׹ൾ്ׯ i k ah 
കഴിയുؗിെ׸بിൽ, ഇത് ഇന്റർെസײൻ ഇന്റർെസײൻ ؛സ് വ؉ിന്െറ സംഭാവّതയാണ്, AI ak 
കാരണം ഇത് ഞാൻ വികസിؚിؗുׯ പദമാണ് എؗതിന്െറ വികാസ؋ിൽ ലഭّമായ െസുئകളാണ് ഇവ . 
െസുئകൾ ഇന്റർെസക് ഷൻ ؛സ് വൺ എؗ തര؋ിലാണ്, അതിനാൽ അവസാന േടമിൽ AI ak 
അവയുെട എبാ കവലകളും ഉൾെؚടുؗു, അതായത് ഇന്റർെസײൻ ഇന്റർെസײൻ ؛സ് വൺ AI ak 

ൽ നി്ؗ ഒ്ؗ മുതൽ വെര തുലّമാണ്, ഇേؚാൾ ഇവിെട നിബؖനകൾ എെؓാെׯയാെണ്ؗ നമു്ׯi- k 
േനാׯാം.  ഈ പദം അതുേപാെല തെؗ അവേശഷിുؗുׯ, ഞാൻ നിബؖനകൾ േനാുׯകയാെണ׸ിൽ, 
ഇവിെടയുت നിബؖനകൾ എെؓാെׯയാെണ്ؗ നമു്ׯ ഇതിേല്ׯ വരാം, ഇത് ഒരു കവലയുെട 
സംഭാവّതയാണ് മൂ്ؗ ഇന്റർെസക് ഷൻ ؛സ് വ؉ിന്െറ ഇലിئി, ak 
അ׹െന ഇന്റർെസײൻ ؛സ് വ؉ിന്െറ േْപാബബിലിئി വെര, അതായത് ؛സ് വ؉ിൽ ak ak k 
കുറവുت എبാ സബ് സ് ْകിപ് ുئകളും അവയുെട ؛സ് വ؉ുമായുت ഇന്റർെസക് ഷൻ എടു؋ി؂ു؇്, ak 
ഇവിെട ഒരു ൈമനസ് ചിصമു؇്. ഈ നിബؖനകളിൽ ഇവിെട എبാ കവലകളും േനׯാൾ കുറവാണ്, j-
പേײ ഇത് വെര മാْതേമ ഉൂت, അതായത് നി׹ൾ്1 ׯ കവല, ര؇്, ഒരു കവല, മൂ്ؗ, ഒരു കവല, k 
അെ׸بിൽ ര؇് കവല, മൂ്ؗ, ര؇് കവലകൾ എؗി׹െനയുت പദ׹ൾ ഉ؇ായിരിുׯം. എെക 
ൈമനസ് ഒരു ഇന്റർെസײൻ ؛സ് വൺ എെക വെര ഈ നിബؖനകെളبാം ഉ؇ാകും, അതിനാൽ ak 
എبാ നിബؖനകളും വെര ആയതിനാൽ ഇേؚാൾ ഞ׹ൾ ഒരു അധിക പദം േചർ؋ി؂ു؇്, അത് k ak 
  ാ നിബؖനകളും ഉ؇് അതിനാൽ ഇത് ഈ പദവുമായി iبഎ تിലു؋ര؋സ് 1 ആണ്, അ؛
സംേയാജിؚിׯാൻ കഴിയും, അതിനാൽ എനി്ׯ സംേയാജിത പദ׹ൾ എഴുതാം, അതിനാൽ ഞാൻ 
ഇേؚാൾ സംേയാജിത പദ׹ൾ എഴുതെ؂, ഇതാണ് യുെട സംഭാവّത ഒؗിൽ നി്ؗ ؛സ് വൺ aii k 
ൈമനസ് ഇര؂ സേأഷൻ െയׯാൾ കുറവാണ് ഇന്റർെസײൻ വെര അേؚാ i AI aj kp  lus one 
അതാണ് വّതّാസം ദയവായി ഇവിെട ഈ വّതّാസം ْശؑിുׯക ഇവിെട നമു്ׯ വെര ഉ؇ായിരുؗു k 
ഇേؚാൾ ؛സ് വൺ വെര ഉ؇് ഇേؚാൾ നമു്ׯ അടു؋ത് േനാׯാം, അതിനാൽ ഇവിെട നമു്ׯ മൂ്ؗ k 
സംഭവ׹ളുെട കവലകൾ ഉ؇്  അതായത് എനി്1 ׯ കവല, 2 കവല, 3 കവല, 2 കവല, 4 k a 1 a 1 
കവല, 2 കവല, സമാനമായി, ര؇് കവലകൾ, മൂ്ؗ കവലകൾ എؗി׹െനയുت നിബؖനകൾ ak, ak 
ഉ؇ായിരിׯാം, 
അ׹െന അവസാനം വെര എനി്ׯ നിബؖനകൾ ലഭിുׯം ൈമനസ് ര؇് ഇന്റർെസײൻ ak ak 
ൈമനസ് ഒരു ഇന്റർെസײൻ അതിനാൽ സബ് സ് ْകിപ് ുئകൾ വെര ഓടുؗ സമയ്؋ അ؋രം ak, k 
എبാ നിബؖനകളും മൂ്ؗ എടുുׯം , ഇേؚാൾ നമു്ׯ േനാׯാം, ഇത് ഒരു േപാസിئീവ് 
ചിصേ؋ാെടയാണ് ഇേؚാൾ ഈ പദം ഇവിെട േനാׯാം  ഇന്റർെസക് ഷൻ ഇന്റർെസക് ഷൻ AI aj ak 
 ളിൽ വരുؗു, അതിനാൽ ak i, j׹ലر ്؇സ് വൺ ര؛ സ് വൺ ആണ്, കാരണം؛
സബ് സ് ْകിപ് ുئകൾ ഒ്ؗ മുതൽ വെരയുتതാണ് , തുടർ്ؗ നി׹ൾ ؛സ് വ؉ുമായി കവല k k 
എടുുؗുׯ, അതായത് എനി്ׯ ഒരു കവല, ര؇് ഇന്റർെസക് ഷൻ എؗി׹െനയുت നിബؖനകൾ 
ലഭിുׯം ؛സ് വൺ ഒരു കവല, മൂ്ؗ കവലകൾ ؛സ് വൺ എؗി׹െന ൈമനസ് ഒരു nak ak ak ak 
ഇന്റർെസײൻ ؛സ് വൺ എؗതിനർ،ം ഇതിൽ എبാ നിബؖനകളും വരുؗു , അതായത് ഇത് ak k 
   .സ് വൺ ആയി മാറും, അതായത് ഒരു സമയം മൂ്ؗ ആകും, അതിനാൽ ഞാൻ  ഇത് ഇവിെട എഴുതാം؛
ഒ്ؗ ഇേؚാൾ ഈ നിബؖനകെളبാം നി׹ൾ്ׯ കാണിׯാനാകുؗ എبാ നിബؖനകൾുׯം 
സമാനമായ കാരّ׹ൾ സംഭവിുׯം , നമു്ׯ ഇേؚാൾ അവസാനെ؋ നിബؖനകൾ േനാׯാം, 
അതിനാൽ ഇവിെട അവസാനെ؋ പദം ഒؗിൽ നി്ؗ േല്ׯ എبാ കളുെടയും കവലയും തുടർ്ؗ k AI 

 ളുെടയും ak׹ാ പദبാനപരമായി ഇത് എرവിഭജനവുമാണ്  അതിനാൽ അടി تസ് വ؉ുമായു؛
വിഭജനമായി മാറുؗു, അതായത് യുെട എبാ പദ׹ളും എؗതിന് തുലّമാണ് ഒ്ؗ മുതൽ ؛സ് i i k 
വ؉ിന് തുലّമാണ് , ഇതിന്െറ അടയാളം േനാׯാം ഇത് പവർ ؛സ് വ؉ിന്െറ ൈമനസ് വ؉ാണ്, k 
പുറ്؋ ഒരു അധിക ൈമനസ് ഉ؇് അതിനാൽ ഇത് വീ؇ും സഹകരിുׯം  പവർ േലتുׯ ൈമനസ് k-
വ؉ിെന നമു്ׯ നൽകുؗതിന് ഇതുമായി സംേയാജിؚി׺ിരിുؗുׯ, കവലയുെട ര؇് iii 
േْപാബബിലിئി ഒ്ؗ മുതൽ ؛സ് ടു വെര തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഞ׹ൾ യഥാർ،؋ിൽ എഴുതിയത്k 
പരിേശാധി׺ാൽ യൂണിയൻ യുെട േْപാബബിലിئി ഒؗിന് തുലّമാണ് കൂടാെത ഒരു സമയം aii k  
എടുؗുׯ എبാ േْപാബബിലിئികളുെടയും ആെകു؋കയ്്ׯ തുലّമായ ഒ്ؗ, ഒരു സമയം ര؇് 
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എടുؗുׯ എبാ സാധّതകളുെടയും ആെകു؋ക, കൂടാെത ഒരു സമയം മൂ്ؗ എടുؗുׯ എبാ 
സാധّതകളുെടയും ആെകു؋ക ൈമനസ് 
അ׹െന 
അ׹െന അവസാനം എبാ ഇവന്റുകളുെടയും വിഭജന؋ിന്െറ സംഭാവّത  ഈ ന് ഞാൻ എഴുതിയ n-
ْപُാٝവനയാണ്, ഞാൻ ഇവിെട ന് പകരം ؛സ് 1 നൽകിയാൽ, അതാണ് എനി്ׯ ഇവിെട ലഭിؗുׯ  n- k 
ْപُാٝവന, അതിനാൽ ഇത് കാണിؗുׯത് ശരി ْപُാٝവന ഒ്ؗ ശരിയാണ് ന് ؛സ് വ؉ിന് തുലّമാണ് n- k 
അതിനാൽ തതٔമനുസരി്׺ ഗണിത േْപരണയുെട െപാതുവായ കൂ؂ിേ׺ർׯൽ നിയമം എبാ n 
എؗതിനും ൈകവശം വയ്ുؗുׯ, ഇവിെട ഒരു േപാസിئീവ് പൂർ؉സംഖّ ആയതിനാൽ ഈ n ah 
നിയമ׹ൾ ഉപേയാഗിുؗുׯ, അതിനാൽ ഞാൻ യഥാർ،؋ിൽ ആ٧عിേയാമാئിക് നിർവചന؋ിൽ ah 
നിؗും ആദّേ؋തിൽ നിؗും ചില അനؓരഫല׹ൾ നൽകിയി؂ു؇്  അനؓരഫലം അെ׸بിൽ ചില 
സംഭവ׹ളുെട സംഭാവّത നമു്ׯ കണׯാׯാൻ കഴിയുؗ ആദّെ؋ ْപധാന പരിണതഫല׹ൾ 
നി׹ൾ്ׯ പറയാം , അതിനാൽ ഇ؋ര؋ിലുت േഫാർമുല വളെര ഉപേയാഗْപദമാണ്, ah ah 
സാധّതകൾ കണׯാׯാൻ ഇത് എ׹െന ഉപേയാഗിׯാെമ്ؗ കാണിׯാൻ ഞാൻ ഒരു ഉദാഹരണം 
കാണിുׯം. ചില സ׸ീർ؉മായ ഇവന്റുകൾ ഉ؇ാകാം, അതിനാൽ അടിرാന സാധّതകളുെട 
കണുׯകൂ؂ലിനായി യഥാർ،؋ിൽ ഞാൻ ױാസിׯൽ നിർവചനം ْപേയാഗിുׯം , തുടർ്ؗ ഞ׹ൾ 
ഈ കൂ؂ിേ׺ർׯൽ നിയമം ْപേയാഗിുׯം, അതിനാൽ ഞാൻ അ؋രെമാരു ഉദാഹരണം എടുׯാം  , 
നؗായി ഷഫിൾ െചᅃٝ പാׯിൽ നി്ؗ മാئി ആറ് കാർഡുകൾ ഓേരാؗായി വരു׺െവؗിരിׯെ؂. 52 
കാർഡുകളിൽ ശരി, അതിനാൽ ഞാൻ ഇവിെട ഭാഷ ആവർ؋ിׯെ؂, അതിനാൽ മാئിرാപിؗുׯ 
പദാവലി അർ،മാؗുׯത് നأൾ ഒരു കാർഡ് വരയ്ുؗുׯ എؗാണ്, കാർഡ് എؓാെണ്ؗ 
േരഖെؚടുു؋കയും അത് െഡׯിൽ തിരിെക വയ്ുׯകയും വീ؇ും ഞ׹ൾ മെئാരു കാർഡ് 
എടുുׯകയും കാർഡ് എؓാെണ്ؗ േരഖെؚടുു؋കയും െചുؗുإ  ഇത് വീ؇ും കാർഡുകളുെട 
പാׯിേല്ׯ തിരിെക വയ്ുׯക, അതിനാൽ ഈ പരീײണം ആറ് തവണ ആവർ؋ി׺ാൽ , ഈ ആറ് 
കാർഡുകളുെട ഓേരാ െസئിൽ ഓേരാؗിനും സാധّത കെ؇؋ാൻ ഞ׹ൾ ആْഗഹിുؗുׯ  ഹാർ؂് 
സ് േപഡ് ױബ്, ഡയമ؇് എؗി׹െനയുت നാല് സّൂ؂ുകൾ ْപതّײെؚടുؗു, അതിനാൽ നാല് 
സّൂ؂ുകളിൽ ഓേരാؗിനും പണം നൽകിയു؟ױ تാണ്, കൂടാെത ആറ ്കാർഡുകളുെട ഈ െസئിൽ 
ഡയമ؇് ْപതّײെؚടുؗു, അതായത് ഒരു സّൂ؂ും ْപതിനിധീകരിׯാ؋ സാഹചരّമب, അതായത് 
ഹൃദയം മാْതമുت സാഹചരّം എനിׯിب അെ׸بിൽ  ഹൃദയം മാْതം ഇب അെ׸بിൽ േവഗത അവിെട 
ഇب നുأെട േവഗത അവിെട ഇب അെ׸بിൽ അവയിൽ രെ؇؉ം ഉ؇് അെ׸بിൽ അവയിൽ രെ؇؉ം 
ഇب അ؋ര؋ിലുت ആറ് കാർഡുകളുെട െസക് സ് െസ്ئ എؓായാലും നാെല؉ം ഉ؇ാകും അതായത് 
ചിലത് ഒؗിൽ കൂടുതൽ ആയിരിׯാം  കാരണം ആെക ആറ് ഉ؇് അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ര؇് 
ഹൃദയ׹ൾ ര؇് സ്േപഡുകൾ ഒരു ױബ്, ഒരു ഡയമ؇് മുതലായവ ഉ؇ായിരിׯാം, അതിനാൽ 
ഇതിന്െറ സാധّത എؓാണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ േപായി േനരി؂് കണׯാׯാം , ഞ׹ൾ ഈ 
കൂ؂ിേ׺ർׯൽ ഉപേയാഗിുׯകയാെണ׸ിൽ കണുׯകൂ؂ൽ നിയْؓിുׯെമ്ؗ ഞാൻ നി׹ൾ്ׯ 
കാണിു׺തരാം .  ഈ േْപാബബിലിئി വളെര ലളിതമാണ്, അതിനാൽ െപാതുവായ കൂ؂ിേ׺ർׯൽ നിയമം
ഉപേയാഗി׺ാണ് ഞാൻ ഈ ْപٍ٠ം പരിഹരിؗുׯത് , അതിനാൽ  ആറ് കാർഡുകളുെട ഗണ؋ിൽ ഓേരാ 
സّൂ؂ിന്െറയും കുറ؁ത് ഒരു കാർെഡ׸ിലും അട׹ിയിരിؗുׯ ഒരു ഇവന്റ് ആകെ؂, അേؚാൾ 
എؓാണ് േകാം േകാം؛ിെമന്റ്  ആറ് കാർഡുകളുെട ഗണ؋ിൽ കുറ؁ത് ഒരു സّൂെ׸؂ിലും 
ഇതുേപാെല െചؗുإതിന്െറ ഉേؐശّം ഇب എؗാണ് അർ،മാؗുׯത്, ആ െസ്ئ plement 
അറിയിെ׸بിൽ ഞ׹ൾ സംഭവ׹ളുെട ഒരു െസ്ئ ൈസؑാؓിക ْപാതിനിധّമാണ് ആദّം 
ഉപേയാഗിؗുׯത് എ്ؗ ഞാൻ നി׹ൾ്ׯ കാണിു׺തരാം .  തിയറി ْപാതിനിധّം അേؚാൾ , നി׹ൾ 
സാധّത കണׯാؗുׯത് മൂ്ؗ ഹൃദയ׹ൾ ഒരു ُ١ാഡ് ഒരു ױബ് ഒരു വْജം മൂ്ؗ ُ١ീഡ് ഒരു ഹൃദയം ഒരു 
 ١ാഡ് ഒരു വْജംُ കൾ ഒരു ഹാർഡ് ഒരുു؟ױ ബ് ഒരു വْജം മൂ്ؗױ
അ׹െന ര؇് ഹൃദയ׹ൾ ര؇് ُ١ാഡ് ഒരു വْജം 
അ׹െന ഞ׹ൾ ഉടെന എ؉ി തുട׹ാം  അ؋ര؋ിലുت ഒരു വْജം നി׹ൾ്ׯ എبാ സാധّതകളും 
േനാׯി അവയിൽ ഓേരാؗിന്െറയും േْപാബബിലിئി കണׯാׯാം, തുടർ്ؗ േചർുׯക അതാണ് 
േനരായ ഫാഷൻ, പേײ ഞാൻ ഇവിെട െചإാൻ ْശമിؗുׯ പല സംഭവ׹ളും നി׹ൾ ശരിുׯം 
നിർവചിേׯ؇തിب. ൈസؑാؓിക െനാേ؂ഷൻ സ׽ീകരി്׺ സ׸ലന നിയമം ْപേയാഗിുׯക, ഉ؋രം 
ഇവിെട വളെര മേനാഹരമായി കണׯാؗുׯത് നി׹ൾ കാണും, അതിനാൽ ഒരിׯെല׸ിലും നി׹ൾ 
ആحരّെؚടാ؋ സംഭവമായി ഞാൻ ഒരു അഭിനؕനം സٔീകരിുؗുׯ. ആറ് കാർഡുകളുെട 
ഗണ؋ിലാണ് അേؚാൾ നമു്ׯ ഇവന്റ് ബി ഒ്ؗ പരിഗണിׯാം , ഹൃദയം ദൃശّമാകിെ്ؗب പറയുക ar, 
എ്ؗ പറ؁ുെകാ؇് നി׹ൾ്ׯ ടു എ്ؗ എഴുതാം  , ُ١ാഡുകൾ ْപതّײെؚടുؗിب എ്ؗ പറയുക b b 
മൂ്ؗ എ്ؗ ഇവന്റ് പറയുؗതുേപാെല ു؟ױകൾ ْപതّײെؚടുؗിب എؗും പറയുؗു വْജ׹ൾ b4 
ദൃശّമാകിب, അതിനാൽ നമു്ׯ ഒരു അഭിനؕനം എഴുതാം, കാരണം ബിഐയുെട യൂണിയൻ ഒ്ؗ മുതൽ
നാല് വെര തുലّമാണ്, കാരണം അവയിെലാؗിന്െറെയ׸ിലും യൂണിയൻ സംഭവിؗുׯതിന്െറ 
അർ،െമؓാണ്, അതിനാൽ ഇവിെട ഞാൻ പറ؁ു ഒരു പൂരകമാണ് കുറ؁ത് ഒരു സّൂെ׸؂ിലും 
അ׹െന ഇവിെട ദൃശّമാകിب സൂചിؚിؗുׯത് അവയിെലാ്ؗ ദൃശّമാകാ؋തിനാൽ b1 b2 b3 b4 
യൂണിയൻ അർ،മാؗുׯത് അവയിെലാെؗ׸ിലും ദൃശّമാകുؗിب എؗാണ്, അതിനാൽ ഇത് ഒരു 
പൂരക؋ിന്െറ കൃതّമായ ْപാതിനിധّമാണ്, അതിനാൽ ഞാൻ െപാതുവായ കൂ؂ിേ׺ർׯൽ നിയമം 
ْപേയാഗി׺ാൽ ഒരു പൂരക؋ിന്െറ സംഭാവّത േْപാബബിലിئിയായി മാറും. യൂണിയന്െറയും നാല് 
ഇവന്റുകളുെട യൂണിയന്െറയും െപാതുവായ കൂ؂ിേ׺ർׯൽ നിയമം ഞാൻ ഇേؚാൾ ْപേയാഗിുؗുׯ, 
ഇത് ْപേയാഗിؗുׯതിന് ഞാൻ േْപാബബിലിئി കവല ഇന്റർെസײൻ b 1 b 2 b 3 b 4 b 1 b 2 b 1 
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എؗതിന്െറ സാധّതകൾ കണׯാേׯ؇തു؇്. ഒരു സമയം മൂ്ؗ എടുؗുׯ കവലയുെട b 3 
സംഭാവّതയിലും അവെയبാം കൂടിേ׺രാനുت സാധّതയിലും നമു്ׯ ഇത് േനാׯാം, അതിനാൽ നമു്ׯ
ഇത് െപാതുവായ സ׸ലന നിയമ؋ിലൂെട േനാׯാം , ഒരു പൂരക؋ിന്െറ സംഭാവّത യൂണിയൻ 
ൈബയുെട േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാണ്, അത് ബിഐയുെട സി׶ േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമാണ്.  നാല്
ൈമനസ് ൽ നി്ؗ േനׯാൾ നാല് വെര ൈബ ഇന്റർെസײൻ ന്െറ േْപാബബിലിئി ؛സ് ൈബ i- j- bj 
ഇന്റർെസക് ഷൻ ഇന്റർെസക് ഷന്െറ േْപാബബിലിئി േനׯാൾ കുറവ് മുതൽ നാല് bj bki j- k 
ൈമനസ് േْപാബബിലിئി വെര, അതിനാൽ ഇത് നാല് ഇവന്റുകളുെട കൂ؂ിേ׺ർׯൽ നിയമമാണ്. നാല് 
ഇവന്റുകളുെട യൂണിയൻ ഇവിെട ഈ സംْഗഹ׹ളിൽ ഓേരാؗിെലയും നിബؖനകൾ 
കണׯാേׯ؇തു؇്, അതിനാൽ നമു്ׯ ആദّേ؋തിൽ നി്ؗ ആരംഭിׯാം , ബി വ؉ിന്െറ 
േْപാബബിലിئി എؓാെണ്ؗ ഞാൻ പരിഗണിുؗുׯ, അതിനാൽ എؓാണ് നിബؖനകൾ എ്ؗ നി׹െള
കാണിׯാൻ ഞാൻ ഇത് ഇവിെട സൂײിׯാം .  ഞാൻ യഥാർ،؋ിൽ എ؉ുകയാണ്, അതിനാൽ ആദّം 
നമു്ׯ ബി വൺ ഇേؚാൾ ബി വൺ എؗതിന്െറ സാധّത എؓാെണ്ؗ േനാׯാം, ഹൃദയ׹ൾ 
ْപതّײെؚടാ؋ സംഭവമാണ് ബി ഒ്ؗ  ആദّേ؋തിൽ ആറ് തവണ കാർഡുകൾ വര׺ി؂ുെ؇്ؗ ഞാൻ
പരിഗണിുׯകയാെണ׸ിൽ അതിന്െറ അർ،ം എؓാണ് ഒരു ഹൃദയമب പിെؗ നി׹ളുെട 
കാർഡുകളുെട ആെക എ؉؋ിൽ എؓാണ് അർ،മാؗുׯത്, നി׹ൾ്ׯ ഹൃദയ؋ിന്െറ പതിമൂ്ؗ 
കാർഡുകൾ ഉ؇്, െമാ؋ം കാർഡുകളുെട എ؉ം അ؋آിര؇ാണ്, അതിനാൽ ഒരു നറുെׯടുؚിൽ 
നി׹ൾ ഹൃദയം അبാെത മേئെത׸ിലും കാർഡാണ് വരയ്ؗുׯെത്ؗ നി׹ൾ പറയുؗു ബാׯിയുت 
39 കാർഡുകളിൽ നി്ؗ കാർഡ് എടു؋ി؂ു؇്, അതിനാൽ ഹൃദയമبാ؋ ഒരു കാർഡ് വരയ്ׯാനുت 
സാധّത 39 ൈബ 52 ആയി മാറും, അതായത് 3 ൈബ 4. അതിനാൽ ഒരു ൽ അത് ഹൃദയമب ra- 
എؗതിന്െറ സംഭാവّത മൂؗായി മാറുؗു  നാല് ഇേؚാൾ ഈ കാരّം ആറ് തവണ ആവർ؋ിുؗുׯ, 
കാരണം നി׹ൾ കാർഡ് തിരിെക വയ്ുؗുׯ, അതിനാൽ അടു؋ തവണയും സാധّതയുെട 
കണുׯകൂ؂ൽ സമാനമായിരിുׯം, കാരണം അടു؋ തവണ വീ؇ും നി׹ൾ്52 ׯ കാർഡുകൾ ഉ؇്, 
അതിൽ 13 കാർഡുകൾ കഠിനമبാ؋തിനാൽ വീ؇ും അത് െചുإം. 3 ൈബ 4 ആകുകയും നി׹ൾ 
ആക്ചٔ ആകുകയും െചുإം ഇത് ആറ് തവണ ആവർ؋ിുؗുׯ, അതിനാൽ അടിرാനപരമായി 
നി׹ൾ്ׯ മൂ്ؗ നാല് പവർ ആറിേല്ׯ ലഭിുؗുׯ , ഞാൻ ബി 2 പരിഗണിുׯകയാെണ׸ിൽ, ബി ടു 
എؗത് സ്േപഡുകൾ ദൃശّമാകുؗിെ׸بിൽ ബി ടുവിനുت സാധّതയുെട കണുׯകൂ؂ൽ ഞാൻ വാദം 
നൽകിയതിന് തുലّമായിരിുׯം ഹൃദയ׹ൾ ദൃശّമാകിب, കാരണം സ്േപഡുകളിലും പതിമൂ്ؗ 
കാർഡുകൾ ഉ؇്, അതിനാൽ നറുെׯടുؚിൽ സ്േപഡ് ഇെ׸بിൽ, േْപാബബിലിئി മൂؗിന് 
നാലായിരിുׯം, അതിനാൽ നമു്ׯ യഥാർ،؋ിൽ ൈബയുെട േْപാബബിലിئി മൂ്ؗ ൈബ േഫാർ 
എؗതിന് തുലّമാെണ്ؗ ْപُാٝവിׯാം. ആറ് എؗതിന് ഐ ഒ്ؗ ര؇് മൂ്ؗ, നാല് എؗിവയ്്ׯ 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇവയാണ് ൈബയുെട ഈ േْപാബബിലിئിയിൽ യഥാർ،؋ിൽ 
ഉൾെؚടു؋ിയിരിؗുׯ പദ׹ൾ, കാരണം ഇവിെട എനി്ׯ ബി വൺ േْപാബബിലിئിയുെട 
േْപാബബിലിئി ആവശّമാണ് ബി ْതീയുെട ബി ര؇് േْപാബബിലിئിയും ബി േഫാർ േْപാബബിലിئിയും 
അതിനാൽ എبാ നിബؖനകളും  കണുׯകൂ؂ിയാൽ, അവെയبാം മൂ്ؗ നാല് പവർ ആറ് വെര 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ അവസാന കണുׯകൂ؂ലിൽ ഞാൻ മൂലّം 4 െന 3 ൈബ 4 പവർ 6 േല്ׯ ഇടും  
ഇന്റർെസײൻ ബി 2 ബി 1 ഇന്റർെസײൻ ബി 3 ബി 1 ഇന്റർെസײൻ ബി 4 ബി 2 ഇന്റർെസײൻ ബി 
3 
അ׹െന 4 ൽ നി׹ൾ ഒരു സമയം 2 എടുുؗുׯ, അതിനാൽ പദ׹ളുെട എ؉ം 6 ആയിരിുׯം, 
അതായത് നാല് സി ര؇് , നാല് േകാآിേനഷൻ ര؇്, അതിനാൽ ആറ് പദ׹ൾ ഉ؇ാകും. ൈബ 
ഇന്റർെസײന്െറ േْപാബബിലിئി ഉൾെؚടും നമു്ׯ ഇതിന്െറ കണുׯകൂ؂ൽ േനാׯാം, ഞാൻ ബി bj 
വൺ ഇന്റർെസײൻ ബി ടു േْപാബബിലിئി എഴുതുؗു, 
അ׹െന ബി ഒ്ؗ ഇന്റർെസײൻ ബി ര؇് അർ،മാؗുׯത് 52 കാർഡുകളുെട ആെക േശഖര؋ിൽ 

 ഉ؇് ഹൃദയ׹ളും സ്േപഡുകളും ഇേؚാൾ ദൃശّമാകിب എؗാണ്. കാർഡുകൾ ഹാർ؂് സും 26
സ് േപഡുകളും ആയതിനാൽ അവ ദൃശّമാകിെ്ؗب നി׹ൾ പറയുؗു, അതിനാൽ ഒരു നറുെׯടുؚിൽ 
പകുതിയായിരിുׯം അത് ഹൃദയവും സ് േപഡുമب, തുടർ്ؗ നി׹ൾ കാർഡ് െവ׺തിന് േശഷം ര؇ാമത് 
നറുെׯടുുׯക, 
അ׹െന െഡ്ׯ വീ؇ും പൂർ؋ിയായി േْപാബബിലിئി അവേശഷിുؗുׯ നി׹ൾ ആറ് തവണ 
അ׹െന െചുإകയാെണ׸ിൽ, അത് യഥാർ،؋ിൽ മുآെ؋ ആർഗّുെമന്റ് പകുതി മുതൽ പവർ 
ആറ് വെര ഉപേയാഗിുؗുׯ , യഥാർ،؋ിൽ നി׹ൾ്ׯ ൈബ ഇന്റർെസײൻ ബിെജ േْപാബബിലിئി 
എഴുതാം , അത് പവറിന്െറ പകുതി്ׯ തുലّമാണ്. ആറ് എവിെട ഞാൻ േനׯാൾ കുറവാണ്, j-
അ׹െന െമാ؋ം നാല് സി ര؇് ഉ؇്, അത് ആറ് പദ׹ൾ്ׯ തുലّമാണ് , അടു؋തിൽ മൂ്ؗ 
പദ׹ളു؇്, അതിനാൽ നി׹ൾ പറയുؗത് മൂ്ؗ തര׹ൾ ദൃശّമാകുؗിب അതിനർ،ം എനി്ׯ 
ഹാർ؂്സ് സ്േപഡുകൾ എ്ؗ പറയാം  അടിرാനപരമായി ു؟ױകൾ ദൃശّമാകിب, അതിനർ،ം വْജം 
മാْതേമ ദൃശّമാകൂ എ്ؗ നി׹ൾ പറയുؗുെവؗാണ്, അതിനാൽ വْജം മാْതം ْപതّײെؚടുെؗ׸ിൽ 
േْപാബബിലിئി നാലിെലാ്ؗ ആയിരിുׯം, നി׹ൾ ഇത് ആറ് തവണ െചുإകയാണ്, അതിനാൽ 
െപാതുേവ എനി്ׯ പറയാൻ കഴിയും ൈബ ഇന്റർെസײൻ ബിെജ ഇന്റർെസײൻ ബിെകയുെട 
സംഭാവّത ഒ്ؗ  നാല് മുതൽ പവർ ആറ് വെര േനׯാൾ േനׯാൾ കുറവ്, i- j-
അ׹െന െമാ؋ം നാല് പദ׹ളു؇്, നി׹ൾ്ׯ നാല് േടം ഇവിെടയു؇്, ഇവിെട ആറ് േടം ഇവിെടയും 
നാല് േടം ഇവിെടയും ഇേؚാൾ നമു്ׯ അവസാന േടം േനാׯാം അവസാന േടം എبാവരുെടയും 
കവലയാണ്  നാല് സംഭവ׹ൾ എؗാൽ ഇവന്റുകൾ എെؓാെׯയാണ്, ഹൃദയ׹ൾ ْപതّײെؚടുؗിب
സ്േപഡുകൾ ْപതّײെؚടുؗിױ بബുകൾ ْപതّײെؚടുؗിب, വْജ׹ൾ ْപതّײെؚടുؗിب, 
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അ׹െന ഏകേദശം നി׹ൾ പറയുؗു, സാധّമبാ؋ ഒؗും ദൃശّമാകിب, കാരണം നി׹ൾ ഒരു കാർഡ് 
വരയ്ുׯേآാൾ അത് ഇവയിെലാ്ؗ ആകിب, അതിനാൽ ഇന്റർെസײൻ ൈബയുെട േْപാബബിലിئിw  
പൂജّമായി മാറുؗു, അതിനാൽ ഇന്റർെസײൻ യുെട േْപാബബിലിئി ഒ്ؗ മുതൽ നാല് വെര bii 
പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, ഇേؚാൾ ഈ േഫാർമുലയിൽ ഞാൻ എبാ നിബؖനകളും വിലയിരു؋ിയി؂ു؇്, 
അതിനാൽ ഞാൻ ഇവിെട പകരം വയ്ുׯകയാെണ׸ിൽ എനി്ׯ ഒരു േْപാബബിലിئി ലഭിുׯം  
അഭിനؕനം 4 തവണ 3 ൈബ 4 മുതൽ പവർ 6 ൈമനസ് 6 മട്׹ പകുതി മുതൽ പവർ ആറ് വെര നാല് 
തവണ ഒ്ؗ നാല് പവർ ആറ് വെര ആയി മാറുؗു, അതിനാൽ ഒരാൾ്ׯ ഇത് ലളിതമാׯാം , നമു്ׯ മൂ്ؗ 
ഒ്ؗ ഏഴ് അ؀് ഒ്ؗ ര؇് എؗതിന് തുലّമായ പദം ലഭിുׯം.  ഏകേദശം േപായിന്റ് ആറ് ര؇് , 
നി׹ൾ്ׯ ഒരു േْപാബബിലിئി കണׯാׯാം, അത് ഒരു െതാ؉ൂئി അ؀ിന് തുലّമായ യുെട ഒരു a 
ൈമനസ് േْപാബബിലിئി്ׯ തുലّമായ അ؀് ഒ്ؗ ര؇് െകാ؇് ഹരി׺ാൽ ഏകേദശം േപായിന്റ് മൂ്ؗ 
എ؂് ആഹ് ഈ കണുׯകൂ؂ൽ കൂടാെത യഥാർ،؋ിൽ ഞാൻ നി׹ൾ്ׯ ഒരു ആ؛ിേׯഷൻ 
കാണിു׺തؗി؂ു؇് .  െപാതുവായ കൂ؂ിേ׺ർׯൽ നിയമം എؗാൽ അതിനുപുറെമ , ഞാൻ ഇവിെട 
എഴുതുؗ സംഖّാ മൂലّെ؋ അഭിനؕിׯാം, അതിനാൽ ആറ് കാർഡുകൾ ഓേരാؗായി മാئി പകരം 
വയ്ؗുׯത് ഞ׹ൾ പരിഗണിുׯേآാൾ ഇക് ئി ര؇് ശതമാനം സാധّത അതായത് അറുപത് 
ശതമാന؋ിലധികം സാധّത , കുറ؁ത് ഒരു സّൂ؂ിെനെയ׸ിലും ْപതിനിധീകരിׯാതിരിׯാനുت 
സാധّത , അതുേപാെല ഇവിെട ഞാൻ ആറ് കാർഡുകൾ വരയ്ുׯകയാെണ׸ിൽ, ഓേരാ സّൂ؂ുകളും 
ഒരിׯെല׸ിലും ْപതിനിധീകരിׯെؚടാനുت സാധّത നാൽؚത് ശതമാന؋ിൽ താെഴയാണ്. 
യഥാർ،؋ിൽ എനി്ׯ നാല് തരം സّൂ؂ുകൾ ഉെ؇׸ിൽ, ഞ׹ൾ ആറ് തവണ ഉണു׹േآാൾ 
സٔാഭാവികമായും അവ ഓേരാؗും ഒരു തവണെയ׸ിലും ْപതّײെؚടാനുت ഉയർؗ സാധّതയു؇് 
എؗ േതാؗൽ ഉ؇്, പേײ നി׹െളേؚാെല  മൂലّം 0.4-ൽ കുറവാെണ്ؗ കാണാൻ കഴിയും, അത് അവ 
ഓേരാؗും ْപതിനിധീകരിׯെؚടാനുت സാധّത 40 ശതമാന؋ിൽ താെഴയാണ്, അതിനാൽ ആഹ് 
യഥാർ،؋ിൽ േْപാബബിലിئിتുׯ സംഖّാ മൂലّം കണׯാؗുׯതിന്െറ അടിرാന 
ഉേؐശّ׹ളിെലാ്ؗ നമു്ׯ എْതേ؋ാളം അവസരമു؇് എؗ േതാؗൽ ഉ؇ാകുക എؗതാണ്.  ഞ׹ൾ 
നഷ് ടമായ ْപُാٝവന നൽകുؗത് േപാെലയാണ് , നാെള മഴ െപإാൻ  ശതമാനം സാധّതയു؇് 90
അെ׸بിൽ നാെള നب തണു്ؚ ഉ؇ാകും  
അ׹െന പറയുؗത് ഒരു േْപാബബിലിئിെയ സൂചിؚിؗുׯത് േപാെലയാണ്, അതിനാൽ നിയമ׹ൾ 
ഉപേയാഗിتു׺ സാധّതകളുെട യഥാർ، കണുׯകൂ؂ൽ, അ؋രം ْപُാٝവനകളിൽ നി׹ൾ്ׯ 
എْതേ؋ാളം വിശٔാസേമാ എْതേ؋ാളം വിശٔാസേമാ നൽകാൻ കഴിയുെമ്ؗ നി׹േളാട് പറയുؗു, ഓ, 
അതിനാൽ ഞാൻ നി׹ൾ്ׯ ഒരു ലളിതമായ ആ؛ിേׯഷൻ കാണിു׺തؗു ഇേؚാൾ ഞാൻ തരാം ah 
നി׹ൾ ഒേؗാ രേ؇ാ ആഹ് പുതിയ നിർവചന׹ൾ ഇവിെട നമു്ׯ പരിഗണിׯാം, ഒരു ൈഡ േറാൾ 
െചᅃٝതാെണ്ؗ ഞാൻ കരുതുؗു , അത് ഒരു െഫയർ ൈഡ ആയി കണׯാׯാം ശരി, ഒരു സംഭവം 
പറയുക, ഞാൻ എؓാണ് സംഭവം എ്ؗ പറയുക ഓ, ഒ്ؗ സംഭവിുؗുׯെവ്ؗ ഞാൻ പറയുؗു  
മുകളിെല മുഖം ഒؗാേണാ, പിെؗ യുെട സംഭാവّത എْതയാണ്, അത് ആറിേനׯാൾ ഒ്ؗ ആണ് , a 
ഞാൻ മെئാരു സംഭവം നിർവചിുؗുׯ, ഒئ സംഖّ സംഭവിുؗുׯ എ്ؗ ഞാൻ പറയുؗു, പിെؗ b b 
യുെട േْപാബബിലിئി എؓാണ് എ്ؗ ഞാൻ പറയുؗു, കാരണം ഒئസംഖّ എؗാൽ ഒ്ؗ മൂ്ؗ അ؀് എ്ؗ
അർ،മാുؗുׯ, ഇേؚാൾ ഞാൻ മെئാ്ؗ നൽകുؗു  ْപസ് താവന ഇേؚാൾ ഒരു ഒئ സംഖّ ഉ؇ാകുേآാൾ
ഒ്ؗ സംഭവിׯാനുت സാധّത എؓാണ് എ്ؗ നി׹ൾ കാണുؗു, ഞാൻ എന്െറ ْപُാٝവനയിൽ മാئം 
വരു؋ിയതായി നി׹ൾ കാണുؗു , ഒരു ഒئ സംഖّ സംഭവിു׺െവ്ؗ എനിׯറിയാം, അതിനാൽ ഇവിെട 
എന്െറ സാآിൾ ഇടം വളെര കുറ؁ു, അത് മൂ്ؗ ടി മാْതമാണ് ഞാൻ ഒؗിന്െറ സംഭാവّത erms, 
കണׯാׯിയാൽ അത് ഒؗായി മൂؗായി മാറും എ്ؗ അനുമാനിുؗുׯ , അതിനാൽ b 
സംഭവിؗുׯേതാ സംഭവി׺േതാ ആയ ഒരു സംഭാവّത എؓാണ്, അത് ക؇ീഷനിംഗ് എؗ b 
ആശയമാണ്, അതിനാൽ ഞാൻ അതിെന വിളിുؗുׯ േസാപാധികമായ സംഭാവّത നി׹ൾ്ׯ ഇവിെട 
കാണാൻ കഴിയും സംഭവ؋ിന്െറ സംഭാവّത യഥാർ،؋ിൽ ഒ്ؗ ആറ് ആണ്, അതാണ് ഒരു ൈഡസ് 
എറിയുؗതിെല സംഭാവّത അത് ആറ് ആണ്, എؗാൽ ഒരു ഒئ സംഖّ സംഭവി׺തായി ഞാൻ 
പരിഗണിുׯകയാെണ׸ിൽ, എؓാണ് സംഭാവّത ഒؗിന് േശഷം അത് ഒؗായി മൂؗായി മാറുؗു, 
അതിനർ،ം ْകമരഹിതമായ ഒരു പരീײണ؋ിൽ കൂടുതൽ വിവര׹ൾ ഉെ؇׸ിൽ, ഈ ആശയം 
പരിഷ ്ׯരിׯെؚടുؗത് േസാപാധിക േْപാബബിലിئിയാണ്, അതിനാൽ അടു؋ ْപഭാഷണ؋ിൽ 
ഞാൻ േസാപാധിക േْപാബബിലിئി അവതരിؚിുׯകയും േസാപാധിക േْപാബബിലിئിെയ 
അടിرാനമാׯി ഉ؇ാവുകയും െചുإം  ഞാൻ വിശദീകരിؗുׯ ചില നിയമ׹ളും ചില 
സിؑാؓ׹ളും ആയിരിുׯക , തുടർ്ؗ ഞ׹ൾ ചില ْപٍ׹٠ൾ പരിഹരിׯാൻ േപാകും Pru

tor
@
IIT
K




