
 [সДীত ] έশষ Љােস আিম সјাবҝতার έমৗিলক ধারণাვিল চালু কেরিছ এবং আমরা িকছΦ  সংϡা িদেয়িছ আিম έসვিলেক 
সјাবҝতার শাϿীয় সংϡা বিল সјাবҝতার আেপিϠক িϖেকােয়Νх সংϡা এবং সјাবҝতার বিহরাগত সংϡা আহ আমােক 
ზধু পুনরাবিৃЫ করেত িদন  έশষ সংϡা যা আিম বেলিছলাম সјাবҝতার একΝজেমΜটক সংϡাΜট এই সјাবҝতা অনুসাের একΜট
ফাংশন যা ইেভл έѺেসর উপর সংϡািয়ত করা হেয়েছ
 তাই আমরা বিল έয ϕিতΜট ইেভেлর সјাবҝতা সব κদা সѕূণ κ নমুনা Ѹােনর অ-έনিতবাচক সјাবনা এক এবং যিদ আমার 
কােছ έজাড়া অনুসাের একΜট সংςহ থােক িবΝИт ঘটনা তখন তােদর িমলেনর সјাবҝতা িকছΦ  সјাবনার সমান যােক বলা হয়
ϕকৃতপেϠ যুЅতার একΜট Ѿতঃিসд এর ফলѾ჉প আমরা έদেখিছ έয সјাবҝতা সব κদা 0 এবং 1 সјাবҝতার মেধҝ থােক 
একΜট একেঘেয় ফাংশন যার মােন যিদ একΜট ঘটনা  ঘটার সјাবনা έবিশ তারপর এর সјাবনা বড় হেব আহ একΜট সѕূরক 
হওয়ার সјাবনা ঘটনাΜট মূল ঘটনার সјাবҝতা এক িবেয়ােগর সমান এবং অসјব ঘটনার সјাবনা শূনҝ আহ এখন আপিন 
এΜটেক একΜট িবস্তৃত কাঠােমা িহসােব িবেবচনা করেত পােরন যার অধীেন সমѷ সјাবҝতা রেয়েছ যার অথ κ হল আমরা 
সјাবҝতার শাϿীয় সংϡা বҝবহার কের সјাবҝতা গণনা কির িকনা  অথবা যিদ আমরা সјাবҝতার আেপিϠক িϖেকােয়Νх 
সংϡা বҝবহার কের সјাবҝতা গণনা কির তেব 
এΜট অবশҝই অҝােসামҝাΜটক সংϡা еারা ϕদЫ কাঠােমােক সᅀѭ করেত হেব।
  আপনার একাদশ এবং еাদশ έϜণীর বইেত έদওয়া হেত পাের তেব এখােন আিম িবেশষভােব Ѿতঃিসд সংϡা বҝবহার কের 
ϕমাণ িদΝИ যার অথ κ এখােন সјাবҝতার έসট তাΝϬক িনম κাণ বҝবহার করা হেব
 তাই ϕথম িনয়ম যা অনুসরণ করা হয়-  সংϡা έথেক এΜটেক বলা হয় সјাবҝতার έযাগ িনয়মΜট িনє჉প এবং  let a b 
έযেকান দুΜট ঘটনা হেব তাহেল একΜট ইউিনয়েনর একΜট έযাগ সјাবনার еারা έদওয়া হয় এর িবেয়াগ সјাবনা একΜট b b 
έছদ িবেয়ােগর সјাবনা িশরা ডায়াςােমর মাধҝেম বҝাখҝা করেব ধ჈ন আমরা এΜটেক নমুনা Ѹান িহসােব িবেবচনা কির bi 
এবং আমােদর এখােন দΜুট ঘটনা আেছ এবং বেল  ধ჈ন এΜট একΜট ঘটনা এবং এΜট িব ঘটনাa b 
 তাই একΜট ইউিনয়ন এর সјাবҝতা যা এই পুেরা ΝজিনসΜট হল এই এর সјাবҝতা এবং এর সјাবনা িবেয়াগ একΜট b a b 
έছদ িব এর সјাবҝতা কারণ একΜট έছদ িব শяΜট দুবার έযাগ করা হেয়েছ  কারণ έছদ-িবভােগ অоভΦ κЅ করা হেয়েছ aa b 
এবং একΜট έছদ িব-έকও έত অоভΦ κЅ করা হেয়েছ যার অথ κ হল যখন আমরা এর একΜট ъাস সјাবҝতার সјাবҝতা b- b- 
বলিছ তখন আমরা একΜট έছদ িব-এর এই সјাবҝতাΜটেক দুইবার έযাগ করিছ
 তাই আমরা একবার এΜটেক সিরেয় িদই।
  এর তাΝϬক ϕমাণ এবং আপিন έদখেত পােИন έয এই έসট তাΝϬক উপѸাপনাΜট বҝবহার কের ϕমাণΜট খুব সহজ
 তাই আসুন έদিখ আমরা έসটΜট একΜট ইউিনয়ন এর সমান িলখেত পািরb 
 তাই আমরা এই অংশΜটেক িবেবচনা কির সুতরাং এই সѕূণ κ ΝজিনসΜট হল এখন যিদ আিম ზধুমাϏ এই অংশΜট ডেটড 
অংশ έযাগ কির তাহেল আিম পুেরা একΜট ইউিনয়ন পাব এখন আপিন যিদ এই িবрযুЅু অংশΜট έদেখন তেব এΜট আসেলb 

έথেক έথেক আমরা অংশΜট একΜট έছদ িব সিরেয় িদΝИb b 
 তাই আমরা এΜটেক একΜট ইউিনয়ন িবেয়াগ একΜট έছদ িব িহসােব িলখেত পািরb 
 তাই আসুন এই έসটΜট তাΝϬক উপѸাপনাΜট একΜট ইউিনয়ন έদখেত পাই িক এই পুেরা ΝজিনসΜট আিম দΜুট িবΝИт b 
έসেটর িমলন িহসােব িলখিছ একΜট έসট আিম িনেজই হেত চাই যা এই অংশΜট  έকানΜট έরখাযুЅ অংশ এখন বািক অংেশ 
আমার কােছ এই িবрযুЅু অংশ আেছ যা এর িকছΦ  অংশ এবং এর έকান অংশΜট এখােন পুেরা έথেক আমরা এই b b b 
έরখাযুЅ অংশΜট সিরেয় έফিল যা আসেল একΜট έছদ এΜট Μঠক িব িবেয়ােগর সমান  একΜট έছদ িবb 
 তাই যিদ আিম একΜট ইউিনয়ন এর সјাবҝতা িবেবচনা কির এখন আিম বলিছ এΜট এই দΜুট িবΝИт έসেটর এই দুΜট b 
িমলেনর সјাবҝতার সমান
 তাই এΜট 

িবেয়াগ একΜট έছদ িব এর ъাস সјাবҝতার সјাবনা হেয় যােব এখন আমরা έদখেত পাির  এই  আিম িক ধরেনর ফলাফল b 
পাΝИ যিদ আপনার মেন থােক έয আমরা গতকাল একΜট ফলাফল িবেবচনা 
কেরিছ যিদ আমার কােছ এর উপেসট িহসােব থােক তাহেল আিম έপেয়িছ িবেয়াগ এর সјাবҝতা সমান এর e f e f f e
িবেয়াগ সјাবনার সমান মােন এর সјাবҝতা দΜুট ইেভেлর মেধҝ পাথ κকҝ দুΜট ইেভেлর সјাবҝতার পাথ κেকҝর সমান f 
যিদ একΜট ঘটনার একΜট অনҝΜটর একΜট উপেসট হয়
 তাই এখােন আমরা এই িববিৃতΜট έপেয়িছ যিদ এর একΜট উপেসট হয় তেব আমােদর কােছ িবেয়াগ এর সমান f e e f 
হওয়ার সјাবনা রেয়েছ  এর িবেয়ােগর সјাবনাf e 
 তাই আসুন আমরা এই শяΜটেত এই শяΜট বҝবহার কির একΜট έছদ হল এর একΜট উপেসটb b 
 তাই এΜট এর একΜট ъাস সјাবҝতা হেয় যায় b 
একΜট έছদ িব এর িবেয়ােগর সјাবনা এবং আপিন যিদ িববিৃতΜট έদেখন সѕূণ κ჉েপ এখন এΜট একΜট ইউিনয়েনর সјাবҝতা 

একΜট έযাগ সјাবনার সমান একΜট έছদ িব এর িবেয়াগ সјাবনার সমান যা আসেল έযাগ িনয়মb 
 তাই আপিন এই έসট তϬΜট বҝবহার কের έদখেত পােরন  উপѸাপনা এবং Ѿতঃিসд িববিৃতর ϕমাণ খুবই সহজ এটা অতҝо 
তΦ И
 তাই আহ এই সংেযাজন িনয়মΜট দΜুট ঘটনার িমলেনর সјাবҝতা গণনা করার জনҝ বҝবহার করা হয় এখন Ѿাভািবক ϕѨ ওেঠ
দΜুট ঘটনার িমলেনর জায়গায় যিদ আমার িমল থােক িতনΜট ইেভл যিদ আমার কােছ দশΜট ইেভেлর িমল থােক তেব এর 
এЊেটনশন কী হেব
 তাই আমরা এЊেটনশনেক ϕথেম দুই িতনΜট িবেবচনা কির এবং তারপের আিম আপনােক έদখাব έয έযেকান সংখҝার 
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এЊেটনশনΜট িতনΜট ইেভেлর জনҝও সহজ এЊেটনশন বেল বেলabc 
 তাই আমরা সјাবҝতা িবেবচনা কির।
  একΜট ইউিনয়ন ইউিনয়ন এখন এেত আিম একΜট ইউিনয়ন έক একΜট ѓক িহসােব িবেবচনা করেত পািরb c b 
 তাই আমরা এΜটেক একΜট ইউিনয়ন ъাস সјাবҝতা িহসােব িলখেত পাির একΜট ইউিনয়ন έছদ গ এর িবেয়াগ সјাবনা b b 
c
 তাই আমরা যা কেরিছ আিম আসেল έযাগ ϕেয়াগ কেরিছ এΜটেক একΜট ইেভл িহসােব এবং এΜটেক অনҝ একΜট ইেভл 
িহসােব ςহণ কের দΜুট ইেভেлর জনҝ έয িনয়ম έদওয়া হেয়েছ
 তাই এΜট ϕথমΜটর সјাবҝতা এবং িеতীয়Μটর সјাবনা িবেয়াগ কের ফাইΜটর সјাবনা ϕথম একΜট έছদ িеতীয়Μটর সােথ এখন
ϕথম অংেশ আবার এখােন আিম έযাগ করার িনয়মΜট ϕেয়াগ করেত পাির
 তাই এΜটেক আিম 
একΜট ъাস সјাবҝতা িহসােব িলখেত পাির এর িবেয়াগ সјাবনা একΜট έছদ িব এর সјাবҝতা তাহেল আমােদর কােছ এরb c 
এই সјাবҝতাΜট έদখা যাক  এই পদΜট এখােন আমার একΜট ইউিনয়ন έছদ আেছ  b 
এবং আবার এই অংেশ আিম έযাগ করার িনয়মΜট ϕেয়াগ করেত পাির
 তাই এΜট হেয় যায়
 তাই আমােক এখােন পদვিল সংকলন করেত িদন সјাবҝতা ъাস সјাবҝতা এবং এই তৃতীয় পদΜট ъাস সјাবҝতা a b c 
িবেয়ােগর সјাবনা একΜট িবেয়াগ িচҀ সহ এখন আমার কােছ এই শяΜট রেয়েছ একΜট িবেয়াগ িচҀ সহ বাইেরb 
 তাই আিম এΜটেক একΜট িবেয়াগ িহসােব রাখব এবং আিম এΜটেক বсনীেত রাখব একΜট έছদ এর সјাবҝতা ъাস c b 
έছেদর সјাবনা িবেয়াগ সјাবনা c c inters  ection b intersection c
 তাই আিম িক কেরিছ আিম এই িনিদκѭ টােম κ έযাগ করার িনয়ম ϕেয়াগ কেরিছ যা আমােক এΜট έদয়
 তাই যিদ আিম সমѷ টাম κ সংςহ কির তাহেল আিম সјাবҝতা পাΝИ ъাস সјাবҝতা এর ъাস সјাবҝতা এবং এখন a b 
আসুন έদিখ  টাম κ যা দΜুট ইেভл জিড়ত
 তাই আপিন একΜট έছদ িব এর িবেয়াগ সјাবনা আেছ একΜট έছদ গ এর িবেয়াগ সјাবনা িব έছদ গ এর িবেয়াগ সјাবনা c 
এবং তারপর έশষ পদΜট ъাস হেয় যােব কারণ এখােন আপনার এখােন একΜট িবেয়াগ িচҀ রেয়েছ
 তাই এΜট ъাস সјাবনা হেয় যায় এখন আপনার কােছ একΜট έছদ রেয়েছ এবং έছদ এর সােথ έছদ রেয়েছc b c 
 তাই আিম এখােন এই বсনীΜট খুলেল এΜট আসেল একΜট έছদ িব έছদ হেয় যায়c 
 তাই আপিন িতনΜট ঘটনার জনҝ έযাগ িনয়েমর সূϏΜট ϕমাণ কেরেছন যার অথ κ যিদ আমার কােছ িতনΜট ঘটনা থােক এবং  c
তারপর ইউিনয়েনর সјাবҝতা έদওয়া হয় ϕথেম িকছΦ  সјাবҝতা একবাের একΜট ςহণ কের তারপর িবেয়াগ কের এখােন i 
এর সјাবҝতা িবেবচনা করিছ  তােদর মেধҝ দুΜটর έছদ
 তাই এর সােথ এর έছদ কের এর সােথ এর এর সােথ এর έছদ এবং তারপর আপিন আরও করেছন এখােন a b a c b c 
এক সমেয় έছদ িতনΜট এখন έকন এমন হেয়েছ আমরা আসেল িকছΦ  ধরেণর বҝবহার কের এΜট έবাঝার έচѭা করেত পাির ah
ওেয়ভ ডায়াςাম আসুন আমরা িতনΜট ঘটনা িবেবচনা কির যা এিবিস বেল 
তাই আিম যিদ ইউিনয়েনর সјাবҝতা িবেবচনা করিছ তাহেল আিম এর সјাবҝতা έদখিছa 
 তাই হল এই পূণ κ শя তাহেল আপিন এর িদেক তাকােИন এবং তারপর আপিন এখন έথেক এর িদেক তািকেয় a b c 
আেছন এখােন এই একΜট έচৗরাѷা খ যা দুবার έনওয়া হেয়েছ তা সরােনা হেয়েছ তারপর খ έছদ গ যা দুবার έনওয়া হেয়েছ তা 
সরােনা হেয়েছ এবং একΜট έছদ গ যা দুবার έনওয়া হেয়েছ তাও সরােনা হেয়েছ িকᅀ ϕΝοয়ায় এই একΜট έছদ িব έছদ গ έক 
সিরেয় έফলা হেয়েছ  অিতিরЅ সময় কারণ আপিন িতনবার έযাগ কেরেছন এবং িতনবার আপিন সিরেয়েছন
 তাই এখােন έসই শяΜট সѕূণ κ჉েপ আউট
 তাই এΜট একΜট έছদ িব έছদ έযাগ করা উিচত িছলc 
 তাই এΜট নҝায়সДত  এখােন তাΝϬক ϕমাণ еারা এখােনd 
 তাই যিদ আমার কােছ দΜুটর έবিশ ঘটনা থােক তেব এই সংেযাজন িনয়মΜট বাѷেব ϕেযাজҝ এΜট আপনােক একΜট ধারণা 
έদয় έয কীভােব একΜট সাধারণীকরণ হেব έসখােন ধ჈ন আমার চারΜট ঘটনা আেছ যিদ আমার কােছ চারΜট ঘটনা থােক তেব 
সјাবҝতা  ইউিনয়ন আমােক 
তােদর ϕেতҝকΜটেক έনওয়ার সূেϏর সјাবনা έদেব যােত έযাগফল হেব তারপর িবেয়াগ হেব এক সমেয় দুΜট έনওয়ার সমѷ 
ইেভেлর সংিমϜণ এক সমেয় দΜুট িনেয়
 তাই চার গ দΜুট ছয়Μট এই জাতীয় পদ থাকেব এবং তারপের িতনΜট έযাগ হেব  একΜট সমেয়
 তাই এই ধরেনর চারΜট পদ থাকেব এবং তারপের আবার একΜট িবেয়াগ সহ সবვিল একসােথ এখন যা আমােদর একΜট 
সাধারণ সংেযাজন িনয়ম থাকেত পাের িকনা তা জф έদয় উЫর হল হҝা ঁআহ এখন গিণেতর ϕমাণვিলেত আপিন এমন িকছΦ
কেরেছন যােক বেল গািণিতক আনয়ন আহ আিম আপনােক έদখাব έয গািণিতক আেবেশর এই নীিতΜট বҝবহার কের আমরা 
সাধারণ সংেযাজেনর িনয়ম ϕমাণ করেত পাির
 তাই আসুন έসই সাধারণ έযােগর জনҝ যাই 
তাই একΜট একΜট দΜুট এবং একΜট  έকােনা ঘটনা তাহেল এর িমলেনর সјাবনা এক έথেক এর সমান যা nb aii- n 

এর সমΜѭর সјাবҝতা সমান এক έথেক έয έযাগফল এক সমেয় এক িনেИ িবেয়াগ έছদ হওয়ার সјাবনা আΝজ aii- n ai 
έথেক কম ъাস Μϊপল সােমশন সјাবনা  এর ইлারেসকশন ইлারেসকশন έথেক কম έথেক কম j ai aj aki j k 

িবেয়াগ এবং
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 তাই ъাস মাইনাস 1 έথেক পাওয়ার ъাস 1 έছদ করার সјাবনা সমান 1 έথেক এর মােন έশষ পদΜট তােদর n aii n 
সবাইেক একসােথ িনেয় যােব এবং িচҀΜট আপনার িবেজাড় সংখҝক ইেভл আেছ নািক έজাড় সংখҝক ইেভл আেছ তার 
উপর িনভκর করেব
 তাই আপনার যিদ িবেজাড় সংখҝক ইেভл থােক তাহেল έশষ পদΜট ইিতবাচক হেয় যােব যিদ আপনার έজাড় সংখҝক 
ইেভл থােক তাহেল έশষ পদΜট έনিতবাচক হেয় যােব আপনার মেতা  έদেখিছ যখন আিম এখােন িতনΜট ঘটনার িবেজাড় 
সংখҝা িবেবচনা কেরিছ তখন έশষ পদΜট দΜুটর έϠেϏ ধনাЮক িছল এΜট পেদর έজাড় সংখҝা
 তাই έশষ পদΜট ঋণাЮক
 তাই আসুন ϕমাণΜট έদিখ  যিদ আিম আপনােক উেѣখ কেরিছ έয আিম এর জনҝ গািণিতক আেবেশর নীিতΜট বҝবহার করব 
এখন আিম এই সѕকκΜটেক আহ ওয়ান বিল আবার উেѣখ করার জনҝ আমরা গািণিতক আেবেশর নীিত বҝবহার কের 
সѕকκΜটেক ϕমাণ করব  
এখন আমােক ზধু আপনােক মেন কিরেয় িদই έয এΜট কী? গািণিতক আনয়েনর নীিতেত গািণিতক আেবেশর নীিত যিদ 
আমরা একΜট িববিৃত ϕমাণ করেত চাই সকেলর জনҝ έযখােন ইিতবাচক অিবেИদҝ মান έনয় তাহেল আমােদর pn n n 
ϕথেম ϕমাণ করা উিচত έয এক সতҝ এবং তারপর আমরা ধের িনই έয সমােনর জনҝ সতҝ  এর জনҝ এবং এΜটp pk n k 
বҝবহার কের আমরা ϕমাণ কির έয ъাস ওয়ান সতҝ আিম ϕথম ধাপვিল পুনরাবিৃЫ কির ϕথেম আমরা έদখাই έয pk n 
এর সমান এেকর জনҝ এΜট সতҝ এবং তারপর আমরা ধের িনই έয এর জনҝ এর সমান এΜট সতҝ এবং এΜট বҝবহার n k 
কের আমরা ϕমাণ কির  έক ъাস ওয়ােনর জনҝ একΜট িবকџ উপায় বা এΜট έদখার একΜট έগৗণ উপায় হল έয আমরা এΜট 
একΜটর জনҝ ϕমাণ কির এবং আমরা এΜটেক পয κо ধের িনই এবং তারপর আমরা এΜটেক ъাস ওয়ােনর জনҝ ϕমাণ k k 
করেত বҝবহার কির
 তাই আমােক এখােন এর ϕমাণΜট িলখেত িদন  έѶটেম  যা সাধারণ সংেযাজন িনয়েমর জনҝ έদওয়া হেয়েছnt 
 তাই এর সমান এেকর জনҝ িববিৃতΜট কী যিদ আিম এখােন ইউিনয়েন এর সমান রািখ তাহেল আমার Μঠক একΜট পদ n n 
থাকেব যার মােন এΜট একΜট এবং অেনর সјাবҝতা হেয় যােব ডানিদেক আিম Μঠক একΜট পদ পাব যা একΜটর সјাবҝতা
 তাই একΜটর সјাবҝতা একΜটর সјাবҝতার সমান
 তাই িববিৃতΜট তΦ И সতҝ
 তাই এর জনҝ একΜট িববিৃতΜট একΜটর হেয় যায়  একΜটর এর সমান যা সব κদা সতҝ ধারণ কেরn p p 
 তাই পরবতλেত আমরা একΜট িববিৃতΜটেক সকেলর জনҝ সতҝ বেল ধের িনই 

এর সমান n k
 তাই আসুন আমরা বিল এর জনҝ এর সমান না বেল সকেলর জনҝ সমান এরn k n k 
 তাই আমরা এΜট ϕমাণ ক჈ন এর জনҝ সমান ъাস  ওয়ােনর জনҝn- k 
 তাই ъাস ওয়ােনর জনҝ বাম হােতর পদΜট কী বাম হােতর পদΜট ইউিনয়ন এর সјাবҝতা হেয় যায় এক έথেক k aii- k 
ъাস ওয়ােনর সমান,
 তাই আমরা এΜট িলিখ έয এর সјাবҝতা সমান  এক έথেক έক ইউিনয়ন আক ъাস ওয়ান এখন এখােন আিম union aii-
যা কেরিছ তা িলেখিছ  এΜট দΜুট পেদর িমলন িহসােবn 
 তাই এক έথেক িক এই িমলনΜটেক একΜট ইেভл িহসােব িলখুন এবং আেরকΜট ইেভл হল ъাস ওয়ান এখন দুজেনর AK 
জনҝ আমােদর ইিতমেধҝ έযাগ করার িনয়ম রেয়েছ
 তাই আমরা έযাগ করার িনয়মΜট ϕেয়াগ কির
 তাই আিম এΜট পাব এΜট সјাবҝতার সমান এর সমান এক έথেক ъাস সјাবҝতা এর ъাস এক িবেয়াগ union aii k ak 
সјাবҝতা ъাস ওয়ান এΜট এখন দΜুট ইেভেлর জনҝ έযাগ িনয়ম еারা যিদ আপিন ϕথম টাম κΜট έদেখন union aiak ok 
এΜট ইেভেлর িমলেনর সјাবনা এবং আমােদর আেছ  অনুমান করা হেয়েছ έয এর জনҝ এর সমান িববিৃতΜট সতҝ k n- k-
যার মােন এই পদΜটেত আমরা সরাসির έযাগ িনয়ম ϕেয়াগ করেত পাির এবং এই সূেϏর মাধҝেম ϕকৃতপেϠ উপলѐ έয 
έকােনা পদ িলখেত পাির ზধুমাϏ এর জায়গায় আমরা িলখব।n- k 
 এখােন সমѷ পেদর জনҝ আমরা রাখবk 
 তাই এΜট হেয় যায়
 তাই এΜট হেয় যায় এর িসগমা সјাবҝতা সমান এক έথেক িবেয়াগ িеვণ সমΜѭ এর έচেয় কম এর aii k i j ai 
সјাবনা এর έচেয় কম এবং আমােক এখােন িলখেত িদন পিরভাষাΜটও έবাঝােনার জনҝ έয আমােদর কােছ aj uppe r 
এমন পদ আেছ যা ზধুমাϏ পয κо পিরসের যােИk 
 তাই আিম এখােন এক রাখিছ ъাস έছদ έছদ এর সমΜѭ সјাবҝতা έথেক কম এবং এই পদვিল k ai aj ami m j 
ზধুমাϏ পয κо পিরসীমা এবংk 
 তাই অবেশেষ আমােদর কােছ িবেয়াগ আেছ এক έথেক পাওয়ার ъাস এর έছদ হওয়ার সјাবনা এক έথেক এর k ai- k 
সমান  এর জনҝ সতҝ এখন এর সমান , পরবতλ পদΜট হল ъাস 1-এর সјাবҝতা যা আিম এখােন িলখিছ, আসুন n- k- ak 
আমরা পরবতλ পদΜট έদিখ এখােন এΜট 
আবার ইউিনয়েনর সােথ έনওয়া একΜট έসেটর έছদ আিম এর িবতরণমূলক সѕিЫ ϕেয়াগ করেত পাির ।
  ইউিনয়ন এবং έছদ
 তাই এই পদΜট ইউিনয়েনর িবেয়াগ সјাবনা হেয় যায় έছদ ъাস 1 সমান 1 έথেক আবার আপিন έদখেত ai ak i k 
পােরন έয এΜট পেদর িমলন হেয় έগেছ এবংk 
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 তাই সংেযাজন িনয়ম সূϏ যা হেয়েছ  έক ইেভেлর জনҝ সতҝ বেল এর উপর ϕেয়াগ করা έযেত পাের
 তাই আমােক এখােন পদვিল পুনরাবিৃЫ করেত িদন আমার কােছ এক έথেক έক পয κо এর সјাবҝতার সমΜѭ রেয়েছ ai 
এবং এখােন আমার ъাস ওয়ােনর সјাবনা রেয়েছak 
 তাই এই শяΜট আিম এখােন έযাগ করেত পাির
 তাই এΜট ϕথেম  টাম κ হেয় যায় এর সјাবҝতা এক έথেক ъাস ওয়ােনর সমান এবং তারপর অবিশѭ পদვিল আিম aii- k 
িলখব έযমন কম έথেক কম পয κо έছদ এর সјাবҝতা ъাস έছদ έছদ এর সјাবনা i j ai aj- aj ai aj ami- j 
έথেক কম έথেক έথেক িবেয়াগ এক έথেক পাওয়ার ъাস এক έছেদর সјাবনা সমান এক έথেক এই m k k aii k ah 
শяΜট আিম ইিতমেধҝই এর সােথ একΝϏত কের িলেখিছ এখন আমরা এই শяΜট পাΝИ
 তাই আিম এখােন একΜট বсনী রাখব চলুন এΜট একΜট বগ κাকার বсনী রািখ έক ইেভлვিলর িমলেনর সјাবনা এবং আিম 
এΜটর জনҝ έযাগ িনয়ম ϕেয়াগ কির
 তাই যিদ আিম এΜটর জনҝ έযাগ িনয়ম ϕেয়াগ কির তেব এΜট έছদ ъাস 1 সমান 1 έথেক এর έযাগফেলর ai ak i k 
সјাবҝতা হেয় যায় তারপর িবেয়াগ িеვণ έযাগফল  ইлারেসকশন ъাস 1 ইлারেসকশন ইлারেসকশন i ai ak aj ak
ъাস 1 এর সјাবনা কম এবং এΜট পয κо এবংj k 
 তাই 
িবেয়াগ ওয়ান έথেক পাওয়ার ъাস ওয়ান সјাবনা ইлারেসকশন ъাস ওয়ান এর έছদ করার সјাবনা এর k ai ak i 
সমান আমােক এই শяΜট মেনােযাগ সহকাের পড়েত িদন যিদ আপিন এΜটেক মেনােযাগ সহকাের έদখেত সϠম না k ah 
হন তেব এΜট έছদ হওয়ার সјাবনা έছদ এক ъাস ওয়ান কারণ এই έসটვিল έযვিল সϸসারেণ পাওয়া যায় έয এΜট έসইai 
শяΜট যা আিম ϕসািরত করিছ
 তাই  έসটვিল ইлারেসকশন ъাস ওয়ান টাইেপরai AK 
 তাই έশষ পদΜট তােদর সকেলর έছদেক অоভΦ κЅ করেব যা έছদ έছদ ъাস এক έথেক সমান এক έথেক এখনai ak i k 
আমরা লϠҝ কির এখােন পদვিল কী
 তাই আসুন έদিখ  এই টাম κΜট έযমন রেয় έগেছ, আসুন আমরা এখােন আিস এখােন িক িক পদ আেছ যিদ আিম টাম κვেলা 
έদিখ এটা হল এক έছদ এর সјাবҝতা এবং একΜট দুই έছদ ъাস ওয়ান সјাবҝতার  একΜট িতনΜট έছদ ъাস ak ak AK 
ওয়ােনর Ϡমতা এবং
 তাই έছদ এক ъাস ওয়ােনর সјাবҝতা পয κо যার মােন সমѷ সাবΝϽц যা ъাস ওয়ােনর έথেক কম তােদর ъাস AK k ak 
ওয়ােনর সােথ έছদ έনওয়া হেয়েছ এবং এখােন একΜট িবেয়াগ িচҀ রেয়েছ আপিন έদখেছন  এই পদვিলেত এখােন এর j 
έচেয় কম এর জনҝ সমѷ έছদ আেছ িকᅀ এΜট ზধুমাϏ পয κо এর মােন আপনার কােছ একΜট 1 έছদ একΜট দΜুট i k 
একΜট έছদ একΜট িতনΜট একΜট έছদ একΜট দΜুট έছদ একΜট িতনΜট একΜট দΜুট έছদ এর মেতা পদ থাকেব এবংak 
 তাই িবেয়াগ পয κо এক έছদ ъাস এক এই সমѷ পদ έসখােন থাকেবak ak ak 
 তাই এখােন έযেহতΦ  সমѷ পদვিল পয κо এবং এখন আমরা একΜট অিতিরЅ পদ έযাগ কেরিছ যা ъাস 1 এবং এই k ak 
ধরেনর সমѷ পদ আেছ
 তাই এই পেদর সােথ এΜট একΝϏত করেত পাির যােত এΜট আমােক έদেবi  
 তাই আমােক এখন সΝљিলত পদვিল িলখেত িদন এΜট হল এর সјাবҝতা সমান এক έথেক ъাস এক িবেয়াগ িеვণaii k 
সমΜѭ কম সјাবনা έছদ এর পয κо  লাস ওয়ানi j ai aj kp 
 তাই এΜট পাথ κকҝ অনুςহ কের এখােন এই পাথ κকҝΜট έনাট ক჈ন এখােন আমােদর পয κо িছল এখন আমােদর ъাস k k 
ওয়ান পয κо আেছ এখন আসুন আমরা পেররΜটর িদেক তাকাই
 তাই এখােন আমরা িতনΜট ইেভেлর έছদ করিছ  অথ κাৎ আমার একΜট 1 έছদ একΜট 2 έছদ একΜট 3 একΜট 1 έছদ একΜট k 
2 έছদ একΜট 4 একΜট 1 έছদ একΜট 2 έছদ একইভােব একΜট দΜুট έছদ একΜট িতনΜট έছদ এবং έশষ পয κо আিম ak ak 
পদვিল έপেত পাির িবেয়াগ দুই έছদ িবেয়াগ এক έছদ ak ak ak
 তাই এই ধরেনর সমѷ পদ έসখােন একΜট সমেয় িতনΜট έনওয়া হেব έযখােন সাবΝϽцვিল পয κо চেল এখন আসুন k 
আমরা তাকাই এবং এΜট একΜট ইিতবাচক িচҀ সহ এখন আমােদর এখােন এই শяΜট এখােন έদখা যাক ইлারেসকশন ai 

ইлারেসকশন ъাস ওয়ান কারণ ъাস ওয়ান দΜুট জায়গায় আসেছaj AK AK 
 তাই এবং সাবΝϽц এক έথেক এর জনҝ এবং তারপর আপিন έক ъাস ওয়ান িদেয় έছদ িনেИন যার মােন আিম i j k 
একΜট έছদ এবং দুΜট έছদ এর মত পদ পাব nak plus one a one intersection a three intersection

এবংak plus one 
মােন এর মেধҝ সব টাম κ এমনভােব আসেছ έয  so on ak minus one ak intersection ak plus one 

এΜট έক ъাস ওয়ান পয κо হেয় যােব যা একবাের িতনΜট
 তাই আিম  এΜট এখােন িলখেত পােরন এবং έছদ έছদ এর সমΜѭ সјাবҝতা,ai aj ak 
 তাই আিম এখােন কম έথেক কম έথেক ъাস ওয়ান িলখেত পািরami j m k 
 তাই আমরা কী লϠҝ করিছ έয এই পদვিল যা পয κо িছল তা ъাস পয κо ϕসািরত হেИ  একΜট এখন এই সমѷ k k 
পদვিল
 তাই আপিন έয সমѷ পদვিল έদখােত পােরন তার সােথ একই Νজিনস ঘটেব এবং আসুন এখন আমরা έশষ পদვিল έদিখ
 তাই এখােন έশষ পদΜট হল এক έথেক έক পয κо সমѷ এর έছদ এবং তারপর ъাস ওয়ােনর সােথ έছদ করা ai ak 
 তাই মূলত এΜট সমѷ পেদর έছদ হেয় যায় যা সব এর জনҝ সমান এক έথেক ъাস ওয়ান এর িচҀΜট έদখা যাক ai i k 
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এΜট িবেয়াগ এক έথেক পাওয়ার έক ъাস ওয়ান এবং বাইের একΜট অিতিরЅ িবেয়াগ রেয়েছ
 তাই এই আবার সহ হেব  এর সােথ একΝϏত কের আমােদর ъাস মাইনাস ওয়ান পাওয়ার ъাস টΦ  έছদ করার সјাবনা k aii
সমান এক έথেক ъাস টΦk 
 তাই যিদ আিম তা έদিখ যা আিম ϕমাণ কেরিছ έয আমরা আসেল এর সјাবҝতা িলেখিছ এক έথেক এর union aii k 
সমান  ъাস এক সমান সব সјাবনার 
έযাগফেলর έযাগফল িবেয়াগ সব সјাবনার έযাগফল িবেয়াগ এক সমেয় দুΜট িনেয় সব সјাবҝতার έযাগফল এক সমেয় 
িতনΜট ςহণ কের িবেয়াগ ইতҝািদ এবং সবেশেষ সমѷ ঘটনার έছদ হওয়ার সјাবনা যা  Μঠক έসই িববিৃতΜট যা আিম এই 

এর জনҝ িলেখিছলাম যিদ আিম έক ъাস 1 еারা ϕিতѸাপন কির তাহেল এখােন আিম έয িববিৃতΜট পাবn- n k 
 তাই এΜট έদখায় έয িববিৃত সতҝ িববিৃত এক হল এর সমান সমান έযাগ একn- k 
 তাই নীিত অনুসাের গািণিতক আনয়েনর সাধারণ সংেযাজন িনয়মΜট সকল এর জনҝ ধারণ কের έযখােন একΜট n n 
ধনাЮক পূণ κসংখҝা ah
 তাই এই িনয়মვিল বҝবহার করা হয়
 তাই আিম আসেল Ѿতঃিসд সংϡা এবং ϕথম έথেক িনিদκѭ ফলাফল িদেয়িছ  ফলাফল বা আপিন ϕথম ვ჈Яপূণ κ ah 
পিরণিত বলেত পােরন έয আমরা িনিদκѭ সংখҝক ইেভেлর িমলেনর সјাবҝতা গণনা করেত পাির
 তাই এই ধরেণর আহ সূϏΜট অতҝо কায κকর আিম একΜট উদাহরণ έদখাব ზধু έদখােনার জনҝ আমরা কীভােব এΜটেক আহ 
সјাবҝতা গণনার জনҝ বҝবহার করেত পাির έযখােন  িকছΦ  জΜটল ঘটনা έসখােন থাকেত পাের
 তাই আসেল আিম έমৗিলক সјাবҝতা গণনার জনҝ শাϿীয় সংϡা ϕেয়াগ করব এবং তারপের আমরা এই সংেযাজন িনয়মΜট 
ϕেয়াগ করব
 তাই আিম এমন একΜট উদাহরণ িদই ধ჈ন  একΜট ভালভােব এেলােমেলা পҝাক έথেক ϕিতѸাপেনর সােথ ছয়Μট কাডκ এেক 
এেক আকঁা হেয়েছ 52 কােডκর Μঠক আেছ
 তাই আিম এখােন ভাষাΜট পুনরাবিৃЫ কির
 তাই ϕিতѸাপেনর সােথ পিরভাষাΜটর অথ κ হল έয আমরা একΜট কাডκ আকঁিছ আমরা έনাট কির έয কাডκΜট কী এবং আমরা 
এΜটেক έডেক রািখ এবং আবার আমরা আেরকΜট কাডκ িনেয় আবার έনাট কির কাডκ কী  এবং আবার তা কােডκর পҝােকেট 
έরেখ িদন যােত এই পরীϠাΜট ছয়বার পুনরাবিৃЫ হয় আমরা সјাবҝতা খুেঁজ έবর করেত চাই έয 
ছয়Μট কােডκর ϕিতΜট έসেট  িতিন চারΜট সুҝট যা হাটκ έѺড Љাব এবং হীরা ϕদিশ κত হয়
 তাই চারΜট সুҝেটর ϕিতΜট হাটκ έপইড Љাব এবং হীরা ছয়Μট কােডκর এই έসেট উপিѸত হয় যার অথ κ έকানও সুҝট অϕীিতকর 
নয় তার মােন আমার এমন পিরিѸিত έনই έযখােন έকবল ჊দয় রেয়েছ বা  ზধুমাϏ ჊দয় έনই বা গিত έনই আমােদর গিত 
έনই বা তােদর মেধҝ দুΜট আেছ বা তােদর মেধҝ দুΜট έনই έসখােন যাই έহাক না έকন ছয়Μট িলেДর έসট এইরকম চারΜটই 
থাকেব তার মােন έকউ έকউ এেকর έবিশও হেত পাের  কারণ έমাট ছয়Μট আেছ
 তাই হয়ত আপনার কােছ আহ দΜুট ჊দয় দΜুট έকাদাল একΜট Љাব এবং একΜট হীরা ইতҝািদর সјাবনা কত
 তাই আপিন έযেত পােরন এবং সরাসির গণনা করেত পােরন আিম আপনােক έদখাব έয যিদ আমরা এই সংেযাজন িনয়মΜট 
বҝবহার কির তেব এর গণনা  এই সјাবনাΜট έবশ সহজ হেয় যায়
 তাই আিম সাধারণ সংেযাজন িনয়ম বҝবহার কের এই সমসҝাΜট সমাধান করিছ
 তাই একΜট ঘটনা হেত িদন έয 
ছয়Μট কােডκর έসেট 
ϕিতΜট সুҝেটর অоত একΜট কাডκ থােক 
তাহেল একΜট কমিъেমл কী? এর অথ κ হেব έয ছয়Μট কােডκর έসেট অоত একΜট সুҝট έনই plement 
এইরকম করার উেгশҝ হল আিম আপনােক έদখাব έয ϕথমত আমরা ঘটনাვিলর একΜট έসট তাΝϬক উপѸাপনা বҝবহার 
করিছ আহ যিদ আমরা έসটΜট না জািন।
  তϬ উপѸাপনা তারপর আমরা সরাসির গণনা ზ჈ করেত পাির έযমন আিম উেѣখ কেরিছ আপিন সјাবҝতা গণনা ক჈ন 
িতনΜট ჊দয় একΜট έকাদাল একΜট Љাব একΜট হীরা িতনΜট গিত একΜট ჊দয় একΜট Љাব একΜট হীরা িতনΜট Љাব একΜট শЅ 
একΜট έকাদাল একΜট হীরা এবং তারপর দΜুট ჊দয় দΜুট έকাদাল একΜট Љাব  এর মেতা একΜট হীরা যােত আপিন সমѷ 
সјাবনার িদেক তাকােত পােরন তােদর ϕিতΜটর সјাবҝতা গণনা করেত পােরন এবং তারপের έযাগ করেত পােরন যােত এΜট 
সরাসির ফҝাশন তেব তারপের আপনােক সিতҝই অেনক ঘটনা সংϡািয়ত করার দরকার έনই আিম এখােন যা করার έচѭা 
করিছ তা হল বҝবহার করা তাΝϬক Ѿরিলিপ έসট ক჈ন এবং সংেযাজন িনয়ম ϕেয়াগ ক჈ন এবং আপিন έদখেত পােবন έয 
উЫরΜট এখােন খুব সুрরভােব গণনা করা হেয়েছ
 তাই আিম ইেভл িহসােব একΜট ϕশংসা িনΝИ έয অоত একবার আপিন আেবদন করেবন না ছয়Μট কােডκর έসেট ar
 তাই আসুন আমরা িবেবচনা কির তারপর ঘটনা একΜট এই বেল έয হাটκ έদখায় না তারপর আপিন দুই িলখেত পােরন b b 
এই বেল έয έѺডস έদখা যায় না িতন έযমন ঘটনা বেল Љাবვিল উপিѸত হয় না এবং বেল হীরা ϕদিশ κত হয় না b b4 
তাহেল আমরা একΜট ϕশংসা িলখেত পাির কারণ এর ইউিনয়ন এক έথেক চােরর সমান কারণ তােদর মেধҝ অоত bii 
একΜটর িমলেনর অথ κ কী
 তাই এখােন আিম বেলিছ একΜট পিরপূরক অоত একΜট সুҝট ϕদিশ κত হয় না
 তাই এখােন έযেহতΦ  έবাঝায় έয তােদর মেধҝ একΜট উপিѸত হয় নাb1 b2 b3 b4 
 তাই ইউিনয়েনর অথ κ হেব কমপেϠ একΜট উপিѸত হয় না
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 তাই এΜট একΜট পিরপূরেকর একΜট সΜঠক উপѸাপনা
 তাই যিদ আিম সাধারণ সংেযাজন িনয়ম ϕেয়াগ কির তাহেল একΜট পিরপূরেকর সјাবনা সјাবনা হেয় যােব ইউিনয়েনর 
এবং চারΜট ইেভেлর িমলেনর জনҝ আিম এখন সাধারণ সংেযাজন িনয়মΜট ϕেয়াগ কির এΜট ϕেয়ােগর জনҝ আমােক b 1 

έছদ έছদ এর সјাবҝতা গণনা করেত হেব এবংb 2 b 3 b 4 b 1 b 2 b 1 b 3 
 তাই  এক সমেয় িতনΜট έছদ করার সјাবҝতা এবং তােদর সকেলর έছদ হওয়ার সјাবনার উপর
 তাই আসুন 
সাধারণ έযাগ িনয়ম еারা এΜটেক έদিখ একΜট পিরপূরেকর সјাবҝতা ইউিনয়ন এর সјাবҝতার সমান যা এর িসগমাbi bii 
সјাবনার সমান  চার িবেয়াগ এর έথেক কম পয κо έছেদর চারΜট সјাবনা ъাস έছেদর সјাবনা i j bi bj bi bj 
έথেক কম έথেক কম পয κо চারΜট িবেয়াগ সјাবনা তােদর সকেলর έছদ করার bki j k 
জনҝ চারΜট ইেভেлর জনҝ সংেযাজন িনয়ম  চারΜট ইেভেлর িমলেনর জনҝ আমােক 
এখােন এই ϕিতΜট έযাগফেলর পদვিল গণনা করেত হেব
 তাই আসুন আমরা ϕথমΜট িদেয় ზ჈ কির আিম িবেবচনা কির έয এক এর সјাবҝতা কী Μঠক আেছb 
 তাই আিম আপনােক έদখােনার জনҝ এখােন রািখ έয শতκვিল কী  আিম আসেল গণনা করিছ
 তাই সবার আেগ έদখা যাক এর সјাবҝতা িক এখন হল ঘটনা έয হােটκ έদখা যায় না এক হল ঘটনা b one b one b 
჊দয় আপীল কের না  এর মােন িক যিদ আিম িবেবচনা কির έয ϕথমΜটেত ছয়বার কাডκ আকঁা হেয়েছ এΜট একΜট ჊দয় r 
নয় িеতীয়Μট একΜট ჊দয় নয় এবং
 তাই ষѮΜট পয κо এΜট একΜট ჊দয় নয়
 তাই যিদ আিম ϕথমΜট িবেবচনা কির ჊ৎিপЦ নয় তাহেল এর মােন িক আপনার έমাট কােডκর মেধҝ έতেরাΜট কাডκ রেয়েছ 
έমাট কােডκর সংখҝা বায়াтΜট
 তাই আপিন বলেছন έয একΜট όেত আপিন ჊দয় ছাড়া অনҝ έয έকানও কাডκ আকঁেছন তার মােন  বািক 39Μট কােডκর মেধҝ 
কাডκΜট আকঁা হেয়েছ
 তাই একΜট কাডκ আকঁার সјাবনা যা হাটκ নয় έসΜট 39 বাই 52 অথ κাৎ 3 বাই 4 হেয় যােব।
 সুতরাং একΜট রা-έত এΜট 
একΜট হাটκ নয় έযΜট িতনΜট বাইেত পিরণত হেব।
  চার এখন এই ΝজিনসΜট ছয়বার পুনরাবিৃЫ করা হেয়েছ কারণ আপিন কাডκΜট έফরত িদেИন
 তাই পেরর বারও সјাবҝতার িহসাব একই হেব কারণ পেরর বার আবার আপনার কােছ 52Μট কাডκ রেয়েছ যার মেধҝ 13Μট 
কাডκ রেয়েছ যা কΜঠন নয়
 তাই আবার এΜট হেব 3 еারা 4 হেয় যান এবং আপিন বাѷব হেবন  এই ছয়বার পুনরাবিৃЫ ক჈নlly 
 তাই মূলত আপিন পাওয়ার িসЊ έথেক িতন বাই চার পােИন এখন যিদ আিম িবেবচনা কির তাহেল দুই যিদ έѺডস b2 b 
না έদখায় তাহেল দুই এর সјাবҝতার িহসাব একই হেব যা আিম যুΝЅ িদেয়িছলাম।b 
  έয হাটκვিল έদখা যায় না কারণ যিদ έকাদালვিলেতও έতেরাΜট কাডκ থােক
 তাই যিদ όেত έকানও έকাদাল না থােক তেব সјাবҝতা হেব িতন বাই চার
 তাই আমরা আসেল িববিৃত িদেত পাির έয বাই এর সјাবҝতা পাওয়ােরর জনҝ িতন বাই চােরর সমান এর জনҝ ছয় হল একi-
দুই িতন এবং চােরর সমান
 তাই এইვিল হল এই পদვিল যা আসেল এর এই সјাবҝতার অоভΦ κЅ কারণ এখােন আমার এর সјাবҝতা দরকার bi- b- b
দুই সјাবনার এবং চােরর সјাবҝতাb 3 b 
 তাই সমѷ পদ  গণনা করা হয় έসვিল সবকΜটই িতন বাই চার এবং পাওয়ার িসেЊর সমান
 তাই চূড়াо গণনায় আিম 4 এর মান 3 বাই 4 এর শΝЅ 6 এর সােথ রাখব চলুন আমরা পরবতλ টাম κΜট έদিখ এখন এেত b 1 
এর সјাবҝতা অоভΦ κЅ রেয়েছ έছদ িব 2 িব 1 έছদ িব 3 িব 1 έছদ িব 4 িব 2 έছদ িব 3 
এবং
 তাই 4 Μটর মেধҝ আপিন একবাের 2 িনেИন
 তাই পেদর সংখҝা 6 হেব যা চারΜট গ দΜুট যা চারΜট সংিমϜণ দুΜট
 তাই ছয়Μট পদ থাকেব যা িе έছদ সјাবনা জিড়ত হেব আসুন আমরা এই িহসাবΜট έদিখ ধ჈ন আিম এক έছদ িব দুই bj b 
এর সјাবҝতা িলিখ
 তাই এক έছদ িব দুই এর মােন হল έয হাটκ এবং έকাদাল এখন έদখা যােИ না έমাট 52 Μট কােডκর সংςেহ 26 Μট আেছ  b 
কাডκ যা হাটκ এবং έকাদাল
 তাই আপিন বলেছন έয তারা ϕদিশ κত হয় না
 তাই একΜট όেত সјাবনা অেধ κক হেব έয এΜট একΜট ჊দয় নয় এবং একΜট έকাদাল নয় তারপর িеতীয় ό έযেহতΦ  আপনার 
কাডκΜট Ѹাপন করা হেয়েছ
 তাই έডকΜট আবার সѕূণ κ হওয়ার সјাবনা রেয় έগেছ  একই
 তাই ছয়বার আপিন করেছন
 তাই এΜট আসেল আবার আেগর আვκেমлΜট অেধ κক পাওয়ার িসেЊ বҝবহার কের এবং আসেল আপিন বাই ইлারেসকশন 

এর সјাবҝতা িলখেত পােরন যা পাওয়ােরর অেধ κক সমান ছয় έযখােন আিম এর έচেয় কমbj j 
 তাই έমাট চারΜট গ দুই যা ছয়Μট পেদর সমান 
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έসখােন তারপেরর একΜটেত িতনΜট পদ আেছ
 তাই আপিন বলেছন έয িতনΜট ϕকার έদখা যােИ না তার মােন আিম হাটκস έѺডস বলেত পাির  এবং Љাবვিল মূলত 
উপিѸত হয় না এর অথ κ হল আপিন বলেছন ზধুমাϏ হীরা ϕদিশ κত হেব
 তাই যিদ ზধুমাϏ হীরা ϕদিশ κত হয় তাহেল সјাবҝতা চার еারা এক হেব এবং আপিন এΜট ছয় বার করেছন
 তাই সাধারণভােব আিম বলেত পাির িе έছদ িবেজ έছদ হওয়ার সјাবনা এক হেব  চার έথেক পাওয়ার ছেয়র জনҝ bk i j 
এর έচেয় কম এর έচেয় কমk 
 তাই έমাট চারΜট পদ আেছ এখােন আপনার চারΜট পদ আেছ এখােন ছয়Μট পদ আেছ এবং এখােন চারΜট পদ আেছ এখন 
আমরা έশষ পদΜট έদিখ έশষ পদΜট সবვেলার έছদ  চারΜট ঘটনা িকᅀ ঘটনা িক ঘটনা হল ჊দয় έদখা যায় না έকাদাল έদখা 
যায় না Љাব উপিѸত হয় না এবং হীরা ϕদিশ κত হয় না
 তাই έমাটামΜুটভােব আপিন বলেছন έয এমন িকছΦ ই έদখা যােИ না যা সјব নয় কারণ আপিন যখন একΜট কাডκ আেঁকন 
তখন এΜট এর মেধҝ একΜট হেত পােরw  
 তাই έছদ এর সјাবনা শূনҝ হেয় যায়bi-
 তাই έছদ িе-এর সјাবҝতা এক έথেক চার সমান শূেনҝর সমান এখন এই সূেϏ আিম সমѷ পেদর মূলҝায়ন কেরিছ
 তাই এখােন ϕিতѸাপন করেল আিম এর সјাবনা পাব  কমিъেমл 4 ვণ 3 еারা 4 έথেক পাওয়ার 6 িবেয়াগ 6 ვণ a-
অেধ κক পাওয়ার িসЊ ъাস চার ვণ এক еারা চার έথেক পাওয়ার ছয় হয়
 তাই έকউ এΜটেক সরল করেত পাের এবং আমরা িতন এক সাত еারা পাচঁ এক দুই এর সমান শяΜট পাই যা হল  আনুমািনক
পেয়л ছয় দুই এবং আপিন একΜট এর সјাবҝতা গণনা করেত পােরন যা একΜট এর িবেয়াগ সјাবনা যা সমান এক পচঁানёই
ভাগ পাচঁ এক দুই যা ϕায় পেয়л িতন আট আহ এই গণনাΜট করার পাশাপািশ আিম আপনােক একΜট অҝািъেকশন 
έদিখেয়িছ  সাধারণ সংেযাজেনর িনয়ম িকᅀ এর পাশাপািশ আসুন আমরা এখােন έয সংখҝাগত মানΜট িলখিছ তার ϕশংসা 
করা যাক
 তাই আমরা যখন ϕিতѸাপেনর সােথ এেকর পর এক ছয়Μট কাডκ আকঁার কথা িবেবচনা করিছ বায়াт শতাংশ সјাবনা মােন 
ষাট শতাংেশর έবিশ সјাবনা έয অоত একΜট সুҝট ϕিতিনিধЯ করা হয় না এবং একইভােব এখােন যিদ আিম ছয়Μট কাডκ 
আকঁেত থািক তেব ϕিতΜট সুҝেটর অоত একবার ϕিতিনিধЯ করার সјাবনা চিѣশ শতাংেশরও কম থােক
 তাই আহ আসেল সাধারণ অনুভূিত িক έয যিদ আমার কােছ চার ধরেণর সুҝট থােক এবং আমরা ছয়বার ზিকেয় যাই
 তাই Ѿাভািবকভােবই এমন অনুভূিত হয় έয 
তােদর ϕেতҝেকর অоত একবার উপিѸত হওয়ার সјাবনা έবিশ থাকেব িকᅀ আপনার মেতা  έদখেত পােরন মানΜট 0.
4-এর έচেয় কম যা 40 শতাংেশর কম সјাবনা έয তােদর ϕেতҝকেক ϕিতিনিধЯ করা হেব
 তাই আহ আসেল সјাবҝতার সংখҝাসূচক মান গণনার έমৗিলক উেгশҝვিলর মেধҝ একΜট হল আমােদর কতটা সুেযােগর 
জনҝ অনুভূিত থাকা আমরা হারােনার িববিৃত έদওয়ার মেতা 90 শতাংশ সјাবনা রেয়েছ έয আগামীকাল আহ ্বΜৃѭ হেব বা 
আগামীকাল খুব ঠাнা হেব এই ধরেণর িববিৃত আমরা έদই
 তাই এই 90 শতাংশ έময়ােদ আমরা একΜট  আবার বলিছ এটা হল সјাবҝতা έবাঝােনার মত িকছΦ
 তাই িনয়ম বҝবহার কের সјাবҝতার ϕকৃত গণনা আপনােক বেল έয আপিন এই ধরেনর িববিৃতেত কতটা িবѩাস বা কতটা 
িবѩাস িদেত পােরন 
তাই আিম আপনােক একΜট সহজ আেবদন έদিখেয়িছ আহ এখন আিম έদব।
 আপিন এখােন একΜট বা দΜুট নতΦ ন সংϡা িবেবচনা ক჈ন, ধ჈ন আিম িবেবচনা কির έয একΜট ডাই Μঠক আেছ এবং আমরা 
এΜটেক একΜট নҝাযҝ ডাই িহসােব িবেবচনা কির Μঠক আেছ আিম িবেবচনা কির একΜট ঘটনা বলুন আিম বিল ঘটনাΜট কী এবং 
ধ჈ন আিম বিল έয একΜট ঘেট উপেরর মুখΜট হল একΜট তাহেল এর সјাবҝতা িক এΜট একΜট ছয় еারা আিম আেরকΜট a 
ঘটনােক সংϡািয়ত কির এবং আিম বিল িবেজাড় সংখҝা ঘেট তাহেল এর সјাবҝতা কত তা অেধ κক কারণ িবেজাড় সংখҝা b 
মােন এক িতন পাচঁ এখন আিম আেরকΜট িদΝИ  িববিৃত একΜট িবেজাড় সংখҝা ঘটেল এΜট হওয়ার সјাবনা কত?  erms 
এবং ধের িনΝИ έয নҝাযҝ যিদ আিম একΜটর সјাবҝতা গণনা কির তেব এΜট িতনΜট еারা এক হেয় যােব
 তাই একΜট ϕদЫ হওয়ার সјাবনা কত έয ঘটেব বা ঘেটেছ যা এক еারা িতেনর সমান এΜট হল কΝнশনার ধারণাb b 
 তাই আিম এΜট বিল শতκসােপϠ সјাবҝতা আপিন এখােন έদখেত পােИন έয ঘটনা এর সјাবҝতা আসেল ছয় еারা এক a 
অথ κাৎ একΜট পাশা ছΦ েড় মারার সјাবҝতা এΜট ছয় еারা এক িকᅀ আিম যিদ িবেবচনা কির έয একΜট িবেজাড় সংখҝা ঘেটেছ 
তাহেল সјাবҝতা কত? একΜট তারপর এΜট একΜট কের িতনΜট হেয় যায় যার অথ κ যিদ একΜট এেলােমেলা পরীϠায় একΜট 
অিতিরЅ তথҝ থােক তেব সјাবҝতাვিল পিরবতκন করা হয় এই ধারণাΜট শতκযЅু সјাবҝতা еারা ϕদЫ আহ
 তাই পরবতλ έলকচাের আিম শতκাধীন সјাবҝতার সােথ পিরচয় কিরেয় έদব এবং শতκাধীন সјাবҝতার উপর িভিЫ কের ah 
έসখােন থাকেব  িকছΦ  িনয়ম এবং িকছΦ  উপপাদҝ যা আিম বҝাখҝা করব এবং তারপের আমরা এই িবষেয় িকছΦ  সমসҝার সমাধান
করেত যাব Μঠক আেছ Pru
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