
 അതിനാൽ സുْപഭാതം ഞാൻ ഇ്ؗ വിഷയ സംഭാവّത സിؑാؓം ആരംഭിׯാൻ േപാകുؗു  
ആസൂْതണം െചᅃٝതുേപാെല, നാെള കാലാവر എؓായിരിുׯം, അതിനാൽ മഴയുت 
ദിവസമായിരിുׯേമാ, അത് വളെര തണുؚായിരിുׯേമാ അേതാ മിതമായ തണുؚായിരിുׯേമാ അേതാ 
ചൂടായിരിുׯേമാ അേതാ ചൂടായിരിുׯേമാ എؗതുേപാലുت സംഭവ׹ളിെല അനിحിതതٔ؋ിന്െറ 
ചില ഉദാഹരണ׹ൾ ഞാൻ നൽകുؗു േമഘാവൃതമായതിനാൽ ഇത് അനിحിതതٔമാണ്, ഇ്ؗ ജനി׺ ഒരു
കു؂ി ْപായപൂർ؋ിയാകുേآാൾ അവൻ ൈകവരിؗുׯ ഉയരം എؓായിരിുׯം, അതിനാൽ ൈദനംദിന 
ജീവിത؋ിൽ ഒരു മുതിർؗയാൾ ൈകവരിؗുׯ യഥാർ، ഉയരം എؓായിരിുׯെമ്ؗ ْപവചിׯാൻ 
കഴിയിെ്ؗب നമുׯറിയാം.  അനിحിതതٔം നമു്ׯ പരിഗണിׯാം, ഉദാഹരണ؋ിന് , ഈ വർഷെ؋ 
ഭّײധാനّ ഉൽപാദന؋ിന്െറ െമാ؋ം അളവ് നമു്ׯ ഒരു നിحിത വിُീٝർ؉േമാ നിحിത 
അളവിലുت വിു؋കേളാ ഒരു ْപേതّക വിളയ് ׯായി വിത׺ി؂ു؇ാകാം, പേײ ആതّؓികമായ ഭّײ 
ْഗؔം  ഐൻ വിവിധ കാരّ׹െള ആْശയി׺ിരിുؗുׯ, ഉദാഹരണ؋ിന് ജലേസചനം എؓാണ്, 
വർഷ؋ിൽ എെؓ׸ിലും ْപകൃതി ദുരؓ׹ൾ ഉ؇ാകുേമാ എؗതിന്െറ ഫലഭൂയി ٫َ ത എْതയാണ് , 
അതിനാൽ െമാ؋ം തുക േവരിയബിളായിരിുׯം , അതിനാൽ ഒരു വّװിയുെട പൂർ؉മായ ْപായം 
നമു്ׯ ഒരിׯലും ْപവചിׯാൻ കഴിയിب.  വളെര ആേരാഗّവാനാണ്, പേײ പല കാരണ׹ളാൽ 
അയാൾ െചറുؚ؋ിൽ തെؗ മരിേׯ׺ാം, എؗാൽ ഒരു വّװി അപകടകാരിയായിരിׯാം, പേײ ഒരു 
ചുഴലിׯാئിൽ അവൻ കൂടുതൽ കാലം ജീവിേׯ׺ാം, നി׹ൾ്ׯ ജലേദാഷം ഉെ؇്ؗ കരുതി ഞ׹ൾ 
മരു്ؗ കഴി׺ാൽ െകാടു׸ാئിന്െറ ഉയരം എْതയാണ് മരു്ؗ പേײ എْത സമയെമടുുׯം സുഖം 
ْപാപിׯാൻ ഒരു വّװിയുെട രװസأർؐം എؓായിരിുׯെമ്ؗ ഉറؚിب, അതിനാൽ ഒരു േരാഗി 
േഡാعറٚിേല്ׯ േപാകുേآാൾ ഞ׹ൾ രװസأർؐം അളുؗുׯ, അതിനാൽ ഇത് 120 ൈബ 80 ആേണാ 
എؗത് യഥാർ،؋ിൽ എؓാണ്? 130 െതാ؉ൂئി െതാ؉ൂئി, അത് ഒ്ؗ പതിന؀് എഴുപ؋ിയ؀് 
എؗി׹െനയാേണാ, അത് എؓാെണ്ؗ അനിحിതതٔ؋ിലാണ് , ഞ׹ൾ ഒരു പരീײ നടു؋േآാൾ 
എؓാെണ്ؗ അനിحിതതٔ؋ിലാണ്, എْത വിദّാർ،ികൾ എْത മാർ്ׯ േനടുؗു, ഇത് 
അനിحിതതٔ؋ിലാണ്, അതിനാൽ ഇത് അനിحിതതٔ؋ിലാണ്, ഉദാഹരണ؋ിന് ഞാൻ h 
എഴുതിയിരിുؗുׯ.  െമׯാനിׯൽ ഇലക്ْ ടിׯൽ അെ׸بിൽ ഇലക് േْടാണിക് ഉപകരണ׹ൾ 
പരിഗണിുׯേآാെഴبാം നിരവധി വിദّാർ،ികൾ ഒരു െടزിൽ 75 ശതമാന؋ിലധികം മാർ്ׯ േനടുؗു
 , ഉദാഹരണ؋ിന്, ടّൂബ് ൈല്ئ പരിഗണിുׯകയാെണ׸ിൽ , മണിൂׯറുകൾتുׯിൽ െമാ؋ം 
ആയു്ش എؓാണ് എ്ؗ പറയുക. 100 മണിൂׯർ ْപകാശിുׯം, അത് 500 മണിൂׯർ ْപകാശിുׯേമാ, അത് 
1000 മണിൂׯർ ْപകാശിുׯേമാ എؗതുൾെؚെട , വാُവٝ؋ിൽ ഞാൻ ഒരു േറാമൻ നാടകകൃ؋ായ 
േ؛ാ؂ർമാരുെട ഒരു ഉؑരണിയാണ് നൽകുؗത് , അത് എبാവരും ْപധാന അവസര؋ിൽ സൂ٣ظമായി 
നിരീײിേׯ؇തു؇്, അതിനാൽ അ؋രം നിരവധി കാരّ׹ൾ ഉ؇് യാദൃحികത 
മനുഷّജീവിത؋ിന്െറ ഒഴിു׺കൂടാനാവാ؋ ഘടകമാെണؗ ْപُാٝവനകൾ, ആഹ് ഞാൻ ചില 
ചരിْതപരമായ െതളിവുകൾ നൽകും, അതിനാൽ പതിേനഴാം നൂئാ؇ിന്െറ മധّ؋ിലാണ് 
േْപാബബിലിئി സിؑാؓം ഉ؍വി׺ത് , ْപധാനമായും ചില ഗണിതശാസ്ْത׾രുെട പഠന׹ളു؇്, 
അതായത് േഫാർമാ്ئ , പതിനാറുനൂئി പതിനാറ് അറുപ؋ിയ؀് പാُൽٕ പതിനാറ് ഇരുപ؋ി മൂ്ؗ മുതൽ
പതിനാറ് വെര അറുപ؋ി ര؇് ൈഹൻസ് പതിനാറ് ഇരുപെ؋ാآത് മുതൽ പതിനാറ് െതാ؉ൂئി അ؀് 
െജയിംസ് ബി എർനാലി പതിനാറ് അ؋آിനാലിനും പതിേനഴുനൂئി അ؁ൂറിനും ഇടയിൽ, 
ഇെതാെׯയാണ് നി׹ൾ്ׯ പറയാൻ കഴിയുؗ ചില ْപമുഖ ഗണിതശാസ്ْ ത׾ർ , 
േْപാബബിലിئിയുമായി ബؖെؚ؂ വിവിധ ْപശ് ന׹ൾ പരُ١രം ചർ׺ െചإാൻ തുട׹ി , അവരുെട 
ചർ׺യിലൂെടയും ചില ْപശ് ന׹ൾ പരിഹരിؗുׯതിലൂെടയും വിഷയ സംഭാവّത വളരാൻ തുട׹ി. 
ഒരുപേ1501 ײ മുതൽ 1575 വെരയുت കാലഘ؋؂ിെല ൈവദّനും ഗണിതശാസ്ْത׾നുമായ ജി 
കാർേഡാൺ ഒരുപേײ, േْപാബബിലിئിയുെട വّവرാപിത സിؑാؓം ആദّമായി വികസിؚി׺ത് 
അേؐഹമാകാം , വാُവٝ؋ിൽ അേؐഹം ഒരു ചൂതാׯ؂ാരനായിരുؗു, അതിനർ،ം അേؐഹം ൈഡസ് 
േകായിൻ കാർഡുകളുെട ചൂതാ؂ െഗയിമുകൾ കളിുׯമായിരുؗു, അതിനാൽ  അവൻ ഒരു കാർഡ് 
െഗയിം കളിുׯേآാേഴാ ൈഡസ് കളിുׯേآാേഴാ ഉت വിവിധ സാധّതകളുെട സാധّതകൾ 
കെ؇ؗു؋തിനാണ് േْപാബബിലിئിേയാടുت അവന്െറ താൽؚരّം യഥാർ،؋ിൽ ഉ؍വി׺ത്, 
അതിനാൽ അവൻ യഥാർ،؋ിൽ കാർേഡാേനാ ആെണؗ േഫാേ؂ാ കാണിׯാൻ േവ؇ി 
അേؐഹ؋ിന്െറ കൃതി 1663 ൽ ْപസിؑീകരിു׺. അേؐഹ؋ിന്െറ മരണേശഷം , അത് 32 െചറിയ 
അധّായ׹ൾ അട׹ിയ 15 േപജുت ഒരു േനാ؂്ബുׯായിരുؗു.  അവസര׹ളുെട െഗയിമുകൾ, ആഹ് 
േകായിൻ േടാസിംഗ് ൈഡ േْതായിംഗ് മുതലായവയുമായി ബؖെؚ؂ കുറ്׺ ْപശ് ന׹ൾ അേؐഹം 
പരിഹരിു׺, ഓ , ആ വിഷയം ചി؂യായി രൂപെؚടു؋ാൻ തുട׹ിയ ആദّെ؋യാളാണ് അേؐഹം എ്ؗ 
നി׹ൾ്ׯ പറയാം , ആ വിഷയം തിരെ؁ടു؋തിന് േശഷം േْപാബബിലിئിയുെട ْപാഥമിക 
ആശയ׹ൾ നി׹ൾ്ׯ പറയാം മ്ئ വിവിധ ഗണിതശാസ്ْത׾ർ മുേഖന ഞാൻ േഫാർമാ്ئ പാُൽٕ 
തുട׹ിയ േപരുകൾ നൽകി, അവരുെട ചർ׺കളിലൂെട വിഷയം ْകിزൈലസ് െചإാൻ 
തുട׹ിയിരിുؗുׯ, ഞാൻ എؓുെചുإം, ഞാൻ നി׹ൾ്ׯ േْപാബബിലിئിയുെട ചില ْപാഥമിക 
ആശയ׹ൾ നൽകും , അതിലൂെട ഞാൻ നി׹ൾ്ׯ േْപാബബിലിئിയുെട ചില നിർവചന׹ൾ നൽകും . 
േْപാബബിലിئിയുെട ْപٍ׹٠ൾ പരിഹരിׯാൻ കഴിയും, അതിനാൽ നമു്ׯ ആദّം െടർമിേനാളജി 
േനാׯാം, അതിനാൽ ആദّെ؋ െടർമിേനാളജി േടം പരീײണമാണ്, ശാസ്ْ തീയ പദാവലിയിെല ഒരു 
പരീײണം എؓാണ് ഒരു പരീײണം എെؓ׸ിലും സംഭവിؗുׯത് നിരീײിുׯകേയാ ഫല؋ിൽ 
എെؓ׸ിലും നടു؋കേയാ െചؗുإതാണ് അതിനാൽ നമു്ׯ പരിഗണിׯാം  ഉദാഹരണ׹ൾ ഇവിെട 
ആഹാ ഞാൻ നി׹ൾ്ׯ തുട؋ׯിൽ കുറ്׺ ഉദാഹരണ׹ൾ നൽകി, ചിലത് ആവർ؋ിׯെ؂  ആ 
ഉദാഹരണ׹ളിൽ നി്ؗ , ഇത് എ׹െന ഒരു പരീײണമാെണ്ؗ പറയുക, അതിനാൽ നാളെ؋ 
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കാലാവرയാണ് ഞാൻ ഇവിെട പരാമർശി׺ത്, അതിനാൽ ഇവിെട ഞ׹ൾ പരീײണം നടؗു؋ിب, 
മറി്׺ ഞ׹ൾ നിരീײിുׯകയാണ്, പേײ ഫലം നിരീײിുׯം, ഉദാഹരണ؋ിന് നാെള 
േമഘാവൃതമായിരിുׯേമാ അെ׸بിൽ നാെള വളെര തണുؚുേ؇ാ എ്ؗ.  അേതാ നാെള 
സൂരّْപകാശമുت ദിവസമാേണാ എؗതു േപാെല ഞ׹ൾ നിരീײിുؗുׯ , ഒരു കു؂ിയുെട ഉയരം 
എْതയാെണ്ؗ ഞാൻ നൽകിയി؂ു؇്, അതിനാൽ ഞ׹ൾ നിരീײിുؗുׯ എؗതിനർ،ം ഞ׹ൾ 
പരീײണം നടؗു؋ിب, പേײ എെؓ׸ിലും സംഭവിുؗുׯ, ഫലം േനാുؗുׯ, അതിനാൽ ഒരു 
പരീײണം  ര؇ാമതായി എെؓ׸ിലും സംഭവിؗുׯത് നിരീײിؗുׯത് ഒരു ഫലമു؇ാؗുׯ 
എെؓ׸ിലും നടؗു؋ത് േപാെലയാണ് , അതിനാൽ ഇത് ശാസ്ْത േമഖലയിൽ നടؗുׯ പരീײണ׹ൾ 
േപാെലയാണ്, ഉദാഹരണ؋ിന് നി׹ൾ ഭൗതികശാസ്ْത؋ിൽ പരീײണ׹ൾ നടുؗു؋, 
രസതْؓ؋ിൽ നി׹ൾ പരീײണ׹ൾ നടുؗു؋, നി׹ൾ ജീവശാസ്ْത؋ിൽ 
ജനിതകശാസ്ْത؋ിൽ പരീײണ׹ൾ നടുؗു؋. ൈസؑാؓികേമാ ْപാേയാഗികേമാ ആയ 
പരീײണ׹ളുെട ഫലം ലേബാറ؂റി സാഹചരّ׹ളിൽ നടുؗു؋ ഇേؚാൾ ര؇് തര؋ിലുت 
കാരّ׹ളു؇്, ഒ്ؗ നിർ؉ായക പരീײണമാണ്, അതിനാൽ പരീײണം നട؋ിയതിന്  േശഷം 
പരീײണ؋ിന്െറ ഫലം നമുׯറിയാം, പരീײണ؋ിന്െറ ഫലം ഞ׹ൾׯറിയാം , ഉദാഹരണ؋ിന് 
നി׹ളുെട ആഹ് ഫിസി٧്ع ലാബിേലാ െകമിസ്ْടി ലാബിേലാ നി׹ൾׯറിയാം  മുതലായവ നി׹ൾ ചില 
പരീײണ׹ൾ നടുؗു؋, അതിന്െറ ഫലം എؓായിരിുׯെമ്ؗ നി׹ൾ്ׯ ഇതിനകം തെؗ അറിയാം 
, ഉദാഹരണ؋ിന്, ഒരു ലളിതമായ പരീײണം ചില രാസവُٝു  ത് ഉറؚാണ്, തുടർ്ؗؗു؋ൾ കലർׯ
ْപതികരണം േനാുׯക, കാരണം ഇ؋ര؋ിലുت പരീײണം ഇതിനകം തെؗ അറിയാം, അതിനാൽ 
ഫലം എؓായിരിുׯെമ്ؗ നി׹ൾׯറിയാം. ഏئവും ലളിതമായ കാരّം, ഉദാഹരണ؋ിന്, നി׹ൾ 
ഓ٧عിജന്െറ ര؇് തؘാْതകളും ഒരു ൈഹْഡജൻ തؘാْതയും പറ؁ാൽ, ഞാൻ ഒരു പാْതം എടു്؋ 
അതിൽ െവتം ഒഴി്׺ ഞ׹ൾ അത് ഒരു ഹീئറിൽ െവ׺ാൽ, ഇത് െവ؋تിനുت ഒരു 
സൂْതവാകّമാെണ്ؗ നി׹ൾׯറിയാം.  താപനില 100 ഡിْഗി െസൽഷّസ് ആയി ഉയരുؗു , 
അؓരീײമർؐം 760 എ്ؗ പറയുേآാൾ െവتം തിളു׺മറിയുؗ ഫലം നമുׯറിയാം. ഫലം 
അറിയാവുؗ ചില ശാസ്ْതീയ പരീײണ׹ളാണ് ഈ പരീײണ׹െള സംഭാവّ സിؑാؓ؋ിെല 
നിർ؉ായക പരീײണ׹ൾ എ്ؗ വിളിؗുׯത് . പരീײണം നിരീײിുׯക അെ׸بിൽ ഞ׹ൾ 
പരീײണം നടുؗു؋, പേײ ഫലം മുൻകൂ؂ി ْപവചിׯാൻ കഴിയിب, അതിനാൽ ഞ׹ൾ ഒരു നാണയം 
പരിഗണി്׺ അത് വലിെ׺റിയുകയാെണ׸ിൽ, േടാസ് െചᅃٝാൽ നുأെട വാൽ ഉയരുേമാ എ്ؗ നമു്ׯ 
അറിയിب.  ഒരു മരിുׯക, നؗായി കലׯിയ െഡ്ׯ കാർഡുകൾ പരിഗണിുׯകയും ْകമരഹിതമായി 
ഒരു കാർഡ് വരയ്ുׯകയും െചᅃٝാൽ നി׹ൾ്ׯ ഒ്ؗ ര؇് മൂ്ؗ നാല് അ؀് അെ׸بിൽ ആറ് ലഭിുׯേമാ
എ്ؗ ഞ׹ൾ്ׯ അറിയിب, അ؋آിര؇് കാർഡുകളിൽ ഏതാണ് ഇേؚാൾ പുറു؋വരുؗെത്ؗ 
ഞ׹ൾ്ׯ അറിയിب  നി׹ൾ്ׯ പാഠപുُകٝം അെ׸بിൽ ױാസ് റൂം തര؋ിലുت പരീײണ׹ൾ എ്ؗ
പറയാൻ കഴിയുؗ ചിലത്, എؗാൽ ഞാൻ ഇേؚാൾ സൂചിؚി׺ പരീײണ׹ളിേല്ׯ നി׹ൾ അതിെന 
സാമാനّവൽׯരിുؗുׯ , ഉദാഹരണ؋ിന്  കാലാവر നിരീײിു׺െകാ؇് നമു്ׯ എ്ؓ ശാസ്ْതീയ 
അറിവു؇ായാലും എْത ശാസ്ْതീയമായ വികാസം ഉ؇ായാലും, എؗാൽ ഏത് സമയ؋ാണ് 
ദിവസ؋ിെല താപനില എ്ؗ കൃതّമായി പറയാൻ ഞ׹ൾ്ׯ കഴിയിب, അതിനാൽ ഇവിെട 
അനിحിതതٔമു؇്, അത് സമാനമായ ഒരു പരീײണമാണ്.  ഒരു കു؂ിയുെട ഉയരെ؋ കുറി്׺ ഒരു 
വّװിയുെട ജീവൻ അെ׸بിൽ ഒരു ഉപകരണ؋ിന്െറ ജീവൻ, അതിനാൽ എْത ശാസ്ْതീയമായി 
നأൾ നിർأി׺ ഒരു സാധനം ഉൽؚാദിؚി׺ാലും ഉദാഹരണ؋ിന് ഒരു ൈല്ئ ബൾബ് എ്ؗ പറയുക, 
എؗാൽ അത് 5 ആെണ׸ിൽ അതിന്െറ യഥാർ، ജീവിതം എؓായിരിുׯെമ്ؗ നമു്ׯ പറയാൻ 
കഴിയുേമാ?  മണിൂׯർ 20 മണിൂׯർ ആകുേമാ, അത് 1000 മണിൂׯറാേണാ എ്ؗ ഞ׹ൾ്ׯ കൃതّമായി 
പറയാൻ കഴിയിب, നി׹ൾ്ׯ ഒരു പരിധി നൽകിേയׯാം, അത് 5 മണിൂׯറിനും 50 മണിൂׯറിനും 
ഇടയിലായിരിുׯെമ്ؗ നി׹ൾ്ׯ പറയാം അെ׸بിൽ അ؋ര؋ിലുت ഒരു ْപُാٝവനയായിരിׯാം, 
അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഒരു ഏകേദശ ْപُാٝവന നൽകാം.  എؗാൽ നി׹ൾ്ر ׯിരമായ ഒരു ْപُാٝവന 
നൽകാൻ കഴിയിب, അതിനാൽ ഇവെയبാം ْകമരഹിതമായ പരീײണ׹ളാണ് എؗതിന്െറ 
ഉദാഹരണ׹ളാണ്, അതിനാൽ ഒരു പരീײണം നടു؋േآാൾ ഔപചാരികമായി എനി്ׯ ഒരു 
നിർجചനം നൽകാൻ കഴിയും. ഫലം മുൻകൂ؂ി ْപവചിׯാൻ കഴിയിب, അേؚാൾ അതിെന ഒരു റാൻഡം 
പരീײണം എ്ؗ വിളിുؗുׯ, ഒരു പരീײണം ْകമരഹിതമാെണ׸ിൽ, അത് പഠി׺ി؂് എ്ؓ ْപേയാജനം 
എؗ ഒരു േചാദّം ഉയർؗുവരുؗു , ഉദാഹരണ؋ിന് , ഒരു േകായിൻ േടാസിംഗ് പരീײണ؋ിൽ 
അടുױ ؋ാസ് എനി്ׯ തരുെമ്ؗ ഞാൻ പറയുؗു. എനി്ׯ അറിയാ؋ തലേയാ വാേലാ പിെؗ 
എؓിനാണ് ഞാൻ ഒരു വിഷയം വികസിؚിׯാനും ഈ കാരّം പഠിׯാനും യഥാർ،؋ിൽ സമയം 
െചലവഴിؗുׯത് ഇതിനുت നّായീകരണം ഓേരാ വിചാരണയിലും ഒരു തല വരുേമാ വാൽ വരുേമാ 
എ്ؗ എനിׯറിയിب എؗതാണ്. എؗാൽ ദീർഘകാലാടിرാന؋ിൽ , നാണയം നിَײ١േമാ 
നّായമായ നാണയേമാ ആെണ്ؗ എനി്ׯ അറിയാേമാ അെ׸بിൽ ഞ׹ൾ്ׯ േതാؗുകേയാ െചᅃٝാൽ , 
ആയിരം പരീײണ׹ളിൽ നി׹ൾ്500 ׯ തലകളും 500 വാലുകളും ഉ؇ാകും അെ׸بിൽ ഏകേദശം 490
തലകളും 510 വാലുകളും നി׹ൾ്ׯ ഉ؇ാകും .  പരീײണം ഒരു പײപാതപരമാെണ്ؗ കരുതുക, 
നി׹ൾ്ׯ ഒരു പײപാത നാണയം ഉെ؇്ؗ കരുതുക, നി׹ൾ അത് ദീർഘേനരം നട؋ിയാൽ, 
ഏകേദശം തലകളുെടയും വാലുകളുെടയും അനുപാതം യഥാർ،؋ിൽ പײപാത؋ിന്െറ 
അളവായിരിുׯം, ഉദാഹരണ؋ിന് ഞാൻ  തല എؗത് വാലിേനׯാൾ മൂؗിര؂ിയാണ് fa 
സംഭവിׯാനുت സാധّത , അതിനർ،ം അത് തലയ്്ׯ അനുകൂലമായി പײപാതം കാണിുؗുׯ 
എؗാണ്  ഈ ദീർഘകാല സٔഭാവമാണ് േْപാബബിലിئി തിയറി എؗ വിഷയം പഠിׯാൻ നെأ 
േْപരിؚിؗുׯത്, ഉദാഹരണ؋ിന്, ഞാൻ കാലാവرെയുׯറി്׺ സംസാരിുׯകയാെണ׸ിൽ, എبാ 
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ദിവസവും കാലാവرാ ْപവചന׹ളു؇്, അതിനാൽ കാലാവرാ ْപവചന׹ൾ ദീർഘകാല 
സٔഭാവെ؋ അടിرാനമാׯിയുتതാണ്, അതിനാൽ നأൾ നാെള പറയും  െഡൽഹിയിെല താപനില 
ഇരുപത് മുതൽ ഇരുപ؋ിര؇് ഡിْഗി െസൽഷّസിനുമിടയിൽ െതാടാൻ സാധّതയു؇്, അേؚാൾ 
അതിനർ،ം കഴി؁ നൂറ് വർഷ׹ളിേലാ നൂآئത് വർഷ׹ളിേലാ ഈ വർഷ؋ിെല ഈ ْപേതّക 
ദിവസം താപനില ഇതിനിടയിലാണ് എؗാണ്. زാئിزിׯൽ െറഗുലരിئി എ്ؗ വിളിׯെؚടുؗ 
െപരുമാئം ഇതാണ് േْപാബബിലിئി തിയറി വിഷയം പഠിׯാൻ ഞ׹െള േْപാ؏ാഹിؚിؗുׯത്, 
കാരണം ഓേരാ ആഹ് പരീײണം എؓായിരിുׯം ഓേരാ ْടയലിെലയും ഫലം നമു്ׯ പറയാൻ 
കഴിേׯ؁ിب, പേײ ദീർഘകാലാടിرാന؋ിൽ പരീײണ׹ളുെട അനുപാതം എؓാെണ്ؗ 
ഞ׹ൾׯറിയാം, അത് ഒരു ْപേതّക ഫല؋ിന് കാരണമാകും, അതിനാൽ ഇേؚാൾ ഞ׹ളുെട ആശ׸ 
ْകമരഹിതമായ പരീײണ׹ൾ പഠിുׯക എؗതാണ്, അതിനാൽ ഞ׹ൾ ഒരു പരീײണം 
നടു؋േآാൾ  ْകമരഹിതമായ പരീײണ׹ൾ യഥാർ، ഫലം എؓായിരിുׯെമ്ؗ ഞ׹ൾ്ׯ 
അറിയിب, പേײ ഫലം എനി്ׯ എ؉ാൻ കഴിയുؗ ഒؗായിരിുׯെമ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ 
ഈ കണ്ׯ ഞ׹ൾ കണׯാׯിയാൽ ഞ׹ൾ അതിെന ഒരു െസئായി മാുؗുئ, തുടർ്ؗ ആ െസئിെന 
സാآിൾ സ്േപസ് എ്ؗ വിളിുؗുׯ, അതിനാൽ ഞ׹ൾ ഒരു ഔപചാരികമായി നൽകുؗു  നിർവചനം  
ْകമരഹിതമായ ഒരു പരീײണ؋ിന്െറ സാധّമായ എبാ ഫല׹ളുെടയും ഗണെ؋ സാآിൾ സ്േപസ് 
എ്ؗ വിളിുؗുׯ , ഞ׹ൾ സാധാരണയായി േനാഡ് െനാേ؂ഷൻ െസ്ئ ൈസؑാؓിക െനാേ؂ഷൻ എ്ؗ 
അർ،മാؗുׯത് ചില െസ്ئ 
അ׹െന മൂലധനം അെ׸بിൽ ചിലേؚാൾ ഒേമഗ എؗ െനാേ؂ഷൻ സൂചിؚിׯാൻ ഉപേയാഗിുؗുׯ, s 
അതിനാൽ ഞാൻ നൽകാം അ؋രം ചില കാരّ׹ളുെട ഉദാഹരണ׹ൾ, നാണയ׹ൾ 
ചുമതലെؚടുു؋േآാൾ ഇേؚാൾ ര؇് നാണയ׹ൾ വലിെ׺റിയെؚടുؗുെവ്ؗ കരുതുക, അേؚാൾ 
നأൾ എؓാണ് േനാؗുׯത് തല വേؗാ ഒരു വാൽ വേؗാ എ്ؗ േനാുؗുׯ, അേؚാൾ ര؇് നാണയ׹ൾ
ഉെ؇׸ിൽ സാധّതകൾ ര؇ും തലകളാകാം ര؇ും തലയാകാം ര؇ും വാലാകാം ഒരാൾ്ׯ തലയാകാം 
ഒ്ؗ വാലാകാം ര؇് നാണയ׹ൾ ഉെ؇׸ിൽ തലയും വാലും പരُ١രം മാറാം, ഒؗാമേ؋ത് തല 
ര؇ാമേ؋ത് ഒ്ؗ വാൽ ആദّം ഒ്ؗ വാൽ ര؇ാമേ؋ത് ഒ്ؗ  തല മുതലായവ നأൾ ഇതുേപാെല 
കണׯാׯിയാൽ സാآിൾ സ് െപയ് സ് ഇതുേപാെല എഴുതാം, അതിനാൽ ദയവായി ഇവിെട എന്െറ 
ചി׹صൾ ْശؑിുׯക അതിനാൽ ഈ ഓർഡർ േജാഡി സൂചിؚിؗുׯത് ആദّെ؋ നാണയ؋ിൽ hh 
ഒരു തലയു؇്, ര؇ാമെ؋ നാണയ؋ിൽ ഒരു തലയു؇്, അേؚാൾ നി׹ൾ്ׯ തല ഉ؇ായിരിׯാം  
ആദّേ؋തിൽ നി׹ൾ്ׯ വാലു؇ാേയׯാം, ര؇ാമേ؋തിൽ നി׹ൾ്ׯ വാലു؇ാകാം, 
ര؇ാമേ؋തിൽ നി׹ൾ്ׯ വാലു؇ാകാം, ര؇ിലും നി׹ൾ്ׯ വാലു؇ാകാം, അതിനാൽ ഈ 
ْകമരഹിതമായ പരീײണം അർ،മാؗുׯത് ഞ׹ൾ ര؇് നാണയ׹ൾ വലിെ׺റി؁ു, ഞ׹ൾ 
ഫല׹ൾ േനാുׯകയാണ്  സാധّമായ ഫല׹ൾ നാല് തര؋ിലാണ്, അതിനാൽ ഈ സാآിൾ സ് െപയ് സ് 
നാല് ഘടക׹ൾ ഉൾെׯാുؗുت , അതിനാൽ ഒരു നാണയവും ൈഡയും ഒരുമി്׺ 
വലിെ׺റിയെؚടുؗുെവ്ؗ കരുതുക  ,  ഇേؚാൾ സാآിൾ സ് െപയ് സ് എ׹െന നിർവചിׯാം എ്ؗ 
ഞ׹ൾ പറയുؗു.  ഒരു നാണയ؋ിന്െറ ഫലം േമാശമാണ് , നാണയ؋ിന്െറ തലേയാ വാേലാ ആകാം, 
ൈഡയുെട ഫലം ഒ്ؗ ര؇് മൂ്ؗ നാല് അ؀്, ആറ് എؗി׹െനയാകാം, ഇേؚാൾ ഞാൻ പരീײണം 
ഒരുമി്׺ പരിഗണിؗുׯതിനാൽ എനി്ׯ എഴുേത؇തു؇് സാآിൾ رലവും സംയുװ രൂപ؋ിലാണ്, 
അതിനാൽ ഞാൻ സമാനമായ െസ്ئ ൈസؑാؓിക ْപാതിനിധّവും ഒരു ഓർഡർ േജാഡിയും ആദّേ؋ത്
നാണയ؋ിന്െറ ഫലമായും ര؇ാമേ؋തിന് ഒരു ൈഡയുെട ഫലമായും സൂചിؚിുؗുׯെവ׸ിൽ, 
എനി്ׯ ഇത് ഇതുേപാെല എഴുതാം. ഒ്ؗ നി׹ൾ്ׯ തലയായി നാണയം ഉ؇ാകാം , തുടർ്ؗ നി׹ൾ്ׯ 
പകിടകളിൽ ഒؗാം നآർ ഉ؇ായിരിׯാം, നി׹ൾ്ׯ നാണയ؋ിൽ ര؇് ൈഡയിലും 
അ׹െന തലയിലും ആറിലും വയ്ׯാം, തുടർ്ؗ നി׹ൾ്ׯ വാൽ ഒ്ؗ , 
അ׹െന വാലും ആറ് ആകാം, അതിനാൽ ഇവിെട നി׹ൾ പْؓ؇് മൂലക׹ൾ നാണയ؋ിൽ ര؇് 
ഫല׹ളും ൈഡയിൽ ആറ് സാധّമായ ഫല׹ളും ഉെ؇്ؗ കാണാൻ കഴിയും, അതിനാൽ സാآിൾ 
സ് െപയ് സിൽ നി׹ൾ്ׯ  സാധّമായ ഫല׹ൾ ഉ؇് , ആ ദിവസ؋ിന്െറ സമയം എْതയാെണ്ؗ 12
ഞാൻ കരുതുؗു , ഉദാഹരണ؋ിന് ഞ׹ൾ ഒ ആണ്  ചില സംഭവ׹ൾ നിരീײിുؗുׯ ശരി 
അ׹െന ദിവസ؋ിൽ ഏത് സമയ؋ാണ് ആ സംഭവം നടؗത്, അതിനാൽ നി׹ൾ അത് എ׹െന 
നിരീײിുׯം എ്ؗ നി׹ൾ പറ؁ാൽ, അതായത് നി׹ൾ ഇേؚാൾ ഒരു േױാׯിെല സമയം േനാുׯക, 
സാധാരണ േױാുׯകൾ്ׯ മൂ്ؗ ൈകകൾ ഒؗായിരിുׯം മണിൂׯറിന് ഒ്ؗ മിനിئിന് ഒ്ؗ, 
ര؇ാമേ؋തിന് ഒ്ؗ , നأൾ നിരീײിുׯേآാൾ അവെയ പൂർ؉സംഖّ മൂലّ׹ളിൽ നിരീײിുؗുׯ, 
ഉദാഹരണ؋ിന് മണിൂׯർ 1 2 3 മുതൽ 12 വെര ആയിരിുׯം. അതുേപാെല നി׹ൾ ഒരു മിനി്ئ 
നിരീײി׺ാൽ മിനി്ئ എ്ؗ ഞ׹ൾ പറയും.  ഒരു മിനി്ئ ര؇് മിനി്ئ മൂ്ؗ മിനി്ئ 
അ׹െന പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ ആരംഭി്׺, കാരണം അത് മുഴുവൻ മണിൂׯറിലാെണ׸ിൽ അത് പൂജّമാണ്, 
തുടർ്ؗ അآത് ഒآത് വെര സമാനമായി നി׹ൾ ര؇ാമത് നിരീײിുׯേآാൾ ര؇ാമേ؋ത് വീ؇ും 
പൂജّം ഒ്ؗ ര؇് മുതൽ അآത് ഒآത് വെര ആയിരിുׯം ഇേؚാൾ ഇത് ഞാൻ  ഒരു നിരീײകൻ എؗ 
നിലയിലാണ് ഞാൻ സംസാരിؗുׯത്, ഞാൻ പകലിന്െറ സമയം പറയുകയാെണ׸ിൽ, സമയം പْؓ؇് 
അർؑരാْതി മുതൽ അടു؋ പْؓ؇് അർؑരാْതി വെരയാകാം അെ׸بിൽ പْؓ؇് അർؑരാْതി 
മുതൽ മെئാരു പْؓ؇് അർؑരാْതി വെരയാകാം , അതിനർ،ം നി׹ൾ്ׯ ഇരുപ؋ിനാല് മണിൂׯർ 
കാലയളവും അെതാരു തുടർ׺യായ കാരّവുമാണ്, പേײ ഞാൻ  ഞാൻ സംസാരിؗുׯത്  ഞ׹ൾ 
നിരീײിുׯകയും റിേؚാർ؂ുെചുإകയും െചുإേآാൾ , ഈ മണിൂׯർ ൈക മിനിئിന്െറയും 
െസׯൻഡിന്െറയും പൂർ؉സംഖّയുെട അടിرാന؋ിൽ ഞ׹ൾ റിേؚാർ؂് െചുؗുإ, അതിനാൽ 
നമു്ׯ സാآിൾ സ് െപയ് സ് ഇതുേപാെല എഴുതാം, അതിനാൽ ഞാൻ ഇവിെട എؗ െനാേ؂ഷൻ s 

Pru
tor
@
IIT
K



ഉപേയാഗിുؗുׯ, ഇേؚാൾ ഇത് ഒരു േജാഡിയാണ്, അതിനാൽ ഞാൻ അത് പറയാം ശരിയാേണാ , ഇത് mnp 
ْകമീകരി׺ിരിؗുׯ ْടിؚിൾ ഉം ഉം ആണ്, ഇവിെട ന് 1 2 മുതൽ 12 വെരയുت മൂലّ׹ൾ mn p m n 
എടുׯാം 0 1 2 59 മൂലّ׹ൾ എടുׯാം, തുടർ׺യായ സമയം കണׯാׯിയാൽ പൂജّം ഒ്ؗ മുതൽ p 
അآത് ഒآത് വെരയുت മൂലّ׹ൾ എടുׯാം, അേؚാൾ നമു്ׯ മാതൃകാ ഇടം എഴുതാം 0 മുതൽ 24 വെര
പറയുക, അതായത് അർؑരാْതി പْؓ؇് മുതൽ പْؓ؇് അർؑരാْതി വെര എ്ؗ പറയുക, അതിനാൽ 
നി׹ൾ സാധാരണ പദാവലി ഉപേയാഗിുׯകയാെണ׸ിൽ പൂജّം മുതൽ ഇരുപ؋ിനാല് വെരയാണ്, 
എؗാൽ ഇവിെട െസׯന്റിൽ േപാലും എനി്ׯ േവർെപടു؋ാൻ കഴിയും, അത് െറേׯാർഡിംഗ് 
ഉപകരണെ؋ ആْശയി׺ിരിുؗുׯ  നി׹ൾׯിേؚാൾ ഞ׹ൾ ഇതുേപാെല  എഴുതാം.  ْപശ് നെ؋ 
ആْകമിؗുׯതിനുت യഥാർ، വഴികൾ ഉ؇ാകും, ഇതിന് ഞാൻ മെئാരു ഉദാഹരണം നൽകും, 100 
മീئർ സ്ْപിന്റ് ഓ؂ം ഞാൻ ഒളിآിക് زാൻേഡർഡ് ഓെക പരിഗണിുؗുׯ, അതിനാൽ നി׹ൾ 
ഒളിآിക് زാൻേഡർഡ് പരിഗണിുׯകയാെണ׸ിൽ 8 മുതൽ 10 വെര ഓׯ؂ാർ ഉ؇്, ഞാൻ അവെര pp 1
എ്ؗ വിളിׯെ؂  പരീײണം എ׹െന നടുؗുׯ എؗതുേപാെല 8 ഓׯ؂ാർ ഉെ؇്ؗ p 2 p 8 
കരുതുക, അതായത് എبാ കളിׯാരും زാർ؂ിംഗ് േപായിന്റിൽ ഒു؋േചരുؗു , തുടർ്ؗ ഒരു 
തുടׯമു؇്, സ്؛ിന്ററുകൾ അവരുെട ഓ؂ം എടു്؋ ഒരു നിحിത സമയ؋ിനുتിൽ അത് 
പൂർ؋ിയാുؗുׯ .  ഞ׹ളുെട താൽؚരّം സാآിൾ സ് േപസ് വّതُّ ٝരീതികളിൽ നിർവചിׯാം , 
ഉദാഹരണ؋ിന് , വിജയിെയ െറേׯാർഡ് െചᅃٝാൽ ആരാണ് വിജയി എؗതിൽ എനി്ׯ 
താൽؚരّമുെ؇്ؗ കരുതുക , സാآിൾ സ് െപയ് സ് എഴുതാം, അതായത് എ؂് കളിׯാരിൽ 
ആർെ׸ׯിലും വിജയിയാകാം. എ؂് മറുവശ്؋, ഞ׹ൾ്ׯ താൽؚരّമുെ؇׸ിൽ p one p two p 
വിജയിؗുׯ സമയ؋ിൽ ഞ׹ൾ്ׯ താൽؚരّമുെ؇്ؗ കരുതുക , അത് ഒളിآിക് ആെണ്ؗ ഞാൻ 
പറ؁തിനാൽ സാآിൾ സ്േപസ് എെؗ എ്ؗ എഴുതാൻ അനുവദിׯാം زാൻേഡർഡ് അതിനാൽ s2 
ഇടേവള ഒآത് േപായിന്റ ്അ؀് െസׯൻഡ് മുതൽ പ്؋ െസׯൻഡ് വെര പറയാം ഇവിെട 
െറേׯാർഡിംഗ് െസׯൻഡുകൾتുׯിലാണ് ഇേؚാൾ നി׹ൾ്ׯ കാണാൻ കഴിയും അേത ْപٍ؋٠ിന് 
സാآിൾ رല؋ിന്െറ ര؇് വിവരണ׹ൾ എനിുׯ؇്, ഞ׹ൾ ഒരു ْപٍ٠ം പരിഹരിുׯേآാൾ ഇത് ഒരു
ْപധാന േപായിന്റാണ് േْപാബബിലിئി്ׯ േശഷം ഞ׹ൾ സാآിൾ സ്േപസ് ശരിയായി വّװമാׯണം, 
അതായത് നി׹ളുെട സാآിൾ സ് െപയ് സ് ഏത് തര؋ിലുت കാരّ؋ിലാണ് നി׹ൾ്ׯ 
താൽؚരّമുتെത്ؗ അർ،മാുؗുׯ , ഒരു ْപേതّക കളിׯാരൻ ഓ വിജയിയാെണ്ؗ ഞ׹ൾ 
േനാുׯകയാെണ׸ിൽ, അതിന്െറ സാധّത േനാׯാൻ ഞ׹ൾ ആْഗഹിുؗുׯ. ആർׯാണ് 
വിജയിയാകാൻ കഴിയുക എؗതിന്െറ സാധّതകൾ േനാׯണം, അതിനാൽ ഇതാണ് സാآിൾ ഇടം, 
എؗാൽ ഞാൻ ഒരു േചാദّം േചാദിുׯകയാെണ׸ിൽ വിജയിؗുׯ സമയം ഒരു േലാക െറേׯാർഡ് 
ആകാനുت സാധّത എؓാണ്, ഉദാഹരണ؋ിന് നിലവിൽ േലാക െറേׯാർഡ് േപായിന്റ ്അ؀് 
ആെണ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം  എ؂് െസׯൻഡ് അതായത് ഒآത് േപായിന്റ ്അ؀് പൂജّം മുതൽ ഒآത് 
േപായിന്റ് അ؀് എ؂് വെര സമയമുെ؇׸ിൽ അത് േവഡ് െറേׯാർഡായി മാറും, അതിനാൽ ഇവിെട 
എടുؗുׯ സമയം നിർ؉യിുׯം .  വിശാലമായ ഇടം ഈ ْപേതّക ൈശലിയിൽ വിവരിേׯ؇തു؇്, 
തീർ׺യായും ഈ േചാദّ׹ൾ്ׯ ഉ؋രം നൽകാൻ വّതُّ ٝവഴികളു؇്, പേײ സാധّതകൾ 
കെ؇ؗു؋തിനുت വിവിധ രീതികൾ ഞ׹ൾ പിؗീട് ചർ׺െചുإേآാൾ സാآിൾ رല؋ിന്െറ 
മെئാരു ഉദാഹരണം എടുׯാം.  ഒരു വർഷ؋ിൽ ഒരു നഗര؋ിൽ നടؗുׯ അപകട׹ളുെട എ؉ം 
ഞ׹ൾ േരഖെؚടുؗു؋ത് പരിഗണിുׯേآാൾ, ഒരു വർഷ؋ിനുتിൽ എْത അപകട׹ൾ 
നടؗി؂ു؇്, ഇേؚാൾ ഇവിെട സാآിൾ رലം എ׹െന നിർവചിുׯം അതിനാൽ വർഷം മുഴുവനും ഒരു 
അപകടമു؇ായിب ഒരു അപകടം ര؇് അപകട׹ൾ 
അ׹െന ഇേؚാൾ കാരّം എെؓؗാൽ ഇവിെട എؓാണ് സംഭവിؗുׯത് , ൈസؑാؓികമായി 
അപകട׹ളുെട എ؉ം പരിമിതമായിരിുׯെമ്ؗ നമുׯറിയാെമ׸ിലും ഇത് ഒരു െചറിയ നഗരമാെണ്ؗ 
കരുതുക, അതിനാൽ ഒരു വർഷ؋ിൽ 50 അപകട׹ൾ ഉ؇ാേയׯാം എ്ؗ കരുതുക ഡൽഹിേയാ 
േബാംെബേയാ േപാെലയുت വളെര വലിയ നഗരമാെണ׸ിൽ , അപകട׹ളുെട എ؉ം 
ആയിരׯണׯിന് ആയിരിׯാം , അതിനാൽ പതിനായിരം അപകട׹ൾ ഉ؇ാേയׯാം, അേؚാൾ 
നി׹ൾ എ׹െന ലി എഴുതുؗു  നി׹ൾ പൂജّം ഒ്ؗ ര؇ായിരം മുതൽ ര؇ായിരം വെര എഴുതുേമാ ke 
യഥാർ،؋ിൽ ഞ׹ൾ ഇവിെട ഒരു ഉയർؗ പരിധി ഇേട؇ ആവശّമിب, നമു്ׯ ഇത് ഇവിെട 
അനؓമായ മൂലّമുت സാآിൾ സ് െപയ് സ് ആയി എഴുതാം, ഓ, നി׹ൾ ചില രീതിശാസ്ْതെ؋ ah 
അടിرാനമാׯി ഒരു േْപാബബിലിئി ഡിസ്ْടിബّൂഷൻ അനുവദിുׯേآാൾ എ്ؓ സംഭവിുׯം?  
തുട؋ׯിലുت മൂലّ׹ൾ്ׯ ഉയർؗ േْപാബബിലിئികൾ അനുവദിുׯക , മൂലّം 
വർؑിؗുׯതിനനുസരി്׺ േْപാബബിലിئി വളെര െചറുതാണ്, അതിനാൽ ൈസؑാؓികമായി 
പറ؁ാൽ നമു്3 2 1 0 ׯ ഇടാം, 
അ׹െന അനؓത േചർׯാം, പേײ ْപാേയാഗികമായി മിׯ േْപാബബിലിئിയും ഒരു പരിമിത 
സംഖّയിൽ േകْؕീകരിുׯം. ഇവിെടയുت നിബؖനകൾ സമാനമായി, ഒരു ജീവിയുെട ജീവിതം 
ശരിയാെണ്ؗ ഞാൻ വീ؇ും പറയുകയാെണ׸ിൽ ജീവൻ എ്ؗ പറയുേآാൾ മിׯ ജീവജാല׹ളുെടയും
ജീവിതം പരിമിതമായിരിുׯം, അതിനാൽ നി׹ൾ്100 ׯ എ്ؗ പറയാൻ 0 േപാെലയുت ഇടേവള 
നൽകാം, ഞാൻ വർഷ׹ളിൽ മാസ׹ൾ മിനിുئകൾتുׯിൽ േരഖെؚടുുؗു؋ എ്ؗ കരുതുക. 
നി׹ൾ്ׯ ഏത് തര؋ിലുت ജീവിയാണ് ഉتത് എؗതിെന ആْശയി്׺ െസׯന്റുകൾ , 
ഉദാഹരണ؋ിന്, നി׹ൾ ഒരു മനുഷّന്െറ ജീവൻ പരിഗണിുׯകയാെണ׸ിൽ, പൂജّം നൂآئത് എ്ؗ 
പറയുക.  ഞാൻ പൂജّം മുതൽ നൂآئത് വെര എ്ؗ പറ؁ാൽ, ഈ ഉയർؗ പരിധി യഥാർ،؋ിൽ 150 
വയشിന് മുകളിൽ ജീവിؗുׯ ഒരു വّװിെയ ْപാേയാഗികമായി നാം നിരീײിؗുׯിب എ്ؗ 
സൂചിؚിുؗുׯ, കാരണം സാധാരണയായി 80 വർഷം 85 വയ90 ്ش വയ95 ്ش വയ്ش വെര ജീവിؗുׯ 
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ആളുകെള ഞ׹ൾ നിരീײിുؗുׯ.  സംഗീതം] 100 വർഷം തികയുؗു, പേײ സാധാരണയായി 110 
കടؗുׯ വളെര അപൂർവമായ ആളുകൾ ഉ؇ാകും, കാരണം അവരുെട േപരുകൾ േലാക 
െറേׯാർഡുകളുെട ഗിؗസ് ബുׯിൽ വരും. ഇത് സാآിൾ സ്േപസ് ഇടുؗതിനുت ഒരു ْപാേയാഗിക 
മാർഗമായിരിുׯം അبാ؋പײം ൈസؑാؓികമായി നി׹ൾ്ׯ ശരി പൂജّം മുതൽ അനؓത വെര 
ഇടുക എ്ؗ പറേׯ؁ാം, എؗാൽ ْപാേയാഗിക അർ،؋ിൽ ഞ׹ളുെട സാآിൾ സ്േപസ് ഒരു 
ഇടേവളയായി 0 മുതൽ 150 വെര പരിമിതെؚടു؋ിേയׯാം . മ്ئ പദാവലികൾ അതിനാൽ 
േْപാബബിലിئി തിയറിയിൽ നأൾ ആദّം ക؇ത് നിർ؉ായക സٔഭാവമിبാ؋ 
പരീײണ׹െളുׯറി׺ാണ്, അതിനാൽ അവെയ റാൻഡം എക്സ്െപരിെമൻ എ്ؗ വിളിുؗുׯ. 
അതിനുت നിരവധി ഉദാഹരണ׹ൾ ഞാൻ ഇേؚാൾ നൽകിയി؂ു؇്, ഒരു റാൻഡം പരീײണ؋ിന്െറ 
സാധّമായ എبാ ഫല׹ളുെടയും ഒരു കൂ؂െ؋ ഞ׹ൾ സാآിൾ സ്േപസ് എ്ؗ വിളിുؗുׯ , കൂടാെത 
വിവിധ തര؋ിലുت സാآിൾ സ് െപയ് സുകൾ എ׹െന വിവരിׯാെമ്ؗ ഞാൻ ചില 
ഉദാഹരണ׹ളിലൂെട വിശദീകരിു׺ എؗതാണ് അടു؋ കാരّം. ഞ׹ൾ യഥാർ،؋ിൽ 
േْപാബബിലിئി തിയറിയിൽ പഠിുؗുׯ, അതിനാൽ ഒരു േചാദّം ഓ സാധാരണ തരം േചാദّമാണ് , 
ബൾബിന്െറ ആയു20 ്ش മണിൂׯർ മുതൽ 25 മണിൂׯർ വെര ആയിരിׯാനുت സാധّത എؓാെണ്ؗ 
ഞാൻ പറയും, അതിനാൽ ഞാൻ ഒരു ബൾബിന്െറ ആയു്ش ഇടുؗു എ്ؗ പറയുേآാൾ പറയുക 0 മുതൽ 
1000 മണിൂׯർ വെര, ഞാൻ 20 മുതൽ 25 മണിൂׯർ വെര കൃതّമായ ഒരു േചാദّം േചാദിുؗുׯ, ഞാൻ 0 
മുതൽ 1000 വെരയുت ഇടേവളയാണ് പരിഗണിؗുׯെത׸ിൽ, അതിൽ നി്ؗ 20 മുതൽ 25 വെര 
എടുുׯകയാെണ׸ിൽ, അത് യഥാർ،؋ിൽ ഒരു ഉപവിഭാഗമാണ്. നാണയം വലിെ׺റി؁ത് എനി്ׯ 
ഒരു തലേയാ വേലാ ആണ്, അതിനാൽ ഒരു തല ഉ؇ാകാനുت സാധّത എؓാെണ്ؗ ഞാൻ പറ؁ാൽ , 
തലെയ സൂചിؚിؗുׯ തല എؓാണ് എؗത് ഇവിെട സാധّമായ ര؇് ഫല׹ളിൽ നി്ؗ സാധّമായ ഒരു 
ഫലമാണ്, അതിനാൽ ഞാൻ പരിഗണിുׯകയാെണ׸ിൽ ഇെതാരു ഉപവിഭാഗമാണ്  ന്െറ h h, t 
അ׹െന െപാതുവായി ഞാൻ പറയുേآാൾ , എെؓ׸ിലും ഒരു സംഭവം എ്ؗ വിളിׯെؚടുؗ ഒരു i  
സംഗതിയുെട സംഭാവّത കെ؇؋ാൻ ഞാൻ ആْഗഹിുؗുׯ , തുടർ്ؗ ഗണിതശാസ്ْത؋ിൽ ഇവന്റ ്
സാآിൾ رല؋ിന്െറ ഒരു ഉപവിഭാഗമبാെത മെئാؗുമب, അതിനാൽ നമു്ׯ കെ؇؋ാൻ 
താൽؚരّമുت േْപാബബിലിئി സിؑാؓ؋ിൽ ഔപചാരികമായി നിർവചിׯെ؂.  ഈ േശഖര׹ളിൽ 
സാധّമായ ചില ഫല׹ളുെട സാധّതകൾ അെ׸بിൽ ഈ ഫല׹ളുെട േശഖര׹െള ഇവന്റുകൾ എ്ؗ 
വിളിׯാം, അതിനാൽ ഒരു ഇവന്റ് സാآിൾ رല؋ിന്െറ ഒരു ഉപവിഭാഗമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ 
ഇവിെട വിവിധ ഉദാഹരണ׹ളിലൂെട പരിഗണിׯാം, അതിനാൽ ഞാൻ ര؇് നാണയ׹ൾ 
വലിെ׺റിയുؗത് പറയുകയും ഞാൻ പരിഗണിؗുׯ ഇവന്റ് എ്ؗ പറയുകയും െചുؗുإ. ഉം e ht th 
ഉം ആയി അർ،മാؗുׯത് , ഒരു തലയും ഒരു വാലും നിരീײിׯെؚടുؗു എؗാണ് ഈ സംഭവം 
വിവരിؗുׯത്,  ഒരു മൺസൂൺ സീസണിെല മഴയുെട അളവ് ഞാൻ പരിഗണിുؗുׯ, അതിനാൽ 
മഴയുെട അളവ് മിبിമീئർ െസന്റിമീئറിൽ േരഖെؚടുുؗു؋, അതിനാൽ ഞാൻ 
പരിഗണിുׯകയാെണ׸ിൽ  ഒരു മുഴുവൻ സീസണിൽ ഞാൻ െസന്റിമീئറിൽ െറേׯാർഡ് െചؗുإത് 
പരിഗണിׯാം, അതിനാൽ ഇവിെട സാآിൾ സ്േപസ് 0 മുതൽ 200 െസന്റീമീئർ വെര ശരിയാׯാം. 50 
മുതൽ 75 വെരയുت ഒരു ഉപവിഭാഗം ഞാൻ പരിഗണിുؗുׯ എ്ؗ ഞാൻ പറ؁ാൽ അത് 
െസന്റിമീئറിലാണ്, അതിനർ،ം മഴയുെട അളവ് 50 മുതൽ 75 െസന്റീമീئർ വെരയാണ്, അതിനാൽ 
ഇവിെട നി׹ൾ്ׯ ഇത് കാണാൻ കഴിയും ന്െറ ഒരു ഉപവിഭാഗമാണ്, അതിനാൽ െപാതുെവ ഞാൻ e s 
എؓാണ് പറയുؗത് സാآിൾ സ് െപയ് സിന്െറ ഏെത׸ിലും ഉപവിഭാഗം ഒരു സംഭവമാണ്, ഇവിെട 
നി׹ൾ്ׯ നിരീײിׯാൻ കഴിയുؗത് , 17 -ാം നൂئാ؇ിേലാ 16-ാം നൂئാ؇ിേലാ യൂേറാؚിൽ ചില 
ഗണിതശാസ്ْത׾ർ ചർ׺ െചإാൻ തുട׹ിയതായി ഞാൻ നി׹േളാട് സൂചിؚി׺േؚാൾ, സാധّതയുെട 
ഗണിതശാസ്ْത ْപതിനിധാന؋ിേല്ׯ ഞ׹ൾ സാവധാനം നീു׹കയാണ്. േْപാബബിലിئി ْപശ് ന׹ൾ 
അതിനാൽ അവർ മൂ്ؗ പകിടകൾ എറിയുؗത് േപാെല സംസാരിു׺, ര؇് നാണയ׹ൾ എറിയുേآാൾ 
ഒരു 18 നിരീײിׯെؚടാനുت സാധّത എؓാണ് , ഒരു വാൽ ഉ؇ാകാനുت സാധّത എؓാണ് 
തുട׹ിയവയാണ് അവർ പഠി׺ത് . അׯാലെ؋ െസ്ئ തിയറിയുെട ഗണിതശാസ്ْ ത ചൂׯ؂ട് 
ഇبായിരുؗു, അതിനാൽ അവർ സംഭവം വിവരിു׺െകാ؇് വളെര വാചാലമായ രീതിയിൽ ചർ׺ െചᅃٝു, 
തുടർ്ؗ നിരവധി സാധّതകൾ എഴുതി  ഉപനّാസ തരം ഭാഷ, തൽഫലമായി, അവർ പരിഹാരം h 
കെ؇؋ാൻ ْശമിു׺, ചിലേؚാൾ അവർ്ׯ അത് ശരിയായി ലഭിു׺, പലേؚാഴും അവർ്ׯ െതئായ 
ഉ؋ര׹ൾ ലഭിു׺, അതിനാൽ ആ ْപേതّക സമയ്؋ നി׹ൾ്ׯ െസ്ئ തിയറി െസ്ئ ൈസؑാؓിക 
ചൂׯ؂ട് അവർׯിبായിരുؗു എؗതാണ് കാരണം. 19-ആം നൂئാ؇ിന്െറ അവസാന؋ിൽ േജാർ്׽ 
കാന്ററാണ് ഇത് വികസിؚി׺െത്ؗ അറിയുക, അതിനാൽ ഇേؚാൾ ൈസؑാؓിക െനാേ؂ഷനുകൾ 
സ׽ീകരിുׯേآാൾ , നിർവചന׹ളും അതിന്െറ ഫലമായി സാധّതകളുെട കണുׯകൂ؂ലും വളെര 
ലളിതമാെണ്ؗ നി׹ൾ കാണും, അതിനാൽ ഇേؚാൾ ഞാൻ ആദّം സൂചിؚി׺ത് ഞ׹ൾ്ׯ ഒരു 
സാآിൾ ഇടമു؇്  ഇത് യഥാർ،؋ിൽ സാധّമായ എبാ ഫല׹ളുെടയും ഒരു ഗണമാണ്, അതിനാൽ 
ഞ׹ൾ ഒരു െസ്ئ ൈസؑാؓിക െനാേ؂ഷൻ നൽകിയി؂ു؇്, അതിനാൽ ഞാൻ ഇേؚാൾ സംസാരിؗുׯ
ര؇ാമെ؋ നിർവചനം ഒരു സംഭവെുׯ؋റി׺ാണ്, അതിനാൽ ഇവന്റ് സാآിൾ رല؋ിന്െറ ഒരു 
ഉപവിഭാഗമبാെത മെئാؗുമب , അതിനർ،ം നأൾ ْപേതّകിു׺ം ഇവിെട െസ്ئ തിയറിയുെട 
െനാേ؂ഷനുകൾ പിؓുടരാൻ ْശമിുؗുׯ , കാരّ׹ൾ വളെര മേനാഹരമാെണ്ؗ നി׹ൾ കാണും 
അെ׸بിൽ യഥാർ، ആഹ് െഡഫിനിئിേയായ്്ׯ നി׹ൾ്ׯ സുഖകരമാെണ്ؗ പറയാം  
ഇതിലൂെടയുت സംഭാവّത ഇേؚാൾ ഞാൻ ഇവന്റിെനുׯറി്׺ സംസാരിുׯേآാൾ നമു്ׯ പല 
തര؋ിലുت സംഭവ׹ളു؇്, അതിനാൽ ഒരു സംഭവെുׯ؋റി്׺ സംസാരിുׯേآാൾ തെؗ 
ൈദനംദിന ജീവിത؋ിൽ നാം ഉപേയാഗിؗുׯ ഒരുതരം അവّװമായ ْപُാٝവനകൾ ഉ؇ാകാം എ്ؗ 
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എനി്ׯ ഉറؚു؇്  ൈവകുേؗരം മഴ െപുإേമാ, അേإാ അത് പئിب എ്ؗ നി׹ൾ പറയുؗു , 
അതിനർ،ം ഞ׹ൾ ചില സംഭവ׹ൾ നൽകുؗു അെ׸بിൽ അത് യഥാർ،؋ിൽ സംഭവിുׯം 
അെ׸بിൽ അത് സംഭവിׯിب എ്ؗ പറ؁ുെകാ؇് ഞ׹ൾ എെؓ׸ിലും സംസാരിുؗുׯെവ്ؗ 
ഉറؚി്׺ പറയാം ഈ സംഭവ׹ളും േْപാബബിലിئി തിയറിയിൽ പരിഗണിׯെؚടുؗു, അതിനാൽ 
ഞ׹ൾ അവെയ ഷിയർ ഇവന്റ് എ്ؗ വിളിുؗുׯ, അതിനർ،ം തീർ׺യായും സംഭവിؗുׯ 
സംഭവമാണ്, ഉദാഹരണ؋ിന് ഞ׹ൾ ഒരു ൈഡ േടാസ് െചؗുإതിെനുׯറി്׺ 
ആേലാചിുׯകയാെണ׸ിൽ, 7-ൽ താെഴേയാ അതിന് തുലّേമാ ആയ ഒരു സംഖّ സംഭവിുׯെമ്ؗ ഞാൻ
പറ؁ാൽ തീർ׺യായും അത് സംഭവിുׯം . യഥാർ،؋ിൽ ൈഡ ഒരു ْപേതّക ْപതല؋ിൽ 
വീഴുെമ്ؗ ഞ׹ൾ പറയുؗു, അതിന്െറ മുകൾഭാഗം ഞ׹ൾ നിരീײിുؗുׯ, അതിനാൽ നآർ ഒ്ؗ 
ര؇് മൂ്ؗ നാല് അ؀് അെ׸بിൽ ആറ് ആയിരിുׯം, കാരണം ഇവയാണ് ആറ് സംഖّകൾ.  തീർ׺യായും
മരിؗുׯത് അമാനുഷികമായ എെؓ׸ിലും സംഭവിׯാനും ചായം അْപതّײമാകാനുമുت സാധّത 
ഞ׹ൾ ഒഴിവാുׯകയാണ്, അبാ؋പײം ഞ׹ൾ സാآിൾ رല്؋ നി്ؗ തെؗ എെؓ׸ിലും 
വّװമാുׯകയാെണ׸ിൽ അത് ഒരു ഷിയർ സംഭവമാെണ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ ഞാൻ 
മഴׯാല്؋ പറ؁ാൽ മഴ പതിനായിരം െസന്റിമീئറിൽ താെഴയാണ്, അേؚാൾ തീർ׺യായും അത് 
ഉറؚാണ്, കാരണം മഴׯാല്؋ പതിനായിരം െസന്റീമീئറിൽ കൂടുതൽ മഴ െപإാൻ കഴിയിب, കാരണം 
പതിനായിരം െസന്റിമീئറിൽ കൂടുതൽ മഴ െപإാൻ കഴിയിب, കാരണം പതിനായിരം െസന്റിമീئറിൽ 
കൂടുതൽ അത് രാജّം മുഴുവൻ െവتെؚാׯമു؇ാുׯം, അതിനാൽ അത് സാധّമب അതിനാൽ നമു്ׯ 
ഒരു െസ്ئ ൈസؑാؓിക െനാേ؂ഷൻ ഉപേയാഗിׯാൻ താൽؚരّമുെ؇׸ിൽ , െഷയർ ഇവന്റിെന 
സൂചിؚിׯാൻ നമു്ׯ തെؗ ഉപേയാഗിׯാം, അതിനർ،ം എبാ സാധّതകളും കണׯാׯിയാൽ s 
അത് ഒരു ഷിയർ ഇവന്റും അതിന്െറ പരിവർ؋നവുമാണ് അെ׸بിൽ ഇതിന്െറ പൂരകം 
മെئാؗുമെ്ؗب നി׹ൾ്ׯ പറയാം ഒരു ൈഡ എറി؁ാൽ , ഞ׹ൾ പ؋ിൽ കൂടുതലാെണ്ؗ ഞ׹ൾ 
പറയുകയാെണ׸ിൽ , ഒരു ൈഡയിൽ നി׹ൾ്ׯ ഒ്ؗ ര؇് ആറ് അ׹ׯളാണുتത് , നി׹ൾ െട എ്ؗ 
പറയുؗത് േപാെല അസാധّമായ സംഭവം  സംഭവിുׯം അതിനാൽ ഇത് അസാّؑമാണ് അതിനാൽ n 
ഇത് നൾ െസ്ئ അെ׸بിൽ ശൂനّമായ െസ്ئ െകാ؇ാണ് സൂചിؚിؗുׯത്, കാരണം ആ സാധّത ഇب 
എؗതിനാൽ ഞ׹ൾ ഇേؚാൾ ൈഫ ഓെക എؗ െനാേ؂ഷൻ ഉപേയാഗിുؗുׯ ഒരിׯൽ ഞ׹ൾ 
സംഭവ׹െള െസുئകൾ ഉപേയാഗി്׺ വിവരിുׯേآാൾ സٔാഭാവികമായും ഗണിത؋ിൽ നി׹ൾ്ׯ 
ഇതിനകം െസئിന്െറ െനാേ؂ഷനുകൾ ഉ؇്  ൈസؑാؓിക ْപവർ؋ന׹ൾ വളെര നിحയമായും ഒരു 
ഇവന്റ് ഒരു െസ്ئ സ׽ീകരണവുമായി െപാരു؋െؚടുؗുെവ׸ിൽ, ഒരു ഇവന്റിന് സമാനമാണ് a b b 
അതിനാൽ എؗിവ ഇവന്റുകളാണ്, അവ ഇേؚാൾ െസ്ئ സിؑാؓ؋ിൽ നമു്ׯ യൂണിയൻ a, b 
ഇന്റർെസײൻ വّതّാസം പൂരകമാണ്, അതിനാൽ സٔാഭാവികമായും അത് നിർأാണ؋ിേല്ׯ 
നയിുׯം. പുതിയ ഇവന്റുകൾ, അതിനാൽ ര؇് സംഭവ׹ളുെട ഐകّെുׯ؋റി്׺ ഞാൻ 
സംസാരിׯെ؂, അതിനാൽ ഞാൻ എ്ؗ പറ؁ാൽ എؗിവ ര؇് സംഭവ׹ൾ ആകെ؂, a , b ok a, b 
പിെؗ ഒരു യൂണിയൻ െസ്ئ സിؑാؓ؋ിൽ അതിനർ،ം നأൾ എبാ ഘടക׹ളും ഉൾെׯാുؗുت b 
എؗാണ്.  ൽ ര؇ും ഉ؇്, അതിനാൽ ഇവിെട അത് അെ׸بിൽ അെ׸بിൽ ര؇ും a rb- a b 
സംഭവിؗുׯതിെന അർ،മാുׯം, അതിനാൽ അെ׸بിൽ ര؇ും സംഭവിؗുׯത് േപാെല നമു്ׯ a b 
പറയാം , അതിനാൽ നമു്ׯ ഇേؚാൾ എؗിവയിൽ ഒെര؉െമ׸ിലും സംഭവിׯാം എ്ؗ പറയാം.  a, b 
നീരസം നبതാണ്, കാരണം നമു്ׯ ര؇ിൽ കൂടുതൽ എഴുതാൻ ഇത് ഉപേയാഗിׯാം , ആഹ് നമു്ׯ ഒരു 
യൂണിയൻ ബി യൂണിയൻ സി േപാെല മൂ്ؗ യൂണിയെന കുറിു׺ം സംസാരിׯാം, നമു്ׯ കൂടുതൽ 
ഗണിതശാസ്ْത െനാേ؂ഷൻ എടുׯാം, യൂണിയൻ എഐ എ്ؗ വിളിؗുׯ ചില െനാേ؂ഷൻ ഞാൻ 
നൽകും ഞാൻ ഒؗിന് തുലّമാേണാ എؗതിന് തുലّമാേണാ അതിനർ،ം ഞാൻ ഒരു യൂണിയൻ n a 2 
പരിഗണിുؗുׯ എؗതിനർ،ം, യൂണിയൻ എؗതിനർ،ം ഇവന്റുകളുെട യൂണിയൻ എؗാണ്, n 
അതിനാൽ ഗണിതശാസ്ْത؋ിൽ നി׹ൾ്ׯ ഈ െസുئകൾ കെ؇؋ാനാകും, അതായത് ഘടക׹ൾ 
ഒരു 1 ഘടക׹ളിൽ ഉ؇ായിരിׯണം എؗാണ്. ര؇് മുതലായവയിലായിരിׯണം അതിനർ،ം 
ഒؗിേലാ ര؇ിേലാ മൂؗിേലാ ഉت എبാ ഘടക׹ളും അവയിൽ ര؇ിലു؇്, അവയിൽ മൂؗിലു؇്, 
മتുئവ എبാം യഥാർ،؋ിൽ യൂണിയൻ യുെടതാണ്, അതിനാൽ ഇത് സംഭാവّതയിൽ  പദാവലി AI 
ഇത് കുറ؁ത് ഒരു ഉ؇ാകുؗത് അർ،മാുׯം , കാരണം ഒؗിന് തുലّമാണ് നമു്ׯ ഇത് കുറ്׺AI i n 
കൂടി നീ؂ാം നമു്ׯ യൂണിയൻ എؗത് പരിമിതമായ സംഖّകളുെട رാന്؋ അനؓമായ ഒؗിന് aii 
തുലّമാെണ്ؗ നമു്ׯ കണׯാׯാം.  സാധّതകൾ എസ്  അേؚാൾ ഇത് കുറ؁ത് ഒരു ഐയുെട o 
സംഭവെ؋ അർ،മാുׯം, അവിെട ഞാൻ ഒ്ؗ ര؇ിന് തുലّമാണ് , അതിനാൽ ര؇് സംഭവ׹ളുെട 
ഈ യൂണിയൻ സംഭവ׹ളുെട അടിرാന؋ിൽ എനി്ׯ വിവരിׯാൻ കഴിയും അവയിൽ സമാനമായി
നി׹ൾ്ׯ െസുئകളുെട വിഭജനം ഉ؇്, അത് ഇവന്റുകളുെട വിഭജന؋ിന്െറ വّാഖّാന؋ിേല്ׯ 
നയിുׯം , ഉദാഹരണ؋ിന്, എനി്ׯ െസ്ئ സിؑാؓ؋ിൽ ഒരു ഇന്റർെസײൻ ഉെ؇׸ിൽ b 
അതിനർ،ം എؗിവയ്്ׯ െപാതുവായുت മൂലക׹ൾ എؗാണ്, അതിനാൽ അത് a, b 
േْപാബബിലിئിയിൽ അർ،മാുׯം.  ഇേؚാൾ എؗിവ ഒേരസമയം സംഭവിؗുׯത് അതുേപാെല a, b 
തെؗ നമു്ׯ ഈ ആശയം ര؇ിൽ കൂടുതൽ വിപുലീകരിׯാം , അതായത് ഒരു കവല , ര؇് 
എؗി׹െനയുت കവലകൾ എؗർ،ം, അതിനാൽ ഇത് ഒ്ؗ ര؇് ന്െറ ഒേരസമയം സംഭവിؗുׯത് a 
എؗാണ് അർ،മാؗുׯത് , നമു്ׯ ഇത് കൂടുതൽ വിപുലീകരിׯാം ഒؗിന് അനؓതയ്്ׯ aii  
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് ഒؗിന്െറയും ര؇ിന്െറയും ഒേരസമയം സംഭവിؗുׯത് എؗാണ് 
അർ،മാؗുׯത്, ഇതിനർ،ം ഇവയുെട എبാ അനؓ സംഖّകളുെടയും ഒേരസമയം സംഭവിؗുׯത് 
എؗാണ്.  െസ്ئ തിയറിയിെല ൈമനസ് ബി െസുئകളുെട വّതّാസം എؓാെണ്ؗ നി׹ൾׯറിയാം, 
എؗാൽ ബിയിൽ അبാ؋ മൂലക׹ൾ എؓാണ് അർ،മാؗുׯത്, ഇതിന് യഥാർ،؋ിൽ മെئാരു 
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ْപതിനിധാനമു؇്. ഒരു സാർവْതിക ഗണമു؇്, അേؚാൾ ബിയിൽ ഇبാ؋ മൂലക׹െള ബി 
േകാം؛ിെമന്റ് ആയി വിളിുׯം ശരി ഓ ഇേؚാൾ േْപാബബിലിئി തിയറിയുെട പحാ؋ല؋ിൽ 
സാർവْതിക െസ്ئ എؓാണ്, അതിനാൽ ഇവിെട നി׹ൾ്ׯ സാآിൾ സ്േപസ് സാർവْതിക െസئായി 
കണׯാׯാം കാരണം എبാം  സംഭവ׹ൾ അതിന്െറ പحാ؋ല؋ിൽ മാْതമാണ്, അതിനാൽ ഇവിെട
അത് സംഭവിؗുׯത് എؗാൽ അب സംഭവിؗുׯത് എؗാണ് അർ،മാؗുׯത്, അതായത് a b a 
സംഭവിؗുׯത് എؗാൽ സംഭവിؗുׯിب, അതിനാൽ ഇത് ഒരു ൈമനസ് യുെട വّാഖّാനമാണ്, b b 
അതുേപാെല ഞാൻ ഇവന്റ് എ്ؗ പറയുകയാെണ׸ിൽ എؓാണ്  ഒരു പൂരക؋ിന്െറ അർ،ം, ഒരു a 
പൂരക؋ിന്െറ അർ،ം, ഇേؚാൾ െസ്ئ സിؑാؓ؋ിൽ സംഭവിؗുׯിെ׸بിൽ, നമു്ׯ വിഭജന 
ഗണ׹ൾ എؗ ഒരു ആശയമു؇്, അതിനാൽ മൂലക׹െളാؗും െപാതുവായിെ׸بിൽ ഗണ׹െള 
വിഭജനം എ്ؗ പറയുؗു, അതിനാൽ നأൾ ഒരു ഇന്റർ എ്ؗ പറ؁ാൽ  എؗത് ന് ection b phi   
തുലّമാണ്.  ഇന്റർെസײൻ എؗത് ഒരു ഇന്റർെസײൻ എؗത് മുതലായവയ്്ׯ phi b c phi c phi 
തുലّമാണ്, അതിനർ،ം നിരവധി സംഭവ׹ൾ അവിെട ഉെ؇ؗും അതിൽ ഓേരാ േജാഡിയും 
വിേയാജിؚുتതാെണؗും അ؋രം സംഭവ׹െള േജാഡിൈവസ് ഡിേസായിന്റ് ഇവന്റുകൾ എ്ؗ 
വിളിുؗുׯ, അതിനാൽ ഞാൻ എ്ؗ പറ؁ാൽ ഒ്ؗ, ര؇് എؗിവ ഏെത׸ിലും ah a one a two an 
സംഭവ׹ളാെണ്ؗ കരുതുക , നമു്ׯ ഇന്റർെസײൻ എؗത് ന് തുലّമാണ്, കാരണം ന് AI aj phi j 
തുലّമب, പിെؗ മുതലായവ േജാഡിൈവസ് ഡിേസായിന്റ ്ഇവന്റുകൾ എ്ؗ വിളിുؗുׯ a 1 a two 
േജാഡി തിരിتു׺ പരُ١ര വിരുؑമായ ഇവന്റുകൾ എനി്ׯ ഉെ؇׸ിൽ  ചില സാآിൾ സ് െപയ് സ്, ആ 
സാآിൾ സ് െപയ് സിൽ നിؗുت ചില ഇവന്റുകൾ ഞാൻ പരിഗണിുؗുׯ, 
അ׹െന ഞാൻ അവെയبാം ഒരുമി്׺ പരിഗണിുׯകയാെണ׸ിൽ , അത് എനി്ׯ പൂർ؉ സാآിൾ 
സ് െപയ് സ് നൽകുؗു, തുടർ്ؗ അവെയ സമْഗമായ ഇവന്റുകൾ എ്ؗ വിളിുؗുׯ, അതിനാൽ aii 
യുെട യൂണിയൻ ആെണ׸ിൽ  ഒؗിന് തുലّമാണ് എؗത് സാآിൾ സ് െപയ് സിന് തുലّമാണ്, തുടർ്ؗ n 
ഞ׹ൾ പറയുؗത് ഒ്ؗ ര؇് എ സംഭവ׹ൾ സമْഗമാണ് അതിനാൽ യഥാർ،؋ിൽ സമْഗമായ 
അർ،ം അവ സാآിൾ സ് െപയ് സിന്െറ എبാ സാധّതകെളയും ഇبാതാുؗുׯ എؗതാണ്, 
അതിനാലാണ് ഞ׹ൾ അവെയ സമْഗ സംഭവ׹ൾ എ്ؗ വിളിؗുׯത്. ഞാൻ ഇവിെട ഒരു ഉദാഹരണം 
എടുׯെ؂, ഞാൻ ഒരു ൈഡ ഉരുളുؗത് പരിഗണിുؗുׯ, എന്െറ സാآിൾ സ് െപയ് സ് ഒ്ؗ ര؇് മൂ്ؗ നാല്
അ؀് ആറ് ആെണ്ؗ കരുതുക, ഞാൻ ഇവന്റിെന നിർവചിുؗുׯ ഒ്ؗ മൂ്ؗ അ؀് , എഫ് ഇവന്റ് e 
ര؇് നാല് ആറ്, തുടർ്ؗ ഞ׹ൾ അതിെന കുറി്׺ ര؇് കാരّ׹ൾ നിരീײിുؗുׯ  ഉം ഉം പരُ١ര e f 
വിരുؑമാണ്, അതിനാൽ ഞാൻ സംസാരിുׯകയാെണ׸ിൽ ഭാഷയുെട കാരّ؋ിൽ 
അടിرാനപരമായി ഞാൻ പറയും ഒരു ഒئ സംഖّ നിരീײിׯെؚടുؗ സംഭവമാണ് എؗത് ഒരു e f 
ഇര؂ സംഖّ നിരീײിׯെؚടുؗ സംഭവമാണ് .  നിരീײി׺ ഇര؂ സംഖّ നിരീײിׯാൻ കഴിയിب, 
തിരിു׺ം ര؇ാമതായി, ഞാൻ എبാ സാധّതകളും പരിഗണിുׯകയാെണ׸ിൽ, അവ അെ׸بിൽ e f 
ലാണ്, കാരണം യൂണിയൻ ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഉം ഉം സമْഗമാണ്, ഈ പരُ١ര e f s e f 
നാമകരണം  യഥാർ،؋ിൽ േْപാബബിലിئിയുെട ആദّ നിർവചന؋ിനായി ഉപേയാഗിׯെؚടുؗ 
ഒؗാണ് എൂױ٧്عസീവ്, സമْഗമായത് , അതിനാൽ ആദّ ْപഭാഷണ؋ിൽ ഞാൻ യഥാർ،؋ിൽ y 
േْപാബബിലിئി സിؑാؓ؋ിന്െറ ചരിْതപരമായ ഒരു െചറിയ ചരിْത സؕർഭം അവതരിؚിു׺, അവിെട 
എبാം ആഹ് ഉപേയാഗْപദമാണ് .  ഈ കാരّം പഠിുׯക, ര؇ാമേ؋ത്, എന്െറ അടു؋ ْപഭാഷണ؋ിൽ
ചില അടിرാന പദാവലികൾ നൽകിയി؂ു؇് , േْപാബബിലിئി സിؑാؓ؋ിന്െറ അടിرാന 
നിർവചന׹ൾ ഞാൻ അവതരിؚിുׯം, ആ േْപാബബിലിئി എ׹െന അവതരിؚിׯെؚടുؗു, തുടർ്ؗ 
അതിന്െറ ഗുണേദാഷ׹ൾ പരിഗണിׯാൻ ഞ׹ൾ മുേؗാ؂് േപാകും .  ْപശ് ന׹ൾ അതിനാൽ അടു؋ 
നാല് അ؀് ْപഭാഷണ׹ളിൽ പതിെനാ്ؗ, പْؓ؇് തല׹ളിൽ ഉപേയാഗْപദമായ ആഹ് േْപാബബിലിئി
തിയറിെയുׯറി്׺ ഒരു അടിرാന ധാരണ നൽകാൻ ഞാൻ ആْഗഹിുؗുׯ , നؕി 
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