
 
ಆದ౪ คಂದ ๲౬ ೕ๼ತช ಕึದ ತರಗൟಯย౵  කඝ ෴ඁ೉౟ ಕ ಅ๭౩ ರ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಪคಚ෵๭ං౪ ೕච, ෴ඁ೉౟ ಕ ๆค෻ಬฯ 
1 2 3 ಇ൞౲ ൽಗ฼ತಹ ๭ೕ෦ತ ಸ౷ ූವದ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಅโಗำ ว౾ౙ ಸมಗದ๠ౣ  
ಅඦತ฿ಜರಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ. කโ 1 2 3 ಮൡ౨  ๼ೕಡ ຂಳಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಅವฆ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  
෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಉർಹರൕಡ ಎತ౨ ರ ൢಕದ ෍ว ಇ൞౲ ൽ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅโಗಳඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ಅಥ฿ ඛฏತರ ෴ඁ೉౟ ಕ ಅ๭౩ ರಗึಂൿ ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๯൤౨ ೕๅ ಉຉ කඝ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ದ 
෴ඁ೉౟ ಕ ಅ๭౩ ರಗಳ ෬ว เವค๭ං౪ ೕච ಮൡ౨  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ เತರൕಯඝ౬  ຂಡ เವคಸ෎ಀ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ 
เತರൕಯ ಆඋರದ ෬ว කโ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ನ ಸฃಸค ಅಥ฿ ඛคೕಃ౹  ಅಥ฿ ඛคೕ౾౹ ತ ෰ಲ౲ ದ 
ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ನ ವ౲ ൞౲ ಸದ ಪคූ๣ಯย౵  ವ౲ ൞౲ ಸದ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  
ಅึಯมಞತ౨ ං, ಅದඝ౬  කඝ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕච ಅದඝ౬  ಸ౷ ಲ౭ ಮഔౣ ಡ ಅච౷ ೕ๞๵ೕಣ  ವ౲ ൞౲ ಸದ ෰ಲ౲ ෥ಪನ౽ౙ ಜ කโ 
ಪ෴ბಯ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಎಂൿ  ಪคಗ൐๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෴ವ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬฉൽං౪ ೕච ಎಂൿ ಪคಗ൐๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ನ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ಸ෥ನ฿ಜ ಬฉൽං౪ ೕච  ಡ ෭ನ๺ ೓ಕದ ඛคೕಃ౹ , ಇย౵  ಸ౷ ൫ ನ x al x mu mu x 
ಸฃಸคಯඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ನ ඛคೕಃ౹ ಯඝ౬  කโ เಸ౨ ค๵ೕಣ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಚದರ ෭ನ๺ 2 ෇ค ඛคೕಃ౹ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ ೓ಕ ಈಗ ಇย౵  කඝ ಬಳಸฤ x mu x mu 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕච ඛคೕಃ౹ ಯ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದඝ౬  ಸರಳತัಸฤ කඝ ಅದඝ౬  1 ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච කโ ඛคೕಃ౹ ಯ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ
෮ದಲ ಞಣๅಂದฉ ๭౩ ರದ ඛคೕಃ౹ ෷ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ඣೕಡฤ ಸರಳ฿ಜං ಏಃಂದฉ ๭ ඛคೕಃ౹ ෷ ෰ಲ౲ ൽಂದ 
ಞ൐๭ർಗ ඛೕโ ຂಳಬ๾ൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ෴ඁ೉౟ ಕ ๆค෻ಬฯ ನ ෰ಲ౲  ಏඡ ಇರย ಅൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඝ౬  x p 1 p 2 pn 
෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ಈ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ೯൤ಡ ಪ౵ ๺ ಆಞತ౨ ං ಅൿ ಡ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං cp 1 p 2 pn c c 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ๭౩ ರದ ඛคೕಃ౹ ෷ ಒಂඃ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ಅದರ x 
ช಍ೕಯ ౽ಯბವඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಅൿ ಪ౵ ๺ ನ ಸಮಯದ ඛคೕಃ౹ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅฯ ಆಜං  කඝ ಏಋ౺  ಪ౵ ๺ ෈  ඛคೕಃ౹ ಯඝ౬  ಬฉದฉ ಅದඝ౬  ඣೕഴโൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ 1 ೯൤ಡ p 1 x

ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಪ౵ ๺ ಅൿ ಈ ಪದದ ೯൤ಡ ෇ค ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಆಜං 2 p 2 xnpn b p 1 p2 pn 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ඛคೕಃ౹ ಯಲ౵ ං ෎ชඞ ಅಲ౵  x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෇ค ೯൤ಡ ೯൤ಡ ನ ඛคೕಃ౹ ಯඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค  1. x plus v p1 p2 pn 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರಥბ ඛคೕಃ౹ ෷ ชಌತ౱ ಕ ౽ಯბ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯย౵  ಈ ಞಣಲౘಣವඝ౬  ಬಳ๭ದฉ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ 1 ರย౵  ಈ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ කโ ನ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೓ಕದ ඛคೕಃ౹ ෴ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಞತ౨ ං  ಚದರ ෭ನ๺ 2 ෇ค ඛคೕಃ౹ ಯ ಒಳಡ ຄೕಜ ಮൡ౨  ೓ಕದ ඛคೕಃ౹  ಇൿ x mu x mu mu 
೓ಕ฿ಜං ಏಃಂದฉ ೓ಕโ ๭౩ ರ฿ಜං mu 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ೓ಕದ ಈ ඛคೕಃ౹ ෷ ಈಗ ಈ ෰ಲ౲ ฿ಜං x mu 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ನ ඛคೕಃ౹  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಚದರ ෭ನ๺ 2 ಮൡ౨  ඛคೕಃ౹  ಎಂದชඝ ಅൿ x mu x mu 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ 2 ಆಞತ౨ ං  ಚದರ ೯൤ಡ ೓ಕโ ಚದರ ෭ನ๺ ೓ಕದ ඛคೕಃ౹ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං mu nu x mu 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ವ౲ ൞౲ ಸ ನ ว౽ౙ ೈರಃౙ  ಪ෴ბಯ ๰ತ౳ ฿ಜං ಅಂದฉ ನ ವ౲ ൞౲ ಸโ ನ ವ౲ ൞౲ ಸโ ๸තಣბ x x x x 
೓ಕದ ඛคೕಃ౹ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಚದರ ෭ನ๺ ඛคೕಃ౹  ಈ ๰ತ౳ โ ඛคೕಃ౹ ಗಳ ว౽ౙ ೈರದย౵  ಃಲ่෫౱  ಬಹಳ x 
ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಆຉ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆค෻ಬฯ ಅඝ౬  ඛೕലದฉ ಮൡ౨  ೓ಕದ ඛคೕಃ౹ ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ x x 
෥ഴโൿ ๯ಲಭ ಏಃಂದฉ ಇൿ ඡರ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಆචಯದರย౵  ඛೕโ ෭ನ๺ ೓ಕದ ඛคೕಃ౹ ಯඝ౬  x mu 
ඣೕലൽ౪ ೕค ඛೕโ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಪದಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  วಕౙ  ๻ಀൟ౨ ೕค, ඛೕโ ಬಹಳ๠ౣ  ವ౲ ൞౲ ಸಗำ ಮൡ౨  ಅโಗಳ 
೓ಕಗำ ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  ಪคಗ൐ಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ๼ಂൽನ ಸಮ๲౲ ಗಳย౵  ಒಂದರย౵  ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ౽ിბ ಸಮ๲౲ ಯ ๵ౙ ೕฑ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಒ෫౱  ൧ೕค๯൤౨ ೕච  ಮ൧౨ ෫౱  ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ౽ിბ 
ಸಮ๲౲ ಯ ๵ౙ ೕฑ เತರ൏ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ຄಂൽൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. x y i 2 t o 
10 ๸ಭವඛೕಯ൤ ಃౙ  3 คಂದ 13 ಮൡ౨  ๸ಭವඛೕಯ൤ ಡ 1 คಂದ 13 ಆಜං. කโ ಈಛಗศ ನ ඛคೕಃ౹ ಯඝ౬  9 x 15 x 18 x 
ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ. ಈಗ කඝ ವಗბದ ඛคೕಃ౹ ಯඝ౬  วಕౙ  ๻౾ದฉ ಅඃ ೓ಕದ ඛคೕಃ౹ ෷ ๭ಛ౱  x x 

๲ౙ ౷ ೕฑ 1 คಂದ 13 ಆಞತ౨ ං คಂದ 10 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ 15 ಚದರ 3 คಂದ 13 ೯൤ಡ 18 ಚದರ 1 คಂದ 13 i i 2 ah
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ඛೕโ ಅದඝ౬  ඛคೕಃ౹ ಯ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෽ಂൽಡ ຄೕยಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ෰ಲ౲   ඛคೕಃ౹ ಯย౵  ಇං කโ ೓ಕವඝ౬  ๻ಀൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಗำ ಒಂඃ ಆಜๅ x x x pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ว౽ౙ ೈರಗಳඝ౬  ඣೕಡฤ ๯ಲಭ฿ದ ෥ಗბ฿ಜං ಇದඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ කโ ෮ದಲ n 
ත൏ბಂಕಗಳ ವಗბಗಳ ෮ತ౨ ಃౙ  ๰ತ౳ ವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯൤౨ ೕๅ. ත൏ბಂಕಗำ ඛೕโ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಆಜ ಪ౵ ๺ 1 ಆಜ 2 n n n n 
೯൤ಡ 1 คಂದ 6 คಂದ 6 คಂದ ෮ದಲ ಪದವඝ౬  ൤ಡൿ๻ಕมಜං ಏಃಂದฉ ಇย౵  ಅൿ 2 คಂದ 10 ರವฉಡ ಇං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಞತ౨ ං ඦತರ ඛೕโ ඛಜ฿ಜ ෥ಡಬ๾ൿ 10 คಂದ 11 คಂದ 21 ರವฉಡ 6 ෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  1 คಂದ 13 ರ 
ว౽ౙ ೈರವඝ౬  ඣೕല  කඝ ຄರಡ ಪ౵ ๺ 225 คಂದ 13 ಡ 3 คಂದ 13 ೯൤ಡ 324 คಂದ 13 ಅඝ౬  ಇഴ൤౨ ೕච. 
ಆದ౪ คಂದ ಒಬ౯ ฆ ಈ ಎม౵  ඛಯಮಗಳඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ಅൿ 1 3 8 3 คಂದ 13 ಆಞತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ನ ವ౲ ൞౲ ಸโ ನ ඛคೕಃ౹ ಯ ಚದರ ෭ನ๺ ඛคೕಃ౹ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ๸තಣბ ೓ಕโ 1 3 8 3 คಂದx x x 
13 ಮൡ౨  ඛคೕಃ౹  ಇย౵  ಒಂಬൡ౨  ಆಜൡ౨  x 
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ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಒಂಬൡ౨  ೓ಕವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಃಲโ ಸರัೕಕರಣದ ඦತರ ಇൿ ෨ඞ౬ ರ ෩ವತ౨ คಂದ ಹൽ෩ฆ ಆຉ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ ಈ ವ౲ ൞౲ ಸದ 
ಪದโ ඛಜ฿ಜ ඛಮಡ ඛೕഴൟ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಸฃಸค෵ಂದ ವಗბದ เಚಲನโ ಅದඝ౬  ෥ಪನದ ಘಟಕಃౙ  
ತರฤ ಒಂൿ ಸ෱ಜಸ฿ದ ಅಳ൤෴ಜං ಏಃಂದฉ ಈಗ ಅൿ ෥ಪನದ ವಗბ ಘಟಕ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದರ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅൿ ಅඃ ಅಳ൤ಯ ಘಟಕಗಳ ಪคූ๣ಯย౵  ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  
ඛೕഴತ౨ ං ಉർಹರൕಡ ඛೕโ ඛೕโ ౾สೕಛ౳ ෳ ಗಳඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ฆವ ๲ಂഔ෦ೕಟฑ ಗಳඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ฆเค ಅಥ฿ ඛೕโ 
ยೕಟฑ ಗಳඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ದ౪ ฉ เವರൕಛಜ ಘಟಕಗำ ಒಂඃ ಆಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౳ ෥൐ತ เಚಲನವඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ನ ಪ౳ ෥൐ತ เಚಲನವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ  x ined 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ನ ಅඝ౬  ನ ವ౲ ൞౲ ಸದ ವಗბ෩ಲ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං, x sd x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಇඞ౬  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಎರഴ เ෗ನ౬  ක౲ ෽ೕ೉ತ ർಳಗಳඝ౬  ಒ෫౱  
๯ൟ౨ ಆಳ౶ มಞತ౨ ං ಎರಡರ ෬ยನ ෨ಖಗಳย౵  ൧ೕค๭ฆವ ๸ಒ౲ ಗಳ ๸තಣბ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ഹ๺ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ เತರൕಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಎರഴ ഹಗಳඝ౬  ๯ൟ౨ ಆಂറಗ ನ x x 
ವ౲ ൞౲ ಸๆඝ ಎಂൿ ຂಳฤ ๬ಧ౲ ൤ಗಳ ๸ಒ౲  36 ඛೕโ ෥ದค ೦ಗವඝ౬  ຄಂൽฆเค 1 1 1 2 2 1 2 2 2 6 3 1 3 2  3 6 
ಮൡ౨  ๼ೕಡ 6 1 6 2 6 6. 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ನ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ඣೕಡฤ ಬಯ๭ದฉ ಅൿ ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜං ನಮ౱ ย౵  1 1 ಇದ౪ ฉ x 
ವ౲ ൞౲ ಸโ 0 ಆಜದ౪ ฉ ಅൿ 2 2 ಆಜದ౪ ฉ ವ౲ ൞౲ ಸโ 0 ಆಜฆತ౨ ං  1 2 ಆಜದ౪ ฉ ವ౲ ൞౲ ಸโ ෭ನ๺ 1 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ 3 6 
ಆಜದ౪ ฉ ๸තಣბ ವ౲ ൞౲ ಸโ 1 ಆಞತ౨ ං ඦತರ ವ౲ ൞౲ ಸโ ෭ನ๺ 3 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๸තಣბ ವ౲ ൞౲ ಸโ 3 ಆಞತ౨ ං 
ಮൡ౨  ๼ೕಡ ๸ಭವඛೕಯ ෰ಲ౲ ಗำ ನ ๸ಭವඛೕಯ ෰ಲ౲ ಗำ ಅൿ ๸තಣბ ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜං  0 1 2 3 4 ಮൡ౨  5. x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๸තಣბ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  1 1 ಃౙ  0 ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ 2 2 3 3 4 4 5 5 ಮൡ౨  6 6 ಒഖౣ  6 ಪ౳ ಕರಣಗัๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸಮකಜฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤ 6 คಂದ 36 ಆಞವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ, ಅಂದฉ 1 คಂದ ಆฆ ಈಗ ๸තಣბ x 0 
ವ౲ ൞౲ ಸๅಂದฉ ඛೕโ ಒಂದඝ౬  ຄಂದಬ๾ർದ ๸ಭವඛೕಯ ಪ౳ ಕರಣಗำ ෴โโ  ಎರഴ ಮൡ౨  ඦತರ ಸಹಜ฿ಜ 
ಎರഴ ಒಂൿ ඦತರ ඛೕโ ಎರഴ ෩ฆ ෩ฆ ಎರഴ ෩ฆ කฤౙ  කฤౙ  ෩ฆ කฤౙ  ಐൿ ಐൿ කฤౙ  ಐൿ ಆฆ 
ಮൡ౨  ಆฆ ಐൿ ಒഖౣ  ಪ౳ ಕರಣಗำ ಪ౳ ಕರಣಗಳඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ n 
ಆದ౪ คಂದ 10 คಂದ 36 ಆಞವ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎ๠ౣ  ඛೕโ 5 คಂದ 18 ಬฉ෷ವ ෩ಲಕ ಅದඝ౬  x 
ಸರಳತัಸಬ๾ൿ. ಈಗ කโ ಎರഴ ಒಂൿ ෩ฆ ෩ฆ 1 2 4 4 4 2 3 5 5 3 4 6 6 6 4 ๸තಣბ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  
ඣೕഺೕಣ. 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಒഖౣ  ಎಂഖ ಪ౳ ಕರಣಗಳඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಅൿ ಎಂಟคಂದ ෩ವ൞౨ ฆ ಆಞತ౨ ං ಅൿ ಎರಡคಂದ ಒಂಬತ౨ ಃౙ  x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ කโ ๸තಣბ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ඣೕഺೕಣ ෩ฆ ಒಂൿ කฤౙ  කฤౙ  ಒಂൿ ಎರഴ ಐൿ ಐൿ 
ಎರഴ ෩ฆ ಆฆ ಆฆ ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಒഖౣ  ಆฆ ಅඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಃౙ  ಸಮකಜฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤ 6 คಂದ 36 ಆಞ ಅಂದฉ 1 คಂದ 6. ಈಗ ๸තಣბ ವ౲ ൞౲ ಸ  4 ಃౙ  1 5 5 1 2 6 6 x 3 
2 ಒഖౣ  4 ಪ౳ ಕರಣಗัๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸಮකಜฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤ 4 คಂದ 36 ಆಞโൿ 1 คಂದ 9 ಆಜฆತ౨ ං. ಅඃ คೕൟ කโ ಐൿ ಒಂൿ ಆฆ x 4 
ಮൡ౨  ಆฆ ಒಂൿ ๸තಣბ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ඣೕഺೕಣ  ಒഖౣ  ಎರഴ ಪ౳ ಕರಣಗำ ෥ತ౳  
ಆದ౪ คಂದ ಐದಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಎರಡคಂದ ෩ವ൞౨ ರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ಹൽචಂಟคಂದ x 
ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ ಇൿ ෥ನ౲ ฿ದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ เತರൕ෴ಜං෻ ಎಂൿ 
ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ ಆฆ ಮൡ౨  ಹൡ౨  ಹൽකฆ ೯൤ಡ ಎಂഖ ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ   ೯൤ಡ ಆฆ ෩ವൡ౨  
೯൤ಡ 434 ೯൤ಡ 236 คಂದ 36 ಅൿ 1. 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ เತರൕ෴ಜං කโ ಇದඝ౬  ๼ೕಡ ಬฉಯಬ๾ൿ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ เತರൕ x x p
0 ಆಜං 1 คಂದ 6 ಆಜං 5 คಂದ 18 ಆಜං  2 คಂದ 9 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 คಂದ 6 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං p 1 p 2 p 3 p 4 
1 คಂದ 9 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  คಂದ 18 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬಲ౬  ๸තಣბ p 5 1 
๸ಭವඛೕಯ เತರൕ෴ಜං ಇದඝ౬  ෬ยನ ๸තಣბ ವ౲ ൞౲ ಸๅಂൿ เವคಸมಜං ಎರഴ ක౲ ෽ೕ೉ತ ർಳಗಳඝ౬  
ಉฆั๭ർಗ ಎರഴ ෨ಖಗಳඝ౬  ಗಮඛಸมಜං, කඝ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  ಇย౵  e 
ඛคೕಃ౹  
ಆದ౪ คಂದ 0 คಂದ 1 คಂದ 6 ಃౙ  1 ಃౙ  5 คಂದ 18 ಃౙ  2 ಃౙ  9 ೯൤ಡ 3 ಡ 1 คಂದ 6 ೯൤ಡ 4 ಃౙ  1 คಂದ 9 ೯൤ಡ 5 ಡ 1 คಂದ 18 
ಆಞൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಬ౯ ฆ ಇದඝ౬  ಸರัೕಕคಸಬ๾ൿ  35 คಂದ 18 ಃౙ  කโ ೓ಕದ ඛคೕಃ౹ ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ലದฉ ಅൿ x 
ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಸ౷ ಲ౭  ಕല෫ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ඦತರ ಅൿ ๒ನ౲  ೓ಕವඝ౬  ಒಂದคಂದ ಆฆ ಮൡ౨  ಒಂൿ ೓ಕಃౙ  
๳ค๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡඡ ෰ಲ౲ โ 2 ಚದರ 2 คಂದ 9 ೯൤ಡ 3 ಚದರ 1 คಂದ  6 ಪ౵ ๺ 4 ಚದರ 1 คಂದ 9 ಮൡ౨  5 ಚದರ 1 คಂದ 18 ಡ 
ಮ൧౨ ෫౱  ඛೕโ ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ಇൿ 35 คಂದ 6 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನ ವ౲ ൞౲ ಸโ ๸තಣბ ೓ಕದ ඛคೕಃ౹ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๸තಣბ ೓ಕದ ඛคೕಃ౹ ෷ 35 คಂದ 6 x x x 
෭ನ๺ 35 คಂದ 18 ಚದರ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ಇൿ 665 ಅඝ౬  3 คಂದ 4 คಂದ ූಜ๭ർಗ ಅൿ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಸ౷ ಲ౭  ກೋ౞  කඝ 
ಪ౳ ൤౲ ೕಕ เತರൕಯ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච ಮൡ౨  เ෗ನ౬  ෥ಬბฯ ಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ n 
෥ಬბฯ ಗಳඝ౬  ಅඝಕ౳ ಮ฿ಜ ಬದย෴ಜ ಎึಯมಞತ౨ ං ෈ฯ ඬನฃವತბච෴ಞವವฉಡ ෴ඁ೉౟ ಕ฿ಜ ಆඨ mr 
ಆಜฆತ౨ ං, ಉർಹರൕಡ කโ ๭  ಆ ෥ಬბฯ ಗಳ ෬ว ಃಲโ ഓ౲ ಩ ಗಳඝ౬  ๻౾ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಅ෪ತ๏วಯඝ౬  ಎึಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದರ ഓ౲ ಩ ಅඝ౬  ಞฆൟಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅ෪ತ๏วಯඝ౬  
ಮ൤౨  ൧ೕัನย౵  ๻ಕมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಮ൧౨ ಂൿ ෥ಬბฯ ಅඝ౬  ಎึಯมಞತ౨ ං ಈಗ ಅൿ ๼ಂൽನർ౪ ಜರಬ๾ൿ
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ಅಥ฿ ಅൿ ๼ಂൽನർಜದ౪ ฉ ಅൿ ಇඣ౬ ಂർಜರಬ๾ൿ  කโ ඛย౵ ๯൤౨ ೕๅ ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ කโ ෨ಂൿವค๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൤౨  කโ ಅದඝ౬  ๼ಂದಃౙ  ಇค๭ ಇඣ౬ ಂದඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൤౨  ಅൿ ๼ಂൽನ ಎರഴ ಒಂർಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಅൿ ຄಸർಜರಬ๾ൿ කโ ෮ದฤ ೉ൟ౳ ๭ದ 
ಏನක౬ ದง ಪഷ෷ವವฉಡ කโ ෨ಂൿವค෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪคಗ൐๵ೕಣ ๸ಒ౲ ෽ಂൽಡ ಪ౳ ෽ೕಗವඝ౬  තಣბತัಸฤ ಅಗತ౲ เฆವ റ౳ ಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  x x 
๰೉๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ เತರൕಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಎರഴ ෩ฆ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಪ౵ ๺ ಒඨ ವฉಡ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಅโ x n 
เ෗ನ౬ ฿ದ ಒഖౣ  ෥ಬბฯ ಗำ ಇๅ  n 
ಆದ౪ คಂದ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಪ౵ ๺ ෮ದಲ റ౳ ದย౵  ඛೕโ ඬನฃವತბචಯඝ౬  ຄಂൽฆൟ౨ ೕค ಅದರ ඦತರ ಅಗತ౲ เಲ౵  n 
ಏಃಂದฉ ಎม౵  ಪ౳ ෽ೕಗಗಳย౵  ඛೕโ เ෗ನ౬ ฿ದದඝ౬  ಪഷದฉ ඦತರ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಟ౳ ಯฯ ನย౵  ඛೕโ n h 
෮ದฤ റ౳  ෥ലದದඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಏඝ  ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜං  ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಅಂದฉ ෮ದಲ റ౳ ದย౵  ෴โඃ ಅ෪ತ๏วಯඝ౬  x 
೉ൟ౳ ๭ದฉ ಅದඝ౬  ಮ൤౨  ಎึಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂದඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ದฉ ಮൡ౨  ಆ ഓ౲ ಩ ಅඝ౬  ಞฆൟ๭ದฉ ಅൿ ಆ ನย౵  ಒಂർಜං n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೉ൟ౳ ๯ൟ౨ ದ౪ ฉ ๸ಭವඛೕಯ൤  ಅൿ ಒಂඅಂർಜ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಅൿ ෮ದಲ റ౳ ದย౵  ೉ൟ౳ ๭ದ ಅ෪ತ๏วಯඝ౬  ಮ൤౨  ಎึಯมಞತ౨ ං 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಎರಡඡ ಪ౳ ෽ೕಗದย౵  කโ ಈಗ ඛೕโ ๲ึ෷ವ ෮ದಲ ಪ౳ ෽ೕಗದย౵  x 3 
เ෗ನ౬ ฿ದದ౪ ඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡචಯದರย౵  ಎึಯൽฆವ ഓ౲ ಩ ಅඝ౬  කโ චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ, 
ಅಂದฉ ಉัದ ෭ನ๺ 1 คಂದ ಅದರ ๸ಭವඛೕಯ൤ ෭ನ๺ 1 คಂದ ಆಜං, ಈಗ 1 ಮൡ౨  2 ರย౵  ಎರഴ เ෗ನ౬  n n n 
෥ಬბฯ ಗಳඝ౬  ๲ึ෷ತ౨ ං .  ෩ರචಯದඝ౬  කโ ಅದರย౵  ಒಂದඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅದರ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 2 คಂದ ಆಜฆತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຂಳಬ๾ൿ ಅൿ ๲ಃಂലನย౵  ෥ಬბฯ ෮ದಲචಯದ౾ౙ ಂತ ෗ನ౬ ฿ಜං ಮൡ౨  ෩ರචಯൿ ෮ದಲ 
ಎರಡರย౵  ෴โർದง ಈ ฿ದವඝ౬  ಇย౵  ඬನฃವൟბ๵ೕಣ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ෮ದಲචಯದರย౵  ಏನඝ౬  x 
ಎึಯมಞತ౨ ං෽ೕ ಅൿ ಮ൤౨  ಇฆತ౨ ං  ಎರಡචಯದರย౵  ೉ൟ౳ ಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದಲචಯದರย౵  ๯෥౪ იವඝ౬  ಪคಗ൐๯ൟ౨ ದ౪ ฉ ಅൿ ಒಂದคಂದ ๭౩ ರ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ಮ൤౨  n 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡඡ ๸ದಭბದย౵  1 คಂದ ಆಜದ౪ ฉ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ  ಎರಡඡ റ౳ ದย౵  කโ ෮ದಲචಯದ౾ౙ ಂತ n x 3 
เ෗ನ౬ ฿ದದ౪ ඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅದರ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ඛಂದ ෭ನ๺ 1 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ෮ದಲ ಎರಡคಂದ n n 
෴โದක౬ ದง ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෨ಂൿವคಸಬ๾ൿ ನನಡ ಬฉ෽ೕಣ ෮ದಲ ಃಲโ ಪದಗำ ๸ಭವඛೕಯ൤ කฤౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංx 

ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯൿ เ෗ನ౬ ฿ಜං ಎರಡචಯൿ ෮ದಲචಯದคಂದ ෗ನ౬ ฿ಜං ෩ರචಯൿ ෮ದಲ ah 
ಎರಡคಂದ ෗ನ౬ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ಎರഴ ಅඝ౬  ඛಂದ ಕึൿ ඦತರ ಅൿ ಒಂൿ ನย౵  ෮ದಲ ෩ฆ  1 คಂದ n n i-  th one nn 
෭ನ๺ 2 คಂದ ಮൡ౨  ๼ೕಡ 1 คಂದ ವฉಡ ಅಂൟಮ฿ಜ ඛಂದ ಡ කโ ๭ಛ౱  ๸ಭವඛೕಯ൤ ಸ෥ನ฿ಜං n n n n x 
ಎಂൿ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ  คಂದ ಪ౵ ๺ 1 ಆಜං al to ii 2 n 
ಆದ౪ คಂದ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ඛೕโ ๼ಂൿัದ ๸ಕಲನವඝ౬  ಅಂತ౲ ൽಂದ ಬಳಸ෎ಃ ಮൡ౨  ಪದದ ෮ತ౨ ൽಂದ ಪದವඝ౬  ಬಳಸ෎ಃ 
ಎಂൿ ಪค๏ೕยಸฤ ಈಗ කඝ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  คೕൟಯ ෴ඁ೉౟ ಕ ಅ๭౩ ರಗಳඝ౬  เವರ฿ಜ ಚ೉ბ๭ං౪ ೕච ല๭ౙ იೕഡ 
෴ඁ೉౟ ಕ ಅ๭౩ ರ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ല๭ౙ იೕഡ ෴ඁ೉౟ ಕ ಅ๭౩ ರಗำ ๸ಭವඛೕಯ൤ ๭ർ౫ ಂತದย౵  ๭ೕ෦ತ ಅಥ฿ ว౾ౙ ಸಬ๾ർದ ಅඦತ ๸ಒ౲ ಯ 
෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ๅ, ಃಲโ ඛൽბಷౣ  ෴ඁ೉౟ ಕ ಅ๭౩ ರಗಳඝ౬  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಬಳಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅโಗำ 
เเಧ ෡ൟಕ ಸඛ౬ ๆಶಗಳඝ౬  เವคಸฤ ಉತ౨ ಮ฿ಜๅ.  ൽ౷ ಪದ เತರൕ 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ಪಠ౲ ಕ౳ ಮದย౵  12 ඡ ತರಗൟಯย౵  ඛೕโ ඛಜ฿ಜ ൽ౷ ಪದ เತರൕಯඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ഴൟ౨ ൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  เವค๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಈ ൽ౷ ಪದ เತರൕಡ ๭౷ ๺ ಗ൐ತ๎ಸ౨ იቿ ೦ಆೕ෕ ಬඥბย౵  ກಸคಡมಜං ಮൡ౨
ಅವರ ಪ౳ ಕഔತ ඬಸ౨ ಕ ನಮ౱ ൿ ಊກಯ คೕൟಯย౵  ඛೕโ ಜನඪ౳ ಯ฿ಜං ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ  ඬಸ౨ ಕಗำ ಮൡ౨  ಇൿ 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๭ർ౫ ಂತದ ෩ಲේತ ඬಸ౨ ಕಗಳย౵  ಒಂർಜං ಅವฆ ಇย౵  ಃಲโ ಪ౳ ෽ೕಗಗಳඝ౬  เವค๭ർ౪ ฉ w 
ಇโಗำ ൽ౷ งಪದ ಸ౷ ූವವඝ౬  ຄಂൽๅ, ಅಂದฉ ๸ಭವඛೕಯ ಫย൞ಂಶಗಳ ๸ಒ౲  ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಉർಹರൕಡ ಪคಗ൐๵ೕಣ ෴ฃದง ಅකฌೕಗ౲ ಃౙ  ಒಳಛಞ൞౨ ฉ ಮൡ౨  ಅವฆ ็ದ౲ ರ ಬัಡ ຄೕಜ 
ಔಷಧವඝ౬  ಪഷದฆ ඦತರ ಫย൞ಂಶโ ಅವඝ ೉౾൤౺  ಪഷ෷൞౨ ච ಅಥ฿ ಅವඝ ಪഷ෷โൽಲ౵  ಆ ಔಷඌ෵ಂದ ೉౾൤౺  
ಪഷದฉ, ඛೕโ ೉౾൤౺  ಪഷ෷ವ ಅಥ฿ ೉౾൤౺  ಪഷಯದ ಎರഴ ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ൽ౪ ೕค ಎಂದಥბ ෴ฃದง 
ಸ౭ උბತ౱ ಕ ಪคೕಃ౹ ಯย౵  ౽൐๭ಆำ౶ ൞౨ ฉ, 
ಆದ౪ คಂದ ಅವฆ ಃಲโ ಅಂಕಗಳඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಆದฉ ಅವฆ ಪคೕಃ౹ ಯย౵  ಅಹბ൤ ຄಂൽർ౪ ฉ෻ ಅಥ฿ ಅವฆ 
ಪคೕಃ౹ ಯย౵  ಅಹბ൤ ಪഷ෷โൽಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ൟัൿಆಳ౶ ฤ කโ ಆಸ౾౨  ຄಂൽರಬ๾ൿ. ๒ಟฑ ಞคಯತ౨  
ຄഷ෷൞౨ ච 
ಆದ౪ คಂದ ಫย൞ಂಶโ ಯಶ๭౷ ෴ಜං෻ ಎಂൿ ൟัಯฤ කโ ಆಸ౾౨  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಅಂದฉ ಅವඝ ಞคಯඝ౬  
ಯಶ๭౷ ෴ಜ ຄഷ෷൞౨ ච ಅಥ฿ ಅವඝ ಞคಯඝ౬  ತඪ౭ ๯൞౨ ච, 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ෽ೕಗโ ๸౾ೕಣბ฿ಜರಬ๾ർದ ກ೉౞ ನ ๸ಒ౲ ಯ ඛಜ ೧ೕವನದ ๸ದಭბಗัๅ ಆದฉ කโ ಆಸ౾౨  
ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಎರഴ ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ඣೕಡฤ ಏಃಂದฉ ಅൿ ฉ౽ലბಂ಩ ಉං౪ ೕಶ౽ౙ ಜ ಸ౷ ಲ౭  ಆಸ౾౨ ಯඝ౬  
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ຄಂൽರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂತಹ ಪ౳ ෽ೕಗಗಳඝ౬  ಬඥბยಯඨ ಪ౳ ෽ೕಗಗำ ಅಥ฿ ಬඥბยಯඨ ಪ౳ ෽ೕಗಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ඛಜ ೧ೕವನದย౵  ಅඡಕ ಪ౳ ෽ೕಗಗಳย౵  ಒಬ౯ ฆ ಄ವಲ ಎರഴ ๸ಭವඛೕಯ ಫย൞ಂಶಗಳย౵  ಆಸ౾౨  ຄಂൽർ౪ ฉ, 
ಉർಹರൕಡ ಞคಯඝ౬  ຄഷ෷โൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಯಶ๯౺  ಅಥ฿ ็ಫಲ౲  ಎರഴ ಫย൞ಂಶಗำ ฌೕಜ෷ ಞಣ෨ಖකಗದ ಪคೕಃ౹ ಯย౵  ౽൐๭ಆำ౶ ವ 
೉౾൤౺ ಯย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅಹბ൤ ಅಥ฿ ಅಹბ൤ ಇಲ౵  ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ. ಒಂൿ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ಯಶ๯౺  ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ 
ಫย൞ಂಶವඝ౬  ็ಫಲ౲  ಎಂൿ ๰೉๭ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಯಶ๭౺ ಡ ಮൡ౨  ็ಫಲ౲ ಃౙ  ಎෆ ಅඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಇโಗಳඝ౬  ಬඥბยಯඨ ಪ౳ ෽ೕಗಗำ ಎಂൿ s 
ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬඥბยಯඨ ಪ౳ ෽ೕಗಗಳඝ౬  ಒಂඃ คೕൟಯ ಪค๭౩ ൟಗಳย౵  ಮൡ౨  ಪರಸ౭ ರ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜ ನഷಸมಞತ౨ ං n 
ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  ಊ๼๵ೕಣ  ಯಶ๭౺ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಎม౵  ಪ౳ ෽ೕಗಗಳย౵  ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ็ಫಲ౲ ದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎม౵  ಪ౳ ෽ೕಗಗಳย౵ ෸ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං, ಒಂൿ ෭ನ๺ ಅಂದฉ ಎಂൿ ຂั p q 
කโ ಸค ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ಮൡ౨  ๵ච౬  ಮൡ౨  ಒಂൿ ಸค ෈ല ಪ౳ ෽ೕಗಗಳย౵ ನ ಯಶ๭౺ ನ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ๰೉๭ ඦತರ p q x n x 
ಒಂൿ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ದ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ಆಜൿ౪  , ನ ๸ಭವඛೕಯ ෰ಲ౲ ಗำ ෴โโ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ฃಂഺೕ ಆಜං  xx m 
ๆค෻ಬฯ ಮൡ౨  ಇൿ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  0 1 2 ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  ವฉಡ ඛೕโ ಪ౳ ෽ೕಗವඝ౬  ෇ค ನഷ๯ൟ౨ ൽ౪ ೕค n n 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎม౵  ็ಫಲ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಒಂൿ ಯಶ๯౺  ಎರഴ ಯಶ๯౺  ಎม౵  ಯಶ๯౺  
ಆದ౪ คಂದ ನ ๸ಭವඛೕಯ ෰ಲ౲ ಗำ  ಆಜರಬ๾ൿ  ಡ ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ  ഖ ಃ ಎಂൿ ຂำವ ๸ಭವඛೕಯ൤ x 0 1 2 n x 
ಏඝ ಎಂൿ ಈಗ ඛೕโ ನನಡ ಅದඝ౬  ಇย౵  ๲ึಯฤ ಅವ౽ಶ ඛೕഴൟ౨ ฆเค ಇโಗำ 1 2 3 ಪ౳ ෽ೕಗಗำ ಸค 1 2 3 ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ඛೕโ ಪ౳ ෽ೕಗಗಳย౵  ಯಶ๯౺  ಎಂൿ ຂำൟ౨ ൽ౪ ೕค  ಪ౳ ෽ೕಗಗಳඝ౬  ಒಂൿ ಪ౳ ෽ೕಗದย౵  ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜ n k 
ನഷಸมಞತ౨ ං ಯಶ๭౺ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಆಜං p 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಯಶಸ౺ ඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಆಜ ಆಜ ෇ค ಆಞತ౨ ං, ಅൿ ಪವฑ ಡ ಆಞತ౨ ං k p p k k p 
ಆದฉ ಇದರಥბ ෭ನ๺ ಪ౳ ෽ೕಗಗำ เಫಲತำ౶ ತ౨ ๅ  ಈಗ ಒಂൿ ็ಫಲ౲ ದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 1 ෭ನ๺ ಅಥ฿ n k p 

ಆಜං ಮൡ౨  ಮ൤౨  ಪ౳ ෽ೕಗಗำ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆತ౨ ๅ q 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಜ ಆಜฆತ౨ ං q q 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಪವฑ ෭ನ๺ ಡ ಆಞತ౨ ං q n k 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬඥბยಯඨ ಪ౳ ෽ೕಗಗัಂದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏචಂൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಅโ ಃ ಯಶ๯౺  ಮൡ౨  n 
ಎඨ ෭ನ๺ ಃ ็ಫಲ౲   ಪค൏ಮ฿ಜ ಈಗ ಒഖౣ  ಪ౳ ෽ೕಗಗำ ಇๅ, ಈ ෰ಲ౲ ಗำ ಯಶ๭౺ ನ ಪค൏ಮ฿ಜ ಈ es n k k 
෰ಲ౲ ಗำ ෴โർದง ಆಜರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಆಜฆವ ಆ෺ౙ ಯ เඋನಗಳ ๸ಒ౲ ෷ 0 1 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං nck n 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ เವค๯ൟ౨ ฆเค ನನಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല  ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෵ค pk 
ಆದ౪ คಂದ ವฉಡ ඛೕโ ෴ඁ೉౟ ಕ ๆคಯಬฯ ನ ಎม౵  ๸ූವ౲  ෰ಲ౲ ಗัಡ ಅඝಞಣ฿ದ p 0 p 1 pn x 
๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳඝ౬  ඛ෽ೕ೧๭ൽ౪ ೕค ಇದඝ౬  ൽ౷ ಪದ เತರൕ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං, ಇದඝ౬  ಬඥბย౵  เತರൕ ಎಂൿ x 
ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ൽ౷ ಪದವඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ฆವ ౽ರಣ ൽ౷ ಪದ เತರൕ ກಸฆ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං ಇย౵  ಞ൏ಂಕಗำ ෮ದಲචಯർಜ, 
ಇൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෥ನ౲ ฿ದ ඛ෽ೕಜච෴ಜං ಎಂൿ කඝ ಪ౳ ದ๏ბಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕච, ಇൿ ෥ನ౲ ฿ದ 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯ เತರൕ෴ಜං ಎಂൿ කโ ෮ದฤ ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ, ಇൿ ๭ಛ౱  ඪಃಃ 0 คಂದ ಇൿ 1 ಆಜರ෎ಀ n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ඣೕഺೕಣ  ಪವฑ ಡ ಪವฑ ෭ನ๺ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං nc kp kq n kk 0 n 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎม౵  ಪದಗಳඝ౬  ಬฉದฉ ಅൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಪವฑ ಡ ಮൡ౨  ಪವฑ ෭ನ๺ 1 n n nc 0 q n 
ಪ౵ ๺ ಡ ಪವฑ ෭ನ๺ 2 ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಪ౵ ๺ ಡ ಪವฑ ඛಮ౱  ൽ౷ ಪದ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  nc 2 nc 1 pq p squ  q n ncnp n 
ඛೕโ චನඪ๭ಆಂಡฉ ൽ౷ ಪದ ಪ౳ ෬ಯൽಂದ ಇൿ ಪ౵ ๺ ෵ಂದ ಈಗ ಡ 1 ෭ನ๺ q p n q p 
ಆದ౪ คಂದ เಸ౨ ರൕ෴ಜං  ೯൤ಡ q p 1 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ 1 ಆಜൿ౪  ಅൿ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ ಎม౵  ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳ ෮ತ౨  1 ಮൡ౨  ಎม౵  ๸ಭವඛೕಯ൤ಗำ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෥ನ౲ ฿ದ ඛ෽ೕಜච෴ಜං ಆຉ කඝ ಈಛಗศ ඛคೕ౾౹ ತ ෰ಲ౲ ದ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  
ಪคಚ෵๭ං౪ ೕච  ಅಥ฿ ಸฃಸค ಮൡ౨  ವ౲ ತ౲ ಯ 
ಆದ౪ คಂದ ൽ౷ ಪದ เತರൕಯ ๸ದಭბದย౵  ಈ ෰ಲ౲ ಗำ ಏචಂൿ ඣೕഺೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ ඛคೕಃ౹  ಅಂದฉ ಇൿ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං , ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆವ x mu k pkk 
๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ಞ൐๭ದ ෰ಲ౲ ฿ಜං  0 คಂದ ಈಗ ಇൿ ಪವฑ ಡ ಪವฑ ෭ನ๺ ಡ ಡ n nckp kq n kk 0 n 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಇย౵  ๸ಕಲನದย౵  ෮ದಲ ಪದโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಡ ๸฿ൽ෴ಜං k 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ๻౾ർಗ ಈ ಪದ  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๒ನ౲  k 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎ๭ ෥ಡಬ๾ൿ  ಇದඝ౬  ಡ ಡ ಡ ಸ෥ನๅಂൿ ຂಳฤ ಪವฑ ಡ ಪವฑ ෭ನ๺ nkp nkp k kq kq n k
ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಇದඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ කโ ಈ ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಯ ๸෽ೕಜචಯ ๸಄ತವඝ౬  เಸ౨ คಸ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 1 คಂದ ಅಪವತბඛೕಯಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ๸ಕಲನಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಪವತბඛೕಯ ෭ನ๺ nkn k n k 
ಅಪವತბඛೕಯ ඛಂದ ූಜ๭ เൿ౲ ൬ ಡ ಪವฑ ෭ನ๺ ಡ කโ ಈ ๸಄ತವඝ౬  ಬಳ๭ർಗ ಈ ಅಪವತბඛೕಯ p kq n k 
๸಄ತโ ಅಪವತბඛೕಯ 1 1 ಅಪವತბඛೕಯ 2 1 คಂದ 2 ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಎಂൿ කโ ಊ๼๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಊ๼๯൤౨ ೕๅ  k
ಛಜ 0 
ಆದ౪ คಂದ 0 ಅಪವತბನವඝ౬  කโ 1 ಎಂൿ ಀ౹ ಲ౵ ಕ฿ಜ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸಄ತඅಂൽಡ ෥ನ౲ ฿ಜ ಉั෷ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಅಪವತბನವඝ౬  ෭ನ๺ 1 ಅಪವತბನൽಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ಈ ಪದವඝ౬  කඝ ෭ನ๺ 1 n k n 
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෭ನ๺ ෭ನ๺ 1 ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಈ ಅಂಶವඝ౬  කඝ ಅಪವತბඛೕಯ ಎಂൿ ಪವฑ ಡ ಪವฑ ෭ನ๺k n p kq n 
คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಬฉ෷൤౨ ೕච ๻ಛಜ ಇย౵  කඝ ๸಄ತದย౵  ಃಲโ ಬದมವൕಗಳඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච කโ kk 1 n k 

෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  ಡ ಸಮ ಎಂൿ ๻ಆೕಣ ඦತರ ಇൿ ಆಞತ౨ ං  0 คಂದ ෭ನ๺ 1 ವฉಡ ಈ ඛ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ m m n 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ  ෭ನ๺ 1 ಅಪವತბඛೕಯ ಡ ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ಡ ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ ඛಂದ ූಜ๭ n p k q n m m 
ಅಪವತბನ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ ಅಪವತბඛೕಯ ಈ ൤ಡൽං n m pi 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಏඝ ෥ലං౪ ೕච ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಈ ಎರഴ ಪದಗಳඝ౬  ຄೕยಃ ෥ഺೕಣ  ಪದವඝ౬  කඝ n 
ಅಪವತბඛೕಯವඝ౬  ಆಜ ෭ನ๺ 1 ಅಪವತბඛೕಯ ಎಂൿ ಬฉൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ಈ 1 ຄರಜฆ๋൤ ಈ ಅඝ౬  n n ni p 
ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ಡ කඝ ಎಂൿ ಬฉൽං౪ ೕච ෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  1 ചಋ ຄರಡ ಈಗ ಈ ಪದโ ಡ  ಪವฑ k p k pi q n 
෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ ಃ ෭ನ๺ 1 
ಆದ౪ คಂದ ಃ ෭ನ๺ 1 කඝ ಎಂൿ ಬฉ෷ൟ౨ ං౪ ೕච m 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ ಆಞತ౨ ං n m 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದโ ๭ಛ౱  ಆಞತ౨ ං ඦತರ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 0 ಡ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ 1 np n n n n 

ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ല  ෭ನ๺ ಪವฑ ಡ ಆಞൟ౨ ං ಈಗ ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ mp k m p q n m 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ ಈ ಪದವඝ౬  ඛೕโ ඣೕലದฉ ಇൿ ಪ౵ ๺ ಯ ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ಡ เಸ౨ ರൕ෻ np q p n 
ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵   1 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಜං np 
ಆದ౪ คಂದ ൽ౷ ಪದ เತರൕಯ ಸฃಸค ಎಂൿ කโ ๬෈ೕൡಪല๭ං౪ ೕๅ කโ ෡ൟಕ฿ಜ ಇಂഡ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ np 
ಒಂൿ කಣ౲ ದ ಒಂൿ ಎ๲ತದย౵  ಅದඝ౬  ತඩ౭ ಜ ಗ౳ ๼๭ ಅಥ฿ ಬඥბยಯඨ ಪ౳ ෽ೕಗದ ಒಂൿ ಪ౳ ෽ೕಗದย౵  ඛೕโ 
ಯಶ๭౺ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಯಶ๭౺ ನ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං px 
ಆದ౪ คಂದ ಯಶ๭౺ ನ ಸฃಸค ๸ಒ౲ ಯ ಯಶ๭౺ ನ ನಮ౱  ඛคೕ౾౹ ತ ๸ಒ౲ ಯ ಯಶ๭౺ ನ ๸ಒ౲  ಡ ಆಜฆತ౨ ං  เಷಯಃౙ  p n 
๬౷ ූเಕ ಏಃಂದฉ ಅඝඩತ฿ಜದ౪ ฉ ಒഖౣ  ಎ๠ౣ  ಬฆൟ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಈಗ ಈ เತರൕಯ p np ah 
ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ඣೕഺೕಣ ವ౲ ൞౲ ಸ౽ౙ ಜ කโ ೓ಕದ ඛคೕಃ౹ ಯඝ౬  ๸තಣბ ೓ಕದ ඛคೕಃ౹ ಯ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಈಗ x x 
ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಬಳ๭ං౪ ೕๅ  ೓ಕದ ඛคೕಃ౹ ಯඝ౬  කโ ಅದඝ౬  ಬฉ෷ವ ෩ಲಕ ಅದඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ, ಏಃಂದฉ x 
ඛೕโ ඛคೕಃ౹  ಛಜ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ඣೕലದฉ ಅಪವತბඛೕಯ ಪದಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ರൿ౪ ತั๯ವ ෩ಲಕ x 
ಸರัೕಕರಣವඝ౬  ෥ಡมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಚದರ ಪದವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅದඝ౬  ರൿ౪ ತัಸมಞโൽಲ౵   ಅದ౽ౙ ಜ෻ ಇದඝ౬  ಈ ඛൽბಷౣ  ๖ยಯย౵
ಪคಗ൐๯โൿ ಉತ౨ ಮ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ඛคೕಃ౹ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 1 ೯൤ಡ ඛคೕಃ౹ ಯ ඛคೕಃ౹  ಈಛಗศ ว౽ౙ ೈರ฿ಜං  x x x x 

ಇൿ ted np 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කඝ ನ ඛคೕಃ౹ ಯඝ౬  ಡ ෭ನ๺ 1 ಡ ෭ನ๺ 1 ಡ ෭ನ๺ 1 ಡ ಪವฑ ಡ x x x k k nckp k nckp kq 
ಪವฑ ෭ನ๺ ಡ 0 ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಡ 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඝಞಣ฿ದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං n k n k k 
ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ ಇย౵  ಗಮඛ๭  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ಈ ಪದโ 0 ಆಞತ౨ ං. k 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๸ಕಲನವඝ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ದ 2 คಂದ ಡ ෭ನ๺ 1 ಡ ಡ ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಡ ಪವฑk nk k n kp kq 

෭ನ๺ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺  1 ಸ෥ನ฿ದ 2 คಂದ ಅಪವತბನವඝ౬  ಅಪವತბඛೕಯ n k k k k nn k n 
෭ನ๺ ಅಪವತბඛೕಯ ඛಂದ ಪವฑ ಡ ಪವฑ ෭ನ๺ ಡ ಇದರย౵  කඝ ಈ ಅඝ౬  ಈ ಅಪವತბನದ k p kq n k k k 
෮ದಲ ಎರഴ ಪದಗัಂದ ෭ನ๺ 1 ಡ ರൿ౪ ತั๯൤౨ ೕච ಇಂದ ෭ನ๺ 1 ಆಜ ෭ನ๺ 2 ಅಪವತბඛೕಯ k k k k 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅಪವತბඛೕಯ ಪದವඝ౬  ෭ನ๺ 2 ಅಪವತბඛೕಯ ෭ನ๺ ಅಪವತბඛೕಯ ඛಂದ ಪವฑ n k n k p k 
ಡ ಡ ಡ ෭ನ๺ ඛಂದ ූಜ๭ ಇದඝ౬  ಪคಹค๯ವ ಸฤ฿ಜ කඝ เಭಜචಯඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච  ಈ q q n k n 
ಅಪವತბನವඝ౬  කඝ ಎಂൿ ෭ನ๺ 1 ಡ ಬฉ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಇย౵  කඝ ෭ನ๺ 2 ಅಪವತბನವඝ౬  n n n k 
෭ನ๺ ඛಂದ ූಜ๯൤౨ ೕච   ಅಪವತბඛೕಯ ಮൡ౨  ಈ ಪದವඝ౬  ෭ನ๺  ෭ನ๺ ಃ ෭ನ๺  ಅಪವತბඛೕಯ ಎಂൿ 2 n 2 2
ಬฉಯಬ๾ൿ ಇದඝ౬  කඝ ಪವฑ ಃ ෭ನ๺ 2 ಡ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ๲ౙ ౷ ೕฑ කඝ ຄರಡ ಡ ಬฉ෷൤౨ ೕච p p q 
ಪವฑ ෭ನ๺ 2 ෭ನ๺ ಃ ෭ನ๺ 2 ಃ ಸ෥ನ 2  ಡ ಮ൧౨ ෫౱  කඝ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕච ෭ನ๺ 2 ಅඝ౬  ຂಳฤ n n k n 
ಎಂൿ ຂಳฤ ಇൿ ಆಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 1 ಚದರ ๭ಛ౱  ಡ ෭ನ๺ 2 ෭ನ๺ 2 ಅಪವತბನವඝ౬  n n p m 0 n n m 
ಅಪವತბඛೕಯ ෭ನ๺ 2 ෭ನ๺ ಅಪವತბඛೕಯ ಡ ූಜ๭ ಪವฑ ಡ ෭ನ๺ 2 ෭ನ๺ n m p mq n m 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಜ ෭ನ๺ 1 ಆಜ ಚದರಃౙ  ಆಞൟ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ෭ನ๺ 2 ൽ౷ ಪದ เಸ౨ ರൕಡ n n p q p n 
เಸ౨ ค๯โದඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౵ ๺ ಆಜං  q p 1 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಜ ෭ನ๺ 1 ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಞತ౨ ං n n p 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಎಋ౺  දಕ౸ ඨ ಡ ๼ಂൟฆತೕಣ ඛคೕಃ౹  ೓ಕโ ඛคೕಃ౹  ಆಜ ෭ನ๺  ಪ౵ ๺ ಎಋ౺  දಃౣ ೕಶඨ x x x 1 x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೓ಕದ ඛคೕಃ౹ ಯඝ౬  ಆಜ ಆಜ ෭ನ๺ 1 ಚದರ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ನ ವ౲ ൞౲ ಸโx n n n p np x 

೓ಕದ ඛคೕಃ౹ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං , ๸තಣბ ೓ಕದ ඛคೕಃ౹ ಯඝ౬  ಕല෫ ෥ഴತ౨ ං  ಡ ෭ನ๺ 1 ಚದರ xa x n n p 
೯൤ಡ ෭ನ๺ ಚದರ ಚದರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං np n p 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಸ౷ ಲ౭  ಸರัೕಕರಣವඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಇย౵  ෮ದಲ ಪದโ ಚದರ ೓ಕ฿ಜං ಮൡ౨  ಇย౵  ಅൿ n p 
෭ನ๺ ಚದರ ವಗბ฿ಜං n p 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ರൿ౪ ತั๯ൟ౨ ೕค  ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  1 ෭ನ๺ ಡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ඛೕโ np np p np npq 
ಅඝ౬  ൡಂ෇ ಆಸ౾౨ ർಯಕ฿ಜ ຂಳಬ๾ൿ ಈಗ කโ ನ ඛคೕಃ౹ ಯඝ౬  ಎಂൿ ಮൡ౨  ನ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  x np x npq 
ಎಂൿ วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ, ಅย౵  ൽ౷ ಪದ เತರൕಯඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ඛೕโ ಇย౵  ಗಮඛಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  1 ರ ನഴเನ x q  0 
๸ಒ౲ . 
ಆದ౪ คಂದ ෴฿ಗล ಜಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං npq np 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  1 ನഴๅ ಇฆโದคಂದ ඛೕโ ಇย౵  ຂัಃಯඝ౬  ඛೕಡಬ๾ൿ q 0 npq 
ಆದ౪ คಂದ ൽ౷ ಪದ เತರൕಯย౵  ಸฃಸค ෴฿ಗล කโ ෥ಡಬ๾ർದ ವ౲ ൞౲ ಸ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ನ npq 
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ವಗბ෩ಲ฿ಜฆವ ๬ౣ ౲ ಂಡിბ เಚಲನದ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಸಹ ಬฉ෵ค ಈಗ කโ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ർಗ เ๕ಷ p 
ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ಸಹ ඣೕಡಬ๾ൿ ಅಂದฉ ಯಶ๯౺  ಮൡ౨  ็ಫಲ౲ ದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗำ ಒಂඃ ಆಜฆ฿ಗ ඦತರ 
ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗำ ෴โโ ඦತರ ಯಶ๯౺   ಮൡ౨  ็ಫಲ౲ ದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗำ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ ಅൿ ಆಜං ಡ p q 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ เತರൕ෷ ಬಹಳ ಸರಳ฿ದ งಪವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಅൿ 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಛಜ ಡ x k nc k k k 0 1 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಈ ๸ದಭბದย౵  ಡ ඛೕโ ಇย౵  ಕ൭ವ๯౨ ವඝ౬  ඣೕലದฉ, කඝ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಅඝ౬  ෭ನ๺ n x n k
ಎಂൿ ຂಳฤ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ದฉ ಅൿ ಡ ෭ನ๺ ಅಧბ ಆಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಡ ಡ ಅಧბ, ಅൿ n ncn k n n n
ಡ ಅಂದฉ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  n x k 
ಆದ౪ คಂದ ಯಶ๯౺  ಮൡ౨  ็ಫಲ౲ ದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗำ ಒಂඃ ಆಜฆ฿ಗ เತರൕ෷ ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜฆವ ෈ಂൿಗಳย౵  
ಸ෥ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ඛ෽ೕ೧๯ತ౨ ං ಅಂದฉ කඝ 0 ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಒಂඃ n 
ಆಜฆತ౨ ං ඦತರ කඝ 1 ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ಬฉಯฤ ಅವ౽ಶ ඛೕഴ൤౨ ೕච, ಉർಹರൕಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಮൡ౨  p 0 pn p 1 pn 
෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  කඝ ಪคಗ൐๭ದฉ ಡ 1 คಂದ 2 ಆಞತ౨ ං, ಅൿ ಅඝ౬  2 คಂದ 2 คಂದ ූಜ๯ತ౨ ං n n n  
ಆದ౪ คಂದ ಇತರ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಯಶ๯౺  ಮൡ౨  ็ಫಲ౲ ದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗำ ಒಂඃ ಆಜฆ฿ಗ ಒಂൿ s 
เ๕ಷ ಪ౳ ಕರಣ฿ಜං ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  ನ ඛคೕಃ౹ ෷ 2 คಂದ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ವ౲ ൞౲ ಸโ 4 คಂದ ಆಞತ౨ ංx n x n 
ಮൡ౨  ಪ౳ ෥൐ತ เಚಲನโ 2 คಂದ ವಗბ෩ಲ฿ಞತ౨ ං . ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  කඝ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච ല๭ౙ იೕഡ n 
เತರൕಗಳ เเಧ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗำ ಆຉ 
ಆದ౪ คಂದ ൽ౷ ಪದ เತರൕ ಮൡ౨  ಇತರ ಃಲโ ಆຉ ല๭ౙ იೕഡ เತರൕಡ ๸ීඌ๭ದ เเಧ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳඝ౬  ຂಡ วಕౙ  
๻ಀโൿ ඛคೕಃ౹ ಗಳ ವ౲ ൞౲ ಸದ ෰ಲ౲ ෥ಪನವඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ เತರൕಗಳย౵ ನ ಸಮ๲౲ ಗಳ ಬಡ౛  කඝ ๬ಕ๠ౣ  ಸಮಯವඝ౬  ಕึ෷൤౨ ೕච 
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