
ఓښ ऴ߾ంݭझ  ఈ܌ࡗ
సమసङ ۃంࠫڴయ࡛ ऴ߱ऴߖࡰ ߯ ఐ޶ ఉపߕङ ఇవछ ࡱࣃ ంڒ ,ݟబܽद మనం ߖڜऒ  సమసङ ऐࡍంۨ చࡍڷ  भ޳ ం ఒక వङ ړ फ
ࡎ࢐܌ࡗ
 x yܼࠊ ࠾ࡍलయం మ࡯ڒ ߤఐర ߝڕߘ࢐లڝࣆޓ ࡱऴతࠪ ࠾ࡍమ ڴబంధంߘఅ ړ ݋ݧ
అం݄  మ࠾ࡍ లࡹ ऴړంద ఇవछ బݞन ऒߕఉ ࡱڒర ݡంࡓ ڕమన ࠼ x y xy ݋ऱࠏܼ ऱటऱࠏܼ  ࠼

xߤఐర ࡹऱటऱࠏܼ ࠾ࡍమ ݡంࡓ ݋కం݃ం ߤ࢑టࠫ ݡ࠮ ݋लయం కం݃ం࡯ڒ ࡏఆ ݋కం݃ం ߤఐర ࡹ y 
కం݃ం࡯ڒ 2 ݋लయం 3 మ࢑ ࠾ࡍట࡛ࠫࠂ ߤ   వङ ړ फ కߗసం 18

ఐర࡯ڒ 21 ߤलయం మߘܼࠊ 16 ࠾ࡍ భࡎ फ ࡯࠻ۯ అం݄   మࡅ ࠾ࡍకए  ऴపࠏܼ ޒऱ݋ ధర mg  mg mg x y 
వࡏసࡐ ڴ.

2 మࡐ ࠾ࡍ.
 1 
అߖ అర बం  ఈ సమసङ  మ࠾ࡍ అߖऒ ంܽ࠴ ࡹదܽ࠭࠲ ޴ ఈ
సమసङ షएࡍప ڴ ࡽక߸ڴऴ ߖߖ޳ ࠾ࡍమ ࡯ంۧ޴ం߰ࡐ ڴ ߘ ऒޒऴపయ ړߖݞంచࡍ फࣃ ࠭   lpp
కߗస ధర ڒబܽद ࡓంݡ  ప ऱ࣒ z x y ࡯ంۧࡍदకࢴߖక ߖߖ޳ మనం ݟబࡹ ڕలڒంࡌबࣄ కߘసࠪనం క ړ 
వङ ࠾ࡍమ   ࡱ ݋కం݃ం ߤఐర ࡹݡంࡓ ࠾ࡍమ ࡏఆ ࠾ࡍమ ࡱڒంࡌबࣄ , ړ फړx y 
కߗసం ప޺भ޴ࠫߖ ఇߘ࠭ߘ భࡎ फ ڒ ࡯࠻ۯబܽद ࠴దܽ ࣄबࡌంࡱڒ  ప ऱ࣒  mg 6x  2y
एڕసࠪనం కం݄ ఎ ړ18 వ.
 అం݄ ݡ࠮  పऱ࣒ घࠫޛ  ओߩఇ ޴సࠪనం ఇ ړ޴ लయం 3 x y x࡯ڒ ࠾ࡍమ ࡱڒంࡌबࣄ ߤఐర ࡹ ݋ऱࠏܼ ݡ y 
మߖ࠿ 3 ࠾ࡍ ऱܿ మ࠾ࡍ వङ ړ फ
కߗసం ఇర࢙ ఒకए ࡎభ ߘलయం࡯ڒ  फ ڒ  ࡯࠻ۯబܽद ݡ࠮  ప ऱ࣒  ऴޓ అړ21 ޴ߝ సࠪనం కం݄ ఎڕए వ , mg x y 
అం݄  ప ऱ࣒ एڕసࠪనం కం݄ ఎ ړ7  వ,x y 
ఇڒ ޴ङ  ऴపశऒx y ࠾ࡍమ ڷࡱߕ ࠾ࡍమ ݡంࡓ అం݄ ܼࠊ ࠾ࡍమ ݋ऱࠏܼ ऱࢁమ ࡱڒంࡌबࣄ लయం࡯
ऴపڒరం  వङ ړ फړ కߗసం అߘబంధం అవసరం 16 ࢑టࠫߘऱ ڒబܽद 2  ప ऱ࣒  సࠪనం mg x y ړࡏపదࣔ ڷࡱߕ 
అం݄  ప ऱ࣒  ݀ ఐ కం݄ ఎڕए వx 
ఎړ޴ࠫߖ సࠪనం మࠏܼ ࠾ࡍऱ݋ సంఖङ    మࠏܼ ࠾ࡍऱ݋ మࠏܼ ࠾ࡍऱ݋ ఎߩओ    x y ڴలంږޒऴప ݢ
ఉండڒ ޶బܽद కం݄ ఎڕए వx 
ऒߕࣆ ऒߕࣆ ࠾ࡍసࠪనం మ ړ బܽद  ఈ సమసङڒ సࠪనం ړ కएࡅ   y࠭࠲ ,޴ఉంܿం ࡮కరణ ఇޓऴࣇ 
ఆࠏणړ द࢟  ఫంࣾࡓ ߖ ߤంݡ  ప ऱ࣒ పऱ࣒  ݡ࠮ ݟబࡹ ړ   కం݄z x y  x y 
ఎڕए వ  ࠫޛघ एڕసࠪనం కం݄ ఎ ړ޴ వ తڵ ठంۧ࡯, ఇ޴ ఐరࣄ ߤबࡌంࡱڒ మ࠾ࡍ  ప ऱ࣒  ఏݡ కం݄ ఎڕए వ x y 
ఇ࡯ڒ ޴लయం ࣄबࡌంࡱڒ.
 మ࠾ࡍ  పऱ࣒  ݀ ఐ కం݄ ఎڕए వx 
ఎړ޴ࠫߖ సࠪనం అࣄ ޴ߝबࡌంڒలߖ ߘర पࣆ࠼फం޴ అߖऒ ంܽ࠴ ࡹదܽ޴ మనం ࢘ࡔछ ࡏ
ప  ݡ࠮ ࡱڒంࡌबࣄ బܽद సరళڒ ࡯࢐ڝࣆޓ ߘలڒంࡌबࣄ యڥࡔ ऱ࣒  కం݄ ఎڕए వ ࠫޛघ ప  ޴ ऱ࣒  x y x y 
ఎڕए వ ఏݡ కం݄ సࠪనం  ప ऱ࣒ एڕసࠪనం కం݄ ఎ ݡంࡓ  వ  ఎ޴ࠫߖ అߘబంధ సࠬకరణ సࠬకరړߖހ x i 
ఇ1 ޴ ఇࡓ ޴ండవ޴ మ࠾ࡍ ఇ࠮ ޴డవ అߘబంధ సࠬకరణం 4 ࠴దܽ ࣊కߘ మ࠮ ࠾ࡍడవݡ࠮ ޴ x 
 ప ऱ࣒ घࠫޛ   y࠭࠲ సࠪనం ړ޴
x ߖߖ޳
छ޳ छ޳ ߧ࡯క ݡ࠮ ࡌ ऴ࢐యవ۪ऐ ࡹపంࡐ పంࡐ యࡌఅంత ࡌ घࠫޛ   సࠪనం ఒక  ప ޴ ऱ࣒  ఈకछ  y x y ړ ࡽ

 ఇࠑ ޴  ప ऱ࣒ ఈకछ  ࠑ  పऱ࣒  ࠾ࡍమ  ړ ࡽ  ݀ ఈకछ పऱ࣒ ݋࠼ఎ ࠑ ߖߖ޵ ,݋࠼ఎ ړ ࡽ झ࡛ࠂ   ܿ7 x 7 y 7 1 x y x y 
వړ ߤ సࠪనం అߖ ऴ࢐యవ۪ऐ  .
  ఈ ݡ࠮ పంڕफࡱ సࠬకరߖހऒ  అడनࣃڵफ ޴దܽ࠴  ࠼

ఇంట࡛ ࣊ ࣊ ఇంట࡛ ࠾ࡍद  మߵ ࣊ బܽद ఇంట࡛ڒ  दߵ ࣊ ఇంట࡛ ࠾ࡍद  మߵ द x 3ߵ y 9 x 3 y 9.
 ࣊కంݭ ఇంట࡛ ࣊ ࣊ ఇంట࡛ ࠾ࡍమ ݡद ఏߵ సࠬకరణం x y x ݩ࠮ లठవߕ ࠾ࡍమ ݡद ఏߵ
ఇంట࡛ ࣊ ࣊ ఇంట࡛ ࠾ࡍమ ޴ࠫߖद  ఎߵ ऒߕࣆ అం݄ ڷࡱߕ दߵ एڕసࠪనం కం݄ ఎ ړ వ అޔࠋۮ ߖం޴ y 
మ࠾ࡍ
ఇ޴  ఇߩओ ऒߕࣆ ݡ एڕసࠪనం కం݄ ఎ ړ వ ڥࡔయ ࣄबࡌంڒల అసࠪనతछ ం కం݄ ఎڕए వ సࠪనం కం݄ x 
ఎڕए వ  కం݄ ఎڕए వ
సࠪనం కం݄ ఎڕए వ సࠪనం ڒబܽद ࠮ ࠭࠲ల పښ ߖ ߤܔࡍࣟ ࣾࡎవలం ࠴ ڷࡱߕదܽ 0 ړ ޜ ޜݡ࠮ 0
సࠪనం 0 అం݄

एڕసࠪనం కం݄ ఎ ړ వ  తߩओ ప  ݡ࠮ ంకంࡌबࣄ దܽ࠴ బܽदڒ  ऱ࣒ घࠫޛ  9 ࡹ ߤసࠪనం సగం ߮ऱ ړ޴ x y 
ప  ޴ఇ ࠾ࡍమ ޶లం ఉండ࠮ ऱ࣒  ݀ ఎړߖ޳ࠫߖ సࠪనం ڒబܽद ఒకࡅ ߖ޳కए  పࢲࡍए ర ڒరణం  x y 
ऒߕࣆ ండవࡓ ऒߕࣆ ࠾ࡍమ ࣾࡎర ప߄࡮࠮ ړ ऒߕࣆ న࠳సࠪన ړ సࠪనం ړ
ఏݡ కం݄ ఎڕए వ  సࠪనం మࢁऱ తߩओ కएࡅ ߘబܽद ࣊కڒ   పࢲࡍए ర ڒరణం ߄࡮࠮ర పڝ ࣾࡎసం అ޻ 
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࢑ధంߖ࡮࠮ ڴऒ  కڵ࡯ ఉండ޶, అ߄࡮࠮ ڼ࡮ర ప࠮ ڷࡱߕ ڕࣾࡎడవ ߕࣆऒ  ప ऱ࣒ ऒߕࣆ ݡంࡓ   ړ
సࠪనం
ఎړ޴ࠫߖ సࠪనం కం݄ ఎڕए వ  ఎړ޴ࠫߖ సࠪనం మࢁऱ తߩओ రऐۯ లం࠮ ऱࢁబܽद మڒ  బడ޶  ఇ 
ఇߠझ ङࡲ ష܊ࡎ ߤయߤ అం݄ ఈ ࣄ ݡ࠮बࡌంڒలړ పࢲࡍए ర ڒరణం ఓ߭ ధङࣃ ߤ మࡃङ  ߖ޳ బܽदڒ రణంڒ 
సరస࠳న ऴࠆڴ ఇ࡮ ఉంܿంڒ ޴బܽद ఇకए డ ࠭࠲ ఓ߭ ऒߕఉ ڵ࡯క ߖ ߤయ܊ࡎ ߤ ࠭ మ࠾ࡍ ఈ ఓ߭ abcdߤ
ऴߦంతం ࡅకए ం࠼ߦ ల࠮  ऱܿ 8 0 మ࠾ࡍ ఇߩओ ړणࠏఆ ݡ द࢟b 6 1 c 1 6 d  0 9 
ఫంࣾࡱ࢑ ߤవ࢑࢑ ߘధ ࠮ల ࠼ߦంటऱ ࠮ల ࠉం࢓޶ల వదभ కھߘం޳ం ఒక ఎߕࣆ ޴ࠫߖऒ झڡࣄ ࠉ   వࣄ ߤ 
వڡࣄ ߤझ  మߕࣆ ݟ ࠾ࡍऒ घࠫޛ   z z a ޴ࠫߖఎ ݟంߘ ݡంࡓ వ వదभࡱ࢑ ల వదभ࢓޶ంࠉ ల࠮ బܽदڒ ޴
 ప ऱ࣒  లڕ సࠪనం  ߕࣆऒ  పదࣔړࡏ సࠪనం ࡱ࢑వ ࡓంߘ ݡంݟ ఆࡏ పऱ࣒  ఒకܽړz b 
సࠪనం  పదࡱ࢑ ݡ࠮వ ࡓంݡ ఒకܽ పऱ࣒  ఆࡏz rc 
సࠪనం  ఎ޴ࠫߖ మ࠾ࡍ వదभ ࡱ࢑వ 2 ߘం0 ݟ ప ऱ࣒  సࠪనం.d z ړ9 
బܽदڒ 

ధङࣃ ڴరణం బࣕరంగంڒ కం݄޶ఎం ,޴ఉంܿం ڴషदంߖవ కࡱ࢑  ޴ మࡃङzc z rc 
एڕక మనం 8 కం݄ తߘక ,޴ఉంܿం ڴషदంߖవ కࡱ࢑ కߘరణం కڒ వ అߖ  ప ऱ࣒  కం݄ తڕए వz rc z 2x y 8 
అߖ త࡯࠻ۯ ڥߖ 
ధङࣃ మࡃङ ధङࣃ ޜరణంڒ  మޔ࢓ం޳ࡶ ޴ ఈ ڶతڶ ߘయక߱࠭࠲ ,ޙ ఈ
సగం ࢑ࠪనం ࡓంݡ  ప ऱ࣒  కం݄ తڕए వ ߰ం࠭ޑ޶  ఎ޴ࠫߖ x y 

మࣃ ࠾ࡍధङ మࡃङ ప  ݡంࡓ ߤऱ߮ ࠆࣔ ࠭࠲ బܽदڒ ࢓ࡶ ࡱ ݋ం࠼ߦ రణ߄ࣃ ఏ ޜరణంڒ  ऱ࣒  op x y 
ఎ޴ࠫߖ కం݄ తڕए వ ఉనऒ ం޶న బࣕరంగ ࣃధङ మࡃङ   ߖఉండద ڵ࡯క ߘ ݋ం࠼ߦ రణ߄ࣃ ఏ ޜరణంڒ 
పओۮ గలం ڒబܽद ఎړ޴ࠫߖ సࠪన࠳న కߖషद ࡱ࢑వ వదभ అޔ࢓ం޴  వڡࣄ ߤझ సంఖङ ݋ऱࠏܼ బܽदڒ   zc z c x 
ఒకړߖ޳ సࠪనం మࠏܼ ࠾ࡍऱ݋ సంఖङ  ఆړࡏ సࠪనం ڒబܽद ఈ ࢑ధంڴ మనం ߷ࡌघ ङࣇ ܽకࡽ కం߭ࡹߗ y 
సమసङ ۃంࠫڴయ࡛ ऴ߱ऴߖࡰ  అߝ ࠙వనߘ ఉపڵࡆంచవ۪ऐ , 
ఇߩओ క సమసङࡖమనం మ ݡ ޴ం ఇ޳ంڕࣆޓ ߘ
కएࡅ ۃంࠫڴయ࡛ ऴ߱ऴߖࡰ సమసङ  ݋ݧ   ంۨ ఒక a  p qڵࡆఉప ࠾ࡍమ ࡱࡌఆࣔ ݡంࡓ ߤయࢳܾݧ 
ऴపޙङ క ఆࣔߖࡌऒ  అࠚవృ޴म ࡯࠻ۯ.

ऴపߦ ޒङ  p 12݋ߖ࠿ 6 ߤఐర ݋ߖ࠿ लయం 4࡯ڒ ݋ߖ࠿ ݭߺ ݋ڙ
दࣃवࡵڜ ङߦ ޒఎ ऴప ߤ࢑టࠫ టऱߖ࠿ 6 ࠾ࡍమ ࡽ  qݡ࠮ ݭߺ ݋ڙ
.޴ఉంܿం ڵ࡯క ߘటऱߖ࠿ लయం 20࡯ڒ టऱߖ࠿
  ఐరߖ࠿ ڷࡱߕ ߤటऱ ࡵڜवࣃद ࡹఎ ఆࣔరం ߤ࢑టࠫ టऱߖ࠿ ݡ࠮ ࠾ࡍమ ࡽ
కߗసం 240 ߖ࠿టऱ ࡯ڒलయం అవసరం కߗసం 460 ߖ࠿టऱ ఐరߤ మ࠾ࡍ గࡍషदం300 ڴ
दࣃवࡵڜ టऱߖ࠿ ऒߖఎ ࡹఆࣔరం ޒऴప ࡽ ङߦ  ڙ ऱܿ ࢑  ࡯ݞ࢐టࠫߤf 
ఎ కߖషद ࠴తफం࢑ ࡹటࠫߤ ఎ అం݄ ఏࠫܽ ڒబܽद ࠭ంڴ޶ మనం సమసङ  ం ఆࣔర޳ంڕం۪ࡍకޓऴࣇ ߘ
ङߦ సంఖङ ݋ڙ p x ࠾ࡍసࠪనం మ ړ 
ङߦ ݭߺ సంఖङ ݋ڙ ङߦ లڒర ݡంࡓ ߝఅ ࠾ࡍమ ڕబܽद మనڒ సࠪనం ړ  ऒߕఉ ࡱ ݋ڙ q y.࠼ p q 
 మߖ޳ ࠾ࡍ సంఖङ ऒߜलయం ప࡯ڒ ࠾ࡍమ ࡱ ంݡ మݡ࠮ ࠾ࡍ ఐరߤ కం݃ంڷࡱߕ ࡱ ݋ ఇర࢙ x y 
दࣃवࡵڜ కछ ࣒ڒ బܽदڒ ఎ 6 3 ߤ࢑టࠫ ࠾ࡍమ ڷࡱߕ ࡏఆ ࡽ శऐ సంߗక ࡹరం ఆࣔరంڒऴప ߤ
लయం అవసరం అం݄  ప࡯ڒ ݋ߖ࠿ 240 ऱ࣒  ऴ12 ޓx y
एڕసࠪనం కం݄ ఎ ړనలࠢ ݡంࡓ వ.
 మࢁऱ కߗసం ڷࡱߕ అర࢙ ߖ࠿టऱ ఇڒ ࠭ߘబܽद ڷࡱߕ  ప ऱ࣒  ఇర࢙ అڷࡱߕ ޴ߝ అర࢙ మ࠾ࡍ x y 
दࣃवࡵڜ ڷࡱߕ ڴషदంࡍసࠪనం గ ڕ ࡽ
दࣃवࡵڜ టऱߖ࠿ వందల ݡ࠮ ప  ࡏబܽद ఆڒ ࡽ ऱ࣒ एڕటऱ కం݄ తߖ࠿ వందల ݡ࠮ అం݄ ڷࡱߕ  వڴ x y 
ఉంܿం޴ మ࠾ࡍ మనڕ ఉం࢑  ޴టࠫߤ ఎ ޑ࠴फ ऒߖ  కࢴߖदకࡍంచړߖݞ ऴపޒ ఆࣔరంࡹ ఎߖऒ ङߦ  ڙ ऱܿ 
ఉపڵࡆంۧࡹ   క߭ߖటदړߖݞ 
అం݄ ఆࠏणړ द࢟  ఫంࣾߤ ఆࡏ  ప ऱ࣒  ऴޓ మ࠾ࡍ ఆࣣ ߦ ݭߺङ ङߦ ݋ڙ టऱ సంఖङڙ  ఈ సమసङ కएࡅ   ऴపږޒలx y p 
झߤڒ लయం࡯ڒ  ޴ఉంܿం ࡮ఇ ޴కరణ ఇޓऴࣇ ଀  ۩మࡱ మ࠾ࡍ ఇ޴ ఐరࣄ ߤबࡌంࡱڒ మ࠾ࡍ ఇࡵڜ ޴वࣃद  ࡽ
ऒߕࣆ ఈ ࠾ࡍమ ࡱڒంࡌबࣄ  एڕసࠪనం కం݄ ఎ ړ వ ߕࣆऒ   సࠪనం కం݄x y ړ
ఎڕए వ అ޴ߝ సओ షदంڴ   ऴపږޒల ࣄबࡌంڒ ޶ڒ ࡱڒబܽद సమసङ छࡌంۨన తࡍకޓऴࣇ ߘ త
ధङࣃ ߖ޳ మࡃङ ऒߖހరڒ   కڜߘए ం޳ం ڒబܽद సరళ ࣄबࡌంࡱڒ 
ప  ڷࡱߕ ऱ࣒  వదभ కం݄ ఎڕए వ సࠪనం ࠴దܽ  ప ऱ࣒  ఐ޶ ఒక ఐ޶ ࣊కߘऱ ݡ࠮  ప ऱ࣒  x y x y x i ݡంࡓ 
కం݄ తڕए వ ఒక ࠮ ࠢ࠻డవ అߘబంధ సࠬకరణం ࠴దܽ ࡓండవ మ࠮ ࠾ࡍడవ ڝసం ڷࡱߕ  ప ऱ࣒  x y 
ఎړ޴ࠫߖ సࠪనం ڒబܽद ఇࣆۨࣇ ޴फం࠭࠲  ޴
छ޳ ࡹపంࡐ యࡌఅంత ߖߖ޳ ప 2 ࡌ ऱ࣒ छ޳  ప  1 ړ8 ࡌ ऱ࣒ ప  4 ړసࠪనం 80 ړ  ऱ࣒  సࠪనం 80x y x phi y x y 
పऱ࣒ ࢟ࠀ ߤవ ࠑ సࠪనం అం݄ ړ޶సࠪనం ఒకܽ ఐ ړ సࠪనం 3  ప ݡ࠮ ఇర࢙ ࠑ  ऱ࣒  2 ఈకछ  x y x i ܿ ࡽ
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 అం݄ ࠑ ߸߹द ప ऱ࣒ खࠑݥ   ఐ޶ సࠪనం ఇߩओ దܽ సࠬకరణం 150࠴ ݟయంڶ ߖ ࠆڴనऱ ऴࡷ ݡ࠮ ఈ ݡ x y 
 య࠭xࡌసం అంతڝ
20 మ࠾ࡍ అంతࡌయ࠭ 80.y 
.  బܽद 20 80ڒ 
 మࡓ ࠾ࡍండవ సࠬకరణం ڝసం అంతړߖ࠻ࡌ ఒకܽx 
ఒకܽ ఐ޶ మ࠾ࡍ అంతړߖ࠻ࡌ ఇర࢙ ڒ ݡ࠮బܽद 1 1 0 1 1 20 ఒకܽ ఇర࢙ ڒబܽद ఒకܽ ఐ޶ అం݄ ఈ y 
ఇర࢙ ڒ ݡ࠮బܽद ఇకए డ మన23 ڕ వࣆफంڒ ޴బܽद ఈ ࡓం࠼ߦ ݡం ऱܿ  ప ऱ࣒ ప  ޶సࠪనం  ఒకܽ ఐ ړ  ऱ࣒  x y x 
ఐ޶

సࠪనం ఒకܽ ఐ޶ ఇڷࡱߕ ޴  ప ऱ࣒  ఎనࠢړ సࠪనం మ࠮ ࠾ࡍడవ సࠬకరణంy x y 
పऱ࣒ ࠢ࠻ ࠑ छ޳  खࠑݥ ࡌ  ఐ޶ సࠪనం ڒబܽद అంతࡌయ࠭ ࠢ࠻ మ࠾ࡍ x y x y

అంతࡌయ࠭  ࠑݥख  ఐڒ ޶బܽद ఇࠑݥ  ޴ख  ఐۮ ޶పओ ంݡ࠮ ݟ  ప ऱ࣒ ऒߕࣆ ݟంߘ ڷࡱߕ దܽ࠴ ݀   x iړ
ఒక ࠮ ࠢ࠻లం పڕࣾࡎ సࠪనం పऱ࣒ ऒߕࣆ  ړ
సࠪనం  ఎనࠢړ సࠪనం కం݄ ߭దभ޴ తߩओ రऐۯ ࡹరణంڒ లం࠮ బܽदڒ  బడڒ ޶బܽद సగం ࢑ࠪనం ࠴దట 
పࢲࡍए ర ऴߦంతం అޔ࢓ం܊ࡎ  ޴య࠮ ߤలం పࡹࣾࡎ
ప  ڷࡱߕ ऱ࣒  ఎڕए వ ఎనࠢړ సࠪనం అڷࡱߕ ࢑ߝ ࣊కߘల ߕࣆऒ  ప ऱ࣒  ఐߕࣆ ޶ऒ ऒߕࣆ సࠪనం ړ  x yړ
సࠪనం  ఒక ఐ޶ కం݄ ఎڕए వ ߕࣆऒ  మࢁऱ తߩओ ङࡲ࣍ లం࠮ బܽदڒ  ష܊ࡎ ߤయۯ ࡹ ߤరऐ బడڒ ޶బܽद ఈ 
एࢲࡍప  ߤऱ߮ ࠆࣔ ర ऴߦంతం ఓࡍయۯ ࡹ ߤరऐ బడڒ  ޶ࡶరణం ߄࡮࠮ర పߕ ࣾࡎలठవ ݟ࠮ంܽߕࣆ ړऒ  ړ
ऒߕࣆ ऒߕࣆ ړ ړ
ऒߕࣆ ऒߕࣆ ړ  జం అం݄ߖ ޴సࠪనం ఇ ړࠢ࠻ సࠪనం  ఒక ړ
एࢲࡍలం ప࠮ ర ऴߦంతంࡹ ఉంܿం޴ మڿ ߖ޳ ࠾ࡍళ ऴࠆڴ ఇకए డ ఉంڒ ޴బܽद ࣃధङ మࡃङ
ధङࣃ  బܽदڒ రణంڒ రڒం࠙ڕ ࠾ࡍమ ޴ంݟంచబ߅రణం బంڒ మࡃङ  abc abc ࠾ࡍరణం బంధం మڒ 
खࠑݥ ݡంࡓ ࣄ ࠾ࡍమ ߘࣜ޴నలࠢ ప ࠉ ఇర࢙ ߘࣜ޴ప ࡱ࢓޶ంࠉ ల࠮ బܽदڒ ޴ఉం ڴరంڒం࠙ڕ  ݡంࡓ 
ఒక పߘࣜ޴ ఇర࢙ ࠉ నలࠢ పߘࣜ޴
మࡓ ࠾ࡍంࠑݥ ݡख ओߩఇ ݡంࡓ  ړणࠏఆ ݡ द࢟  ఫంࣾࡅ ߤకए ప  ࡏఆ ߘవࡱ࢑  ऱ࣒  c z xݡ࠮ 

ం࠼ߦ ల࠮  ࠼ంܼھߘక ڴసࠪనం ړ ऱܿ ڒబܽद ࠮ల ࠉం࢓޶ల వదभ ࡱ࢑వ ఆߘ ࡏంݟ పޜߘࣜ޴ y z z 
ప  ࡏసࠪనం ఆ ړ ఇర࢙ ݟంߘ ݡ࠮ ܿߦ ऱ࣒  ऴڒ ޓబܽद ఒకz x y z 
వదभ ఆߘ ࡏంݟ పߘࣜ޴ వరݡ࠮ ڕ కߧ࡯ ఇర࢙ 90ړ60 ړ సࠪనం 150 వదभ  ߘం40 ݟ ప ऱ࣒  z b 6 ݟంߘ 3 
15 240 ప ऱ࣒ ఈకछ ࢟ࠀ  ప 2 ݟంߘ ࠾ࡍమ ޶ఎనࠢ ఐ ݀ ܿ ࡽ ऱ࣒ ఈకछ 72 ړࡹ 3  ప 6 ܿ ࡽ ऱ࣒  ݀ వߤ z rc 6 
झڡࣄ  ݃छ छࡽ झڡࣄ   ܿ ݀ ݃छ छࡽ
 ప ऱ࣒  ݀ వڡࣄ ߤझ  ఈకछ   పऱ࣒z rc ݡంࡓ ݟంߘ ࡏబܽद ఆڒ ݋࠼ఎ ݀ ݀ ܿ ࡽ
खࠑݥ ݟంߘ ݡ࠮ ऒߜప ݟంߘ  సࠪనం ݡంࡓ  ంݡ కࡓ ߧ࡯ంݡ ఒకܽ ఆࡓ ࡏంࡓ ݡంݡ ఎړ޴ࠫߖ సࠪనంl 
బܽद మనంڒ

కएࡅ  కߖషद ࡱ࢑వߘ కڝߘए  షद z z zߖన క޶నంݟంచబ߅ంతం బంߦవ 150 వదभ ऴࡱ࢑ షदߖబܽद కڒ ࡯࢐
ङߦ ߘࣜ޴ప ړ సࠪనం  150 ڴషदంߖఅం݄ క ړఇర࢙ ߘࣜ޴వ పࡱ࢑ ङږ ݭߺ టऱڙ  మߦ 20 ࠾ࡍङ z p ݭߺ టऱڙ
ङߦ 15 ݭߺ టऱڙ

మߦ 20 ࠾ࡍङ మనం ఆࣔర సమసङ ڴ࢑ధం బܽद ఈڒ ݭߺ టऱڙ   ంచవ۪ऐp q lppڵࡆఉప ߘవన࠙ ߝఅ ࡹ
బܽद వङڒ వࣃయంࡹ ఉపࡆగం ࡍڷంۨ ڜంత సమసङ ऐࡍచ ߘ भ޳ ం.lpp 
బܽदڒ  
ऒߕఉ ࡱ࢓ࡏల ఎڒర ݡంࡓ 5a b a ࠾ࡍమ ߖతం నऴతజࢡ 12 ࡹ ࠾ࡍమ ࠼
తం ߷࣎ओࢡ ఆ ڡࡍ ऱࠪ తంbࢡ 5 ࠾ࡍమ ߖతం నऴతజࢡ 4 ࡹ ޙ࠼అ ,࠼ఉంܼ ࡱ
औࣃ߷ . ࠼ఉంܼ ࡱ ݭࣄ࠻  ڡࡍ
  నऴతజߖ
మ࠾ࡍ అతߖ పంటలࡹړ 12 ڕల ߷ࣃऔ .ࡐ ڕࡹړ ఒక ݭࣄ࠻ ڡࡍ
 10 మ࠾ࡍ ధర ࡐ.b 
.ࡐ 
.ࡐ  

 అޙ࠼, ऴపޒ రకం ఎࡱ࢓ࡏ ఎంత ࡹ޶ޑ࠵ ఉపڵࡆంۧࡹ ऴڴ߸కߖ ڴ ࡽర प࠼ంచంݟ, త޳छ 8ࡌ
߱షక అవసࡱࡌ కߖషद ధరڕ లࣃࠚफ .࠼
 x kg 
ओߩఇ ࡱ࢓ࡏన రకం ఎ࠳సࠪన ړ ࠾ࡍమ ߵ݅ జ࡛ࡷ݅ న࠳సࠪన ړ a ykgݡ b 
ఈ సమసङ lpp ࡹణంࠪࡍప ࠾ࡍల రకం మ࢓ࡏంۨన ఎڵࡆబܽद ఉపڒ ,ݟంచం޴ం߰ࡐ ڴ ߘ a b x kg 
మߞ ࠾ࡍऴ݇జࢡ  ࡹ ߤతం అం݄  ఎ࢓ࡏలࡹ ఉంܿం޴ మ࠾ࡍy kg 12 12 by 100 a  
ఎߞ ࠉ ࡹ࢓ࡏऴ݇జࢡ ڷࡱߕ ߤతం ڷࡱߕ వందల ߷ࣃऔ ࡱవంద ޶అం݄ ఐ ࡱ࢓ࡏతం ఎࢡ ޶ఐ ݭࣄ࠻ ڡࡍ
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మ࠾ࡍ ఐࢡ ޶తం ఎڒ ࡱ࢓ࡏబܽद ఐ޶ వందࡱ మࡹړ ࠾ࡍల ఎ࢓ࡏల ధర ڒబܽद ఎ10 ڕࡹړ ࡱ࢓ࡏ b 
࠾ࡍమ ࡱయߦࡐ
ఎࠉ ࡱ࢓ࡏ ధర  సమసङ .ࡐ ڕࡹړ ࡹ
 8 ఇۨऐ న ޔࡕ తనڕ కߗసం 12 ࡹړల
నऴతజߖ కߗసం 12 ࡹړల నऴతజ࡯࢐ڒ ߖ, అం݄ పߜऒ ంړݡ వందڷࡱߕ ڕ కߧ࡯ వందڷࡱߕ ڕ
కం݄ ఎڕए వ పߜऒ ంݡ పߜऒ ంݡ మ4 ࠾ࡍx 100 
100 కం݄ ఎڕए వ  12ړ సࠪనం మ࠾ࡍ నऴతజڝ ߖసం కߗసం 12 ࡹړల ߞऴ݇జߤ
వదभ 12 ࡹړల ߷࣎ओ వంద పऱ࣒ ࠑ ࠾ࡍఆమऱం మ ڡࡍ  ఐࠑ ޶ వంద కం݄ ఎڕए వ ఐ޶ వందڕ సࠪనం 5x x x 
మ࠾ࡍ ఐࠑ ޶y 
వంద పߜऒ ంݡ కం݄ ఎڕए వ మ࢓  ࠭࠲ ࠾ࡍంܿంڕࡹړ ޴ పߦࡐ ޴యࡱ మړࡹړ ࠾ࡍ ధరb 
సڴࡍठ ఉం݄ ఖࡏऐ ڵత ߘ ठంచంݟ, ఆ߯ ऴపޒ రకం ఎࡱ࢓ࡏ ఎంత ఉపڵࡆంۧࡹ ऴڴ߸కߖ ڴ ࡽర प࠼ంచంݟ 

 ప ऱ࣒ x 8y 10࠾ࡍసࠪనం మ ړ 
ఎ࢓ࡏల ࠴తफం ఎߩओ ఈ సమసङ ࠭࠲ ڴబܽद ۨవరڒ ޶ఉండ ڴలంږޒऴప ݢ బܽदڒ ంۧ࠭޴ం߰ࡐ ࡮ఇ ߘ
ఈ సమసङ కएࡅ  కరణޓऴࣇ 
ऐࡏతफం ఖ࠴ ࠭࠲ ڵత ߘ ठంۧ࡯   అం݄ ప޴  ప ऱ࣒z x 
ఎࣄ  ޴ࠫߖबࡌంڒలࡹ ڕబݟ పߜऒ ం޳ ݡछ వంద పऱ࣒  ࡌ छ޳ ڷࡱߕ   వందy x y ࡌ
పߜऒ ంݡ కం݄ ఎڕए వ అం݄ ݡ࠮  పऱ࣒  వంద కం݄ ఎڕए వx y 
छ޳ ޶ఐ ࠾ࡍమ ࡱవంద ݡ࠮ వంద ప ࡌ ऱ࣒  ఐ޶ వంద కం݄ ఎڕए వ 12x y 
అం݄  ప ऱ࣒  కం݄ ఎڕए వ  240ړ సࠪనం మ࠾ࡍ కం݄ ఎڕए వ 0ړ సࠪనం మ࠾ࡍ కం݄x y x y 
ఎڕए వ  0ړ సࠪనం.
ప  ݡ࠮ ࡱڒంࡌबࣄ బܽद సరళڒ  ऱ࣒ एڕసࠪనం కం݄ ఎ ڕవందల ݡ࠮  వ, ఇ࠴ ޴దܽ޴ అۮ ߖపओ ంݟ x y 
మ࠾ࡍ  పऱ࣒x 

అࡓ ޴ߝంݡ కం݄ ఎڕए వ  అۮ ߖపओ ంݟ  ఇࡓ ޴ండవ అߘబంధ సࠬకరణం ڷࡱߕ ఒకܽ మࡓ ࠾ࡍంݡ y 
పऱ࣒  ݡ࠮  x y
छ޳ ޴సࠪనం ఇ ڕవందల ݡ࠮ छ޳ ڕవంద ࡌ  x yړ300 ࡌ
సࠪనం  1ړ మ࠾ࡍ  పऱ࣒ ప 240 ࠑ ޴సࠪనం   ఇ ړ240  ऱ࣒  నలࠢx y x y ݡంࡓ 
సࠪనం  ఒకܽࣆۨࣇ ړफం޴  ఇߩओ ऒߖ࠻ࡌబܽद అంతڒ ,ݟయంڶ ߘ ࠆڴफల ऴڕపం ݡంࡓ ఈ ݡ  వందx 
మ࠾ࡍ అంతߖ࠻ࡌऒ పऱ࣒  ݡ࠮ వందల ݡ࠮  ړండవ పంࡓ ڷࡱߕ వందల ݡ࠮  फړ సࠪనం y x y x 
ఇంట࡛ ࣊ నలࠢ y ݡంࡓ दߵ
ఇంట࡛ ࣊ నలࠢ  ప ݡంࡓ ޶ం࠭ ړࠢ࠻ ݡంࡓ బܽदڒ నలࠢ ݡంࡓ  दߵ ऱ࣒  x y ݡంࡓ సࠪనం  ఈ ړనలࠢ ݡంࡓ 
సࠬకరހలݞږ ߘ పࡍషए छ޳ ంచడంࡍ నవ۪ऐھߘక ߖߖ޵ సం మనంڝ ݋ం࠼ߦ ఈ ࡌ  
బܽदڒ
ఈ ࡓంࡔ ݡఖల మధङ  ఖండన ࠉం࢓޶ ࠭߯ओ ऒߕࣆ ఒకܽ ݡంࡓ   మ࠾ࡍ ఈ ࠼ߦం݋ ఇߩओ ధङࣃ ݡ మࡃङ  
ऒߖހరڒ मࡌߖ  ޴फంࣆࡍ
ంచవ۪ऐڵࡆऱ ఉపࢁబܽद మనం మڒ 0 ݟంߘ ఒకܽ 3 ڷࡱߕ ࣾࡎలం ప࠮ ࣾࡎర ప߄࡮࠮  
ओߩత ޴సࠪనం కం݄ ߭దभ ړసࠪనం 0  300 ړ ऒߖހరڒ లం࠮ బܽदڒ , రऐۯ  ధङࣃ అం݄ ޶ࡶ మࡃङ  రణంڒ 
ఈ సగం సమతలం మࡓ ࠾ࡍండవ ߕࣆऒ ऒߕࣆ ړ ऒߕࣆ ړ సࠪనం ړ
ఇ కం݄ ఎڕए వ  ڒछ ओߩऱ తࢁనలࠢ మ ݡంࡓ ࡽ एࢲࡍలం ప࠮ బܽदڒ  ర ऴߦంతంۯ ࡹరऐ బడڒ ޶బܽद మࢁऱ ఈ 
ండవࡓ  ߤऱ߮ ࠆࣔ
एࢲࡍప ڕలڒంࡌबࣄ  ర ڒరణం అޔ࢓ం޴ ఇ޴ y
కం݄ ఎڕए వ 0ړ సࠪనం ఇߕࣆ ޴ऒ एڕసࠪనం కం݄ ఎ ړ వ ڒబܽद ࣃధङ మࡃङ  న xݟరవబޘ ऱࢁరణం  మڒ 
ऴߦంతం మ࠮ ࠾ࡍల ࠉంࡓ ࡱ࢓޶ంݡ నలࠢ ߕࣆऒ  b
࠭߯ओ ऒߕࣆ ࠾ࡍమ ޴వందల ప ݡంࡓ  ధङࣃ రణంڒ ࡱఅస   ࡱవంద ݡ࠮  మࡃङc 
వ ఉండవ۪ऐࡱ࢑ షदߖబܽद కڒ రణంڒ క߱వ۪ऐࡶ ޳ࡶ  బܽदڒ 
ఈ సమసङ ధङࣃ ڴ࢑ధం ఈ  ࡯࢐ڝࣆ۫ࡍస ߖߖ޳ ࠭࠲ సంڝ  మࡃङ  ల࠮ రణంڒ ޴ంݟరవబޘ రణంڒ 
ం࠼ߦ ऱܿ ࡓంݡ నలࠢ ߕࣆऒ  ࠭߯ओ ऒߕࣆ ఒకܽ ݡంࡓ  ऒߕࣆ  కएࡅ బܽदڒ ࡱవంద ݡ࠮   b c z z 
వࡱ࢑
xړࡹ   సࠪనం ړ޴ప ޴ంటऱ వదभ అ࠼ߦ లల࠮ ࢑࢑ధ ݡంࡓ ࠾ࡍసࠪనం మ ړ ߤܼ x i i 
నలࠢ పऱ࣒ ݡంࡓ  ఎߕࣆ ړ޴ࠫߖऒ zbړ޴సࠪనం ప ړ వందల ڷࡱߕ సࠪనం ఇర࢙ ړ  
࠭߯ओ घࠫޛ సࠪనం ړ޴వందల ప ݡంࡓ ړ޴ࠫߖఎ ړ ऒߕࣆ ޴ࠫߖఎ ޴ సࠪనం 10zc ړ ࠾ࡍసࠪనం మ ړ
m  ޴ఉంܿం ڴషदంߖబܽद 1980 కڒ సࠪనం 2400 ړ300 ݟంߘ 8 ړ0 ݟంߘ
బܽद  పڒ ڴషदంߖక కߘఉం݄, క ڴణంڷߘఅ ڕޔషర ޴వ  ఇࡱ࢑ ऱ࣒  కం݄ తڕए వ z b 1980 10x 8y 1980 
ࠆࣔ బܽद ఈڒ
 ߮ ऱߤ తపओ ధङࣃ ڴࡍసߖ మࡃङ  ऴߦంతం ࡅకए  ఏ ࠼ߦం݋ లߘ కڵ࡯ ఉండږడڒ ޶బܽद ࠬࡏ
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ఈ ࣔࠆ ߮ऱࡅ ߤకए  ऴࣄڶ ߘ ࠆڴనߩओ ఈ ۪కए ݡ ల ࡔఖ ࣆۨࣇफంࠆࣔ  ޴ ߮ऱߤ ప޴
 పऱ࣒  ఎ޴ࠫߖ ఒక ࠫޛघ ऒߕࣆ ޴ࠫߖఎ ޴  x y ࡱ ݋ం࠼ߦ ߖࡹ  ࢑ࠪనం బܽद ఈ ఉపڒ సࠪనం ړ

ధङࣃ మࡃङ ప  ߤ݃ ߤऱ߮ ࠆࣔ బܽद మనంڒ ࢓ఉండ ڵ࡯క ߘలހరڒ  ऱ࣒  ఐ ݀ అۮ ߖపओ వ۪ऐ  ంࠢ xޛ ఒక ߘߝ 
ఎߕࣆ ޴ࠫߖऒ  కం݄ తڕए వ ޶ڒ ఏߕ޼ 
బࣕరంగ ڒరߖހऒ  కڵ࡯ ఉంܿంڒ ޴బܽद కߖషद ࡱ࢑వ ఉంڒ ޴బܽद కߖషदంࠫޛ ڴघ ऒߕࣆ ޴ࠫߖఎ ޴  z z ړ
సࠪనం మ࠾ࡍ ఎڒ ࡱ࢓ࡏబܽद ఉపڵࡆంۯ ఎࡹړ 30 ࡱ࢓ࡏలڕ సࠪనం మ࠾ࡍ ఎࡹړ 210 ࡱ࢓ࡏలڕ 
సࠪనం ڒబܽद ఈ ࢑ధంڴ మనం ۫డవ۪ऐ య࡛ߖࡰ  
ऴ߱ऴࠫڴంۃ సమసङ  వङ వࣃయ రంగంݞږ ࡹ వࡍ फࣆफం޴ సࡔ ࠫऴ࠭࠲ ࡌ࡮ޔ
త޶పࡍ ࣊షࡹ ߤ మߖڜࡍऒ  సమసङ లߘ చࡍऐ फࣃ ࠭ ధనङ  ࡱ޳࢐
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