
சரி நண்பரக்ேள இன்௥
௨னியர ்௖ேராழரா௘ங் ௔ரசச்ைன௜ல் ஐந்தாவௌ ௳ரி௵ைர, எனேவ ஼ல ௔ரசச்ைனகைள 
௳வாொப்ேபாம்   ொனசரி உண௵க்ஶ ஷ௄தலாக ஒ௠வர்

மற்௥ம் மாத்ொைரகைள எ௄க்க ௳௠ம்௖ம் இ௠ம்௖ கால்஼யம் மற்௥ம் ௕ட்டா௳ன் x y 
உள்ளடக்கங்கள்

மற்௥ம் இல் வேழ ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ எங்களிடம் இரண்௄ வைககள் உள்ளன  x y 
மாத்ொைரகள் மாத்ொைர xy

இல் உள்ள இ௠ம்௖ச ்சத்ௌ ஆ௥ கால்஼யம் உள்ளடக்கம் ௛ன்௥ ைவட்ட௘ன் உள்ளடக்கம் x 
இரண்௄ மற்௥ம் இ௠ம்௖y 
உள்ளடக்கம் 2 கால்஼யம் 3 மற்௥ம் ைவட்ட௘ன் நான்ஶ   ஒ௠ நபர ்ஶைறந்தபடச்ம் 18

இ௠ம்௖சச்த்ௌ 21 கால்஼யம் மற்௥ம் 16 ௕ட்டா ஆழயவற்ைறச ்ேசரக்்க ேவண்௄ம்.mg  mg mg 
 அதாவௌ மற்௥ம் மாத்ொைர௜ன் ௳ைலx y 
௚ைறேய ௡.
 2 மற்௥ம் ௡பாய் 1 
ஆஶம்  இந்தச ்஼க்கல் மற்௥ம் ௚த௧ல் இந்தச ்஼க்கைல ஆக உ௠வாக்க ேவண்௄ம்,lpp 
அதன் ௔றஶ ழராஃ௔க்கல் ௚ைற௜ல் ோர௵் காண ௚யற்஼க்ழேறாம்.
   

ெசல௵ எனேவ இரண்௄ ஷட்டல் க்ஶ சமம், மா௣௧க௬க்ஶ உட்பட்௄ அைத nimum z x y 
ஶைறக்க ேவண்௄ம் , மா௣௧கள் 

மற்௥ம் ஆ௥ மற்௥ம் இரண்ூல் உள்ள இ௠ம்௖ உள்ளடக்கங்கள்   மற்௥ம் ஒ௠ நப௠க்ஶx y 
ஶைறந்தபடச்ம் பொெனட௄் இ௠ம்ைப ேசரக்்க ேவண்௄ம், எனேவ ௚தல் மா௣௧கள் mg 6x 
ஆஶம்  ஷட்டல் என்பௌ2y 
18க்ஶ சமமாக உள்ளௌ.
 அதாவௌ ௛ன்௥ ஷட்டல் என்பௌ ஒன்பைத ௳டப் ெபரியௌ இௌ இ௠ம்௖ மா௣௧கள் x y 
இப்ேபாௌ மாத்ொைர மற்௥ம் கால்஼யம் 3 மற்௥ம் 3 அலஶகள் மற்௥ம்x y 
                                                                            
                                                                                

மா௣௧கள் இப்ேபாௌ மாத்ொைரகள் ௛ன்௥ ஷட்டல் ௛ன்௥                    ‘‘ x y 
என்பௌ 21 ஐ ௳ட ெபரியௌ, அதாவௌ ஷட்டல் என்பௌ 7 ஐ ௳ட ெபரியௌ,x y 
இௌ கால்஼யம் மா௣௧கள் ஆஶம் 
16 ௘ல்௧ழராம் ைவட்ட௘ன்கள் எனேவ 2 ஷட்டல் நான்ஶ என்பௌ பொனா௥க்ஶ சமம், x y 
அதாவௌ ௔ளஸ் ௅ ஐ ௳ட ெபரியௌx 
எட௄்க்ஶ சமம் மற்௥ம் மாத்ொைர௜ன் எண்ணிக்ைக   மற்௥ம் மாத்ொைர௜ன் எண்ணிக்ைக x 
மற்௥ம் மாத்ொைர ஆழயைவ எொரம்ைறயாக இ௠க்காௌ எனேவ ஐ ௳ட அொகமாக y x 
இ௠க்ஶம்
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமமானைத ௳ட ெபரியௌ இந்தச ்஼க்க௧ன் y 
உ௠வாக்கம் இப்பூத்தான் இ௠க்ழறௌ.

௖றநிைலச ்ெசயல்பாடை்டக் ஶைறக்க ேவண்௄ம் இரண்௄ ஷட்டல் க்ஶ உட்பட்௄ ௛ன்௥z x y  
ஷட்டல் ஒன்பொற்ஶச்x y 

சமம் ெபரியௌ இௌ இ௠ம்௖ மா௣௧கள் மற்௥ம் ஷட்டல் ஏ௱க்ஶ சமமான கால்஼யம் x y 
மா௣௧கள் மற்௥ம் ஷட்டல் இரண்௄ ஐ ௳டx 
சமம்  8 என்பௌ மா௣௧கைள ௚த௧ல் ோரம்ானிக்ழறௌ ெவவ்ேவ௥
ேநரியல் மா௣௧கள் எனேவ ேநரியல் மா௣௧கள் ௛ன்௥ ஷட்டல் அொக சமமான ஒன்பௌ x y x 
ஷட்டல் அொக சமம் ஏ௱ ஷட்டல் இரண்௄ சமத்ைத ௳ட ெபரியௌ  எட௄் ெதாடர௖்ைடய y x i 
சமன்பா௄ சமன்பாட்ூற்ஶ இௌ 1 இௌ இரண்டாவௌ மற்௥ம் இௌ ௛ன்றாவௌ ெதாடர௖்ைடய 
சமன்பா௄ 4 ௚தல் ௳னாூ மற்௥ம் ௛ன்றாவௌ ௛ன்௥ ஷட்டல் ஒன்பொற்ஶ சமம்.x y 
 இைத 
இைடம௣ப்௖ வூவத்ொல் ௛லம்x 
௛ன்௥ ஷட்டல் என்௥ எ௱தலாம்.y 
  ஒன்பௌ சமம் ஒன்௥ ஷட்டல் சமம் 7 க்ஶ சமம் இௌ ஆல் 7 ஷட்டல் ஆல் 7 சமம் 1 x y x y 
மற்௥ம் ஷட்டல் இரண்௄ சமம் எட௄், இைத ஆல் எட௄் ஷட்டல் நான்ஶ சமமாக x y x y 
ஒன்௥க்ஶ சமமாக இப்ேபாௌ வைரபடத்ைத வைரய௵ம்  இந்த ௛ன்௥ ேகா௄கள் சமன்பாடை்ட 
இைடம௣க்ழன்றன  ௚தலாவௌ
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இைடம௣ப்௖ 3 மற்௥ம் இைடம௣ப்௖ 9 எனேவ இைடம௣ப்௖ 3 மற்௥ம் இைடம௣ப்௖ 9.x y x y 
 இரண்டாவௌ இைடம௣ப்௖ ஏ௱ மற்௥ம் இைடம௣ப்௖ ஏ௱ மற்௥ம் நான்காவௌ ௛ன்றாவௌ x y 
சமன்பா௄ x
இைடம௣ப்௖  எட௄் மற்௥ம் இைடம௣ப்௖  என்பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமான ஐ ௳ட ெபரியௌy y 
எனக் ஷ௥ழறௌ மற்௥ம்
இௌ  இப்ேபாௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமமாக உள்ளௌ   ேநரியல் மா௣௧களின் சமத்ௌவ௘ன்ைம x 
சமமானைத ௳ட அொகமாக உள்ளௌ  தவறானௌ எனேவ ௚தல் மா௣௧க்ஶ சமமான ௛ன்௥ x 
ஷட்டல் ஒன்பொற்ஶ சமமான அைர ௳மானத்ொல் ேதாற்றம் இல்ைல , இௌ ஷட்டல் இரண்௄ y x 

சமம் எட௄், எனேவ ஒன்௣ன் ோர௵் y 
காரணம் இரண்டாவௌ ௗஜ்௷யத்ொற்கான ேதாற்றம் ேசாதைன மற்௥ம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ 
சமமான ௗஜ்௷யம்
ஏ௯ற்ஶச ்சமமானைத ௳ட அொகமானௌ ௙ண்௄ம் தவறானௌ, எனேவ இரண்ூன் ோர௵்க் 
காரணமானௌ ேதாற்றம் ேசாதைனக்ஶ இேதேபால் ேதாற்றம் ேசரக்்கப்பட௳ல்ைல.
 நான்ழல் ௛ன்றாவௌ ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் இரண்௄ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமான ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ
சமம்  எட௄்க்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ ௙ண்௄ம் தவறானௌ எனேவ ௙ண்௄ம் ேதாற்றம் 
அடங்காௌ  இன்சல்௟ஷன் பஶொ அதாவௌ இந்த ௛ன்௥ மா௣௧க௬க்கான ோர௵்க்கான e 
காரணம் ொறந்த சாத்ொயமான காரணம் எனேவ அதன் நியாயமான வைரபடம் இப்பூ உள்ளௌ 
எனேவ இங்ஶ ொறந்த பஶொ உள்ளௌ மற்௥ம் இந்த ொறந்த பஶொ௜ன் ௛ைலabcd 
௖ள்ளிகள் 8 0 மற்௥ம் ஆஶம்  0 9 இப்ேபாௌb 6 1 c 1 6 d 
ெவவ்ேவ௥ ௛ைல ௖ள்ளிகளில் உள்ள ௖றநிைல  ெசயல்பாடூ்ன் மொப்ைபக் கண்௄௔ூப்ேபாம் 
ஒ௠ எட௄் ௗஜ்௷யம் ஆ௥ ஒ௠ ஒ௠ ஆ௥ மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் ஒன்பௌ எனேவ இல் இன் b c d a z 
௛ைல ௖ள்ளிகளில் உள்ள இன் மொப்௖ இரண்ூல் இ௠ந்ௌ எட௄் ஷட்டல் ஆஶம்  ௗஜ்௷யம் z z 
இன் மொப்௖ பொனா௥க்ஶ சமம் இரண்ூ௧௠ந்ௌ ஆ௥ ஷட்டல் ஒன்௥க்ஶb 
சமம்  பொன்௛ன்௥ மொப்௖ இரண்௄ ஒன்௥ ஷட்டல் ஆ௥ சமம்z rc 
எட௄் மற்௥ம் இல் மொப்௖ 2 க்ஶ சமம் 0 ஷட்டல் 9 க்ஶ சமம்.d z 
 எனேவ

காரணம் ொறந்த சாத்ொயமான காரணம் என்பதால் இன் மொப்௖ ஶைறந்தபடச்மாக zc  z rc 
உள்ளௌ,
எனேவ 8 ஐ ௳ட ஶைறவான ஐ சரிபாரக்்க ேவண்௄ம், அதாவௌ மற்௥ம் z 2x y 8
ஐ ௳ட ஶைறவாக உள்ளௌ 
சாத்ொயமான காரணத்ௌடன் சாத்ொயம் அல்லௌ இந்த ேகா௄ வைரய ௚ூயாௌ
எட௄்   மற்௥ம் சாத்ொயமான காரணத்ௌடன் எந்த ெபாௌவான ௖ள்ளிக௬ம் இல்ைலop 
, எனேவ அைர ௳மானம் இரண்௄ ஷட்டல் எட்ூற்ஶக் ஶைறவானௌ ொறந்த சாத்ொயமான x y 
காரணத்ௌடன் எந்த ெபாௌவான ௖ள்ளி௞ம் இல்ைல, எனேவ எடூ்ற்ஶச ்சமமான zc 
என்பௌ இன் ஶைறந்தபடச் மொப்பாக இ௠க்ஶம்  ஒன் ஼க்ஸ் எனேவ ேடப்ெலட்ூன் z c 
எண்ணிக்ைக ஒன்௥க்ஶ சமம் மற்௥ம் ேடப்ெலட்ூன் எண்ணிக்ைக ஆ௥க்ஶ சமம் எனேவx y 
ம௠ந்ௌ நி௥வனத்ொல் 
௨னியர ் ௖ேராழரா௘ங் ப்ராப்ளம் என்ற க௠த்ைத நாம் பயன்ப௄த்தலாம்.
  உண௵ நி௖ணர ் மற்௥ம் என்ற இரண்௄ உண௵கைளப் பயன்ப௄த்ொ ஒ௠ ஼றப்௖ p q  
உணைவ உ௠வாக்க ேவண்௄ம்  இ௠ம்௖ நான்ஶ ௟னிட் ெகாலஸ்ட்ரால் மற்௥ம் ௛ன்௥ ௟னிட் 
ைவட்ட௘ன் ஏ உண௳ல்
ஶைறந்தௌ 240 ௟னிட் கால்஼யம் ஶைறந்தௌ 460 ௟னிட் இ௠ம்௖ மற்௥ம் அொகபடச்ம் 300
௟னிட்  ெகாலஸ்ட்ரால் ஒவ்ெவா௠ உண௳௩ம் எத்தைன பாக்ெகட௄்கள் பயன்ப௄த்தப்பட 
ேவண்௄ம்   அளைவக் ஶைறக்க  ைவட்ட௘ன்f 

இன் ஶைறந்தபடச் அள௵ ைவட்ட௘ன் என்ன, எனேவ ௚த௧ல் ஼க்கைல உ௠வாக்ஶேவாம், a a 
உண௵ப் ெபாட்டலத்ொன் எண்ணிக்ைக க்ஶ சமம் மற்௥ம் உண௵ப் ெபாட்டலத்ொன் x q 
எண்ணிக்ைக க்ஶ சமம், எனேவ மற்௥ம் என இரண்௄ வைகயான பாக்ெகட௄்கள் y p q 
உள்ளன.
 மற்௥ம் அதன் எண்கள் மற்௥ம் கால்஼யம் பன்னிெரண்௄ மற்௥ம் ௛ன்௥ இ௠ம்௖ x y 
உள்ளடக்கம் நான்ஶ இ௠பௌ ெகா௱ப்௖ ஆ௥ நான்ஶ மற்௥ம் ைவட்ட௘ன் எனேவ காஸ் a 6 3 
ேகள்௳௜ன் பூ உண௵க்ஶ ஶைறந்தபடச்ம்
240 ௟னிட் கால்஼யம் ேதைவப்ப௄ழறௌ, அதாவௌ ஷட்டல் ௛ன்௥ என்பௌ12x y 
இரண்௄ நாற்பௌக்ஶ சமம்.
 ௙ண்௄ம் ஶைறந்தபடச்ம் நான்ஶ அ௥பௌ ௟னிட் இ௠ம்௖ எனேவ நான்ஶ ஷட்டல் இ௠பௌ x y 
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என்பௌ நான்ஶ அ௥பௌ மற்௥ம் நான்ஶ ெகாலஸ்ட்ரா௩க்ஶ சமமாக அொகமாக உள்ளௌ
௚ந்௏௥ ௟னிட் ெகாலஸ்ட்ரால் எனேவ ஆ௥ ஷட்டல் நான்ஶ அொகபடச்ம் ௚ந்௏௥ x y 
௟னிட௄்க௬க்ஶ சமம்.
  ைவடட்௘ன் ஏ அளைவக் ஶைறக்க ஒவ்ெவா௠ உண௳ன் எத்தைன பாக்ெகட௄்கைளப் 
பயன்ப௄த்த ேவண்௄ம் என்பைதக் கண்ட௣ய 
அதாவௌ ௖றநிைல ெசயல்பா௄ ஆ௥ மற்௥ம் ௛ன்௥ மற்௥ம் உண௵ப் ெபாட்டலம் x y ah p 
பாக்ெகட௄்களின் எண்ணிக்ைக இந்த ஼க்க௧ன் எொரம்ைற உ௠வாக்கம் இௌ ேபான்றௌ.
 கால்஼யம் கான்ஸ்ட்  எ௥ம்௖கள் மற்௥ம் இௌ இ௠ம்௖ மா௣௧கள் மற்௥ம் இௌ ெகாலஸ்ட்ரால் 
மா௣௧கள் மற்௥ம் இந்த ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமான ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமானைதx y  
௳ட அொகமானௌ எொரம்ைறயான மா௣௧கள் என்பௌ ெதளிவாழறௌ, எனேவ ஼க்கைல 
உ௠வாக்ழய ௔றஶ
அதன் சாத்ொயமான காரணத்ைதக் கண்௄௔ூப்ேபாம், எனேவ ேநரியல் மா௣௧கள் 
நான்ஶ ஷட்டல் ஆஶம் ெசால்வைத ௳ட ெபரியௌ ௚தல் ஷட்டல் ஐந்ௌ ஒன்௥க்ஶ x y at x y 
சமம் ஒன்௥ ஐந்ௌ ௳னாூ ௛ன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ ஐ ௳ட ஶைறவான ஐம்பௌ ௛ன்௣ல் x i 
ஒன்௥ ெதாடர௖்ைடய சமன்பா௄ ௚தல் இரண்டாவௌ மற்௥ம் ௛ன்றாவௌ ஆழயைவ நான்ஶ x 
ஷட்டல் எட௄்க்ஶ சமம் எனேவ இௌ ஶ௣க்ழறௌy 

ஆல் 2 ஷட்டல் ஆல் 8 க்ஶ சமம் 1 ஷட்டல் சமம் 80 க்ஶ சமம் 4 ஷட்டல் சமம் 80.x y x phi y x y 
 எனேவ

இ௠பௌ மற்௥ம் ௛லம் ஒன்௥ ஷட்டல் ஐந்ௌ ஒன்௥ ஐந்ொற்ஶ சமம் இௌ ஆல் x y t x y  x 
ஒன்௥ ஐந்ௌ ஷட்டல் இ௠பத்ொ ௛ன்௥ சமம் ஒன்௥ 3 ஷட்டல் 2 ஐ சமம் 150 இௌ ஐ ஐம்பௌ y x x 
மற்௥ம் எ௱பத்ௌ ஐந்ௌ சமம் ஒன்௥க்ஶ சமம் இப்ேபாௌ இந்த ௛ன்௥ ேகா௄களின் y 
வைரபடத்ைத வைரய௵ம் ௚தல் சமன்பாட்ூற்ஶ இைடம௣ப்௖x 
20 மற்௥ம் இைடம௣ப்௖ 80.y 
 எனேவ 20 80  .
 மற்௥ம் இரண்டாவௌ சமன்பாட்ூற்ஶ இைடம௣ப்௖ ஒன்௥x 
ஒன்௥ ஐந்ௌ மற்௥ம் இைடம௣ப்௖ இ௠பத்ொ ௛ன்௥ எனேவ 1 1 0 1 1 20 ஒன்௥ இ௠பௌ எனேவ y 
ஒன்௥ ஐந்ௌ என்பௌ இந்த இ௠பத்ௌ ௛ன்௥, எனேவ இங்ேக நாம் எப்பூயாவௌ 23 ஐப் 
ெப௥ழேறாம், எனேவ இந்த இரண்௄ ௖ள்ளிகைள௞ம் ஷட்டல் க்ஶ சமமாக இைணக்க௵ம்.x y 
  ஒன்௥ ஐந்ௌ ஷட்டல் ஐந்ௌx 

சமம் ஒன்௥ ஒ௠ ஐந்ௌ இௌ நான்ஶ ஷட்டல் சமம் எண்பௌ மற்௥ம் ௛ன்றாவௌ சமன்பா௄y x y 
ஐம்பௌ மற்௥ம் எ௱பத்ௌ ஐந்ௌ சமம் ஒன்௥ எனேவ இைடம௣ப்௖ ஐம்பௌ மற்௥ம் x y x y

இைடம௣ப்௖  எ௱பத்ௌ ஐந்ௌ எனேவ இௌ  எ௱பத்ைதந்ௌ என்௥ ெசால்௩ங்கள் ௛ன்௥ x 
ஷட்டல் இரண்௄ ௚தல் நான்ழற்ஶ ஒ௠ ஐம்பௌ ேதாற்றம் ேசாதைனக்ஶ சமம்.i 
 நான்ஶ ஷட்டல் என்பௌ எண்பௌக்ஶ சமமான பஶொ௜ன் ேதாற்றம் ேசாதைன௜ல் நான்ஶ x y 
௳னாூ ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் ஐந்ௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமான
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் ஒன்௥ ஐந்ொற்ஶ சமம் என்பௌ ௙ண்௄ம் தவறானௌ எனேவ ேதாற்றம் ோர௵் 
பஶொ௜ல் ேசரக்்கப்படாௌ எனேவ இந்த அைர ௳மானம்  ோர௵்ப் பஶொ ஓரியன் 
ேசரக்்கப்பட௳ல்ைல  காரணம் ேதாற்றம் ேசாதைன நான்ழல் ௛ன்௣ல் ௛ன்௣ல் இ௠ந்ௌ 
ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் இரண்ூல் இ௠ந்ௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ
சமம்  ஒ௠ ஐம்பௌக்ஶ சமம் இௌ உண்ைம, இதன் ெபா௠ள் 
ோர௵் பஶொ௜ல் உள்ளடங்ஶம் ேதாற்றம் மற்௥ம் அதன் ேகாள வைரபடம் இங்ேக உள்ளௌ எனேவ
சாத்ொயமான
காரணம் ௔ைணக்கப்பட௄் ஶ௳ந்த காரணம் எனேவ  சாத்ொயமான காரணம் abc abc 
௔ைணக்கப்பட௄் ஶ௳ந்ததாக இ௠ப்பதால், ௛ைலப்௖ள்ளிகள் 
ஒ௠ பொைனந்ௌ இ௠பௌ நாற்பத்ொ பொைனந்ௌ மற்௥ம் இரண்௄ எ௱பத்ொ இரண்௄ ஒ௠ b c 
பொைனந்ௌ இ௠பௌ நாற்பத்ொ பொைனந்ௌb 
மற்௥ம் இரண்௄ எ௱பத்ொ இரண்௄ இப்ேபாௌ ௖றநிைல ெசயல்பாடூ்ன் மொப்ைப ஆ௥ c z x 
ஷட்டல் ௛ன்௥

க்ஶ சமமாக ெவவ்ேவ௥ இடங்களில் கண்௄௔ூக்ழன்றன  ௛ைல ௖ள்ளிகள் எனேவ ௛ைல y 
௖ள்ளிகளில் இன் மொப்௖ z 
ஆ௣௧௠ந்ௌ பொைனந்ௌ மற்௥ம் ௛ன்௣ல் இ௠ந்ௌ இ௠பௌ க்ஶ சமம் ஆ௥ ஷட்டல் ௛ன்௥ z x y
எனேவ ஒ௠z 
சமமாக ஆ௣௧௠ந்ௌ பொைனந்ௌ ஷட்டல் ௛ன்௣ல் இ௠ந்ௌ இ௠பௌ 90 ஷட்டல் 60 க்ஶ 150 க்ஶ z 
சமம்  ௧௠ந்ௌ 40 ஷட்டல் 3 க்ஶ 15 240 ஷட்டல் ஐந்ௌ சமம் இரண்௄ எண்பத்ொ ஐந்ௌ மற்௥ம் b 6 z
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க்ஶ 2 ஷட்டல் 3 க்ஶ 72 சமம் 6 ௔ளஸ் இரண்௄ ஒன்௥ ஆ௥ பன்னிெரண்௄ ஆ௥ இரண்௄ rc 6 
பன்னிரண்௄
௔ளஸ் இரண்௄ ஒ௠ ஆ௥ சமம் இரண்௄ இரண்௄ எட௄் எனேவ ஆ௣௧௠ந்ௌ இரண்௄ z rc  
ஷட்டல்
௛ன்௣௧௠ந்ௌ எ௱பத்ொ இரண்௄ சமன்பா௄  ௚தல் பன்னிெரண்௄ ஷட்டல் இரண்௄ ஒன்௥ l 
ஆ௥ சமம் இரண்௄ இரண்௄ எட௄், எனேவ நாம்

இன் ஶைறந்தபடச் மொப்ைபக் கண்ட௣ய ேவண்௄ம், எனேவ இன் ஶைறந்தபடச் மொப்௖ 150z z 
ஆஶம், ஏெனனில் பஶொ ௔ைணக்கப்பட௄்ள்ளௌ, எனேவ இன் ஶைறந்தபடச் மொப்௖ z 
பொைனந்ௌ இ௠பௌக்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம்.
  150 க்ஶ 
பொைனந்ௌ உண௵ப் ெபாட்டலங்கள் மற்௥ம் 20 உண௵ப் ெபாட்டலங்கள் உண௵ப் p 15 
ெபாட்டலங்கள்

மற்௥ம் 20 உண௵ப் ெபாட்டலங்கள் எனேவ உண௵ப் ௔ரச஼்ைன௜ல் என்ற p q lpp  
க௠த்ைதப் பயன்ப௄த்தலாம்,
எனேவ ௳வசாயத்ொல் இன் ஼ல ஼க்கல்கைளப் பற்௣ ௳வாொப்ேபாம் .lpp 

இரண்௄ வைகயான உரங்கள் உள்ளன மற்௥ம் சத௴தம் ைநட்ரஜன் மற்௥ம் 5a b a 12 
சத௴தம் பாஸ்ேபாரிக் அ௘லங்கள் அேதசமயம் சத௴தம் ைநட்ரஜன் மற்௥ம் 5 சத௴தம்b 4 
பாஸ்பாரிக் அ௘லம் ெகாண்டௌ.
  ைநடர்ஜன்
மற்௥ம் 12 ழேலா பாஸ்ேபாரிக் அ௘லம் அவரௌ ப௜ரக்௬க்ஶ ஒ௠ ழேலா௵க்ஶ 10 ௡பாய் 
மற்௥ம் ஒ௠ ழேலா௵க்ஶ ௡பாய்b 
8 ௡பாய் என்றால், ஒவ்ெவா௠ வைக உர௚ம் எவ்வள௵ பயன்ப௄த்தப்பட ேவண்௄ம் என்பைத 
வைரபடமாகத் ோரம்ானிக்க௵ம்.
 இதனால்
ஊட்டசச்த்ௌ ேதைவகள் ஶைறந்தபடச் ெசல௳ல் ௗரத்்ொ ெசய்யப்ப௄ழன்றன.

க்ஶ சமமாகப் பயன்ப௄த்தப்ப௄ம் வைக ூைலசர ்மற்௥ம் க்ஶ சமமாகப்  x kg a ykg 
பயன்ப௄த்தப்ப௄ம் வைக உரம்b 
இந்தப் ௔ரசச்ைனைய ஆக உ௠வாக்ஶழறௌ, எனேவ பயன்ப௄த்தப்ப௄ம் உர வைக lpp a 
மற்௥ம் அள௵ மற்௥ம் ைநடர்ஜனில் 12 சத௴தம் அதாவௌ 12க்ஶ 100 என்ற b x kg y kg 
உரத்ொல் உள்ளௌ.
  மற்௥ம்
உரத்ொல் ைநட்ரஜன் நான்ஶ சத௳ழதம் நான்ஶக்ஶ ௏௥ பாஸ்பாரிக் அ௘லம் ஐந்ௌ b 
சத௳ழதம் உரத்ொல் ஐந்ௌ சத௳ழதம் அதாவௌ உரத்ொல் 5 ௏ற்௥க்ஶ ஐந்ௌ சத௳ழதம் b 
எனேவ ஐந்ௌக்ஶ ௏௥ மற்௥ம் ஒ௠ ழேலா உரத்ொன் ௳ைல எனேவ உரத்ொன் ௳ைல ழேலா௵க்ஶ
10 ௡பாய் மற்௥ம்
உரம் ௳ைல  ஒ௠ ழேலா௵க்ஶ ௡பாய் 8 என்ற ௔ரசச்ைன௜ல், ௳வசா௜ தனக்ஶ b 
ஶைறந்தபடச்ம் 12 ழேலா  ைநட்ரஜன்  ஶைறந்தபடச்ம் 12 ழேலா ைநட்ரஜன் ேதைவ என்௥ 
காண்ழறார,்
அதாவௌ பன்னிெரண்௄க்ஶ ௏௥ மற்௥ம் நான்ஶக்ஶ ௏௥
என்பௌ பன்னிரண்௄ பன்னிெரண்௄ ஆல் 100 மற்௥ம் 4 ஆண்௄க்ஶx 
100 அொகம்  12 க்ஶ சமம் மற்௥ம் ைநட்ரஜ௑க்ஶ ஶைறந்தபடச்ம் 12 ழேலா
ைநட்ரஜன்  12 ழேலா பாஸ்ேபாரிக் அ௘லம் மற்௥ம் ைப ௏ற் ஷட்டல் ஐந்ௌ ைப ௏ற் 5x x 
என்பௌ ஐந்ௌ க்ஶ ௏ற்௥க்ஶ சமம் மற்௥ம் ஐந்ௌ x y
க்ஶ  ௏௥ என்பௌ பன்னிரண்ூற்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ மற்௥ம் நாம்  ேவண்௄ம்  ஒ௠ 
ழேலா௵க்ஶ பத்ௌ ௡பா௞ம், ஒ௠ ழேலா௵க்ஶ ௳ைல௞ம் இ௠ந்தால் ெசலைவக் ஶைறக்க௵ம்,b 
௔ன்னர ்ஒவ்ெவா௠
வைக உர௚ம் எவ்வள௵ பயன்ப௄த்தப்பட ேவண்௄ம் என்பைத வைரபடமாகத் ோரம்ானிக்க௵ம்.
 இதனால் ஊட்டசச்த்ௌ ேதைவகள் ஶைறந்தபடச் ெசல௳ல் ௗரத்்ொ ெசய்யப்ப௄ழன்றன,
எனேவ ெசலைவக் ஶைறக்க ேவண்௄ம், அதாவௌ ஷட்டல் க்ஶ சமம் மற்௥ம்10xz  10 x 8y 
உரத்ொன் அள௵ எொரம்ைறயாக இ௠க்காௌ, எனேவ இ௥ொயாக இந்த ஼க்கைல 
உ௠வாக்ஶழேறாம், எனேவ இந்த ஼க்கைல உ௠வாக்ஶவௌ
ெமாத்த ெசலைவக் ஶைறக்க ேவண்௄ம், அதாவௌ என்பௌ பத்ௌ ஷட்டல்z x 
எட௄் மா௣௧கள் பன்னிெரண்௄க்ஶ உட்பட்டௌ.y 
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  ௏௥ ஷட்டல் நான்ஶ மற்௥ம் ௏ற்y 
என்பௌ பன்னிரண்ூற்ஶச ்சமமானைத ௳டப் ெபரியௌ, அதாவௌ ௛ன்௥ ஷட்டல் என்பௌ x y 
௏ற்௥க்ஶச ்சமம்
௚ன்௒௥ மற்௥ம் ஐந்ௌ ஐ ௏௥ ஷட்டல் ஐந்ௌ ௏௥ என்பௌ 12 ஐ ௳டப் ெபரியௌx y 
அதாவௌ ஷட்டல் என்பௌ ெபரியௌ  சமம் 240 மற்௥ம் ஐ ௳ட ெபரியௌ சமம் 0 மற்௥ம் ஐx y x y 
௳ட ெபரியௌ சமம்  இௌ இரண்டாவௌ ெதாடர௖்ைடய சமன்பா௄ நான்ஶ ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்௄
௛ன்௥ ஷட்டல் என்பௌ ௚ந்௏௥க்ஶச ்சமம்.x y 

இௌ ஆல் ௏௥ ஷட்டல் ஆல் 300x y 
சமம்  1 க்ஶ சமம் மற்௥ம் ஷட்டல் சமம் 240 இௌ ஆல் 240 மற்௥ம் இரண்௄ நாற்பௌx y x 
சமம்  ஒன்௥  இப்ேபாௌ இந்த இரண்௄ ேகா௄களின் வைரபடத்ைத வைரய௵ம் எனேவ x 
இைடம௣ப்௖ ௏௥
மற்௥ம் ஶ௥க்வ௄ ௚ந்௏௥ ௛ன்௥ ஷட்டல் ௚ந்௏ற்௥ நான்ஶ இரண்டாவௌ வரிக்ஶ சமம் y x y 

இைடம௣ப்௖ இரண்௄ நாற்பௌ x y
இைடம௣ப்௖  இரண்௄ நாற்பௌ எனேவ இரண்௄ நாற்பௌ இரண்௄ ஐம்பௌக்ஶ சற்௥ ௚ன் x 
ஷட்டல் இரண்௄ நாற்பௌக்ஶ சமம் y 
இந்த இரண்௄ சமன்பாடை்ட௞ம் ோரப்்பதன் ௛லம் இந்த ௖ள்ளிையக் கண்ட௣யலாம்   எனேவ
இந்த இரண்௄ ேகா௄க௬க்ஶ இைடேய உள்ள ஶ௥க்ஶெவட௄்ப் ௖ள்ளி ௚ப்பத்ொரண்௄ ஒன்௥ 
ௗஜ்௷யமாஶம் , இந்த ௖ள்ளி இப்ேபாௌ சாத்ொயமான காரணத்ைத ோரம்ானிக்ழறௌ
எனேவ நாம் ௙ண்௄ம் பயன்ப௄த்தலாம்  ேதாற்றம் ேசாதைன ேதாற்றம் ேசாதைன நான்ஶ 
ஒன்௥ 3 ௚தல் 0 மற்௥ம் 0 க்ஶ
சமமானௌ 300 க்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ தவறானௌ எனேவ ேதாற்றமானௌ சாத்ொயமான 
காரணம் இந்த அைர ௳மானம் மற்௥ம் இரண்டாவௌ ௗஜ்௷யத்ொற்கான ேதாற்றம் மற்௥ம் 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமான ௗஜ்௷யம் ஆஶம்  ஐ ௳ட அொகமாகe 
உள்ளௌ  என்பௌ ௙ண்௄ம் தவறானௌ, எனேவ ௛லமானௌ ோர௵்ப் qual to two fourty 
பஶொ௜ல் ேசரக்்கப்பட௳ல்ைல, எனேவ ௙ண்௄ம் இந்த அைரத் தளம்  இரண்டாவௌ 
மா௣௧க௬க்கான
ோர௵்க் காரணமாக இ௠க்ஶம், இௌ y
க்ஶ சமம் 0 க்ஶ அொகமாக உள்ளௌ என்பௌ ௗஜ்௷யத்ௌக்ஶச ்சமமானைத ௳டப் ெபரியௌ x 
எனேவ சாத்ொயமான காரணம்  ௙ண்௄ம் ொறந்த பஶொ மற்௥ம் ௛ைல ௖ள்ளிகள் இரண்௄ 
நாற்பௌ ௗஜ்யம் b
௚ப்பத்ௌ இ௠௏௥ பத்ௌ மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் ௚ந்௏௥ ஏெனனில் அசல் காரணம் சாத்ொயமானc 
காரணம் எனேவ ஶைறந்தபடச் மொப்௖ இ௠க்கலாம் அல்லௌ இல்லாம௩ம் இ௠க்கலாம்
இௌ ேபான்ற சாத்ொயமான காரணம் ொறக்கப்பட்டௌ காரணம் ௛ைல ௖ள்ளிகள் ஒ௠ இரண்௄ 
நாற்பௌ ௗஜ்யம் ௚ப்பத்ௌ இரண்௄ ஒ௠ ௗஜ்யம் ௗஜ்யம் ௚ந்௏௥ எனேவ இன் மொப்௖ b c z z 
இன் மொப்௖
டான் க்ஶ சமம் இரண்௄ ெவவ்ேவ௥ ௛ைல ௖ள்ளிகளில் அௌ பத்ௌக்ஶ சமம்x i i 
இரண்௄ நாற்பௌ ஷட்டல் எட௄் ௗஜ்௷யம் சமம் இ௠பத்ொ நா௒௥ சமம் பத்ொல்zb 
௚ப்பௌ மற்௥ம் எட௄் இ௠௏௥ பத்ௌ சமம் ஒன்௥ ஒன்பௌ எட௄் ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் சமம் 10  zc 
க்ஶ
0 ஷட்டல் 8 ௚தல் 300 க்ஶ சமம் 2400 ஆக ஆக 1980 ஆக இ௠க்ஶம்.

மொப்௖  m 
நிபந்தைனையப் ௗரத்்ொ ெசய்தால், ஶைறந்தபடச்ம் ஆக௵ம், மற்௥ம் ஐz b 1980 10x 8y 1980 
௳டக் ஶைறவாக௵ம் இ௠ப்பதால், இந்த அைர
௳மானத்ொல் சாத்ொயமான பஶொ௜ன் எந்தப் ௖ள்ளிக௬ம் இ௠க்கக்ஷடாௌ, எனேவ
இந்த அைரத் தளத்ொன் வைரபடத்ைத நீங்கள் வைர௞ம்ேபாௌ, இந்த ௖ள்ளி௜டப்பட்ட ேகா௄ 
ஶ௣க்ஶம்.
  அைரத் தளம் பத்ௌ

ஷட்டல் எட௄் ஒன்௥ ஒன்பௌ எட௄் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் எனேவ இந்த ௌைணத் தளத்ொல் x y 
உள்ள ௖ள்ளிகள்  சாத்ொயமான காரணத்ைத உள்ளடக்ழய எந்தப் ௖ள்ளிகைள௞ம் 
ேசரக்்க௳ல்ைல,
எனேவ நாம் அைரத் தளம் பத்ௌ ஷட்டல் இரண்௄ என்௥ ெசால்லலாம் நான் ஒன்௥க்ஶக் x i 
ஶைறவான ெதாண்ைற்௥ எட௄் ௗஜ்௷யம் இல்ைல ெவளிப்பைடயான காரணத்ைத 
உள்ளடக்ழயௌ,  எனேவ ஶைறந்தபடச் மொப்௖ உள்ளௌ, எனேவ ஶைறந்தபடச்ம் ஒன்பௌ z z 
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எட௄் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் மற்௥ம் உரம் எனேவ பயன்ப௄த்தப்ப௄ம் உரம் 30 ழேலா௵க்ஶ சமம்
மற்௥ம் உரம் 210 ழேலா௵க்ஶ சமமாக பயன்ப௄த்தப்ப௄ழறௌ, எனேவ இந்த வ௯௜ல் நாம் 
பாரக்்கலாம்  ௨னியர்
௖ேராழரா௘ங் ௔ரசச்ைன ௳வசாயத் ௌைற௜௩ம் ெபா௠ந்ௌம் நண்பரக்ேள
, அ௄த்த அமர௳்ல் ேம௩ம் ஼ல ௔ரசச்ைனகைளப் பற்௣ ௳வாொப்ேபாம் நன்௣ 
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