
ശരി സുഹൃׯു؋െള ഇ്ؗ ലീനിയർ േْപാْഗാമിംഗ് ْപശ് നെ؋ കുറി്׺ അ؀ിന് ْപഭാഷണം നട؋ാം, 
അതിനാൽ ഒരു വّװി കഴിׯാൻ ആْഗഹിؗുׯ ഗുളികകൾ കഴിׯാൻ ആْഗഹിؗുׯ ഇരു്آ x , y 
കാൽസّം, ബീئ എؗിവയുെട ഉتടׯം എؗിവയിൽ ര؇് തര؋ിലാണ് താെഴ x, y 
നൽകിയിരിؗുׯത്. ടാബ് െലുئകളുെട ടാബ് െല്ئ െല ഇരുآിന്െറ അംശം ആറ് കാൽസّം xy x-
ഉتടׯം മൂ്ؗ വിئാമിൻ ഉتടׯം ര؇് , ഗുളികകളിൽ ഇരുآിന്െറ അംശം 2 കാൽസّം 3, വിئാമിൻ y 
േഫാർ എؗിവ ഒരു വّװി്ׯ കുറ؁ത് 18 മിبിْഗാം ഇരു്21 آ മിبിْഗാം കാൽസّവും 16 മിبിْഗാം 
ബീئയും നൽേക؇തു؇്. എؗിവയുെട ഓേരാ ടാബ് െലئിന്െറയും വില യഥാْകമം  രൂപയും x, y 2 1 
രൂപയുമാണ് , േമൽؚറ؁ ആവശّകതകൾ നിറേവؗുئതിന്, കുറ؁ ചിലവിൽ ഒരു ഉ؇ാׯി lpp 
ْഗാഫിׯായി പരിഹരിؗുׯതിന് ഓേരാ തര؋ിലുമുت എْത ഗുളികകൾ ഒരാൾ കഴിׯണം 
എؗതിനർ،ം വّതُّ ٝവിവര׹ൾ നൽകുؗു.  ഈ ْപശ് നം , ആദّം നأൾ ഈ ْപശ് നം എൽപിപി 
ആയി രൂപെؚടു؋ണം, തുടർ്ؗ ഞ׹ൾ ഇത് ْഗാഫിׯലായി പരിഹരിׯാൻ ْശമിുؗുׯ , 
ടാബ് െലുئകളുെട എ؉ം ഉം ടാബ് െലئിന്െറ എ؉വും തുലّമാണ്  ഓയ് അത് ഏئവും കുറ؁ xx 
വിലയായിരിׯെ؂, അതിനാൽ ര؇് ؛സ് ന് തുലّമാണ് , رിരാ׹׸ൾ്ׯ വിേധയമായി ഇത് z x y 
കുറയ്ׯണം, رിരാ׹׸ൾ ആറ,് ര؇് എؗിവയിെല ഇരുآിന്െറ ഉتടׯമാണ്, കൂടാെത x, y 
വّװി്ׯ കുറ؁ത് പതിെന؂് മിبിْഗാം ഇരു്آ സ؛ിെമന്റ് ആവശّമാണ് അതിനാൽ ആദّെ؋ 
 തിന് 6x 2y x yآസ് എؗത് ഒ؛ സ് എؗത് 18 ന് തുലّമാണ്. അതായത് മൂ്ؗ؛ ൾ׹׸ിരാر
തുലّമാണ്, ഇത് ഇരു്ر آിരാ׹׸ളാണ് ഇേؚാൾ ടാബ് െലئിെല ഇരു്ر آിരാ׹׸ൾ, കാൽസّം x y 3
ഉം 3 ഉം യൂണിുئകളാണ് , വّװി്ׯ കുറ؁ത് സ؛ിെമന്റ് ആവശّമാണ് ഇരുപ؋ിെയാ്ؗ മിبിْഗാം 
കാൽസّം, അതിനാൽ മൂ്ؗ ؛സ് ْതീ എؗത് 21 ന് തുലّമാണ് , അതായത് ؛സ് എؗത് 7 ന് x y x y 
തുലّമാണ്, ഇത് കാൽസّം رിരാ׹׸ളാണ് ടാബ് െലئിൽ വീ؇ും കാ؏ّം رിരാ׹׸ൾ, ബീئ x y 
അർ،മാؗുׯത് ര؇്, നാല് എؗി׹െനയാണ്, േചാദّം അനുസരി്׺ വّװി കുറ؁ത് 16 മിبിْഗാം 
വിئാമിനുകൾ നൽേക؇തു؇്, അതിനാൽ 2 ؛സ് നാല് എؗത് പതിനാറിേനׯാൾ വലുതാണ് , x y 
അതായത് ؛സ് ടു എؗത് എ؂ിന് തുലّമാണ് , ടാബ് െലئിന്െറയും ടാബ് െലئിന്െറയും എ؉ം x i x, 
ടാബ് െലئിന്െറ എ؉ം എؗിവ ഒരിׯലും  െനഗئീവ് 
അ׹െന  പൂജّ؋ിന് തുലّമായ പൂജّ؋ിന് തുലّമായ എؗതിേനׯാൾ വലുത്, അതിനാൽ ഈ x, y 
ْപٍ؋٠ിന്െറ രൂപീകരണം ഇതുേപാെലയാണ്, നأൾ ഒنക്ٙئീവ് ഫംഗ്ഷൻ കുറയ്ׯണം, ര؇് ؛സ് z x y
ന് തുലّമാണ്, മൂ്ؗ ؛സ് ന് തുലّമായ ഒآതിന് തുലّമാണ് ഇത് ഇരു്ر آിരാ׹׸ളും ؛സ് x y x y 
ഏഴിന് തുലّമായത് കാൽസّം رിരാ׹׸ളും ؛സ് ര؇് വലുത് എ؂ിന് തുലّവുമാണ് x i 
 ,ണംׯൾ എടു׹׸ിരാر ൾ വّതُّ ٝേരഖീയأത് ആദّം നؗുׯെള നിർ؉യി׹׸ിരാر
അതിനാൽ ലീനിയർ رിരാ׹׸ൾ മൂ്ؗ ؛സ് ഒآത് ന് തുലّമാണ്.  ؛സ് ഏഴ് ؛സ് ടു x y x y , x 
എؗതിേനׯാൾ വലുത്, എ؂് അനുബؖ സമവാകّ സമവാകّേׯ؋ാൾ വലുത്, ഇത് 1 ആണ്, ഇത് 
ര؇ാമേ؋ത്, ഇത് മൂؗാമേ؋ത് അനുബؖ സമവാകّം 4 ആദّ െസׯൻഡ്, മൂؗാമേ؋ത് മൂ്ؗ ؛സ്x 

എؗത് ഒآതിന് തുലّമാണ്, നമു്ׯ ഇത് ഇ׹െന എഴുതാം. ഇന്റർെസപ്്ئ േഫാമിന്െറ രൂപ؋ിൽ , y 
അതായത് ൈബ ْതീ ؛സ് െകാ؇് ഒآത് തുലّം ഒ്ؗ ؛സ് ന് തുലّമാണ്, ഇത് െകാ؇് 7 ؛സ്x y x y 7 x 

െകാ؇് 1 നും ؛സ് ടു നും തുലّമാണ്, ഇത് എഴുതാം  ആയി െകാ؇് എ؂് കൂ؂ി നാല് y 7 x y n x y 
െകാ؇് ഒؗിന് തുലّമായി ഇേؚാൾ ഈ മൂ്ؗ വരികളുെട ْഗാഫ് വരയ്ുׯക, അതിനാൽ 
സമവാകّ؋ിന്െറ ആദّഭാഗം ഇന്റർെസപ്3 ്ئ ഉം ഇന്റർെസപ്9 ്ئ ഉം ഇന്റർെസപ്3 ്ئ ഉം x y x y 
ഇന്റർെസപ്9 ്ئ ഉം ആണ് . ര؇ാമേ؋തിന് ഇന്റർെസപ്്ئ ഏഴ്, ഇന്റർെസപ്്ئ ഏഴാമെ؋യും x y 
നാലാമെ؋യും മൂؗാമെ؋ സമവാകّം ഇന്റർെസപ്്ئ എ؂് ആണ്, ഇന്റർെസപ്്ئ നാല് പറയുؗു x y y 
പൂജّ؋ിന് തുലّമായതിേനׯാൾ വലുതാണ് , ഇത് പൂജّ؋ിന് തുലّമായതിേനׯാൾ ആണ് ഇേؚാൾ x 
േരഖീയ رിരാ׹׸ളുെട അസമതٔം വലുതാണ്. ഞ׹ൾ ഒറിജിനൽ െട്ز ചْകവാളം പരിേശാധിുׯക 
െവറും നാല് ആദّെ؋ മൂ്ؗ 0 ؛സ് 0 ന് തുലّമാണ് 9 എؗത് െതئാണ്, അതിനാൽ ആദّെ؋ 
 സ് x y x؛ ഇത് , بവം ഉൾെؚടുؗി؍ിൽ ഉ؋തിന് തുലّമായ അർؑ തലآസ് ഒ؛ മായ മൂ്ؗ׸ിരാر
ടു ആണ്  എ؂് ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഒؗിന്െറ െസാലّൂഷൻ കാരണം ര؇ാമെ؋ y 
പൂജّ؋ിനായുت ഉ؍വ ഉ؍വ െട്ز ഉൾെؚടുؗിب , കൂടാെത പൂജّ؋ിന് തുലّമായ പൂജّം ഏഴിന് 
തുലّമാണ് എؗത് വീ؇ും െതئാണ്, അതിനാൽ ര؇ാമേ؋തിന്െറ പരിഹാര കാരണം ഉ؍വം 
ഉൾെؚടുؗിب ഒറിജിേനഷൻ െടزിന് നാല് മൂؗാം പൂജّം ؛സ് ടു പൂജّ؋ിന് തുലّമായ പൂജّ؋ിന് si  
തുലّമായത് എ؂് എؗതിേനׯാൾ വലുത് വീ؇ും െതئാണ്, അതിനാൽ വീ؇ും ഉ؍വം 
ഇൻെസാലّൂഷൻ േമഖല ഉൾെؚടുؗിب എؗതിനർ،ം ഈ മൂ്ؗ رിരാ׹׸ൾتുׯ പരിഹാര 
കാരണം തുറؗ സാധّമായ കാരണമാണ് അതിനാൽ അതിന്െറ നّായമായ ْഗാഫ് ഇതുേപാെലയാണ്  
ഇവിെട നമു്ׯ ഓؚൺ റീജിയൻ എബിസിഡി ഉ؇് , ഈ ഓؚൺ റീജിയന്െറ േകാർണർ േപായിന്റുകൾ 
ഒരു 8 0 ബി 6 1 സി 1 6 ഉം ഡി 0 9 ഉം ആണ്, ഇേؚാൾ നമു്ׯ വّതُّ ٝേകാർണർ േപായിന്റുകളിെല 
ഒنക്ٙئീവ് ഫംഗ്ഷന്െറ മൂലّം എ؂് സീേറാ ബി ആെണ്ؗ കെ؇؋ാം.  ആറ് ഒ്ؗ ഒ്ؗ ആറ് , പൂജّം c d 
ഒآത് 
അ׹െന ന്െറ േകാർണർ േപായിന്റിെല ന്െറ മൂലّം യിെല ന്െറ മൂലّം ര؇് മുതൽ എ؂് വെരz z  a z 
പൂജّം പതിനാറിന് തുലّമാണ്, ന്െറ മൂലّം ടു ആറിൽ നി്ؗ ആറ് ؛സ് ഒ്ؗ യുെട പതിമൂ്ؗ z b z rc 
മൂലّ؋ിന് തുലّമാണ് ര؇ിൽ നി്ؗ ഒ്ؗ ؛സ് ആറ് എ؂് ന് തുലّവും യിെല ന്െറ മൂലّം 2 േല്0 ׯ d z 
 വും  കുറവാണ്, കാരണം zc z rcئസ് 9 ന് തുലّവും 9 ന് തുലّമാണ്. അതിനാൽ യുെട മൂലّം ഏ؛
കാരണം തുറؗിരിׯാവുؗ കാരണമാണ്, അതിനാൽ ഞ׹ൾ 8-ൽ താെഴ പരിേശാധിേׯ؇തു؇് . z 2x
 ിലും y 2x y׸ഏെത تസ് 8-ൽ താെഴയു؛ യിൻ؛ൾ ഹാഫ് െ׹ാൾ കുറവാണ്  8 ഞׯസ് എؗതിേന؛
േപായിന്റ് പരിേശാധിׯണം, സാധّമായ കാരണ׹ളാൽ പലേؚാഴും സാധّമാണ് അെ׸بിൽ ഈ േരഖ 
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വരയ്ׯരുത്, ഈ ഹാഫ് െ؛യിൻ ര؇് ؛സ് നമു്ׯ എ؂ിൽ താെഴ ലഭിുׯം. ഉം സാധّമായ x y op-
കാരണവുമുت േപായിന്റുകൾ, അതിനാൽ നമു്ׯ പറയാം, അർؑ തലം ര؇് ؛സ് എ؂ിൽ താെഴയുتx 

ന് തുറؗ സാധّമായ കാരണവുമായി െപാതുവായ േപായിന്റ ്ഒؗുമിب, അതിനാൽ എ؂് ന് y zc 
തുലّമായിരിുׯം,  അതിനാൽ ഒ്ؗ ആറിൽ ന്െറ ഏئവും കുറ؁ മൂലّം ആയിരിുׯം. ടാബ് െല്ئ c z x
ഒؗിന് തുലّവും ടാബ് െലئിന്െറ സംഖّ ആറിന് തുലّവുമാണ്, അതിനാൽ ഫാർമസّൂ؂ിׯൽ 
കآനിയിെല ലീനിയർ േْപാْഗാമിംഗ് ْപശ് നം എؗ ആശയം നമു്ׯ ഉപേയാഗിׯാം, ഇനി നമു്ׯ മെئാരു 
ْപശ് നെമടുׯാം , ഇത് ലീനിയർ േْപാْഗാമിംഗിന്െറ ഡയ്ئ ْപശ് നമാണ്, ഒരു ഡയئീഷّൻ ْപേതّകം 
വികസിؚിേׯ؇തു؇്. എؗീ ര؇് ഭײണ׹ൾ ഉപേയാഗിتു׺ ഭײണْകമ؋ിൽ ഓേരാ p, q 
പാئ്ׯ ഫുഡിലും  യൂണി്ئ കാൽസّം  യൂണി്ئ ഇരു്آ  യൂണി്ئ െകാളസ് േْടാളും  യൂണി്ئ വിئാമിൻ 12 4 6 6
എയും അട׹ിയി؂ു؇്. ഇരുآിന്െറ നാല് യൂണി്ئ െകാളസ് േْടാളും മൂ്ؗ യൂണി്ئ വിئാമിൻ എയും 
ഭײണ؋ിന് കുറ؁ത് 240 യൂണി്ئ കാൽസّം കുറ؁ത് 460 യൂണി്ئ ഇരുുآം പരമാവധി 300 യൂണി്ئ 
െകാളസ് േْടാളും ആവശّമാണ് , വിئാമിൻ എയുെട അളവ് കുറയ്ׯാൻ ഓേരാ ഭײണ؋ിന്െറയും എْത 
പാئ്ׯ ഉപേയാഗിׯണം. വിئാമിൻ എ യുെട ഏئവും കുറ؁ അളവ് എؓാണ്, അതിനാൽ ആദّം 
നമു്ׯ ْപٍ٠ം രൂപെؚടു؋ാം ഭײണ പാئ്ׯ യുെട എ؉ം നും ഭײണ പാئ്ׯ യുെട എ؉ം നും p x q y 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ എؗി׹െന ര؇് തരം പാുئׯകളും അതിന്െറ സംഖّകളും ഉ؇്. p, q 

കാൽസّം പْؓ؇ും മൂ്ؗ ഇരുآിന്െറ അംശം നാല് ഇരുപത് െകാളസ് േْടാൾ ആറ് നാല് , വിئാമിൻ x, y 
എ 6 3 എؗി׹െനയാണ്  . നാല് അറുപത് യൂണി്ئ ഇരു്آ, അതിനാൽ നാല് ؛സ് ഇരുപത് എؗത് നാല്x y 
അറുപതിന് തുലّമാണ് , നാല് െകാളസ് േْടാളിന് തുലّമാണ്, പരമാവധി മുؗൂറ് യൂണി്ئ 
െകാളസ് േْടാളാണ്, അതിനാൽ ആറ് ؛സ് നാല് എؗാൽ മൂ്ؗ എؗതിന് തുലّമാണ്  നൂറ് x y 
യൂണിുئകൾ , വിئാമിൻ എയുെട അളവ് കുറയ്ׯാൻ ഓേരാ ഭײണ؋ിന്െറയും എْത പാുئׯകൾ 
ഉപേയാഗിׯണെമ്ؗ ഞ׹ൾ കെ؇േ؋؇തു؇്, അതായത് ഒنക്ٙئീവ് ഫംഗ്ഷൻ ആറ് ؛സ് ْതീ x 
ൈവ , ആഹ് ഫുഡ് പാئ്ׯ പി പാുئׯകളുെട എ؉ം ഒരിׯലും ഈ ْപٍ؋٠ിന്െറ െനഗئീവ് 
രൂപീകരണമب. ഇതുേപാെലയാണ് ഇത് കാൽസّം رിരാ׹׸ൾ , ഇത് ഇരു്ر آിരാ׹׸ൾ , ഇത് 
െകാളസ്േْടാൾ رിരാ׹׸ൾ , പൂജّ؋ിന് തുലّമായ പൂജّേׯ؋ാൾ വലുത് പൂജّേׯ؋ാൾ വലുത് y 
െനഗئീവ് അبാر ؋ിരാ׹׸ളാണ്, അതിനാൽ ْപٍ؋٠ിന്െറ രൂപീകരണ؋ിന് േശഷം നമു്ׯ 
അതിന്െറ സാധّമായ കാരണം കെ؇؋ാം അതിനാൽ േരഖീയ رിരാ׹׸ൾ رിരാ׹׸ൾ നാല് x 
 ൻഡിന് y x yׯെസ എؗത് ഒരു അ؀് സ് അ؀്؛ ؋എؗതിന് തുലّമാണ്, ഒؗാമെ ്ئസ് എؗത് അ؛
തുലّമായതിേനׯാൾ വലുതാണ് മൂ്ؗ ؛സ് ര؇് ആദّെ؋ െസׯന്റ്, മൂؗാമേ؋ത് നാല് ؛സ് x i x y
എؗിവയ്്ׯ തുലّമാണ്. എ؂് എؗതിന് തുലّമായതിനാൽ ഇത് സൂചിؚിുؗുׯ, നമു്ׯ ഇത് 
ഇന്റർെസപ്്ئ േഫാമിൽ ൈബ 2 ؛സ് െകാ؇് 8 എ്ؗ എഴുതാം  80. അതിനാൽ െകാ؇് ഇരുപതും x y x y
െകാ؇് യും ഒരു ؛സ് അ؀് തുലّമായ ഒ്ؗ 5 ആണ് ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് െകാ؇് ഒ്ؗ അ؀് t x y x 
 ത് y x i 150 xآസ് 2 ന് തുലّമാണ് ഇത് െകാ؇് അ؛ ി മൂ്ؗ തുലّമാണ് 3؋സ് െകാ؇് ഇരുപ؛
സൂചിؚി؛ ുؗുׯസ് എഴുപ؋ിയ؀് ഒؗിന് തുലّമാണ് ഇേؚാൾ ഈ മൂ്ؗ വരികളുെട ْഗാഫ് y 
വരയ്ുׯക, അതിനാൽ ആദّ സമവാകّ؋ിന് ഇന്റർെസപ്20 ്ئ ഉം ഇന്റർെസപ്80 ്ئ ഉം ആണ്. x y 
അതിനാൽ 20 80. ര؇ാമെ؋ സമവാകّ؋ിന് ഇന്റർെസപ്്ئ ഒ്ؗ ഒ്ؗ അ؀്, ഇന്റർെസപ്്ئ x y 
ഇരുപ؋ി മൂ്ؗ അതിനാൽ 1 1 0 1 1 20 ഒ്ؗ ഇരുപത്, ഒ്ؗ ഒ്ؗ അ؀് എؗാൽ ഈ ഇരുപ؋ി മൂ്ؗ , 
ഇവിെട നമു്ׯ എ׹െനെയ׸ിലും 23 ലഭിുؗുׯ, അതിനാൽ ഈ ര؇് േപായിന്റുകളും ؛സ് ഒؗിന് x y 
തുലّമായ ഒ്ؗ അ؛ ؀്സ് അ؀് തുലّമായി ഒؗിന് അ؀് ഇത് നാല് ؛സ് ആണ്  തുലّം x y x y 
എൺപത് , മൂؗാമെ؋ സമവാകّം ൈബ അൻപത് ؛സ് െകാ؇് എഴുപ؋ിയ؀് ഒؗിന് തുലّമാണ്,x y 
അതിനാൽ ഇന്റർെസപ്്ئ അآതും ഇന്റർെസപ്്ئ എഴുപ؋ിയ؀ും ആണ്, അതിനാൽ ഇത് x y 
എഴുപ؋ിയ؀് ആണ്, മൂ്ؗ ؛സ് ടു ഞാൻ ആദّ നാലിന് ഒരു അൻപത് ഉ؍വ പരിേശാധനയ്്ׯ x 
തുലّമാണ്  പൂജّ؋ിേല്ׯ, പൂജّ؋ിന് തുലّമായ പൂജّം, എൺപതിന് തുലّമായതിേനׯാൾ വലുത്, 
ഫാൽ  െസ അതിനാൽ ഉ؍വം കാരണ؋ിൽ ഉൾെؚടുؗിب, അതിനാൽ റീജിയൻ ഉ؍വ െടزിൽ 
എൺപതിന് തുലّമായ ആദّ നാല് ؛സ് യുെട പരിഹാര േമഖലയായി പകുതി തലം ആയിരിുׯം x y 
വീ؇ും െതئാണ്, അതിനാൽ ഉ؍വം പരിഹാര േമഖലയിൽ ഉൾെؚടുؗിب, അതിനാൽ ഈ അർؑതലം 
പരിഹാര േമഖലയായിരിുׯം ഓറിേയാൺ കാരണ؋ിൽ ഉൾെؚടുؗിب ഉ؍വ പരിേശാധന നാലിൽ 
മൂؗിൽ മൂ്ؗ പൂജّവും ര؇് പൂജّവും പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് ഇത് ഒരു അآതിന് തുലّമാണ് ശരിയാണ് 
ഇതിനർ،ം പരിഹാര േമഖലയിൽ ഉ؍വം ഉൾെؚടുؗു , അതിന്െറ േഗാളാകൃതി ْഗാഫ് ഇവിെടയു؇്, 
അതിനാൽ സാധّമായ കാരണം േബാ؇ഡ്, േകാൺെവ٧്ع കാരണം അതിനാൽ സാധّമായ കാരണം abc 

േബാ؇ഡ്, േകാൺെവ٧്ع ആണ്, അതിനാൽ േകാർണർ േപായിന്റുകൾ പതിന؀് ഇരുപത് ബി abc 
നാൽؚ؋ി പതിന؀ും സി ര؇് എഴുപ؋ി ര؇് മുതൽ പതിന؀ും  ഇരുപത് ബി നാൽؚ؋ി 
പതിന؀ും സി ര؇് എഴുപ؋ി ര؇് ഇേؚാൾ ഒنക്ٙئീവ് ഫംഗ് ഷന്െറ മൂലّം കെ؇ുؗു؋ വّതُّ ٝz 
േകാണിലുت േപായിന്റുകളിൽ ആറ് ؛സ് ْതീ ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ധാനّ؋ിൽ ന്െറ മൂലّംx y z 

േപായിന്റ് ന് തുലّമായ ആറിൽ നി്ؗ പതിന؀് മുതൽ മൂ്ؗ വെര ഇരുപത് വെര ആറ് ؛സ് er z z x 
ْതീ ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ആറ് മുതൽ പതിന؀് വെര മൂ്ؗ 22 90 ؛സ് 60 ന് തുലّമായ 150 ന് y z z b 
6 േല്؛ 40 ׯസ് 3 േല്؛ 240 15  ׯസ് അ؀് ര؇് എൺപ؋ി അ؀് , േല്؛ 2 ׯസ് 3 േല്72 ׯ z rc 6 
തുലّം 6 ؛സ് ര؇് ഒ്ؗ ആറ് പْؓ؇് ആറ്, ര؇് പْؓ؇് , ര؇് ഒരു ആറ് തുലّം ര؇് ര؇് എ؂് 
അ׹െന ആറ് ര؇് ؛സ് മൂ്ؗ എഴുപ؋ി ര؇ിേല്ׯ തുലّമായ പْؓ؇്, ര؇് ഒ്ؗ ആറ്, ര؇് ര؇് z rc 
എ؂്, അതിനാൽ ന്െറ ഏئവും കുറ؁ മൂലّം കെ؇േ؋؇തു؇്, അതിനാൽ ْപേദശം േബാ؇ഡ് z 
ആയതിനാൽ ന്െറ ഏئവും കുറ؁ മൂലّം 150 ആണ്, അതിനാൽ ന്െറ ഏئവും കുറ؁ മൂലّം z z 
പതിന؀് ഇരുപതിൽ നിലനിൽുؗുׯ. പതിന؀് പാئ്ׯ ഫുഡ് കّൂവും 20 പാئ്ׯ ഫുഡ് പിയും 15 
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പാئ്ׯ ഫുഡ് പിയും 20 പാئ്ׯ ഫുഡ് കّുവും ആയിരിുׯേآാൾ മിനിമം 150 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽz 
ഈ രീതിയിൽ നമു്ׯ ഭײണ ْപٍ؋٠ിൽ എؗ ആശയം ഉപേയാഗിׯാം, അതിനാൽ നമു്ׯ ചില lpp 
ْപٍ׹٠ളുെട ഉപേയാഗം ചർ׺ െചإാം.  കൃഷിയിൽ എൽപിപി അതിനാൽ ര؇് തരം വള׹ൾ ഉ؇് ersa,

എؗിവയിൽ  ശതമാനം ൈനْടജനും   ശതമാനം േഫാസ് േഫാറിക് ആസിഡും അട׹ിയിരിുؗുׯ,ba 12 5
അേതസമയം യിൽ  ശതമാനം ൈനْടജനും  ശതമാനം േഫാസ് േഫാറിക് ആസിഡും b 4 5
അട׹ിയിരിുؗുׯ  അവന്െറ വിളകൾ്ׯ കിേലായ്്10 ׯ രൂപയും ബി്ׯ കിേലായ്്8 ׯ രൂപയും 
ആെണ׸ിൽ , ഓേരാ തരം വളവും എْതമാْതം ഉപേയാഗിׯണെമ്ؗ ْഗാഫിׯായി നിർ؉യിുׯക.    ykg
ന് തുലّമായി ഉപേയാഗിؗുׯ കി.ْഗാം, ബി തരം വളം ഇേؚാൾ ഈ ْപٍ٠ം രൂപെؚടുുؗു؋, അതിനാൽ  x
കിേലാْഗാം തരം എ, ബി എؗിവയുെട  അളവിൽ 12  ശതമാനം ൈനْടജൻ അട׹ിയിരിുؗുׯ.  
വള؋ിൽ അ؀് ശതമാനം േഫാസ്േഫാറിക് ആസിഡ്, അതായത് വള؋ിൽ നൂئി അ؀് ശതമാനം, ബി 
അ׹െന അ؁ൂറ് , ഒരു കിേലാ വള؋ിന്െറ വില അതിനാൽ വള؋ിന് കിേലായ്്10 ׯ രൂപയും വളം 
ബി്ׯ കിേലായ്്8 ׯ രൂപയും  വിലയു؇്  പْؓ؇് പْؓ؇് ൈബ 100 ഉം 4 ഉം 12 ന് തുലّമാണ് , x y 100 
ൈനْടജന് കുറ؁ത് 12 കി.ْഗാം ൈനْടജനും 12 കിേലാ േഫാസ്േഫാറിക് ആസിഡും ന് നൂറും അ؀് 5x x
നൂറും അ؀് ന് നൂറിന് തുലّമാണ്. അ؀് വർഷം മുതൽ നൂറ് വെര പْؓ؇ിന് തുലّമാണ് , ഒരു x 
കിേലായ്്ׯ പ്؋ രൂപയും ബി കിേലായ്്ׯ ശരിയായ രൂപയും ആെണ׸ിൽ , ഓേരാ തരം വളവും 
എْതമാْതം ഉപേയാഗിׯണെമ്ؗ ْഗാഫിׯായി നിർ؉യിുׯക, 
അ׹െന േപാഷക׹ളുെട ആവശّകത നിറേവئെؚടും.  കുറ؁ െചലവിൽ, അതിനാൽ ഞ׹ൾ 
െചലവ് കുറയ്ׯണം, അതിനർ،ം 10 ؛സ് ന് തുലّമാണ് , വള؋ിന്െറ അളവ് ഒരിׯലും xz 10 x 8y 
െനഗئീവ് അب, അതിനാൽ ഒടുവിൽ ഞ׹ൾ ഈ ْപٍ٠ം രൂപെؚടുുؗു؋, അതിനാൽ ഈ ْപٍ؋٠ിന്െറ 
രൂപീകരണം ഞ׹ൾ െചേإ؇തു؇് എؗത് പ്؛ ؋സ് എ؂് എؗ رിരാ׹׸ൾ്ׯ വിേധയമായിz x y 
ആെക െചലവ് െചറുതാുׯക നൂറും അ؀് നൂറും 12 ന് തുലّമാണ്, അതായത് ؛സ് എؗത് 240 ന് y x y 
തുലّവും ന് തുലّവും ന് തുലّവും ന് തുലّവുമാണ്. അതിനാൽ േരഖീയ رിരാ׹׸ൾ x 0 x 0 y 0 
മൂ്ؗ ؛സ് എؗതിേനׯാൾ വലുതാണ്  മുؗൂറിന് തുലّമാണ് ഇത് ആദّേ؋ത് , ؛സ് എؗത് x y x y 
ര؇ിേനׯാൾ വലുതാണ്, ഇത് ര؇ാമേ؋ത് അനുബؖ സമവാകّം നാല് ഒ്ؗ, ര؇് മൂ്ؗ ؛സ് x y 
മുؗൂറിന് തുലّമാണ് , ഇത് െന നൂറ് കൂ؂ി െകാ؇് 300 ന് 1 ന് തുലّവും  ؛സ് ന് തുലّമാണ്, x y x y 240 
ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് െകാ؇് 240 ؛സ് െകാ؇് ര؇് നാ١يത് ഒؗിന് തുലّമാണ്, ഇേؚാൾ ഈ ര؇് x y 
വരികളുെട ْഗാഫ് വരയ്ുׯക, അതിനാൽ ഇന്റർെസപ്്ئ നൂറ് ഇന്റർെസപ്്ئ മുؗൂറ് മൂ്ؗ ؛സ് x y x y 
മുؗൂئി നാല് െസׯൻഡ് വരി്ׯ തുലّമാണ് എؗത് ര؇് നാ١يത് ഇന്റർെസപ്്ئ ര؇് x inte  rcept y 
നാ١يത് ആണ്, അതിനാൽ ര؇് നാൽؚത് ര؇് അآത് ؛സ് ര؇് നാൽؚതിന് തുലّമാണ്, ഈ ര؇് x y 
സമവാകّം പരിഹരി്׺ ഈ േപായിന്റിനായി നമു്ׯ ഇത് കെ؇؋ാം, അതിനാൽ ഈ ര؇് 
വരികൾׯിടയിലുت വിഭജന േപായിന്റ ്മുؚതാണ് ര؇് ഒ്ؗ പൂജّം , ഈ േപായിന്റ് ഇേؚാൾ സാധّമായ 
കാരണം നിർ؉യിുؗുׯ, അതിനാൽ നമു്ׯ വീ؇ും ഒറിജിനൽ െട്ز ഒറിജിനൽ െട്ز നാല് ഒ്ؗ 3 
മുതൽ 0 വെര ؛സ് 0 ന് തുലّമായത് 300 ന് തുലّമായതിേനׯാൾ വലുത് െതئാണ്, അതിനാൽ ഉ؍വം 
അതിന്െറ കാരണ؋ിൽ ഉൾെؚടുؗിب  സാധّമായ കാരണം ഈ അർؑ തലവും ര؇ാം 
പൂജّ؋ിനായുت ഉ؍വ പരിേശാധനയും പൂജّ؋ിന് തുലّമായ പൂജّവും ര؇് നാൽؚതിന് തുലّമാണ് 
എؗത് വീ؇ും െതئാണ്, അതിനാൽ ഉ؍വം പരിഹാര േമഖലയിൽ ഉൾെؚടുؗിب, അതിനാൽ വീ؇ും 
ഈ അർؑ തലം ആയിരിുׯം ര؇ാമെر ؋ിരാ׹׸ൾ്ׯ പരിഹാര കാരണം  എؗത് 0 ന് y 
തുലّമാണ്, ഇത് പൂജّ؋ിന് തുലّമായതിേനׯാൾ വലുതാണ്, അതിനാൽ സാധّമായ കാരണം x 
വീ؇ും തുറؗ ْപേദശമായിരിുׯം , േകാർണർ േപായിന്റുകൾ ര؇് നാൽؚത് പൂജّം മുؚ؋ി ഇരുനൂറ്b 
പ്؋ , പൂജّം യഥാർ، കാരണം സാധّമായ കാരണമായതിനാൽ നൂറ്, അതിനാൽ ഏئവും c thr ee 
കുറ؁ മൂലّം നിലവിലു؇ാകാം അെ׸بിൽ നിലവിലിبായിരിׯാം, അതിനാൽ ഈ ْപٍ؋٠ിന് 
നّായമായ ْഗാഫ് ഞ׹ൾ ഇത് പരിേശാധിേׯ؇തു؇്, ഇത് സാധّമായ കാരണം തുറؗതാണ് കാരണം 
േകാർണർ േപായിന്റുകൾ ര؇് നാൽؚത് പൂജّം മുؚ؋ി ര؇് പൂജّം പൂജّം മുؗൂറ് മൂലّം b c so z 
ന്െറ മൂലّം അത് ടാൻ ؛സ് ര؇് വّതُّ ٝേകാർണർ േപായിന്റുകളിൽ തുലّമാണ്, അത് പ؋ിൽ x i i 
നി്ؗ ര؇് നാ١يത് മുതൽ എ؂് വെര പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, ഇരുപത് നാനൂറ് ന് തുലّമാണ്  ഒരു ഒآത് zb 
എ؂് പൂജّ؋ിന് തുലّമായ ഇരുؗൂئി പ؋ിേല്ׯ, േല്؛ 0 ׯസ് 8 േല്300 ׯ ന് തുലّമായ 2400 ന് zc 10 
തുലّമായതിനാൽ 1980 ആണ് ഏئവും കുറ؁ മൂലّം , അതിനാൽ ഇത് വّവرെയ 
തൃلിٝെؚടുുؗു؋െവ׸ിൽ, ഏئവും കുറ؁ മൂലّം ലും ؛സ് േനׯാൾ കുറവാണ്  z b 1980 10x 8y 
1980 ഈ അർؑ തല؋ിൽ സാധّമായ േമഖലയുെട േപായിന്റുകെളാؗും അട׹ിയിരിׯരുത്, 
അതിനാൽ നി׹ൾ ഈ അർؑതല؋ിന്െറ ْഗാഫ് വരയ്ുׯേآാൾ ഈ േഡാ؂് ഇ؂ േരഖ പകുതി തലം 
പ്؛ ؋സ് എ؂് െയ ഒരു ഒآത് എ؂് ന് തുലّമായി ْപതിനിധീകരിുׯം.  അതിനാൽ ഈ x y z ero 
ഉപതല؋ിെല േപായിന്റുകളിൽ സാധّമായ കാരണ׹െളാؗും ഉൾെؚടുؗിب, അതിനാൽ നമു്ׯ 
പകുതി തലം പ്؛ ؋സ് ര؇് എ്ؗ പറയാം ഞാൻ ഒؗിൽ താെഴ െതാ؉ൂئി എ؂് പൂജّം  തുറؗ x i 
കാരണ؋ിന്െറ ഒരു േപായിന്റും ഉൾെؚടുؗിب, അതിനാൽ ഏئവും കുറ؁ മൂലّം നിലവിലിب z 
അതിനാൽ മിനിമം ഒآത് എ؂് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് , വളം അതിനാൽ ഉപേയാഗി׺ വളം 30 z 
കിേലായ്്ׯ തുലّവും വളം 210 കിേലായ്്ׯ തുലّവുമാണ്, അതിനാൽ ലീനിയർ േْപാْഗാമിംഗ് ْപٍ٠ം 
കാർഷിക േമഖലയിലും ബാധകമാകുെമ്ؗ നമു്ׯ കാണാൻ കഴിയും. സുഹൃׯു؋െള, അടു؋ 
െസഷനിൽ ഞ׹ൾ ചില ْപശ് ന׹ൾ ചർ׺ െചുإം നؕി 
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