
சரி நண்பரக்ேள, ௳ண்ணப்ப அூப்பைட௜லான ௔ரசச்ைனயான ௨னியர ்௖ேராழரா௘ங் 
௔ரசச்ைன௜ல் இன்௑ம் ஼ல ௔ரசச்ைனகைள நாங்கள் ௳வாொப்ேபாம், 
எனேவ ஒ௠ ஓய்௵ ெபற்ற  ஒ௠
நபர ்50   000 ௡பாய் தனௌ ௔ளாக்கர ்ேதைவகைள ௚த௨௄ ெசய்ய ௳௠ம்௖ழறார.்
 
௚த௨௄ ெசய்யப்பட்ட ெதாைகக்ஶ ௚ைறேய ஒன்பௌ சத௴தம்  வ௠மானம் அவர ்  பத்ொரத்ொல் 
ஶைறந்தௌ ௡ 20 000 மற்௥ம்
பத்ொரத்ொல் ௡ 10 000 
௚த௨௄ ெசய்ய ௚ூ௵ ெசய்ழறார ் பத்ொரத்ொல் ௚த௨௄ ெசய்ய ௳௠ம்௖ழறார ் ேநரத்ைத b 
அொகப்ப௄த்ௌங்கள்
இப்ேபாௌ ௚த௧ல் இந்தச ்஼க்கைல உ௠வாக்க ௚யற்஼ப்ேபாம், ஒ௠ நபர ்
பத்ொரம் இல் ௡பாய் மற்௥ம் பத்ொரத்ொல் ௡பாய் ஐ ௚த௨௄ ெசய்யலாம், இப்ேபாௌ a x y 
பத்ொரத்ொன் வைக எங்களிடம் உள்ளௌ பத்ொரம் மற்௥ம் பத்ொரம் பத்ொர எண்ணின் a b 
எண்ணிக்ைக மற்௥ம் x y
என்பௌ பத்ொரத்ொன் எண்ணிக்ைக மற்௥ம் பத்ொரத்ொன் எண்ணிக்ைக என்பௌ a  x y 
இப்ேபாௌ பத்ொரங்களின் ௙ௌ ொ௠ம்௖ம் எனேவ பத்ொரங்களின் ௙தான வ௠மானம் ௚ைறேய a 
பத்ௌ சத௳ழதம் மற்௥ம் ஒன்பௌ சத௳ழத வ௠மானம் என வழங்கப்ப௄ழறௌ, 
எனேவ பத்ொரத்ொன் ௙ௌ பத்ௌ சத௳ழதம்
மற்௥ம் ஒன்பௌ சத௳ழதம்  பத்ொரம் எனேவ ௔ரசச்ைனக்ஶ ஏற்ப ஒ௠வர ்௚த௨௄ ெசய்ய b 
ேவண்௄ம் மற்௥ம் ெதாைக ஐம்பதா௜ரம், எனேவ மற்௥ம் ஐம்பதா௜ரத்ொற்ஶம் x y 
ஶைறவான ெதாைக மற்௥ம் மற்௥ம் பத்ொரத்ொல் ௚த௨௄ ெசய்வதன் ௛லம் அொகபடச் a b 
வ௠மானம் ெபற ேவண்௄ம், எனேவ
ெமாத்த வ௠மானம் இன் 10 சத௴தத்ொற்ஶ சமம் இன் ஒன்பௌ சத௴தம் அௌ ௗஜ்௷யம்z x y 
௖ள்ளி ஒன்௥ ௔ளஸ் ௗஜ்யம் ௖ள்ளி ௗஜ்௷யம் ஒன்பௌ ெவளிப்பைடயாக ஒ௠ x y x 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ
சமம்  ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ எனேவ ித்ொரம் என்பௌ ௗஜ்௷யப் y 
௖ள்ளி ஒன்௥க்ஶ மற்௥ம் ௗஜ்௷யப் ௖ள்ளி ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமான அொகபடச் ெமாத்த x 
வ௠மானமாஶம்.
  ஒன்பௌ நிைல௜ன் வழ் மா௣௧கள் ௔ளஸ் ஐம்பதா௜ரத்ொற்ஶம் ஶைறவான சமமான y x y 
மற்௥ம் பத்ொரத்ொல் ஶைறந்தௌ இரண்௄  ௌண்௄ இ௠பதா௜ரத்ைத ௚த௨௄ ெசய்ய ௚ூ௵ 
ெசய்ழறார்

பத்ொரத்ொல் இ௠பதா௜ரத்ொற்ஶம் சமமான ஶைறந்தபடச்ம் ௡பாய்  பத்ொரத்ொல் a x   
பத்தா௜ரம் b
அதாவௌ என்பௌ பத்தா௜ரத்ொற்ஶச ்y 
சமம்  ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம்  ஼க்க௧ன் உ௠வாக்கம் என்பௌ ௗஜ்௷யப் ௖ள்ளி ஒன்௥ x
மற்௥ம் ௗஜ்௷யப் ௖ள்ளி ஒன்பௌ க்ஶ சமமான அொகபடச்ம் ஐப் ேபான்றௌ மற்௥ம் y z x y 
ஐம்பதா௜ரத்ௌக்ஶம் ஶைறவான வ௠மானம்
இௌ ௚த௨ட௄் மா௣௧கள் மற்௥ம் இ௠பதா௜ரத்ொற்ஶச ்சமம்x 
பத்ொரத்ொன் ௙தான ௚த௨௄  ஒ௠ மா௣௧கள் மற்௥ம் பத்தா௜ரத்ொற்ஶச ்சமமான y 
பத்தா௜ரத்ொற்ஶச ்சமம் என்௥ ெசால்௩ங்கள்,

மா௣௧களின் ௙தான ௚த௨௄ க்ஶம் அொகமானௌ க்ஶ சமம் மற்௥ம் க்ஶ சமமான b x y x 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் y
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் இௌ எொரம்ைற அல்லாத எொரம்ைற மா௣௧கள் இப்ேபாௌ நாம் 
சாத்ொயமானவற்ைற வைரய௥க்க ேவண்௄ம்
இந்த மா௣௧கைளப் பயன்ப௄த்ௌவதன் ௛லம் இந்த மா௣௧க௬க்கான சமன்பா௄ 

ஷட்டல் ஐம்பதா௜ரத்ொற்ஶ சமம் எனேவ ஐம்பதா௜ரம் ஷட்டல் ஐம்பதா௜ரம் சமம் x y x y 
ஒன்௥ சமம் இ௠பதா௜ரம் சமம் பத்தா௜ர௚ம் சமம்x y x 

௞ம் இப்ேபாௌ வைரய௵ம்  இந்த சமன்பா௄களின் ேகா௄கள் y 10k 20k 30k 40k 50k 60 k 10
ஐம்பௌ அ௥பௌ எனேவ இைடம௣த்ௌ ஐம்பௌ ஐம்பைத k 20 k 30 k 40 k k k y x 

இைடம௣க்க௵ம் எனேவ இந்த இரண்௄ ௖ள்ளிகைள௞ம் இைணக்க௵ம் ஐம்பதா௜ரத்ொற்ஶ x 
சமமான ஐ இ௠பதா௜ரத்ொற்ஶ சமம் இப்ேபாௌ இ௠பத்ொ வௌ  மற்௥ம் x x x 
இ௠பதா௜ரத்ொற்ஶ சமம்
என்பௌ அசா்க்ஶ இைணயான ஒ௠ ேகா௄, அதாவௌ இ௠பதா௜ரத்ொற்ஶ சமம் y x 

பத்தா௜ரத்ொற்ஶ சமம் எனேவ சமம் பத்தா௜ர௚ம்y y 
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என்பௌ அசா்க்ஶ இைணயான ஒ௠ ேகா௄ எனேவ என்பௌ பத்தா௜ரத்ொற்ஶ சமம் மற்௥ம் x y x
என்பௌ ஒன்௥
ேதாற்றம் வ௯யாக ெசல்௩ம் ேகா௄ மற்௥ம் ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ ௛ன்௥ ௖ள்ளிகள் எனேவ 
இௌ க்ஶ சமம், இப்ேபாௌ ஒவ்ெவா௠ வரிக்ஶம் ோர௵்க்கான காரணத்ைத நாம் வைரய௥க்க x 
ேவண்௄ம், 
எனேவ எங்களிடம் நிைலயான மற்௥ம் x y
ஐம்பதா௜ரத்ொற்ஶம் ஶைறவானௌ எனேவ ேதாற்ற ேசாதைன ேதாற்றம் ேசாதைன நான்ஶ ஒ௠ 

ஷட்டல் மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் ஷட்டல் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச்x  y 
சமம்  ஐம்பதா௜ரத்ொற்ஶச ்சமம் என்பௌ உண்ைம.
 எனேவ ேதாற்றம் ோர௵்ப் பஶொ௜ல் உள்ளௌ, எனேவ க்ஶ சமமான க்ஶ ஒ௠ y x 
தன்னிசை்சயான ௖ள்ளி ேசாதைன ேசாதைனக்கான ஒ௠ தன்னிசை்சயான ௖ள்ளி 
ேசாதைனக்கான காரணம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமானைத ௳ட ஒன்௥ ெபரியௌ  சரி எனேவ ஒ௠ 
ௗஜ்௷யம் ோர௵்ப் பஶொ௜ல் ஐ ௳ட சமமாக இ௠க்ஶம், எனேவ க்ஶ சமமான இரண்௄ x x 
இ௠பதா௜ரம் ோர௵்க்கான காரணம் க்ஶ சமமான இ௠பதா௜ரம் க்ஶ சமமான ேகாடூ்ன் x y 
வலௌ௖றம் இ௠க்ஶம்.
 பத்தா௜ரத்ொற்ஶ சமம் ோர௵்க்கான காரணம் பத்தா௜ரத்ொற்ஶ சமமான வரி க்ஶ ேமல் y 
உள்ளௌ, எனேவ இந்த நான்ஶ நிைல நான்ஶ மா௣௧கைள௞ம் க௠த்ொல் ெகாண்ட ௔றஶ இந்த f 
இன் வைரபடத்ொன் வலௌ௖றத்ொல் சாத்ொயமான காரணத்ைத நாங்கள் க௠த்ொல் ெகாண்டால்  
இந்த நான்ஶ மா௣௧க௬க்ஶம் சாத்ொயமான காரணத்ைத நாம் க௠த்ொல்
ெகாள்௬ம்ேபாௌ ோர௵்க்கான காரணம் ழைடக்ஶம் இௌ மற்௥ம் அதன் ௛ைல ௖ள்ளிகள் இந்த 
நான்ஶ ௖ள்ளிகள் ௛ைல ௖ள்ளிகள் எனேவ அதன் நியாயமான பட ேஜாூ வைரபடம் இப்பூ 
உள்ளௌ எனேவ
௛ைல ௖ள்ளி இ௠பதா௜ரம் பத்தா௜ரம் ௛ைல ௖ள்ளி என்பௌ நாற்பதா௜ரம்b 
பத்தா௜ரம் மற்௥ம் ௛ைல ௖ள்ளி இ௠பத்ைதந்தா௜ரம் இ௠பத்ொ ஐந்தா௜ரம் மற்௥ம் ௛ைலc 
௖ள்ளி என்பௌ இ௠பதா௜ரத்ௌ இ௠பதா௜ரம் எனேவ இைவ நான்ஶ ௛ைல ௖ள்ளிகளாஶம்  d 
௖ள்ளி ௗஜ்௷யம் ஒன்பௌ பத்தா௜ரத்ௌக்ஶச ்சமம் இ௠பத்ெதான்பௌ க்ஶ சமமான ௗஜ்௷யப் zb
௖ள்ளி ஒன்௥ நாற்பதா௜ரத்ௌக்ஶச ்சமம்.
  ஼வப்௖ ௗஜ்௷யப் ௖ள்ளி ஒன்௥க்ஶ இ௠பத்ைதந்தா௜ரம் ஷட்டல் ௗஜ்௷யப் ௖ள்ளி ௗஜ்௷யம்zc 
ஒன்பௌ  இ௠பத்ைதந்தா௜ரம் சமம் நான்ஶ ஏ௱ ஐந்ௌ ௗஜ்யம் மற்௥ம்

ௗஜ்௷யப் ௖ள்ளி ஒன்௥ இ௠பதா௜ர௚ம், ௗஜ்௷யப் ௖ள்ளி ௗஜ்௷யம் ஒன்பௌ இ௠பதா௜ர௚ம்zd 
௚ப்பத்ொ எண்ை௥ சமம்  நாற்பத்ொ ஒன்பௌ
௏௥ அொகபடச் மொப்பாக இ௠க்ஶம், எனேவ அொகபடச்ம் நாற்பத்ெதான்பௌ ௏ற்௥க்ஶ சமம் z 

நாற்பதா௜ரம் மற்௥ம் பத்தா௜ரத்ொல் அதாவௌ ஓய்௵ ெபற்ற நபர ்அொகபடச் வ௠மானம் b 
ெபற 
௡பாய் நாற்பதா௜ரம் ௡பாய் மற்௥ம் பத்ொரத்ொல் பத்தா௜ரம் ௡பாய் ௚த௨௄ ெசய்ய 
ேவண்௄ம்.
 அவரௌ ௚த௨டூ்ல் நாற்பத்ொ ெதாள்ளா௜ரத்ௌ ௏ற்௥க்கணக்கானவரக்ள் , இந்த வ௯௜ல் நாம் 
௨னியர்
௖ேராழரா௘ங் ஼க்கைலக் காணலாம் வங்ழத் ௌைற௜௩ம் கூனமான கூனமான
பணத்ைத ெவவ்ேவ௥ பத்ொரங்களில் அல்லௌ ெவவ்ேவ௥ பங்ஶகளில் அல்லௌ ெவவ்ேவ௥ 
ொட்டங்களில் ௚த௨௄ ெசய்வௌ எப்பூ
.
  மற்ெறா௠ உதாரணத்ைத எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவாம் ஒ௠ இைளஞன் தனௌ ேமாட்டார ்ைசக்ழைள
மணிக்ஶ இ௠பத்ைதந்ௌ ழேலா௙ட்டர ்ேவகத்ொல் ஓடூ்னால், அவன் ேவகமான ேவகத்ொல் 
ஓட்ூனால், ஒ௠ ழேலா௙ட்ட௠க்ஶ ெபட்ேரா௩க்ஶ இரண்௄ ௡பாய் ெசலவ௯க்க ேவண்௄ம்
ஒ௠ மணி ேநரத்ொற்ஶ 40 ழேலா௙ட்டர ்ெபட்ேரால்
௳ைல ழ.
௙ட்ட௠க்ஶ ஐந்ௌ ௡பாயாக அொகரிக்ழறௌ .
 ெபட்ேரா௩க்ஶச ்ெசலவ௯க்க அவரிடம் 100 ௡பாய் உள்ளௌ, ேம௩ம் ஒ௠ மணி ேநரத்ொற்ஶள்
அவர ்பயணிக்கக்ஷூய அொகபடச் ்ரத்ைதக் கண்௄௔ூத்ௌ 
இைத ஆக ெவளிப்ப௄த்ொ அைதத் ோரக்்க௵ம் .lpp 

௳ைலமொப்பற்ற எரிெபா௠ைள எவ்வா௥ ஼க்கனமாகப் பயன்ப௄த்ௌவௌ ழேலா௙ட்டர ்x 
மற்௥ம் ழேலா௙ட்டர ்என்பௌ அந்த இைளஞன் மணிக்ஶ 25 ழேலா௙ட்டர ்ேவகத்ொல் மற்௥ம் y 
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மணிக்ஶ 40 ழேலா௙ட்டர ்ேவகத்ொல் 
கடக்ஶம் ்ரமாக இ௠க்கட௄்ம்  .
 ௚ைறேய நாற்பௌ மணிேநரம் பயணித்த ெமாத்த ்ரம் 
அதாவௌ க்ஶ சமமான மற்௥ம் ழேலா௙ட்டர ்மா௣௧ மா௣௧க௬க்ஶ உட்பட்௄, அவர்z x y 
ெபட்ேரா௩க்ஶச ்ெசலவ௯க்க ேவண்ூய ெமாத்தத் ெதாைக 100 ௡பாய் , அதாவௌ ஷட்டல் 2x 
ஐந்ௌ என்பௌy 
௏ற்௥க்ஶச ்சமம் மற்௥ம் ெமாத்த ்ரம்  ௛லம்x 
இ௠பத்ொ ஐந்ௌ ஷட்டல் ஐம்பௌ ஐம்பௌ ஆக ெமாத்தம் ஒ௠ மணி ேநரத்ொற்ஶள் அவர ்y 
பயணிக்க ௚ூ௞ம்
எனேவ ெமாத்த ேநரம் ஒ௠ மணிேநரம் எட௄் ஷட்டல் ஐந்ௌ இ௠௏௥ மற்௥ம் க்ஶ சமம் x y x 
எனேவ இ௥ொயாக இந்த ஐ உ௠வாக்ஶழேறாம்  இைதப் ேபான்ற ்ரத்ைத pr oblem 
அொகப்ப௄த்ௌ அல்லௌd 
நீங்கள்  க்ஶ சமம் ஷட்டல் க்ஶ உட்பட்௄ இரண்௄ ஷட்டல் ஐந்ௌ z x y   x y
க்ஶ சமம்  ௏ற்௥க்ஶ சமம் இௌ பண மா௣௧ மற்௥ம் ஐ இ௠பத்ொ ஐந்ௌ ஷட்டல் ஐ நாற்பௌ x y 
ஶைறவாக
ஒ௠ மணி ேநரத்ொற்ஶள் ஒன்௥க்ஶ சமம்  ேநரம் மா௣௧ மற்௥ம் ்ரம் எொரம்ைறயாக 
இ௠க்காௌ எனேவ x
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம், எனேவ இந்த மா௣௧க௬க்கான y 
சாத்ொயமான காரணத்ைதக் கண்ட௣ய
ெகா௄க்கப்படட் ஼க்கைல இப்ேபாௌ ஆக உ௠வாக்கலாம், lpp   
எனேவ ேநரியல் மா௣௧கள் இரண்௄ ஷட்டல்  ஐந்ௌ க்ஶம் ஶைறவானௌx y 
௏ற்௥க்ஶ சமம் என்௥ ெசால்௩ங்கள் ௚த௧ல் நான் ஷட்டல் ஐந்ௌ y
ஐ இ௠௏௥க்ஶ சமம் இரண்டாவதாக ெசால்௩ங்கள் எனேவ ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்௄ இரண்௄ x 
ஷட்டல் ஐந்ௌ சமம் ௏ற்௥க்ஶ சமமான சமன்பா௄ வரி மற்௥ம் ஐந்ௌ சமம் இ௠௏௥க்ஶ y i y 
சமம் ஐ ஐம்பௌ என்௥ ெசால்௩ங்கள் ஷட்டல் ஆல் இ௠பௌ சமம் ஒன்௥ இ௠பத்ொ ஐந்ௌ x y x 
ஷட்டல் இ௠பௌ சமம் ஒன்௥ நாற்பௌ நாற்பௌ ஒன்௥க்ஶ சமம் எனேவ ௚தல் சமன்பா௄ y y x 
ஐ ஐம்பௌ மற்௥ம் ௛லம்y 
இ௠பௌ சமம் ஒன்௥க்ஶ சமம் எனேவ ஐம்பௌ மற்௥ம் ஶ௥க்வ௄ இ௠பௌ எனேவ இவற்ைற x y 
இைணக்க௵ம்  இரண்௄ ௖ள்ளிகள் இரண்௄ ஷட்டல் சமம்  100 ௔றஶ இரண்டாவௌ x 5y 
சமன்பா௄ ஆல் 25 ஷட்டல்x 

ஆல் 40  ஆல் 25 மற்௥ம் ஆல் என்பௌ நாற்பைத இைடம௣ப்பதாஶம், எனேவ இந்த y x y y 
இரண்௄ ௖ள்ளிகைள எட௄் ஷட்டல் அௌ ஷட்டல் ஐந்ௌ ஐ இ௠௏௥க்ஶ சமமான x y x y 
இ௠௏௥க்ஶ சமமாக ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்௄ ேதாற்றம் ேசாதைன நான்ஶ ஒன்௥ இரண்ூல் 
இ௠ந்ௌ ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் ஐந்ொல் இ௠ந்ௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமான ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ
சமம்  ௏ற்௥க்ஶ சமம் இௌ உண்ைம, எனேவ ேதாற்றம் ஒ௠ ேதாற்றம் ேசாதைன௜ன் ோர௵்ப் 
பஶொ௜ல் உள்ளௌ, எனேவ நான்ஶ ஒன்௥ இௌ ோர௵் மண்டல ேதாற்றம் ேசாதைன நான்ஶ 
௳னாூ உயரத்ொல் ௗஜ்௷யத்ொல் ஷட்டல் 5 ஆக இ௠க்ஶம்  0 க்ஶ சமமான 0 க்ஶ சமம் 200 க்ஶ 
சமம்
இௌ ௙ண்௄ம் உண்ைம, எனேவ ேதாற்றம் ௳னாூ௜ன் ோர௵்ப் பஶொ௜ல் உள்ளௌ, எனேவ இௌ   
௳னாூக்கான ோர௵்க் காரணமாக இ௠க்ஶம்
இந்த ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமான ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமான ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம்x y 
மற்௥ம் ோர௵்ப் பஶொ இௌவாக இ௠க்ஶம் ேம௩ம் இைவ
சாத்ொயமான காரணத்ொன் ௛ைல ௖ள்ளிகள் என்௥ ெசால்௩ங்கள் இப்ேபாௌ இந்த oabc 
௔ராந்ொயத்ொன் நியாயமான வைரபடம் இப்பூ இ௠க்ழறௌ, எனேவ சாத்ொயமான 
காரணத்ொன் ௛ைல ௖ள்ளிகள் இ௠பத்ொ ஐந்ௌ ௗஜ்௷யம் ஐம்பௌ ௛ன்௥ நாற்பௌ ௛ன்௥ b 
௛ன்௥ மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் இ௠பௌ ஆக இ௠க்ஶம்  இந்த ௖ள்ளி c b
ஐம்பௌ ௛ன்௥  அல்லௌ ெதாடர௖்ைடய சமன்பா௄ ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்ைடத் ோரப்்பதன் ௛லம் 
நாற்பௌ௛ன்௥ மற்௥ம்
இந்த இரண்௄ ேகா௄க௬க்ஶ இைடேய உள்ள ஶ௥க்ஶெவட௄்ப் ௖ள்ளி௜ன் மொப்ைபப் 
ெப௥ேவாம்   ஐம்பௌ௛ன்௥ நாற்பௌ௛ன்௥ ௛ன்௥ 
.

இந்த ௛ைல௜ல் ஶ௣க்ஶம் ௖றநிைல ெசயல்பா௄ ௖றநிைல ெசயல்பா௄ க்ஶ சமம் ௔ளஸ் z x y
எனேவ இல் ஐ இ௠பத்ொ ஐந்ௌ ஷட்டல் 0 க்ஶ சமம் 25 இல் ஐம்பௌ ௛ன்௥ ஷட்டல் z az z b 
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நாற்பௌ ௛ன்௥ ௛ன்௥ சமம் ௚ப்பௌ மற்௥ம் இல் ௗஜ்யம் ஷட்டல் இ௠பௌ சமம்  இ௠பௌக்ஶ z 
சமம்
எனேவ இல் அொகபடச்ம் எனேவ ெமாத்த ்ரம் ௚ப்பௌ ழேலா௙ட்டர ்ஐம்பௌ ௛ன்௥ z b 
௛ன்௥ ழேலா௙ட்டர்
மணிக்ஶ இ௠பத்ைதந்ௌ ழேலா௙ட்டர ்மற்௥ம் நாற்பௌ ௚தல் ௛ன்௥ ழேலா௙ட்டர ்மணிக்ஶ 
நாற்பௌ ழேலா௙ட்டர,்
இப்ேபாௌ மற்ெறா௠ உதாரணத்ைத எ௄த்ௌக் ெகாள்ேவாம், எனேவ இௌ ஒ௠ ெதா௯ற்சாைல 
ஒௌக்வ௄ ஼க்க௩க்ஶ எ௄த்ௌக்காட௄் உரிைமயாளர ்தனௌ ெதா௯ற்சாைலக்ஶ மற்௥ம் a b   
ஆழய இரண்௄ வைகயான இயந்ொரங்கைள வாங்ஶழறார ்பன்னிரண்௄ ஆடக்௬க்ஶச ்
சமமான இயந்ொரங்கள் மற்௥ம்
இயந்ொரத்ொன் ௛லம் ொனசரி ெவளி௝௄கள் ஒ௠ அ௥பௌ இேதேபால் இயந்ொரம் b 
ஆக்ழர௘த்ௌள்ள ெம௹ன்

பஶொக்ஶ 1200 சௌர ௙ட்டர ்மற்௥ம் இயந்ொரத்ொற்ஶத் ேதைவப்ப௄ம் உைழப்௖ அல்லௌ b b 
மனிதவளம்   எட௄் ஆடக்ள் மற்௥ம்
இயந்ொரம் ௛லம் அலஶகளில் ொனசரி உற்பத்ொ இப்ேபாௌ நாற்பௌ அவரிடம் 9000 சௌர ௙ட்டர்b 
பரப்பள௵
இ௠ப்பதாக௵ம், 72 ொறைமயான மனிதரக்ள் இ௠ப்பதாக௵ம் 
, ொனசரி ெவளி௝டை்ட அொகரிக்க, ஒவ்ெவா௠ வைக௜௩ம் எத்தைன இயந்ொரங்கைள வாங்க 
ேவண்௄ம், எனேவ இங்ஶ மா௣௧கள் ஸ்ேபஸ் மா௣௧ மற்௥ம்
௚க்ழய சக்ொ மா௣௧ ொறைமயான ௚க்ழய சக்ொ மா௣௧கள் என ஼க்கல் ஷ௥ழறௌ.
  இந்த ஼க்கைல ஆக உ௠வாக்க ௚யற்஼ப்ேபாம் lpp 
, இயந்ொரத்ொன் எண்ணிக்ைக க்ஶ சமமாக௵ம், இயந்ொரத்ொன் எண்ணிக்ைக க்ஶ x b y 
சமமாக௵ம் இ௠க்கட௄்ம், எனேவ அொகபடச் பால் உற்பத்ொ ொனசரி உற்பத்ொ க்ஶ சமம், z 
ஏெனனில் இயந்ொரத்ொன்
ொனசரி ெவளி௝௄  60 மற்௥ம் ொனசரி ெவளி௝௄  இயந்ொரம் என்பௌ 40 எனேவ அொகபடச் b 
ொனசரி உற்பத்ொ
அல்லௌ அொகபடச் ொனசரி ெவளி௝௄ அ௥பௌ ஷட்டல் நாற்பௌ ஆஶம், இௌ மா௣௧க௬க்ஶx y 
உட்பட௄் அொகபடச்மாக இ௠க்க ேவண்௄ம்
அதாவௌ ௏௥ சௌர ௙ட்டர ்பன்௒௥
சௌர ௙ட்டர ்இயந்ொரத்ைத எந்ொரம் ெசய்ய எங்களிடம் ெமாத்த இடம்b   
உள்ளௌ  ஒன்பதா௜ரம் சௌர ௙ட்டர ்எனேவ ஆ௜ரம் வரி மற்௥ம் பன்னிரண்௄ ௏௥ இௌ  y 
ஒன்பதா௜ரத்ொற்ஶச ்சமமாக இ௠க்க ேவண்௄ம் 
, அதாவௌ ஐந்ௌ ஷட்டல் ஆ௥ ஐ ௳ட நாற்பத்ைதந்ௌக்ஶ சமமாக இ௠க்க ேவண்௄ம்.x y 
 எங்களிடம் ஒ௠ ொறைமயான ௔ரதான சக்ொ மா௣௧ உள்ளௌ, எனேவ இயந்ொரத்ைத 
இயக்ஶவதற்ஶ ஒ௠
ொறைமயான ௚க்ழய சக்ொ 12 ொறன் பணியாளரக்ள் ேதைவ மற்௥ம் இயந்ொரத்ைத 
இயக்ஶவதற்ஶ எட௄்
ொறன் ௔ரதான சக்ொ ேதைவப்ப௄ழறௌ, எனேவ 12 ஷட்டல் க்ஶ சமமான ஷட்டல் x 8y 72 3x 2y
18 க்ஶ சமம்.
 ெவளிப்பைடயாக இயந்ொரத்ொன் எண்ணிக்ைக எொரம்ைறயாக இ௠க்காௌ, எனேவ இந்த 
வ௯௜ல்
ெகா௄க்கப்படட் ஼க்கைல உ௠வாக்கலாம், எனேவ ேநரியல் மா௣௧கள் ஐந்ௌ மற்௥ம் ஆ௥ x y 
ஐ ௳ட நாற்பத்ைதந்ௌக்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம் ஒன்௥ மற்௥ம் ௛ன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ ஐ ௳ட x y 
சமம் ஶைறவாக இ௠க்ஶம்
நாற்பத்ைதந்ௌக்ஶ இரண்டாவௌ ெதாடர௖்ைடய சமன்பா௄ 4 1 மற்௥ம் 2 ஐ ஐந்ௌ ஷட்டல் ஆ௥x 
y
சமம்  நாற்பத்ௌ ஐந்ௌ எனேவ இௌ ஐ ஒன்பௌ ஷட்டல் ஏ௱ ௖ள்ளி ஐந்ௌ சமம் ஒன்௥ மற்௥ம் x y 
௛ன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ சமம் பொெனட௄் எனேவ ௛ன்௥ எங்க௬க்ஶ இரண்௄ x y x pl  y
சமம்  பொெனட௄்க்ஶ சமம் எனேவ இௌ ஆல் ஆ௥ ஷட்டல் ஒன்பௌ ஒன்பௌ சமமாக ஒன்௥ x 
இப்ேபாௌ
இந்த இரண்௄ ேகா௄களின் வைரபடத்ைத வைரய௵ம் எனேவ ௚தல் சமன்பா௄ ஆல் ஒன்பௌ x 
மற்௥ம் ஏ௱ ௖ள்ளிy 
ஐந்ௌ ஆக ஒன்பௌ மற்௥ம் ஏ௱ ௖ள்ளி ஐந்ௌ எனேவ இந்த இரண்ைட௞ம் இைணக்க௵ம்  
௖ள்ளிகள் மற்௥ம் இரண்டாவௌ சமன்பா௄ ஆல்x 
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ஆ௥ ஷட்டல் ஒன்பௌ ஒன்பௌ ஒன்௥க்ஶ சமம் எனேவ ஆறால் ஶ௥க்வ௄ ஆ௥ மற்௥ம் x x y 
௛லம் ஒன்பௌ
என்றால் இைடம௣ப்௖ ஒன்பௌ எனேவ இந்த இரண்௄ ௖ள்ளிகைளச ்ேச௠ங்கள், எனேவ இௌ y 
சமன்பா௄ ஐந்ௌ ஷட்டல் ஆ௥ சமன் நாற்பத்ைதந்ௌ இௌ  ௛ன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ x y x i 
சமம் பொெனட௄் இப்ேபாௌ ேதாற்றம் ேசாதைன நான்ஶ ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்௄ ேதாற்றம் 
ேசாதைன ஒன்௥ ஐந்ௌ ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் ஆ௥ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ
சமம்  நாற்பத்ைதந்ௌக்ஶ சமம் இௌ உண்ைம, எனேவ ேதாற்றம் என்பௌ ஒன்௣ன் ோர௵்க் 
காரணத்ொல் உள்ளௌ என்பௌ அரத்்தம்  ஒன்௣ன் ோர௵்க்கான காரணம், இந்த அைர 
௳மானத்ொன் ேதாற்றம் ேசாதைனயானௌ , இரண்டாவதாக ௛ன்௣ல் இ௠ந்ௌ ௗஜ்௷யமாக௵ம், 
இரண்ூல் இ௠ந்ௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமான ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ
சமமான பொெனட௄்க்ஶ சமமானதாக௵ம் உள்ளௌ  மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் ஐ ௳ட y x gre 
அொகமாக உள்ளௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமாக இ௠ந்தால் ோர௵்க்கான காரணம் இௌவாக இ௠க்ஶம்,

எனேவ அதன் வைரபடம் ேஜாூ வைரபடம் இப்பூ இ௠க்ஶம் எனேவ 
சாத்ொயமான பஶொ௜ன் ௛ைல ௖ள்ளிகள் ஆ௥ ௗஜ்௷யம் ஒன்பௌ நான்ஶ நாற்பத்ௌ ஐந்ௌ b 
எட௄் மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் பொைனந்ௌ இரண்௄ ௙ண்௄ம் நாம்c 
௖ள்ளிையக் கண்ட௣யலாம்  இந்த இரண்௄ ேகா௄க௬க்ஶ இைடேயயான ஶ௥க்ஶெவட௄் இந்த 
இரண்௄ சமன்பா௄கைள௞ம் ஒேர ேநரத்ொல் ோரப்்பதன் ௛லம்
மற்௥ம் ெவட௄்ம் ௖ள்ளிையச ்சரிபாரக்்க௵ம் இப்ேபாௌ இந்த ௛ைல ௖ள்ளிகளில் உள்ள 
௖றநிைல ெசயல்பாடை்ட ேமம்ப௄த்த ேவண்௄ம்
எனேவ ஆப்ெஜக்ூவ் ெசயல்பா௄ அ௥பௌ ஷட்டல் நாற்பௌ எனேவ க்ஶ சமமான z z x y z 
மொப்ைபக் கண்ட௣ய௵ம் சமம் அ௥பௌ ஆ௥ ஷட்டல்
நாற்பௌ ௗஜ்௷யம் என்றால் ௛ன்௥ அ௥பௌ இல் அ௥பொல் இ௠ந்ௌ ஒன்பௌ ஆல் நான்ஶ z b 
ஷட்டல்
நாற்பௌ ௚தல் நாற்பத்ௌ ஐந்ௌ ஆல் எட௄் சமம் ஒன்௥ ௚ப்பத்ொ ஐந்ௌ ஷட்டல் ௛ன்௥ அ௥பௌ 
மற்௥ம் இல் அ௥பௌ ௗஜ்௷யம் ஷட்டல் நாற்பௌ பொைனந்ௌ ௛லம் இரண்௄ ௚ந்௏௥க்ஶச ்z c 
சமம் எனேவ நாம் ெவளி௝டை்ட அொகரிக்க ேவண்௄ம்,
எனேவ ெவளி௝௄ அொகபடச்ம் இரண்௄ ௖ள்ளிகள் மற்௥ம் ெவளி௝௄ அொகபடச்ம் இரண்௄ a b 
௖ள்ளிகள் மற்௥ம் எனேவ இந்த வரிப் ௔ரி௳ல் உள்ள அைனத்ௌ ௖ள்ளிக௬ம்a b 

௛ன்௥ அ௥பௌ என்ற ஒேர மொப்ைபக் ெகா௄க்ஶம்.ab 
 ஆனால் இயந்ொரத்ொன் எண்ணிக்ைக, இன் அொகபடச் மொப்௖ வரிப் ௔ரி௳ல் உள்ளௌ, z 
ஆனால் இயந்ொரத்ொன்
எண்ணிக்ைக ஒ௠ேபாௌம் ௔ன்னத்ொல் இல்ைல, எனேவ இயந்ொரத்ொன் எண்ணிக்ைக 
எப்ேபாௌம் ஒ௠ங்ழைணந்த மொப்௔ல் இ௠க்ஶம் எனேவ 360 க்ஶ சமமான ஆ௥ zmax 
ௗஜ்௷யத்ொ௩ம் நான்ஶ ௛ன்௣௩ம் மட௄்ேம நிகழ்ழறௌ.
 ெசக்ஸ் இயந்ொரம் மற்௥ம் எந்த இயந்ொர௚ம் ேமாசமான இயந்ொரம் மற்௥ம் ௛ன்௥ a b a 
இயந்ொரம் அொகபடச் ெவளி௝டை்டக் ெகா௄க்ஶம், எனேவ இந்த வ௯௜ல் ஐப்b Lpp 
ஒௌக்வ௄ ஼க்க௧ல் பயன்ப௄த்தலாம் சரி நண்பரக்ேள   அ௄த்த அமர௳்ல் ேம௩ம் ஼ல  
௔ரசச்ைனகைளப் பற்௣ ௳வாொப்ேபாம்
நன்௣ 
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