
 ശരി സുഹൃׯു؋െള , ആ؛ിേׯഷൻ അധിഷ് ഠിത ْപശ് നമായ ലീനിയർ േْപാْഗാമിംഗ് 
ْപശ് നെുׯ؋റി്׺ ഞ׹ൾ ഇേؚാൾ ചില ْപശ് ന׹ൾ ചർ׺ െചുؗുإ, അതിനാൽ ഒരു വിരമി׺ വّװി 
തന്െറ േؠാׯർ ആവശّ׹ൾ്000 50 ׯ രൂപ നിേײപിׯാൻ ആْഗഹിുؗുׯ, ര؇് തരം േബാ؇ുകളിൽ 
നിേײപിׯാൻ ആْഗഹിുؗുׯ.  നിേײപി׺ തുകയിൽ നി്ؗ യഥാْകമം പ്؋ ശതമാനവും ഒآത് 
ശതമാനവും റിേ؂ൺ ലഭിുׯം   എൽബിപി ْഗാഫിׯലായി ഇേؚാൾ സമയം പരമാവധിയാׯാൻ ആദّം 
ഈ ْപٍ٠ം രൂപെؚടു؋ാൻ ഞ׹ൾ ْശമിുؗുׯ  , േബാ؇് എയിൽ രൂപയും േബാ؇് ബിയിൽ രൂപയുംx y 
നിേײപിׯെ؂ . േബാ؇ിന്െറ േബാ؇ിന്െറ സംഖّ ഉം ഉം ആണ് അർ،മാؗുׯത് േബാ؇ിന്െറ x y 
എ؉ം ആണ്, േബാ؇ിന്െറ എ؉ം ആണ് ഇേؚാൾ േബാ؇ുകളിൽ റിേ؂ൺ നൽകുؗു, അതിനാൽ a x y 

േബാ؇ുകളിെല വരുമാനം യഥാْകമം പ്؋ ശതമാനവും ഒآത് ശതമാനവും റിേ؂ണുകളായി a 
നൽകുؗു ഓ േബാ؇ിൽ പ്؋ ശതമാനവും ബി േബാ؇ിൽ ഒآത് ശതമാനവും അതിനാൽ s  
ْപശ് നമനുസരി്׺ ഒരാൾ നിേײപിׯണം , അآതിനായിരം രൂപ 
അ׹െന ؛സ് അآതിനായിര؋ിന് തുലّമാണ് , കൂടാെത എؗിവയിൽ x y a, b 
നിേײപിؗുׯതിലൂെട അയാൾ്ׯ പരമാവധി വരുമാനം േവണം. െമാ؋ം റിേ؂ൺ ന്െറ 10 z 
ശതമാന؋ിനും യുെട ഒآത് ശതമാന؋ിനും തുലّമാണ് , അതായത് പൂജّം േപായിന്റ് ഒ്ؗ ؛സ് y x 
പൂജّം േപായിന്റ് പൂജّം ഒآത് വّװമായും പൂജّ؋ിന് തുലّമായ പൂജّ؋ിന് y, 
തുലّമായതിേനׯാൾ ഒരു കൂടുതലാണ്  പൂജّം േപായിന്റിന് തുലّം ؛സ് പൂജّം ഒآത് x x y 
 ിൽ താെഴയാണ്  x y؋സ് അൻപതിനായിര؛ യിൽرവിേധയമായ അവ ׯൾ്׹׸ിരാر
ഇരുപതിനായിര؋ിന് തുലّവും കുറ؁ത് പതിനായിരം രൂപയും ബി േബാ؇ിൽ , അതായത് y 
പതിനായിരേׯ؋ാൾ വലുതാണ് , േബാ؇ിൽ ബി-യിേലത് േപാെല കുറ؁ത് േബാ؇ിൽ 
നിേײപിׯാൻ അവൻ ആْഗഹിുؗുׯ, അതിനർ،ം ആണ് ന് തുലّവും േനׯാൾ വലുതും x y- x- 
പൂജّ؋ിന് തുലّമായ പൂജّേׯ؋ാൾ വലുതും പൂജّ؋ിന് തുലّവുമാണ്, അതിനാൽ ْപٍ؋٠ിന്െറ 
രൂപീകരണം ഇതുേപാെലയാണ് പരമാവധി പൂജّം േപായിന്റിന് തുലّമാണ് ؛സ് പൂജّം േപായിന്റ് z x 
ഒآത് അതായത് ؛സ് ന് വിേധയമായി മടുؗു׹. അآതിനായിരം ഇത് നിേײപ y, x y 
 x تളുെട േമലു׹׸ിരാر ിന് തുലّമായ എؗത് േബാ؇് എ؋ളാണ് , ഇരുപതിനായിര׹׸ിരാر
നിേײപമാണ് , പതിനായിര؋ിന് തുലّമാണ് , അതായത് േബാ؇് ബി رിരാ׹׸ളിെല നിേײപം y 

ന് തുലّവും പൂജّ؋ിന് തുലّമായ േനׯാൾ വലുതും  പൂജّ؋ിന് തുലّമായതിേനׯാൾ ഇത് x- x- 
െനഗئീവ് േനാൺ-െനഗئീവ് رിരാ׹׸ളാണ്, ഇേؚാൾ ഈ رിരാ׹׸ൾ ഉപേയാഗി്׺ സാധّമായ 
കാരണം നിർവചിേׯ؇തു؇്, അതിനാൽ ഈ رിരാ׹׸ളുെട അനുബؖ സമവാകّം ؛സ് x y 
അآതിനായിര؋ിന് തുലّമാണ്.  അറുപത് 10k  20k 30k 40k 50k 60 k 10 k 20 k 30 k 40 k 50 k 
ഈ സമവാകّ׹ളുെട േരഖകൾ വരയ്ുׯക.  ഇന്റർെസപ്്ئ ഫിഫ്ئി ഇന്റർെസപ്്ئ ഫിഫ്ئി k so y x 
അതിനാൽ ഈ ര؇് േപായിന്റുകൾ േചരുക, പറയുക ؛സ് അൻപതിനായിര؋ിന് തുലّമാണ് x y 
ഇേؚാൾ തുലّമായ ഇരുപതിനായിരം ഇരുപതിനായിര؋ിന് തുലّമാണ്, അ؋ײിന് x x y 
സമാؓരമായ ഒരു േരഖയാണ് തുലّമായ ഇരുപതിനായിരം അതിനാൽ എؗത് പതിനായിര؋ിന് x y. y 
സമം എؗത് അ؋ײിന് സമാؓരമായ ഒരു േരഖയാണ് , അതിനാൽ എؗത് പതിനായിര؋ിന് x y 
തുലّവും ഒؗിന് തുലّവും ഉ؍വ؋ിലൂെട കടؗുേപാകുؗ ഒരു േരഖയാണ് , ഒ്ؗ ര؇് ര؇് മൂ്ؗ x 
മൂ്ؗ േപായിന്റാണ്, അതിനാൽ ഇത് ന് തുലّമാണ് ആണ് ഇേؚാൾ നأൾ നിർവചിേׯ؇ത്  ഓേരാ y x 
വരിയുെടയും പരിഹാര കാരണം, അതിനാൽ നമു്ر ׯിരമായ ؛സ് അآതിനായിര؋ിന് x y 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഉ؍വ െട്ز ഉ؍വ പരിേശാധന നാല് ഒ്ؗ ؛സ് പൂജّം ؛സ് പൂജّം x y, 
പൂജّ؋ിന് തുലّമായ അآതിനായിര؋ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഉ؍വം പരിഹാര േമഖലയിൽ 
-ാൾ yׯിന്െറ കാരണം, ന് തുലّമായ േനزഒരു അനിയْؓിതമായ േപായിന്റ ്െട ുؗുإിതിെചر x-
വലുത് ഒരു പൂജّം പരിേശാധിുׯക, അതിനാൽ ഒ്ؗ പൂജّ؋ിന് തുലّമായതിേനׯാൾ വലുത് 
ശരിയാണ്, അതിനാൽ ഒരു പൂജّം െസാലّൂഷൻ േമഖലയിൽ ന് തുലّമായ ഐ-യ്്ׯ തുലّമാണ്, x-
അതിനാൽ വലിയ ന്  സമം ര؇ായിരം പരിഹാര കാരണം േരഖയുെട വലത് ആയിരിുׯം x t- han x 
തുലّമായ ഇരുപതിനായിരം വലുത് പതിനായിര؋ിന് തുലّമാണ്, ന് തുലّമായത് പതിനായിര؋ിന്y y 
തുലّമാണ്, കാരണം േരഖയ്്ׯ മുകളിൽ പതിനായിര؋ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ േകാൺ y 
പരിഗണി׺തിന് േശഷം ഈ നാല് വّവرകളും നാല് رിരാ׹׸ളും ഇതിന്െറ ْഗാഫിന്െറ 
വലതുഭാഗ്؋ സാധّമായ കാരണമാണ്, അതിനാൽ ഈ നാല് رിരാ׹׸ൾുׯം സാധّമായ കാരണം 
പരിഗണിുׯേآാൾ പരിഹാര കാരണം ലഭിുׯം ഇതാണ് , അതിന്െറ േകാർണർ േപായിന്റുകൾ ഈ നാല്
േപായിന്റുകൾ േകാർണർ േപായിന്റുകളാണ് അതിനാൽ ഇത് നّായമാണ്  ചിْത േജാടി ْഗാഫ് 
ഇതുേപാെലയാണ്, അതിനാൽ േകാർണർ േപായിന്റ് ഇരുപതിനായിരം പതിനായിരം േകാർണർ 
േപായിന്റ് ബി നാ١يതിനായിരം പതിനായിരം , േകാർണർ േപായിന്റ് സി ഇരുപ؋ി അإായിരം 
ഇരുപإ؋ായിരം , േകാർണർ േപായിന്റ ്ഇരുപതിനായിരം ഇരുപതിനായിരം എؗി׹െനയാണ് ഇവ നാല്
േകാർണർ േപായിന്റുകളാണ്  ഞ׹ൾ ന്െറ ഒപ്ئിമൽ മൂലّം പരിേശാധിേׯ؇തു؇്, അതിനാൽ z z 
പൂജّം േപായിന്റിന് തുലّമാണ്, ഒ്ؗ ؛സ് പൂജّം േപായിന്റ് പൂജّം ഒآത് അതിനാൽ തുലّമാണ് x y za 

ഈേറാ േപായിന്റ് ഒ്ؗ ഇരുപതിനായിരം മുതൽ പൂജّം ഒآത് പതിനായിരം വെര തുലّം z  
ഇരുപെ؋ാتായിരം തുലّം പൂജّം േപായിന്റ് ഒ്ؗ നാ١يതിനായിരം ؛സ് പൂജّം േപായിന്റ് പൂജّം zb 
ഒآത് പതിനായിരം തുലّം നാ١يെ؋ാتായിരം തുലّം പൂജّം േപായിന്റ് ഒؗിൽ നി്ؗ zc 
ഇരുപ؋ിയ؀്  ആയിരം ؛സ് പൂജّം ഒآതിൽ നി്ؗ ഇരുപإ؋ായിര؋ിന് തുലّമായ നാല് ഏഴ് അ؀് 
പൂജّവും തുലّമായ പൂജّം േപായിന്റ് ഒ്ؗ ഇരുപതിനായിരവും പൂജّം േപായിന്റ് പൂജّം ഒآത് zd 
ഇരുപതിനായിരവും മുؚ؋ി എ؉ൂറിന് തുലّമാണ് അതിനാൽ നാ؋١يി െതാتായിരം ആയിരിുׯം 
പരമാവധി മൂലّം അതിനാൽ പരമാവധി നാൽؚെ؋ാتായിര؋ിന് തുലّമായ ബി z  

Pru
tor
@
IIT
K



നാൽؚതിനായിരവും പതിനായിരവും അതിനർ،ം വിരമി׺ വّװി തന്െറ നിേײപ؋ിന്   
പരമാവധി നാൽؚ؋ി െതാتായിരം രൂപ ലഭിؗുׯതിന് നാൽപതിനായിരം രൂപ േബാ؇ിലും 
പതിനായിരം രൂപ േബാ؇് ബിയിലും നിേײപിׯണം. ലീനിയർ േْപാْഗാമിംഗ് ْപٍ٠ം ബാ׸ിംഗ് 
േമഖലയിലും ഉപേയാഗിׯാെമ്ؗ നമു്ׯ കാണാൻ കഴിയും ബുؑിമുت؂ു പണം ഡിഫിൽ എ׹െന 
നിേײപിׯാം  ഇറന്റ ്േബാ؇ുകേളാ വّതُّ ٝെഷയറുകേളാ അെ׸بിൽ വّതُّ ُٝീٕമുകേളാ 
ആയതിനാൽ നമു്ׯ പരമാവധി റിേ؂ൺ ലഭിുׯം, നമു്ׯ മെئാരു ഉദാഹരണം എടുׯാം , ഒരു യുവാവ് 
മണിൂׯറിൽ ഇരുപ؋ിയ؀് കിേലാമീئർ േവഗതയിൽ േമാേ؂ാർ ൈസׯിൾ ഓടി׺ാൽ, അയാൾ ഒരു 
കിേലാമീئറിന് െപേْടാളിൽ ര؇് രൂപ െചലവാേׯ؇ി വരും.  മണിൂׯറിൽ 40 കിേലാമീئർ േവഗതയിൽ 
െപേْടാൾ വില കിേലാമീئറിന് അ؀് രൂപയായി വർؑിുؗുׯ, െപേْടാളിന് െചലവഴിׯാൻ 100 
രൂപയു؇്, ഒരു മണിൂׯറിനുتിൽ തനി്ׯ സ؀രിׯാൻ കഴിയുؗ പരമാവധി ദൂരം കെ؇؋ാൻ 
ആْഗഹിുؗുׯ , ഇത് ആയി ْപകടിؚിുׯക , തുടർ്ؗ ഇത് പരിഹരിുׯക, അതിനാൽ ഇത് ഒരു lpp 
ْപٍ٠മാണ്. വിലേയറിയ ഇؖനം എ׹െന സാ؋آികമായി ْപേയാജനെؚടു؋ാം എؗതിെന 
അടിرാനമാׯി , കിേലാമീئറും കിേലാമീئറും യുവാവ് മണിൂׯറിൽ 25 കിേലാമീئറും x y 
മണിൂׯറിൽ 40 കിേലാമീئറും യഥാْകമം സ؀രിؗുׯ ദൂരമാണ്, ഈ ദൂര׹ൾ താ؇ാൻ 
െചലവഴിؗുׯ സമയം ഇരുപ؋ിയ؀് മണിൂׯറും യഥാْകമം നാൽؚത് മണിൂׯർ x y 
അ׹െന സ؀രി׺ ആെക ദൂരം ന് തുലّമായ ؛സ് കിേലാമീئറിന് തുലّമാണ് , رിരാ׹׸ളുെട z x y 
തുക 100 രൂപയാണ് , അത് 2x ؇ׯെപേْടാളിനായി ചിലവഴിേ ׯവിേധയമാണ് അയാൾ് ׯൾ്׹׸ിരാر
 ത് െകാ؇് y x yآ؀ിൽ യും അ؋ം ദൂരം ഇരുപ؋എؗത് നൂറിൽ താെഴയാണ് , െമാ സ് അ؀്؛
അآതും ആണ്. എ؛ ؂്സ് അ؀് ഇരുനൂറിനും നും തുലّമാണ്, അതിനാൽ അവസാനം ഞ׹ൾ x y x 
ഈ ْപٍ٠ം രൂപെؚടുؗു؋ത് ഇതുേപാെല പരമാവധി ദൂരം അെ׸بിൽ നി׹ൾ്ׯ ന് തുലّം ؛സ് d x x y
എ്ؗ പറയാം ര؇് ؛സ് അ؀് എؗത് നൂറിന് തുലّമാണ് ഇത് പണ رിരതയാണ് ഒؚം x y x 
ഇരുപ؀ു؋ം യും നാ١يതും ഒരു മണിൂׯറിനുتിൽ ഒؗിന് തുലّമാണ് , അത് സമയ y 
 ാൾx yׯിന് തുലّവും എؗതിേന؋അതിനാൽ പൂജّ ,بീവുമئലും െനഗׯതും ദൂരം ഒരിتിരതയുر
വലുതും പൂജّ؋ിന് തുലّവുമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ നൽകിയിരിؗുׯ ْപٍ٠ം രൂപെؚടു؋ാം. ഈ 
 ാൻ ഇേؚാൾ എؗ നിലയിൽ, അതിനാൽ േരഖീയ lpp؋؇ളുെട സാധّമായ കാരണം കെ׹׸ിരാر
 x y y സ് അ؀്؛ നൂറിന് തുലّമാണ് എ്ؗ പറയുക, ആദّം ഞാൻ സ് അ؀്؛ ്؇ൾ ര׹׸ിരാر
എടുؗുׯത് ഇരുനൂറിന് തുലّമാണ് ര؇ാമേ؋ത് 
അ׹െന ഒؗിനും നും അനുബؖ സമവാകّം  ؛സ് അ؀് തുലّം നൂറ് നികുതിയും t wo two x y i 
അ؀് തുലّമായ ഇരുനൂറും പറയുക ൈബ അൻപത് ؛സ് െകാ؇് ഇരുപത് തുലّം ഒ്ؗ െകാ؇് y x y x 
ഇരുപ؛ ؀്؋സ് െകാ؇് ഇരുപത് തുലّം ഒ്ؗ നാ١يത് െകാ؇് നാ١يത് തുലّം ഒ്ؗ y y 
അ׹െന ആദّം  സമവാകّം അൻപത്, ഇരുപത് ഒؗിന് തുലّം x y 
അ׹െന ഇന്റർെസപ്്ئ ഫിഫ്ئി , ഇന്റർെസപ്്ئ ഇരുപത് x y 
അ׹െന ഈ ര؇് േപായിന്റുകൾ ര؇് ؛സ് ന് തുലّമായി േയാജിؚിുׯക, തുടർ്ؗ x 5y 100 
ര؇ാമെ؋ സമവാകّം നും നും 25 ഉം വഴിയും  ഇന്റർെസപ്്ئ നാൽؚത് x 25 y 40 x y 40 y 
അ׹െന ഈ ര؇് േപായിന്റുകൾ േചരുക എ؛ ؂്സ് ഇത് ؛സ് അ؀് ഇേؚാൾ ഇരുؗൂറിന് x y x y 
തുലّമായ ഒറിജിൻ െട്ز, ര؇് ഒറിജിനൽ െട്ز നാല് ഒ്ؗ ര؇് മുതൽ പൂജّം ؛സ് അ؀് പൂജّം വെര 
പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് നൂറിന് തുലّമാണ് ഇത് ശരിയാണ് അതിനാൽ ഉ؍വം ഒരു ഉ؍വ 
പരിേശാധനയുെട െസാലّൂഷൻ റീജിയനിലാണ്, അതിനാൽ നാെല؉ം െസാലّൂഷൻ റീജിയൻ ഒറിജിനൽ 
െട്ز ആയിരിുׯം നാല് െസׯൻഡ് ഉയരം പൂജّ؋ിേല്؛ ׯസ് 5 മുതൽ 0 വെര തുലّമായ 0 200 ന് 
തുലّമാണ്, ഇത് വീ؇ും ശരിയാണ് അതിനാൽ ഉ؍വം പരിഹാര േമഖലയിൽ رിതിെചുؗുإ 
ര؇ാമേ؋ത് 
അ׹െനയായിരിുׯം  ര؇ാമേ؋തിന്െറ പരിഹാര കാരണം, ഈ പൂജّ؋ിന് തുലّമായ x 
പൂജّേׯ؋ാൾ വലുത് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് , പരിഹാര േമഖല ഇതായിരിുׯം , ഇത് സാധّമായ y 
കാരണ؋ിന്െറ മൂല േപായിന്റുകളാണ്, ഇേؚാൾ ഈ ْപേദശ؋ിന്െറ െഫയർ ْഗാഫ് Oabc 
ഇതുേപാെലയാണ്, അതിനാൽ േകാർണർ േപായിന്റ് േകാർണർ േപായിന്റുകൾ സാധّമായ കാരണം ഒരു 
ഇരുപ؋ിയ؀് പൂജّം ബി അൻപത് മൂ്ؗ നാ١يത് മൂ്ؗ , സി പൂജّം ഇരുപത് എؗി׹െനയായിരിുׯം 
നമു്ׯ ഈ േപായിന്റ ്ബി അൻപത് മൂ്ؗ അെ׸بിൽ നാ١يത് മൂ്ؗ മൂ്ؗ എؗിവയുമായി ബؖെؚ؂ 
സമവാകّ׹ൾ ഒ്ؗ, ര؇് എؗിവ പരിഹരി്׺ നമു്ׯ ഈ േപായിന്റ ്കെ؇؋ാം. ഈ ര؇് 
വരികൾׯിടയിലുت വിഭജനം ബി അൻപത് മൂ്ؗ നാ١يത് മൂ്ؗ മൂ്ؗ, അതിനാൽ ഈ ര؇് 
സമവാകّ׹ളുെട പരിഹാരം ഉപേയാഗി്׺ നമു്ׯ പരിേശാധിׯാം , ഈ േകാർണർ േപായിന്റുകളിെല 
ഒنക്ٙئീവ് ഫംഗ് ഷന്െറ ഒപ്ئിൈമേസഷൻ ഇേؚാൾ ഒബ് ജക്ئീവ് ഫംഗ് ഷൻ ഒപ് ئിൈമേസഷൻ 
അ׹െന ഒنക്ٙئീവ് ഫംഗ് ഷൻ ഒنക്ٙئീവ് ഫംഗ് ഷൻ ന് ؛സ് ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ x x y z at az 
ഇരുപ؛ ؀്؋സ് 0 തുലّമായ 25 ന് ബി അൻപത് മൂ്ؗ ؛സ് നാ١يത് മൂ്ؗ മൂ്ؗ തുലّം മുؚത് , z z c 
പൂജّം ؛സ് ഇരുപത് തുലّം ഇരുപത് 
അ׹െന യിൽ പരമാവധി ആകയാൽ ആെക മുؚത് കിേലാമീئറിന് തുലّമായ ദൂരം മണിൂׯറിൽ z b 
ഇരുപ؋ിയ؀് കിേലാമീئറും നാൽؚത് മുതൽ മൂ്ؗ കിേലാമീئറും മണിൂׯറിൽ നാൽؚത് 
കിേലാമീئറും നാ١يത് മൂ്ؗ കിേലാമീئറും തുലّമാണ്, ഇനി നമു്ׯ മെئാരു ഉദാഹരണം എടുׯാം, 
അതിനാൽ ഇത് ഒരു ഫാعറٚി ഉടമ ര؇് തരം യْؓ׹ൾ വാؗു׹ അേലാേׯഷൻ ْപٍ؋٠ിന്െറ 
ഉദാഹരണമാണ് . അവന്െറ ഫാعറٚിയുെട ആവശّകതകളും പരിമിതികളും താെഴؚറയുؗവയാണ്, b 
െമഷീൻ ൈകവശെؚടു؋ിയിരിؗുׯ ഒരു ْപേദശം യْؓം ൈകവശെؚടു؋ിയിരി1000 ؗുׯ ചതുരْശ
മീئർ െതാഴിലാളികളുെട 12 പുരുഷؘാർ്ׯ തുലّമായ െമഷിനറി്ׯ ആവശّമാണ്, കൂടാെത െമഷീൻ 
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ഉപേയാഗിؗുׯ െമഷീൻ ബി ഏരിയയ്്ׯ സമാനമായി അറുപത് െമഷീൻ ഉപേയാഗി്׺ യൂണിئിെല 
ْപതിദിന ഉൽؚാദനം. എؗത് 1200 ചതുരْശ മീئറാണ് , ബി െമഷീന് ആവശّമായ െതാഴിലാളികേളാ b 
മനുഷّശװിേയാ എ؂് പുരുഷؘാരാണ് , ബി െമഷീൻ ഉപേയാഗി്׺ യൂണിുئകളിൽ നിؗുت ْപതിദിന 
ഉൽؚാദനം നാൽؚതാണ്, ഇേؚാൾ ْപٍ٠ം പറയുؗു, തനി്9000 ׯ ചതുരْശ മീئർ വിُീٝർ؉ം 
ലഭّമാെണؗും െമഷീനുകൾ ْപവർ؋ിؚിׯാൻ കഴിയുؗ 72 വിദػരٟായ പുരുഷؘാരും ഉെ؇ؗും 
പറയുؗു. ഓേരാ തര؋ിലുമുت ْപതിദിന ഉൽؚാദനം പരമാവധിയാׯാൻ അവൻ വാ׹ണം, 
അതിനാൽ ഇവിെട رിരാ׹׸ൾ സ്േപസ് رിരാ׸വും ْപധാന പവർ േകാൺزയുമാണ്  nt 
ൈവദഗ്ധّമുت ْപധാന പവർ رിരാ׹׸ൾ അതിനാൽ നമു്ׯ ഈ ْപٍ٠ം രൂപെؚടു؋ാൻ ْശമിׯാം 

യْؓ؋ിന്െറ എ؉ം നും െമഷീൻ യുെട എ؉ം നും തുലّമാണ്, അതിനാൽ പരമാവധി lpp x b y 
ഡയറി ഉൽؚാദനം ْപതിദിന ഉൽؚാദനം ന് തുലّമാണ്, കാരണം െമഷീന്െറ ൈദനംദിന ഉൽؚാദനം z a 
60 ആണ് , െമഷീൻ യുെട ْപതിദിന ഉൽؚാദനം 40 ആണ്, അതിനാൽ പരമാവധി ْപതിദിന ഉൽؚാദനം b 
അെ׸بിൽ പരമാവധി ْപതിദിന ഉൽؚാദനം അറുപത് ؛സ് നാൽؚത് ആണ് , ഇത് رിരാ׹׸ൾ്ׯ x y 
വിേധയമായി പരമാവധിയാേׯ؇തു؇്, നമു്ׯ നൂറ് ചതുരْശ മീئർ സ് േപസ് േകാൺزന്റ് സ് ഉ؇് .  
െമഷീൻ ബി , ഞ׹ൾ്ׯ ആെക ലഭّമായ رലം െതാتായിരം ചതുരْശ മീئറാണ്, അതിനാൽ ആയിരം 
നികുതിയും പْؓ؇് നൂറ് ൈവയും ഇത് െതാتായിര؋ിന് തുലّമായിരിׯണം , അതായത് അ؀് x 
 പധാന പവർ yْ تഒരു ൈവദഗ്ധّമു ׯൾ്׹ിയ؀ിന് തുലّമാണ്, അേؚാൾ ഞ؋١يസ് ആറ് നാ؛
 പധാനْ تതിന് ൈവദഗ്ധّമുؗുׯിؚി؋ിന് ഒരു യْؓം ْപവർ؋മു؇് അതിനാൽ ഒരു യْؓ׸ിരാر
ശװി 12 ൈവദഗ്ّؑം ആവശّമാണ് , കൂടാെത െമഷീൻ ْപവർ؋ിؚിؗുׯതിന് എ؂് ൈവദഗ്ധّം b 
ْപധാന ശװി ആവശّമാണ്, അതിനാൽ 12 ؛സ് ന് തുലّമായത് ؛സ് ന് തുലّമാണ്. x 8y 72 3x 2y 18 
വّװമായും െമഷീൻ നآർ ഒരിׯലും െനഗئീവ് അب, അതിനാൽ നമു്ׯ തؗിരിؗുׯ ْപٍ٠ം 
രൂപെؚടു؋ാം, അതിനാൽ ലീനിയർ േകാൺزന്റ്സ് رിരാ׹׸ൾ അ؛ ؀്സ് ആറ് x y 
നാ؀؋١يിന് തുലّമാണ്.  ഒ്ؗ , മൂ്ؗ ؛സ് ടു എؗത് നാൽؚ؋ി അ؀ിന് തുലّമാണ് എ്ؗ x y 
പറയുؗു, ര؇ാമെ؋ അനുബؖ സമവാകّം 4 1 ഉം 2 ഉം അ؛ ؀്സ് ആറ് നാ؀؋١يിന് x y 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് െന സൂചിؚിുؗുׯ ഒآത് മുതൽ ഏഴ് േപായിന്റ് അ؀്, ഒ്ؗ , മൂ്ؗ x y x 
എؗിവയ്്ׯ തുലّമാണ് ؛സ് ടു പതിെന؂ിനു തുലّമായതിനാൽ മൂ്ؗ ؛സ് ടു പതിെന؂ിന് y x y 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് ന് ആറ് ؛സ് ഒآത് തുലّമായി സൂചിؚിുؗുׯ, ഇേؚാൾ ഈ ര؇് x y 
വരികളുെടയും ْഗാഫ് വരയ്ുׯക, അതിനാൽ ആദّ സമവാകّം ന് ഒآത് ؛സ് ഏഴ് േപായിന്റ് x y 
അ؀്  ഒآത് , ഏഴ് േപായിന്റ് അ؀് 
അ׹െന ഈ ര؇് േപായിന്റുകൾ േചരുക , ര؇ാമെ؋ സമവാകّം െകാ؇് ആറ് ؛സ് െകാ؇് x y 
ഒآത് തുലّമാണ്, 
അ׹െന െകാ؇് ആറ് അർ،മാؗുׯത് ഇൻറർെസപ്്ئ ആറ് , ന് ഒآത് അർ،ം x x y y 
ഇന്റർെസപ്്ئ ഒآത്, അതിനാൽ ഈ ര؇് േപായിന്റുകൾ കൂ؂ിേ׺ർുׯക, അതിനാൽ ഇത് സമവാകّം 
അ؛  ؀്സ് ആറ് നി׹ൾ  നാൽؚ؋ി അ؀ിന് തുലّമായത് ഇത് മൂ്ؗ ؛സ് ടു ആണ്, ഇേؚാൾ x x 
പതിെന؂ിന് തുലّമാണ് ഒറിജിനൽ െട്ز േഫാർ ഒ്ؗ, ര؇് ഒറിജിൻ െട്ز ഒ്ؗ അ؀്, ആറ് മുതൽ പൂജّം 
എؗിവയ്്ׯ തുലّമാണ്, ഇത് ശരിയാണ്, അതിനാൽ ഉ؍വം പരിഹാര؋ിലാണ്. ഒؗിന്െറ കാരണം 
ഒؗിന്െറ പരിഹാര കാരണം അർ،മാؗുׯത് ഈ ഹാഫ് െ؛യിൻ ഒറിജിൻ െട്ز ആണ് ര؇ാമേ؋ത് 
മൂ്ؗ പൂജّ؋ിേല്؛ ׯസ് ടു പൂജّ؋ിേല്ׯ തുലّമായ പൂജّ؋ിന് തുലّമായ പതിെന؂ിന് തുലّമാണ് 
ഇത് വീ؇ും ശരിയാണ്, അതിനാൽ ഉ؍വം ര؇ാമേ؋തിന്െറ പരിഹാര േമഖലയിൽ رിതിെചുؗുإ, 
അതിനാൽ വീ؇ും പരിഹാരം  ര؇ാമേ؋ത് ഈ പകുതി തലം , പൂജّ؋ിന് തുലّമായ പൂജّ؋ിന് y, 
തുലّമായ എؗിവേയׯാൾ വലുതാണ്, അതിനാൽ പരിഹാര കാരണം ഇതായിരിുׯം, അതിനാൽ x 
അതിന്െറ ْഗാഫ് േജാടി ْഗാഫ് ഇതുേപാെലയാണ്, അതിനാൽ സാധّമായ േമഖലയുെട േകാർണർ 
േപായിന്റുകൾ ആറ് പൂജّം ബി ഒآത് നാല് നാ؋١يി അ؀്  എ؂് , സി പൂജّം പതിന؀് ര؇ായി വീ؇ും 
നമു്ׯ ഈ ര؇് സമവാകّ׹ളും ഒേരസമയം പരിഹരി്׺ ഈ ര؇് വരികൾׯിടയിലുت വിഭജന 
േപായിന്റ് കെ؇؋ാം, ഇേؚാൾ നأൾ െചേإ؇ത് ഈ േകാർണർ േപായിന്റുകളിെല ഒബ് ജക്ئീവ് 
ഫംഗ് ഷൻ ഒപ്ئിൈമസുെചുإക ഒപ്ئിമൽ മൂലّം കെ؇ു؋ക, അതിനാൽ ഒنക്ٙئീവ് ഫംഗ് ഷൻ za z 
അറുപത് ؛സ് േഫാർ؂ി ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ എؗത് അറുപതിേല്ׯ തുലّമായത് ആറ് x y z 
മുതൽ നാ١يത് വെര പൂജّ؋ിേല്ׯ എؗതിനർ،ം മൂ്ؗ അറുപത് ൽ ബി അറുപത് ഒآത് മുതൽ നാല്z-
സ് മൂ്ؗ അറുപതിന് തുലّം , z؛ ിയ؀്؋ആയി ഒؗിന് മുؚ ിയ؀ിൽ നി്ؗ എ؂്؋١يസ് നാൽؚത്  നാ؛
-ൽ സി അറുപത് മുതൽ പൂജّം മുതൽ നാ١يത് പതിന؀് വെര ര؇്, മുؗൂറിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ 
ഔ؂്പു؂് പരമാവധിയാേׯ؇തു؇്, അതിനാൽ ഔ؂്പു؂് പരമാവധി ര؇് േപായിന്റുകളിൽ a, b 
ഔ؂്പു؂്  പരമാവധി എؗീ ര؇് േപായിന്റുകളിലായിരിുׯം, അതിനാൽ ഈ ൈലൻ a, b 
െസഗ് െമന്റിൽ കിടؗുׯ എبാ േപായിന്റുകളും ഒേര മൂലّം നൽകുؗു, അത് മൂ്ؗ അറുപത് ആണ്, ab 
എؗാൽ െമഷീന്െറ എ؉ം, അതിനാൽ ന്െറ പരമാവധി മൂലّം ൈലൻ െസഗ് െമന്റിലായിരിുׯം, z ab 
പേײ െമഷീന്െറ എ؉ം ഒരിׯലും ഭിؗസംഖّയിലب അതിനാൽ െമഷീന്െറ എ؉ം എبായ്േؚാഴും 
അവിഭാജّ മൂലّ؋ിലായിരിുׯം, അതിനാൽ 360 ന് തുലّമായ ആറ് പൂജّ؋ിലും നാല് മൂ്ؗ zmax 
എؗതിലും മാْതേമ സംഭവിുׯകയുൂت, അതിനാൽ െസക് സ് െമഷീൻ എയും െമഷീനും ബി േമാശം 
െമഷീൻ എ , മൂ്ؗ െമഷീൻ എؗിവയാണ്. പരമാവധി ഔ؂് പു؂് തരും, അതിനാൽ ഈ രീതിയിൽ നമു്ׯb 
അേലാേׯഷൻ ْപശ് ന؋ിലും എൽപിപി ഉപേയാഗിׯാം ശരി സുഹൃׯു؋െള അടു؋ െസഷനിൽ 
കുറ്׺ ْപശ് ന׹ൾ കൂടി ചർ׺ െചإാം നؕി 
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