
ठीक है दोˑो ंअब हम रैİखक ŮोŤािमंग सम˟ा पर कुछ और सम˟ा पर चचाŊ करते हœ
जो िक एİɘकेशन आधाįरत सम˟ा है
 इसिलए सम˟ा इस तरह है िक एक सेवािनवृȅ
ʩİƅ अपनी अवरोधक आवʴकताओ ंके िलए 50,000 Ŝपये की रािश का िनवेश करना चाहता 
है दो Ůकार के बांडो ंमŐ िनवेश करना ए और बी दस Ůितशत उपज और
िनवेश की गई रािश पर Ţमशः  नौ Ůितशत įरटनŊ, वह 
बांड ए मŐ कम से कम 20,000 Ŝपये और बांड बी मŐ कम से कम 10,000 Ŝपये का िनवेश करने का फैसला करता है, वह बांड बी मŐ कम
से कम उतना ही िनवेश करना चाहता है
िजतना िक बांड बी मŐ इस एलबीपी को Ťािफक ŝप से हल करŐ ।
  समय को अिधकतम करŐ
अब सबसे पहले हम इस सम˟ा को तैयार करने का Ůयास करते हœ , ʩİƅ 
को बॉȵ ए मŐ Ŝपये एƛ और बॉȵ बी मŐ Ŝपये वाई का िनवेश करने दŐ , अब हमारे पास दो Ůकार के बॉȵ हœ जो बॉȵ ए और बॉȵ बी 
बॉȵ नंबर की संƥा है  बांड की संƥा और का अथŊ है िक बांड की संƥा x y a

है और बांड की संƥा अब बांड पर įरटनŊ हैx b y 
 इसिलए बांड पर įरटनŊ Ţमशः  दस Ůितशत और नौ Ůितशत įरटनŊ के ŝप मŐ िदया जाता
है
 इसिलए बांड पर दस Ůितशत
और नौ Ůितशत पर  बांड बी
 इसिलए सम˟ा के अनुसार एक ʩİƅ को िनवेश करना पड़ता है और पचास हजार Ŝपये की रािश एƛ ɘस वाई पचास हजार से कम
है और बांड ए और बी मŐ िनवेश करके वह अिधकतम įरटनŊ चाहता है
 इसिलए įरटनŊ
कुल įरटनŊ जेड एƛ के 10 Ůितशत के बराबर है ɘस का नौ Ůितशत यानी शूɊy 
िबंदु एक जमा शूɊ िबंदु शूɊ नौ ˙ʼ ŝप से शूɊ के बराबर से अिधक शूɊ के बराबर सेx y x 
अिधक है
 इसिलए सूũीकरण को अिधकतम कुल įरटनŊ है जो िक शूɊ िबंदु एक ɘस शूɊ िबंदु शूɊ के बराबर है  नौ उस शतŊ के तहत जो x y 
İ̾थरांक जमा पचास हजार के बराबर से कम है और बांड मŐ वह बांड मŐ कम से कम दो टुकड़े बीस हजार का िनवेश करने का x y 
िनणŊय लेता है
जो िक बीस हजार के बराबर और कम से कम Ŝपये से अिधक है  बांड बी मŐ दस हजारx 
यानी दस हजार के बराबर से अिधक है वह भी बांड मŐ कम से कम उतना ही िनवेश करना चाहता हैy 
िजतना बांड बी मŐ इसका मतलब है िक के बराबर से अिधक है और शूɊ के बराबर से अिधकx, y x y 
है।
  शूɊ के बराबर तो  सम˟ा का संयोजन इस तरह है अिधकतम शूɊ िबंदु एक के बराबर हैz x 
और शूɊ िबंदु नौ जो िक įरटनŊ के अधीन है ɘस पचास हजार के बराबर से कमy x y 
यह िनवेश İ̾थरांक है और बीस हजार के बराबर से अिधकx 
है बांड पर एक िनवेश है  एक İ̾थरांक और दस हजार के बराबर से अिधक कहते हœy 
बांड पर िनवेश İ̾थरांक से अिधक   के बराबर के बराबर और शूɊ के बराबर से अिधक शूɊ केb x y x y  
बराबर से अिधक यह गैर-ऋणाȏक गैर-ऋणाȏक İ̾थरांक है अब हमŐ ʩवहायŊ को पįरभािषत करना होगा
इन İ̾थरांको ंका उपयोग करने के कारण इन İ̾थरांको ंके िलए संबȠ समीकरण 

जोड़ बराबर पचास हज़ार हœ तो बटा पचास हज़ार जोड़ बटा पचास हज़ार बराबर एक बराबर बीस हज़ार दस हज़ार x y x y x y 
के बराबर और बराबरx 

अब डŌ ा करŐ   इन समीकरणो ंकी पंİƅयाँ पचास साठ y 10k 20k 30k 40k 50k 60 k 10 k 20 k 30 k 40 k k 
तो इंटरसेɐ पचास इंटरसेɐ पचासk y x 

 इसिलए इन दो िबंदुओ ंको िमलाएं ɘस अब पचास हजार के बराबर बीस के बराबर  और बीस हजार के बराबर है,x y x x 
अƗ के समानांतर एक रेखा है जैसे बीस हजार केy x 

बराबर दस हजार के बराबर हैy 
 इसिलए दस हजार के बराबरy 
है अƗ के समानांतर एक रेखा हैx 
 इसिलए दस हजार के बराबर है और बराबर एक हैy x 
मूल से गुजरने वाली रेखा और एक दो दो तीन तीन िबंदु
 इसिलए यह के बराबर है अब हमŐx y 
Ůȑेक पंİƅ के िलए समाधान कारण को पįरभािषत करना होगा,
 इसिलए हमारे पास िनरंतर जमा बराबर से कम है,x y 
इसिलए मूल परीƗण मूल परीƗण चार एक जोड़ और शूɊ जोड़ शूɊ शूɊ के बराबरx  y 
पचास हजार के बराबर से कम सȑ है
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 इसिलए मूल समाधान Ɨेũ मŐ िनिहत है के िलए एक मनमाना िबंदु परीƗण परीƗण के िलए के बराबर से अिधक एक शूɊ की जांचx y 
करŐ  तािक एक शूɊ के बराबर से बड़ा हो  सच है
 इसिलए एक शूɊ समाधान Ɨेũ मŐ के बराबर के बराबर हैx i 
 इसिलए के िलए दो बीस हजार के बराबर समाधान कारण x 
कारण लाइन के बराबर बीस हजार अिधक से अिधक के िलए दस हजार के बराबर होगा दस हजार .x y 
 के बराबर समाधान कारण रेखा के ऊपर दस हजार के बराबर है,y 
 इसिलए इन सभी चार शतŘ के चार İ̾थरांक पर िवचार करने के बाद इस के Ťाफ़ मŐ ʩवहायŊ कारण हैf 
 इसिलए जब हम सभी के िलए ʩवहायŊ कारण पर िवचार करते हœ तो
इन चार İ̾थरांक को समाधान कारण िमलेगा यह है और इसके कोने िबंदु ये चार िबंदु कोने िबंदु हœ
 इसिलए इसका िन˃Ɨ िचũ जोड़ी Ťाफ इस तरह है इसिलए
कोने िबंदु बीस हजार दस हजार है कोने िबंदु बी चालीस हजार दस
हजार है और कोने िबंदु सी पǄीस हजार पǄीस हजार कोने
िबंदु बीस हजार बीस हजार हैd 
 इसिलए ये चार कोने िबंदु हœ िजन पर
हमŐ का इʼतम मान जांचना हैz 
 इसिलए शूɊ िबंदु एक ɘसz x 
शूɊ िबंदु शूɊ नौ के बराबर हैy 
 इसिलए शूɊ िबंदु एक मŐ बीस हजार जमा शूɊ के बराबर है  िबंदु शूɊ नौ गुणा दस हजार बराबर उनतीस सौ शूɊ िबंदु एक za zb 
गुणा चालीस हजार जमा शूɊ िबंदु
शूɊ नौ गुणा दस हजार बराबर उनतालीस सौ  लाल बराबर शूɊ िबंदु एक गुणा पǄीस हजार जमा शूɊ िबंदु शूɊzc 
नौ गुणा पǄीस हजार चार सात पांच शूɊ के बराबर और

बराबर शूɊ िबंदु एक गुणा बीस हजार जमा शूɊ िबंदु शूɊ नौ गुणा बीस हजार अड़तीस सौ के बराबर  उनतालीसzd 
सौ अिधकतम मूʞ होगा
 इसिलए अिधकतम उनतालीस सौ के बराबर चालीस हजार और दस हजार इसका मतलब है िक सेवािनवृȅ ʩİƅ को अिधकतम z b 
įरटनŊ Ůाɑ करने के िलए बांड ए मŐ चालीस हजार Ŝपये और बांड बी मŐ दस हजार Ŝपये का िनवेश करना चािहए।
  उनके िनवेश पर उनतालीस सौ तो इस तरह हम देख सकते हœ िक रैİखक
ŮोŤािमंग सम˟ा का उपयोग बœिकंग Ɨेũ मŐ भी िकया जा सकता है िक कैसे
अलग-अलग बॉȵ या अलग-अलग शेयर या अलग-अलग योजनाओ ंमŐ किठन किठन धन का िनवेश िकया जाए तािक हम अब अिधकतम
įरटनŊ Ůाɑ कर सकŐ ।

हम एक और उदाहरण लेते हœ                          हो, अगर कोई युवक
पǄीस िकलोमीटर Ůित घंटे की रɞार से मोटरसाइिकल चलाता है, तो उसे दो Ŝपये Ůित िकलोमीटर पेटŌ ोल मŐ खचŊ करना पड़ता है, 
अगर वह तेज गित से सवारी करता है
40 िकलोमीटर Ůित घंटे की दर से पेटŌ ोल की लागत
बढ़कर 5 Ŝपये Ůित िकलोमीटर हो जाती है, उसके पास पेटŌ ोल पर खचŊ करने के िलए 100 Ŝपये है और
वह चाहता है िक वह एक घंटे के भीतर अिधकतम दूरी का पता लगा 
सके, इसे एलपीपी के ŝप मŐ ʩƅ करŐ  और िफर इसे हल करŐ ,
 इसिलए यह एक सम˟ा पर आधाįरत है
कीमती ईंधन का आिथŊक ŝप से उपयोग कैसे करŐ  मान लŐ िक िकलोमीटर और िकलोमीटर Ţमशः   25 िकलोमीटर Ůित घंटे और x y 
40 िकलोमीटर Ůित घंटे की गित से युवक Ȫारा तय की गई दूरी है, इन दूįरयो ंको कवर करने मŐ लगने वाला समय 

पǄीस घंटे और है Ţमशः  चालीस घंटे तो तय की गई कुल दूरी की दूरी जो के बराबर है और İ̾थरांक के अधीन िकलोमीटरx y x y 
के बराबर है , कुल रािश है जो उसे
पेटŌ ोल पर खचŊ करने के िलए 100 Ŝपये है यानी जमा पांच 2x y
एक सौ के बराबर से कम है और कुल दूरी है  बटाx 
पǄीस जमा पचास तो कुल समय वहy 
एक घंटे के भीतर याũा कर सकता है
 इसिलए कुल समय एक घंटा आठ जमा पांच दो सौ और के बराबर से कम हैx y x 
 इसिलए अंत मŐ हम इस पीआर को तैयार करते हœ  इस तरह का Ůतीक अिधकतम दूरी है या आपd 
कह सकते हœ िक बराबर जमा दो जमा पांच कम से कमz x y   x y 
सौ के बराबर यह धन İ̾थर है और बटा पǄीस जमा x y
एक घंटे के भीतर एक के बराबर  से चालीस कम  समय İ̾थर है और दूरी कभी भी ऋणाȏक नही ंहोती है
 इसिलए x
शूɊ के बराबर से अिधक और शूɊ के बराबर से बड़ा है,y 
 इसिलए इस तरह से हम
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दी गई सम˟ा को के ŝप मŐ तैयार कर सकते हœ, अब इन İ̾थरांको ंके िलए संभव कारण खोजने के िलए,lpp 
इसिलए रैİखक İ̾थरांक दो ɘस हœ  सौ के बराबर पांच से कमx y 
पहले मœ लेता šं
और दो सौ के बराबर से पांच कम लेता šं, दूसरा एक और दो के िलए जुड़ा समीकरण दो जमा पांच सौ के बराबर मœ कर जमा y x y 
पांच दो सौ के बराबर बटा पचास जमा बटा बीस बराबर एक बटा पǄीस जमा बटा बीस बराबर एक चालीस बटा y x y x y y 
चालीस बराबर एक तो पहला समीकरण बटा पचास जोड़ बटाx y 
बीस बराबर एक तो इंटरसेɐ पचास और इंटरसेɐ बीस तो इन मŐ शािमल हो ं दो अंक दो जमा बराबर  100 तो दूसरा x y x 5y 
समीकरण है बटा 25 जमा बटा 40x y 

और बटा 40 मतलब इंटरसेɐ चालीस तो इन दो िबंदुओ ंको िमलाइए आठ जमा यह जमा पांच दो सौ के x x 25 y y x y x y 
बराबर अब एक और दो मूल परीƗण के िलए मूल परीƗण चार एक दो मŐ शूɊ जोड़ पांच गुणा शूɊ के बराबर शूɊ से कम
सौ के बराबर यह सच है
 इसिलए मूल एक मूल परीƗण के समाधान Ɨेũ मŐ िनिहत है 
इसिलए चार एक यह समाधान Ɨेũ होगा मूल परीƗण चार सेकंड ऊंचाई शूɊ मŐ 5 गुना  0 बराबर 0 बराबर से कम
200 यह िफर से सच है
 इसिलए मूल दूसरे के समाधान Ɨेũ मŐ िनिहत है, 
इसिलए यह दूसरे के िलए समाधान कारण होगा
यह शूɊ के बराबर से अिधक है और शूɊ के बराबर से अिधक हैx 
और समाधान Ɨेũ यह होगा और ये संभव कारण के कोने िबंदु 
हœ जैसे ओएबीसी अब इस Ɨेũ का उिचत Ťाफ इस तरह है
 इसिलए संभव कारण के कोने िबंदु एक पǄीस शूɊ बी पचास तीन चालीस तीन और सी शूɊ बीस हम पा सकते हœ  यह िबंदु पचासb 
तीन बटा  या तœतालीस से जुड़े समीकरण एक और दो को हल करके और वह मान Ůाɑ करŐ गे जो िक
इन दो पंİƅयो ंके बीच चौराहे का िबंदु है बी पचास बटा तीन बयालीस तीन
 इसिलए हम
इन दो समीकरणो ंके समाधान का उपयोग करके जांच सकते हœ अब उȞेʴ फ़ंƕन का अनुकूलन
यह कोना इतना ऑɥेİƃव फंƕन ऑɥेİƃव फंƕन बराबर ɘस तो पर पर पǄीस ɘस 0 के बराबर 25 पर z x y z az z 

पचास बटा तीन जोड़ चालीस बटा तीन बराबर तीस और पर शूɊ ɘस बीस बराबरb z c 
बीस को इंिगत करता है 
 इसिलए पर अिधकतम हैz b 
 इसिलए कुल दूरी तीस िकलोमीटर पचास गुणा तीन तीन िकलोमीटर
के बराबर पǄीस िकलोमीटर Ůित घंटे और चालीस गुणा तीन िकलोमीटर चालीस िकलोमीटर Ůित
घंटे पर अब हम एक और उदाहरण लेते हœ तो यह आवंटन सम˟ा का उदाहरण है एक कारखाना  मािलक अपने कारखाने के िलए दो 
Ůकार की मशीन ए और बी खरीदता है मशीन के िलए आवʴकताएं और
सीमाएं इस Ůकार हœ मशीन मशीन के कɥे वाले Ɨेũ मŐ
1000 वगŊ मीटर ŵम शİƅ की आवʴकता होती है।
 मशीनरी के िलए बारह पुŜषो ंके बराबर और
मशीन Ȫारा इकाई मŐ दैिनक उȋादन साठ इसी तरह मशीन बी के िलए मशीन Ȫारा कɥा Ɨेũ
बी 1200 वगŊ मीटर है और मशीन बी के िलए आवʴक ŵम या जनशİƅ आठ पुŜष है और
मशीन बी Ȫारा इकाइयो ंमŐ दैिनक उȋादन चालीस है।
  सम˟ा कहती है िक उसके पास 9000 वगŊ मीटर का Ɨेũ
उपलɩ है और 72 कुशल पुŜष जो मशीनो ंको संचािलत कर सकते हœ,
उसे दैिनक उȋादन को अिधकतम करने के िलए Ůȑेक Ůकार की िकतनी मशीन खरीदनी चािहए,
 इसिलए यहां İ̾थरांक ̾थान İ̾थर है और
मुƥ शİƅ िनरंतर कुशल मुƥ शİƅ İ̾थरांक है
 इसिलए  आइए हम इस सम˟ा को तैयार करने का Ůयास करŐ  Ɛोिंक lpp 
मशीन की संƥा के बराबर और मशीन की संƥा के बराबर है,x b y 
 इसिलए अिधकतम डेयरी उȋादन दैिनक उȋादन बराबर है Ɛोिंक मशीनz 
का दैिनक उȋादन 60 है और दैिनक उȋादन है  मशीन बी 40 है
 इसिलए अिधकतम दैिनक उȋादन
या अिधकतम दैिनक उȋादन साठ ɘस चालीस है और इसे İ̾थरांक के अधीन अिधकतम करना होगा हमारे पास एक अंतįरƗ x y 
İ̾थरांक
है जो सौ वगŊ मीटर है मशीिनंग के िलए बारह सौ
वगŊ मीटर मशीन बी के िलए और हमारे पास कुल उपलɩ
̾थान नौ हजार वगŊ मीटर है
 इसिलए हजार कर ɘस बारह सौ यहy 
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नौ हजार के बराबर से कम होना चािहए यानी पांच जमा छह पœतालीस के बराबर से कम हमारे पास एक कुशल मुƥ शİƅ İ̾थर x y 
है
 इसिलए मशीन को संचािलत करने के िलए मशीन के िलए एक
कुशल मुƥ शİƅ 12 कौशल जनशİƅ की आवʴकता होती है और मशीन को संचािलत करने के िलए बी आठ
कौशल मुƥ शİƅ की आवʴकता होती है
 इसिलए 12 ɘस के बराबर से कम यानी ɘस के बराबर से कम।x 8y 72 3x 2y 18 
 ˙ʼ ŝप से मशीन की संƥा कभी भी ऋणाȏक नही ंहोती है,
 इसिलए इस तरह से हम
दी गई सम˟ा को तैयार कर सकते हœ तािक रैİखक İ̾थरांक पांच जमा छह पœतालीस के बराबर से कम हो, जैसे िक एक और तीन x y 

ɘस दो बराबर से कमx y 
पœतालीस के िलए दूसरा संबȠ समीकरण समीकरण 4 1 और 2 पांच जमा छह के बराबरx y 
है पœतालीस तो इसका मतलब है िक बटा नौ जोड़ बटा सात दशमलव पांच बराबर एक और तीन जमा दो अठारह के बराबर x y x y 
है तो तीन हमŐ दो x pl  y
बराबर अठारह तो इसका मतलब है िक बटा छह जमा बटा नौ बराबर एक अबx y 
इन दो रेखाओ ंका Ťाफ बनाएं तो पहला समीकरण है बटा नौ जोड़ सातx y 
िबंदु पांच तो नौ और सात दशमलव पांच तो इन दोनो ंमŐ शािमल हो ं अंक और दूसरा समीकरण बटाx 
छह जोड़ बटा नौ बराबर एक है तो बटा छह का अथŊ है अवरोधन छह और बटा नौ काy x x y 
अथŊ है अवरोधन नौy 
 इसिलए इन दो िबंदुओ ंको िमलाएं तो यह समीकरण पांच जमा छह पœतालीस के बराबर है  तीन जमा दो है मœ अठारह के x y x 
बराबर अब मूल परीƗण चार एक और दो मूल परीƗण एक पांच के िलए शूɊ जोड़ छह गुणा शूɊ के बराबर शूɊ
पœतालीस के बराबर यह सच है
 इसिलए उȋिȅ एक के समाधान कारण मŐ िनिहत है इसका मतलब है  एक के िलए समाधान कारण यह आधा िवमान मूल परीƗण है 
दूसरे तीन के िलए शूɊ ɘस दो शूɊ शूɊ के बराबर
अठारह के बराबर से कम यह िफर से सच है
 इसिलए मूल दूसरे के समाधान Ɨेũ मŐ िनिहत है 
इसिलए दूसरे के िलए समाधान यह आधा िवमान है और शूɊ के बराबर से बड़ा और जीआर  शूɊ के बराबर है तो समाधान का y x 
कारण यह होगा
 इसिलए इसका Ťाफ जोड़ी Ťाफ इस तरह है
 इसिलए 
ʩवहायŊ Ɨेũ के कोने िबंदु एक छह शूɊ बी नौ बटा चार पœतालीस बटा आठ और सी शूɊ पंūह बटा दो िफर से हम िबंदु पा सकते हœ 
इन दो समीकरणो ंको एक साथ हल करके
और चौराहे के िबंदु की जांच करके इन दो पंİƅयो ंके बीच Ůितǅेदन का अब हमŐ इन कोने िबंदुओ ंपर उȞेʴ फ़ंƕन को अनुकूिलत 
करना है
,
 इसिलए उȞेʴ फ़ंƕन साठ ɘस चालीस तो के बराबर है।za z x y z 
 साठ गुणा छह जोड़
चालीस गुणा शूɊ के बराबर का अथŊ है तीन साठ पर साठ गुणा नौ गुणा चारz b 
जोड़ चालीस गुणा पœतालीस गुणा आठ बराबर एक पœतीस ɘस तीन साठ के बराबर और पर साठ गुणा शूɊ जोड़ चालीस गुणा z c 
पंūह बटा दो तीन सौ के बराबर
 इसिलए हमŐ आउटपुट को अिधकतम करना होगा
इसिलए आउटपुट अिधकतम दो िबंदुओ ंपर है और बी आउटपुट अिधकतम दो िबंदुओ ंए और बी पर है
 इसिलए इस लाइन सेगमŐट पर İ̾थत सभी िबंदु
एबी समान मान देता है जो तीन साठ है लेिकन मशीन की संƥा का अिधकतम मान z 
रेखा खंड पर है लेिकन मशीन की संƥाab 
कभी भी िभɄ मŐ नही ंहोती है
 इसिलए मशीन की संƥा हमेशा अिभɄ मान मŐ रहेगी
 इसिलए के बराबर छह शूɊ पर होता है और चार तीन केवलzmax 360 
 इसिलए या तो सेƛ मशीन ए और नो मशीन बी खराब मशीन ए और Ūी मशीन बी अिधकतम आउटपुट देगी तो इस तरह हम आवंटन 
सम˟ा मŐ एलपीपी का उपयोग कर सकते
हœ ठीक है दोˑो ंहम अगले सũ मŐ कुछ और सम˟ा पर चचाŊ करŐ गे
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