
 சரி நண்பரக்ேள, இப்ேபாௌ நாங்கள் ேநரியல் நிரலாக்கப் ௔ரசச்ைன௜ல் ௛ன்௥ 
௳ரி௵ைரையத் ெதாடங்ஶழேறாம், நீங்கள் அைனவ௠ம் ேநரியல் சமன்பா௄ மற்௥ம் ேநரியல் 
சமன்பாடை்ட ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்௄ மா௣களில் நன்ஶ அ௣ந்ொ௠க்ழ௤ரக்ள், அவற்ைற 
இயற்கணித ரீொயாகேவா அல்லௌ வைரபடமாகேவா ோரக்்க ௚ூ௞ம்.
 ழராஃ௔க்கல் ௚ைற௜ல் இப்ேபாௌ எல்௔௔௜ன் ோர௵்க்கான வைரகைல ௚ைற, இதற்ஶ 
இரண்௄ ேதற்றங்கள்   உள்ளன.
  ேநரியல் சமன்பா௄ அல்லௌ ேநரியல் சமன்பா௄களில் ௳வரிக்கப்பட்௄ள்ள ேநரியல் 
மா௣௧க்ஶ அொகபடச்ம் அல்லௌ ஶைறந்தபடச்ம் உட்படட்ௌ, உகந்த மொப்௖ 
சாத்ொயமான பஶொ௜ன் உச஼்௜ல் இ௠க்ஶம் ௛ைல ௖ள்ளிகளில் இ௠க்க ேவண்௄ம் 
இரண்டாவௌ ேதற்றம் அைனத்ௌ மற்௥ம் க்ஶம் சமமான காரணம் என்௥ ஷ௥ழறௌ.lpp z rb 
 
சாத்ொயமான பஶொ ௔ைணக்கப்படூ்௠ந்தால், ௖றநிைல ெசயல்பா௄ ஆனௌ அொகபடச் r z 
மற்௥ம் ஶைறந்தபடச் மொப்ைபக் ெகாண்ூ௠க்ஶம்.
 ேம௩ம் இந்த மொப்௖ சாத்ொயமான பஶொ௜ன் ௛ைல ௖ள்ளிகளில் நிக௱மா என்றால், r 
௔ைணக்கப்படாமல் இ௠ந்தால், ௖றநிைல ெசயல்பாடூ்ன் அொகபடச் அல்லௌ ஶைறந்தபடச் 
மொப்௖ இல்லாமல் இ௠க்கலாம் மற்௥ம் இ௠ந்தால், அௌ சாத்ொயமான பஶொ௜ன் ௛ைல 
௖ள்ளிகளில் நிகழ ேவண்௄ம் இப்ேபாௌ ௛ைலப்௖ள்ளி ௚ைற எனேவ நாம் ௳வாொப்பதற்ஶ 
௚ன்  காரன்ர ்பா௜ன்ட் ௚ைறகள் ௚த௧ல் இந்த பூநிைலைய நாம் ௔ன்பற்ற ேவண்௄ம், 
அதாவௌ இன் எல்௔௔ உ௠வாக்கம் என்பௌ ௖றநிைல ெசயல்பாடை்ட வைரய௥க்ஶம் lpp 
இரண்௄ பஶொகைளக் ெகாண்௄ள்ளௌ, அைவ ெபரிதாக்கப்பட ேவண்௄ம் அல்லௌ 
ஶைறக்கப்பட ேவண்௄ம் , இரண்டாவௌ ேநரியல் மா௣௧கள் மற்௥ம் எல்௔௔ 
உ௠வாக்கத்ொற்ஶப் ௔றஶ நம்௘டம் உள்ளௌ.
 
சாத்ொயமான காரணத்ைதப் ெப௥வதற்ஶ ேநரியல் மா௣௧கைள வைரபடமாகப் 
௔ரொநிொத்ௌவப்ப௄த்த , அதற்கான காரணம் ொறந்த காரணம் அல்லௌ ௛ூய வூவைமப்பாக 
இ௠க்கலாம், ௔ன்னர ்நாம் வைரய௥க்க ேவண்௄ம் அல்லௌ சாத்ொயமான பஶொ௜ன் உச஼்௜ல் 
இ௠க்ஶம் சாத்ொயமான பஶொ௜ன் ௛ைல ௖ள்ளிகைளக் கண்ட௣ந்ௌ  மொப்ைபப் ெபற 
ேவண்௄ம்.
 சாத்ொயமான காரணம் ௔ைணக்கப்பட்ட காரணமாக இ௠ந்தால் ஒவ்ெவா௠ ௛ைல 
௖ள்ளி௜௩ம் இன் ௖றநிைல ெசயல்பா௄ அொகபடச் மொப்ைபக் ெகாண்ூ௠க்ஶம்  அல்லௌ z 
ஶைறந்தபடச் மொப்௖ அல்லௌ இரண்௄ம் இ௠க்கலாம் மற்௥ம் அௌ தனித்தன்ைம வாய்ந்தௌ 
மற்௥ம் அௌ௵ம் ஒ௠ ேகா௄ ௔ரி௳ல் இ௠க்கலாம் என்பௌ இரண்௄ ௛ைல ௖ள்ளிகைள 
இைணப்பதாஶம் மற்௥ம் சாத்ொயமான காரணம் ொறந்த காரணமாக இ௠ந்தால், க்ஶ உகந்த z 
மொப்௖ 
இ௠க்காௌ மற்௥ம் இ௠ந்தால் அௌ இ௠க்க ேவண்௄ம் காரன்ர ்பா௜ண்டஸ்் எனேவ இௌேவ 
ொனசரி வாழ்க்ைகப் ௔ரசச்ைன௜ல் ேநரியல் நிரலாக்கச ்஼க்கல் க௠த்ைதப் 
பயன்ப௄த்ௌவதற்கான ெசயல்௚ைறயாஶம்.

என்பௌ ௚ூ௵ மா௣கள் எனப்ப௄ம் மா௣கள், ௔ன்னர ்ேநரியல் சார௖் என்பௌ   x 2 x 3 xn z 
க்ஶ சமம் மற்௥ம் உகந்ததாக இ௠க்ஶம் ௖றநிைல சார௖் என்௥ 1 x 1 a 2 x 2 a 3 x 3 anxn 

அைழக்கப்ப௄ழறௌ, அௌ எப்ேபாௌம் எொரம்ைற ெசயல்பா௄ அல்ல, ௔ன்னர ்மா௣௧கள் ஒ௠ 
எல்௔௔ மா௣௜ன் சமன்பா௄ அல்லௌ சமன்பா௄ மா௣௧கள் என்௥ அைழக்கப்ப௄ழன்றன  , 
அைவ மா௣களின் மொப்ைப தட்டசா் ெசய்ய என்பௌ ஒ௠ எல்௔௔ எப்ேபாௌம் x 1 x 2 xn 
இ௠க்ஶம்.
  எொரம்ைற அல்லாத மா௥பா௄க௬க்ஶ எொரம்ைற மா௣௧கள் இல்ைல, இப்ேபாௌ 
எல்௔௔ையப் பயன்ப௄த்ௌவொல் ஼ல ஼க்கல்கைளப் பற்௣ ௳வாொக்ழேறாம், இப்ேபாௌ ௚தல் 
௔ரசச்ைன ஒ௠ வைகயான ேகக்ழற்ஶ 300 ழராம் மா௵ மற்௥ம் 15 ழராம் ெகா௱ப்௖ 
ேதைவப்ப௄ழறௌ, மற்ெறா௠ வைகயான ேகக்ழற்ஶ 150 ழராம் மா௵ மற்௥ம் 30 ழராம் 
ெகா௱ப்௖ ேதைவப்ப௄ழறௌ.
 7.
5 ழேலா மா௵ மற்௥ம் 600 ழராம் ெகா௱ப்௔ல் இ௠ந்ௌ தயாரிக்கப்ப௄ம் அொகபடச் ேகக்ைகக் 
கண்௄௔ூத்ௌ, அைத எல்௔௔யாக மாற்௣ வைரபடமாகத் ோரக்்க௵ம், எனேவ ெகா௄க்கப்படட் 
தர௵களி௧௠ந்ௌ ௚த௧ல் நாம் ஒ௠ ஐ உ௠வாக்க ேவண்௄ம் மற்௥ம் எண்ணிக்ைக lpp x y 
ேவகமான மற்௥ம் இரண்டாவௌ வைக ேகக்ஶகள் ௚ைறேய ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்டாவௌ வைக 
மற்௥ம் ேகக் ஒன்௣ற்ஶ மற்௥ம் மற்௥ம் ஓட்டத்ொன் எண்ணிக்ைக 300 ழராம் மற்௥ம் x y 
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ெகா௱ப்௖ ேதைவப்ப௄ம் நான்ஶ ேகக் ஒன்௥ பொைனந்ௌ ழராம் ௙ண்௄ம் இரண்டாவௌ 
ேகக்ழற்ஶ ேதைவயான ஓட்டம் 150 ழராம் மற்௥ம் ெகா௱ப்௖  4 ௳னாூ ேகக் ேதைவ 30 ழராம் 
ேகள்௳௜ன் பூ 7.
5 ழேலா மா௵ மற்௥ம் 600 ழராம் ெகா௱ப்௔௧௠ந்ௌ தயாரிக்கக்ஷூய அொகபடச் ேகக்ஶகளின் 
எண்ணிக்ைகைய நாம் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம், எனேவ ௖றநிைல ெசயல்பா௄ என்பௌ க்ஶ z 
சமமான ேகக்ஶகளின் எண்ணிக்ைகயாஶம்.

௔ளஸ் மற்௥ம் எங்களிடம் இரண்௄ மா௣௧கள் உள்ளன, அதாவௌ தைரயானௌ ஏ௱   x y 
௖ள்ளி ஐந்ௌ ழேலா௵க்ஶச ்சமமாக இ௠க்க ேவண்௄ம், எனேவ ௚ந்௏௥ ஷட்டல் 150 என்பௌ x y 
7.
5 ழேலா௵க்ஶச ்சமம் என்றால் ஏ௱ ஐந்ௌ ௗஜ்௷யம் ௗஜ்யம் ழராம் மற்௥ம் இரண்டாவௌ 
ெகா௱ப்௖ மா௣௧௜ன் மா௣௧கள்  பொைனந்ௌ ஷட்டல் ௚ப்பௌ இௌ அ௥௏௥ ழரா௚க்ஶச ்x y 
சமமாக இ௠க்க ேவண்௄ம் , என்பௌ 0 க்ஶ அொகமாக௵ம், என்பௌ 0 க்ஶ அொகமாக௵ம் , x y y 
என்பௌ மற்௥ம் என்பௌ எொரம்ைற மா௣௧கள் ஆஶம்  ௔ளஸ் க்ஶ உட்பட்௄ ௚ன்௒௥ x y x y 

ஷட்டல் ஒ௠ ஐம்பௌ என்பௌ எ௱பத்ொ ஐ௏௥க்ஶச ்சமம், அௌ இரண்௄ ஷட்டல் x y x y 
ஐம்பௌக்ஶ சமம் மற்௥ம் பொைனந்ௌ ஷட்டல் ௚ப்பௌ என்பௌ அ௥௏௥க்ஶச ்சமம், x y 
அதாவௌ ஷட்டல் இரண்௄ நாற்பௌக்ஶ சமம் மற்௥ம் ஐ ௳ட ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் x y  x 
மற்௥ம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ, எனேவ இந்த வ௯௜ல் ெகா௄க்கப்படட் x 

ஐ உ௠வாக்ஶழேறாம், இப்ேபாௌ நாம் ோரக்்க ேவண்௄ம் அல்லௌ இந்த ெசயல்பாடை்ட lpp 
ேமம்ப௄த்த ேவண்௄ம் இந்த என்பௌ ௖றநிைல ெசயல்பா௄ என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ, z z 
இௌ ஆப்ெஜக்ூவ் ெசயல்பா௄ என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ.

ெசயல்பா௄ எனேவ ெகா௄க்கப்படட் மா௣௧கள் ெதாடர௖்ைடய சமன்பாடை்டப்  ve 
பயன்ப௄த்ொ இந்த ெசயல்பாடை்ட ேமம்ப௄த்த ேவண்௄ம், எனேவ மா௣௧கள் இரண்௄ x 
ஷட்டல் ஐம்பௌக்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம், இௌ ௚தல் ஷட்டல் இரண்௄ என்௥ ெசால்௩ங்கள், y x 
இௌ ௚தல் ஷட்டல் இரண்௄ நான் நாற்பௌக்ஶ சமம் என்௥ ெசால்௩ங்கள் இரண்டாவௌ x 
எனேவ ெதாடர௖்ைடய சமன்பா௄ நான்ஶ ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்௄ இரண்௄ ஷட்டல் சமம் x y 
ஐம்பௌ ஷட்டல் இரண்௄ நான் நாற்பௌக்ஶ சமம் இப்ேபாௌ இந்த இரண்௄ ேகா௄கைள௞ம் x 
நான்ஶ ஒன்௥ இ௠பத்ொ ஐந்ௌ ஷட்டல் ஐ ஐம்பௌ சமம் ஒன்௥க்ஶ சமம் எனேவ x y x 
இைடம௣த்ௌ இ௠பத்ைதந்ௌ இைடம௣ப்௖ ஐம்பௌ மற்௥ம் நான்ஶ ௳னாூ ஆல் 40 ஷட்டல் y x y
 20 ஆல் ஒன்௥க்ஶ சமம் எனேவ இைடம௣ப்௖ நாற்பௌ மற்௥ம் இைடம௣ப்௖ இ௠பௌ x y 
இப்ேபாௌ இந்த இரண்௄ ேகா௄கைள வைரய௵ம் ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்௄ இௌ 10 20 30 40 50 60 10 
20 30 40 50 60 என்௥ ஷ௥ழறௌ.
 எனேவ சமன்பா௄ 1 ஆல் 25 ஷட்டல் ஆல் 50.x y 
 எனேவ இௌ  25 மற்௥ம் இந்த இரண்௄ ௖ள்ளிகைள இைணக்க௵ம், இரண்டாவௌ சமன்பாட்ூற்ஶ
இந்த சமன்பா௄ இரண்௄ ஷட்டல் இரண்௄ ஷட்டல் ஐம்பௌக்ஶ சமம் இப்ேபாௌ x y x y x 
௛லம் நாற்பத்ொ ஒ௠ ௖ள்ளி இௌ மற்௥ம் இ௠பௌ ௛லம் இ௠பௌ எனேவ இந்த இரண்௄ y y 
௖ள்ளிகைள௞ம் இைணக்க௵ம் இௌ ௔ளஸ் ஆஶம்  இரண்௄ ஐ சமம் நாற்பௌ என்பதால் x 
இரண்௄ ஷட்டல் வௌ ஶைற௵  ஐம்பௌக்ஶ சமம், எனேவ நீங்கள் ேதாற்றம் ேசாதைன x y 
ேதாற்௥வாய் ேசாதைன நான்ஶ ஒன்௥க்ஶ ஒன்௥, இரண்௄ ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ 
சமமான ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் ஐம்பௌக்ஶ சமம் என்பௌ உண்ைம , அதாவௌ ேதாற்றம் என்பௌ 
இந்த மா௣௧௜ன் ோர௵்ப் பஶொ௜ல் இரண்௄ ஷட்டல் ஶைறவாக சமமாக இ௠க்ஶம்  x y 
இப்ேபாௌ ஐம்பௌ ௚தல் இரண்டாவௌ ேதாற்றம் ேசாதைனக்ஶ நான்ஶ ௳னாூ 0 ஷட்டல் 2 ௚தல்
0 க்ஶ சமம் 0 க்ஶ சமமான 40 க்ஶ சமம் ௙ண்௄ம் உண்ைம அதாவௌ இந்த மா௣௧க்கான ோர௵்ப் 
பஶொ௞ம் ோர௵்கைள உள்ளடக்ழயௌ மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் க்ஶ சமமான அொகமாக y x 
இ௠க்ஶம் எொரம்ைற மா௣௧ உள்ளௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் எனேவ சாத்ொயமான காரணம் இௌ 
சாத்ொயமான காரணமாக இ௠க்ஶம் மற்௥ம் இந்த சாத்ொயமான ௔ராந்ொயத்ொன் ௛ைல 
௖ள்ளிகள் மற்௥ம் இப்ேபாௌ ab c 
இந்த ஼க்க௩க்கான ெதளிவான வைரபடம் இந்த ௛ைலப்௖ள்ளிகைளப் ேபான்றௌ இந்த 
எல்ைலக் காரணத்ொற்காக இ௠பத்ைதந்ௌ ௗஜ்௷யமாக இ௠க்ஶம் மற்௥ம்  இ௠பௌ பத்ௌ b 
மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் இ௠பௌ இப்ேபாௌ இந்த ௛ைல௜ல் உள்ள ௖றநிைல ெசயல்பாடூ்ன் c 
மொப்ைபக் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம்,  அதாவௌ இ௠பத்ொ ஐந்ௌ ௗஜ்யம் இ௠பௌ பத்ௌ மற்௥ம் b 

ௗஜ்௷யம் இ௠பௌ எனேவ ௖றநிைல ெசயல்பா௄ சமம் ஷட்டல் ஆக ஆக இ௠பத்ொ c z x y z 
ஐந்ௌ ஷட்டல் ௗஜ்௷யம் இ௠பத்ொ ஐந்ௌ சமமாக இ௠பத்ைதந்ௌ க்ஶ சமம் இ௠பௌ ஷட்டல் z z 
பத்ௌ சமம் ௚ப்பௌ மற்௥ம் இல் ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் இ௠பௌ சமம் இ௠பௌ எனேவ z c z 
அொகபடச்ம் இ௠பௌ பத்ௌ எனேவ இதன் எண்ணிக்ைக அொகபடச்ம், எனேவ ௚தல் ேகக்ழன் b 
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எண்ணிக்ைக இ௠பௌக்ஶ சமம் மற்௥ம் இரண்டாவௌ ழக் எண்ணிக்ைக பத்ௌக்ஶ சமம், எனேவ 
இந்த வ௯௜ல் ஼க்கைல உ௠வாக்ஶவதன் ௛லம் ோரக்்கலாம் மற்௥ம் என்ற க௠த்ைதப் lpp 
பயன்ப௄த்ொ மற்ெறா௠ உதாரணத்ைத எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவாம்.
 ேமைச மற்௥ம் நாற்கா௧௜ல் ௚த௨௄ ெசய்ய ௡பாய் 10 000 உள்ளௌ, ழட்டத்தட்ட 60 
ௌண்௄கைள ேச௘க்க ஒ௠ இடம் டரே்பா ேட௔ள் ௡பாய் 500 மற்௥ம் பங்ஶ ௳ைல ௡பாய் 100.
 அவர ்ஒ௠ ேமைஜைய 550 ௡பாய்க்ஶ ௳ற்கலாம் , நாற்கா௧ைய 115 ௡பாய்க்ஶ ௳ற்கலாம்.
 அவர ்வாங்ஶம் அைனத்ௌ ெபா௠டக்௬ம் இந்த ஼க்கைல ஒ௠ எல்௔௔யாக உ௠வாக்ஶழன்றன, 
இதனால் அவர ்தனௌ லாபத்ைத அொகப்ப௄த்ௌழறார,் எனேவ காரன்ர ்பா௜ண்ட் ௚ைறையப் 
பயன்ப௄த்ொ ஼க்கைல ோரக்்கலாம், எனேவ க்ஶ சமமான அட்டவைணகளின் எண்ணிக்ைக x 
மற்௥ம் க்ஶ சமமான நாற்கா௧களின் எண்ணிக்ைக எனேவ உ௠ப்பூகள் மற்௥ம் எண்கள் y 
எனேவ உ௠ப்பூ ேமைசகள் மற்௥ம் நாற்கா௧கள் ஆஶம்.
 எண் மற்௥ம் எண் ௳ைல எனேவ ேமைஜ௜ன் ௳ைல ௡பாய் 500 மற்௥ம் நாற்கா௧௜ன் x y 
௳ைல ௡பாய் 100 500 மற்௥ம் நாற்கா௧௜ன் ௳ைல 100 மற்௥ம் லாபம் எனேவ ேமைச௜ன் 
௳ைல ௡பாய் 500 மற்௥ம் அவர ்ஒ௠ ேமைஜைய 550 ௡பாய்க்ஶ ௳ற்கலாம்,
 அதனால் லாபம்  550 க௯த்தல் 500 க்ஶ சமம் 50 மற்௥ம் நாற்கா௧௜ன் ௳ைல 100 மற்௥ம் அவர ்
ஒ௠ நாற்கா௧ைய 115 ௡பாய்க்ஶ ௳ற்கலாம், அதாவௌ நாற்கா௧௜ன் லாபம் ௡பாய் ஐம்பௌ, 
எனேவ நாம் லாபத்ைத அொகரிக்க ேவண்௄ம், அதாவௌ ஐம்பௌ ஐ௞ம் ேசரத்்ௌ பொைனந்ௌ x y 
ஆக௵ம் மா௣௧ பரன்ிசச்ர ்௳யாபாரிக்ஶ அொகபடச்ம் அ௥பௌ ௌண்௄கள் ேச௘த்ௌ ைவக்க 
இடம் உள்ளௌ, அதாவௌ ேமைஜ௜ன் எண்ணிக்ைக௞ம் நாற்கா௧௜ன் எண்ணிக்ைக௞ம் 
அ௥பௌக்ஶம் ஶைறவாக இ௠க்க ேவண்௄ம் 
, ௚த௨௄ ெசய்ய அவரிடம் 10 000 ௡பாய் உள்ளௌ, எனேவ ௚த௨ட௄் மா௣௧ ஐந்௏௥ ஷட்டல் x 
௏௥ ஐ ௳ட ஶைறவாக உள்ளௌ.y 
 பத்தா௜ரம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் மற்௥ம் ஐ ௳ட ெபரியௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் x y 
எனேவ இ௥ொயாக இந்த ஼க்கைல உ௠வாக்ஶழேறாம்  
௏ற்௥க்ஶ சமம் இௌ ௚த௨ட௄் மா௣௧ மற்௥ம் ஷட்டல் அ௥பௌக்ஶ சமம் இௌ ேச௘ப்பக x y 
மா௣௧ மற்௥ம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் மற்௥ம் ஐ ௳ட ெபரியௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் இௌ x y 
எொரம்ைற மா௣௧கள் எனேவ நமக்ஶ இரண்௄ மா௣௧கள் இ௠ப்பதால் ேநரியல் மா௣௧கள் 
ஐந்ௌ ஷட்டல் ௏ற்௥க்ஶ சமம் மற்௥ம் ஷட்டல் 60க்ஶ சமம் என்றால் இௌ ௚தல் மா௣௧ x y x y 
என்௥ம் இௌ இரண்டாவௌ மா௣௧ என்௥ம் ௙ண்௄ம் ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்ூற்கான 
ெதாடர௖்ைடய சமன்பாடை்ட எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவாம் , அதாவௌ ஐந்ௌ ஷட்டல் ௏ற்௥க்ஶ x y 
சமம் மற்௥ம் ஷட்டல் அ௥பௌக்ஶ சமம் எனேவ இைத இைடம௣ப்௖ வூவத்ொல் x y 
ெவளிப்ப௄த்த௵ம், அதாவௌ ஆல் இ௠பௌ ஷட்டல் ஐ ௏௥ சமம் ஒன்௥ மற்௥ம் ஆல் x y x 
அ௥பௌ ஷட்டல் அ௥பௌ சமம் ஒன்௥ இப்ேபாௌ இந்த இரண்௄ ேநரியல் சமன்பாடூ்ன் y 
வைரபடத்ைத வைரய௵ம் எனேவ ௚தல் சமன்பாட்ூற்ஶ இைடம௣ப்௖ 20 மற்௥ம்  x y 
இைடம௣ப்௖ 100 எனேவ இைடம௣ப்௖ மற்௥ம் இைடம௣ப்௖ எனேவ இந்த இரண்௄ y x 
௖ள்ளிகைள௞ம் இைணக்க௵ம் இௌ ஐந்ௌ ஷட்டல் சமம் 100 மற்௥ம் 60 ஷட்டல் சமம் 60 x y x y 
ஆக இைடம௣ப்௖ 60 இைடம௣ப்௖ அ௥பௌ என்௥ ஷட்டல் அ௥பௌ இப்ேபாௌ ேதாற்றம் y x x y 
ேசாதைன நான்ஶ ஒ௠ க்ஶ சமமான ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் f  ive in zero plus zero 
௏ற்௥க்ஶ சமம் எனேவ ேதாற்றம் ஒன்௣ன் ோர௵் காரணத்ொல் உள்ளௌ, அதாவௌ 
இரண்டாவௌ ௗஜ்௷யத்ொற்கான இந்த அைர ௳மானம் ௙ண்௄ம் ேதாற்றம் ேசாதைனைய நாம் 
க௠த்ொல் ெகாள்ள ேவண்௄ம் மற்௥ம் அ௥பௌக்ஶ சமமான ௗஜ்௷யம் ௙ண்௄ம் உண்ைம எனேவ
ேதாற்றம் ெபாய்  ோர௵்ப் பஶொ௜ல், இந்த அைரத் தளம் ோர௵்ப் பஶொயாக௵ம் , x 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமமாக௵ம், ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமமாக௵ம் இ௠க்ஶம், எனேவ சாத்ொயமான y 
காரணம் 
இௌவாக௵ம் என்பௌ ௛ைல ௖ள்ளிகளாக௵ம் இ௠க்ஶம், ஆனால் ேதாற்றத்ொல் ௖றநிைல abc 
ெசயல்பா௄ ௗஜ்௷யமாக இ௠க்ஶம்.
 ௛ைலப்௖ள்ளிகைள நாம் ௛ைலப்௖ள்ளியாகக் க௠ௌவொல்ைல, எனேவ ௛ைலப்௖ள்ளிகள் abc 
ஆக இ௠ப்பதால் அதன் நியாயமான வைரபடம் இப்பூ இ௠க்ழறௌ எனேவ ௛ைல௜ல் 
௖ள்ளிகள் இ௠பௌ ௗஜ்௷யம் பத்ௌ ஐம்பௌ மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் அ௥பௌ இப்ேபாௌ நாம் இன்b c z 
மொப்ைபக் கணக்ழட ேவண்௄ம், 
எனேவ இந்த ௛ைல ௖ள்ளிகைளச ்ேசரக்்க௵ம்.
 ஒ௠ இ௠பௌ ௗஜ்யம் பத்ௌ ஐம்பௌ மற்௥ம் ௗஜ்யம் அ௥பௌ எனேவ என்பௌ ஐம்பொல் b c z 
இ௠ந்ௌ ௗஜ்௷யத்ொல் ஐம்பொல் இ௠ந்ௌ இ௠பௌ ஷட்டல் பொைனந்ௌ ௗஜ்௷யமாக உள்ளௌ 
எனேவ இௌ ஆ௜ரம் ஐம்பௌ ஷட்டல் பொைனந்ௌ க்ஶ சமம் இல் ஐம்பொல் இ௠ந்ௌ z x y z b  
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பத்ௌ ஷட்டல் பொைனந்ௌ ஐம்பௌ ஆக பன்னிெரண்௄ ௏ற்௥ ஐம்பௌ மற்௥ம் zrc zrc 50 
இ௧௠ந்ௌ 0 ஷட்டல் 15 இ௧௠ந்ௌ 60 க்ஶ சமம் 900 க்ஶ சமம், ஏெனனில் என்பௌ லாபச ்z 
ெசயல்பா௄, எனேவ நாம் அைத அொகரிக்க ேவண்௄ம் எனேவ இன் அொகபடச் மொப்௖ z 
1250 ஆஶம், இௌ இல் நிகழ்ழறௌ.b 1050 
 எனேவ இன் அொகபடச் மொப்௖ z 
பன்னிெர௜ரத்ௌ ஐம்பௌக்ஶ சமம் பத்ௌ ஐம்பௌ எண்ணிக்ைக௜லான ேமைசகள் 10க்ஶ சமம்b 
மற்௥ம் நாற்கா௧களின் எண்ணிக்ைக 50க்ஶ சமம்.
 இப்ேபாௌ மற்ெறா௠ உதாரணத்ைத எ௄த்ௌக் ெகாள்ேவாம், இௌ உற்பத்ொ ௔ரசச்ைன, ஒ௠ 
உற்பத்ொயாளர ்இரண்௄ வைகயான ஸ்௃ல் ேடங்ைக உற்பத்ொ ெசய்ழறார,் அவரிடம் இரண்௄ 
இயந்ொரங்கள் உள்ளன.

மற்௥ம் ௚தல் வைக உடற்பஶொக்ஶ இயந்ொரம் இல் ௛ன்௥ மணிேநர௚ம்   a b a b 
இயந்ொரத்ொல் ௛ன்௥ மணிேநர௚ம் ேதைவப்ப௄ழறௌ.
 ஒ௠ நாைளக்ஶ மணிேநரம் ௚ைறேய அவர ்௚தல் வைக மற்௥ம் இரண்டாவௌ வைக௜ன் ேமல் 
ூரங்ஶக்ஶ ௚ைறேய 30 ௡பாய் மற்௥ம் 25 ௡பாய் வைர  
லாபம் சம்பாொக்ழறார.்

நாம் ௙ண்௄ம் லாபத்ைத அொகரிக்க ேவண்௄ம் , ேம௩ம் ஒவ்ெவா௠ வைக௜ன்   e 
ூரங்க்களின் எண்ணிக்ைகைய௞ம் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம்,
 அதனால் லாபம் அொகபடச்மாக இ௠க்ஶம், எனேவ மற்௥ம் ௚ைறேய x y 
௚தல் ைக இரண்டாவௌ வைக ூரங்ழன் எண்ணிக்ைகயாக இ௠க்கட௄்ம், எனேவ தண்௄ ௚தல் 
வைக மற்௥ம் இரண்டாவௌ வைக மற்௥ம் தண்௄ ௚தல் வைக௜ன் எண்ணிக்ைக என்௥ x 
ெசால்ல௵ம், மற்௥ம் இயந்ொரம் ஒ௠ இயந்ொரம் என்௥ ெசால்ல௵ம், இப்ேபாௌ ஼க்க௧ன் yx y b 
பூ அவ௠க்ஶ இரண்௄ இயந்ொரம் உள்ளௌ மற்௥ம் ௚தல் வைக நாக்ஶ இயந்ொரத்ொல் a b 
௛ன்௥ மணி ேநரம் ேதைவப்ப௄ழறௌ .
  இயந்ொரம் இயந்ொரத்ொல் ௛ன்௥ மணிேநரம் மற்௥ம் இயந்ொரத்ொல் ௛ன்௥ மணிேநரம் b a b 
இரண்டாவௌ வைக ூரங்ஶக்ஶ 
இயந்ொரம் இல் ௛ன்௥ மணிேநரம் மற்௥ம் இயந்ொரத்ொல் இரண்௄ மணிேநரம் இயந்ொரம் a b a
இயந்ொரத்ொல் ௛ன்௥ மணிேநரம் மற்௥ம் இயந்ொரம் இயந்ொரத்ொல் இரண்௄ மணிேநரம் b a 
மற்௥ம் இயந்ொரத்ொல் இரண்௄ மணிேநரம் ேவைல ெசய்ய ௚ூ௞ம்.b 
  18 மணிேநரம் எனேவ ஷட்டல் பொெனட௄்க்ஶ சமமான இயந்ொரம் மற்௥ம் இயந்ொரம் 3x 3y b
ஒ௠ நாைளக்ஶ பொைனந்ௌ மணிேநரம் ேவைல ெசய்ழறௌ , அதாவௌ ௛ன்௥ ஷட்டல் x 
இரண்௄ க்ஶ சமமான 15 க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம் அவர ்௚தல் ூரங்ஶக்ஶ 30 ௡பாய் மற்௥ம் 25 y 
௡பாய் லாபம் ெப௥ழறார.்
 வைக மற்௥ம் இரண்டாம் வைக ௚தல் தரவரிைச௜ல் அவர ்௡பாய் 30 லாபமாக௵ம், 
இரண்டாவௌ வைக ூரங்ழல் 25 ௡பாய் லாபமாக௵ம் சம்பாொக்ழறார,் எனேவ லாபச ்
ெசயல்பா௄ ெமாத்த லாபம் என்பௌ ௚ப்பௌ ஷட்டல் இ௠பத்ைதந்ௌ க்ஶ சமம் , இௌ z x y 
லாபச ்ெசயல்பா௄ என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ.
 இங்ேக ெசயல்பா௄ என்பௌ லாபச ்ெசயல்பா௄ மற்௥ம் நாம் அைத அொகரிக்க ேவண்௄ம், 
அைத அொகரிக்க ேவண்௄ம் மற்௥ம் மா௣௧க௬க்ஶ உட்பட்௄ மா௣௧கள் 
௛ன்றாவௌ ௛ன்௥ ௛ன்௥ ஷட்டல் ௛ன்௥ சமம் பொெனட௄்க்ஶ சமம் அதாவௌ x x y x 
ஷட்டல் ஆ௥க்ஶ சமம் இௌ ௚த௧ல் ெசால்௩ங்கள் மற்௥ம் ௛ன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ y x i 
௛ன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ என்பௌ பொைனந்ொற்ஶச ்சமம் எனக் ஷ௣னால், இௌ இரண்டாவௌ, x y 
இயந்ொரம் ஒ௠ மா௣௧ மற்௥ம் இரண்டாவௌ இயந்ொரம் மா௣௧ மற்௥ம் என்பௌ b xy 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமமாக அொகமாக உள்ளௌ, அதாவௌ ூரங்ஶகளின் எண்ணிக்ைக 
எொரம்ைறயாக இ௠க்க ௚ூயாௌ.
 1 மற்௥ம் 2 ஷட்டல் க்ஶ சமமான சமன்பா௄ 6 க்ஶ சமமான சமன்பா௄ இௌ ஆல் 6 x y x 
ஷட்டல் ஆல் 6 க்ஶ சமம் 1 மற்௥ம் ஷட்டல் சமம் பொைனந்ொற்ஶ சமம் எனேவ இௌ ஐ y 3x 2y x 
ஐந்ௌ ஷட்டல் ஐ ஏ௱ ௖ள்ளி ஐந்ௌ க்ஶ சமமாக ஶ௣க்ழறௌ  நீ இப்ேபாௌ இந்த இரண்௄ y o 
சமன்பாட்ூன் வைரபடத்ைத வைரய௵ம் 
எனேவ ஆல் ஆ௥ மற்௥ம் ஆல் ஆ௥, எனேவ இௌ வரி ௔ளஸ் ௔ளஸ் ஆ௥க்ஶ சமம் x y x yx y 
மற்௥ம் இரண்டாவௌ வரி ஐ ஐந்ௌ மற்௥ம் ஏ௱ ௖ள்ளி ஐந்ௌ எனேவ இப்ேபாௌ ேதாற்றம் x y 
நான்ஶ ௚தல் மற்௥ம் இரண்டாவௌ ேசாதைன 
௚தல் மற்௥ம் இரண்டாவௌ ேதாற்றத்ொற்கான ேசாதைன எனேவ ௚த௧ல் ௔ளஸ் ஆ௥க்ஶ x y 
சமம் எனேவ ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் ஒ௠ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ ௗஜ்யம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம்   
இரண்டாவௌ ௛ன்ைற ௗஜ்௷யமாக௵ம், இரண்ூ௧௠ந்ௌ ஆக௵ம் ௗஜ்௷யமாக௵ம் , y 2 
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ௗஜ்௷யத்ைத பொைனந்ொற்ஶம் ஶைறவாக௵ம் ேசாொக்க௵ம், இௌ உண்ைமயாஶம், எனேவ 
ேதாற்றம் ௳னாூக்ஶ ோர௵்ப் பஶொ௜ல் உள்ளௌ, 
அதாவௌ இந்த அைரத் தளம் ோர௵் மண்டலமாக இ௠க்ஶம், எனேவ இரண்௄ மா௣௧க௬க்ஶம் 
ெபாௌவானதாக இ௠க்ஶம்.
  சாத்ொயமான காரணம் இௌ மற்௥ம் ௛ைல ௖ள்ளி ஐந்ௌ ௗஜ்௷யம் ௛ன்௥ ௛ன்௥ மற்௥ம் b c 
ௗஜ்௷ய ஆ௥ எனேவ அதன் ெதளிவான வைரபடம் இப்பூ உள்ளௌ எனேவ ௛ைல ௖ள்ளி ஐந்ௌ 
ௗஜ்யம் ௛ன்௥ ௛ன்௥ மற்௥ம் ௗஜ்யம் ஆ௥ இப்ேபாௌ நாம் இலாப ெசயல்பாட்ூன் உகந்த b c 
மொப்ைபக் கண்ட௣ய ேவண்௄ம்  இந்த ௛ைல ௖ள்ளிகள் எனேவ ௛ைல ௖ள்ளிகள் ௛ைல 
௖ள்ளிகள் ஒ௠ ஐந்ௌ ௗஜ்யம் ௛ன்௥ ௛ன்௥ ௗஜ்௷யம் ஆ௥ எனேவ இல் மொப்௖ b c az z 
௚ப்பௌ ஷட்டல் இ௠பத்ொ ஐந்ௌ க்ஶ சமம் எனேவ ௚ப்பொ௧௠ந்ௌ ஐந்ௌ ஷட்டல் x y 
இ௠பத்ைதந்ௌ ௚தல் ௗஜ்௷யத்ொல் ஒ௠ ஐம்பௌ மற்௥ம் இல் ௚ப்பொ௧௠ந்ௌ ௛ன்௥ ஷட்டல்z b 
இ௠பத்ொ ஐந்ௌ ௛ன்௥ ௛ன்௥ சமம் ஒன்௥165 மற்௥ம் இ௧௠ந்ௌ 0 ஷட்டல் 25 இ௧௠ந்ௌ zrc 30 
6 க்ஶ சமம் 150 எனேவ இந்த 165 என்பௌ 
௛ைல ௖ள்ளிகளில் நிக௱ம் 
அொகபடச் மொப்௖ எனேவ லாப ெசயல்பாட்ூன் அொகபடச் மொப்௖ b 

ஷட்டல் இ௠பத்ொ ஐந்ௌ  ஆனௌ இல் நிகழ்ழறௌ எனேவ க்ஶ z 30 x y b three three z max 
சமம் ஒ௠ அ௥பத்ொ ஐந்ௌ ௛ன்௥ ௛ன்௣ல் எனேவ உற்பத்ொயாளர ்உற்பத்ொயாளர ்ஒவ்ெவா௠b 
வைக௜௩ம் ௛ன்௥ ூரங்ஶகைள உற்பத்ொ ெசய்ய ேவண்௄ம்  , இதன் ௛லம் அொகபடச் லாபம் 
165 ௡பாய் 165 ஐப் ெபறலாம் .
 
அ௄த்த அமர௳்ல் இன்௑ம் ஼ல ௔ரசச்ைனகைள ௳வாொக்கலாம் நன்௣ 

Pru
tor
@
IIT
K




