
 ശരി സുഹൃׯു؋െള ഞ׹ൾ ഇേؚാൾ ലീനിയർ േْപാْഗാമിംഗ് ْപٍ٠െുׯ؋റിتു׺ മൂ്ؗ ْപഭാഷണം 
ആരംഭിുؗുׯ, നി׹ൾെبׯാവർുׯം ലീനിയർ ഇേകٔഷനും ലീനിയർ ഇേകٔഷനും ഒؗിലും ര؇് 
േവരിയബിളുകളിലും നؗായി അറിയാം, അവ ബീജഗണിതപരമാേയാ ْഗാഫിׯേലാ പരിഹരിׯാൻ 
കഴിയും, ര؇് േവരിയബിളിൽ ലീനിയർ സമവാകّ؋ിന്െറ ഒരു സിزം പരിഹരിׯാൻ ഞ׹ൾ പഠിു׺. 
ْഗാഫിׯലായി വിശദാംശ׹ളിൽ ഇേؚാൾ എൽപിപിയുെട പരിഹാര؋ിനുت ْഗാഫിׯൽ രീതി 
നമു്ׯ ര؇് സിؑാؓ׹ളു؇്   .  ലീനിയർ സമവാകّം അെ׸بിൽ സമവാകّ׹ളിെല േരഖീയമായി 
വിവരി׺ിരിؗുׯ ലീനിയർ رിരാ؋׸ിന് വിേധയമാണ് പരമാവധി അെ׸بിൽ മിനിമം   എؗത് 
സാധّമായ േമഖലയുെട ശീർഷകമായ മൂല ബിؕുകളിലാണ് ഒപ്ئിമൽ മൂലّം ഉ؇ായിരിേׯ؇ത് , എبാ 

നും നും തുലّമായ കാരണം ആെണ്ؗ ര؇ാം സിؑാؓം ْപُാٝവി؛ .ുؗുׯസ് എؗത് lpp z rb ax 
ഒنക്ٙئീവ് ഫംഗ് ഷൻ ആകും   അൺേബാ؇ഡ് ആെണ׸ിൽ, ഈ മൂലّം സാധّമായ േമഖലയുെട മൂല r 
േപായിന്റുകളിൽ സംഭവിുׯേമാ, ഒنക്ٙئീവ് ഫംഗ് ഷന്െറ പരമാവധി അെ׸بിൽ കുറ؁ മൂലّം 
നിലവിലിبായിരിׯാം, നിലവിലുെ؇׸ിൽ അത് സാധّമായ േമഖലയുെട േകാർണർ േപായിന്റുകളിൽ 
സംഭവിׯണം ഇേؚാൾ േകാർണർ േപായിന്റ് രീതി, അതിനാൽ ഞ׹ൾ ചർ׺ െചؗുإതിനുമു്آ  
േകാർണർ േപായിന്റ് രീതികൾ ആദّം നأൾ ഈ ഘ؂ം പിؓുടേര؇തു؇്.    സാധّമായ കാരണം 
ലഭിؗുׯതിന് േരഖീയ رിരാ׹׸െള ْഗാഫിׯായി ْപതിനിധീകരിؗുׯതിന് , ആ കാരണം തുറؗ 
കാരണേമാ അട׺ രൂപകൽؚനേയാ ആകാം, തുടർ്ؗ ഞ׹ൾ നിർവചിേׯ؇തു؇് അെ׸بിൽ 
സാധّമായ േമഖലയുെട ശിഖര؋ിൽ നിലനിൽؗുׯ സാധّമായ േമഖലയുെട മൂല േപായിന്റുകൾ 
കെ؇േ؋؇തു؇്, തുടർ്ؗ മൂലّം േനടുക. സാധّമായ കാരണം ബؖിത കാരണമാെണ׸ിൽ , 
ഒنക്ٙئീവ് ഫംഗ് ഷന് പരമാവധി മൂലّം ഉ؇ായിരിുׯം  അെ׸بിൽ മിനിമം മൂലّം അെ׸بിൽ ര؇ും 
നിലവിലു؇ാകാം , അത് അദٔിതീയമാണ് , അത് ഒരു ൈലൻ െസഗ് െമന്റിലും നിലനിൽׯാം 
എؗതിനർ،ം ര؇് േകാർണർ േപായിന്റുകൾ കൂ؂ിേ׺ർുׯക എؗതാണ് , സാധّമായ കാരണം തുറؗ 
കാരണമാെണ׸ിൽ , ന്െറ ഒപ്ئിമൽ മൂലّം നിലവിലിبായിരിׯാം, ഉെ؇׸ിൽ അത് z-
നിലവിലു؇ാകിب േകാർണർ േപായിന്റുകൾ  , ൈദനംദിന ജീവിത ْപശ് ന؋ിൽ ലീനിയർ േْപാْഗാമിംഗ് 
ْപശ് ന ആശയം ْപേയാഗിׯാൻ കഴിയുؗ ْപْകിയയാണിത്, ഇേؚാൾ നമു്ׯ ചില നിബؖനകൾ ഉ؇്, 
അത് ഒنക്ٙئീവ് ഫംഗ് ഷൻ ഒنക്ٙئീവ് ഫംഗ് ഷനാെണ׸ിൽ  എؗി׹െനയാണ് a 1 a 2 a 3 a 
 െؚടുؗ x 1.  x 2 x 3 xnׯളും എؗത് ഡിസിഷൻ േവരിയബിളുകൾ എ്ؗ വിളി׹׸ിരാر
േവരിയബിളുകളാണ്, പിെؗ ലീനിയർ ഫംഗ്ഷൻ ന് തുലّമാണ് , കൂടാെത z 1 x 1 a 2 x 2 a 3 x 3 
ഒപ്ئിൈമസ് െചേإ؇ െന ഒنക്ٙئീവ് ഫംഗ്ഷൻ എ്ؗ വിളിുؗുׯ, അത് എبായ്േؚാഴും െനഗئീവ് anxn 
ഫംഗ് ഷനാണ്, തുടർ്ؗ رിരാ׹׸ൾ ഒരു എൽപിപിയുെട േവരിയബിളിെല സമവാകّെ؋േയാ 
സമവാകّെ؋േയാ رിരാ׹׸ൾ എ്ؗ വിളിുؗുׯ, അവ വലിയതിേനׯാൾ വലുത് തുലّമായിരിׯാം
െനഗئീവبാ؋തിനാൽ േവരിയബിളുകൾ്ׯ െനഗئീവ് േകാൺزന്റുകളിب, ഇേؚാൾ നأൾ ചില 
ْപശ് ന׹ൾ ചർ׺ െചുؗുإ, അത് എൽപിപിയുെട ْപേയാഗമാണ് ഇേؚാൾ ആദّെ؋ ْപٍ٠ം ഒരു തരം 
േകׯിന് 300 ْഗാം മാവും 15 ْഗാം െകാഴുؚും ആവശّമാണ് മെئാരു തരം േകׯിന് 150 ْഗാം ൈമദയും 30 
ْഗാം െകാഴുؚും ആവശّമാണ് 7.5 കിേലാْഗാം ൈമദയിൽ നിؗും 600 ْഗാം െകാഴുؚിൽ നിؗും 
ഉ؇ാׯാവുؗ പരമാവധി േകׯിന്െറ എ؉ം കെ؇؋ി അതിെന എൽപിപി ആׯി ْഗാഫിׯായി 
പരിഹരിുׯക, അതിനാൽ നൽകിയിരിؗുׯ ഡാئയിൽ നി്ؗ ആദّം നأൾ ഒരു രൂപെؚടു؋ണം lpp 

ഉം യും േവഗതേയറിയതും ര؇ാമെ؋തുമായ േകുׯകൾ യഥാْകമം ഒ്ؗ , ര؇ാമത് , േക്ׯ x y x, y 
എؗിവയുെട എ؉ം , േകׯിന് ആവശّമായ 300 ْഗാം , െകാഴു്ؚ നാല് േക്ׯ ഒ്ؗ പതിന؀് ْഗാം , 
ര؇ാമെ؋ േകׯിന് 150 ْഗാം , െകാഴു്ؚ എؗിവ ആവശّമാണ്.  4 െസׯൻഡ് േക്30 ׯ ْഗാം ആണ് , 
േചാദّം അനുസരി7.5 ്׺ കിേലാْഗാം ൈമദയിൽ നിؗും 600 ْഗാം െകാഴുؚിൽ നിؗും ഉ؇ാׯാവുؗ 
പരമാവധി േകുׯകളുെട എ؉ം കെ؇േ؋؇തു؇്, അതിനാൽ ഒنക്ٙئീവ് ഫംഗ്ഷൻ തുലّമായ z 
േകുׯകളുെട എ؉മാണ്.  ؛സ് ഉം നമു്ׯ ര؇് رിരാ׹׸ളുമു؇് , അതായത് തറ ഏഴ് േപായിന്റ് x y 
അ؀് കിേലായിൽ താെഴയായിരിׯണം, അതിനാൽ മുؗൂറ് ؛സ് 150 എؗത് 7.5 കിേലായ്്ׯ x y 
തുലّമാെണ׸ിൽ അർ،മാؗുׯത് ഏഴ് അ؀് പൂജّം പൂജّം ْഗാമും ര؇ാമേ؋ത് െകാഴു്ؚ 
 ണം , x y xׯസ് മുؚത് ഇത് അറുനൂറ് ْഗാമിന് തുലّമായിരി؛ ൾ  പതിന؀്׹׸ിരാر മായ׸ിരാر
എؗത് 0-ന് തുലّമായിരിׯണം , എؗത് 0-േനׯാൾ വലുതാണ്, എؗത് 0-؋ിന് തുലّമാണ് , y y y 
എؗത് എؗത് െനഗئീവ് رിരാ׹׸ൾ  ؛സ് േല്ׯ മുؗൂറ് ؛സ് ഒ്ؗ അൻപത് എؗതിന് x, y x y x y 
വിേധയമായി എഴുപ؋ി അ؁ൂറിന് തുലّമാണ് ര؇് ؛സ് എؗത് അآതിന് തുലّമാണ് , പതിന؀്x y 

എؗത് അറുനൂറിന് തുലّമാണ്, അതായത് ؛സ് ര؇് നാൽؚതിന് തുലّവും പൂജّ؋ിന് x 30 y x y  x 
തുലّമായ പൂജّ؋ിന് തുലّമായ പൂജّേׯ؋ാൾ വലുതും അതിനാൽ ഈ രീതിയിൽ y 
നൽകിയിരിؗുׯ രൂപെؚടുؗു؋ത് നമു്ׯ പരിഹരിേׯ؇തു؇് അെ׸بിൽ ഈ ഫംഗ്ഷൻ lpp 
ഒപ്ئിൈമസ് െചإണം ഈ ഫംഗ്ഷൻ ഒنക്ٙئീവ് ഫംഗ്ഷൻ എ്ؗ വിളിുؗുׯ ഇതിെന ഒنക്ٙئീവ് z 
ഫംഗ്ഷൻ എ്ؗ വിളിുؗുׯ. ഫംഗ് ഷൻ അതിനാൽ നൽകിയിരിؗുׯ േകാൺزന്റ് സ് അനുബؖ ve 
സമവാകّം ഉപേയാഗി്׺ ഞ׹ൾ ഈ ഫംഗ് ഷൻ ഒപ്ئിൈമസ് െചإണം , അതിനാൽ رിരാ׹׸ൾ ര؇് x
 സ് ര؇് എ്ؗ y x x؛ സ് ര؇് എ്ؗ പറയുക, ഇത് ആദّം؛ തിന് തുലّമാണ്, ഇത് ആദّംآസ് അ؛
പറയുക നാ١يതിന് തുലّമാണ് ര؇ാമേ؋ത് i 
അ׹െന ബؖെؚ؂ സമവാകّം നാല് ഒ്ؗ, ര؇് ര؇് ؛സ് എؗത് അൻപത് ؛സ് ടു ഐ സമം x y x 
നാൽؚതിന് തുലّമാണ് ഇേؚാൾ ഈ ര؇് വരികൾ നാല് ഒ്ؗ െകാ؇് ഇരുപ؋ിയ؛ ؀്സ് െകാ؇് x y 
അآത് െകാ؇് ഒؗിന് തുലّം 
അ׹െന ഇന്റർെസപ്്ئ ഇരുപ؋ിയ؀് ഇന്റർെസപ്്ئ ഫിഫ്ئി , നാല് െസׯൻഡ് ؛സ് x y x 40 y  20 
െകാ؇് ഒؗിന് തുലّമായതിനാൽ ഇൻറർെസപ്്ئ േഫാർ؂ിയും ഇന്റർെസപ്്ئ ഇരുപതും ഇേؚാൾ ഈ x y 
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ര؇് വരികൾ ഒ്ؗ വരയ്ുׯക, ര؇് ഇത് 10 20 30 40 50 60 10 20 30 40 50 60 ആെണ്ؗ പറയുؗു. അതിനാൽ 
സമവാകّം 1 ലും െകാ؇് 50. x 25 y 
അ׹െന ഇത്  25 ആണ് , അതിനാൽ ഈ ര؇് േപായിന്റുകൾ കൂ؂ിേ׺ർുׯക , ര؇ാമെ؋ 
സമവാകّ؋ിന് ഈ സമവാകّം ര؇് ؛സ് ര؇് ؛സ് അآതിന് തുലّമാണ് ഇേؚാൾ x y x y x 
നാ؋١يിെയാ്ؗ േപായിന്റ് ഇതാണ്, ഇരുപത് െകാ؇് ഇരുപത്, അതിനാൽ ഈ ര؇് േപായിന്റുകൾ y y 
േചരുക ഇത് ؛സ് ആണ്  ര؇് സമം നാ١يത് മുതൽ ര؇് ؛സ് കുറവ് ഒരു അآതിന് x i x y th  
തുലّമായതിനാൽ നി׹ൾ ഉ؍വ െട്ز ഒറിജിൻ െട്ز നാെല؉ം എടുുׯകയാെണ׸ിൽ ഒؗിന് ര؇് , 
പൂജّ؋ിന് തുലّമായ പൂജّം, അآതിന് തുലّമായ പൂജّം എؗിവ ശരിയാണ് , അതായത് ഉ؍വം ഈ 
 ഇേؚാൾ x y  ുؗുإിതിെചر ിന്െറ ര؇് യും യും തുലّമായ െസാലّൂഷൻ േമഖലയിൽ؋׸ിരാر
അآത് മുതൽ ര؇ാം ഉ؍വ പരിേശാധനയ്്ׯ നാല് െസׯൻഡ് 0 ؛സ് 2 മുതൽ 0 വെര 0 ന് തുലّമായ 40 
ന് തുലّമാണ്, വീ؇ും ശരിയാണ് ഇതിനർ،ം ഈ رിരാ؋׸ിനുت പരിഹാര േമഖലയിലും 
പരിഹാരവും ഉൾെؚടുؗു , കൂടാെത നമു്ׯ പൂജّ؋ിനും യ്ുׯം തുലّമായ േനׯാൾ വലുതാണ് y x-
െനഗئീവ് رിരാ׸ം പൂജّ؋ിന് തുലّമായതിനാൽ സാധّമായ കാരണം ഇതാണ് സാധّമായ കാരണം , 
ഈ സാധّമായ േമഖലയുെട േകാർണർ േപായിന്റുകൾ എ്ؗ പറയുക, ഇേؚാൾ ഈ ْപശ് ന؋ിന്െറ ab c 
വّװമായ ْഗാഫ് ഈ േകാർണർ േപായിന്റുകൾ േപാെലയാണ് , ഈ അതിർ؋ി കാരണ؋ാൽ ഒരു 
ഇരുപ؋ിയ؀് പൂജّം ആയിരിുׯം. ബി ഇരുപത് പ്؋ , സി പൂജّം ഇരുപത് എؗിവ ഇേؚാൾ ഈ 
േകാർണർ േപായിന്റുകളിൽ ഒنക്ٙئീവ് ഫംഗ് ഷന്െറ മൂലّം കെ؇േ؋؇തു؇് ,  അതായത് 
ഇരുപ؋ിയ؀് പൂജّം ബി ഇരുപത് പ്؋, സി പൂജّം ഇരുപത്, അതിനാൽ ഒنക്ٙئീവ് ഫംഗ്ഷൻ z 
തുലّമാണ് ؛സ് േല്ׯ x y 
അ׹െന ന് തുലّമായ ഇരുപ؀؋ിനും പൂജّ؋ിനും തുലّമായ ഇരുപ؋ിയ؀് ന് തുലّമായ z z b 
ഇരുപത് ؛സ് പ്؋ മുؚതിന് തുലّവും ന് തുലّമായ പൂജّ؋ിന് തുലّവും ഇരുപതിന് തുലّവും z c 
ഇരുപതിന് തുലّവും 
അ׹െന പരമാവധി ബി ഇരുപത് പ؋ിൽ ആണ് ഇതിന്െറ എ؉ം പരമാവധി ആണ്, അതിനാൽ z 
ആദّെ؋ േകׯിന്െറ എ؉ം ഇരുപതിന് തുലّമാണ്, ര؇ാമെ؋ ഗിഗിന്െറ എ؉ം പ؋ിന് തുലّമാണ്, 
അതിനാൽ നമു്ׯ േഫാർമുേലഷൻ വഴി ْപٍ٠ം പരിഹരിׯാം, കൂടാെത എؗ ആശയം ഉപേയാഗി്׺ lpp 
നമു്ׯ മെئാരു ഉദാഹരണം എടുׯാം, ഒരു ഫർണി׺ർ ര؇് ഇന׹ൾ മാْതം ൈകകാരّം െചുؗുإ. 
േമശയും കേസരയും നിേײപിׯാൻ 10,000 രൂപയു؇്, ഏകേദശം 60 കഷണ׹ൾ സൂײിׯാൻ ഒരു 
ടർേബാ േടബിളിന് 500 രൂപയും െഷയറിന് 100 രൂപയും വിലയു؇്. അയാൾ്ׯ ഒരു േമശ 550 രൂപയ്ുׯം 
കേസര 115 രൂപയ്ുׯം വിൽׯാം.  അവൻ വാؗു׹ എبാ ഇന׹ളും ഈ ْപٍ٠ം ഒരു എൽപിപി ആയി 
രൂപെؚടുുؗു؋, 
അ׹െന അവൻ തന്െറ ലാഭം പരമാവധിയാുؗുׯ , അതിനാൽ േകാർണർ േപായിന്റ് രീതി ഉപേയാഗി്׺ 
ْപٍ٠ം പരിഹരിുׯക, അതിനാൽ ന് തുലّമായ േമശകളുെട എ؉ം, ന് തുലّമായ കേസരകളുെട x y 
എ؉ം, ഇന׹ളും അ׹ׯളും 
അ׹െന ഇനം േമശകളും കേസരകളും ആണ് നآർ ഉം സംഖّയും വില, അതിനാൽ േമശയുെട വിലx y 
500 രൂപയും കേസരയുെട വില 100 500 രൂപയും കേസരയുെട വില 100 ഉം ലാഭവും അതിനാൽ േമശയുെട 
വില 500 രൂപയുമാണ് , അയാൾ്ׯ ഒരു േമശ 550 രൂപയ്്ׯ വിൽׯാം 
അ׹െന ലാഭം  550 ൈമനസ് 500 50 ന് തുലّമാണ് , കേസരയുെട വില 100 ആണ് , അയാൾ്ׯ ഒരു കേസര 
115 രൂപയ്്ׯ വിൽׯാൻ കഴിയും, അതായത് കേസരയുെട ലാഭം അآത് രൂപയാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ 
ലാഭം പരമാവധിയാׯണം, അതായത് അൻപത് നും പതിന؀് നും ഒؚം رിരമായത് ഫർണി׺ർ x y 
ഡീലർ്ׯ പരമാവധി അറുപത് കഷണ׹ൾ സൂײിׯാൻ رലമു؇്, അതിനർ،ം േമശയും 
കേസരയുെട എ؉വും അറുപതിൽ താെഴയായിരിׯണം, നിേײപിׯാൻ അേؐഹ؋ിന് 10 000 
രൂപയു؇്, അതിനാൽ നിേײപ رിരാ׸ം അ؁ൂറ് ؛സ് നൂറ് വർഷം തുലّമാണ്. പൂജّ؋ിന് x 
തുലّമായ പതിനായിര؋ിേലെറ പൂജّ؋ിന് തുലّമായ എؗതിേനׯാൾ വലുത്, അതിനാൽ x, y 
അവസാനമായി നമു്ׯ ഈ ْപٍ؋٠ിന്െറ  രൂപേരഖയു؇്  നൂറിന് തുലّമായത് ഇത് നിേײപ 
 ിന് ത   ലّവും x y x؋വും പൂജّ׸സ് അറുപതിന് തുലّമായത് സംഭരണ ഥിരാ؛ വും׸ിരാر

േനׯാൾ വലുതും പൂജّ؋ിന് തുലّവും എ   ◌്നത് െനഗئീവ് رിരാ׹׸ളുമാണ്, അ   ◌ിനാൽ y- y 
നമു്ׯ ര؇് رിരാ׹׸ൾ ഉ   ◌്ളതിനാൽ േരഖീയ സ   ഥിരാ׹׸ൾ  അ؛ ؀്സ് എؗത് നൂറിന് x y 
തുലّവും ؛സ് എؗത് 60 ന് തുലّവും എ്ؗ പറയുക, ഇത് ആദّ رിരാ׸മാണ്, ഇത് ര؇ാമെ؋ x y 
 സ് x y؛ അത് അ؀് , ുؗുׯൾ ഒؗിനും ര؇ിനും അനുബؖ സമവാകّം എടു׹ം ആണ്, ഞ׸ിരാر
നൂറിനും ؛സ് നും തുലّമാണ് അറുപതിന് തുലّമായതിനാൽ ഇത് ഇന്റർെസപ്്ئ രൂപ؋ിൽ x y 
ْപകടിؚിുׯക, അതായത് െകാ؇് ഇരുപതും യും നൂറും ഒؗിന് തുലّവും െകാ؇് അറുപതും x y x y 
െകാ؇് അറുപതും ഒؗിന് തുലّവും ഇേؚാൾ ഈ ര؇് േരഖീയ സമവാകّ׹ളുെട ْഗാഫ് വരയ്ുׯക, 
അതിനാൽ ആദّ സമവാകّ؋ിന് ഇന്റർെസപ്്ئ  ആണ്  ഇന്റർെസപ് ്ئ  ആണ്, അതിനാൽ x 20 y 100 y 
ഇന്റർെസപ് ്ئ , ഇന്റർെസപ് ്ئ, അതിനാൽ ഈ ര؇് േപായിന്റുമായി േചരുക, ഇത് അ؛ ؀്സ് x x y 100 
ന് തുലّമാണ് , 60 ؛സ് ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇന്റർെസപ്60 ്ئ ഇന്റർെസപ്്ئ അറുപത് x y 60 y x 
പറയുക ؛സ് അറുപത് ഇേؚാൾ ഉ؍വ പരിേശാധന നാല് ഒ്ؗ പൂജّ؋ിനും പൂജّ؋ിനും x y f  
തുലّമായ പൂജّ؋ിന് തുലّമായത് നൂറിന് തുലّമാണ് , അതിനാൽ ഉ؍വം ഒؗിന്െറ പരിഹാര 
കാരണ؋ിലാണ് , അതിനർ،ം ര؇ാമെ؋ പൂജّ؋ിനായുت ഈ പകുതി തലം വീ؇ും ഉ؍വ 
പരിേശാധനയും കൂടാെത അറുപതിന് തുലّമായ പൂജّവും വീ؇ും ശരിയാണ് അതിനാൽ ഉ؍വം 
നുണയാണ് പരിഹാര േമഖലയിൽ ഈ അർؑതലം െസാലّൂഷൻ റീജിയനും പൂജّ؋ിന് തുലّവും x y 
പൂജّ؋ിന് തുലّവും ആയിരിുׯം , അതിനാൽ സാധّമായ കാരണം ഇതായിരിുׯം, എബിസി 
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േകാർണർ േപായിന്റുകളാണ് യഥാർ،؋ിൽ േകാർണർ േപായിന്റുകളും എؗാൽ ഉ؍വ؋ിൽ 
ഒنക്ٙئീവ് ഫംഗ്ഷൻ പൂജّമാണ്. ഞ׹ൾ ഒറിജിെന ഒരു േകാർണർ േപായിന്റായി കണׯാؗുׯിب, 
അതിനാൽ േകാർണർ േപായിന്റുകൾ എബിസി ആയതിനാൽ അതിന്െറ െഫയർ ْഗാഫ് 
ഇതുേപാെലയാണ്, അതിനാൽ േകാർണർ േപായിന്റുകൾ ഇരുപത് പൂജّം ബി െടൻ ഫിഫ്ئി, സി സീേറാ 
അറുപത് എؗി׹െനയാണ് ഇേؚാൾ ന്െറ മൂലّം കണׯാേׯ؇ത് ഈ േകാർണർ േപായിന്റുകൾ z 
േചർുׯക അതിനാൽ േകാർണർ േപായിന്റുകൾ ഒരു ഇരുപത് പൂജّം പ്؋ അൻപത് , പൂജّം b c 
അറുപത് 
അ׹െന എؗാൽ അൻപത് മുതൽ പൂജّം അൻപത് മുതൽ ഇരുപത് , പതിന؀് വെര പൂജّം, z 
അ׹െന ഇത് ആയിരം തുലّമാണ് അآത് ؛സ് പതിന؀് ൽ ؛സ് z x y z- b fifty to ten 
പതിന؀ിൽ നി്ؗ അآത്, 
അ׹െന പْؓ؇് നൂئി അൻപത്, 50-ൽ 0 ؛സ് 15-ൽ നി്ؗ 60 എؗിവ 900-ന് തുലّമാണ്, കാരണം zrc zrc 

എؗത് ലാഭ؋ിന്െറ ْപവർ؋നമാണ്, അതിനാൽ നأൾ അത് പരമാവധിയാേׯ؇തു؇്, അതിനാൽz 
ന്െറ പരമാവധി മൂലّം 1250 ആണ്, ഇത് 1050-ൽ സംഭവിുؗുׯ. ന്െറ പരമാവധി മൂലّം പْؓ؇് z- b z 

നൂآئതിന് തുലّമാണ്, ബി പ്؋ അآത് േമശകളുെട എ؉ം 10 നും കേസരകളുെട എ؉ം 50 നും 
തുലّമാണ്. ഇനി നമു്ׯ മെئാരു ഉദാഹരണം എടുׯാം ഇത് നിർأാണ ْപٍ٠മാണ്, ഒരു നിർأാതാവ് ര؇് 
തരം زീൽ ടാ്׸ ഉത്പാദിؚിുׯേآാൾ അേؐഹ؋ിന് ര؇് യْؓ׹ളു؇്  ആദّ തരം a, b 
തുآിൈׯകൾ്ׯ െമഷീനിൽ മൂ്ؗ മണിൂׯറും െമഷീനിൽ മൂ്ؗ മണിൂׯറും ആവശّമാണ് , a b 
ര؇ാമെ؋ തരം തുآിൈׯയ്്ׯ െമഷീനിൽ മൂ്ؗ മണിൂׯറും െമഷീനിൽ ര؇് മണിൂׯറും b 
ആവശّമാണ് െമഷീനിൽ പരമാവധി നാല് പതിെന؂് മണിൂׯർ ْപവർ؋ിׯാം, 15  ഒരു ദിവസം a, b 
മണിൂׯറിൽ യഥാْകമം അവൻ യഥാْകമം 30 രൂപയും 25 രൂപയും ഒരു അ്ؚ ْട׸ിന് ഒؗാം തര؋ിലും 
ര؇ാമെ؋ തര؋ിലും യഥാْകമം യഥാْകമം 30 രൂപയും ര؇ാമെ؋ തര؋ിൽ 25 രൂപയും ലാഭം 
േനടുؗു, പരമാവധി ലാഭം ലഭിׯാൻ ഓേരാ തര؋ിലും എْത കഷണം ഉ؇ാׯണം .  നأൾ വീ؇ും e 
ലാഭം വർؑിؚിേׯ؇തു؇് , കൂടാെത ഓേരാ തര؋ിലുമുت തുآിൈׯകളുെട എ؉ം 
കെ؇േ؋؇തു؇്, 
അ׹െന ലാഭം പരമാവധി ആയിരിുׯം, അതിനാൽ ഉം ഉം യഥാْകമം ഫ്ز ഹാൻഡ് െസׯൻഡ് x y 
ൈടؚിന്െറ ْട׸ിന്െറ എ؉ം ആകെ؂, അതിനാൽ ْട׸ിന്െറ തരം ഒؗാം തരവും ര؇ാം തരവും 
ആദّെ؋ തരം തുآിൈׯയുെട എ؉ം എ്ؗ പറയുക, െമഷീൻ ഒരു െമഷീൻ ലാഭം എ്ؗ x yx, y b 
പറയുക .  െമഷീൻ െമഷീനിൽ മൂ്ؗ മണിൂׯറും െമഷീനിൽ മൂ്ؗ മണിൂׯറും ബി െമഷീനിൽ b b 
മൂ്ؗ മണിൂׯറും ബി െമഷീനിൽ ര؇് മണിൂׯറും െമഷീനിൽ മൂ്ؗ മണിൂׯറും െമഷീനിൽ ര؇് b 
മണിൂׯർ െമഷീനും െമഷീനിൽ ര؇് മണിൂׯറും െമഷീനിൽ എؗിവയിൽ ര؇് a b a, b 
മണിൂׯറും ْപവർ؋ിׯാൻ കഴിയും.  18 മണിൂׯർ 
അ׹െന െമഷീൻ ഒരു ؛സ് പതിെന؂ിന് തുലّമാണ്, കൂടാെത െമഷീൻ യും ْപതിദിനം 3x 3y b 
പതിന؀് മണിൂׯർ ْപവർ؋ിുؗുׯ , അതായത് മൂ്ؗ ؛സ് ടു ന് തുലّമാണ്, അയാൾ്ׯ ലാഭം x y 15 
30 രൂപയും ആദّേ؋തിന്െറ ഒരു ْട׸ിന് 25 രൂപയുമാണ്.  ഒؗാം റാ׸ിൽ തരവും ര؇ാം തരവും 
അയാൾ്ׯ ലാഭമായി 30 രൂപയും ര؇ാം തരം തുآിൈׯയിൽ നി്ؗ 25 രൂപ ലാഭമായും സآാദിുؗുׯ, 
അതിനാൽ ലാഭം ഫംഗ്ഷൻ െമാ؋ം ലാഭം അതായത് എؗത് മുؚത് ؛സ് ഇരുപ؋ിയ؀് ആണ് , z x y 
ഇതിെന ലാഭ؋ിന്െറ ْപവർ؋നം എ്ؗ വിളിുؗുׯ, അതിനാൽ വُٝു നി ٫َ മാണ്  ഇവിെട ഫംഗ് ഷൻ 
ലാഭ؋ിന്െറ ْപവർ؋നമാണ് , ഞ׹ൾ അത് പരമാവധിയാׯണം, ഞ׹ൾ അത് പരമാവധിയാׯണം , 
 സ് ْതീ പതിെന؂ിനു തുലّമായ x x y؛ വിേധയമായി മൂؗാമത് മൂ്ؗ മൂ്ؗ ׯൾ്׹׸ിരാر
പതിെന؂ിനു തുലّമാണ് , അതായത് ؛സ് ആറിന് തുലّമായത് ഇതാണ് ആദّെമ്ؗ പറയുക കൂടാെത x y 
ْതീ ؛സ് ടു മൂ്ؗ ؛സ് ടു എؗത് പതിന؀ിന് തുലّമാണ്, ഇത് ര؇ാമേ؋താണ് അതിനാൽ x i x y 
ആദّം െമഷീൻ ഒരു رിരാ׸ം, ര؇ാമേ؋ത് െമഷീൻ ബി رിരാ׸ം , എؗത് പൂജّേׯ؋ാൾ xy 
വലുതാണ്, അതായത് ْടു׸കളുെട എ؉ം ഇേؚാൾ െനഗئീവ് ആയിരിׯി6  ب ന് തുലّമായ 1 , 2 ؛സ് x y 
എؗിവയ് تുׯ സമവാകّം ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് ൈബ  ؛സ് െകാ؇്  ന് തുലّമാണ് ഇേؚാൾ ഈx 6 y 6
ര؇് സമവാകّ׹ളുെടയും ْഗാഫ് വരയ്ുׯക, അതിനാൽ െകാ؇് ആറ് , എؗത് ആറ്, അതിനാൽ x y 
ഇത് ൈലൻ ؛സ് ؛സ് ആറിന് തുലّമാണ് , ര؇ാമെ؋ വരി െകാ؇് അ؀് ആണ് , ഏഴ് x yx y x y 
േപായിന്റ് അ؀് ആണ്, അതിനാൽ ഇേؚാൾ ഉ؍വ െട്ز നാല് ഒؗും ര؇ും ഒؗാമേ؋യും 
ര؇ാമേ؋യും ഒറിജിൻ െട്ز അതിനാൽ ആദّം ؛സ് ആറിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ പൂജّവും x y 
പൂജّവും ഒؗിന് പൂജّവും പൂജّവും പൂജّ؋ിന് തുലّമായ പൂജّവും ആറിന് തുലّമാണ്, ഇത് ശരിയാണ്, 
അതിനാൽ ഉ؍വം ഒؗിന്െറ പരിഹാര േമഖലയിൽ رിതിെചുؗുإ,  അതായത് ഉ؍വം ര؇ാമേ؋ത് 
മൂ്ؗ പൂജّവും, ര؇ിൽ നി്ؗ ര؇ും പൂജّവും , പൂജّം പതിന؀ിന് തുലّവുമാണ്, ഇത് ശരിയാണ്, y 
അതിനാൽ ഉ؍വം ര؇ാമേ؋തിന് പരിഹാര േമഖലയിൽ رിതിെചുؗുإ, അതായത് ഈ അർؑ തലം 
പരിഹാര േമഖലയായിരിുׯം, അതിനാൽ ര؇് رിരാ׹׸ൾുׯം നമു്ׯ െപാതുവായു؇്.  സാധّമായ 
കാരണം ഇതും േകാർണർ േപായിന്റും അ؀് സീേറാ ബി ْതീ ْതീയും സി സീേറാ സി٧ുع ം ആയതിനാൽ 
അതിന്െറ വّװമായ ْഗാഫ് ഇതുേപാെലയാണ് അതിനാൽ േകാർണർ േപായിന്റ് അ؀് സീേറാ ബി ْതീ 
ْതീ , സി സീേറാ സി٧്ع എؗിവ ഇേؚാൾ ലാഭ ْപവർ؋ന؋ിന്െറ ഒപ്ئിമൽ മൂലّം കെ؇േ؋؇തു؇്  
ഈ േകാർണർ േപായിന്റുകൾ അതിനാൽ േകാർണർ േപായിന്റുകൾ േകാർണർ േപായിന്റുകൾ ഒരു 
അ؀് പൂജّം മൂ്ؗ മൂ്ؗ സി പൂജّം ആറ്, b 
അ׹െന െല മൂലّം ؛സ് ഇരുപ؋ിയ؀് ന് തുലّമാണ്, മുؚത് ؛സ് ഇരുപ؋ിയ؀് z- z - 30 x y x y 
ന് തുലّമാണ്. 30 മുതൽ മൂ്ؗ ؛സ് ഇരുപ؀؋ിൽ നി്ؗ മൂ്ؗ ഒؗിന് തുലّം165 , േല്؛ 0 ׯസ് 25 zrc 30 
േല്6 ׯ എؗിവ 150 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഈ 165 േകാർണർ േപായിന്റുകളിൽ സംഭവിؗുׯ 
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പരമാവധി മൂലّമാണ് അതിനാൽ ലാഭ ْപവർ؋ന؋ിന്െറ പരമാവധി മൂലّം ؛സ് b z 30 x 
ഇരുപ؋ിയ؀് തുലّമാണ്  സംഭവിؗുׯത് ബി ْതീ ْതീയിൽ ആണ്, അതിനാൽ എؗത് ഒരു y z max 
അറുപ؋ി അ؀ിന് ബി ْതീ ْതീ ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ നിർأാതാവ് ഓേരാ തര؋ിലുമുت മൂ്ؗ 
ْടു׸കൾ ഉത്പാദിؚിׯണം പരമാവധി 165 രൂപ ലാഭം ലഭിׯാൻ ഈ രീതിയിൽ നമു്ׯ നിർأാണ 
ْപശ് ന؋ിൽ എൽപിപി ഉപേയാഗിׯാം , ശരി സുഹൃേ؋ ഞ׹ൾ  അടു؋ െസഷനിൽ ചില 
ْപശ് ന׹ൾ ചർ׺ െചുإം നؕി 
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