
 ಸค ๲౬ ೕ๼ತช ಈಗ කโ ช಍ೕಯ ඲౳ ೕಛ౳ ෦ಂ಩ ಸಮ๲౲ ಯ ಀคൡ ෩ฆ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ, ඛೕๅಲ౵ ง 
ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣ ಮൡ౨  ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ๆค෻ಬฯ ಗಳย౵  ೎ක౬ ಜ ൟัൽฆเค, 
ಅโಗಳඝ౬  ෈ೕಜಗ൐ತ฿ಜ ಅಥ฿ ೉൞౳ ತ౱ ಕ฿ಜ ಪคಹคಸಬ๾ൿ, කโ ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣದ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ಎರഴ 
ๆคಯಬฯ ಗಳย౵  ಪคಹคಸฤ ಕยൟං౪ ೕๅ.  ಸ೉ತ౳ ฿ಜ เವರಗಳย౵  ಈಗ ಎย౭ ඪ ಪค๻ರ౽ౙ ಜ කโ ಎರഴ ಪ౳ ෬ಯಗಳඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಪ౳ ෬ಯโ ಒಂൿ ಎย౭ ඪ ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಡ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ฿ಗย ಮൡ౨  ಡ z z z 
ಸ෥ನ฿ದ ೯൤ಡ ವ๯౨ ඛಷ౤  ౾౳ ෺ಯ ෩ಲಕ ๰ಕ౨  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆ฿ಗ  ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣ ಅಥ฿ z z 
ಸ෦ೕಕರಣಗಳย౵  ช಍ೕಯ฿ಜ เವค๭ದ ช಍ೕಯ ๭౩ ฃಂಕಃౙ  ಗคಷ౤  ಅಥ฿ ಕඛಷ౤  ಒಳಪഔౣ ฆತ౨ ං   , ಇൿ ౽ಯბ๬ಧ౲  
ಪ౳ ඃಶದ ๓ಂಗ฿ಜฆವ ෩วಯ ෈ಂൿಗಳย౵  ๰ಕ౨  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ ಎರಡඡ ಪ౳ ෬ಯโ ಎม౵  ಮൡ౨  lpp z
ಡ ಸ෥ನ฿ದ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ಪ౳ ඃಶ ීඌತ฿ಜದ౪ ฉ ಪ౵ ๺ rb r ax 
ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბ฿ಜං ඦತರ ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბ ಗคಷ౤  ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ෰ಲ౲ โ z 
౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ಪ౳ ඃಶದ ෩วಯ ෈ಂൿಗಳย౵  ๸ಭเ๯ತ౨ ං෻ ಆಗ ಅක౯ ಂി ಆಜದ౪ ฉ ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბದ ಗคಷ౤  r 
ಅಥ฿ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ โ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵ ൽರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ ಅൿ ౽ಯბ๬ಧ౲  ಪ౳ ඃಶದ ෩วಯ ෈ಂൿಗಳย౵  
๸ಭเಸ෎ಀ ಈಗ ෩ว ෈ಂൿ เඋನ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಚ೉ბ๯ವ ෮ದฤ  ౽ನბฑ ඩ෵ಂഡ เඋನಗำ ෮ದಲචಯർಜ කโ ಈ ງತವඝ౬  ಅඝಸคಸ෎ಀ
෮ದಲ ງತๅಂದฉ ಎย౭ ඪಯ ಎย౭ ඪ ๰ൟ౳ ೕಕರಣโ ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ವ ಎರഴ ූಗಗಳඝ౬  
ಒಳತಂലฆತ౨ ං, ಅൿ ಗคಷ౤ ತัಸ෎ಀ ಅಥ฿ ಕല෫ ෥ಡ෎ಀ ಮൡ౨  ಎರಡචಯൿ ช಍ೕಯ ๭౩ ฃಂಕಗำ ಮൡ౨  
ಎย౭ ඪ ๰ൟ౳ ೕಕರಣದ ඦತರ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ. ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣವඝ౬  ಪഷಯฤ ช಍ೕಯ ๭౩ ฃಂಕಗಳඝ౬  
ಸ೉ತ౳ ฿ಜ ಪ౳ ൟඛඌಸฤ ಮൡ౨  ಆ ౽ರಣโ ෨ಕ౨  ౽ರಣ ಅಥ฿ ෨೉౞ ದ เක౲ ಸ฿ಜರಬ๾ൿ ඦತರ කโ 
฿౲ ಌ౲ ඛಸ෎ಀ ಅಥ฿ ౽ಯბ๬ಧ౲  ಪ౳ ඃಶದ ๓ಂಗದย౵  ಇฆವ ౽ಯბ๬ಧ౲  ಪ౳ ඃಶದ ෩ว ෈ಂൿಗಳඝ౬  
ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ඦತರ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷಯ෎ಀ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣโ ීඌತ ౽ರಣ฿ಜದ౪ ฉ ಪ౳ ൟ ෩วಯ 
෈ಂൿเನย౵  ನ ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბโ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං  ಅಥ฿ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲  ಅಥ฿ ಎರവ z 
ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅൿ ಅನನ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  ಅൿ ชಒಯ เූಗದย౵  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ರಬ๾ൿ ಎಂದฉ ಎರഴ ෩ว 
෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ฆโൿ ಮൡ౨  ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣโ ෨ಕ౨  ౽ರಣ฿ಜದ౪ ฉ ಛಜ ๰ಕ౨  ෰ಲ౲ โ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  z 
ಮൡ౨  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ ಅൿ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ರ෎ಀ ౽ನბฑ ඩ෵ಂഡ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൽನඛತ౲ ದ ೧ೕವನದ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ยೕඛಯฑ ඲౳ ೕಛ౳ ෦ಂ಩ ಸಮ๲౲ ಯ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ 
ಪ౳ ౾౳ ෺෴ಜං, ಈಗ කโ ಃಲโ ಪದಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅൿ ವ๯౨ ඛಷ౤  ౾౳ ෺ಯ ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბ฿ಜದ౪ ฉ a 1 a 2 a
3 ಮൡ౨  ๼ೕಡ ๭౩ ฃಂಕಗำ ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ඛඋბರದ ಅ๭౩ ರಗึಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ಅ๭౩ ರಗะಜൿ౪ , a x 1  x 2 x 3 xn 
ඦತರ ช಍ೕಯ ౽ಯბ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆඪౣ ෭๺ ෥ಡ෎౽ದ ಅඝ౬  z 1 x 1 a 2 x 2 a 3 x 3 anxn 
ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಅൿ ෴฿ಗล ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ౽ಯბ฿ಜං ඦತರ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಎฯ ඪඪಯ ๆค෻ಬฯ ನย౵ ನ ಸ෦ೕಕರಣ ಅಥ฿ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ๭౩ ฃಂಕಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං  , ಅโ 
ๆค෻ಬฯ ಗಳ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ഛභ ෥ಡฤ ෴฿ಗล ಎฯ ඪඪ ಆಜฆತ౨ ๅ  ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದโ x 1 x 2 xn 
ಆದ౪ คಂದ ๆค෻ಬฯ ಗัಡ ෴โඃ ಋ൏ತ౱ ಕ ๭౩ ฃಂಕಗัಲ౵ , ಈಗ කโ ಎฯ ඪඪಯ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ನ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  
ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಈಗ ෮ದಲ ಸಮ๲౲  ಒಂൿ คೕൟಯ ಄ಋ ಡ  ಛ౳ ಂ ๼ഖౣ  ಮൡ౨   ಛ౳ ಂ ಆ ౯්  ෎౽ಞತ౨ ං ಇඣ౬ ಂൿ 300 15
คೕൟಯ ಄ಋ ಡ  ಛ౳ ಂ ๼ഖౣ  ಮൡ౨   ಛ౳ ಂ ಆ ౯්  ෎౽ಞತ౨ ං  ಃ೧ ๼ഖౣ  ಮൡ౨   ಛ౳ ಂ ಆ෈౯ ඛಂದ 150 30 7.5 600
ತ෴คಸಬ๾ർದ ಗคಷ౤  ๸ಒ౲ ಯ ಄ಋ ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಎย౭ ඪ ෥ല ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಸ೉ತ౳ ฿ಜ 
ಪคಹค๭ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕലದ സഓൽಂದ ෮ದฤ කโ ಎย౭ ඪ ಅඝ౬  งඪಸ෎ಀ ಮൡ౨  ๸ಒ౲ ಗำ ๆಗದ ಮൡ౨  ಎರಡඡ เಧದ x y 
಄ಋ ಗำ ಕ౳ ಮ฿ಜ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡචಯ เಧ ಮൡ౨  ಄ಋ ಒಂದಃౙ  ಅಗತ౲ เฆವ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಹคเನ ๸ಒ౲  x y 300 
ಛ౳ ಂ ಮൡ౨  ಆ ౯්  ಅಗತ౲ เฆವ කฤౙ  ಄ಋ ಒಂൿ ಹൽජൿ ಛ౳ ಂ ಮ൤౨  ಎರಡඡ ಄ಋ ಡ ಅಗತ౲ เฆವ ಹคโ  ಛ౳ ಂ 150
ಮൡ౨  ಆ ౯්   ಅಗತ౲ เฆವ 4 ๲ಃಂി ಄ಋ 30 ಛ౳ ಂ ಪ౳ ๔౬ ಯ ಪ౳ ౽ರ කโ 7.5 ಃ೧ ๼ഖౣ  ಮൡ౨  600 ಛ౳ ಂ ಆ෈౯ ඛಂದ 
෥ಡಬ๾ർದ ಗคಷ౤  ๸ಒ౲ ಯ ಄ಋ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಄ಋ ಗಳ ๸ಒ౲   ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  කโ ಎರഴ ๭౩ ฃಂಕಗಳඝ౬  z x y 
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅൿ චಲโ ಏำ ඩ෵ಂഡ ಐൿ ಃ೧ಜಂತ ಕല෫෵ರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ෨ඞ౬ ฆ ೯൤ಡ 150 ಃ೧ಜಂತ ಕല෫ ಎಂದฉ ಏำ ಐൿ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ಛ౳ ಂ ಮൡ౨  ಎರಡචಯൿ x y 7.5 
ಆ ౯්  ๭౩ ರ฿ಜฆವ ๭౩ ฃಂಕಗำ  ಹൽජൿ ೯൤ಡ ෩ವൡ౨  ಇൿ ಆฆ ඞฆ ಛ౳ ಂಜಂತ ಕല෫෵ರ෎ಀ ಮൡ౨  x y x 0
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ y 0 y 0 x y 
๭౩ ฃಂಕಗำ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಎย౭ ඪ ಅඝ౬  ಈ คೕൟ งඪ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನವඝ౬  ກ೉౞ ๭  ಪ౵ ๺ ಡ ෨ඞ౬ ฆ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಐವൡ౨  ಡ ಒಳಪഔౣ ฆโൿ ಎಪ౭ ൤౨ ೖൿ ඞฆz x y x y 
ಜಂತ ಕല෫ , ಅಂದฉ ಎರഴ ೯൤ಡ ಐವತ౨ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  ಹൽජൿ ೯൤ಡ ෩ವൡ౨  ಕല෫ ಆฆ ඞರಃౙ  x y x y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅಂದฉ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ನಲವತ౨ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಸ෥ನ ಮൡ౨  ಜಂತ ກೋ౞  ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x y  x y 
๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ คೕൟ෴ಜ කโ ඛೕലฆವ ಅඝ౬  งඪ๯൤౨ ೕๅ ಈಗ කโ ಪคಹคಸ෎౽ಜං ಅಥ฿ කโ ಈ lpp 
౽ಯბವඝ౬  ಆඪౣ ෭๺ ෥ಡ෎ಀ ಈ ಅඝ౬  ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಇದඝ౬  ಆ෍ౠ ౾ౣ ํ ಎಂൿ z z 
ಕฉಯมಞತ౨ ං හౘඨ ve 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆഔౣ ฆವ ๭౩ ฃಂಕಗಳ ๸෽ೕ೧ತ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ಆඪౣ ෭೴ ෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ๭౩ ฃಂಕಗำ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಐವತ౨ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ෮ದಲචಯൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ කඝ x y x 
ನಲವತ౨ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಸ෥ನ ಎಂൿ ຂำ ๲ಃಂി 
ಆದ౪ คಂದ ๸෽ೕ೧ತ ಸ෦ೕಕರಣ කฤౙ  ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಸಮ ಐವൡ౨  ಪ౵ ๺ ಎರഴ කඝ x y x 
ನಲವತ౨ ಃౙ  ಸಮකಜං ಈಗ ಈ ಎರഴ ๬ฤಗಳඝ౬  කฤౙ  ಒಂൿ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಮൡ౨  ಐವൡ౨  ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟීಧ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಪ౳ ൟීಧ ಐವൡ౨  ಮൡ౨  කฤౙ  ๲ಃಂി ಪ౵ ๺ คಂದ ಒಂದಃౙ  ಸಮ x y x 40 y  20 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟීಧ ನಲವൡ౨  ಮൡ౨  ಪ౳ ൟීಧ ಇಪ౭ ൡ౨  ಈಗ ಈ ಎರഴ ชಒಗಳඝ౬  ಎึ෵ค ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ x y 

Pru
tor
@
IIT
K



ಇದඝ౬  10 20 30 40 50 60 10 20 30 40 50 60 ಎಂൿ ຂำತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෦ೕಕರಣ 1 คಂದ 25 ೯൤ಡ x y 50. 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  25 ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ค๭ ಮൡ౨  ಎರಡචಯ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಪ౵ ๺ x y x 

ಐವತ౨ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ ನಲವ൧౨ ಂൿ ඩ෵ಂഡ ಇൿ ಮൡ౨  ಇಪ౭ ൡ౨  คಂದ ಇಪ౭ ൡ౨  y x y y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ค๭ ಇൿ ಪ౵ ๺ ಆಜං  ಎರഴ කඝ ನಲವತ౨ ಃౙ  ಸಮකಜൿ౪  ಎರഴ ೯൤ಡ x x y 
ಕല෫ ඡ  ಐವತ౨ ಃౙ  ಸಮ, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෩ಲ ಪคೕಃ౹ ಯ ෩ಲ ಪคೕಃ౹ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಒಂದಃౙ  කฤౙ  ಒಂದಃౙ  ಎರഴ ๵ච౬ ಡ ಮൡ౨  
๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಐವತ౨ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ෩ಲโ ಈ ๭౩ ರ฿ದ ಎರഴ

ಪ౵ ๺ ಜಂತ ಕല෫ ಸ෥ನ൤ಯ ಪค๻ರ ಪ౳ ඃಶದย౵ ං  ಈಗ ಐವತ౨ ಃౙ  ಎರಡඡ ෩ಲ ಪคೕಃ౹ ಡ කฤౙ  ๲ಃಂി 0 ಪ౵ ๺ 2 x y 
ಇಂದ 0 ಸ෥ನ 0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಸ෥ನ 40 ಮ൤౨  ඛಜ ಇದರಥბ ಈ ๭౩ ฃಂಕದ ಪค๻ರ ಪ౳ ඃಶโ ಪค๻ರವඝ౬  
ಒಳತಂലฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಜಂತ ກೋ౞  ಋ൏ತ౱ ಕ ๭౩ ฃಂಕವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ y x 
ກೋ౞  
ಆದ౪ คಂದ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ ಇൿ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ౽ಯბ๬ಧ౲  ಪ౳ ඃಶದ ෩วಯ 
෈ಂൿಗำ ಮൡ౨  ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං ಈಗ ಈ ಸಮ๲౲ ಡ ಸ౭ ಷౣ ฿ದ ಛ౳ ෆ ಈ ෩วಯ ෈ಂൿಗ฼൤ ಈ ಗല ab c 
౽ರಣ౽ౙ ಜ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨   ಇಪ౭ ൡ౨  ಹൡ౨  ಮൡ౨  ๵ච౬  ಇಪ౭ ൡ౨  ಈಗ කโ ಈ ෩วಯ b c 
෈ಂൿಗಳย౵  ವ๯౨ ඛಷ౤  ౾౳ ෺ಯ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಅൿ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ๒ನ౲  ෈ ಇಪ౭ ൡ౨  ಹൡ౨  ಮൡ౨  ๭ ๒ನ౲  
ಇಪ౭ ൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბโ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಡ z x y 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಇಪ౭ ൤౨ ೖದಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಇಪ౭ ತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ z z z 
ಇಪ౭ ತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಹൡ౨  ಮൡ౨  ෩ವತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං.  ಇದರ ๸ಒ౲  ಗคಷ౤ ฿ಜං z 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಄ಋ ๸ಒ౲  ಇಪ౭ ൡ౨  ಮൡ౨  ಎರಡඡ ಜ಩ ๸ಒ౲  ಹತ౨ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๰ൟ౳ ೕಕರಣದ ෩ಲಕ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹคಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಎย౭ ඪ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ 
ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ , ඪೕഫೕಪಕರಣಗำ ಄ವಲ ಎರഴ ಐടಗಳย౵  ವ౲ ವಹค๯ತ౨ ๅ. ෬೩ ಮൡ౨  
ಀ೉ბಯඝ౬  ๿ലಃ ෥ಡฤ 10 000 งඩ෵ಗಳඝ౬  ຄಂൽർ౪ ฉ ಮൡ౨  ๯෥ฆ 60 ൡಂഴಗಳඝ౬  ๸ಗ౳ ๼ಸฤ 
ಸ౩ ะವ౽ಶโ ಟැೕბ ചಬฯ ಡ  งඩ෵ಗำ ಮൡ౨  ๤ฆ ෍ว  งඩ෵ಗำ. ಅವฆ ಒಂൿ ചಬฯ ಅඝ౬  500 100 550 
งඩ෵ಗัಡ ಮൡ౨  115 งඩ෵ಗัಡ ಀ೉ბಯඝ౬  ಅವฆ ෥ฃಟ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂൿ ಊ๼๯൞౨ ฉ ಅವඝ 
ಖคೕൽ๯ವ ಎม౵  ವ๯౨ ಗำ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಎฯ ඪඪ෴ಜ งඪ๯ತ౨ ๅ, ಇದคಂದ ಅವඝ ತನ౬  มಭವඝ౬  ກ೉౞ ๯൞౨ ච 
ಆದ౪ คಂದ ౽ನბฑ ඩ෵ಂഡ เඋನವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹคಸฤ ചಬฯ ಗಳ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ಡ x y 
ಸ෥ನ฿ದ ಀ೉ბಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ෈ല 
ಆದ౪ คಂದ ಐടಗำ ಮൡ౨  ๸ಒ౲ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಐട ചಬฯ ಗำ ಮൡ౨  ಀ೉ბಗำ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ๸ಒ౲  ෍ว x y 
ಆದ౪ คಂದ ෬೧ನ ෍ว 500 งඩ෵ಗำ ಮൡ౨  ಀ೉ბಯ ෍ว 100 500 งඩ෵ಗำ ಮൡ౨  ಀ೉ბಯ ෍ว 100 ಮൡ౨  มಭ 
ಆದ౪ คಂದ ෬೧ನ ෍ว 500 งඩ෵ಗำ ಮൡ౨  ಅವฆ 550 งඩ෵ಗัಡ ചಬฯ ಅඝ౬  ෥ฃಟ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ มಭ  550 ෭ನ๺ 500 ಃౙ  ಸಮ ಮൡ౨  ಀ೉ბಯ ෍ว 100 ಮൡ౨  ಅವฆ 115 งඩ෵ಡ ಀ೉ბಯඝ౬  ෥ฃಟ 
෥ಡಬ๾ൿ ಎಂದฉ ಀ೉ბಡ ಐವൡ౨  งඩ෵ มಭ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಐವൡ౨  ೯൤ಡ ಹൽජൿ ಡ ಸ෥ನ฿ದ มಭವඝ౬  ಗคಷ౤ ತัಸ෎ಀ ಮൡ౨  ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං x y z 
ඪೕഫೕಪಕರಣ ฿౲ ඩค෷ ಅರವൡ౨  ൡ൒ಀಗಳඝ౬  ๸ಗ౳ ๼ಸฤ ಸ౩ ะವ౽ಶವඝ౬  ຄಂൽർ౪ ච ಅಂದฉ ചಬฯ ನ ๸ಒ౲  
ಮൡ౨  ಀ೉ბಯ ๸ಒ౲  ಅರವತ౨ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ರ෎ಀ ಮൡ౨  ๿ലಃ ෥ಡฤ 10 000 งඩ෵ಗಳඝ౬  ຄಂൽർ౪ ච 
ಆದ౪ คಂದ ๿ലಃಯ ๭౩ ರ൤෷ ಐൿ ඞฆ ೯൤ಡ ඞฆ ಜಂತ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಹൡ౨  ๬เರ ಮൡ౨  ກೋ౞  x y x 
๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ ಮൡ౨  ಜಂತ ກೋ౞  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಈ ಸಮ๲౲ ಯ ๰ൟ౳ ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಈ คೕൟಯ ಐವൡ౨  ೯൤ಡ ಹൽජൿ ಡ z x y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಗคಷ౤ ತั๭ ಇൿ ಐൿ ಪ౵ ๺ ว๺ ๭౩ ฃಂಕಗัಡ ಒಳಪഔౣ ฆವ มಭ ౽ಯბ฿ಜං  ඞರಃౙ  x y 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ๿ലಃ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಅರವತ౨ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಇൿ ๕ಖರ൏ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x y x 
๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಜಂತ ກ೉౞ ನൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ๭౩ ฃಂಕಗำ y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ๭౩ ฃಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ช಍ೕಯ ๭౩ ฃಂಕಗำ ಐൿ ಪ౵ ๺ ඞರ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಇൿ ෮ದಲ x y x y 60 
๭౩ ರ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಎರಡඡ ๭౩ ರ฿ಜං ಎಂൿ ಮ൤౨  කโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡಃౙ  ๸ීඌ๭ದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಅൿ ಐൿ ೯൤ಡ ඞฆ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅರವತ౨ ಃౙ  ಸಮ x y x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಇಂಟฑ ๲භౣ  งಪದย౵  ವ౲ ಕ౨ ಪല๭ ಅಂದฉ ಇಂದ ಇಪ౭ ൡ౨  ಪ౵ ๺ ඞರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x y x 
ඛಂದ ಅರವൡ౨  ಮൡ౨  คಂದ ಅರವൡ౨  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ಈ ಎರഴ ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣದ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  y 
ಎึ෵ค 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಪ౳ ൟීಧโ  ಮൡ౨   ಇಂಟฑ ๲භౣ  x 20 y 100 
ಆದ౪ คಂದ ಇಂಟฑ ๲භౣ  ಮൡ౨  ಇಂಟฑ ๲භౣ  y x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ಗಳඝ౬  ๳คಆ ౶ั  ಇൿ ಐൿ ಪ౵ ๺  ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಡ x y 100 60 x y 60
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇಂಟฑ ๲භౣ  ಇಂಟฑ ๲භౣ  ಅರವൡ౨  ๳ ಪ౵ ๺ ็ ಅರವൡ౨  ಈಗ ෩ಲ ಪคೕಃ౹  කฤౙ  ಒಂൿ ಎෆ  y 60 x x ive 
in zero plus zero equal to zero equal to equal  one of the one of the solution in one 
ಅಂದฉ කโ ಈ ಅಧბ ಸಮತಲವඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ෩ಲ ಪคೕಃ౹ ಯඝ౬  ಎರಡඡ ๵ච౬ ಡ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅರವತ౨ ಃౙ  
ಸಮකಜದ౪ ฉ ಮ൤౨  ඛಜ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲโ ๯ำ౶  ಪค๻ರ ಪ౳ ඃಶದย౵  
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅಧბ ಸಮತಲโ ಪค๻ರದ ಪ౳ ඃಶ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  x y 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ ಇൿ ಮൡ౨  ෩ಲ ෈ಂൿಗำ ෩ಲ ෈ಂൿಗะಜๅ ಆದฉ ෩ಲದย౵  ವ๯౨ ඛಷ౤  abc 
౽ಯბโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං කโ ෩ಲವඝ౬  ෩วಯ ෈ಂൿ ಎಂൿ ಪคಗ൐๯โൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ౽ನბฑ ඩ෵ಂഡ ಗำ ಎ෈๭ ಆಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅದರ ඿ฑ ಛ౳ ෆ ๼ೕಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ౽ನბฑ ඩ෵ಂഡ ಗำ ಇಪ౭ ൡ౨  ๵ච౬  ෈ ങඨ ඹඹౣ  ಮൡ౨  ๭ ๵ච౬  ಅರವൡ౨  ಈಗ කโ ෰ಲ౲ ವඝ౬  วಕౙ  z 
๻ಕ෎ಀ ಈ ෩วಯ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ค๭ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ว ෈ಂൿಗำ ಎ ಇಪ౭ ൡ౨  ๵ච౬  ෈ ಹൡ౨  ಐವൡ౨  ಮൡ౨  ๭ ๵ච౬  ಅರವൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಎಂದฉ ಐವತ౨ คಂದ ๵ච౬  ಐವತ౨ คಂದ ಇಪ౭ ൡ౨  ಮൡ౨  ಹൽජൿ ๵ච౬ ಡ z 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ๬เರ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಐವൡ౨  ೯൤ಡ ಹൽජൿ ನย౵  ಐವತ౨ คಂದ ಹತ౨ คಂದ z x y z b 
ಹൽජದคಂದ ಐವತ౨ คಂದ ಹච౬ ರഴ ඞರ ಐವൡ౨  ಮൡ౨  ಡ 0 ಪ౵ ๺ 15 ඛಂದ 60 ಡ 900 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං zrc zrc 50 
ಏಃಂದฉ มಭದ ౽ಯბ฿ಜං z 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಗคಷ౤ ತัಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ โ 1250 ಆಜൿ౪  ಅൿ ನย౵  ๸ಭเ๯ತ౨ ං z b 1050 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ โ ಹච౬ ರഴ ඞರ ಐವತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಹൡ౨  ಐವൡ౨  ๸ಒ౲ ಯ ಆೕಷౣ ಕಗำ 10 ಃౙ  z b 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಀ೉ბಗಳ ๸ಒ౲  50 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං. ಈಗ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಇൿ
ಉ൞౭ ದක ಸಮ๲౲ ෴ಜං ಉ൞౭ ದක ಸಮ๲౲  ತ෴ರಕฆ ಎರഴ คೕൟಯ ๭ౣ ೕฯ ഓ౲ ಂಋ ಅඝ౬  ಉ൞౭ ൽ๯൞౨ ฉ ಅವฆ 
ಎರഴ ฀ತ౳ ಗಳඝ౬  ຄಂൽർ౪ ฉ  ಮൡ౨  ෮ದಲ เಧದ ಟ౳ ಂಋ ಡ ฀ತ౳ ದย౵  ෩ฆ ಧങಗำ ಮൡ౨  ฀ತ౳ ದย౵  a b a b
฀ತ౳ ದย౵  ෩ฆ ಧങಗಳ ಅಗತ౲ เฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರಡඡ เಧದ ಟ౳ ಂಋ ಡ ฀ತ౳  ನย౵  ෩ฆ ಧങಗಳ ಅಗತ౲ เං ಮൡ౨  a 
฀ತ౳  ฀ತ౳ ದย౵  ಎರഴ ಧങಗำ ಮൡ౨  ฀ತ౳ ದย౵  ಗคಷ౤  කฤౙ  ಹൽචಂഖ ಧങಗำ ಃಲಸ ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨b a b 

  ൽನಃౙ  ಧങಗำ ಕ౳ ಮ฿ಜ ಅವฆ ෮ದಲ เಧದ ಮൡ౨  ಎರಡචಯ เಧದ ಅභ ಟ౳ ಂಋ ಡ ಕ౳ ಮ฿ಜ ง.  ಮൡ౨  ง. 15 30 25
มಭವඝ౬  ಗั๯൞౨ ฉ, ಗคಷ౤  มಭವඝ౬  ಗัಸฤ ಅವඝ ಪ౳ ൟ ಪ౳ ౽ರದ ಎ๠ౣ  ೔ಋ ಅඝ౬  ෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಅವำ  ಇ කโ ಮ൧౨ ෫౱  มಭವඝ౬  ಗคಷ౤ ತัಸ෎ಀ ಮൡ౨  ಪ౳ ൟ ಪ౳ ౽ರದ ౽ಂಡದ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  
ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಇದคಂದ มಭโ ಗคಷ౤ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಅඝಕ౳ ಮ฿ಜ ෮ದಲ ಅ ಎರಡඡ เಧದ ౽ಂಡದ ๸ಒ౲ ෴ಜರย x y 
ಆದ౪ คಂದ ಟ౳ ಂಋ ෮ದಲ ಪ౳ ౽ರ ಮൡ౨  ಎರಡඡ เಧ ಮൡ౨  ಟ౳ ಂಋ ෮ದಲ ಪ౳ ౽ರದ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ಟ౳ ಂಋ ๸ಒ౲  ಎರಡඡ x 
෇ค ಪ౳ ౽ರ ಮൡ౨  ฀ತ౳  ಒಂൿ ฀ತ౳  ෈ มಭ ಈಗ ಸಮ๲౲ ಯ ಪ౳ ౽ರ ಅವฆ ಎರഴ ฀ತ౳  ಮൡ౨  ෮ದಲ yx y a b 
เಧದ කยಡ ฀ತ౳ ದย౵  ෩ฆ ಧങಗಳ ಅಗತ౲ เං ಮൡ౨  ෩ฆ ಧങಗಳ ෬ว  ฀ತ౳  ฀ತ౳ ದย౵  ෩ฆ a b 
ಧങಗำ ಮൡ౨  ฀ತ౳ ದย౵  ෩ฆ ಧങಗำ ฀ತ౳ ದย౵  ෩ฆ ಧങಗำ ฀ತ౳ ದ ෬ว ෩ฆ ಧങಗಳ ಅಗತ౲ เං b a
ಮൡ౨  ฀ತ౳ ದย౵  ಎರഴ ಧങಗำ ฀ತ౳ ದย౵  ฀ತ౳ ದย౵  ෩ฆ ಧങಗำ ಮൡ౨  ฀ತ౳  ฀ತ౳ ದย౵  ಎರഴ b b 
ಧങಗำ ಮൡ౨  ฀ತ౳ ದย౵  ಗคಷ౤  ಃಲಸ ෥ಡಬ๾ൿ 18 ಧങಗำ a b 
ಆದ౪ คಂದ ฀ತ౳ โ ಪ౵ ๺ ಕല෫ ಹൽචಂಟಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ฀ತ౳  ಸಹ ൽನಃౙ  ಹൽජൿ ಧങಗಳ ౽ಲ 3x 3y b 
ಃಲಸ ෥ഴತ౨ ං , ಅൿ ෩ฆ ೯൤ಡ ಎರഴ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං, ಅವඝ ෮ದಲචಯದಃౙ  30 งඩ෵ x y 15 
ಮൡ౨  25 งඩ෵ಗಳ มಭವඝ౬  ಗั๯൞౨ ච.  ಪ౳ ౽ರ ಮൡ౨  ಎರಡචಯ เಧโ ෮ದಲ ๔౳ ೕ൐ಯย౵  ಅವฆ 30 
งඩ෵ಗಳඝ౬  มಭ฿ಜ ಮൡ౨  ಎರಡඡ เಧದ ౽ಂಡದ ෬ว 25 งඩ෵ಗಳඝ౬  ಗั๯൞౨ ฉ 
ಆದ౪ คಂದ มಭ ౽ಯბದ ಒഖౣ  มಭโ ෩ವൡ౨  ೯൤ಡ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  มಭದ z x y 
౽ಯბ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ವ๯౨ ඛಷ౤   ಇย౵  ౽ಯბโ มಭದ ౽ಯბ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ಗคಷ౤ ತัಸ෎ಀ ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  
ಗคಷ౤ ತัಸ෎ಀ ಮൡ౨  ๭౩ ฃಂಕಗัಡ ಒಳಪഖౣ  ๭౩ ฃಂಕಗัಡ ಒಳಪഔౣ ฆತ౨ ං ෩ರඡ ෩ฆ ෩ฆ ೯൤ಡ ෩ฆx x 

ಕല෫ ಹൽචಂಟಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಪ౵ ๺ ಆರ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ෮ದಲචಯൿ ಮൡ౨  y x y 
෩ฆ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ෩ฆ ೯൤ಡ ಎರഴ ಹൽජದ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಇൿ ಎರಡචಯൿ x i x y 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯൿ ฀ತ౳ โ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರಡචಯൿ ฀ತ౳  ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๵ච౬ ಡ b xy 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಟ౳ ಂಋ ಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಈಗ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜರฤ ๬ಧ౲ เಲ౵   ಮൡ౨  ಪ౵ ๺  ಃౙ  ಸ෦ೕಕರಣದ 1 2 x y 6
ಸ෦ೕಕರಣโ ඛಂದ 6 ಮൡ౨  ෵ಂದ 6 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ಮൡ౨  ೯൤ಡ ಹൽජದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x y 3x 2y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ คಂದ ಐൿ ಮൡ౨  คಂದ ಏำ ඩ෵ಂഡ ಐൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඛೕเೕಗ ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ x y o 
ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಎึ෵ค 
ಆದ౪ คಂದ คಂದ ಆฆ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಆರคಂದ ಎึ෵ค x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๬ฤ ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ ಆฆ ಮൡ౨  ಎರಡඡ ๬ฤ คಂದ ಐൿ ಮൡ౨  ಏำ ඩ෵ಂഡ ಐൿ x yx y x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ෩ಲ ಪคೕಃ౹  කฤౙ  ෮ದಲ ಮൡ౨  ಎರಡචಯൿ ෮ದಲ ಮൡ౨  ಎರಡචಯದಃౙ  ෩ಲ ಪคೕಃ౹  
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯൿ ಪ౵ ๺ ಆರ౾ౙ ಂತ ಕല෫ x y 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  ๒ನ౲  ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  ๒ನ౲  ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಆರಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ඛಜ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲโ ಒಂದರ ಪค๻ರ ಪ౳ ඃಶದย౵ ං ಅಂದฉ ෩ಲ ಎರಡඡ ෩ರಃౙ  ๵ච౬  ಮൡ౨  ಎರಡคಂದ ็ ಎರಡඝ౬  
๵ච౬ ಡ ಮൡ౨  ๵ච౬ ෷ ಹൽජದ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ඛಜ, 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲโ ๲ಃಂലಡ ಪค๻ರ ಪ౳ ඃಶದย౵ ං ಅಂದฉ ಈ ಅಧბ ಸಮತಲโ ಪค๻ರ ಪ౳ ඃಶ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๬෥ನ౲ ฿ಜฆವ ಎರവ ๭౩ ฃಂಕಗัಡ  ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ ಇൿ ಮൡ౨  ౽ನბฑ ඩ෵ಂഡ ಐൿ 
๵ච౬  ෈ ෩ฆ ಮൡ౨  ๭ ๵ච౬  ಆฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಅದರ ಸ౭ ಷౣ  ಛ౳ ෆ ๼ೕಜං 
ಆದ౪ คಂದ ౽ನბฑ ඩ෵ಂഡ ಐൿ ๵ච౬  ෈ ෩ฆ ෩ฆ ಮൡ౨  ๭ ๵ච౬  ಆฆ ಈಗ කโ มಭ ౽ಯბದ ๰ಕ౨  
෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಈ ෩วಯ ෈ಂൿಗำ 
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ಆದ౪ คಂದ ౽ನბฑ ඩ෵ಂഡ ಗำ ౽ನბฑ ඩ෵ಂഡ ಗำ ಐൿ ๵ච౬  ෈ ෩ฆ ෩ฆ ๭ ๵ච౬  ಆฆ 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵  ෰ಲ౲ โ ෩ವൡ౨  ಪ౵ ๺ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ෩ವತ౨ คಂದ ಐൿ ೯൤ಡ az z z x y 
ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಐವൡ౨  ಮൡ౨  ನย౵  ෩ವತ౨ คಂದ ෩ฆ ೯൤ಡ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ෩ฆ ෩ฆ z b 
ಒಂൿ165 ಮൡ౨  ಡ 0 ಪ౵ ๺ 25 ಡ 6 ಡ 150 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං zrc 30 
ಆದ౪ คಂದ ಈ 165 ಗคಷౣ  ෰ಲ౲ ฿ಜං, ಇൿ ෩วಯ ෈ಂൿಗಳย౵  ๸ಭเ๯ತ౨ ං b 
ಆದ౪ คಂದ มಭದ ౽ಯბದ ಗคಷౣ  ෰ಲ౲ โ 30 ೯൤ಡ ಇಪ౭ ൤౨ ೖದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ෈ ൟ౳ ೕ ෩ರರย౵  x y 
๸ಭเ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಗคಷ౤  ಒಂൿ ಅರವ൤౨ ೖದಃౙ  ෈ ෩ฆ ෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, z 
ಆದ౪ คಂದ ತ෴ರಕฆ    งඩ෵ಗಳ ಗคಷ౤  มಭವඝ౬  ಪഷಯฤ ಪ౳ ൟ ಪ౳ ౽ರದ ෩ฆ ಟ౳ ಂಋ ಗಳඝ౬  ಉ൞౭ ൽಸ෎ಀ 165
ಈ คೕൟಯย౵  කโ ಉ൞౭ ದක ಸಮ๲౲ ಯย౵  ಎฯ ඪඪಯඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಸಹ ಸค ๲౬ ೕ๼ತ කโ  ෨ಂൽನ ಅඌๆಶನದย౵  
ಇඞ౬  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಚ೉ბಸมಞโൿ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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