
 ठीक है दोˑो ंअब हम रेखीय ŮोŤािमंग सम˟ा पर ʩाƥान तीन शुŝ करते हœ आप सभी एक और दो चर मŐ रैİखक समीकरण और 
रैİखक समीकरण से अǅी तरह वािकफ हœ, उɎŐ बीजगिणतीय या Ťािफक ŝप से हल िकया जा सकता है 
हमने दो चर मŐ रैİखक समीकरण की एक Ůणाली को हल करना सीखा है Ťािफक ŝप से िववरण मŐ अब के समाधान के िलए lpp 
Ťािफकल िविध इसके िलए हमारे पास दो Ůमेय Ůमेय हœ जो कहते हœ िक एक के िलए ʩवहायŊ कारण है और बराबर के r lpp z z 
बराबर ऑɥेİƃव फंƕन हो जब का इʼतम मान हो  रेखीय İ̾थरांक के अधीन अिधकतम या Ɋूनतम है, या तो ax plus by z 
रैİखक समीकरण या समीकरणो ंमŐ रैİखक Ȫारा विणŊत है , इʼतम मान कोने के िबंदुओ ंपर İ̾थत होना चािहए जो िक ʩवहायŊ Ɨेũ का 
शीषŊ है, दूसरा Ůमेय बताता है िक आरबी सभी एलपीपी और जेड के बराबर संभव कारण है ऑɥेİƃव फंƕन यिद ax plus by 
ʩवहायŊ Ɨेũ बंिधत है तो ऑɥेİƃव फंƕन मŐ अिधकतम और Ɋूनतम दोनो ंमान हœ और Ɛा यह मान ʩवहायŊ Ɨेũ के कोने r z 
िबंदुओ ंपर होता है यिद असंबȠ है तो उȞेʴ फ़ंƕन का अिधकतम या Ɋूनतम मान मौजूद नही ंहो सकता है और यिद मौजूद है तो r 
यह ʩवहायŊ Ɨेũ के कोने िबंदुओ ंपर होना चािहए, इससे पहले िक हम चचाŊ करŐ   कॉनŊर पॉइंट मेथड्स सबसे पहले हमŐ इस चरण का 
पालन करना होगा पहला कदम यह है िक एलपीपी के फॉमूŊलेशन मŐ दो भाग होते हœ जो ऑɥेİƃव फंƕन को पįरभािषत कर रहे हœ 
िजसे अिधकतम या Ɋूनतम िकया जाना है और दूसरा रैİखक İ̾थरांक है और एलपीपी के िनमाŊण के बाद हमारे पास है 
ʩवहायŊ कारण Ůाɑ करने के िलए रेखीय İ̾थरांक का Ťािफक ŝप से Ůितिनिधȕ करने के िलए और वह कारण खुला कारण या बंद 
िडज़ाइन हो सकता है तो हमŐ पįरभािषत करना होगा या हमŐ ʩवहायŊ Ɨेũ के कोने िबंदुओ ंको ढंूढना होगा जो ʩवहायŊ Ɨेũ के शीषŊ पर 
मौजूद हœ, िफर मूʞ Ůाɑ करŐ  Ůȑेक कोने के िबंदु पर का यिद संभव कारण बंिधत कारण है तो उȞेʴ फलन का या तो अिधकतम z 
मान होगा  या Ɋूनतम मान या दोनो ंमौजूद हो सकते हœ और यह अिȪतीय है और यह एक रेखा खंड पर भी मौजूद हो सकता है िजसका 
अथŊ है दो कोने िबंदुओ ंको जोड़ना और यिद संभव कारण खुला कारण है तो के िलए इʼतम मान मौजूद नही ंहो सकता है और यिद z 
मौजूद है तो यह मौजूद होना चािहए कोने िबंदु तो यह वह ŮिŢया है िजसके Ȫारा हम िदन-Ůितिदन की जीवन सम˟ा मŐ रैİखक ŮोŤािमंग 
सम˟ा अवधारणा को लागू कर सकते हœ अब हमारे पास कुछ शɨ हœ जो उȞेʴ फ़ंƕन उȞेʴ फ़ंƕन हœ यिद 1 ए 2 ए 3 और इसी 
तरह İ̾थरांक और एƛ 1 हœ  वेįरएबल हœ िजɎŐ िडसीजन वेįरएबल कहा जाता है िफर रैİखक फ़ंƕन बराबर x 2 x 3 xn z a 1

और िजसे अनुकूिलत िकया जाना है उसे ऑɥेİƃव फ़ंƕन कहा जाता है यह हमेशा x 1 a 2 x 2 a 3 x 3 anxn 
गैर-ऋणाȏक फ़ंƕन होता है िफर İ̾थरांक िकसी एलपीपी के चर पर समीकरण या समीकरण को İ̾थरांक कहा जाता है, वे बराबर से 
अिधक के बराबर हो सकते हœ या कम से कम के बराबर हो सकते हœ चर के मान एक एलपीपी हमेशा होते हœ  गैर x 1 x 2 xn 
ऋणाȏक
 इसिलए चरो ंका कोई ऋणाȏक İ̾थरांक नही ंहै अब हम कुछ सम˟ा पर चचाŊ करते हœ जो िक एलपीपी का अनुŮयोग है अब पहली 
सम˟ा यह है िक एक Ůकार के केक के िलए 300 Ťाम आटा और 15 Ťाम वसा की आवʴकता होती है दूसरे Ůकार के केक के िलए 
150 Ťाम आटा और 30 Ťाम वसा की आवʴकता होती है।
 केक की अिधकतम संƥा ǒात कीिजए जो 7.
5 िकलोŤाम आटे और 600 Ťाम वसा से बनाया जा सकता है, इसे एक एलपीपी बनाएं और इसे Ťािफक ŝप से हल करŐ ,
 इसिलए िदए गए डेटा से सबसे पहले हमŐ एक एलपीपी तैयार करना होगा, मान लीिजए िक और की संƥा है x y 
फाː और दूसरे Ůकार के केक Ţमशः  टाइप एक और दूसरे और केक की संƥा और और x y 
केक के िलए आवʴक Ůवाह 300 Ťाम है और वसा आवʴक चार केक एक पंūह Ťाम है िफर से दूसरे केक के िलए आवʴक Ůवाह 
150 Ťाम और वसा है  आवʴक 4 सेकंड का केक 30 Ťाम है Ůʲ के अनुसार हमŐ केक की अिधकतम संƥा ǒात करनी है जो 7.
5 िकलोŤाम आटे और 600 Ťाम वसा से बनाई जा सकती है,
 इसिलए उȞेʴ कायŊ केक की संƥा है जो िक के बराबर है  ɘस और हमारे पास दो İ̾थरांक हœ जो िक तल सात दशमलव z x y 
पाँच िकलोŤाम से कम होना चािहए,
 इसिलए तीन सौ जमा 150 x y 7.
5 िकलोŤाम के बराबर से कम है अथाŊत सात पाँच शूɊ शूɊ Ťाम और दूसरा İ̾थरांक जो वसा İ̾थरांक है  पंūह जमा तीस यह छहx y 
सौ Ťाम के बराबर से कम होना चािहए और के बराबर से बड़ा है और के बराबर से बड़ा है अथाŊत और गैर ऋणाȏक x y 0 x y 
İ̾थरांक हœ अंत मŐ हम को इस तरह से बनाते हœlpp 
 इसिलए बराबर अिधकतम करŐ   जमा के अधीन तीन सौ जमा एक पचास पचहȅर सौ के बराबर से कम है जो िक दो z x y x y x
जोड़ पचास के बराबर से कम है और पंūह जोड़ तीस छह सौ के बराबर से कम है जो जमा दो है  चालीस के बराबर से y x y x y 
कम और के बराबर शूɊ से अिधक शूɊ के बराबर से अिधकx y 
 इसिलए इस तरह से हम िदए गए को तैयार करते हœ अब हमŐ हल करना होगा या हमŐ इस फ़ंƕन को अनुकूिलत करना होगा lpp z 
इस को ऑɥेİƃव फ़ंƕन कहा जाता है इसे ऑɥेƃी कहा जाता है फ़ंƕनz ve 
 इसिलए हमŐ िदए गए İ̾थरांक से जुड़े समीकरण का उपयोग करके इस फ़ंƕन को अनुकूिलत करना होगा,
 इसिलए İ̾थरांक दो ɘस पचास के बराबर से कम हœ, यह पहला ɘस दो है मœ चालीस के बराबर से कम है दूसरा तो संबȠ x y x 
समीकरण चार एक और दो दो जोड़ पचास जोड़ दो मœ चालीस के बराबर है अब इन दो पंİƅयो ंको चार एक बटा पǄीस x y x x 
जोड़ बटा पचास बराबर एक के ŝप मŐ डŌ ा करŐy 
 इसिलए अवरोधन पǄीस अवरोधन पचास और चार सेकंड बटा 40 जमा से एक के बराबर तो इंटरसेɐ चालीस x y x y  20 x 
और इंटरसेɐ बीस अब इन दो लाइन को एक और दो को डŌ ा करŐ , कहते हœ िक यह 10 20 30 40 50 60 10 20 30 40 50 60 है।y 

 इसिलए समीकरण 1 बटा 25 जमा बटा 50।x y 
 तो यह  25 है और
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 इसिलए इन दो िबंदुओ ंको िमलाइए और दूसरे समीकरण के िलए यह समीकरण दो जमा दो जोड़ अब पचास के बराबर है x y x y 
बटा इकतालीस अंक यह है और बटा बीस बटा बीस है तो इन दो िबंदुओ ंको िमलाएं यह ɘस है  दो मœ चालीस के बराबर है x y y x 

Ɛोिंक दो जमा कम एक पचास के बराबरx y th  
 इसिलए यिद आप मूल परीƗण लेते हœ तो मूल परीƗण चार एक के िलए एक तो दो शूɊ मŐ शूɊ के बराबर शूɊ के बराबर पचास से कम 
है इसका मतलब है िक मूल 
इस İ̾थर के समाधान Ɨेũ मŐ İ̾थत है दो एƛ ɘस वाई बराबर से कम दूसरे मूल परीƗण के िलए अब पचास तक चार सेकंड 0 जमा 2 
गुणा 0 बराबर 0 से कम 40 के बराबर िफर से सच है इसका मतलब है िक इस İ̾थरांक के िलए समाधान Ɨेũ मŐ समाधान भी शािमल है 
और हमारे पास गैर नकाराȏक İ̾थरांक है जो शूɊ के बराबर अिधक है और शूɊ के बराबर से अिधकx y  
 इसिलए ʩवहायŊ कारण यह संभव कारण होगा और इस ʩवहायŊ Ɨेũ के कोने िबंदु एबी और सी कहते हœ , अब इस सम˟ा के िलए ˙ʼ
Ťाफ इस तरह है िक इस 
सीमा के िलए कोने िबंदु पǄीस शूɊ होगें और  बी बीस दस और सी शूɊ बीस अब हमŐ इस कोने के िबंदु पर उȞेʴ फ़ंƕन का मान 
ǒात करना है जो िक पǄीस शूɊ बी बीस दस और सी शूɊ बीस है
 इसिलए उȞेʴ कायŊ बराबर है  से जोड़ तो के बराबर पǄीस जमा शूɊ के बराबर पǄीस के बराबर पर बीस जमा z x y z z b 
दस के बराबर तीस और पर के बराबर शूɊ जमा बीस के बराबर तो अिधकतम बीस दस पर है  इसकी संƥा अिधकतम हैz c z b 
 इसिलए पहले केक की संƥा बीस के बराबर है और दूसरे िगग की संƥा दस के बराबर है,
 इसिलए इस तरह से हम सम˟ा को हल कर सकते हœ और एलपीपी की अवधारणा का उपयोग करके हम एक और उदाहरण लेते हœ, 
एक फनŎचर केवल दो वˑुओ ंमŐ सौदा करता है टेबल और कुसŎ के पास िनवेश करने के िलए 10,000 Ŝपये हœ और लगभग 60 टुकड़ो ं
को ːोर करने के िलए एक जगह है, एक टबŖ टेबल की कीमत 500 Ŝपये है और शेयर की कीमत 100 Ŝपये है।
 वह एक टेबल को 550 Ŝपये मŐ बेच सकता है और कुसŎ 115 Ŝपये मŐ यह मान सकता है िक वह बेच सकता है।
  वह जो भी आइटम खरीदता है वह इस सम˟ा को एक एलपीपी के ŝप मŐ तैयार करता है तािक वह अपने लाभ को अिधकतम कर 
सके, कोने िबंदु िविध का उपयोग करके सम˟ा का समाधान करŐ ,
 इसिलए के बराबर टेबलो ंकी संƥा और के बराबर कुिसŊयो ंकी संƥा दŐ  तािक आइटम और संƥाएं टेबल और कुिसŊयां हœ  संƥाx y 

और संƥा की लागतx y 
 इसिलए मेज की कीमत 500 Ŝपये और कुसŎ की कीमत 100 500 Ŝपये और कुसŎ की कीमत 100 और लाभ है,
 इसिलए मेज की लागत 500 Ŝपये है और वह 550 Ŝपये पर एक मेज बेच सकता है तो लाभ है  550 घटा 500 50 के बराबर और कुसŎ 
की कीमत 100 है और वह 115 Ŝपये पर एक कुसŎ बेच सकता है मतलब कुसŎ के िलए लाभ 50 Ŝपये है
 इसिलए हमŐ लाभ को अिधकतम करना होगा जो िक पचास ɘस पंūह के बराबर है और İ̾थरांक है फ़नŎचर डीलर के पास ˷ादाx y 
से ˷ादा साठ पीस रखने के िलए जगह है, इसका मतलब है िक टेबल की संƥा और कुसŎ की संƥा साठ से कम होनी चािहए और 
उसके पास िनवेश करने के िलए 10,000 Ŝपये हœ,
 इसिलए िनवेश İ̾थरांक पाँच सौ जमा एक सौ के बराबर से कम है दस हजार और शूɊ के बराबर और शूɊ के बराबर से x y x y 
अिधक है,
 इसिलए अंत मŐ हमारे पास इस सम˟ा का सूũीकरण है जैसे यह अिधकतम बराबर पचास ɘस पंūह यह लाभ फ़ंƕन है जो z x y 
İ̾थरांक पांच ɘस लेस के अधीन है  सौ के बराबर यह िनवेश İ̾थरांक है और जमा साठ से कम है यह भंडारण İ̾थरांक x y s x y 
है और शूɊ के बराबर से अिधक है और शूɊ से अिधक है यह गैर नकाराȏक İ̾थरांक हैx y 
 इसिलए हमारे पास दो İ̾थरांक हœ
 इसिलए रैİखक İ̾थरांक हœ पांच जमा सौ के बराबर से कम और जमा के बराबर से कम कहते हœ िक यह पहला x y x y 60 
İ̾थरांक है और यह दूसरा İ̾थरांक है िफर से हम एक और दो के िलए संबȠ समीकरण लेते हœ यानी पांच जमा सौ के बराबर और x y 

जमा साठ के बराबरx y 
 इसिलए इसे इंटरसेɐ ŝप मŐ ʩƅ करŐ  जो िक बटा बीस जोड़ बटा सौ बराबर एक और बटा साठ जमा बटा साठ बराबर x y x y 
एक के बराबर है, अब इन दो रैİखक समीकरणो ंका Ťाफ बनाएं तािक पहले समीकरण के िलए इंटरसेɐ 20 हो और  अवरोधन x y 
100 है
 इसिलए अवरोधन और अवरोधनy x 
 इसिलए इन दो िबंदुओ ंको िमलाइए यह पाँच जमा के बराबर और 60 जमा के बराबर हैx y 100 x y 60 
 इसिलए अवरोधन 60 अवरोधन साठ मान जमा साठ अब मूल परीƗण चार एक शूɊ मŐ शूɊ जोड़ शूɊ के बराबर y x x y f  
शूɊ से कम सौ के बराबर है
 इसिलए उȋिȅ एक के समाधान कारण मŐ िनिहत है इसका मतलब है िक हमŐ इस आधे िवमान पर िफर से िवचार करना होगा दूसरे शूɊ 
के िलए मूल परीƗण ɘस शूɊ साठ के बराबर से कम िफर से सच है
 इसिलए मूल िनिहत है समाधान Ɨेũ मŐ
 इसिलए यह आधा िवमान समाधान Ɨेũ होगा और शूɊ के बराबर और शूɊ के बराबर से बड़ा होगा,x y 
 इसिलए ʩवहायŊ कारण यह होगा और एबीसी मूल ŝप से कोने िबंदु भी हœ लेिकन मूल ŝप से उȞेʴ कायŊ शूɊ है
 इसिलए हम मूल को एक कोने के िबंदु के ŝप मŐ नही ंमानते हœ,
 इसिलए कोने के िबंदु एबीसी हœ,
 इसिलए इसका उिचत Ťाफ इस तरह है,
 इसिलए कोने अंक एक बीस शूɊ बी दस पचास और सी शूɊ साठ अब हमŐ जेड के मूʞ की गणना करना है इस कोने के िबंदुओ ंको 
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जोड़ना है तािक कोने िबंदु हœ एक बीस शूɊ बी दस पचास और सी शूɊ साठ तो एक मतलब पचास गुणा शूɊ पचास गुणा बीस जमा z 
पंūह शूɊ मŐ तो यह एक हजार बराबर पचास जमा पंūह है पर पचास गुणा दस जोड़ पंūह गुणा पचास तो बारह सौ z x y z b 
पचास और गुणा 0 जमा 15 गुणा 60 बराबर 900 Ɛोिंक लाभ फलन हैzrc zrc 50 z 
 इसिलए हमŐ इसे अिधकतम करना होगा
 इसिलए का अिधकतम मान z 
1250 है जो पर होता है तो का अिधकतम मान b 1050 z 
बारह सौ पचास के बराबर दस पचास टेबल की संƥा 10 के बराबर और कुिसŊयो ंकी संƥा 50 के बराबर है।b 
 अब हम एक और उदाहरण लेते हœ यह िनमाŊण सम˟ा है एक िनमाŊता दो Ůकार के ːील टœक का उȋादन करता है उसके पास दो 
मशीन होती है  ए और बी पहले Ůकार के टŌ ंक के िलए मशीन ए पर तीन घंटे और मशीन बी पर तीन घंटे की आवʴकता होती है, दूसरे 
Ůकार के टŌ ंक के िलए मशीन ए पर तीन घंटे और मशीन बी मशीन पर दो घंटे की आवʴकता होती है ए और बी अिधकतम चार अठारह 
घंटे और 15 घंटे काम कर सकता है।
 
वह पहले और दूसरे Ůकार के Ţमश: 30 Ŝपये और 25 Ŝपये Ůित टŌ ंक का लाभ कमाता है, उसे अिधकतम लाभ कमाने के िलए Ůȑेक 
Ůकार का िकतना िहˣा बनाना चािहए 
तािक उसे  ई हमŐ िफर से लाभ को अिधकतम करना होगा और Ůȑेक Ůकार के टŌ ंक की संƥा भी ǒात करनी होगी तािक लाभ 
अिधकतम हो तो एƛ और वाई  Ţमशः  पहले हाथ दूसरे Ůकार के टŌ ंक की संƥा हो,
 इसिलए टŌ ंक का Ůकार पहला Ůकार और दूसरा Ůकार और टŌ ंक की संƥा पहले Ůकार की एƛ और टŌ ंक की संƥा दूसरी बार टाइप 
करŐ  वाईएƛ और वाई मशीन ए मशीन बी लाभ अब सम˟ा के अनुसार उसके पास दो मशीन ए और बी है पहले Ůकार की जीभ को 
मशीन ए पर तीन घंटे और तीन घंटे की आवʴकता होती है  मशीन बी मशीन ए पर तीन घंटे और मशीन बी पर तीन घंटे दूसरे Ůकार के 
टŌ ंक के िलए मशीन ए पर तीन घंटे और मशीन बी पर दो घंटे मशीन ए पर तीन घंटे और मशीन बी पर दो घंटे मशीन ए और बी अिधकतम
काम कर सकते हœ  18 घंटे तो मशीन ए जमा अठारह के बराबर से कम और मशीन बी भी Ůित िदन पंūह घंटे काम करती है 3x 3y 
यानी तीन जमा दो के बराबर से कम वह 30 Ŝपये का लाभ कमाता है और पहले के Ůित टŌ ंक 25 Ŝपये कमाता है  टाइप औरx y 15 
दूसरे Ůकार की पहली रœक पर वह लाभ के ŝप मŐ 30 Ŝपये कमाता है और दूसरे Ůकार के टŌ ंक पर लाभ के ŝप मŐ 25 Ŝपये कमाता है
 इसिलए लाभ कायŊ कुल लाभ जो िक है तीस ɘस पǄीस के बराबर है और इसे लाभ फ़ंƕन कहा जाता हैz x y 
 इसिलए उȞेʴ  यहां फलन लाभ फलन है और हमŐ इसे अिधकतम करना है, हमŐ इसे अिधकतम करना है और İ̾थरांको ंके अधीन 
İ̾थरांक के अधीन तीसरा तीन तीन जमा तीन अठारह के बराबर से कम है जो जमा छह के बराबर से कम है, कहते हœ x x y x y 
िक यह पहला है और Ūी एƛ ɘस टू आई Ūी एƛ ɘस दो वाई पंūह के बराबर से कम कहते हœ िक यह दूसरा है
 इसिलए पहली मशीन एक İ̾थर है और दूसरी मशीन बी İ̾थर है और शूɊ के बराबर से अिधक है यानी टŌ ंक की संƥा अब xy 
नकाराȏक नही ंहो सकती है 1 और 2 के िलए समीकरण समीकरण जोड़ बराबर 6 इसका अथŊ है बटा 6 जोड़ बटा 6 x y x y 
बराबर 1 और जमा बराबर पंūह तो इसका अथŊ है बटा पांच जमा बटा सात दशमलव पांच बराबर अब इन दोनो ं3x 2y x y o 
समीकरणो ंका Ťाफ  बनाएं तािक बटा छह और बटा छह तो यह रेखा जोड़ जोड़ छह के बराबर है और दूसरी पंİƅ x y x yx y x
बटा पांच और सात दशमलव पांच हैy 
 इसिलए अभी के िलए मूल परीƗण चार पहले और दूसरे 
पहले और दूसरे के िलए मूल परीƗण
 इसिलए पहला है जमा छह के बराबर से कमx y 
 इसिलए शूɊ जोड़ शूɊ एक शूɊ के िलए शूɊ जोड़ शूɊ के बराबर शूɊ छह के बराबर से कम जो सच है
 इसिलए मूल एक के समाधान Ɨेũ मŐ िनिहत है इसका मतलब एक मूल है दूसरे तीन के िलए शूɊ ɘस दो मŐ दो मŐ शूɊ और शूɊ के y 
बराबर पंūह के िलए परीƗण जो सच है
 इसिलए मूल समाधान Ɨेũ मŐ दूसरे के िलए है इसका मतलब है िक यह आधा िवमान समाधान Ɨेũ होगा
 इसिलए दोनो ंİ̾थरांक के िलए हमारे पास आम है  संभव कारण यह है और कोने िबंदु एक पांच शूɊ बी तीन तीन और सी शूɊ छह है,
 इसिलए इसका ˙ʼ Ťाफ इस तरह है
 इसिलए कोने िबंदु ए पांच शूɊ बी तीन तीन और सी शूɊ छह अब हमŐ लाभ समारोह का इʼतम मूʞ खोजना होगा  ये कोने िबंदु
 इसिलए कोने िबंदु कोने अंक एक पांच शूɊ बी तीन तीन सी शूɊ छह
 इसिलए पर का मान के बराबर तीस ɘस पǄीस है तो तीस गुणा पांच जोड़ पǄीस गुणा शूɊ के बराबर एक पचास az z z x y 
और पर तीस गुणा तीन जोड़ पǄीस गुणा तीन बराबर एक165 और गुणा 0 जमा 25 गुणा 6 बराबर 150 तो यह 165 z b zrc 30 
अिधकतम मान है जो कोने के िबंदुओ ंपर होता है
 इसिलए 
लाभ फलन का अिधकतम मूʞ बराबर 30 जमा पǄीस  बी Ūी Ūी पर होता हैz x y 
 इसिलए मैİƛमम एक पœसठ के बराबर बी Ūी Ūीz 
 इसिलए िनमाŊता िनमाŊता को 165 Ŝपये का अिधकतम लाभ  Ůाɑ करने के िलए Ůȑेक Ůकार के तीन टŌ ंक का उȋादन करना चािहए  
इस तरह हम िविनमाŊण सम˟ा मŐ भी एलपीपी का उपयोग कर सकते हœ ठीक है दोˑ हम  अगले सũ मŐ कुछ और सम˟ा पर चचाŊ करŐ गे
धɊवाद 
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