
சரி நண்பரக்ேள , ௨னியர ்௖ேராழரா௘ங்  ௔ரசச்ைன௜ன் ௚ந்ைதய ௳வாதத்ொன் 
ெதாடரச்஼்௜ல்,
இப்ேபாௌ இந்த தைலப்௔ல் ஼ல ௔ரசச்ைனகைள ௨னியர ்௖ேராழரா௘ங் ௔ரசச்ைன பற்௣ 
௳வாொப்ேபாம், எனேவ அதாவௌ ௨னியர ்௖ேராழரா௘ங் ௔ரசச்ைனைய வைரபடமாக lbp 
ஶைறக்க அல்லௌ ெபரிதாக்க அல்லௌ ெபரிதாக்க௵ம் க்ஶ சமமான ௖றநிைல ெசயல்பாடை்டz 
ஶைறக்க௵ம் அொகரிக்க௵ம்
.

ஷட்டல் ஆனௌ மா௣௧க௬க்ஶ உட்பட்டௌ  இௌ ௖றநிைல ெசயல்பா௄ என்௥   3x 9y y 
ெசால்௩ங்கள் இௌ ஒன்௥ இௌ இரண்௄ ௛ன்௥ மற்௥ம் நான்ஶ எனேவ ௚த௧ல் ெகா௄க்கப்படட் 
மா௣௧க௬க்ஶ ெதாடர௖்ைடய சமன்பாடை்ட எ௄த்ௌக்ெகாள்ழேறாம்
ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ ோர௵் ெதாடர௖்ைடய சமன்பா௄ ெதாடர௖்ைடய சமன்பா௄ ஷட்டல் x 
௛ன்௥ சமம் அ௥பௌ ஷட்டல் சமம் 10 சமம்  ஆக ஒ௠ ஷட்டல் 3 க்ஶ சமமான 60 y x y x y x y 
ஐ ைவத்ௌ க்ஶ சமமாக இ௠ந்தால் க்ஶ சமமான அ௥பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமான ஐ y x x y 
இ௠பௌக்ஶ சமமாக ெகா௄க்ஶம் எனேவ ௖ள்ளிகள் அ௥பௌ ௗஜ்யம் மற்௥ம் ஈேரா இ௠பௌ z  
௚தல் ஷட்டல் க்ஶ சமம் 10 எனேவ ஐ சமமாக 0 ஶ௣க்ழறௌ x y y x
சமம்  10 சமம் 0 ஶ௣க்ழறௌ சமம் பத்ௌக்ஶ சமம் எனேவ ௖ள்ளிகள் டான் ௗஜ்௷யம் x y 
ௗஜ்௷யம் பத்ௌ ௚தல் ௛ன்றாவௌ இ௧௠ந்ௌ க்ஶ சமம் எனேவ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமாக x y y 
ைவப்பௌ ஶ௣க்ழறௌ

ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம், ஏெனனில் சமம் என்பௌ ேதாற்றத்ொன் வ௯யாக ெசல்௩ம் ஒ௠ x y mx 
ேகா௄, எனேவ இந்த வரி

சமமான ஐ ேதாற்றம் வ௯யாக ெசல்ல ேவண்௄ம் எனேவ 1 ஐக் ஷ௥வதற்ஶ ஐ சமமாக x x 
ைவத்ௌ மற்ெறா௠ மொப்ைப நாம் எ௄க்க ேவண்௄ம்,
இௌ க்ஶ சமம் 1.y 
 எனேவ ௖ள்ளிகள் ௗஜ்௷ய ௗஜ்௷யம் என்றால் ேதாற்றம் வ௯யாக ெசல்௩ம் இந்த ேகா௄
மற்௥ம் இொ௧௠ந்ௌ இந்த ேகா௄ கடந்ௌ ெசல்௩ம் மற்ெறா௠ ௖ள்ளி ஒன்௥ இப்ேபாௌ
௛ன்௥ ெதாடர௖்ைடய சமன்பாட்ூற்ஶம் ேகாட்ூன் ௙ௌ ௖ள்ளிகள் உள்ளன, எனேவ இந்த ௛ன்௥
ேகா௄களின் வைரபடத்ைத வைரய௵ம், எனேவ நமக்ஶ இரண்௄ ௖ள்ளி அ௥பௌ ௗஜ்௷யம் 
உள்ளௌ
இந்தப் ௖ள்ளி அ௥பௌ ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் இ௠பௌ எனேவ இந்த ௖ள்ளி ௗஜ்௷யம் 
இ௠பௌ
இப்ேபாௌ இந்த இரண்௄ ௖ள்ளிகைள௞ம் இைணத்தால் வரி ஷட்டல் ௛ன்௥ க்ஶx y  
சமமான அ௥பௌ மற்௥ம் ௛ன்௥ சமமான அ௥பௌ இப்ேபாௌ ௖ள்ளிகள் மற்ெறா௠x y 
வரி௜ல் பத்ௌ ௗஜ்யம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் பத்ௌ எனேவ  இௌ பத்ௌ ௗஜ்யம் மற்௥ம் இௌ
ௗஜ்௷யம் பத்ௌ எனேவ எங்களிடம் இரண்௄ உள்ளௌ  ௖ள்ளிகள் பத்ௌ ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் 
ௗஜ்௷யம் பத்ௌ இந்த இரண்௄ ௖ள்ளிகைள௞ம் இைணக்ஶம் வரி௜ன் சமன்பாடை்டப் 
ெப௥ேவாம் இௌ ஷட்டல் சமம் பத்ௌ ஷட்டல் சமம் பத்ௌ இப்ேபாௌ மற்ெறா௠ ௗஜ்யம் x y x y 
ௗஜ்யம் மற்௥ம்
ஒன்௥ என்றால் ௗஜ்யம் ௗஜ்யம் மற்௥ம் ஒன்௥ எனேவ இந்த ௖ள்ளி எனேவ இந்த வரி  இந்தப் 
௖ள்ளிையக் கடந்ௌ ெசல்வௌ என்றால், ஐப் பத்ௌக்ஶ சமமாக ைவத்தால், நீங்கள் பத்ௌக்ஶx 
சமமாக ஐப் ெப௥௴ரக்ள், எனேவ இௌ பத்ௌ மற்௥ம் பத்ௌ , இந்த ௖ள்ளி௜ல் இ௠ந்ௌ பத்ௌ y 
பத்ௌ என்௥ இந்தக் ேகா௄ கடந்ௌ ெசல்ழறௌ.

அ௥பௌக்ஶ சமம் எனேவ ௚தல் ௳னாூக்ஶம் ௛ன்றாவௌக்ஶம் ௛லச ்ேசாதைனையப் 
பயன்ப௄த்ொனால்
0 ஷட்டல் 3 ஐ 0க்ஶ சமமாகப் ெப௥௴ரக்ள்.
 
தவ௥ மற்௥ம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமான 0 0 க்ஶ சமமான உண்ைம, எனேவ இந்த க்ஶx x 
சமம் க்ஶ சமமான ஐப் பாரக்்க ேவண்௄ம்  2 ஐ ௳ட உண்ைம எனேவ 1 என்பௌ 2 ஐ ௳ட y x 
ஶைறவானௌ 2 என்பௌ
10 என்பௌ 20 ஐ ௳ட ஶைறவானௌ என்பௌம் உண்ைம நீங்கள் பத்ௌ இரண்ைட எ௄த்ௌக் 
ெகாண்டால்  ஒ௠ ௖ள்ளியாக இ௠ப்பதால்,ty 
ஒவ்ெவா௠ ௔ரிைவ௞ம் பத்ௌ என்௥ எ௄த்ௌக் ெகாண்ேடாம், எனேவ பத்ௌ இ௠பௌ பத்ௌ 
இ௠பௌக்ஶக் ஶைறவானௌ இரண்௄ என்௥ அரத்்தம்
பத்ௌ இ௠பௌ, எனேவ இந்த ௖ள்ளி 10 20 
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இந்த இன் சாத்ொயமான பஶொ௜ல் க்ஶ சமமாக வைரய௥க்கப்படட் பஶொ௜ல் இ௠க்க x y 
ேவண்௄ம்.

க்ஶ சமமான மற்௥ம் 0 க்ஶக் ஶைறவானௌ  ௚தல் வழக்ழல் 60 க்ஶ சமமான சாத்ொயமான x y 
காரணமாக இ௠ங்கள்,
எனேவ ஷட்டல் க்ஶ சமமானதாக இ௠ந்தால் அதன் ோர௵்க்x 3y 60 
காரணம்  இந்த பஶொ௜ல் ேசாூயம் இ௠ப்பதால்
ஆரி௷னல் ேசாதைன ேதால்௳யைடழறௌ.
  ேதாற்றம் ேசரக்்கப்படாத காரணங்கைளக் க௠த்ொல் ெகாள்ள ேவண்௄ம், 
எனேவ இ௥ொயாக இந்தப் பஶொ௞ம் 
இௌ௵ம் க்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ   மற்௥ம் இௌ 0 ஐ ௳ட ெபரியௌ.x 0 y 
 எனேவ
இௌ உண்ைம என்பைத இ௥ொயாகக் காண்ழேறாம் இௌ உண்ைம இௌ உண்ைம மற்௥ம்
இௌ உண்ைம, அதாவௌ இந்த காரணம் சாத்ொயமான காரணமாக இ௠க்ஶம், இந்த
காரணம் சாத்ொயமான காரணமாக இ௠க்ஶம், ேம௩ம் இந்த ௖ள்ளிகள் ௛ைல ௖ள்ளிகள் இந்த 
௖ள்ளிகள் ௛ைல
௖ள்ளிகள் ௛ைல ௖ள்ளிகள் ஆஶம், எனேவ ௛ைல ௖ள்ளிகளின் சரியான மொப்ைபக் கண்ட௣ய 
இைத நாம் ோரக்்க ேவண்௄ம்  ௛ன்௥  சமன்பா௄ ௔றஶ
இந்த நான்ஶ ௛ைல ௖ள்ளிகளின் சரியான மொப்ைபப் ெப௥ேவாம் மற்௥ம் எனேவ abc d 
இந்தப் ௖ள்ளி௜ன் மொப்ைபப் ெபற a
இந்த சமன்பாடை்ட௞ம் இந்த சமன்பாடை்ட௞ம் இப்ேபாௌ 1 மற்௥ம் 3 இல் இ௠ந்ௌ ஷட்டல் x 3y 
இல் 60 க்ஶ சமமாக இௌ ஐக் ஶ௣க்ழறௌ  ஷட்டல் ௛ன்௥ என்பௌx x 
அ௥பௌக்ஶ சமம் ஏெனனில் சமம் எனேவ நான்ஶ சமம் அ௥பௌ இௌ சமம் பொைனந்ௌx y x x 
எனேவ சமம் பொைனந்ௌ அதாவௌ இந்த ௖ள்ளி இந்த ௖ள்ளி பொைனந்ௌ பொைனந்ௌ y b b 
எனேவ ௖ள்ளி என்பௌ பொைனந்ௌ பொைனந்ௌ ஏெனனில் இந்த ௖ள்ளி b b
ேகா௄ ஒன்௥க்ஶம் ௛ன்௥க்ஶம் இைட௜லான ஶ௥க்ஶெவட௄்ப் ௖ள்ளி என்பௌ இரண்டாவௌ 
மற்௥ம் ௛ன்றாவௌ ஷட்டல் பத்ௌக்ஶச ்சமமானௌ.x y 
 வரி இரண்௄ மற்௥ம் ௛ன்௥ இைடேய ெவட௄்ம் ௖ள்ளி எனேவ இௌ ஐந்ௌ மற்௥ம் ஐந்ௌ a 
எனேவ ஐந்ௌ மற்௥ம் ஐந்ௌ மற்௥ம் இந்த ௖ள்ளி ௗஜ்யம் இ௠பௌa c 
மற்௥ம் இந்த ௖ள்ளி என்பௌ சாத்ொயமான காரணத்ொன் ௗஜ்௷ய பத்ௌ ௛ைல ௖ள்ளிகள் d 
சாத்ொயமான காரணம் சாத்ொயமான காரணம் என்பௌ ஐந்ௌ ஐந்ௌ பொைனந்ௌ abcd b  
பொைனந்ௌ ஼ ௗஜ்யம் இ௠பௌ மற்௥ம் ூ ௗஜ்யம் பத்ௌ இப்ேபாௌ பூ 
இந்த மா௣௧௜ன் வழ் ௛ன்௥ ஷட்டல் ஒன்பௌ க்ஶ சமமான ௖றநிைல ெசயல்பாடை்ட x y z   
அொகரிக்க ேவண்௄ம் அல்லௌ ஶைறக்க ேவண்௄ம், எனேவ இன் மொப்௖ ௛ன்௥ ஷட்டல் z x 
ஒன்பௌ க்ஶ சமமான ௛ைல ௖ள்ளிகளில் சமமாக ௛ன்௣ல் ஐந்ௌ ஷட்டல் 9 க்ஶ 5 சமமாக y za 
இ௠க்ஶம்  60 க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம் அௌ 3 ஆக 45
மற்௥ம் ஒன்பொல் இ௠ந்ௌ நாற்பத்ைதந்ௌ ௛ன்றாக பொைனந்தாக இ௠க்ஶம்   மற்௥ம்

சமமான 3 இ௧௠ந்ௌ 0 ஷட்டல் 9 ௚தல் 10 க்ஶ சமம் ௗஜ்௷யம்zd 
ஷட்டல் ெதாண்ை௥ சமம் ெதாண்ை௥ எனேவ இங்ேக இௌ ஒ௠ ஼௣ய மொப்௖ மற்௥ம் இௌ 
இரண்௄  ௖ள்ளிகளில் நாம் ெப௥ம் 
௘கப்ெபரிய மொப்௖.
  சாத்ொயமான காரணம் எல்ைலக்ஶட்பட்ட ௔ராந்ொய எல்ைலப் பஶொ என்பதால், அதன் ஼௣ய
மொப்௖  ஶைறந்தபடச் மொப்பாக இ௠க்ஶம், எனேவ ஶைறந்தபடச்ம் 60 ஼௣ய மொப்௖க்ஶ z za 
சமம் அதாவௌ அ௥பௌ என்பௌ ஼௣ய
மொப்பாஶம், எனேவ ஶைறந்தபடச்ம் அ௥பௌக்ஶ சமமான ஐந்ௌ ஐந்ௌ ௚தல் இரண்௄ z 
௖ள்ளிகளில் ெபரிய மொப்௖.

மற்௥ம் எனேவ அொகபடச்ம் 180க்ஶ சமம் என்ற வரி௜ல் உள்ளௌ, ஼க்கல் பல உகந்த b c z bc 
ோரை்வக் ெகாண்௄ள்ளௌ, ஏெனனில் உள்ளடக்கங்கள் எந்தbc 
வரிகளி௩ம்  எண்ணிலடங்கா பல ௖ள்ளிகள் உள்ளன, எனேவ ௔ரசச்ைனக்ஶ எல்ைலயற்ற பல
ோர௵் உள்ளௌ, இப்ேபாௌ அ௄த்த ஼க்கைலத் ோரப்்பௌ lpp 
ஐந்ௌ ஷட்டல் ௛ன்௥ x y 
க்ஶ சமமான ஐ வைரபடமாகக் ஶைறக்ழறௌ  ெகா௄க்கப்படட் மா௣௧க௬க்கான z x 
நான்ழற்ஶ சமம்

ஐ ௳ட ஶைறவானௌ ஐந்ொற்ஶ சமம் y x
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் அொகம்   ஷட்டல் க்ஶ சமமான ஆ௥ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் y x y y 
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என்பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ
சமமான ஐ ஶ௣க்ழறௌ  நான்ஶ ௗஜ்௷யத்ொல் உள்ள அசா் ௛ன்றாவௌ இ௧௠ந்ௌ ஐந்ௌக்ஶ x y 
சமமானௌ அசா்க்ஶ இைணயான ஒ௠ ேகா௄ அச஼்ல் ௗஜ்௷யம் ஐந்ொல் இப்ேபாௌ இந்த x y 
எல்லா தகவல்களி௧௠ந்ௌம்
இந்த ௛ன்௥ ேகா௄களின் வைரபடத்ைத வைரழேறாம், எனேவ இப்ேபாௌ ௚தல் வரி 0 6 மற்௥ம்
6 0 1 2 3 வ௯யாக ெசல்ழறௌ.
  4 5 6 7 1 2 3 4 5 6 7 எனேவ ேகா௄ கடந்ௌ ெசல்ழறௌ  இந்த இரண்௄h 
௖ள்ளி அதாவௌ ஆ௥ ௗஜ்யம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் ஆ௥ எனேவ இந்தக் ேகாடை்ட வைரய௵ம் 
இந்தக் ேகா௄ ஷட்டல் இந்தக் ேகா௄x 
ஆ௣ற்ஶ சமமான ஷட்டல் ஐக் ஶ௣க்ஶம் இப்ேபாௌ சமம் நான்ஶ என்பௌ அசா்க்ஶ x y x 
இைணயான ஒ௠ ேகா௄
மற்௥ம் ௖ள்ளி நான்ஶ ௗஜ்௷யத்ொன் வ௯யாக ெசல்ழறௌ எனேவ இௌ  சமம் நான்ஶ மற்௥ம் x y
சமம் ஐந்ௌ என்பௌ
ௗஜ்௷யம் ஐந்ௌ வ௯யாக ெசல்௩ம் ஒ௠ ேகா௄ மற்௥ம் அசா்க்ஶ இைணயாக இௌ ஐந்ொற்ஶ x y 
சமம் எனேவ
ெகா௄க்கப்படட் சமத்ௌவ௘ன்ைம௜ன் பூ ஷட்டல் ஆ௥க்ஶ சமம் இப்ேபாௌ காரணத்ைதக்x y 
ஶ௣க்க௵ம் எனேவ மற்௥ம் சமத்ைத ௳ட அொகமாக உள்ளௌ  0x y 
என்பௌ எொரம்ைறக் கட௄்ப்பா௄ இல்லாததால், மண்டலம் ௚தல் நாற்கரத்ொல்
மற்௥ம் என்பௌ நான்ழற்ஶச ்சமமானதாக இ௠க்க ேவண்௄ம், எனேவ இந்தக் காரணம் x 
மற்௥ம் ஏன் ஐந்ொற்ஶச ்சமம் என்பௌ இந்த மண்டலத்ைத இப்ேபாௌ
இைணத்தால்  இந்த நிபந்தைன௞ம் இந்தக் காரண௚ம் ழைடக்ஶம் ஆனால் xx
சமம்  ஷட்டல் சமம் ஆ௥ மற்௥ம் ஶைறவாக நான்ஶ சமம்x y yx 
என்றால் சமம் நான்ஶ மற்௥ம் x y 
ஐந்ொற்ஶ சமம் என்றால் ஐந்ௌ சமம், எனேவ இந்த மண்டலத்ொன் ோர௵் மட௄்ேம இந்த y  
மா௣௧கள் இந்த வரி௜ல் மட௄்ேம ௚த௧ல் ௖ள்ளிையக் கண்ட௣௞ம்  ஶ௥க்ஶெவட௄் எனேவ x 
ஷட்டல் சமம்  ஆ௥ ெவட௄்ம் வைரy 

நான்ழற்ஶ சமமான ௌ௠வம் இரண்ூல் இௌ ஒ௠ ௌ௠வம் இரண்௄ மற்௥ம் இந்த ஐ ஒ௠ x y 
ஐந்ொல் இௌ எனேவ ௛ைலப்௖ள்ளி என்பதால் சாத்ொயமானb 
காரணம் வரி தாேன சாத்ொயமான காரணம் , ௛ைல ௖ள்ளிக௬டன் ௛ைல ௖ள்ளிக௬டன் ab 
ஷூய ேகா௄ ஆஶம்.ab 
 இரண்௄ மற்௥ம் ஒன்௥ ஐந்ௌ எனேவ ௖றநிைல ெசயல்பா௄ ெகா௄க்கப்படட் ௖றநிைலb 
ெசயல்பா௄ ஐந்ௌ ஷட்டல் ௛ன்௥ சமம் எனேவ சமம் ஐந்ௌ ஷட்டல் ௛ன்௥ சமம் x y za x y 
ஐந்ௌ ஐந்ௌ நான்ஶ ஷட்டல் ௛ன்௥ இரண்௄ சமம் ஐந்ௌ நான்ஶ ௛ன்௥ ஐந்ௌ ஷட்டல் ௛ன்௥x x 
y
எனேவ இௌ இ௠பத்ொ ஆ௥ மற்௥ம் ஐ ஐந்ௌ ஷட்டல் ௛ன்௥ என்றால் ஐந்ௌ ஒன்௥ zb x y 
ஷட்டல் ௛ன்௣ல் ஐந்ௌ ஐந்ௌ சமம் இ௠பௌ எனேவ நாம் ஶைறக்க ேவண்௄ம் எனேவ z 
ஶைறந்தபடச்ம் இௌ ஼௣ய மொப்௖ எனேவ ஶைறந்தபடச்ம் இ௠பௌக்ஶ சமம் ஒ௠ ஐந்ௌ z b 
எனேவ இங்ேக  சாத்ொயமான காரணம் வரி மட௄்ேம இப்ேபாௌ
மற்ெறா௠ ஼க்கைலக் க௠த்ொல் ெகாள்ேவாம் , ஐ ழராஃ௔க் ௚ைற௜ல் ஼௣தாக்ஶ ௛ன்௥lpp z 

ஷட்டல் ஐந்ௌ க்ஶ உட்பட்௄ ௔ளஸ் ௅ க்ஶ சமமான பத்ௌx y   x y 
ஷட்டல் ெபரியௌ ஆ௥ ௛ன்௥ ஷட்டல் ெபரியௌ  சமத்ைத ௳ட எட௄் ெபரியௌ  x y x y x 

ெகா௄க்கப்படட் மா௣௧க௬க்ஶ ெகா௄க்கப்படட் மா௣௧ ெதாடர௖்ைடய சமன்பாட்ூற்கான
ௗஜ்௷ய ோர௵்டன் ெதாடர௖்ைடய சமன்பாட்ூற்ஶ ௚தல் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶம் க்ஶம் l y 
அொகமானௌ,  இௌ ௚த௧ல் இரண்டாவௌ ௛ன்றாவௌ மற்௥ம் நான்காவௌ என்௥ ெசால்௩ங்கள், 
எனேவ ஷட்டல் இரண்௄ சமம் பத்ௌ ஷட்டல் சமம் ஆ௥ ௛ன்௥ ஷட்டல் ஒ௠ x y x y x y x 
ஷட்டல் இரண்ூல் இ௠ந்ௌ இப்ேபாௌ எட௄்க்ஶ சமம் நான் 10 க்ஶ சமம் y
சமம் 0 ஐ ஶ௣க்ழறௌ சமம் 10 சமம் 0 ஐ ஶ௣க்ழறௌ சமம் ஐந்ௌ, எனேவ ௖ள்ளிகள் பத்ௌ x x y 
ௗஜ்யம் மற்௥ம் இரண்டாவௌ ஷட்டல் சமம் ஆ௥ ௖ட௄் க்ஶ சமம் சமம் 6 மற்௥ம் x y x  0 y y 
சமம் 0
என்பௌ சமம் ஆ௥, எனேவ ௖ள்ளிகள் ஆ௥ ௗஜ்யம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் ஆ௥ ௛ன்றாவௌ ௛ன்௥x 

ஷட்டல் சமம் எட௄் ைவத்ௌ சமம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் எனேவ சமம் எட௄் ௛ன்௥ x y y x 
மற்௥ம் சமம்  ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ என்பௌ எட௄்க்ஶ சமம், எனேவ ௖ள்ளிகள் எட௄் ௛ன்௥ x y 
ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் எட௄் நீங்கள் ஐ சமமாக ைவத்தால் இரண்௄க்ஶ சமம் சமம் y x y 
இரண்ைடக் ஶ௣க்ழறௌ இரண்௄க்ஶ சமம் எனேவ இரண்௄ இரண்௄ என்பௌ ௖ள்ளிக் ேகா௄x 
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உள்ளௌ  இந்த வரியானௌ, எட௄்க்ஶ ௛ன்றாக இ௠ப்பதால் 
, அந்த வரி௜ல் கண்ட௣வௌ கூனம், எனேவ அைதக் கண்ட௣வௌ ௘க௵ம் எளிௌ  வரி௜ல் 
இரண்௄ இரண்௄ ௖ள்ளிகள்
எனேவ இந்த ௛ன்௥ ேகாட்ூன் வைரபடத்ைத வைரய௵ம் சமன்பா௄ ஒன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ x 
நான் பத்ௌ பத்ௌ
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் ஐந்ௌ ௖ள்ளிகள் இந்த வரி௜ல் எட௄் ஒன்பௌ பத்ௌ, 
எனேவ இௌ பத்ௌ ௗஜ்யம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் ஐந்ௌ
எனேவ இௌ ௗஜ்௷யம் ஐந்ௌ  எனேவ இந்த இரண்௄ ௖ள்ளிகைளச ்ேச௠ங்கள், எனேவ இௌ வரி x 
ஷட்டல் இரண்௄ ஐ
சமம்  டான் ஷட்டல் இரண்௄ சமம் பத்ௌ இப்ேபாௌ இரண்டாவௌ ௖ள்ளிக௬க்ஶ ஆ௥ x i 
ௗஜ்யம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் ஆ௥ இௌ ஆ௥ ௗஜ்யம் மற்௥ம் இௌ ௗஜ்௷யம் ஆ௥ ஆ௥ ௗஜ்யம் 
மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் ஆ௥
இௌ ஷட்டல் சமம் ஆ௥ இப்ேபாௌ நான்ஶ ௛ன்றாவௌ சமன்பா௄ ௛ன்௥ ஷட்டல் x  y x y 
சமம்
எட௄் எங்களிடம் இரண்௄ ௖ள்ளிகள் ௗஜ்௷யம் பொெனட௄் இரண்௄ இரண்௄ ௗஜ்௷யம் எட௄் 
எனேவ ஏ௱ எட௄் இௌ ௗஜ்யம்
எட௄் மற்௥ம் இரண்௄ இரண்௄ என்றால் இந்த ௖ள்ளி இந்த இரண்௄ ௖ள்ளிகைள௞ம் 
இைணக்ழறௌ எனேவ இௌ ௛ன்௥ ஷட்டல் சமம் எட௄் ௛ன்௥x  y 

ஷட்டல் சமம் எட௄் எனேவ இைவ ௛ன்௥ ேகா௄கள் இப்ேபாௌ சமத்ௌவ௘ன்ைம௜ன் x y 
அைடயாளத்ொன்பூ
நாம் காரணத்ைத வைரய௥க்க ேவண்௄ம், எனேவ ௚த௧ல் ேதாற்றம் ேசாதைன நான்ஶ ஒன்௥ 

ஷட்டல் இரண்ைட சரிபாரக்்க௵ம் சமம் 10 ஐ ௳ட சமம்  .x i 
 எனேவ
0 ஷட்டல் 10 ஐ ௳ட ெபரியௌ தவறானௌ அதாவௌ ேதாற்றம் இல் இல்ைல  இந்த s 
சமத்ௌவ௘ன்ைம௜ன் மாாப் பஶொ x
௔ளஸ் ௅ ஐ பத்ைத ௳டப் ெபரியௌ, இதன் ெபா௠ள் இௌ சாத்ொயமான காரணமாக இ௠க்ஶம் 
இந்த அைர
௳மானம்  இதற்கான ோர௵்க் காரணத்ைதக் ஶ௣க்ஶம் ஷட்டல் இரண்௄ சமம் இப்ேபாௌ x y 
பத்ௌக்ஶ சமம் x
ஷட்டல் ஆ௥க்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌy 
 அதனால் நான்ஶ  இரண்டாவௌ ஷட்டல் என்பௌ 6 ஐ ௳ட அொகமாக இ௠ந்தால் 0 ஷட்டல்x y 
0 க்ஶ சமமானௌ 6 ஐ ௳ட ெபரியௌ, எனேவ ௙ண்௄ம் இந்த வரிக்ஶ சாத்ொயமான
பஶொ இந்த ொைச௜ல் இ௠க்ஶம் மற்௥ம் நான்காவௌ ௛ன்றாவௌ ௛ன்௥ ஷட்டல் என்பௌ x y 
எட௄்க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம் எனேவ 3  0 ஷட்டல்
0 க்ஶ சமமான 8 என்பௌ ௙ண்௄ம் தவறானௌ எனேவ இதற்ஶம் சாத்ொயமான
பஶொ இந்த ொைச௜ல் இ௠க்ஶம் ேம௩ம் இௌ 0 க்ஶ சமமானைத ௳ட அொகமாஶம்x 
ேம௩ம் இௌ 0 க்ஶ சமமான ஐ ௳ட ெபரியௌ.y 
 இதற்ஶ சாத்ொயமான காரணம் இந்த பசை்சக் காரணமாக இ௠க்ஶம் , பசை்ச நிறக்  காரணேம 
இதற்ஶச ்சாத்ொயமான காரணமாக இ௠க்ஶம்  ோர௵் இந்த ௖ள்ளி  என்பௌ இந்த ௖ள்ளி a a a 10 
0 மற்௥ம் இந்த
௖ள்ளி என்பௌ 0 8 ஆனால் மற்௥ம் ஐக் கண்ட௣ய மற்௥ம் மற்௥ம் என்பௌ 1 5.d b c b c 2 4 c 
 எனேவ இைவ சாத்ொயமான காரணம் எனேவ இைவ சாத்ொயமான பஶொ௜ன் ௛ைலப் 
௖ள்ளிகள்
ஆஶம்.
 ௛ைல ௖ள்ளிகள் எனேவ சாத்ொயமான காரணத்ொன் ௛ைல ௖ள்ளிகள் ஒ௠ பத்ௌ ௗஜ்யம் b 
இரண்௄ ஒ௠ ஐந்ௌ மற்௥ம் ௗஜ்யம் எட௄் எனேவ இந்த நான்ஶc d 
௛ைல ௖ள்ளிகளில் இன் மொப்௖ க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம் எனேவ ௖றநிைல ெசயல்பா௄ z za z

ஷட்டல் க்ஶ சமமாக வழங்கப்ப௄ழறௌ எனேவ 3 க்ஶ 10 ஷட்டல் 5 க்ஶ 0 சமம் ௚ப்பௌ 3x 5y z 
க்ஶ சமம் ௛ன்௣ல் இரண்௄ ஷட்டல் ஐந்ௌ நான்ஶ நான்ஶ சமம் 26 சமம் 3 க்ஶ 1 ஷட்டல் 5zb zc 

க்ஶ 5  சமம் 28 மற்௥ம் சமம் 3 இல் 0 ஷட்டல் ஐந்ௌ எட௄் எட௄்zd 
சமம்  நாற்பௌ எனேவ இௌ ௘கச஼்௣ய மொப்௖ மற்௥ம் காரணம் வரம்பற்ற பஶொ என்பதால் இௌ
௘கப்ெபரிய மொப்௖ மற்௥ம் ௖றநிைல ெசயல்பாடை்ட நாம் ஶைறக்க ேவண்௄ம், எனேவ இந்த 
஼௣ய மொப்பான இ௠பத்ொ ஆ௥ என்௥ நாம் க௠ொனால், ௛ன்௥ ஷட்டல் ஐந்ௌ என்பௌ நாம் x y 
சொ ெசய்தால் இ௠பத்ொ ஆ௣ற்ஶ ஶைறவாக இ௠க்க ேவண்௄ம் ௛ன்௥ x
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ஷட்டல் ஐந்ௌ இ௠பத்ொ ஆ௥க்ஶ சமமான வைரபடம் ௛ன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ சமமாக y x y 
இ௠க்ஶம்  ௚தல் இ௠பத்ொ ஆ௥ எனேவ ௛ன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ ௛ன்௥ al x i x
௔ளஸ் ஐந்ௌ ௛ன்௥ ஷட்டல் ஐந்ௌ வரி ௛ன்௥ ஷட்டல் ஐந்ௌ சமம் இ௠பத்ொ ஆ௥க்ஶ y x y x y 
ெபாௌவான ௖ள்ளிகள் இல்ைல சாத்ொயமான காரணத்ௌடன் ெபாௌவான ௖ள்ளிகள் இல்ைல 
எனேவ ஶைறந்தபடச்ம் 26 க்ஶ சமம் இரண்ூல்  நான்ஶ எனேவ இந்த வ௯௜ல் காரணம் z b 
வரம்பற்றதாக இ௠க்ஶம் ேபாௌ
ஶைறந்தபடச் அல்லௌ அொகபடச் மொப்ைப நாம் காணலாம் சரி நண்பரக்ேள ேம௩ம் ஼ல 
஼க்கல்கள் மற்௥ம்
க௠த்ைத அ௄த்த பஶொ௜ல் ௳வாொப்ேபாம் சரி நன்௣ 
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