
ยೕඛಯฑ ඲౳ ೕಛ౳ ෦ಂ಩ ಸಮ๲౲ ಯ ๼ಂൽನ ಚ೎ბಯ ෨ಂൿವคಃಯย౵  [๸ಜೕತ] ಸค ๲౬ ೕ๼ತช ಈಗ කโ ಈ เಷಯದ 
෬ว ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ช಍ೕಯ ඲౳ ೕಛ౳ ෦ಂ಩ ಸಮ๲౲  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಂದฉ ยೕඛಯฑ ඲౳ ೕಛ౳ ෦ಂ಩ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಸ೉ತ౳ ฿ಜ ಕല෫ತั๯โൿ ಅಥ฿ lbp 
ಗคಷ౤ ತั๯โൿ ಅಥ฿ ಮൡ౨  ಗคಷ౤ ತั๯โൿ ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბವඝ౬  ಕല෫ ෥ഴโൿ ಮൡ౨  ກ೉౞ ๯โൿ z 
ಸ෥ನ ೯൤ಡ ๭౩ ฃಂಕಗัಡ ಒಳಪഔౣ ฆತ౨ ං ೯൤ಡ ෩ฆ ಜಂತ ಕല෫ ಅರವൡ౨  ೯൤ಡ ກೋ౞  3x 9y y x y x y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಹൡ౨  ಕല෫ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಜಂತ ಕല෫ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბๅಂದฉ ಇൿ x yx 
ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბ฿ಜං, ಇൿ ಒಂൿ ಇൿ ಎರഴ ෩ฆ ಮൡ౨  කฤౙ  ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯർಜ කโ ඛೕലದ ๭౩ ฃಂಕಗัಡ ๸ීඌ๭ದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ಎರഴ 
෩ฆ ಪค๻ರ ๸ීඌತ ಸ෦ೕಕರಣ ๸ීඌತ ಸ෦ೕಕರಣ ಪ౵ ๺ ෩ฆ ಸ෥ನ฿ದ ಅರವൡ౨  ೯൤ಡ x y x y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 10 ಸ෥ನ x y 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ 3 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅರವൡ౨  ಅඝ౬  ๵ච౬ ಡ x y 60 y 0 x x 
ಸ෥ನ฿ಜ ඛೕഴತ౨ ං ಸ෥ನ ಇಪ౭ ൡ౨  gi  ve y 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂಕಗำ ಅರವൡ౨  ๵ච౬  ಮൡ౨  ๵ච౬  ಇಪ౭ ൡ౨  คಂದ ೯൤ಡ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x y 10 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅඝ౬  10 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಡy x x y 10 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෈ಂൿಗำ ෩ರඡ෵ಂದ ๒ನ౲  ๒ನ౲ ൽಂದ ಹൡ౨  ಡ ಸಮකದ x y 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකದ ಅඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಸ෥ನಃౙ  ෩ಲದ ෩ಲಕ y y mx 
๻ൿຄೕಞವ ชಒ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಡฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ෩ಲದ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಗ෎ಀ x i 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ෎ಀ ಅඝ౬  ๻ಕ෎ಀ  1 ಇൿ ಅඝ౬  1 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ x y 
๰೉๯ತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂಕಗำ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ಎಂದฉ ಈ ชಒ෷ ෩ಲದ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ชಒ෷ ಒಂൿ ಆಜฆವ
ಇඣ౬ ಂൿ ෈ಂൿโ ಈಗ කโ ಎม౵  ෩ฆ ๸ීඌತ ಸ෦ೕಕರಣಗัಡ ชಒಯ ෬ว ෈ಂൿಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಎึ෵ค ಈ ෩ฆ ๬ฤಗำ ನಮಡ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ಅರವൡ౨  ๵ච౬  ಎಂൿ ຂಳฤ ಈ 
ඩ෵ಂഡ ಅರವൡ౨  ๵ච౬  ಮൡ౨  ๵ච౬  ಇಪ౭ ൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඩ෵ಂഡ ๵ච౬  ಇಪ౭ ൡ౨  ಈಗ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ค๭ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං x 
೯൤ಡ ෩ฆ ಸ෥ನ ಅರವൡ౨  ೯൤ಡ ෩ฆ ಈಗ ಅರವತ౨ ಃౙ  ಸಮ ಇඣ౬ ಂದರ ෬ว ಅಂಕಗำ ๬ฤ ಹൡ౨  ๵ච౬y x y 
ಮൡ౨  ๵ච౬  ಹൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಹൡ౨  ๵ච౬  ಮൡ౨  ಇൿ ๵ච౬  ಹൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ಅಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಹൡ౨  ๵ච౬  ಮൡ౨  ๵ච౬  ಹൡ౨  ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ค๭ කโ 
ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ ಪ౵ ๺ ಸ෥ನ ಹൡ౨  ಪ౵ ๺ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಹൡ౨  ಈಗ ಇඣ౬ ಂൿ x y x y 
๒ನ౲  ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಒಂൿ ಎಂದฉ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಈ ชಒ෷ ಹತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ๻౾ ಎಂದฉ ඛೕโ ಹತ౨ ಃౙ  x 
ಸ෥ನ฿ಜ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಹൡ౨  ಮൡ౨  ಹൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๬ฤ ๼ೕಡ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಈ ງತൽಂದ ಹൡ౨  ಹൡ౨  ಈಗ ඛೕലฆವ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ๭౩ ฃಂಕಗಳඝ౬  ೯൤ಡ x 
෩ฆ ಕല෫ ಅರವತ౨ ಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ඛೕಡมಜං y 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෮ದಲ ๲ಃಂി ಮൡ౨  ෩ರඡ ෩ಲ ಪคೕಃ౹ ಯඝ౬  ಬಳ๭ ඛೕโ 0 ಡ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ದ 0 ೯൤ಡ 3 ಅඝ౬  
ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಅൿ 60 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅൿ ඛಜ ಮൡ౨  ಎರಡඡ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  0 ಪ౵ ๺ 0 ಎಂದฉ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಎರಡඡ ๭౩ ರโ 
10 ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಜಂತ ಕല෫ 0 0 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಛಜ කโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಪค๏ೕยಸ෎ಀ  කโ ಅඛ฀ൟ౳ ತ ෈ಂൿವඝ౬  x y x y 
൤ಡൿಆಳ౶ ෎ಀ, කโ ඩ෵ಂഡ 1 ಅඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ  2 ಮൡ౨  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 1 2 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ 2 ಸค 
ಆದ౪ คಂದ 1 ಕല෫ 2 ಆಜං 2 ಅಂದฉ 10 20 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ 20 ಅඝ౬  ඛೕโ ಒಂൿ ෈ಂൿ฿ಜ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಸಹ ಸತ౲ ฿ಜං 
ಏಃಂದฉ කโ ಪ౳ ൟ เූಗವඝ౬  ಹತ౨ ฏ൤ ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಹൡ౨  ಇಪ౭ ൡ౨  ಹൡ౨  ಪคಗ൐๭  ಇಪ౭ ತ౨ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಎರഴ ಅಂದฉ ಹൡ౨  ಇಪ౭ ൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿ 10 20 ಈ ನ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ಪ౳ ඃಶದย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෮ದಲ ๸ದಭბದย౵  0 60 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆವ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ x 
౽ರಣ฿ಜฆತ౨ ං ඛಜ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅದರ ಪค๻ರದ ౽ರಣ ๼ೕಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ಪ౳ ඃಶโ ๵ೕല฀ ಅඝ౬x 3y 60 
ಒಳತಂലฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರಡචಯ ಪ౳ ಕರಣದย౵  ෩ಲ ಪคೕಃ౹ ෷ ෈ൽ౪ ൡ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲ ಪคೕಃ౹ ෷ เಫಲ฿ಜං ಎಂದฉ ෩ಲವඝ౬  ಒಳತಂലರದ ౽ರಣವඝ౬  කโ ಪคಗ൐ಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಈ ූಗವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ 0 ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ൿ ಮൡ౨  ಇൿ 0 ಜಂತ x y 
අಡ౥ ൿ. 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ ಇൿ ඛಜ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಇൿ ඛಜ ಮൡ౨  ಇൿ ඛಜ ಮൡ౨  ಇൿ ඛಜ ಎಂದฉ ಈ ౽ರಣโ 
౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ౽ರಣโ ඹೕ๺ ಆಜฆತ౨ ං  ౽ರಣ ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿಗำ ෩วಯ ible 
෈ಂൿಗะಜๅ ಈ ෈ಂൿಗำ ෩วಯ ෈ಂൿಗะಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෩วಯ ෈ಂൿಗಳ ඛಖರ฿ದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ಈ ෩ฆ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹคಸ෎ಀ 
ඦತರ කโ ಈ කฤౙ  ෩วಯ ෈ಂൿಗಳ ඛಖರ฿ದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  abc d 
ಆದ౪ คಂದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷಯฤ  ಈ ງತದย౵  කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣ ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಈಗ 1 ಮൡ౨  3 คಂದ a x 
ಪ౵ ๺ ನย౵  60 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಪ౵ ๺ ෩ฆ ಅರವತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಡ 3y x x x y 
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ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ಅರವತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಹൽජದಃౙ  ಸಮ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಹൽජದಃౙ  ಸಮ ಅಂದฉ ಈ ෈ಂൿ ෈ ಈ ෈ಂൿ ಹൽජൿ ಹൽජൿ ෈ಂൿ ෈ ಹൽජൿ ಹൽජൿ ಏಃಂದฉ y b 
ಈ ෈ಂൿโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ෩ฆ ๬ฤಗಳ ನഴเನ ೞದನದ ෈ಂൿ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಈ ෈ಂൿโ ಎರಡඡ ಮൡ౨  ෩ರඡ 

ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಹತ౨ ಃౙ  ಇൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಪ౵ ๺ ಹತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ x y x x 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಹತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ ಇൿ ಸ෥ನ ಐൿ ಎಂൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಐൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x x y y 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ ๬ยನ ನഴเನ ೞದನದ ෈ಂൿ a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಐൿ ಮൡ౨  ಐൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಐൿ  ಮൡ౨  ಐൿ ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿ ๭ ๒ನ౲  ಇಪ౭ ൡ౨  ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿ ಎಂ්ൿ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣದ a d 
๒ನ౲  ಹൡ౨  ෩วಯ ෈ಂൿಗำ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ ಒಂൿ ಐൿ ಐൿ ಹൽජൿ ๵ච౬  ಇಪ౭ ൡ౨  ಮൡ౨  abcd b c d
๒ನ౲  ಹൡ౨  ಈಗ ಸಮ๲౲ ಯ ಪ౳ ౽ರ කโ ಗคಷ౤ ತัಸ෎ಀ ಅಥ฿ ಕല෫ತัಸ෎ಀ  ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბ ಈ ๭౩ ฃಂಕದ z 
ಅലಯย౵  ෩ฆ ೯൤ಡ ಒಂಬൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ෩วಯ ෈ಂൿಗಳย౵  ನ ෰ಲ౲ โ ෩ฆ ೯൤ಡ ಒಂಬൡ౨  ಡ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ 3 คಂದ 5 ರವฉಡ z x y 
9 คಂದ 5 ರವฉಡ 60 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ 3 คಂದ 45 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂಬൡ౨   ನಲವ൤౨ ೖൿ ෩ರคಂದ 
ಹൽජದಃౙ  ౘ෦๭ ෩ฆ ಹൽජൿ ಮൡ౨  ಒಂಬൡ౨  ಹൽජൿ 
ಆದ౪ คಂದ ನಲವ൤౨ ೖൿ ೯൤ಡ 135 180 ಮൡ౨  ಸ෥ನ 3 ಡ 0 ೯൤ಡ 9 ಡ 20 ಡ ಸ෥ನ 0 ಪ౵ ๺ 180 ಸ෥ನ 180 ಮൡ౨  zc zd 
ಸ෥ನ 3 ಡ 0 ೯൤ಡ 9 ಡ 10 ๵ච౬ ಡ ಸಮ ಮൡ౨  ൧ಂಬತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಇൿ ೉ಕౙ  ෰ಲ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ කโ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ಗಳย౵  ಪഷ෷ವ අಡ౥  ෰ಲ౲ ฿ಜං අಡ౥  
෰ಲ౲ โ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ಗಳย౵  අಡ౥  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ෈ ಮൡ౨  ๭ ನย౵  ಪഷ෷ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ 
౽ರಣವඝ౬  ෦ൟತัಸมಜං  ಪ౳ ඃಶದ ಗല ಪ౳ ඃಶ 
ಆದ౪ คಂದ ಅದರ ೉ಕౙ  ෰ಲ౲ โ ಕඛಷౣ  ෰ಲ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಕඛಷ౤  60 ೉ಕౙ  ෰ಲ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂದฉ ಅರವൡ౨  ೉ಕౙ  ෰ಲ౲ ฿ಜං z za 
ಆದ౪ คಂದ ಕඛಷ౤  ಐൿ ಐൿ ನย౵  ಅರವತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳย౵  අಡ౥  ෰ಲ౲  ಮൡ౨  z b c 

ಗคಷ౤  180 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ชಒಯ ෬ว ಅൿ ಸಮ๲౲ ෷ ಬ๾ ๰ಕ౨  ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽං ಏಃಂದฉ so z  bc 
เಷಯಗำ ෴โඃ ๬ฤಗำ ಅඦತ฿ಜ ಹಲโ ಅಂಕಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ๅ BC 

ಆದ౪ คಂದ ಸಮ๲౲ ෷ ಅඦತ฿ಜ ಅඡಕ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಈಗ ෨ಂൽನ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๭ ಸ೉ತ౳ ฿ಜ lpp 
ಅඝ౬  ಐൿ ೯൤ಡ ෩ฆ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಕല෫ ෥ല ಪ౵ ๺  ಸ෥ನ ಆฆ ಕല෫ ಸ෥ನ කฤౙ  ಕല෫z x y x y x y 

ಐൿ ກೋ౞  ಸ෥ನ ๵ච౬  ಜಂತ ກ೉౞ ನ ๒ನ౲  ಪค๻ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಸ෦ೕಕರಣದ ๒ನ౲  ಪค๻ರ ๸ීඌತ x y 
ಸ෦ೕಕರಣಗำ ಪ౵ ๺ ಸ෥ನ ಆರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಛಗศ ඛೕಡมಜං කฤౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಐൿ x y x x y 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದคಂದ ಪ౵ ๺ ಆರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ඬഡ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං x y y x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 6 ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. x y 6 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂಕಗำ ಆฆ ๵ච౬  ಮൡ౨  ๵ච౬  ಆฆ ๲ಃಂലඛಂದ ಸ෥ನ 4 ಎಂ්ൿ ಅౘದ ೞದನಃౙ  x y 
ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ชಒ෴ಜං ಅౘದ කฤౙ  ๵ච౬ ಯย౵  ෩ರඡ ඛಂದ ಐൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅౘಃౙ  x y x 
ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ชಒ෷ ಐൿ ನย౵  ಅౘದ ೞದಕ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ชಒ෷ ಈಗ ಈ ಎม౵  x y 
෥๼ൟ෵ಂದ කโ ಈ ෩ฆ ชಒಗಳ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ ಈಗ ෮ದಲ ๬ฤ 0 6 ಮൡ౨  6 0 1 2 3 4 5 6 7 1 2 3 4 5 6 7
ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ชಒ෷ ಆฆ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ๒ನ౲  ಆฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ชಒಯඝ౬  ಎึ෵ค ೯൤ಡ ಈ ชಒ ಪ౳ ൟඛඌ๯ವ ಪ౵ ๺ ็ ಆರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ කฤౙ  ಅౘಃౙ  x x x 
ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ชಒ෴ಜං ಮൡ౨  ඩ෵ಂഡ කಲౙ ರ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ๒ನ౲  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කฤౙ  ಮൡ౨  ಐದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๒ನ౲  ಐൿ ಮൡ౨  ಅౘಃౙ  x y x 
ಸ෥කಂತರ฿ಜ ಇൿ ಐದಃౙ  ಸಮ y 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕലฆವ ಅಸ෥ನ൤ಯ ಪ౳ ౽ರ ಪ౵ ๺ ಸ෥ನ฿ಜ ಆฆ ಈಗ ౽ರಣವඝ౬  ಞฆൟ๭ x y 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂದฉ ಋ൏ತ౱ ಕ ඛಬბಂಧವඝ౬  ຄಂൽฆโൽಲ౵  x y 0 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ඃಶโ ෮ದಲ ಚൡෙბಜದย౵  ಒಳತಂലರ෎ಀ ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 4 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ౽ರಣ ಮൡ౨  ಏಃ ಕല෫ ಐൿ ෦ೕ ಈ ಎม౵  ๭౩ ൟಯඝ౬  ๸෽ೕ೧๯ವ ಈ ಪ౳ ඃಶโ ಈ ౽ರಣ ಮൡ౨  ಈ 
౽ರಣವඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං ಆದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಪ౵ ๺ ಆฆ ಮൡ౨  ಕല෫ කฤౙ  ಅಂದฉ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං xx x y yx x 
කฤౙ  ಮൡ౨  ಜಂತ ಕല෫ ಸಮ ಎಂದฉ ಐൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ಪ౳ ඃಶದ ಪค๻ರโ ෥ತ౳  ಈ ๭౩ ฃಂಕಗำ ಈ y y 
ชಒಯ ෬ว ಇฆತ౨ ๅ , ෮ದಲචಯർಜ ೞದನದ ෈ಂൿವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ಆฆ ೞದಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ කฤౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ඎ౳ ವದย౵  ಎರഴ ಮൡ౨  ಈ ಒಂൿ x y x x y 
ಐದರย౵  ಐൿ ಈ  b 
ಆದ౪ คಂದ ౽ನბฑ ඩ෵ಂഡ ಆಜฆโದคಂದ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ ชಒ෻ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣโ කฤౙ  ab 
ಎರഴ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಐൿ ෩วಯ ෈ಂൿಗูಂൽಡ ෩วಯ ෈ಂൿಗูಂൽಡ ษඨ ಆಜං b ab 
ಆದ౪ คಂದ ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბವඝ౬  ඛೕಡมಜං ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბโ ಐൿ ೯൤ಡ ෩ฆ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಐൿ ಪ౵ ๺ ෩ฆ ็ ಸಮ ಐದಃౙ  ಐದಃౙ  කฤౙ  ೯൤ಡ ෩ರಃౙ  ಎರഴ ಸ෥ನ ಐൿ za x 
කฤౙ  ෩ฆ ಐൿ ಪ౵ ๺ ෩ฆ ็ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇಪ౭ ൞౨ ฆ ಮൡ౨  ಐൿ ಪ౵ ๺ ൟ౳ ೕ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂದฉ ಐൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෩ฆ  ಐൿ ಇಪ౭ ತ౨ ಃౙ  zb x y 
ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಕല෫ ෥ಡ෎ಀ z 
ಆದ౪ คಂದ ಕඛಷ౤  ಇൿ ೉ಕౙ  ෰ಲ౲ ฿ಜං z 
ಆದ౪ คಂದ ಕඛಷ౤  ಇಪ౭ ൡ౨  ෈ ಒඨ  වํ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, z 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣโ ชಒ෴ಜං, ಈಗ කโ ಎย౭ ඪ ಅඝ౬  ಸ೉ತ౳ ฿ಜ ಕല෫ತั๭ ಅඝ౬  z 
ಪคಹค๯ವ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ  ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಐൿ ಡ ಒಳಪഔౣ ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಹൡ౨  ಜಂತ x y x x 
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ಎರഴ අಡ౥ ൿ ಹൡ౨  ೯൤ಡ ಆರಃౙ  ಸ෥ನ ෩ฆ අಡ౥ ൿ ಎಂഖ ಜಂತ අಡ౥ ൿ ๒ನ౲ ಃౙ  y x y x + y x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಜಂತ ກೋ౞  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಆഔౣ ฆವ ๭౩ ฃಂಕಗัಡ ๭౩ ರ ๸෽ೕ೧ತ y 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඛೕಡมಜං ಇൿ ෮ದಲචಯൿ ಇൿ ಎರಡචಯൿ ෩ರචಯൿ ಮൡ౨  කಲౙ චಯൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಸ෥ನ ಹൡ౨  ಪ౵ ๺ ಸ෥ನ ಆฆ ෩ฆ ೯൤ಡ ಸ෥ನ ಎಂഖ ಈಗ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ x y x y x y x 
ಎರഴ කඝ 10 ඬഡ ಸ෥ನ ಸ෥ನ 0 ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಸಮකಜฆತ౨ ං 10 ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං y x x 

ಐದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂಕಗำ ಹൡ౨  ๵ච౬  ಮൡ౨  ๵ච౬  ಐൿ ๲ಃಂി ೯൤ಡ ಸ෥ನ ಆฆ ඬഡ ಸ෥ನ 0 ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ංx y x 

ಸಮකಜฆತ౨ ං 6 ಮൡ౨  ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ๰೉๯ತ౨ ං ಆರಃౙ  ಸಮ y y X  
ಆದ౪ คಂದ ෈ಂൿಗำ ಆฆ ๵ච౬  ಮൡ౨  ๵ච౬  ಆฆ ෩ರඡ ෩ฆ ೯൤ಡ ಎಂഖ ඬഡ ಸ෥ನ ๵ච౬ ಡ ಸಮ x y y 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನ ಎಂಟคಂದ ෩ฆ ಮൡ౨  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ ๰೉๯ತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂಕಗำ ಎಂಟคಂದ ෩ฆ  ๵ච౬  ಮൡ౨  ๵ච౬  ಎಂഖ ඛೕโ ಅඝ౬  ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ๻౾ದฉ ಎರഴ y x 
ඬഡ ಅඝ౬  ಎರಡಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y x 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಎರഴ ಁಡ ಈ ๬ยನย౵  ඩ෵ಂഡ ษඨ ಇฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಎಂಟคಂದ ෩ฆ ชಒಯ ෬ว ಪ൤౨  
෥ഴโൿ ಕಷౣ . ชಒಯ ෬ว ಎರഴ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෩ฆ ๬ยನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಎึ෵ค ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಹൡ౨  ಹൡ౨  ๵ච౬ ಡ x i 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๒ನ౲  ಐൿ ಅಂಕಗำ ಈ ๬ยನย౵  ಎಂഖ ಒಂಬൡ౨  ಹൡ౨  ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಹൡ౨  ๒ನ౲  ಮൡ౨  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං  ಐൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๵ච౬  ಐൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ค๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ษඨ ಪ౵ ๺ ಎರഴ කඝ ഓ౲ ඨ ಪ౵ ๺ ಎರഴ කඝ ಹತ౨ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ ಎರಡඡ ಅಂಕಗัಡ ಆฆ x x 
๒ನ౲  ಮൡ౨  ๒ನ౲  ಆฆ ಇൿ ಆฆ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಇൿ ๒ನ౲  ಆฆ ಆฆ ๒ನ౲   ಮൡ౨  ๒ನ౲  ಆฆ ಇൿ ಪ౵ ๺ ಈಗ ಆฆ x y 
කฤౙ  ෩ರඡ ಸ෦ೕಕರಣ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ็ ಎಂಟಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං කโ ಎರഴ ಅಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ๵ච౬  x 
ಹൽචಂഖ ಎರഴ ಎರഴ ๵ච౬  ಎಂഖ 
ಆದ౪ คಂದ ಏำ ಎಂഖ ಇൿ ๒ನ౲  ಎಂഖ ಮൡ౨  ಎರഴ ಎರഴ ಎಂದฉ ಈ ෈ಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ค๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ็ ಎಂഖ ෩ฆ  ಪ౵ ๺ ಎಂಟಃౙ  ಸಮ x x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ ಈಗ ෩ฆ ๬ฤಗำ ಅಸ෥ನ൤ಯ ೉ກ౬ ಯ ಪ౳ ౽ರ කโ ౽ರಣವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ಲ ಪคೕಃ౹ ಯඝ౬  කฤౙ  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഖ ಅඝ౬  ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕๅ කඝ 10 ౾ౙ ಂತ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. x 
ಆದ౪ คಂದ 0 ೯൤ಡ 0 ກೋ౞   10 ౾ౙ ಂತ ತඩ౭ ಜං ಇದರಥბ ෩ಲโ ಈ ಅಸ෥ನ൤ಯ ಪค๻ರದ ಪ౳ ඃಶದย౵  ಪ౵ ๺ ಎರഴ x 
කඝ ಹತ౨ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನൿ ಅಂದฉ ಇದಃౙ  ಇൿ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ಅಧბ ಸಮತಲโ ಈ ೯൤ಡ ಎರഴ x 

ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಪค๻ರದ ౽ರಣವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං  ಹൡ౨  ಈಗ ಪ౵ ๺ ກೋ౞  ಆರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y x y 
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ๲ಃಂി ಪ౵ ๺ ౾ౙ ಂತ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂದฉ 0 ೯൤ಡ 0 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 6 ಜಂತ අಡ౥ ൿ x y 6 
ಮ൤౨  ತඬ౭  
ಆದ౪ คಂದ ಮ൤౨  ಈ ๬ยಡ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ಪ౳ ඃಶโ ಈ ൽ౾ౙ ನย౵ ฆತ౨ ං ಮൡ౨  කฤౙ   ෩ರඡ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಎಂಟಃౙ  x y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ 3 คಂದ 0 ಮൡ౨  0 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 8 ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ൿ ಮ൤౨  ತඬ౭  
ಆದ౪ คಂದ ಇದ౽ౙ ಜ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ಪ౳ ඃಶโ ಈ ൽ౾ౙ ನย౵ ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ກೋ౞  x y
0 ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಇದಃౙ  ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ ಈ ಹ๭ฆ ౽ರಣ฿ಜฆತ౨ ං ಹ๭ฆ ೗෺ಯ ౽ರಣโ ಇದಃౙ  ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ 
౽ರಣ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ಈ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ౽ౙ ಜ ಇൿ ಒಂൿ ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಎಂൿ ຂั b c Dabcd 
෩วಯ ෈ಂൿಗำ ಈ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ಪคಹคಸ෎౽ದ ෩วಯ ෈ಂൿಗำ ಈ abcd a 
ඩ෵ಂഡ ಈ ඩ෵ಂഡ ಮൡ౨  ಈ ඩ෵ಂഡ ಆದฉ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಮൡ౨  a a 10 0 d 0 8 b c b 2 4 

ಆಜං  c 1 5 
ಆದ౪ คಂದ ಇโ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣಗะಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇโ ౽ಯბ๬ಧ౲  ಪ౳ ඃಶದ ෩ว ෈ಂൿಗะಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෩วಯ ෈ಂൿಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣದ ෩วಯ ෈ಂൿಗำ ಹൡ౨  ๵ච౬  ෈ ಎರഴ කฤౙ  ๭ ಒಂൿ ಐൿ ಮൡ౨  ല ๵ච౬  
ಎಂഖ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ කฤౙ  ෩วಗಳย౵  ෰ಲ౲  z 
ಆದ౪ คಂದ ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඝ౬  ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ඛೕಡมಜං z 3x 5y 
ಆದ౪ คಂದ 3 ಡ 10 ಡ 5 ಡ 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෩ವൡ౨  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෩ವൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ෩ฆ ಎರഴ zb zb 
೯൤ಡ ಐൿ කฤౙ  කฤౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 26 ಡ ಸ෥ನ฿ಜ 3 ಡ 1 ೯൤ಡ 5 ಡ 5 ಡ 28 ಡ ಸ   ◌ಾನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  zc 

ಸ   ◌ಾನ฿ಜฆತ౨ ං  3 คಂದ 0 ಮൡ౨  ಐದคಂದ ಎಂഖ ನಲವತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, zd 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೉ಕౙ  ෰ಲ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಅൟ අಡ౥  ෰ಲ౲ ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಇൿ ෦ൟ෵ಲ౵ ದ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ಮൡ౨  
කโ ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბವඝ౬  ಕല෫ ෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ೉ಕౙ  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಇಪ౭ ൞౨ ฆ ඦತರ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಐൿ ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ದฉ  ಇಪ౭ ൞౨ ฆ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ x y 
ಇರ෎ಀ කโ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಐൿ ็ ಇಪ౭ ൞౨ คಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಛ౳ ෆ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ็ ಇಪ౭ ൞౨ ฆ x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ෩ฆ ೯൤ಡ ಐൿ ෩ฆ ೯൤ಡ ಐൿ ชಒಯ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಐൿ ็x i x y x  y x 
ಇಪ౭ ൞౨ คಡ ಸ෥ನ฿ದ ෴โඃ ๬෥ನ౲  ಅಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽಲ౵  ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣඅಂൽಡ ๬෥ನ౲  
ಅಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽಲ౵  
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ಆದ౪ คಂದ ಕඛಷ౤ โ 26 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ කฤౙ  z b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ คೕൟಯย౵  ౽ರಣโ ෦ൟ෵ಲ౵ ൽฆ฿ಗ කโ ಕඛಷౣ  ಅಥ฿ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ  
๲౬ ೕ๼ತช කโ ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಇඞ౬  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗำ ಮൡ౨  ಪคಕಲ౭ ච ෨ಂൽನ เූಗದย౵  ಸค ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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