
ठीक है दोˑो ंरैİखक ŮोŤािमंग सम˟ा की िपछली चचाŊ के साथ जारी रखते Šए
अब हम इस िवषय पर कुछ सम˟ाओ ंपर चचाŊ करते हœ रैİखक ŮोŤािमंग सम˟ा तो आइए उदाहरण लेते हœ एलबीपी का अथŊ है रैİखक 
ŮोŤािमंग सम˟ा को Ťािफक ŝप से कम से कम या अिधकतम करŐ  या अिधकतम करŐ  और उȞेʴ फ़ंƕन बराबर को कम करŐ  औरz 
अिधकतम करŐ ।

जमा İ̾थरांक के अधीन जमा तीन साठ के बराबर से कम जमा दस से अिधक कम से3x 9y y x y x y x 
अिधक के बराबर शूɊ से अिधक शूɊ के बराबर से अिधकyx y 
 इसिलए ये İ̾थरांक हœ और
यह उȞेʴ कायŊ है  यह ऑɥेİƃव फंƕन है, कहते हœ िक यह एक है, यह दो तीन और चार है,
 इसिलए सबसे पहले हम
िदए गए İ̾थरांक के िलए संबȠ समीकरण लेते हœ, एक दो तीन हल से जुड़े समीकरण से जुड़े समीकरण जमा तीन के बराबर साठ x y 

जमा बराबर 10 के बराबर  तो एक जोड़ से 3 के बराबर डाल बराबर 0 देगा को साठ के बराबर x y x y x y 60 y x x x 
देगा को बीस के बराबर देगा तो अंक साठ शूɊ हœ और इरो बीस से जोड़ के बराबरy z  x y 10 
 इसिलए को 0 के बराबर रखŐ का अथŊ है केy x 
बराबर  से 10 के बराबर का अथŊ के बराबर दस हैx y 
 इसिलए अंक टैन हœ शूɊ शूɊ से तीसरे से के बराबर हैx y 
 इसिलए को शूɊ के बराबर रखŐ का अथŊ हैy 

बराबर शूɊ है Ɛोिंक बराबर एक रेखा है जो मूल से होकर गुजरती हैx y mx 
 इसिलए यह रेखा

बराबर को मूल से गुजरना चािहएx i 
 इसिलए हमŐ कुछ और मान बराबर रखना होगा,x 
1 कहने के िलए इसका मतलब बराबर 1 है,y 
 इसिलए अंक हœ शूɊ शूɊ का अथŊ है िक यह रेखा मूल
िबंदु से गुजरती है और दूसरा िबंदु जहां से यह रेखा गुजरती है वह एक है अब हमारे पास
तीनो ंसंबȠ समीकरणो ंके िलए रेखा पर िबंदु हœ
 इसिलए इन तीन रेखाओ ंका Ťाफ बनाएं तािक हमारे पास दो िबंदु साठ शूɊ हो
यह िबंदु साठ शूɊ और शूɊ बीस तो यह िबंदु शूɊ बीस है
अब इन दो िबंदुओ ंको िमलाने से रेखा जमा तीन केx y  
बराबर साठ जमा तीन का Ťाफ़ दूसरी पंİƅ पर साठ के बराबर अब अंकx y 
दस शूɊ और शूɊ दस है तो  यह दस शूɊ है और यह
शूɊ दस है
 इसिलए हमारे पास दो हœ  अंक दस शूɊ और शूɊ दस इन दो िबंदुओ ंको िमलाते हœ, हमŐ रेखा का समीकरण िमलेगा यह है जमा x y 
बराबर दस जमा बराबर दस अब एक और शूɊ शूɊ औरx y 
एक का अथŊ है शूɊ शूɊ और एक तो यह िबंदु
 इसिलए यह रेखा  इस िबंदु से गुजरने का मतलब है िक को दस के बराबर रखने पर आपको दस केx 
बराबर िमलेगा तो यह दस और दस हैy 
 इसिलए इस िबंदु से इस तरह से गुजरने वाली यह रेखा दस दस अब दी गई सम˟ा मŐ İ̾थरांक

जमा तीन से कम िदए गए हœ  साठ के बराबरx y 
 इसिलए आप पहले दूसरे और तीसरे के िलए मूल परीƗण का उपयोग करते हœ, 
आपको 0 जमा 3 गुणा 0 बराबर 0 िमलेगा जो िक 60 से कम है जो िक सȑ है और दूसरे समीकरण के िलए 0 जमा 0  का
अथŊ है िक 0 के बराबर दूसरा İ̾थरांक 10 से बड़ा है  असȑ और बराबर से कम 0 0 बराबर शूɊ सȑ हैx 
 इसिलए इस के बराबर के िलए हमŐ के बराबर कीx y x y 
जांच करनी होगी   हमŐ मनमाना िबंदु लेना होगा
मान लŐ िक हम एक िबंदु 1 2 पर िवचार करते हœ और हम देखते हœ िक 1 कम है  2 से कम सȑ है
 इसिलए 1 2 से कम है 2 का अथŊ है
10 20 से कम है यह भी सȑ है यिद आप दस ǩेन लेते हœ  एक िबंदु के ŝप मŐ Ɛोिंक हमनेty 
Ůȑेक िवभाजन को दस के ŝप मŐ िलया है
 इसिलए दस पर िवचार करŐ  बीस से बीस कम दो है इसका मतलब है
दस बीस
 इसिलए यह िबंदु 10 20 इस के बराबर के ʩवहायŊ Ɨेũ मŐ पįरभािषत Ɨेũ मŐ İ̾थत होना चािहए,x y 
इसिलए यह होगा  पहले मामले मŐ के बराबर और 0 से कम 60 से कम के िलए संभव कारणx y 
हो तो जमा के बराबर इसका समाधान कारण यह होगाx 3y 60 
Ɛोिंक इस Ɨेũ मŐ सोिडयम शािमल है और दूसरे मामले मŐ मूल परीƗण िगर गया है इसिलए
मूल परीƗण िवफल होने का मतलब है िक हम  उन कारणो ंपर िवचार करना होगा िजनमŐ मूल शािमल नही ंहै
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,
 इसिलए अंत मŐ हम देखते हœ िक यह भाग और यह वही है जो

के बराबर से अिधक है और यह के बराबर से बड़ा है।x y 
 इसिलए
अंत मŐ हम देखते हœ िक यह सच है यह सच है और यह सच है और
यह सच है इसका मतलब है िक यह कारण ʩवहायŊ कारण
होगा यह कारण ʩवहायŊ कारण होगा और ये िबंदु कोने िबंदु हœ ये िबंदु कोने
िबंदु हœ
 इसिलए कोने िबंदुओ ंका सटीक मान खोजने के िलए हमŐ इसे हल करना होगा  तीन  समीकरण तो हम
इन चार कोने िबंदुओ ंका सटीक मान Ůाɑ करŐ गे जैसे िक एबीसी और डी
 इसिलए इस िबंदु का मूʞ Ůाɑ करने के िलए
हमŐ इस समीकरण और इस समीकरण को हल करना होगा अब 1 और 3 से ɘस के बराबर इसका अथŊ है जोड़ तीन x 3y 60 x  
x
साठ के बराबर है Ɛोिंक बराबर है तो चार साठ के बराबर इसका अथŊ है x y x x
बराबर पंūह  तो पंūह के बराबर इसका मतलब है िक यह िबंदु यह िबंदु पंūह पंūह हैy b b 
 इसिलए िबंदु पंūह पंūह है Ɛोिंक यह िबंदु b b
रेखा एक और तीन के बीच Ůितǅेदन का िबंदु है दूसरे और तीसरे से जमा दस के बराबर इसका अथŊ है जमा बराबर दसx y x x 
तो दो बराबर दस इसका अथŊ है बराबर पांच जैसा बराबर तो   पांच के बराबर हैx x x y y 
पंİƅ दो और तीन के बीच का Ůितǅेदन िबंदु हैa 
 इसिलए यह पाँच और पाँच हैa 
 इसिलए पाँच और पाँच है और यह िबंदु शूɊ बीस हैa c 
और यह िबंदु शूɊ है संभव कारण के दस कोने िबंदु एक पाँच पाँच हœ  पȾह पंūह ग शूɊ बीस और घ शूɊ दस अब के d abcd b 
अनुसार  सम˟ा यह है िक हमŐ 
इस İ̾थरांक के तहत तीन जमा नौ के बराबर उȞेʴ फ़ंƕन को अिधकतम या छोटा करना है,x y z  
 इसिलए कोने िबंदुओ ंपर के बराबर तीन ɘस नौ का मान z x y 

बराबर तीन गुणा पांच जमा 9 गुणा 5 बराबर है  से 60 जो 3 गुणा 45 के बराबर होना चािहएza 
नौ गुणा पœतालीस तीन गुणा पंūह Ɨमा तीन गुणा पंūह
और नौ गुणा पंūह तो पœतालीस जमा 135 180 और बराबर 3 गुणा 0 जमा 9 गुणा 20 बराबर 0 जमा 180 180 के बराबर  औरzc 

बराबर 3 गुणा 0 जमा 9 गुणा 10 बराबर शूɊzd 
जमा नɬे बराबर नɬे तो यहां यह सबसे छोटा मान है और यह सबसे बड़ा मान हमŐ दो
िबंदुओ ंपर िमलेगा सबसे बड़ा मान दो िबंदु पर सबसे बड़ा मान और पर िमलेगा  चंूिक ʩवहायŊ कारण सीिमत Ɨेũ सीमा Ɨेũ है,b c 
 इसिलए इसका सबसे छोटा मान
Ɋूनतम मान होगा
 इसिलए Ɋूनतम 60 के बराबर Ɋूनतम मान का अथŊ है िक साठ Ɋूनतमz za 
मान है,
 इसिलए Ɋूनतम साठ के बराबर साठ पर पांच पांच के बाद से दो िबंदुओ ंपर सबसे बड़ा मान है z 

और तो अिधकतम 180 .b c z 
 के बराबर  लाइन बीसी पर िनिहत है 
िक सम˟ा का कई इʼतम समाधान है Ɛोिंक बीसी सामŤी मŐ िकसी भी रेखा
मŐ असीम ŝप से कई िबंदु होते हœ
 इसिलए सम˟ा के असीम ŝप से कई
समाधान होते हœ अब अगली सम˟ा को हल करŐ  को Ťािफक ŝप से के बराबर पांच ɘस तीन के अधीन ɘस केlpp z x y x y 
बराबर छह चार केx 
बराबर से कम  पांच के बराबर से कम शूɊ केy x 
बराबर से अिधक  शूɊ के बराबर समाधान से अिधक िदए गए İ̾थरांक के िलए संबंिधत समीकरण हœ जमा पहले से िदए गए y x y 
छह के बराबर के बराबर चार के बराबर पांच तो एक से से जोड़ छह के बराबर डाल बराबर शूɊ का अथŊ है के x y x y y x 
बराबर 6 केx 
बराबर 0 का अथŊ के बराबर 6 है।y 

 इसिलए अंक छह शूɊ हœ और शूɊ छह दूसरे से 4 के बराबर एक रेखा है जो अƗ के समानांतर है को काटती है  अƗ चार x y x 
शूɊ पर तीसरे से पांच के बराबर है, अƗ के समानांतर एक रेखा है जो y x 

अƗ को शूɊ पांच पर काटती है अब इन सभी सूचनाओ ंसे हमy 
इन तीन रेखाओ ंका Ťाफ खीचंते हœ
 इसिलए अब पहली पंİƅ 0 6 और 6 0 1 2 3 से होकर गुजरती है।
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  4 5 6 7 1 2 3 4 5 6 7
 इसिलए लाइन गुजर रही है  ये दोh 
िबंदु जो छह शूɊ और शूɊ छह है
 इसिलए इस रेखा को खीचंŐ यह रेखा होगी और यह रेखाx 

जोड़ बराबर छह का Ůितिनिधȕ करती है अब बराबर चार अƗ के समानांतर एक रेखाx y x 
है और िबंदु चार शूɊ से गुजरती है तो यह है  बराबर चार और बराबर पांच शूɊ पांच से गुजरने वाली एक रेखा हैx y 
और अƗ के समानांतर यह बराबर पांच है इसिलएx y 
दी गई असमानता के अनुसार जोड़ छह के बराबर अब कारण िचि˥त करŐ  तािक और बराबर से बड़ा हो  से 0 काx y x y 
मतलब है िक गैर नकाराȏक Ůितबंध है,
 इसिलए Ɨेũ को पहले चतुथाōश मŐ शािमल करना चािहए
और चार के बराबर से कम होना चािहए,x 
 इसिलए यह कारण और पांच के बराबर से कम का मतलब है िक अब इस Ɨेũ को िमलाकर
इस सभी İ̾थित को यह कारण और यह कारण िमलेगा लेिकन बराबरxx 
है  जोड़ छह के बराबर और चार के बराबर से कम काx y yx 
मतलब है चार के बराबर और पांच के बराबर से कम का मतलब x y y
पांच के बराबर है
 इसिलए केवल इस Ɨेũ का समाधान यह İ̾थरांक इस रेखा पर İ̾थत होगा केवल सबसे पहले िबंदु खोजŐ  Ůितǅेदन का तो जोड़ x y 
बराबर  छह Ůितǅेद करने के िलए

चार के बराबर कहते हœ िक यह एक Ŭुव दो पर है और यह बराबर पाँच बटा एक पाँच यह हैx y 
 इसिलए कोना िबंदु Ɛोिंक ʩवहायŊ
कारण रेखा ही है ʩवहायŊ कारण है रेखा कोने िबंदुओ ंके साथ कोने िबंदु चार  दो और बी एक पांचab ab a 
 इसिलए उȞेʴ फ़ंƕन िदया गया उȞेʴ
फ़ंƕन पांच जोड़ तीन के बराबर हैz x y 
 इसिलए za 
पांच गुणा चार जोड़ तीन के बराबर पांच गुणा चार जोड़ तीन गुणा दो बराबर पांच गुणा चार तीन पांच जमा तीन y x x y
तो यह छɬीस है और बराबर पाँच जमा तीन का अथŊ है पाँच गुणा एक जोड़ तीन गुणा पाँच बराबर बीसzb x y 
 इसिलए हमŐ को Ɋूनतम करना होगाz 
 इसिलए Ɋूनतम यह सबसे छोटा मान हैz 
 इसिलए Ɋूनतम बराबर बीस पर एक पाँच तो यहाँ  ʩवहायŊ कारण केवल रेखा है अबz b 
हम एक और सम˟ा पर िवचार करते हœ जो एलपीपी को हल करती है जो Ťािफक ŝप से बराबर तीन जमा पांच के अधीन है,z x y  

के अधीन दो दस के बराबर से अिधक हैx y 
जोड़ छह तीन के बराबर ɘस अिधक से अिधक  आठ के बराबर से बराबर सेx y x y x 

अिधक  िदए गए İ̾थरांक के िलए िदए गए İ̾थर समीकरण के िलए शूɊ से शूɊ और बराबर से अिधक समाधान संबȠ समीकरण  y 
कह रहे हœ िक यह पहला है, यह दूसरा तीसरा और चौथा है
 इसिलए जमा दो बराबर दस जमा छह तीन जमा के बराबर है आठ के बराबर अब एक जमा दो से मœ 10 के x y x y x y x 
बराबर केy  
बराबर 0 का अथŊ है के बराबर 10 के बराबर 0 का अथŊ है के बराबर पांचx x y 
 इसिलए अंक दस शूɊ और दूसरे से शूɊ पांच हœ जमा छह के बराबर के बराबर का अथŊ है के बराबर 6 और के x y x  0 y y 
बराबर 0 का
अथŊ है के बराबर छहx 
 इसिलए तीसरे तीन से अंक छह शूɊ और शूɊ छह हœ जोड़ आठ के बराबर बराबर शूɊ हैx y y 
 इसिलए बराबर आठ बटा तीन और बराबर  शूɊ का अथŊ है आठ के बराबरx x y 
 इसिलए अंक हœ आठ बटा तीन शूɊ और शूɊ आठ यिद आप को दो के बराबर रखते हœ तो के बराबर दो डाल के बराबर दो y x y 
का अथŊ है के बराबर दोx 
 इसिलए दो दो भी िबंदु रेखा
पर İ̾थत है  यह लाइन Ɛोिंक आठ बटा तीन लाइन पर पता लगाना मुİʭल है
इसिलए इसे ढंूढना बŠत आसान है  रेखा पर दो दो िबंदु
इसिलए समीकरण के िलए इस तीन रेखा का Ťाफ बनाएं एक जमा दो मœ बराबर दस दसx 
शूɊ और शूɊ पांच अंक इस रेखा पर आठ नौ दस हœ तो यह दस शूɊ और शूɊ पांच है
इसिलए यह शूɊ पांच है  तो इन दो िबंदुओ ंको िमलाइए तो यह रेखा जमा दो मœ बराबरx 
है तन जमा दो मœ बराबर दस के िलए अब दूसरे अंक छह शूɊ हœ और शूɊ छह यह छह शूɊ है और यह शूɊ छह छह शूɊ और x 
शूɊ छह है
यह है  जमा छह के बराबर है अब चार ितहाई समीकरण तीन जमा x y x y
आठ के बराबर हमारे पास दो अंक शूɊ अठारह दो दो शूɊ आठ हœ तो सात आठ यह शूɊ है
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आठ और दो दो का मतलब है िक यह िबंदु है तो इन दो िबंदुओ ंको िमलाएं तो यह तीन है  जमा आठ तीन के बराबरx y 
जमा आठ के बराबर है तो ये तीन रेखाएं हœ   अब असमानता के संकेत के अनुसारx y 

हमŐ कारण को पįरभािषत करना होगा
 इसिलए पहले हम मूल परीƗण की जांच करते हœ चार एक एƛ ɘस दो मœ बराबर से अिधक 10 के बराबर  तो
0 जमा 0 10 से बड़ा गलत है इसका मतलब है िक मूल s .
 मŐ नही ंहै  इस असमानता का समाधान Ɨेũ x
+ दो मœ दस से अिधक इसका मतलब है िक यह संभव कारण होगा िक यह आधा िवमान
इसके िलए समाधान कारण का Ůितिनिधȕ करेगा एƛ ɘस दो वाई दस के बराबर एƛ
ɘस वाई छह के बराबर से अिधक है तो चार  दूसरा जोड़ के बराबर से बड़ा है, 0 जोड़x y, 6 
0 बराबर 0, 6 से बड़ा है, िफर से गलत है,
 इसिलए इस रेखा के िलए िफर से संभव
Ɨेũ इस िदशा मŐ होगा और चौथा तीसरा तीन जमा आठ के बराबर से बड़ा होगा तो 3  मŐ 0 जोड़x y 
0 बराबर 0, 8 से बड़ा है, िफर से गलत है,
 इसिलए इसके िलए भी संभव
Ɨेũ इस िदशा मŐ होगा और यह के बराबर 0 से बड़ा हैx 
और यह 0 के बराबर से अिधक है।

 इसिलए इसके िलए संभव कारण Ɛा यह हरा कारण होगा हरा छायांिकत कारण इसके िलए ʩवहायŊ
कारण होगा अब इस ʩवहायŊ कारण के िलए कहŐ िक यह एक है यह बी है और यह सी है
और यह डीएबीसीडी कोने िबंदु हœ एबीसीडी कोने िबंदु हœ इन िबंदुओ ंको खोजने के िलए
हमŐ करना है  हल करŐ  है यह िबंदु  यह िबंदु है और यहa a a 10 0 
िबंदु है लेिकन और को खोजने के िलए है 2 4 और है।d 0 8 b c b c 1 5 

 इसिलए ये संभव कारण हœ
 इसिलए ये संभव Ɨेũ के कोने िबंदु हœ
इसिलए कोने िबंदु
 इसिलए संभव कारण के कोने िबंदु एक दस शूɊ बी दो चार सी एक पांच और डी शूɊ आठ हœ
 इसिलए इन चार कोने िबंदुओ ंपर का मानz 

के बराबर होगाza 
 इसिलए उȞेʴ फ़ंƕन

को के बराबर ɘस के ŝप मŐ िदया गया है तो 3 गुणा 10 जोड़ 5 गुणा 0 बराबर तीस बराबर तीन गुणा पांच गुणा z z 3x 5y zb 
चार बराबर 26 बराबर 3 गुणा 1 जोड़ 5 गुणा 5zc 
28 के बराबर और बराबर 3 गुणा 0 जमा पांच गुणा आठzd 
बराबर  चालीस तो यह सबसे छोटा मान है और यह सबसे बड़ा मान है Ɛोिंक कारण असीिमत Ɨेũ है और हमŐ उȞेʴ फ़ंƕन को कम 
करना होगा
 इसिलए यिद हम इस सबसे छोटे मान को छɬीस मानते हœ तो तीन जमा पांच छɬीस से कम होना चािहए यिद हम ɘॉट करते हœ x y 
तीन x
जोड़ पांच का Ťाफ छɬीस के बराबर है हम देखते हœ िक Ťाफ तीन जमा दो बराबर होगा  अल से छɬीस तो तीन जोड़ दो y x y x 

तीन i x
जोड़ पांच तीन जोड़ पांच पंİƅ तीन जमा पांच छɬीस के बराबर कोई सामाɊ िबंदु नही ंहै y x y x y 
संभव कारण के साथ सामाɊ िबंदु
 इसिलए Ɋूनतम 26 के बराबर दो  चार तो इस तरह से जब कारण असीिमत हैz b 
हम Ɋूनतम या अिधकतम मूʞ पा सकते हœ ठीक है दोˑो ंहम अगले भाग मŐ कुछ और सम˟ाओ ंऔर अवधारणाओ ंपर चचाŊ करŐ गे,
ठीक है धɊवाद Pru
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