
Μঠক আেছ বсুরা িলিনয়ার έϕাςািমং সমসҝার পূেব κর আেলাচনার ধারাবািহকতায়
এখন আমরা এই িবষেয় িকছΦ  সমসҝা িনেয় আেলাচনা করব িলিনয়ার έϕাςািমং সমসҝা
 তাই আসুন উদাহরণ έটেন έনওয়া যাক মােন ίরিখক έϕাςািমং সমসҝা ςািফকҝািল িমিনমাইজ বা মҝাΝЊমাইজ করা বা lbp 
এবং মҝাΝЊমাইজ িমিনমাইজ এবং মҝাΝЊমাইজ করা উেгশҝ ফাংশন এরz 
সমান  ъাস ቀবেকর সােপেϠ ъাস িতন কম সমান ষাট ъাস έবিশ সমান দশ কম এর έচেয়3x 9y y x y x y x 

έবিশ সমান শূেনҝর έচেয় বড় শূেনҝর έচেয় সমানyx yx 
 তাই এইვিল ቀবক এবং
এΜট উেгশҝমূলক ফাংশন  এΜট বᄿিনѮ ফাংশন বলুন এΜট একΜট এΜট দΜুট িতনΜট এবং চার
 তাই ϕথেম আমরা ϕদЫ ቀবেকর জনҝ সংিѫѭ সমীকরণ িনই
এক দুই িতন সমাধান যЅু সমীকরণ যুЅ সমীকরণ ъাস িতন সমান ষাট έযাগ সমান 10 সমান  x y x y x y
 তাই এক ъাস έথেক 3 সমান 60 পুট সমান 0 έদেব সমান ষাট শূেনҝর সমান έদেব িবেশর সমানx y y x x y 
 তাই পেয়л ষাট শূনҝ এবং ইেরা িবশ έথেক έথেক έযাগ সমান 10 সুতরাং এর সমান 0 বসান মােন z  x x y y x
সমান 10 সমান 0 έবাঝায় দেশর সমানx y 
 তাই পেয়лვিল টҝান শূনҝ শূনҝ দশ έথেক তৃতীয় সমান x y
 তাই রাখেল শূেনҝর সমান έবাঝায়y 

শূেনҝর সমান έযেহতΦ  এর সমান একΜট έরখা যা উৎপিЫর মধҝ িদেয় যােИx mx y 
 তাই এই έরখাΜট

এর সমান অবশҝই উৎপিЫর মধҝ িদেয় যােবx i 
 তাই আমােদরেক 1 বলেত এর সমান আেরকΜট মান িনেত হেবx 
এΜট έবাঝায় এর সমান।y 
 সুতরাং পেয়лვিল হল শূনҝ শূনҝ মােন এই έরখাΜট উৎপিЫর মধҝ িদেয় যােИ
এবং এখান έথেক আেরকΜট িবр ুέযখােন এই έরখাΜট একΜটর মধҝ িদেয় যােИ এখন আমােদর
কােছ িতনΜট সংিѫѭ সমীকরেণর জনҝ লাইেন িবр ুরেয়েছ
 তাই এই িতনΜট লাইেনর ςাফΜট আকুঁন যােত আমরা দুই পেয়л ষাটΜট শূনҝ বলেত পাির
এই িবр ুষাট শূনҝ এবং শূনҝ িবশ
 তাই এই িবрΜুট শূনҝ িবশ
এখন এই দΜুট িবрেুত έযাগ িদেল লাইেনর ςাফ έদেব ъাস িতন x y
সমান ষাট ъাস িতন সমান ষাট এখন িবр ুঅনҝx y 
লাইেন দশ শূনҝ এবং শূনҝ দশ
 তাই  এΜট দশΜট শূনҝ এবং এΜট
শূনҝ দশ
 তাই আমােদর দΜুট আেছ  পেয়л দশΜট শূনҝ এবং শূনҝ দশ এই দুΜট িবрেুত έযাগ করেল আমরা লাইেনর সমীকরণ পাব এΜট 
হল έযাগ সমান দশ έযাগ সমান দশ এখন আেরকΜট শূনҝ শূনҝ এবংx y x y 
একΜট এক মােন শূনҝ শূনҝ এবং একΜট
 তাই এই িবрু
 তাই এই লাইন  এই িবрরু মধҝ িদেয় যাওয়ার মােন হল এর সমান দশ রাখেল আপিন পােবনx 

এর সমান দশy 
 তাই এই দশ এবং দশΜট
 তাই এই έরখাΜট এই িবр ুέথেক দশ দশΜট এভােব চেল যােИ এখন ϕদЫ সমসҝাΜটেত ቀবকვেলা
έদওয়া হেয়েছ ъাস িতন এর έচেয় কম  ষােটর সমানx y 
 তাই আপিন ϕথম িеতীয় এবং তৃতীয়Μটর জনҝ অিরΝজন έটѶ বҝবহার
করেবন আপিন পােবন 0 έযাগ 3 এর মেধҝ 0 সমান 0 যা 60 এর কম যা সতҝ এবং িеতীয় সমীকরেণর জনҝ 0 έযাগ 0
মােন িеতীয় ቀবক সমান 0 এর έচেয় 10 এর έবিশ  িমথҝা এবং এর έচেয় কম 0 0 সমান শূেনҝর সমান সতҝx 
 তাই এই এর জনҝ এর সমান এরx y x 
জনҝ আমােদর পরীϠা করেত হেব এর এর জনҝ আমােদর িনিব κচাের িবр ুিনেত হেবx y 
বলুন আমরা একΜট িবр ু1 2 িবেবচনা কির এবং আমরা έদিখ έয 1 কম  2 এর έচেয় সতҝ
 তাই 1Μট 2 এর έচেয় কম 2 মােন
10Μট 20 এর έচেয় কম এΜটও সতҝ যিদ আপিন দশΜট টΦইন έনন  একΜট িবр ুিহসােব কারণ আমরাty 
ϕিতΜট িবভাগেক দশ িহসােব িনেয়িছ
 তাই িবেবচনা ক჈ন দশ িবশ দশΜট িবেশর έচেয় কম দুই এর মােন
দশ িবশ
 তাই এই িবр ু10 20 অবশҝই 

এর সমান এই এর সјাবҝ অНেল সংϡািয়ত অНেল অবিѸতy x 
 তাই এΜট হেব  ϕথম έϠেϏ এর সমান এবং 0 এরx y 
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έচেয় কম 60 এর সјাবҝ কারণΜট সতҝ
 তাই έযাগ সমান 60 এর সমাধােনর কারণ হেবx 3y 
কারণ এই অНেল έসািডয়াম রেয়েছ এবং িеতীয় έϠেϏ অিরΝজন পরীϠা পেড়িছল তাই
উৎপিЫ পরীϠা বҝথ κ হওয়ার মােন হল আমরা  έসই কারণვিলেক িবেবচনা করেত হেব যা
মূল অоভΦ κЅ কের না
 তাই অবেশেষ আমরা έদখেত পাΝИ έয এই অংশΜট এবং এΜট
হল এর সমান 0 এর έচেয় বড় এবং এΜট এর সমান।x y 0 
 তাই
অবেশেষ আমরা έদখেত পাΝИ έয এΜট সতҝ এΜট সতҝ এবং এΜট সতҝ এবং
এΜট সতҝ এর মােন হল এই কারণΜট সјাবҝ কারণ হেব এই কারণΜট
সјাবҝ কারণ হেব এবং এই পেয়лვিল হল έকাণার পেয়лვিল হল έকাণার
পেয়лვিল
 তাই έকাণার পেয়лვিলর সΜঠক মান খুেঁজ έপেত আমােদর এΜট সমাধান করেত হেব  িতন  সমীকরণ তাহেল আমরা abc 
এবং d
বেল এই চারΜট έকাণার িবрরু সΜঠক মান পাব
 তাই এই িবр ু এর মান έপেতa 
আমােদর এই সমীকরণΜট সমাধান করেত হেব এবং এই সমীকরণΜট এখন 1 এবং 3 έথেক έযাগ সমান 60 এর মােন x 3y x
 ъাস িতন x
ষােটর সমান কারণ সমান x y
 তাই চার সমান ষাট এর মােন সমান পেনেরাx x 
তাই সমান পেনর এর মােন এই িবр ু এই িবр ু পেনেরা পেনেরাy b b 
 তাই িব িবр ুপেনর পেনেরা কারণ এই িবр ুb
έরখা এক এবং িতন এর মেধҝ έছদ িবр ুέথেক িеতীয় এবং তৃতীয় έযাগ সমান দশ এর মােন έযাগ দেশরx y x x 
সমান দুই সমান দশ এই έবাঝায় সমান পাচঁ এবং সমান x x x y
 তাই সমান পাচঁy 
লাইন দুই এবং িতেনর মেধҝ έছদ িবр ুহল a
 তাই এΜট পাচঁ এবং পাচঁa 
 তাই হল পাচঁ এবং পাচঁ এবং এই িবр ু হল শূনҝ িবশΜটa c 
এবং এই িবр ু হল শূনҝ দশΜট έকাণার িবр ুসјাবҝ কারণ সјাবҝ কারণ হল একΜট পাচঁ পাচঁΜট পেনর পেনর গ শূনҝ d abcd 
িবশ এবং ঘ শূনҝ দশ অনুযায়ী এখন  আমােদর সমসҝা আমােদর এই ቀবেকর অধীেন

এর সমান িতন έযাগ নাইন এর উেгশҝমূলক ফাংশনΜট সব κািধক বা έছাট করেত হেবz  x y 
 তাই έকাণার িবрেুত এর মান িতন ъাস নাইন এর সমান িতন έথেক পাচঁ έযাগ 9 5 সমান  60 যা 3 এর সমান z x y za 
45
ъাস নয় এর মেধҝ 45 িতন এর মেধҝ পেনর দুঃিখত িতন এর মেধҝ পেনেরা
এবং নয় এর মেধҝ পেনেরা
 তাই পয়ঁতািѣশ έযাগ 135 180 এবং সমান 3 এর 0 έযাগ 9 20 সমান 0 έযাগ 180 সমান 0 έযাগ 180  এবংzc 

সমান 3 έথেক 0 έযাগ 9 έথেক 10 সমান শূনҝzd 
έযাগ নёই সমান
 তাই এখােন এΜট একΜট Ϡুϒতম মান এবং এΜট সবেচেয় বড় মান যা আমরা দুইΜট
পেয়েл পাব সবেচেয় বড় মানΜট এবং এ দΜুট িবр ুবহৃЫম মান পােব  έযেহতΦ  সјাবҝ কারণΜট অНেলর সীমানা অНেল b c-
আবд
 তাই এর Ϡুϒতম মানΜট
হেব সব κিনє মান
 তাই সব κিনє সমান 60 Ϡুϒতম মােনর মােন ষাটΜট সবেচেয় έছাটz za 
মান
 তাই নূҝনতম ষােটর সমান একΜট পাচঁ পাচঁ কারণ দΜুট পেয়েл বহৃЫম মান z 

এবং b c
 তাই সেব κাЗ 180 এর সমান  έরখায় অবিѸত έয সমসҝার একািধক সেব κাЫম সমাধান রেয়েছ έযেহতΦ  িবষয়বᄿ z bc bc 
έযেকােনা লাইেন
অসীমভােব অেনকვিল িবр ুথােক
 তাই সমসҝার অসীম অেনকვিল
সমাধান এখন পরবতλ সমসҝার সমাধান ςািফকভােব এর সমান পাচঁ ъাস িতন সােপেϠ έযাগ সমান lpp z x y x y 
ছয়  ϕদЫ ቀবেকর জনҝ এর সমান চারx 

কম সমান পাচঁ সমান শূনҝy x 
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বড় সমান শূনҝ সমাধান সѕিকκত সমীকরণ ϕদЫ ቀবেকর জনҝ ъাস সমান ছয় ইিতমেধҝ έদওয়া সমান চার y x y x y 
সমান পাচঁ
 তাই এক έথেক έযাগ সমান ছয় পুট সমান শূনҝ মােন সমান 6 x y y x x
0 এর সমান έবাঝায় 6 এর সমান।y 
 সুতরাং পেয়л ছয় শূনҝ এবং শূনҝ ছয় িеতীয় έথেক 4 সমান x 

অϠ έছদ এর সমাоরাল έরখা।y x 
  চারΜট শূনҝ έথেক তৃতীয় সমান পােঁচর অϠΜট অেϠর সমাоরাল একΜট έরখা অϠেক শূনҝ পােঁচ έছদ কের এখন y x y 
এই সমѷ তথҝ έথেক আমরা
এই িতনΜট লাইেনর ςাফ আিঁক
 তাই এখন ϕথম লাইন 0 6 এবং 6 0 1 2 3 এর মধҝ িদেয় যােИ  4 5 6 7 1 2 3 4 5 6 7
 তাই লাইন পািসং ሼগ  এই দুইΜটh 
িবр ুযা ছয় শূনҝ এবং শূনҝ ছয়
 তাই এই έরখাΜট আকুঁন এই έরখাΜট হেব έযাগ এই έরখাΜটx 
ϕিতিনিধЯ কের έযাগ সমান ছয়Μট এখন সমান চার একΜট έরখাx y x 
অেϠর সমাоরাল এবং িবр ুচার শূেনҝর মধҝ িদেয় যােИ
 তাই এΜট হল  সমান চার এবং সমান পাচঁ হল একΜট έরখা যাx y 
শূনҝ পােঁচর মধҝ িদেয় যােИ এবং অেϠর সমাоরাল এΜট সমান পাচঁx y 
তাই ϕদЫ অসমতা অনুযায়ী έযাগ সমান ছয় এখন কারণ িচিҀত ক჈ন যােত এবং সমান έথেক বড়  0 এরx y x y 
মােন অ-έনিতবাচক সীমাবдতা έনই
 তাই অНলΜটেক অবশҝই ϕথম চতΦ ভΦ κজΜটেত অоভΦ κЅ করেত হেব
এবং এর সমান চােরর সমানx 
 তাই এই কারণΜট এবং έকন পােঁচর έথেক কম মােন এই অНলΜট এখন
এই সমѷ শতκ একΝϏত করেল এই কারণΜট এবং এই কারণΜট পােব িকᅀ এরxx 
সমান  ъাস সমান ছয় এবং এর কম সমান চারx y yx 
মােন সমান চার এবং কম এর সমান পাচঁ মােন x y y
পােঁচর সমান
 তাই ზধুমাϏ এই অНেলর সমাধান এই ቀবকΜট এই লাইেন থাকেব ზধুমাϏ ϕথেম িবр ুখুেঁজ পােব  έছদ এর
 তাই έযাগ সমান  ছয়Μট έছদ করেতx y 

সমান চার বলুন এΜট একΜট έম჈েত দুই এবং এই সমান পাচঁΜট এক পােঁচ এΜট x y b
 তাই έকাণার িবр ুέযেহতΦ  সјাবҝ
কারণ হল έরখা িনেজই সјাবҝ কারণ হল লাইন έকাণার পেয়л সহ έকাণার িবр ুএকΜট চার  দুই এবং িব এক পাচঁab ab 
 তাই অবেজিЄভ ফাংশন ϕদЫ অবেজিЄভ
ফাংশন হল সমান পাচঁ έযাগ িতন z x y
 তাই সমান পাচঁ έযাগ িতন সমান পাচঁ ভাগ চার έযাগ িতন দুই সমান পাচঁ ვণ িতন পাচঁ িতন za x y x x y
সুতরাং এΜট ছাΝёশ এবং সমান পাচঁ ъাস িতন মােন পাচঁΜট এক έযাগ িতন ვণ পাচঁ সমান িবশzb x y 
 তাই আমােদর িমিনমাইজ করেত হেবz 
 তাই নূҝনতম এΜট সবেচেয় έছাট মানz 
 তাই সব κিনє িবেশর সমান এক পাচঁΜটz b 
 তাই এখােন  সјাবҝ কারণ হল লাইন এখন চলুন
আমরা আেরকΜট সমসҝা িবেবচনা কির έযΜট হল ςািফিল িমিনমাইজ করা সমান িতন ъাস পাচঁ সােপেϠ lpp z x y x 
ъাস দুই বড় সমান দশΜটy 

ъাস বড় সমান ছয় িতন ъাস বড়  সমান আট এর έচেয়x y x y x 
বড়  έথেক শূনҝ এবং এর έচেয় বড় সমান শূনҝ সমাধান সѕিকκত সমীকরণ ϕদЫ ቀবকვিলর জনҝ ϕদЫ ቀবক যЅু l y 
সমীকরেণর জনҝ 
বলা হয় এΜট ϕথম এΜট িеতীয় তৃতীয় এবং চতΦ থ κ
 তাই έযাগ দুই সমান দশ έযাগ সমান ছয় িতন έযাগ এখন এক ъাস দুই έথেক আেটর সমান সমান x y x y x y x i 
10 পুট y
সমান 0 έবাঝায় সমান 10 সমান 0 έবাঝায় সমান পাচঁx x y 
 তাই পেয়л হল দশ শূনҝ এবং শূনҝ পাচঁ έথেক িеতীয় έযাগ সমান ছয় পুট এর সমান মােন সমান 6 এবং x y x  0 y y
সমান 0
έবাঝায় সমান ছয়x 
 তাই পেয়л ছয় শূনҝ এবং শূনҝ ছয় έথেক তৃতীয় িতন έযাগ সমান আট পুট সমান শূনҝ সুতরাং সমান আট বাই x y y x 
িতন এবং সমান  শূনҝ έথেক έবাঝায় সমান আটΜটx y 
 তাই পেয়лვিল হল পেয়лვিল হল আট বাই িতন শূনҝ এবং শূনҝ আট যিদ আপিন এর সমান দুই কেরন তাহেল y x 
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সমান দুই পুট এর সমান দুই মােন সমান দুইy x 
 তাই দΜুট দΜুটও িবр ুέরখা
রেয়েছ  এই লাইনΜট কারণ লাইেন আট বাই িতন সনাЅ করা কΜঠন িকছΦ
তাই এΜট সনাЅ করা খুব সহজ  লাইেন দΜুট দΜুট িবрু
তাই সমীকরেণর জনҝ এই িতনΜট লাইেনর ςাফ আকুঁন এক ъাস টΦ  সমান দশ দশΜটx i 
শূনҝ এবং শূনҝ পাচঁ িবр ুএই লাইেন রেয়েছ আট নয় দশ
 তাই এΜট দশ শূনҝ এবং শূনҝ পাচঁ
তাই এΜট শূনҝ পাচঁ  সুতরাং এই দΜুট িবрেুত έযাগ িদন
 তাই এই লাইন ъাস দুই x i
সমান টҝান έযাগ দুই সমান দশ এখন িеতীয় পেয়েлর জনҝ ছয় শূনҝ এবং শূনҝ ছয় হল ছয় শূনҝ এবং এΜট শূনҝ ছয় ছয়x i 
ছয় শূনҝ এবং শূনҝ ছয়
হল έযাগ সমান ছয় এখন চার তৃতীয় সমীকরণ িতন έযাগ সমানx  y x y 
আটΜট আমােদর কােছ দΜুট পেয়л আেছ শূনҝ আঠার দুই দুই শূনҝ আট
 তাই সাত আট এΜট শূনҝ
আট এবং দুই দুই মােন এই িবрু
 তাই এই দΜুট িবр ুέযাগ ক჈ন
 তাই এই িতনΜট έযাগ সমান আটΜটx  y 

έযাগ সমান আটΜটx y 
 তাই এই িতনΜট লাইন এখন অসমতার িচҀ অনুসাের
আমােদর কারণΜট সংϡািয়ত করেত হেব
 তাই ϕথেম
 তাই আমরা ზধু মূল পরীϠা পরীϠা কির চার এক έযাগ দুই সমান 10 এর έচেয় বড়  তাইx i 
10 এর έথেক বড় 0 έযাগ 0 িমথҝা মােন এর মেধҝ উৎপিЫ έনই  এই অসােমҝর অিলউশন অНল s x
ъাস দুই দেশর έচেয় বড় এর মােন এই জনҝ সјাবҝ কারণ এই অধ κ সমতলi 
এই জনҝ সমাধান কারণ উপѸাপন করেব έযাগ দুই সমান দশ এখন x y x
ъাস বড় সমান ছয়y 
 তাই চার  িеতীয় ъাস সমান 6 এর έচেয় বড় মােন 0 έযাগx y 
0 সমান 0 এর έচেয় বড় 6 আবার িমথҝা
 তাই আবার এই লাইেনর জনҝ সјাবҝ
অНলΜট এই িদেক হেব এবং চতΦ থ κ তৃতীয় িতন ъাস আেটর সমানx y 
 তাই 3  0 έযােগ
0 সমান 0 এর έচেয় বড় 8 আবার িমথҝা
 তাই এর জনҝও সјাবҝ
অНলΜট এই িদেক থাকেব এবং এΜট 0 এর সমান এর έচেয় বড়x 
এবং এΜট 0 এর έচেয় বড়।y 

 তাই এর সјাবҝ কারণ এই সবুজ কারণ হেব সবুজ ছায়াযুЅ কারণ হেব এর সјাবҝ
কারণ এখন এই সјাবҝ কারেণর জনҝ বলুন এΜট একΜট এΜট এবং এΜট b c
এবং এΜট হল έকাণার পেয়лვিল হল έকাণার পেয়лვিল খুেঁজ έবর করার জনҝdabcd abcd 
এই পেয়лვিল আমােদর করেত হেব  সমাধান হল এই পেয়л  হল এই িবр ু হল 10 0 এবং এইa a a 
িবр ু হল 0 8 িকᅀ এবং খুেঁজ έবর করেতd b c 
 তাই হল 2 4 এবং হল 1 5।b c 

 তাই এইვিল হল সјাবҝ কারণ
 তাই এইვিল হল সјাবҝ অНেলর έকাণ িবрু
তাই έকাণার পেয়л
 তাই সјাবҝ কারেণর έকাণার পেয়л 
হল একΜট দশ শূনҝ দুই চার এক পাচঁ এবং শূনҝ আটb c d 
 তাই এই চারΜট έকাণার িবрেুত এর মানz 
হেব এর সমানza 
 তাই উেгশҝমূলক ফাংশন z
έদওয়া হেয়েছ সমান ъাস z 3x 5y
 তাই 3 এর মেধҝ 10 έযাগ 5 এর মেধҝ 0 সমান ΝϏশ সমান িতন ভােগর দুই έযাগ পাচঁ ভােগর চার সমান 26 সমান 3 zb zc 
ভাগ 1 έযাগ 5 5
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সমান 28 এবং সমান 3 এর মেধҝ 0 έযাগ পাচঁ ভাগ আটzd 
সমান  চিѣশ
 তাই এΜট সবেচেয় έছাট মান এবং এΜট সবেচেয় বড় মান কারণ কারণΜট সীমাহীন অНল এবং আমােদর উেгশҝ ফাংশনΜট 
έছাট করেত হেব
 তাই যিদ আমরা এই Ϡুϒতম মানΜট ছাΝёশΜট িবেবচনা কির তেব িতন ъাস পাচঁ অবশҝই ছাΝёেশর কম হেত হেব যিদx y 
আমরা ъট কির  িতন x
έযাগ পাচঁ সমান ছাΝёেশর ςাফΜট আমরা έদখেত পাΝИ έয ςাফΜট হেব িতন έযাগ দুই সমান  έথেক ছাΝёশy x y al 
 তাই িতন έযাগ দুই িতন x i x
ъাস পাচঁ িতন ъাস পাচঁ লাইন িতন έযাগ পাচঁ সমান ছাΝёেশর έকােনা সাধারণ িবр ুέনই y x y x y 
সјাবҝ কারণ সহ সাধারণ িবрু
 তাই নূҝনতম সমান 26 এ দুই  চারz b 
 তাই এইভােব যখন কারণ সীমাহীন হয়
আমরা সব κিনє বা সেব κাЗ মান খুেঁজ έপেত পাির Μঠক আেছ বсুরা আমরা পরবতλ িবভােগ আরও িকছΦ  সমসҝা এবং
ধারণা আেলাচনা করব Μঠক আেছ আপনােক ধনҝবাদ 
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