
ಸค ๲౬ ೕ๼ತช ಇಂൿ කโ ช಍ೕಯ ඲౳ ೕಛ౳ ෦ಂ಩ ಸಮ๲౲ ಯ ಬಡ౛  ಚ೉ბಸยං౪ ೕๅ ಅൿ ඛಮಡ ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣ lpp 
ಮൡ౨  ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ๆค෻ಬฯ ಗಳย౵  ೎ක౬ ಜ ൟัൽං ಮൡ౨  ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣದ 
ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣದ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ຂಡ ಪคಹค๯โൿ ಎಂ්ದඝ౬  කโ เವರ฿ಜ ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ .  ಒಂൿ ๆค෻ಬฯ 
ಮൡ౨  ಎರഴ ๆคಯಬฯ ಗำ ෈ೕಜಗ൐ತ฿ಜ ಮൡ౨  ಸ೉ತ౳ ฿ಜ ಈಗ කโ ช಍ೕಯ ඲౳ ೕಛ౳ ෦ಂ಩ ಸಮ๲౲ ಯ ಃ౹ ೕತ౳ ದย౵  
ಎರഴ ๆค෻ಬฯ ಗಳย౵  ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣ ಮൡ౨  ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ช಍ೕಯ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ຂಡ ಬಳ๯โൿ 
ಎಂ්ದರ ಀคൡ ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ  
ಆದ౪ คಂದ ช಍ೕಯ ඲౳ ೕಛ౳ ෦ಂ಩ ൽನඛತ౲ ದ ೧ೕವನದย౵  ಆඪౣ ෭๳ಶඨ ಪ౳ ౾౳ ෺෻ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵   ಆඪౣ ෭๳ಶඨ
ಅಗತ౲ เฆವ เเಧ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  කโ ಎൿคಸ෎౽ಜං ಅಥ฿ කโ ಅದರ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲  ಅಥ฿ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ช಍ೕಯ ඲౳ ೕಛ౳ ෦ಂ಩ ಸಮ๲౲  ಗ൐ತದ ಆඪౣ ෭๳ಶඨ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ಒಂർಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ช಍ೕಯ ඲౳ ೕಛ౳ ෦ಂ಩ ಅඝ౬  ยೕඛಯฑ ಆඪౣ ෭๳ಶඨ ಎಂ඀ ಕฉಯಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ຂಳಬ๾ൿ ಗคಷ౤  
มಭ ಅಥ฿ ಕല෫ ๅಚ౞ ඈತಹ ಉತ౨ ಮ ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ๬ඌ๭ ಇโಗำ ನย౵  ಉർಹರൕಗะಜๅ ช಍ೕಯ am 
๸ීಧൽಂದ ಪ౳ ൟඛඌ๯ವ ಅ൳෥౲ ഔಕฯ ෥ದค෷ ಗ൐ತದ ಆඪౣ ෭๳ಶඨ ನ เ๕ಷ ๸ದಭბ฿ಜං, කโ ඄ඦൽನ 
೧ೕವನ ಪค๭౩ ൟ෵ಂದ ಅಥ฿ ජಜ ಪ౳ ඵಚൽಂದ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ ෦ยಟค ౽෴ბಚರൕಯย౵  ಶൡ౳ ಗัಡ ಗคಷ౤  ๻ඛ ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  ನಷౣ ವඝ౬  ಉಂഖ෥ഴವ ෦ยಟค ಪ౳ ಯತ౬   
ಉದ౲ ಮದ ವ౲ ವ๬౩ ಪಕฆ ඛฏತರ ෥ನವಶ౾౨ ಯ ීಡ฿ಳಗำ ಮൡ౨  ಲಭ౲ เฆವ ๸ಪඞ౱ ಲಗಳ ಅലಯย౵  มಭವඝ౬  
ກ೉౞ ಸฤ ಬಯ๯൞౨ ฉ ಅඃ คೕൟ ಘನ ವಗბದ ವ౲ ౾౨ ෷ ๿ലಃಛಜ ಉั๭ದ ಹಣವඝ౬  ಕඛಷ౤  ൤คಡ ຄൕಛคಃಯലಯย౵  
ತನ౬  มಭವඝ౬  ກ೉౞ ಸฤ ಬಯ๯൞౨ ච ಅඃ คೕൟ  ๬คಡ ಸಮ๲౲ ฀ತಹ ಅඡಕ ಉർಹರൕಗัๅ, ಅโಗำ ಎರഴ 
౽ಌბචಗำ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ෩ฆ ತೕർ෨ಗำ ಮൡ౨  ಈ ౽ಌბච ಐൿ ಘಟಕಗಳඝ౬  ಉ൞౭ ൽ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  p q p 
౽ಌბච ಘಟಕಗಳඝ౬  ಉ൞౭ ൽ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ತೕർ෦ನ කฤౙ  ಐടಗಳඝ౬  ಇค๯ವ ๬ಮಥ౲ ბವඝ౬  ຄಂൽං q 6 a 
ಮൡ౨  ಅย౵  ಀൿฉ කฤౙ  ಸ౩ ಳಗัಡ ಸ౩ ะವ౽ಶ ඛೕഴವ ๬ಮಥ౲ ბವඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಈಗ ඛಂದ ವฉಡ ෩ฆb c a p 
ಸ౩ ಳಗัಡ ಅವ౽ಶ ಕย౭ ๯ವ ๬ಮಥ౲ ბವඝ౬  ຄಂൽං  ඛಂದ ಡ ಮൡ౨  ඛಂದ ಡ කโ ಅඝ౬  ๬ಜಸ෎ಀ a b p c th 
౽ಌბච ಮൡ౨  ඛಂದ ಉ൞౭ ൽ๯ವ ಸರಀಗำ ಮൡ౨  ๬คಡ ๅಚ౞ ವඝ౬  ಕല෫ ෥ഴโൿ ಮൡ౨  ๬คಡ ๅಚ౞ ವඝ౬  p q e 
ಕല෫ ෥ഴโൿ ඛಂದ ಡ ඛೕಡมಞತ౨ ං ඛಂದ ಡ ඛೕಡมಞತ౨ ං ඛಂದ ಡ ඛೕಡมಞತ౨ ං ඛಂದ ඛಂದ p a p b p c q q 

ಡ ಡ ඛೕಡมಞತ౨ ං  ಡ b q c 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ಎರഴ ಎರഴ ಡ ಕำ๼ಸมಞವ ಪ౳ ෥ಣ ಎ๠ౣ  ಆಜฆತ౨ ං ಅඃ คೕൟ p ap bp c q two aq two bq 

෵ಂದ ๬คಡ ๅಚ౞ โ ಕඛಷ౤ ฿ಜฆತ౨ ං two c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಹಲ฿ฆ คೕൟಯ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಚ೉ბಸฤ ຄೕಞವ ෮ದฤ  ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  කโ ಎฯ ඪඪ ಎಂದฉ ยೕඛಯฑ ඲౳ ೕಛ౳ ෦ಂ಩ ಸಮ๲౲ ಯ ಬಡ౛  
เವರ฿ಜ ಚ೉ბಸ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ช಍ೕಯ ඲౳ ೕಛ౳ ෦ಂ಩ ಸಮ๲౲ ෷ ಎರഴ ූಗಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං, ಅಂದฉ ๭౩ ฃಂಕಗำ ๭౩ ฃಂಕಗಳඝ౬  
ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣ ಅಥ฿ ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಪ౳ ൟඛඌಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ๆคಯಬฯ ಎರഴ 
ๆคಯಬฯ ಅಥ฿ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ๆคಯಬฯ ಆಜರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಎರಡඡ ෽ೕಜච ಎರಡඡ ූಗโ ౾౳ ෴ 
෽ೕಜචಯ ෽ೕಜච෴ಜං ಈ ූಗವඝ౬  ඲౳ ೕಛ౳ ෦ಂ಩ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡඝ౬  ಒഔౣ ಡ 
ช಍ೕಯ ඲౳ ೕಛ౳ ෦ಂ಩ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ෮ದಲචಯർಜ කโ ಎಲ౵ ವඞ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸ෎౽ಜං ช಍ೕಯ xn 
ಸ෦ೕಕರಣ ಅಥ฿ ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಇ ๭౩ ฃಂಕಗำ ಒಂൿ ಎರഴ ಅಥ฿ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ๆคಯಬฯ 
ಆಜರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಎರಡචಯൿ කโ ชಌತ౱ ಕ ౽ಯბ ಅಥ฿ ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბವඝ౬  ಗคಷ౤ ತัಸฤ ಅಥ฿ ಕല෫ 
෥ಡฤ ෽ೕ೧๯โൿ ຂಡ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ช಍ೕಯ ඲౳ ೕಛ౳ ෦ಂ಩ ಅඝ౬  ඛಧბค๯ವ เඋನๅಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ช಍ೕಯ ౾౳ ෺ಯ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ โ 
ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣඈ൤ ๭౩ ฃಂಕಗัಡ ಒಳಪഔౣ ฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ವ๯౨ ඛಷ౤  ౾౳ ෺ಯ ಃಲโ ฿౲ ಌ౲ ನಗำ 
ඛඋბರ ಅ๭౩ ರ ๭౩ ฃಂಕಗำ ಆඪౣ ෭๳ಶඨ ಸಮ๲౲  ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ ಮൡ౨  ౽ಯბ๬ಧ౲  ಪค๻ರ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯർಜ කโ ಈ ಐൿ ಆฆ ൞ಂൟ౳ ಕ ಪದಗಳ ช಍ೕಯ ౽ಯბ ౽ಯბವඝ౬  ಚ೉ბಸ෎ಀ ಏಋ౺  ಡ z 
ಸಮකಜൿ౪ , ಅย౵  ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං, ಅದඝ౬  ಗคಷ౤ ತัಸ෎ಀ ab 
ಅಥ฿ ಕല෫ ෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯർಜ කโ ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸ෎ಀ ඦತರ ಎರಡචಯൿ ඛඋბರ ๆค෻ಬฯ x 
ಮൡ౨  ಅඝ౬  ඛඋბರ ๆคಯಬฯ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ෴฿ಗล ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං  ๵ච౬ ಡ ಮൡ౨  y x y 
෴฿ಗล ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಎಂದฉ ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵   ಇ ඛಬბಂಧ ಎಂದฉ ಮൡ౨  x y x y 
ಎಂൽಟ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆโൽಲ౵  ඦತರ ෩ರචಯൿ ๭౩ ฃಂಕಗำ ๭౩ ฃಂಕಗำ ಎಂದฉ ๭౩ ൟ ಅಥ฿ කโ ವ๯౨ ඛಷ౤  
౽ಯბವඝ౬  ಗคಷ౤ ತัಸฤ ಅಥ฿ ಕല෫ತัಸ෎౽ർಗ කโ ಎൿคಸ෎౽ದ ಅಡಚൕಗಳඝ౬  ಸಹ ຂಳಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣದ ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣದ งಪದย౵  ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜರಬ๾ൿ ಸ෦ೕಕರಣ 
ಮൡ౨  ๭౩ ൟಯ ෬ว ಮൡ౨  ඛඋბರದ ๆค෻ಬฯ ಗಳ ෬ยನ ๭౩ ൟಯย౵  ಈಗ කಲౙ ඡ ಅಂಶๅಂದฉ ಆඪౣ ෭๳ಶඨ ಸಮ๲౲  
ಆඪౣ ෭๳ಶඨ ಸಮ๲౲  ಗคಷ౤ ತัಸฤ ಅಥ฿ ಕല෫ ෥ಡฤ ಅಂഔಆำ౶ ವ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಆඪౣ ෭๳ಶඨ ಸಮ๲౲  ಎಂൿ 
ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಃಲโ ๭౩ ฃಂಕಗำ ಅಥ฿ ๭౩ ൟಯലಯย౵  ಗคಷ౤ ತั๯โൿ ಅಥ฿ ಕല෫ 
෥ഴโൿ ಉർಹರൕಡ ಉದ౲ ಮದย౵  ಉದ౲ ෦ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ. ತನ౬  มಭವඝ౬  ಗคಷ౤ ತัಸฤ ಬಯ๯൞౨ ච ඦತರ 
๭౩ ฃಂಕಗำ ಲಭ౲ เฆವ ෨ಖ౲  ಶ౾౨ ಯ ๸ಪඞ౱ ಲಗำ ಮൡ౨  ಲಭ౲ เฆವ ීಡ฿ಳಗಳ ๸ಒ౲ ෴ಜರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇโ ಅಛค౽ ಸಮ๲౲ ಡ ๭౩ ರ฿ಜๅ ಈಗ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ ඛೕโ ๭౩ ฃಂಕಗಳ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ๲ึ෷฿ಗ 
ຂಳಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ๭౩ ฃಂಕಗัಡ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ದ ౽ರಣ ಅಥ฿ ๬෥ನ౲  ౽ರಣ  ಈ ಎರഴ ๭౩ ฃಂಕಗಳඝ౬  
ຂำโൿ ๳ค๭ದฉ ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං ඦತರ ಈ ಅඝ౬  ඛൽბಷౣ  ๭౩ ฃಂಕಗัಂದ ൣඪ౨ ಪല๯ವth  oabc oabc oabc 
౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං  ಮൡ౨  ಈ ౽ರಣโ ๭ೕ෦ತ฿ದ ౽ರಣ ಅಥ฿ ಬ๾๛ ಅඛಯ෦ತ 
౽ರಣ฿ಜರಬ๾ൿ, 
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ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඛೕലದ ๭౩ ฃಂಕಗಳ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ದฉ ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ  ๭౩ ರ൤ಯ ๬෥ನ౲  ౽ರಣ ๼ೕಜං ಎಂൿ 
ූเ๵ೕಣ ඦತರ ಇದඝ౬  ಅඨ ෇ಂഷി ౽ರಣ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣವඝ౬  
ಅඨ ෇ಂഷി ಆಜං ಇൿ ಅඨ ෇ಂഷി ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ ಮൡ౨  ಈ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣದย౵ ನ ಎม౵  
෈ಂൿಗಳඝ౬  ౽ಯბ๬ಧ౲  ಪค๻ರ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ಪค๻ರ ಆม౮  ෈ೕഓ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣಃౙ  ๳คං ඦತರ ಆม౮  ෈ೕഓವඝ౬  
౽ಯბ๬ಧ౲  ಪค๻ರ ౽ಯბ๬ಧ౲  ಪค๻ರ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಆഔౣ ฆವ ๭౩ ฃಂಕಗಳ ๭౩ ฃಂಕಗัಡ ಏಕ౽ಲದย౵  
කโ ಬಳಸ෎౽ದ ಃಲโ ಪದಗึಂದฉ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣใ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ ಅಂಶ฿ಜං 
ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣโ ඪೕನದ ๲ഡ ಆಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣಗำ ඪೕನದ ๲ഡ ಆಜರ෎ಀ ಅಂದฉ ಇโಗำ ಃಲโ ಎಂൿ ඛೕโ ಪคಗ൐๯ൟ౨ ೕค 
ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  เเಧ คೕൟಯ ಪ౳ ඃಶಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಇโ ಃಲโ เ෗ನ౬ ฿ದ ಮฆ  ಆಸඨ౺  ಮൡ౨  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมದ ౽ರಣವඝ౬  ຂั, ಇโಗำ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมದ 
ಪ౳ ඃಶಗะಜๅ ಎಂൿ කโ ಎರഴ ಅಂಶಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ, ಒಂൿ ෈ಂൿ ಇย౵ ං ಮൡ౨  ಒಂൿ ෈ಂൿ ಇย౵  ಈ ಎರഴ 
෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ค๭ ಮ൧౨ ෫౱  ಒಂൿ ෈ಂൿ ಇย౵ ං ಮൡ౨  ಒಂൿ ෈ಂൿ ಇย౵  ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ค๭ ಇโಗಳඝ౬  
൤ಡൿಆ ౶ั  ಈ ಪ౳ ඃಶದย౵  ಎರഴ ෈ಂൿಗำ ಮ൤౨  ಈ ಪ౳ ඃಶದย౵  ಎರഴ ෈ಂൿಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಅಂ౾ ಒಂൿ ಇൿ ಅಂ౾ ಎರഴ ಇൿ ಅಂ౾ ෩ฆ ಅಂ౾ කฤౙ  ಅಂ౾ ಐൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎม౵  ಐൿ ಅಂ౾ಗಳย౵  ෩ฆ කฤౙ  ಐൿ ෥ತ౳  ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ ಏಃಂದฉ ඪೕನ ๲ഡ ಎಂದฉ ඛೕโ 
෴โඃ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ  ಪ౳ ඃಶದย౵  ಮൡ౨  ඛೕโ ಆ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳คದฉ ๬ยನย౵ ನ 
๸ಒ౲ ಯ ෬ยನ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ෈ಂൿಗำ ಆ ౽ರಣಃౙ  ๳คರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ೉ತ౳  1 ಮൡ౨  2 ರย౵  ಈ ಅಂಕಗำ ಉತ౨ ಮ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมದ ౽ರಣಃౙ  ๳คಲ౵ , ಅದ౽ౙ ಜ෻ ೉ತ౳  1 ಮൡ౨   2 
ඪೕನದ ๲ഡ ಆಜಲ౵  ಆದฉ ඹಗฑ 3 ಮൡ౨  4 5 ඪೕನದ ๲ഡ ಆಜฆโದคಂದ කโ ಚ೎ბಯ ಸಮಯದย౵  ෩ฆ කฤౙ  ಮൡ౨  
ಐඈತಹ ಅಂ౾ಗಳඝ౬  ෥ತ౳  ಪคಗ൐ಸ෎ಀ ಈಗ ย ಯඝ౬  ಪคಹค๯ವ ೉൞౳ ತ౱ ಕ เඋನದ ೉൞౳ ತ౱ ಕ เඋನ ඲౳ ೕಛ౳ ෦ಂ಩ 
ಸಮ๲౲ ಯ ಹൟ౨ ರ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ช಍ೕಯ ඲౳ ೕಛ౳ ෦ಂ಩ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๯ವ ෮ದฤ කโ ಎರഴ ಪ౳ ෨ಖ ಪ౳ ෬ಯಗಳඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅಥ฿ ඛೕโ ಎರഴ ෩ಲේತ ಪ౳ ෬ಯಗಳඝ౬  ຂಳಬ๾ൿ ಪ౳ ෬ಯ ಒಂൿ ຂำತ౨ ං ಒಂൿ ಮൡ౨  lpp 

ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಡ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ ಆಜರย ಮൡ౨  ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბ  ช಍ೕಯ ಸ෥ನ൤ಗัಂದ เವค๭ದ z z r z 
๭౩ ฃಂಕಗัಡ ಗคಷ౤  ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  ಒಳಪഔౣ ฆವ ಅൡ౲ ತ౨ ಮ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽං , ಈ ಅൡ౲ ತ౨ ಮ ෰ಲ౲ โ 
౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ಪ౳ ඃಶದ ಒಂൿ ෩วಯย౵  ๸ಭเಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ඃಶದย౵  ಇโಗಳඝ౬  ෩ว ෈ಂൿಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಇโಗಳඝ౬  ෩ว ෈ಂൿಗำ ಅಂದฉ 
౽ಯბ๬ಧ౲  ಪ౳ ඃಶದ ๓ಂಗ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ౽ನბฑ ඩ෵ಂഡ ಗึಂൿ ಕฉ෷൞౨ ฉ, ಇโಗಳඝ౬  ౽ನბฑ 
ඩ෵ಂഡ ಗึಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౳ ෬ಯโ ಒಂൿ ಎย౭ ඪಡ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ฿ಜರย ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಡ x 
ಸ෥ನ฿ದ ಆಜರಬ๾ൿ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಮൡ౨  ීඌತ฿ಜದ౪ ฉ ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბโ ಗคಷ౤  ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  z r z 
ಎರಡඞ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං  ෬ยನ ෰ಲ౲  ಮൡ౨  ಇโಗಳย౵  ಪ౳ ൟ෽ಂ඀ ค෥ಋ ბನ ෩วಯ ෈ಂൿเನย౵  r r r 
ಅඨ ෇ಂി ಆಜದ౪ ฉ ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბದ ಗคಷ౤  ಅಥ฿ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಅ෴ඝ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ ಅൿ 
ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵ ൽರಬ๾ൿ ಅൿ ನ ෩วಯย౵  ๸ಭเಸ෎ಀ r 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ชಌ೉ತ౳ ದย౵  ಚ೉ბ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ಈ คೕൟಯ ಎರഴ ๭౩ ฃಂಕಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಮൡ౨  ಒಂൿ ๭౩ ರ฿ಜ ಇದඝ౬  ຂั ಮൡ౨  ಈ ๭౩ ರโ ಈ 
ಅಧბ ಸಮತಲವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ದฉ ಮൡ౨  ಈ ๭౩ ฃಂಕโ ಈ ಅಧბವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ತ౨ ං ಸಮತಲ ಮൡ౨  ಈ ๭౩ ฃಂಕโ ಈ 
ಅಧბ ಸಮತಲವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎม౵  ๭౩ ฃಂಕಗัಡ ๬෥ನ౲  ౽ರಣ ಇൿ ಮൡ౨  ಈ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣโ ๭ೕ෦ತ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ಮൡ౨  ಈ
෈ಂൿಗಳඝ౬  ෩ว ෈ಂൿಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ෬ಯโ ຂำತ౨ ං ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ ಅ ౲ූ ಸಗำ ෩ว ෈ಂൿಗำ ಮൡ౨  ಅದರ 
ಅൡ౲ ತ౨ ಮ ෰ಲ౲ โ ಇฆತ౨ ං ෩วಯ ෈ಂൿಗำ ಮൡ౨  ಪ౳ ෬ಯಗำ 2 ຂำ๋൤ , ಈ ಪ౳ ඃಶโ ීඌತ฿ಜದ౪ ฉ 
ಪ౳ ඃಶโ ීඌತ฿ಜದ౪ ฉ, ಈ ಪ౳ ඃಶโ ಗคಷ౤  ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ ಎಂൿ ຂำವ ಅൡ౲ ತ౨ ಮ ෰ಲ౲ โ 
เ෗ನ౬  ๭౩ ฃಂಕಗัಂದ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมದ ಇඣ౬ ಂൿ ౽ರಣವඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಮൡ౨  ಇൿ ಈ คೕൟ ಮൡ౨  
๭౩ ฃಂಕಗึರಡ ౙಁ  ๬෥ನ౲  ౽ರಣ ಇൿ ಮൡ౨  ಈ ౽ರಣ౽ౙ ಜ ෩วಯ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಎ෈๭ ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ෬ಯโ ෮ದฤ ຂัൡ  ౽ರಣ ීඌತ฿ಜං ಅಥ฿ ಅඨ ෇ಂി ಆಜฆโൿ ෩วಯ ෈ಂൿಗಳඝ౬  er 
ຄಂൽರ෎ಀ ಮൡ౨  ಅದರ ಅൡ౲ ತ౨ ಮ ෰ಲ౲ ಗำ ෩วಯ ෈ಂൿಗಳย౵  ಇฆತ౨ ං ಆದฉ ಪ౳ ෬ಯ 2 ຂำತ౨ ං ౽ರಣ 
ීඌತ฿ಜದ౪ ฉ ಗคಷ౤  ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲  ಎರവ ෩วಯ ෈ಂൿಗಳย౵  ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ౽ರಣವඝ౬  ಅඨ ෇ಂി 
෥ಡൽದ౪ ฉ ಗคಷ౤  ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ದ ๬ಧ౲ ൤෵ಲ౵   ಮൡ౨  ಅൿ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ ಅൿ ಈಗ ෩วಯ ෈ಂൿಗಳย౵  
ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ರ෎ಀ ౽ಯბ๬ಧ౲  ಪ౳ ඃಶದ ෩วಯ ෈ಂൿโ ಎರഴ ಗല ชಒಗಳ ೞದಕ฿ಜฆವ ಪ౳ ඃಶದย౵ ನ ಒಂൿ 
෈ಂൿ฿ಜං ಮൡ౨  ಪค෦ൟ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣದ ಅಸ෥ನ൤ಯ ವ౲ ವ๲౩ ಯ ౽ಯბ๬ಧ౲  ಪ౳ ඃಶๅಂൿ 
฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಅದඝ౬  ไತ౨ අಳಡ ๯ൡ౨ ವคಯಬ๾ർದฉ ಅದඝ౬  ීඌಸมಜං ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ 
ಅದඝ౬  ಅඨ ෇ಂഷി ඥ ౽ನბฑ ඩ෵ಂഡ เඋನ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎฯ ඪඪ ಅඝ౬  ಪคಹคಸฤ ನಮ౱ ย౵  ಎರഴ ಪ౳ ෨ಖ เඋನಗัๅ , ಅൿ ෮ದಲචಯൿ ๭ಂද౵ ಋ౺  เඋನ ಮൡ౨  
ಎರಡචಯൿ ౽ನბฑ ඩ෵ಂഡ เඋನ ๭ಂද౵ ಋ౺  เඋನโ ๸ಒ౲ ෴ർಗ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜං  ๆค෻ಬฯ ಎರಡ౾ౙ ಂತ 
ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๆค෻ಬฯ ๸ಒ౲ ෷ ಒಂൿ ಅಥ฿ ಎರഴ ಕല෫ ಎಂർಗ ෩วಯ ඩ෵ಂഡ เඋನโ ൡಂ෇ 
ಅඝಁಲಕರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ෥ತ౳  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ  ౽ನბฑ ඩ෵ಂഡ เඋನದ ౽ನბฑ ඩ෵ಂഡ เඋನದ ງತಗำ ಎย౭ ඪಯ 
౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣವඝ౬  ಉഴ๼ല෷ತ౨ ๅ ಮൡ౨  ತඩಸൕಯ ෩ಲಕ ಅಥ฿ ชಒಗಳ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  
ಪคಹค๯ವ ෩ಲಕ ಅದರ ෩วಯ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ඛಧბค๯โൿ ಇದರ ಅಥბๆඝ ಎಂ්ದඝ౬  ງತ ಒಂൿ ຂำತ౨ ං , 
ಆഔౣ ฆವ ಅಸ෥ನ൤ಗಳ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  งඪ๯ವ ෩ಲಕ කโ ෥ಡ෎ಀ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣವඝ౬  เವค๭ 
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ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ෨೉౞ ದ ಪ౳ ඃಶ฿ಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ෨ಕ౨  ౽ರಣ฿ಜರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ງತಗำ ಸಹ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ 
౽ರಣವඝ౬  เವค๯ವ ෩ಲಕ කโ ෩วಯ ෈ಂൿವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං, ಇൿ ౽ರಣ฿ಜದ౪ ฉ 
ಇൿ ෩วಯ ෈ಂൿಗะಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ๸ಭเ๭ದฉ ಈ ෩ฆ ෩วಯ ෈ಂൿಗะಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ງತ ಒಂൿ ຂำತ౨ ං, ෮ದಲචಯർಜ කโ ಎม౵  ๭౩ ฃಂಕಗಳ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  งඪಸ෎ಀ ಮൡ౨  
౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸ෎ಀ ಮൡ౨  ಅದರ ෩ว ෈ಂൿಗಳඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸ෎ಀ ಮൡ౨  ಈಗ ಎರഴ 
ງತโ ಪ౳ ൟ෽ಂದರล౵  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ല ౽ನბฑ ඩ෵ಂഡ ಮൡ౨  ಕ౳ ಮ฿ಜ ಅൟ x z m m 
අಡ౥  ೉ಕౙ  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ๰೉ಸฤ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ವ๯౨ ඛಷ౤  ౽ಯბ ಆಡย ಪ౵ ๺ ෩ಲಕ ಮൡ౨  ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ ಪದ౫ ൟ෴ಜದ౪ ฉ z z 
ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ.  ౽ನბฑ ඩ෵ಂഡ ಎ෈๭ ಎಂൿ ຂั ඦತರ කโ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ನย౵  ನ ෰ಲ౲ ದย౵  z bzb z 
ಮൡ౨  ನย౵  ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಅൿ ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ౽ರಣโ ಆಜฆತ౨ ං c z zc n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෩ฆ ෰ಲ౲ ಗಳย౵  ಒಂൿ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ  ೉ಕౙ  ෰ಲ౲  ಮൡ౨  ಒಂൿ ෰ಲ౲ โ අಡ౥  
෰ಲ౲ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಗಳย౵  ಒಂൿ ෰ಲ౲ โ ೉ಕౙ  ෰ಲ౲ ฿ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಒಂൿ ෰ಲ౲ โ අಡ౥  zazb zc 
෰ಲ౲ ฿ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡඡ ງತದ ಪ౳ ౽ರ කโ ಪ౳ ൟ ෩วಯ ෈ಂൿเನย౵  ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ x b z 
෥ಡ෎ಀ ಮൡ౨  ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ಪ౳ ඃಶโ ීඌತ฿ർಗ ಈಗ ෩ರඡ ງತโ ಕ౳ ಮ฿ಜ අಡ౥  ಮൡ౨  ೉ಕౙ  m m 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ಗคಷ౤  ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ฿ಜං m z 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರಥბ ೉ಕౙ  ෰ಲ౲ โ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ౽ರಣವඝ౬  ෦ൟತั๭ർಗ අಡ౥  ෰ಲ౲ โ ಗคಷ౤  
෰ಲ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౳ ඃಶದ ඛඋბರโ ๭ೕ෦ತ฿ದ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ಮൡ౨  ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ಪ౳ ඃಶโ ಅක౯ ಂി ಆಜದ౪ ฉ 
ಪ౳ ඃಶโ ಅඥ౯ ಂി ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ඦತರ ಈ ಪ౳ ඃಶದ ෩ว ෈ಂൿಗำ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಆಡย ಪ౵ ๺ ಎಂൿ abc z 
ຂำತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵  ನ ෰ಲ౲ โ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಮൡ౨  ನย౵  ನ ෰ಲ౲ โ ಎಂൿ ຂಳฤ a z s ay p b z q 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನย౵  ನ ෰ಲ౲ โ ಎಂൿ ຂಳฤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಒಂൿ ೉ಕౙ  c z r p 
෰ಲ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ಒಂൿ ೉ಕౙ  ෰ಲ౲  ಮൡ౨  ಅඝ౬  අಡ౥  ෰ಲ౲  ಎಂൿ ຂัದฉ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ಪ౳ ඃಶโ ෦ൟ෵ಲ౵  r 
ಮൡ౨  ಆಜದ౪ ฉ ಗคಷ౤   ನ ෰ಲ౲ โ ಪ౵ ๺ ඛಂದ ಜಂತ ກ೉౞ ನದคಂದ ඛಧბคಸಲ౭ ഔౣ ದ౪ ฉ , ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ m z xy ax m 
౽ರಣඅಂൽಡ ๬෥ನ౲ ದย౵  ෴โඃ ಅಂಶเಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಡ ෴โඃ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ เಲ౵ ൽದ౪ ฉ , ಡ ಸ෥ನ฿ದ z r zc 
ಗคಷ౤ ฿ಜದ౪ ฉ ඦತರ ಆಡย ಪ౵ ๺ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං  ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣඅಂൽಡ ෴โඃ r  
ಅಂಶವඝ౬  ຄಂൽಲ౵ ൽದ౪ ฉ , ಜಂತ ກ೉౞ ฆವ ಆಡย෷ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣඅಂൽಡ ෴โඃ ෈ಂൿವඝ౬  r 
ຄಂൽಲ౵ ൽದ౪ ฉ , ಎಂ්ൿ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ฿ಜൿ౪  ಅൿ ನย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಜಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ r z c r r 
ಆಡย ಪ౵ ๺ ಆಜದ౪ ฉ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣඅಂൽಡ ๬෥ನ౲  ಅಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽค ඦತರ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಆಡย z 
ಪ౵ ๺ ෴โඃ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽಲ౵  ಅಂದฉ ಅൿ ನಮ౱  ಛ౳ ෆ ๼ೕಜං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ൤ฉದ 
౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ಪ౳ ඃಶ ಮൡ౨  ಆಡย ಪ౵ ๺ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  റ౳  ಏಋ౺  ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ಆಡย ಪ౵ ๺ r 
ๆึ ಈ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣඅಂൽಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ෴โඃ ๬෥ನ౲  ಅಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽಲ౵  ඦತರ ಈ r r 
ඦತರ ಈ ಎಂದฉ ಅಂದฉ ಈ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ಆಡย ಪ౵ ๺ ಈ ಆಡย෵ಂದ r zc r r r
ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච   ಈ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣಃౙ  ๬෥ನ౲ ฿ಜฆವ ಈ 
෈ಂൿಗಳ ෬ยನ เ෗ನ౬  ෈ಂൿಗำ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಆಋ౺  ಪ౵ ๺ ಈ คೕൟ ಇದ౪ ฉ, ಈ ವ๯౨ ඛಷ౤  ౾౳ ෺ಯ ಗคಷ౤  r r 
෰ಲ౲ ವಲ౵ , ಅඃ ๸ದಭბದย౵  ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ โ ೉ಕౙ  ෰ಲ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ฿ಜದ౪ ฉ,m p p 
ಮ൧౨ ෫౱  ಪ౵ ๺ ಆಡยಜಂತ ಕല෫ ೯൤ಡ ಜಂತ ಕല෫ ෴โඃ ๬෥ನ౲  ಅಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  ax p 
ಅಂತಹ ๭౩ ൟ෷ ಇದ౪ ฉ කโ ಅඝ౬  ಸ෥ನ฿ಜ ຂಳಬ๾ൿ  ಡ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಜಂತ z p p 
ಕല෫෵ฆವ ಪ౵ ๺ ๬෥ನ౲  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣඅಂൽಡ ๬෥ನ౲  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ax 
ඦತರ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๬෥ನ౲  ෰ಲ౲ โ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ฿ಜฆโൽಲ౵  ಅಥ฿ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ โ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  ಎಂൿ p 
කโ ຂಳಬ๾ൿ.  ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಅඝ౬  ೉൞౳ ತ౱ ಕ฿ಜ ಪคಹค๭ ಅඝ౬  කฤౙ  ೯൤ಡ s lpp z x y 
๭౩ ฃಂಕಗัಡ ಒಳಪഖౣ  ಪ౵ ๺ ಕല෫ ಐವൡ౨  ෩ฆ ೯൤ಡ ಕല෫ ൧ಂಬൡ౨  ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ๵ච౬ ಡ x y x y x 
ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಲ౵ ౾ౙ ಂತ ෮ದฤ ಆഔౣ ฆವ ๭౩ ฃಂಕದ ౽ರಣವඝ౬  เವค๭ ಪ౵ ๺ y x y 
ಐವತ౨ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಜಂತ ಕല෫ ಐವൡ౨  ෩ฆ ೯൤ಡ ಜಂತ ಕല෫ ൧ಂಬൡ౨  ಪค๻ರ ಸ෦ೕಕರಣ ಸ෦ೕಕರಣ x y x y 
ಸ෦ೕಕರಣ ಪ౵ ๺ ಸಮ ಐವತ౨ ෩ฆ ೯൤ಡ ಸ෥ನ ಐವൡ౨  ෩ฆ ಪ౵ ๺ ൧ಂಬൟ౨ ಡ ಸ෥ನ ಎಂൿ ຂั x y x y x y 
ಇൿ ෮ದಲචಯൿ ಮൡ౨  ಇൿ  ಎರಡචಯൿ ಮൡ౨  ಇൿ ෩ರචಯൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ಐವತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಐವತ౨ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකದ ಅඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಸ෥ನ฿ಜ ಐವൡ౨  ಡ y x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකದ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ෬ว ಸ෥ನ฿ಜ ಐವತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  2 3 ೯൤ಡ คಂದ ಐವൡ౨  ๵ච౬  ಮൡ౨  ๵ච౬  x y x y 90 r 
ಐವൡ౨  ඬഡ ಡ ಸ෥ನ฿ದ 30 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 90 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. y 0 x x 0 y 
ಆದ౪ คಂದ 3 ೯൤ಡ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಅಂಕಗำ ෩ವൡ౨  ๵ච౬  ಮൡ౨  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං  ൧ಂಬൡ౨  ಈಗ ಇๅರಡರ x y 90 
ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಎึ෵ค  ชಒಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಅౘದ ๒ನ౲  ಅౘದ ෈ಂൿโ ಐವൡ౨  ๒ನ౲  ಮൡ౨  ๒ನ౲  ಐವൡ౨  ಐವൡ౨  ๵ච౬  ಮൡ౨  ๒ನ౲  ಐವൡ౨  y x 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟ เූಗโ ಹൡ౨  ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ಅಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ๵ච౬  ಐವൡ౨  ಮൡ౨  ಐವൡ౨  ๵ච౬  ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๬ฤ ೯൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಈಗ ಐವತ౨ ಃౙ  ಎರಡඡ ๸෽ೕ೧ತ ಸ෦ೕಕರಣ ෈ಂൿಗำ ෩ವൡ౨  x y 
๵ච౬  ಮൡ౨  ๵ච౬  ൧ಂಬൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ඩ෵ಂഡ ෩ವൡ౨  ๵ච౬  ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ඩ෵ಂഡ ๵ච౬  ൧ಂಬൡ౨  
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ค๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ชಒಯ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ನ ಸ෦ೕಕರಣโ ൧ಂಬತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๬ฤ ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං  ಈ ಸ෦ೕಕರಣ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಈಗ ൧ಂಬತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಪ౵ ๺ ಐವತ౨ ಃౙ  x y x y 
ಸ෥ನ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෩ಲವඝ౬  ಪคೕ౾౹ ๭ದฉ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมದ ౽ರಣವඝ౬  ಈ ชಒ෷ ಈ ಅಧბ ಸಮತಲವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං 
ಮൡ౨  ಎರಡඡ ๭౩ ฃಂಕโ ෩ฆ ೯൤ಡ ൧ಂಬತ౨ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൤౨  ෩ಲ  ಪคೕಃ౹  ಎಂದฉ 0 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ๵ච౬  ಮൡ౨  ๒ನ౲ โ 50 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಜ฿ಜං ಅඃ คೕൟ 3 คಂದ 0 ಮൡ౨  0 0 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 0 90 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಇൿ ಮ൧౨ ෫౱  ඛಜ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರവ ๭౩ ฃಂಕಗಳย౵  ෩ಲโ ಪค๻ರ ಪ౳ ඃಶದย౵  ಒಳತಂലฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ಈ ๭౩ ರದ ಪค๻ರದ ౽ರಣโ ಈಗ ಈ ൽ౾ౙ ನย౵ ං ඛඋბರದ ๆค෻ಬฯ ಗำ ಮൡ౨  ෴โඃt  x y 
ಋ൏ತ౱ ಕ ඛಬბಂಧವඝ౬  ຄಂൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ౽ರಣโ ෮ದಲ ಚൡෙბಜವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸ෎ಀ ෥ತ౳  ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  x 
ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං y 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪคಗ൐๭ർಗ  ಈ ಎม౵  ๭౩ ൟ෷ ಇൿ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ಪค๻ರ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ಎಂൿ කโ 
ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ, ಇൿ ಪค๻ರದ ౽ರಣ฿ಜං ಈಗ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ කโ කฤౙ  ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  x y z 
ಗคಷ౤ ತัಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ කฤౙ  ෈ಂൿಗำ ෩วಯ ෈ಂൿಗะಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ತඩಸൕಯ ෩ಲಕ කโ ෩วಯ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ෩ವൡ౨  ๵ච౬  ෈ ಇಪ౭ ൡ౨  ෩ವൡ౨  
ಮൡ౨  ๭ ๵ච౬  ಐವൡ౨  ಮൡ౨  ಒಂൿ ෩วಯ ෈ಂൿโ ෩ಲ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෩วಯ ෈ಂൿಗำ ๵ච౬  ๵ච౬  ෩ವൡ౨  ๵ච౬  ෈ ಇಪ౭ ൡ౨  ෩ವൡ౨  ಮൡ౨  ๭ ๵ච౬  ಐವൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ෩วಯ ෈ಂൿಗಳย౵  ನ ෰ಲ౲ โ ಡ ಸ෥ನ฿ದ 0 คಂದ 30 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ 0 ಎಂದฉz z 0 za 4 

ಎಂದฉ 4 คಂದ 20 ೯൤ಡ ෩ವ൧౨ ಂൿ ๵ච౬  ಮൡ౨  කฤౙ  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಐವൡ౨  ಐವൡ౨  120 z zc 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ ಸಮ๲౲ ಯย౵  කโ කฤౙ  ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ෥౲ ౾౺ ෭೴ ಅඝ౬  ඛೕലං౪ ೕๅ x z y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ අಡ౥  ෰ಲ౲ ฿ಜං ಏಃಂದฉ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ౽ರಣโ ීඌತ ౽ರಣ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ  ෩ವൡ౨  ๒ನ౲ ದย౵  ಗคಷ౤  120 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಸค ๲౬ ೕ๼ತช කโ ෨ಂൽನ ಅඌๆಶನದย౵  ಃಲโ z 
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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