
 
ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਿਵਿਭੰਨ ਸਮੀਕਰਨਾਂ 'ਤੇ ਲੜੀ ਦੇ ਸੱਤਵୈ ਲੈਕਚਰ 'ਤੇ ਆਉਦਂੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਸ ਸੱਤਵୈ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਮਹੱਤਵਪੂਰਨ ਿਵਸ਼ਾ ਰਿੇਖਕ ਿਵਿਭੰਨ 
ਸਮੀਕਰਨ ਬਾਰੇ ਚਰਚਾ ਕਰਾਂਗੇ ਅਤੇ ਇਹ ਬਰਨੌਲੀ ਸਮੀਕਰਨ ਦਾ ਨਜ਼ਦੀਕੀ ਚਚੇਰਾ ਭਰਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਦੋ ਤਰ୧ਾਂ ਦੀਆਂ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਹਨ ਜੋ ਅਸੀ ਂਕਰਾਂਗੇ।  ਇਸ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਚਰਚਾ ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਚਲੋ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰੀਏ ਤਾਂ ਇੱਕ ਲੀਨੀਅਰ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ 
ਕੀ ਹੈ ਲੀਨੀਅਰ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਸਲਾਈਡ 'ਤੇ ਿਦਖਾਈ ਗਈ ਹੈ ਹਣੁ ਇਹ ਸਮੀਕਰਨ 3.1 ਬਾਇ ਪਲੱਸ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਅਤੇ dy dx pxy qx p q 

ਉਤੇੱ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹਨ ਜੋ ਇੱਕ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਅੰਤਰਾਲ ਉਤੇੱ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤੇ ਗਏ ਹਨ।  ਮ୊ ਿਨਰੰਤਰ ਮੰਨ ਿਲਆ ਹੈ ਅਸੀ ਂਮੰਨਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਤੇ ਇੱਕ ਅੰਤਰਾਲ 'ਤੇ x p q i 
ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਿਨਰੰਤਰ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹਨ ਅਤੇ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਦਆੁਰਾ ਪਲੱਸ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਅੱਗੇ ਵਧੀਏ ਅਤੇ ਵੇਖੀਏ ਿਕ dy dx pxy qx 
ਇਸ ਿਵਿਭੰਨ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਿਕਵୈ ਹੱਲ ਕਰਨਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਇੱਕ ਮਹੱਤਵਪੂਰਨ ਿਕਸਮ ਹੈ ਸਮੀਕਰਨ ਦਾ ਅਤੇ ਇੱਕ ਅਰਥ ਿਵੱਚ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਪੂਰੀ ਤਰ୧ਾਂ ਹੱਲ ਕਰ ਸਕਦੇ 
ਹੋ ਮ୊ ਇੱਕ ਅਰਥ ਿਵੱਚ ਕਿਹੰਦਾ ਹਾਂ ਿਕਉਿਂਕ ਹਾਲਾਂਿਕ ਤੁਸੀ ਂ3.1 ਦੇ ਹੱਲ ਲਈ ਇੱਕ ਫਾਰਮੂਲਾ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹੋ। ਿਵੱਚ ਕੁਝ ਏਕੀਕਰਣ ਿਚੰਨ୧ ਸ਼ਾਮਲ ਹੋਣਗੇ ਅਤੇ ਉਹਨਾਂa 
ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀ ਿਵਆਿਖਆ ਕੀਤੀ ਜਾਣੀ ਹੈ ਅਤੇ ਕੀ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਪੂਰੀ ਤਰ୧ਾਂ ਹੱਲ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਇਹ ਤੁਹਾਡੀ ਿਵਆਿਖਆ 'ਤੇ ਿਨਰਭਰ ਕਰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਪੂਰੀ 
ਤਰ୧ਾਂ ਨਾਲ ਹੱਲ ਕਰਨ ਦਾ ਕੀ ਅਰਥ ਰੱਖਦੇ ਹੋ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇੰਟਗਰਲ ਨੰੂ ਸ਼ਾਮਲ ਕਰਨ ਵਾਲੇ ਇੱਕ ਫਾਰਮੂਲੇ ਤୌ ਸੰਤੁਸ਼ਟ ਹੋ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਕਰਨ ਿਦਓ।  ਹਣੁ ਬਰਨੌਲੀ 
ਸਮੀਕਰਨ ਵੇਖੋ, ਮ୊ ਿਕਹਾ ਿਕ ਬਰਨੌਲੀ ਸਮੀਕਰਨ ਰੇਿਖਕ ਸਮੀਕਰਨ ਦਾ ਇੱਕ ਬੰਦ ਚਚੇਰਾ ਭਰਾ ਹੈ, ਇਹ ਕੀ ਪੜ୧ਦਾ ਹੈ ਦਆੁਰਾ ਪਲੱਸ ਬਰਾਬਰ dy dx pxy qxy
ਨੰੂ ਪਾਵਰ ਜੋ ਿਕ ਸਲਾਈਡ ਿਵੱਚ ਸਮੀਕਰਨ 3.2 ਹੈ, ਇਹ ਦੋਵୈ ਸਮੀਕਰਨ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇਕੱਠੇ ਜਾਂਦੇ ਹਨ ।  ਦੇਖੋ ਿਕ 3.2 ਨੰੂ 3.1 ਤੱਕ ਘਟਾਇਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਜਸ n 
ਕਰਕੇ ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਦਾ ਇਕੱਠੇ ਅਿਧਐਨ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਠੀਕ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂਕੈਲਕੂਲਸ ਦੇ ਇੱਕ ਫਾਰਮੂਲੇ ਨੰੂ ਯਾਦ ਕਰੀਏ ਜੋ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਕੈਲਕੂਲਸ ਤୌ ਇੱਕ ਬਹਤੁ ਹੀ
ਸਰਲ ਫਾਰਮੂਲਾ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਤੁਸੀ ਂਅਿਧਐਨ ਕੀਤਾ ਹੈ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਅਕਸਰ ਵਰਿਤਆ ਹੈ ਤਾਂ ਿਸਰਫ਼ ਉਤਪਾਦ ਿਨਯਮ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਵੱਖਰਾ ਫੰਕਸ਼ਨ ਲ୊ਦੇ ਹੋ x
ਦਾ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਦੇ ਹੋ ਪਾਵਰ ਕੀ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਹੈ ਇਹ ਪ୥ਧਾਨ ਦਾ ਪਾਵਰ ਪਲੱਸ ਨਾਲ ਪਾਵਰ ਿਸੱਧਾ ਅੱਗੇ ਹੈ y e x x y e x ye xa 
ਉਤਪਾਦ ਿਨਯਮ ਦੀ ਵਰਤୌ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਪਾਵਰ ਨਾਲ ਿਕਸੇ ਹੋਰ ਗੁੰਝਲਦਾਰ ਚੀਜ਼ ਨਾਲ ਬਦਲਦੇ ਹਾਂ, ਆਓ ਇਸ ਨੰੂ ਦੇ ਪਾਵਰ ਨਾਲ ਨਾਲ e x x phi e 
ਬਦਲੀਏ ਿਜੱਥੇ ਇੱਕ ਵੱਖਰਾ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਪਾਵਰ ਲਈ ਦੇ ਦੇ ਫਾਰਮੂਲੇ ਨੰੂ ਦੇਖੋ। ਕੀ ਹੋਵੇਗਾ ਇਹ phi phi ye d dx x y prime plus phi

ਇਹ ਦੋਵୈ ਕਲੱਬ ਇਕੱਠੇ ਿਵੱਚ ਦਬੁਾਰਾ ਇਹ ਇੱਕ ਉਤਪਾਦ ਿਨਯਮ ਹੈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂ ਦੇ ਨੰੂ ਇਸ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ prime y e to power phi x x phi 
ਚਣੁਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਪ୥ਾਈਮ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤੁਸੀ ਂਿਬਆਨ ਿਲਿਖਆ ਹੋਇਆ ਦੇਖਦੇ ਹੋ।  ਸਲਾਈਡ ਿਵੱਚ ਲਾਲ ਰੰਗ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਇਸ ਤਰੀਕੇ phi px phi x 
ਨਾਲ ਚਣੁਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦਾ ਪ୥ਾਈਮ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਦਜੂੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਿਵੱਚ ਦਾ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣਾ x phi x px phi x pxdx 
ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਇੱਕ ਇੰਟੈਗਰਲ ਹੈ ਹਣੁ ਕੀ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਅਸੀ ਂਵਾਪਸ ਆਵਾਂਗੇ।  pxdx 
ਇਸ ਲਈ ਦਾ ਇਸ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ ਚਣੋੁ ਿਕ ਦਾ ਪ୥ਾਈਮ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਕੀ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਸਾਨੰੂ ਦਾ ਪਾਵਰ x phi x phi px ye ddx phi x 
ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਿਵੱਚ ਦਾ ਪਾਵਰ ਿਵੱਚ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖੋਗੇ ਿਕ  ਸਲਾਈਡਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਸਲਾਈਡ ਖਾਸ ਚੋ ਦੇ ਨਾਲ ਉਤਪਾਦ ਿਨਯਮ ਬਾਰੇ ਹੈ  y prime pxyx e phi x 
ਦੋ ਕਾਰਕਾਂ ਲਈ ਆਈਸਸ 
ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਸਲਾਈਡ ਿਵੱਚ ਆਖਰੀ ਪ୥ਦਰਿਸ਼ਤ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਦੇਖੋ ਤੁਸੀ ਂਉਥੇੱ ਪਲੱਸ ਿਦਖਾਈ ਿਦੰਦੇ ਹੋ, ਇਸਲਈ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ y prime pxyx 
3.1 'ਤੇ ਵਾਪਸ ਜਾਓ ਤੁਹਾਨੰੂ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲਦਾ ਹੈ y prime plus pxy qx 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਆਖਰੀ ਸਮੀਕਰਨ ਨਾਲ 3.1 ਦੀ ਤੁਲਨਾ ਕਰੋ। ਦਾ ਦਾ ਪਾਵਰ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਪੂਰੀ ਚੀਜ਼ ਨੰੂ d xe y dx phi x y prime pxyx e 
ਨਾਲ ਪਾਵਰ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਕੀ ਸੁਝਾਅ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਸੁਮੇਲ ਪ୥ਾਈਮ ਪਲੱਸ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ 3.1 ਦੇ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਹੈ vx y py y 

ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਸਮੀਕਰਨ 3.1 ਨੰੂ ਇੱਕ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਦਆੁਰਾ ਪਾਵਰ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਇੱਕ ਸਟੀਕ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਬਣprime plus py e phi x 
ਜਾਵੇਗਾ ਜੋ ਇਹ ਿਵਚਾਰ ਠੀਕ ਹੈ ਤਾਂ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਕੀ ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਇਹ ਸੁਝਾਅ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਆਪਣੀ ਸਮੀਕਰਨ 3.1 ਨੰੂ ਫਾਈ ਦੇ ਘਾਤ ਅੰਕ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਦੇ ਹਾਂ  x 
ਸਹੀ ਹੈ ਤਾਂ ਕੀ ਕੀ ਹੈ 3.1 ਦਬੁਾਰਾ ਨਾਲ ਪਲੱਸ ਬਰਾਬਰ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰੋ ਨੰੂ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਕੇ ਦੀ ਪਾਵਰ dy dx py q ee phi x e phi x 
ਨਾਲ ਤੁਸੀ ਂ ਦੀ ਪਾਵਰ ਨੰੂ ਪ୥ਾਈਮ ਪਲੱਸ ਤੇ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋਗੇ।  ਖੱਬੇ  ਹ୊ਡ ਸਾਈਡ ਪਰ ਅਸੀ ਂਹਣੇੁ ਦੇਿਖਆ ਹੈ ਿਕ ਖੱਬੇ ਹੱਥ ਦੀ ਸਾਈਡ ਤੁਹਾਡੇ ਤୌ e phi x y py 
ਪਾਵਰ ਦਾ ਹੋਵੇਗਾ ਜੋ ਅਸੀ ਂਹਣੇੁ ਦੇਿਖਆ ਹੈ ਿਕ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਵਾਲਾ ਪਾਸਾ ਇੱਕ ਸਹੀ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਤੁਸੀ ਂਸਮੀਕਰਨ 3.5 ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ vx ddx 
ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਮੂਲ ਿਵਿਭੰਨ ਸਮੀਕਰਨ 3.1 ਨੰੂ ਗੁਣਾ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ  ਪ୥ਾਈਮ ਪਲੱਸ ਬਰਾਬਰ ਦਾ ਦਾ ਸਾਨੰੂ ਸਮੀਕਰਨ 3.5 ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਅਰਥਾਤ y py q by x vx 

ਦਾ ਦਾ ਦਾ ਦਾ ਦਾ ਦਾ ਦਾ ਦਾ ਦਾ 3 ਹਣੁ ਇਹ ਬਹਤੁ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਸਾਨੰੂ ਅੱਗੇ ਕੀ ਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਸਾਨੰੂ 3.5 ਨੰੂ d dx y x x x vx qx x x x 
ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ  3.5 ਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰੋ ਅਤੇ ਸਾਨੰੂ 3.6 ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਨੰੂ ਤੁਹਾਡੀ ਸਲਾਈਡ ਿਵੱਚ ਦਾ ਨੰੂ ਦਾ ਘਾਤਕ ਿਵੱਚ ਵੱਖ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ y x y x 

ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਦਾ ਿਵੱਚ ਦਾ ਸਮੀਕਰਨ 3.6 vx q x x x dx 
ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਇਹ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦਾ ਦੇਵੇਗਾ ਸਪਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਅਰਥਾਤ ਤੁਸੀ ਂ ਨਾਲ ਭਾਗ ਕਰਦੇ ਹੋ।  ਪਾਵਰ ਤੱਕ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂ ਦੀ ਿਵਿਭੰਨ ਸਮੀਕਰਨ x y e phi x x 

ਦਾ ਹੱਲ ਮੁੜ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤਾ y 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਕ ਅਰਥ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਲੀਨੀਅਰ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਪੂਰੀ ਤਰ୧ਾਂ ਹੱਲ ਕਰ ਿਲਆ ਹੈ ਪਰ ਿਸਰਫ ਦੋ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਹਨ ਜੋ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣ 
ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਿਕ ਕੀ ਹੈ ਕੀ ਹੈ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣ ਦੀ ਜ਼ਰਰੂਤ ਹੈ ਿਕ ਕੀ ਵੀ  ਕੀ ਹੈ ਇੰਟੈਗਰਲ ਇਸਲਈ ਇੱਕ phi x phi x x phi x pxdx 
ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਿਚੰਨ୧ ਹੈ ਨੰੂ ਇੱਕ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਦਜੂੀ ਚੀਜ਼ ਸਮੀਕਰਨ 3.6 ਦੇ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਹੈ ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਹੋਰ ਏਕੀਕਰਣ ਦੇਖਦੇ ਹੋphi x 
ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਦੋ ਕਰਨੇ ਪੈਣਗੇ। ਏਕੀਕਰਣਾਂ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਆਪਣੀ ਫੀਸ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਤୌ ਬਾਅਦ ਸਾਨੰੂ ਆਪਣਾ ਪ୥ਾਪਤ pxdx v 
ਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਸਾਨੰੂ ਸਮੀਕਰਨ 3.6 ਦੇ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਲੀਨੀਅਰ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨ ਦੀ ਸਮੱਿਸਆ 
ਿਵੱਚ ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਦੋ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀ ਗਣਨਾ ਸ਼ਾਮਲ ਹੁੰਦੀ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਘਾਤਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਸਮੀਕਰਨਾਂ 3.1 ਅਤੇ 3.5 ਨੰੂ ਗਾਇਬ ਨਹੀ ਂਕਰਦਾ ਹੈ।  ਪੂਰੀ ਤਰ୧ਾਂ ਬਰਾਬਰ 
ਹਨ ਮ୊ ਤੁਹਾਨੰੂ ਯਾਦ ਿਦਵਾਉਣਾ ਚਾਹੁੰਦਾ ਹਾਂ ਿਕ ਸਮੀਕਰਨ 3.1 ਕੀ ਹੈ ਅਸਲ ਿਵਿਭੰਨ ਸਮੀਕਰਨ ਅਸੀ ਂਅਸਲ ਿਵਿਭੰਨ ਸਮੀਕਰਨ ਦਾ ਕੀ ਕੀਤਾ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਨਾਲ e 
ਗੁਣਾ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਪਾਵਰ ਨਾਲ ਪਾਵਰ ਕਦੇ ਵੀ ਜ਼ੀਰੋ ਨਹੀ ਂਹੁੰਦਾ phi xe phi x 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਸਮੀਕਰਨ ਲ୊ਦੇ ਹੋ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਗੁਣਾ ਕਰਦੇ ਹੋ। ਇੱਕ ਗੈਰ-ਜ਼ੀਰੋ ਪਦ ਦਆੁਰਾ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਕ ਨਵੀ ਂਸਮੀਕਰਨ ਿਮਲਦੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਦੋਵୈ 
ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਪੂਰੀ ਤਰ୧ਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹਨ ਇਸਲਈ ਸਮੀਕਰਨ 3.5 ਮੂਲ ਅੰਤਰ ਸਮੀਕਰਨ ਤୌ ਦਆੁਰਾ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤੀ ਜਾਂਦੀ ਹੈ ਇੱਕ ਗੈਰ-ਲੁਪਤ ਹੋਣ ਵਾਲੀ ਮਾਤਰਾ ਨੰੂ mu 
ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਦਆੁਰਾ ਪਾਵਰ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਹ ਕਦੇ ਵੀ ਜ਼ੀਰ ੋਨਹੀ ਂਹੁੰਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਮੂਲ ਸਮੀਕਰਨ ਅਤੇ 3.5 ਪੂਰੀ ਤਰ୧ਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦੇ ਹਨ e px 
ਇਸਲਈ ਜਾਣਕਾਰੀ ਦਾ ਕੋਈ ਨੁਕਸਾਨ ਨਹੀ ਂਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਸਾਡੀ ਹੱਲ ਪ୥ਿਕਿਰਆ ਿਵੱਚ ਕੋਈ ਜਾਅਲੀ ਚੀਜ਼ਾਂ ਨਹੀ ਂਹੁੰਦੀਆਂ ਹਨ ਜੋ ਉਹ ਹਨ।  ਪੂਰੀ ਤਰ୧ਾਂ ਬਰਾਬਰ ਤਾਂ 
ਹਣੁ ਸਵਾਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਫਾਈ ਐਕਸ ਨੰੂ ਿਕਵୈ ਲੱਭਾਂਗੇ ਜੋ ਫਾਈ ਪ୥ਾਈਮ ਬਰਾਬਰ ਪੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਨਹੀ ਂਕਰ ਸਕਦੇ ਤਾਂ ਸਾਡੀ ਿਕਸਮਤ ਬਹਤੁ 
ਮਾੜੀ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਹ ਕਿਹ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਨੰੂ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਫਾਈ ਲੈਣਾ ਹੈ  ਬਸ ਇੰਨਾ ਹੀ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਹੋਰ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ xbtdt a x 
ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਲਈ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੇ ਲਾਲ ਿਵੱਚ ਿਲਖੇ ਿਬਆਨ ਨੰੂ ਚੰਗੀ ਤਰ୧ਾਂ ਯਾਦ ਰੱਖੋ ਇੱਕ ਿਨਰੰਤਰ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅੰਤਰਾਲ ਿਵੱਚ ਦੀxbtdt a phi p a 
ਿਕਸੇ ਵੀ ਚੋਣ ਲਈ ਇੰਟੈਗਰਲ ਤୌ ਮੌਜੂਦ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅੰਤਮ ਹੱਲ। ਇੱਕ ਬਹਤੁ ਹੀ ਬਦਸੂਰਤ ਿਦੱਖ ਹੋਵੇਗੀ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਇੰਟੈਗਰਲ ਹਰ ਜਗ୧ਾ ਤੈਰ ਰਹੇ a xptdt 
ਹੋਣਗੇ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇਸ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨ ਦੇ ਯੋਗ ਨਹੀ ਂਹਾਂ ਅਤੇ ਇਹ ਸਾਡੀ ਸਮੱਿਸਆ ਸੀ 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਸਪੱਸ਼ਟ ਨਹੀ ਂਕਰ ਸਕਦੇ  ਅਸੀ ਂਿਕਸਮਤ ਤୌ ਬਾਹਰ ਹਾਂ ਸਾਨੰੂ ਇਸਦੇ ਨਾਲ ਰਿਹਣਾ ਪਏਗਾ ਅਤੇ ਅੰਤਮ citly integral pxdx 
ਫਾਰਮੂਲੇ ਿਵੱਚ ਇੰਟੈਗਰਲ ਿਚੰਨ୧ ਸ਼ਾਮਲ ਹੋਣਗੇ ਜੋ ਆਲੇ ਦਆੁਲੇ ਤੈਰਦੇ ਹਨ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਉਹਨਾਂ ਿਵੱਚୌ ਿਤੰਨ ਹੋਣਗੇ ਅਤੇ ਇਸਦੀ ਿਦੱਖ ਬਹਤੁ ਬਦਸੂਰਤ ਹੋਵੇਗੀ ਅਤੇ 
ਕੋਈ ਇਸ ਨਾਲ ਹੋਰ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਕਰ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ  ਪ୥ਿਕਿਰਆ ਇੱਥੇ ਚੰਗੀ ਤਰ୧ਾਂ ਰਕੁ ਜਾਂਦੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਹ ਮੰਨ ਲਈਏ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਫਾਈ ਐਕਸ ਲੱਭ 
ਸਕਦੇ ਹਾਂ, ਆਓ ਇਹ ਮੰਨ ਲਈਏ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਫਾਈ ਐਕਸ ਲੱਭ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਰਥਾਤ ਅਸੀ ਂਇਹ ਮੰਨ ਲਈਏ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੰਟੀਗਰਲ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨ ਦੀ px dx 
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ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਹਾਂ ਿਕ 3.6 'ਤੇ ਹੱਲ ਕੀ ਹੈ? ਇਸ ਸਲਾਈਡ ਿਵੱਚ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰਬਰ 3.6 ਿਜੱਥੇ ਿਕਤੇ ਵੀ ਦਾ ਇੱਕ ਹੈ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਇੰਟੈਗਰਲ ਨਾਲ xi phi pxdx 
ਬਦਲਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ 3.7 ਕੀ ਿਮਲੇਗਾ 
ਇਸ ਲਈ 3.6 ਿਵੱਚ ਦੇ ਦੀ ਹਰ ਮੌਜੂਦਗੀ ਨੰੂ ਇੰਟੈਗਰਲ ਨਾਲ ਬਦਲੋ ਹਣੁ ਇੱਕ ਮਹੱਤਵਪੂਰਨ ਗੱਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂ ਇਹ ਿਧਆਨ ਿਵੱਚ ਰੱਖਣ ਦੀ x phi pxdx 
ਲੋੜ ਹੈ ਿਕ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ 3.7 ਿਵੱਚ ਿਤੰਨ ਏਕੀਕਰਣ ਿਚੰਨ୧ ਿਦਖਾਈ ਦੇ ਰਹੇ ਹਨ ਹਣੁ ਜਦୌ ਵੀ ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਅਿਨਸ਼ਿਚਤ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਏਕੀਕਰਣ ਦੀ ਇੱਕ 
ਸਿਥਰਤਾ ਪਾ ਰਹੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਕਿਹ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂਏਕੀਕਰਣ ਦੀ ਇੱਕ ਸਿਥਰਤਾ ਪਾਓਗੇ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ 'ਤੇ ਿਦਖਾਈ ਦੇਣ ਵਾਲੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਅਤੇ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ 'ਤੇ c 1 
ਿਦਖਾਈ ਦੇਣ ਵਾਲੇ ਦੋ ਇੰਟੈਗਰਲ ਲਈ ਤੁਸੀ ਂਇੰਟੀਗ୥ੇਸ਼ਨ ਅਤੇ ਦਾ ਇੱਕ ਸਿਥਰ ਰਖੱੋਗੇ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਚੰਗੀ ਤਰ୧ਾਂ ਕਹੋਗੇ ਿਕ ਇੱਥੇ ਇੰਟੀਗ୥ੇਸ਼ਨ ਦੇ ਿਤੰਨ ਸਿਥਰਾਂਕ c2 c3 
ਫਲੋਿਟੰਗ ਹੋਣਗੇ, ਨਹੀ,ਂ ਅਿਜਹਾ ਅੰਿਤਮ ਨਹੀ ਂਹੈ।  ਜਵਾਬ ਿਵੱਚ ਏਕੀਕਰਣ ਦਾ ਿਸਰਫ ਇੱਕ ਸਿਥਰਤਾ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਏਕੀਕਰਣ ਦੇ ਦਜੂੇ ਦੋ ਸਿਥਰਾਂਕਾਂ ਨੰੂ 
ਿਕਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਰੱਦ ਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਇਹ ਅਲੋਪ ਹੋ ਜਾਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ, ਯਾਦ ਰੱਖੋ ਿਕ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਫਾਈ ਦੇ 3.7 ਘਾਤਾਅੰਕ ਅਤੇ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਫਾਈ ਦੇ ਘਾਤ x dx x dx 
ਅੰਕੀ ਨੰੂ ਦੇਖੋ। ਹ୊ਡ ਸਾਈਡ ਿਜੱਥੇ ਦਾ ਨੰੂ ਇੰਟੈਗਰਲ ਨਾਲ ਬਦਲ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਯਾਦ ਰੱਖੋ 3.7 ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਇੱਕ ਖਾਸ ਫੈਕਟਰ x phi px dx 

ਦਆੁਰਾ ਪਾਵਰ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਕੇ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਸੀ ਅਤੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਸੀ ਇਸਲਈ ਏਕੀਕਰਣ ਦੀ ਸਿਥਰਤਾ ਿਦਖਾਈ ਦੇਵੇਗੀ e phi x phi x pxdx 
ਜਦୌ ਤੁਸੀ ਂਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰੋਗੇ  ਦੇ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਅਤੇ 3.7 ਦੇ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਇੱਕੋ ਿਜਹਾ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਏਕੀਕਰਣ ਦੀ ਸਿਥਰਤਾ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਅਟੁੱਟ ਲਈ pxdx 3.7 
ਪਾਉਦਂੇ ਹੋ  3.7 ਦੇ ਦੋਵਾਂ ਪਾਿਸਆਂ 'ਤੇ ਇੱਕੋ ਹੀ ਸਿਥਰ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਿਕਉਿਂਕ ਏਕੀਕਰਣ ਦਾ ਸੰਪਾਦਨ ਸਿਥਰ ਇੱਕ ਜੋੜ ਵਾਲਾ ਸਿਥਰਾਂਕ ਹੈ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂpx dx 
ਘਾਤਕ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਕ ਗੁਣਾਤਮਕ ਸਿਥਰਾਂਕ ਪ୥ਾਪਤ ਹੋਵੇਗਾ, ਜੋੜਨ ਵਾਲਾ ਸਿਥਰਾਂਕ ਇੱਕ ਗੁਣਾਤਮਕ ਸਿਥਰਾਂਕ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ ਅਤੇ ਤୌ  ਪਾਵਰ c e c e 

ਗੈਰ-ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਅਤੇ 3.7 ਦੇ ਦੋਵਾਂ ਪਾਿਸਆਂ ਤୌ ਰਦੱ ਹੋ ਜਾਵੇਗੀ ਇਸਲਈ ਏਕੀਕਰਣ ਦੇ ਉਹਨਾਂ ਸਿਥਰਾਂ ਿਵੱਚୌ ਦੋ ਗਾਇਬ ਹੋ ਗਏ ਹਨ ਅਤੇ ਅੰਤਮ ਏਕੀਕਰਣ ਿਵੱਚ c 
ਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਹੀ ਸਿਥਰਤਾ ਬਚੀ ਹੋਵੇਗੀ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂ ਸ਼ਬਦ ਿਵੱਚ ਸੁੱਟੇ ਨਾਲ ਕਰਦੇ ਹੋ, ਇਹ ਕੇਵਲ ਇੱਕ ਸਿਥਰ ਸਿਥਰਤਾ ਹੈ  ਏਕੀਕਰਣ ਦਾ ਜੋ 3.7 ਿਵੱਚ ਬਚੇਗਾ ਿਕਰਪਾ q 
ਕਰਕੇ ਇਸ ਮਾਮਲੇ ਵੱਲ ਿਧਆਨ ਿਦਓ ਇਹ ਯਕੀਨੀ ਬਣਾਓ ਿਕ ਏਕੀਕਰਣ ਦੇ ਉਹਨਾਂ ਸਿਥਰਾਂਕਾਂ ਿਵੱਚୌ ਦੋ ਰੱਦ ਹੋ ਜਾਂਦੇ ਹਨ ਅਤੇ ਅੰਤਮ ਉਤੱਰ ਿਵੱਚ ਏਕੀਕਰਣ ਦੀ 
ਿਸਰਫ ਇੱਕ ਸਿਥਰਤਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਸਮਿਝਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਕ ਿਤੰਨ ਅੰਕ ਸੱਤ ਿਵੱਚ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀਆਂ ਦੋਵୈ ਘਟਨਾਵਾਂ ਹਨ  ਇਕੋ ਿਜਹੇ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਏਕੀਕਰਣ ਦਾ ਇੱਕੋ ਹੀ pxdx 
ਸਿਥਰਤਾ ਦੋਵਾਂ ਲਈ ਿਨਰਧਾਰਤ ਕੀਤਾ ਜਾਵੇਗਾ ਅਤੇ ਉਹ ਦਾ ਪਾਵਰ ਦੋਵਾਂ ਪਾਿਸਆਂ ਦਾ ਇੱਕ ਕਾਰਕ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇਹ ਕਾਰਕ ਰੱਦ ਕਰੋ ਤਾਂ ਿਕ e c wou  ld 
ਜਦୌ ਤੁਸੀ ਂਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਕੋਈ ਵੀ ਇੰਟੀਗ୥ੇਸ਼ਨ ਦੀ ਸਿਥਰਤਾ ਨੰੂ ਪੂਰੀ ਤਰ୧ਾਂ ਅਣਗੌਿਲਆ ਕਰ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਿਕਸੇ ਵੀ ਤਰ୧ਾਂ ਰੱਦ ਹੋpxdx 
ਜਾਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਜਦୌ ਤੁਸੀ ਂ ਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਏਕੀਕਰਣ ਦੀ ਸਿਥਰਤਾ ਨੰੂ ਲਗਾਉਣ ਦੀ ਿਚੰਤਾ ਨਾ ਕਰੋ ਿਕਉਿਂਕ ਤୌ ਪਾਵਰ ਰੱਦ ਹੋ ਜਾਵੇਗਾ।  px dx e c 
ਦੋਨਾਂ ਪਾਿਸਆਂ ਤୌ ਬਾਹਰ ਇਸਲਈ ਜਦୌ ਤੁਸੀ ਂਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ 3.7 ਦੇ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਜਦୌ ਤੁਸੀ ਂ3.7 ਿਵੱਚ ਬਾਹਰੀ ਇੰਟੈਗਰਲ ਿਵੱਚ ਸੁੱਟੇ ਗਏ pxdx qx
ਸ਼ਬਦ ਨਾਲ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਪਿਹਲਾਂ ਇੰਟੀਗ୥ੇਸ਼ਨ ਦੇ ਸਿਥਰਤਾ ਨੰੂ ਪਾਉਣ ਤୌ ਬਚੋ ਤਾਂ ਿਕ ਉਥੱੇ ਕਹੀਏ।  ਏਕੀਕਰਣ ਦੀ ਸਿਥਰਤਾ ਬਹਤੁ ਮਹੱਤਵਪੂਰਨ 
ਹੈ 3.7 ਦੇ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਅੰਤਮ ਏਕੀਕਰਣ ਬਹਤੁ ਮਹੱਤਵਪੂਰਨ ਹੈ ਏਕੀਕਰਣ ਦੀ ਸਿਥਰਤਾ ਬਹਤੁ ਮਹੱਤਵਪੂਰਨ ਹੈ ਇਹ ਸਭ ਕੁਝ ਥੋੜਾ ਗੁੰਝਲਦਾਰ ਲੱਗ ਸਕਦਾ ਹੈ ਪਰ ਮ୊ 
ਤੁਹਾਨੰੂ ਭਰੋਸਾ ਿਦਵਾਉਦਂਾ ਹਾਂ ਿਕ ਅਿਜਹਾ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨਾ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਪ୥ਾਪਤ ਹੋਵੇਗਾ  ਇਸ ਨੰੂ ਬਹਤੁ ਜਲਦੀ 
ਲਟਕਾਓ 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਬਾਰ ੇਿਚੰਤਾ ਨਾ ਕਰੋ ਇਹ ਇੰਨਾ ਗੁੰਝਲਦਾਰ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਜੰਨਾ ਿਕ ਇਹ ਅਗਲੀਆਂ ਸ਼ੁਰਆੂਤੀ ਸਿਥਤੀਆਂ ਪ୥ਤੀਤ ਹੁੰਦੀਆਂ ਹਨ ਜੋ ਅਕਸਰ ਤੁਸੀ ਂਵੱਖਰੀਆਂ 
ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਟਾਈਲ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਸ਼ੁਰਆੂਤੀ ਸਿਥਤੀਆਂ ਦੇ ਨਾਲ ਆਉਦਂੀਆਂ ਹਨ, ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਾਟ 'ਤੇ ਘੋਲ ਦਾ ਮੁੱਲ ਿਨਰਧਾਰਤ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ , ਿਜਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ x x 
ਅੰਤਮ ਏਕੀਕਰਣ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਇੰਟੈਗਰਲ ਸਿਟੱਕ ਨਾਲ ਕੀਤਾ ਜਾਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ, ਇਸਲਈ ਮ୊ ਤੁਹਾਨੰੂ ਸਲਾਹ ਿਦੰਦਾ ਹਾਂ ਿਕ ਫਾਰਮੂਲਾ 3.7 ਨੰੂ ਯਾਦ ਨਾ ਕਰੋ, ਸਗୌ ਇਸਨੰੂ 
ਿਸਰਫ਼ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋ। ਹਰ ਵਾਰ ਜਦୌ ਤੁਸੀ ਂਕੋਈ ਸਮੱਿਸਆ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਦੋ ਲਾਈਨਾਂ ਲ୊ਦੀਆਂ ਹਨ, ਫਾਰਮੂਲੇ ਨੰੂ ਯਾਦ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਨਾ ਕਰੋ, ਸਗୌ ਇਸ ਨੰੂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ
ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੋ ਅਤੇ ਿਤੰਨ ਕਦਮਾਂ ਦੀ ਪਾਲਣਾ ਕਰੋ ਪਿਹਲੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰੋ ਅਤੇ ਇੰਟੀਗ୥ੇਸ਼ਨ ਸਟੈਪ ਨੰਬਰ ਇੱਕ ਸਟੈਪ ਨੰਬਰ 2 ਦੀ ਸਿਥਰਤਾ ਨੰੂ ਨਾpx x 
ਰੱਖੋ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਨੰੂ ਗੁਣਾ ਕਰੋ। ਦਆੁਰਾ ਪਾਵਰ ਇੰਟੈਗਰਲ ਤੱਕ ਸਮੀਕਰਨ ਇਹ ਆਸਾਨ ਕਦਮ ਹੈ ਕਦਮ ਨੰਬਰ 3 ਅੰਤਮ ਏਕੀਕਰਣ ਠੀਕ ਹੈ ਅਤੇ e pxdx 
ਜੇਕਰ ਸ਼ੁਰਆੂਤੀ ਸ਼ਰਤਾਂ ਿਨਰਧਾਰਤ ਹਨ ਤਾਂ ਇਸ ਤੀਜੇ ਪੜਾਅ ਿਵੱਚ ਅਿਨਸ਼ਿਚਤ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀ ਬਜਾਏ ਿਨਸ਼ਚਤ ਇੰਟੈਗਰਲ ਲਗਾਓ ਬਸ ਇੱਥੇ ਇਹ ਬਹਤੁ ਆਸਾਨ ਹੈ 
ਿਸਰਫ ਿਤੰਨ ਕਦਮ ਹਨ ਅਤੇ ਪੇਚੀਦਗੀ ਜੇਕਰ ਕੋਈ ਇੰਟੀਗਰਲ ਦੀ ਗਣਨਾ ਿਵੱਚ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਕੁਝ ਖਾਸ ਉਦਾਹਰਣਾਂ ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ  ਮਾਮਲੇ ਨੰੂ ਹਜ਼ਮ ਕਰਨ ਲਈ ਤੁਹਾਡੇ 
ਲਈ ਉਦਾਹਰਨਾਂ, ਚਲੋ ਹਣੁ ਪਿਹਲੀ ਉਦਾਹਰਨ 'ਤੇ ਚੱਲੀਏ  , ਿਡਸਪਲੇ ਕੀਤੀ ਸਲਾਈਡ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਟੈਨ ਿਵੱਚ ਬਰਾਬਰ ਸਮੀਕਰਨ 3.8 dx x y sine x 
ਦਆੁਰਾ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਇਹ ਬਾਇ ਪਲੱਸ ਬਰਾਬਰ ਕੀ ਹੈ।  ਫੰਕਸ਼ਨ ਇਹ ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਕੀ dy dy dx pxy qx apx tan x 
ਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਸਾਨੰੂ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਇੰਟੈਗਰਲ ਇੰਟੈਗਰਲ ਕੀ ਹੈ ਇੰਟੈਗਰਲ pxdx pxdx tan xdx tan x log c 
ਪ୥ਸੰਗ ਕੀ ਹੈ ਪੂਰਨ ਮੁੱਲ ਪਾਉਣ ਦੀ ਕੋਈ ਲੋੜ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਸੈਕ୊ਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ  ਪ୥ਸ਼ਨ ਿਵੱਚ ਅੰਤਰਾਲ 'ਤੇ 
ਇਸ ਲਈ ਪੂਰਨ ਮੁੱਲ ਿਚੰਨ୧ ਤୌ ਬਿਚਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਸੈਕੰਟ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੰਟੈਗਰਲ ਲੌਗ ਸੇਕ୊ਟ ਹੈ ਇਸਲਈ ਤୌ ਪਾਵਰ pxdx x e 
ਇੰਟੈਗਰਲ ਸੇਕ୊ਟ ਹੈ ਇਹ ਆਸਾਨ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਏਕੀਕਰਣ ਿਨਰੀਖਕ ਦੀ ਸਿਥਰਤਾ ਨੰੂ ਅਣਿਡੱਠ ਕਰ ਿਦੱਤਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਪੂਰੀ ਤਰ୧ਾਂ ਅਣਿਡੱਠ ਕਰ px dx x 
ਰਹੇ ਹਾਂ ਇੰਟੀਗ୥ੇਸ਼ਨ ਦੀ ਸਿਥਰਤਾ ਿਜਵୈ ਿਕ ਪਿਹਲਾਂ ਦੱਿਸਆ ਿਗਆ ਹੈ ਤਾਂ ਹਣੁ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ 3.8 ਨੰੂ ਜੋ ਵੀ ਅਸੀ ਂਹਣੇੁ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤਾ ਹੈ ਅਰਥਾਤ ਸੇਕ୊ਟ x 

ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਨ ਲਈ ਅਗਲਾ ਕਦਮ ਕੀ ਹੈ?  ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ 3.8 ਨਾਲ ਵਾਪਰਦਾ ਹੈ ਪਲੱਸ ਸੇਕ୊ਟ ਦਆੁਰਾ what wh dx x tan xy 
ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਹੈ ਪਰ ਇਹ ਿਬਲਕੁਲ ਦਾ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਸਲਾਈਡ ਦੇ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਦੀ ਅਗਲੀ ਿਡਸਪਲੇਅ secant xdy y secant x 

ਹੈ, ਬੇਸ਼ੱਕ ਿਵੱਚ ਹੈ।  ਇਹ ਹੈ ਜੋ ਵੀ ਹੈ, sin x secant x tan x 
ਇਸ ਲਈ ਸਮੀਕਰਨ 3.8 ਦਾ ਕੀ ਹੋਇਆ ਹੈ, ਇਹ ਦੇ ਿਵੱਚ ਬਦਲ ਿਗਆ ਹੈ ਸਮੀਕਰਨ 3.8 ਦੇ ਨਾਲ y secant x ddx x integral px dx x 
ਗੁਣਾ ਕਰਨ ਤୌ ਬਾਅਦ ਇਹ ਦੀ ਦਜੂੀ ਆਖਰੀ ਪ୥ਦਰਿਸ਼ਤ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਤਬਦੀਲ ਹੋ ਿਗਆ ਹੈ। ਬਰਾਬਰ ਿਸਰਫ਼ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਹੈ y secant x d dx tan x 
ਇਸਲਈ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਹਣੁ ਸਾਨੰੂ ਇੰਟੀਗਰਲ ਦਾ ਕੰਸਟ୊ਟ ਲਗਾਉਣਾ ਹੋਵੇਗਾ ਲੌਗ ਸੇਕ୊ਟ ਪਲੱਸ y secant x tan x tan x x c 
ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਤੁਸੀ ਂ ਨੰੂ ਅਲੱਗ ਕਰੋ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂ ਦੇ ਨੰੂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਲਖੋਗੇ। ਦੇ ਲੌਗ ਿਵੱਚ ਜੋ ਿਕ ਏਕੀਕਰਣ ਆਸਾਨ yx x y cos x secant x plus c 
ਸੀ ਅਤੇ ਵੇਖੋ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂਪਿਹਲੇ ਪੜਾਅ ਿਵੱਚ ਏਕੀਕਰਣ ਦੀ ਸਿਥਰਤਾ ਨੰੂ ਿਕੱਥੇ ਨਜ਼ਰਅੰਦਾਜ਼ ਕਰਦੇ ਹੋ ਜਦୌ ਤੁਸੀ ਂ ਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰ ਰਹੇ ਹੁੰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਅੰਤਮ pxdx 
ਏਕੀਕਰਣ ਨੰੂ ਏਕੀਕਰਣ ਦੀ ਸਿਥਰਤਾ ਨੰੂ ਅਣਿਡੱਠ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਜੋ ਿਕ ਅਸੀ ਂਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਨੰੂ ਸ਼ਾਮਲ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਪ୥ਦਰਸ਼ਨ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਏਕੀਕਰਣ ਦੀ ਸਿਥਰਤਾ ਿਵੱਚ ਸੁੱਟੇ ਗਏ 

ਨੰੂ 3.9 ਰੱਿਖਆ ਿਗਆ ਹੈ ਤਾਂ ਿਕ ਇਹ ਿਵਿਭੰਨ ਸਮੀਕਰਨ ਦਾ ਹੱਲ ਹੈ, ਆਓ ਇੱਕ ਉਦਾਹਰਣ ਲਈਏ ਜੋ ਿਵੱਚ ਪ୥ਗਟ ਹੋਇਆ ਸੀ। ਪੇਪਰ ਵਨ ਿਵੱਚ ਮ୊qx je 2011 
ਪ୥ਸ਼ਨ ਨੰੂ ਥੋੜ୧ਾ ਿਜਹਾ ਦਬੁਾਰਾ ਿਲਿਖਆ ਹੈ ਅਤੇ ਨੋਟੇਸ਼ਨ ਨੰੂ ਵੀ ਕੁਝ ਹੱਦ ਤੱਕ ਬਦਲ ਿਦੱਤਾ ਹੈ ਤਾਂ ਕੀ ਇਹ ਉਸ ਨਾਲ ਸਮਕਾਲੀ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੋ i  
ਤੁਹਾਨੰੂ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਇਹ ਤੁਹਾਨੰੂ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਿਕ ਦਾ ਓਪਨ ਅੰਤਰਾਲ 0 ਅਨੰਤ ਉਤੇੱ ਇੱਕ ਿਨਰੰਤਰ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਅਸਲ ਪੇਪਰ ਿਵੱਚ ਇਹ ਕਿਹੰਦਾ ਹੈ ਿਕ x y y 
ਹੈ  ਇੱਕ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਏਬਲ ਫੰਕਸ਼ਨ ਮ୊ ਿਸਰਫ ਇਹ ਕਿਹ ਿਰਹਾ ਹਾਂ ਿਕ ਇੱਕ ਿਨਰੰਤਰ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਜੋ ਖੁੱਲੇ ਅੰਤਰਾਲ 0 ਅਨੰਤਤਾ 'ਤੇ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ y 
ਇਹ ਕੀ ਹੈ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਅਰਥਪੂਰਨ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਿਨਰੰਤਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਿਚੰਨ୧ 1 ਤୌ ਹਣੁ ਸਹੀ ਅਰਥ ਰੱਖਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਕੋਈ ਿਨਰੰਤਰ ਫੰਕਸ਼ਨ ਲ୊ਦੇ y xyt dt g 
ਹੋ।  ਦਾ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂ1 ਤୌ ਤੱਕ ਇੱਕ ਿਨਰੰਤਰ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਦੇ ਹੋ ਨਤੀਜਾ ਇੱਕ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਏਬਲ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਇਸਲਈ 1 ਤୌ x x 

ਤੱਕ ਇੰਟੈਗਰਲ ਨਾਲ ਵੱਖਰਾ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ  ਤୌ ਅਤੇ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਕੀ ਹੈ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਦਾ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਕੈਲਕੂਲਸ x gt dt resp ect x x g 
ਦਾ ਮੂਲ ਪ୥ਮੇਯ ਹੈ ਜੋ ਕੈਲਕੂਲਸ ਦਾ ਮੂਲ ਪ୥ਮੇਯ ਹੈ ਇਸਲਈ 3.10 ਦਾ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਵਾਲਾ ਿਹੱਸਾ 1 ਤୌ ਤੱਕ ਲਗਾਤਾਰ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਅਟੁੱਟ ਅੰਗ ਹੈ।  3.10 ਦਾ ਖੱਬਾ x 
ਹ୊ਡ ਸਾਈਡ ਸਵੈਚਿਲਤ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇੱਕ ਿਵਿਭੰਨਤਾਯੋਗ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਇਸਲਈ 3.10 ਦਾ ਖੱਬਾ ਹੱਥ ਵੱਖਰਾ ਕਰਨ ਯੋਗ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸੱਜਾ ਹੱਥ ਵਾਲਾ ਪਾਸਾ ਵੀ 
ਿਵਿਭੰਨਤਾਯੋਗ ਹੈ ਅਤੇ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਦਾ ਘਣ ਵਾਲਾ ਸ਼ਬਦ ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਵੱਖਰਾ ਹੈ x 
ਇਸ ਲਈ ਪਿਹਲਾ ਸ਼ਬਦ 3 ਵੱਖਰਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਦਾ ਵੀ ਿਵਿਭੰਨਤਾਯੋਗ ਹੈ ਇੱਥੇ ਕੋਈ ਸਮੱਿਸਆ ਨਹੀ ਂਹੈ ਇਸਲਈ ਤੁਹਾਨੰੂ ਅਨੁਮਾਨ ਿਵੱਚ ਇਹ xyx y y  x 
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ਕਿਹਣ ਦੀ ਜ਼ਰਰੂਤ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕ ਿਵਿਭੰਨਤਾਯੋਗ ਹੈ ਇਹ ਕਿਹਣਾ ਕਾਫ਼ੀ ਹੈ ਿਕ ਦਾ ਿਨਰੰਤਰ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਸਮੀਕਰਨ 3.10 ਨੰੂ ਫਰਕ ਕਰਨ ਯੋਗ ਹੋਣ ਲਈ yx x y y 
ਮਜਬੂਰ ਕਰੇਗੀ ਅੱਗੇ ਸਾਨੰੂ 3.10 ਨੰੂ ਸਿਤਕਾਰ ਨਾਲ ਵੱਖ ਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ।  ਵੱਲ ਅਤੇ ਕੈਲਕੂਲਸ ਦੇ ਮੂਲ ਪ୥ਮੇਏ ਨੰੂ ਅਪੀਲ ਕਰਨ ਲਈ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਦਾ ਪਾਸਾ x x 
ਦਾ 6 ਗੁਣਾ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਦਾ ਪਾਸਾ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਦਾ 6 ਗੁਣਾ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ।  3.10 ਦੇ ਹੱਥ ਵਾਲੇ ਪਾਸੇ ਤੁਹਾਨੰੂ ਬਹਤੁ ਸਾਰ ੇਸ਼ਬਦ ਿਮਲਣਗੇ ਤੁਸੀ ਂy x y 
ਉਤਪਾਦ ਿਨਯਮ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਨੰੂ ਵੱਖ ਕਰੋਗੇ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂ ਘਣ ਵਾਲੇ ਸ਼ਬਦ ਨੰੂ ਵੱਖਰਾ ਕਰੋਗੇ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਕ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਨੋਿਟਸ 3xy x x 
ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਮ୊ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦੱਿਸਆ ਸੀ ਿਕ 3.10 ਿਵੱਚୌ ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਬਣਾਉਣ ਜਾ ਰਹੇ ਹੋ ਅਤੇ  ਇੱਥੇ ਇਹ ਦਾ ਪ୥ਾਈਮ ਹੈ ਘਟਾਓ ਉਤੇੱ x y x y x
ਬਰਾਬਰ ਇਹ ਇੱਕ ਲੀਨੀਅਰ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਬਰਾਬਰ ਮਾਇਨਸ 1 ਉਤੇੱ ਹੈ ਜੇਕਰ ਦਾ ਮਾਇਨਸ 1 ਉਤੇੱ ਦਾ ਇੰਟਗ୥ਲ x p x x x p XXX 

ਹੈ ਘਟਾਓ ਲੌਗ ਮਾਇਨਸ ਲੌਗ ਦਾ ਜੋ ਇੱਕ ਉਤੇੱ ਠੀਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਅੰਤਰ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਸਟੈਪ 2 ਉਤੇੱ 1 ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਨਾ px dx x xx x x x 
ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ। ਸਟੈਪ 1 ਸਟੈਪ 1 ਉਤੇੱ ਹੈ ਇੰਟੈਗਰਲ ਜੋ ਿਕ ਮਾਈਨਸ ਲੌਗ ਕੰਿਪਊਿਟੰਗ ਦਾ ਇੰਟੈਗਰਲ ਹੈ ਜੋ ਿਕ 1 ਉਤੇੱ ਸਟੈਪ 2 ਨਾਲ px dx x x px dx x 
ਗੁਣਾ ਕਰਨਾ ਹੈ। ਜੋ ਵੀ ਤੁਸੀ ਂਹਣੇੁ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤਾ ਹੈ ਉਸ ਦਆੁਰਾ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਅਰਥਾਤ ਿਵਭੇਦ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਉਤੇੱ 1 ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰੋ ਤਾਂ ਪ୥ਾਈਮ x xy 

ਮਾਇਨਸ ਉਤੇੱ ਵਰਗ ਉਤੇੱ ਿਵਭੇਦ ਸਮੀਕਰਨ ਦਾ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਿਬਲਕੁਲ ਦਾ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਹੈ ਉਤੇੱ x y x y x x 
ਇਸ ਲਈ ਦਾ 3.11 ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਦਾ ਸੱਜਾ ਪਾਸਾ 1 ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਸੀ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂ ਉਤੇੱ 1 ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਇਸy ddx  x  x x 
ਤਰ୧ਾਂ ਸੱਜੇ ਹੱਥ ਦਾ ਪਾਸਾ 1 ਬਣ ਿਗਆ ਹੈ। ਇਸਲਈ 3.11 ਇੱਕ ਿਨਰਦੋਸ਼ ਿਦਖਣ ਵਾਲਾ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਤੁਹਾਨੰੂ 3.11 ਨੰੂ 1 ਤୌ 2 ਤੱਕ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ। ਤੁਸੀ ਂ
ਕੀ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹੋ ਿਕ ਸਵਾਲ ਤੁਹਾਨੰੂ 2 ਦੇ ਦੇ ਮੁੱਲ ਲਈ ਪੁੱਛਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਤੁਹਾਨੰੂ ਹਣੁ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਲਗਾਉਣੇ ਚਾਹੀਦੇ ਹਨ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਸਮੀਕਰਨ 3.10 ਨੰੂ y 
ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਸਮੀਕਰਨ 3.10 ਨੰੂ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਦਾ ਇੱਕ ਖਾਸ ਮੁੱਲ ਹੈ ਜੋ ਬਹਤੁ ਿਦਲਚਸਪ ਹੈ ਅਰਥਾਤ ਬਰਾਬਰ  1. x x 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂ ਨੰੂ 3.10 ਿਵੱਚ 1 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪਾਉਦਂੇ ਹੋ ਤਾਂ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਦਾ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਦਾ ਪਾਸਾ ਿਸੱਧਾ ਜ਼ੀਰੋ ਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜੋ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਦਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਸੱਜੇx 
ਹੱਥ ਦਾ ਪਾਸਾ ਿਤੰਨ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਿਤੰਨ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਜ਼ੀਰੋ ਹੁੰਦਾ ਹੈ  y y 
ਇਸ ਲਈ ਹੈ ਤਾਂ ਜਦୌ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ 1 3 ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਤੁਹਾਡੀਆਂ ਸ਼ੁਰਆੂਤੀ ਸ਼ਰਤਾਂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ 1 3 ਿਮਲਦੀਆਂ ਹਨ। ਇਸਲਈ ਦਾy 1 3 x 1 y y 1 y 
ਮੁੱਲ ਇੱਕ ਿਤਹਾਈ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜਦୌ ਇੱਕ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦਾ ਮੁੱਲ ਲੱਭਣ ਲਈ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜਦୌ  ਦੋ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਕੀ ਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਕ ਤୌ x y x 
ਿਤੰਨ ਪੁਆਇੰਟ ਇੱਕ ਨੰੂ ਜੋੜਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ 2 ਿਵੱਚ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂ3.11 ਨੰੂ 1 ਤୌ 2 ਿਵੱਚ ਜੋੜਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦਾ 2 ਬਾਇ 2 ਘਟਾਓ ਦਾ 1 ਗੁਣਾ 1 ਬਰਾਬਰ 1 y y 
ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ 2 ਦੇ ਦਾ ਮੁੱਲ ਿਮਲੇਗਾ ਅਤੇ ਇਹ ਸਮੱਿਸਆ ਨੰੂ ਪੂਰਾ ਕਰਦਾ ਹੈ ਇਹ ਇੱਕ ਬਹਤੁ ਹੀ ਆਸਾਨ ਸਮੱਿਸਆ ਹੈ ਆਓ ਅੱਗੇ ਵਧੀਏ।  ਅਗਲੀ y 
ਸਮੱਿਸਆ 'ਤੇ ਦਬੁਾਰਾ ਮ୊ ਇੱਕ ਸਵਾਲ ਿਲਆ ਸੀ ਜੋ 2014 ਿਵੱਚ ਪੇਪਰ ਿਵੱਚ ਪ୥ਗਟ ਹੋਇਆ ਸੀ , ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ je dy by dx plus xy by x
ਵਰਗ ਘਟਾਓ 1 ਬਰਾਬਰ ਦਾ ਪਾਵਰ 4 ਪਲੱਸ 2 ਤੇ 1 ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਅਤੇ ਤੁਹਾਨੰੂ ਸ਼ੁਰਆੂਤੀ ਸ਼ਰਤਾਂ ਿਦੱਤੀਆਂ ਗਈਆਂ ਹਨ 0 ਦੀ ਹੈ x x x y 0 
ਅਤੇ ਇਸ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਸ਼ੁਰਆੂਤੀ ਸਿਥਤੀ ਦੇ ਨਾਲ ਇਸ ਿਵਿਭੰਨ ਸਮੀਕਰਨ ਦੇ ਹੱਲ ਨੰੂ ਦਆੁਰਾ ਦਰਸਾਇਆ ਿਗਆ ਹੈ ਿਕ ਸਵਾਲ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇਹ ਿਨਰਧਾਰਤ ਕਰਨ ਲਈ fx 
ਕੀ ਪੁੱਛਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਤੁਹਾਨੰੂ ਘਟਾਓ ਰਟੂ 3 ਤୌ ਦੇ ਦਾ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਿਨਰਧਾਰਤ ਕਰਨ ਲਈ ਕਿਹੰਦਾ ਹੈ 2 ਦਆੁਰਾ ਰਟੂ 3 ਦਆੁਰਾ 2 ਤੱਕ। ਇਸਲਈ ਸਵਾਲ x f 
ਤੁਹਾਨੰੂ ਹੱਲ ਲਈ ਨਹੀ ਂਬਲਿਕ ਇੱਕ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਅੰਤਰਾਲ ਉਤੱੇ ਹੱਲ ਦੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਲਈ ਪੁੱਛ ਿਰਹਾ ਹੈ 3.12 ਇੱਕ ਲੀਨੀਅਰ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਇਹ ਇੱਕ 
ਲੀਨੀਅਰ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਦੇ ਦਾ ਕੀ ਹੈ ਉਤੇੱ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 1। ਯਾਦ ਰੱਖੋ ਿਕ ਕੁਝ ਸਿਥਤੀਆਂ ਿਵੱਚ ਤੁਹਾਡੀ ਲੀਨੀਅਰ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ x xp p x x 
ਸਮੀਕਰਨ 3.12 ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਨਹੀ ਂਿਦੱਤੀ ਜਾਵੇਗੀ ਜੋ ਉਹ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦੇਣਗੇ ਉਹ ਤੁਹਾਨੰੂ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 1 ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਨ ਵਾਲੀ ਇੱਕ ਸਮੀਕਰਨ ਦੇਣਗੇ। ਇਸਲਈ x 
ਤੁਹਾਨੰੂ 3.12 ਦੇਣ ਦੀ ਬਜਾਏ ਉਹ ਤੁਹਾਨੰੂ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 1 ਦੇ ਸਕਦੇ ਹਨ।  ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਬਰਾਬਰ ਦੀ ਪਾਵਰ 4 ਪਲੱਸ 2 ਗੁਣਾ ਘਟਾਓ x dy dx xy x x 
ਵਰਗ ਮੂਲ ਨਾਲ 1 ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਜੇਕਰ ਅਿਜਹਾ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦੇ ਗੁਣਾਂਕ ਨੰੂ ਦਆੁਰਾ ਭਾਗ ਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਯਾਦ ਰੱਖੋ ਜਦୌ ਤੁਸੀ ਂਇਹ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ x dy dx 
ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਇਹ ਹੈ  ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਿਲਖਣ ਲਈ ਜ਼ਰਰੂੀ ਹੈ ਿਕ ਫਾਰਮ ਦਆੁਰਾ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ , ਦਆੁਰਾ ਦੇ dy dx py q dy dx 
ਸਾਹਮਣੇ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਦਆੁਰਾ ਦੇ ਸਾਹਮਣੇ ਕੁਝ ਹੈ, ਜੇਕਰ ਦਆੁਰਾ ਦਆੁਰਾ ਵੰਡ ਕੇ ਜੰਕ ਦੇ ਸਾਹਮਣੇ ਕੁਝ ਜੰਕ ਹੈ  ਅਤੇ dy dx dy dx dy
ਨੰੂ ਸ਼ਬਦ ਦਆੁਰਾ ਅਲੱਗ ਕਰੋ ਤਾਂ ਇਸ ਨੰੂ ਪਿਹਲਾਂ ਦਆੁਰਾ ਅਤੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਿਖਆ ਜਾਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਇੱਥੇ ਹੋਰ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂdx dy dx py q 
ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਸਰਫ ਦਆੁਰਾ ਉਥੱੇ ਬੈਠ ਕੇ ਇਹ ਯਕੀਨੀ ਬਣਾਓ ਿਕ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਖੁਸ਼ਿਕਸਮਤੀ ਨਾਲ ਉਸ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਿਖਆ ਿਗਆ ਹੈ 3.12dy dx 
ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਉਸ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਹੈ ਇਸਲਈ ਦਾ ਉਤੇੱ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 1 ਠੀਕ ਹੈ ਉਤੇੱ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 1। ਇਸਲਈ ਦਾ ਇੰਨਾ ਇੰਟੈਗਰਲ x p x x x x x p pxdx
ਹੈ ਸਾਨੰੂ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨੀ ਪਵੇਗੀ ਇਸਲਈ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਥੋੜੇ ਵੱਖਰ ੇਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਿਖਆ ਹੈ।  ਸਪੱਸ਼ਟ ਕਾਰਨਾਂ ਕਰਕੇ 2 ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਅਤੇ ਭਾਗ ਕੀਤਾpxdx 
ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਮ୊ ਸਪੱਸ਼ਟ ਕਾਰਨਾਂ ਕਰਕੇ ਅੰਕਾਂ ਦੇ ਨਾਲ-ਨਾਲ ਭਾਜ ਦੇ ਿਚੰਨ୧ ਨੰੂ ਦਬੁਾਰਾ ਬਦਲਦਾ ਹਾਂ ਯਾਦ ਰੱਖੋ ਿਕ ਸਾਡੀ ਿਵਿਭੰਨ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਅੰਤਰਾਲ ਘਟਾਓ 1 ਤୌ 1
'ਤੇ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਇਸਲਈ ਤୌ 1 ਤੱਕ ਰୈਜ ਹੈ ਤਾਂ ਕੀ ਹਨ?  ਅਸੀ ਂਮਾਇਨਸ ਨੰੂ 1 ਘਟਾਓ ਵਰਗ 'ਤੇ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ x -1 2x dx x 
ਇੰਟੈਗਰਲ ਲੌਗ ਮਾਡ 1 ਮਾਇਨਸ ਵਰਗ ਹੈ ਤਾਂ ਦਬੁਾਰਾ ਮਾਡ ਲਗਾਉਣ ਦੀ ਜ਼ਰਰੂਤ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕਉਿਂਕ 1 ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜਦୌ ਤୌ 1x x x -1 
ਤੱਕ ਚੱਲਦਾ ਹੈ । ਇਸਲਈ ਇੰਟੈਗਰਲ ਅੱਧਾ ਹੈ  ਲੌਗ 1 ਘਟਾਓ ਵਰਗ, px dx x 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦਾ ਜਾਂ ਦੀ ਪਾਵਰ ਇੰਟੈਗਰਲ ਨਾਲ ਕੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਿਕ ਦੀ ਪਾਵਰ ਹਾਫ਼ ਲੌਗ 1 ਘਟਾਓ pxdx x e pxdx e x 
ਵਰਗ ਕੀ ਹੈ ਦੀ ਪਾਵਰ ਹਾਫ਼ ਲੌਗ 1 ਘਟਾਓ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ  ਮਾਇਨਸ ਵਰਗ ਉਹੀ ਹੈ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹੋ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀ ਅਗਲੀ ਸਲਾਈਡ e x 1 x px dx x
1 ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ, ਸਾਨੰੂ ਹਣੁ 1 ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਨਾਲ ਿਵਿਭੰਨ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਗੁਣਾ ਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ x x 
ਹਮੇਸ਼ਾ ਦੀ ਤਰ୧ਾਂ ਇੱਕ ਸਟੀਕ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਅਤੇ ਸਮੀਕਰਨ ਦਾ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਵਾਲਾ ਪਾਸਾ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ। 3.12 1 ਔਨ ਰਟੂ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦਰੂ ਚਲਾ ਜਾਵੇਗਾ x 1 x 
ਿਕਉਿਂਕ ਤੁਸੀ ਂ1 ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦੇ ਵਰਗ ਰਟੂ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰ ਰਹੇ ਹੋ ਅਤੇ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਿਸਰਫ਼ ਤୌ ਪਾਵਰ 4 ਪਲੱਸ 2 ਰਿਹ ਿਗਆ ਹੈ, x x x 
ਇਸ ਲਈ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਦਾ ਪਾਸਾ ਇੱਕ ਸਹੀ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਬਣ ਿਗਆ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ 0 ਤୌ ਤੱਕ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਕੈਲਕੂਲਸ ਦੇx 
ਮੂਲ ਪ୥ਮੇਏ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰੋ ਇਹ 1 ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਿਵੱਚ ਮੂਲ 1 ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 0 ਦਾ ਹੋਵੇਗਾ ਪਰ 0 ਦਾ ਹੈ 0 ਦਾ ਹੈ 0 ਯਾਦ ਰੱਖੋ ਤਾਂ ਜੋ y x y y 0 y 0 
ਹੋਰ ਸ਼ਬਦ 0 ਤୌ ਆਉਣ ਵਾਲੀ ਿਮਆਦ 0 ਬਣ ਜਾਵੇਗੀ। 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਸੀ ਂਿਸਰਫ਼ ਰਟੂ ਦਾ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਦੇ 0 ਪਲੱਸ ਇੰਟਗ୥ੇਲ 0 ਤୌ ਦੀ ਪਾਵਰ 4 ਪਲੱਸ 2 ਦਾ 0 ਹੈ। ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂx f 1 x f xt t dt f x 
ਨੰੂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋਗੇ।  ਪਾਵਰ 5 ਬਾਇ 5 ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਉਸ ਤୌ ਬਾਅਦ ਤੁਸੀ ਂ1 ਿਮੰਟ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਨਾਲ ਭਾਗ ਕਰੋਗੇ  ਵਰਗ ਬੇਸ਼ਕ ਤੁਸੀ ਂ1 ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦੇ x sx x 
ਵਰਗ ਰਟੂ ਨਾਲ ਵੰਡਣ ਜਾ ਰਹੇ ਹੋ ਪਰ ਿਧਆਨ ਿਦਓ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂਦੋ ਸ਼ਬਦ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹੋ, ਇੱਕ ਪਦ ਇੱਕ ਅਜੀਬ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਅਤੇ ਦਜੂਾ ਸ਼ਬਦ ਇੱਕ ਸਮ 
ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਨੰੂ ਪਾਵਰ  5 ਹਣੁ ਇੱਕ ਅਜੀਬ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਜਨਮ ਦੇਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਜਦୌ ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਔਡ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਮਾਇਨਸ ਰਟੂ 3 ਬਾਇ 2 ਤୌ ਰਟੂ 3 x 
ਬਾਇ 2 ਿਵੱਚ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਜਵਾਬ ਇੱਕ ਔਡ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ 0 ਅਟੁੱਟ ਹੋਵੇਗਾ ਮਾਇਨਸ ਤୌ ਤੱਕ 0 ਇੰਟਗਰਲ ਸਮ ਫੰਕਸ਼ਨ 0 ਤୌ ਤੱਕ a a an.  a 
ਇੰਟੈਗਰਲ ਦਾ ਦੁੱਗਣਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ, ਤੁਸੀ ਂਿਨਸ਼ਿਚਤ ਪੂਰਨ ਅੰਕਾਂ ਦੀਆਂ ਇਹਨਾਂ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਨੰੂ ਜਾਣਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਸਾਨੰੂ ਇਸਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਨੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂ0 ਤୌ ਰਟੂ 
3 ਗੁਣਾ 2 ਵਰਗ ਦੇ ਇੱਕ ਗੁਣਕ ਦੇ ਨਾਲ 1 ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦੇ ਵਰਗ ਰਟੂ 'ਤੇ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋਗੇ।  2 ਿਵੱਚ ਸੁੱਿਟਆ ਿਗਆ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਇੱਕ ਸਮ x dx x 
ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਇਸ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਨਾਲ ਨਿਜੱਠਣ ਦਾ ਸਭ ਤୌ ਆਸਾਨ ਤਰੀਕਾ ਹੈ ਨੰੂ ਸਾਈਨ ਥੀਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਰੱਖਣਾ ਹੈ ਿਫਰ ਹੈ x dx cos theta d theta 
ਿਡਨੋਮੀਨੇਟਰ ਵੀ ਹੈ ਸ਼ਬਦ ਰੱਦ ਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਿਸਰਫ਼ 2 ਸਾਈਨ ਵਰਗ ਥੀਟਾ ਪ୥ਾਪਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ।  ਥੀਟਾ ਿਕੰਨਾ cos theta the cos theta d 
ਸੁਿਵਧਾਜਨਕ 2 ਸਾਈਨ ਵਰਗ ਥੀਟਾ 1 ਿਮੰਟ ਹੈ  ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਇਹ ਤੁਹਾਡੇ ਲਈ ਪਿਹਲੀ us cosine 2 theta 
ਅਿਭਆਸ ਹੈ ਇਸ ਅਟੁੱਟ ਦੇ ਮੁੱਲ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨ ਲਈ, 
ਇਸ ਲਈ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਬਹਤੁ ਸਧਾਰਨ ਹਨ ਇਹ ਠੀਕ ਜਾਪਦਾ ਹੈ, ਆਓ ਅਗਲੀ ਸਮੱਿਸਆ ਦੇ ਪੇਪਰ ਵਨ 'ਤੇ ਚੱਲੀਏ ਤਾਂ ਜੋ ਕੁਝ ਨੋਟੇਸ਼ਨਲ g j 2016 
ਤਬਦੀਲੀਆਂ ਨਾਲ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ 0 ਅਨੰਤਤਾ 'ਤੇ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਪੜ୧ਦਾ ਹੈ ਪ୥ਧਾਨ ਬਰਾਬਰ 2 ਘਟਾਓ ਦਾ ਉਤੱੇ ਨੰੂ ਯਾਦ ਰੱਖੋ ਿਕ y y x x 
ਮਾਇਨਸ ਨੰੂ ਉਤੇੱ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਿਲਆਇਆ ਜਾਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਹਮੇਸ਼ਾ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਦਆੁਰਾ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ yx x dy dx ey q 
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ਦਬੁਾਰਾ ਿਲਖੋ ਸਭ ਤୌ ਪਿਹਲਾਂ ਕੰਮ ਕਰਨਾ ਹੈ ਅਤੇ ਮ୊ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਇਹ ਕਰ ਿਲਆ ਹੈ ਿਕ ਹੱਲ ਪ୥ਿਕਿਰਆ ਿਵੱਚ ਮ୊ ਸਭ ਤୌ ਪਿਹਲਾਂ ਇਹ ਕੀਤਾ ਹੈ ਿਕ ਮ୊ ਨੰੂ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ yx 
ਵੱਲ ਿਲਆਉਦਂਾ ਹਾਂ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਦਾ ਉਤੇੱ ਹੈ ਅਤੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਹੈ।  ਲੌਗ ਹੈ ਅਤੇ ਲੌਗ ਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਤੁਸੀ ਂx p 1 x px dx x x x x x 
ਿਵਭਾਜਨ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਵਾਲਾ ਇੱਕ ਸਟੀਕ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਹ ਦਾ ਿਵੱਚ ਦਾ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਵਾਲਾ x x y x 
ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਹੈ ਬੇਸ਼ੱਕ ਠੀਕ ਹੈ ਤਾਂ ਹਣੁ ਕੋਈ ਸ਼ੁਰਆੂਤੀ ਸ਼ਰਤ ਨਹੀ ਂ ਆਇਸ਼ਨ ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਹਨ ਠੀਕ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂਕਹੀਏ ਿਕ ਅਸੀ ਂ0 ਅਨੰਤਤਾ 'ਤੇ ਕੁਝ 2x 
ਸੁਿਵਧਾਜਨਕ ਿਬੰਦ ੂਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਿਬੰਦ ੂ1 ਨੰੂ ਲੈ ਕੇ ਿਬੰਦ ੂ ਬਰਾਬਰ 1 ਨੰੂ ਸਰਲਤਾ ਲਈ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਕੁਝ ਮੁੱਲ ਿਦੰਦੇ ਹਾਂ, ਆਓ ਇਹ ਮੰਨ ਲਈਏ ਿਕ 1 ਦਾ ਇੱਕ ਹੈ ਿਜੱਥੇ x y 

ਕੁਝ ਹੈ।  ਅਸਲ ਸੰਿਖਆ a 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਦੀ ਇਹ ਸਮੀਕਰਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲੀ ਹੈ ਸਾਨੰੂ ਦੀ ਇਹ ਸਮੀਕਰਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲੀ ਹੈ ਇਸ ਨੰੂ 1 ਤୌ ਨੰੂ xy ddx 2x xy ddx 2x x 
ਏਕੀਿਕ୥ਤ 1 ਤୌ ਤੱਕ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰੋ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂਕੈਲਕੂਲਸ ਮਾਇਨਸ ਦੇ 1 ਪਰ ਦੇ ਮੂਲ ਪ୥ਮੇਏ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋ  1 ਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦਾ x xyx y y a x xy 
1 ਤୌ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 1 ਹੈ। x 2x dx x 
ਇਸ ਲਈ ਆਖਰੀ ਿਡਸਪਲੇ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦਾ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਉਤੇੱ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 1 ਉਤੇੱ ਹੋਵੇਗਾ। x y a x x x 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਸੀ ਂ ਨਾਲ ਵੰਡਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂ ਦਾ ਬਰਾਬਰ ਉਤੇੱ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ 1 ਉਤੱੇ ਕੀ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਿਫਰ ਤੁਸੀ ਂ ਦੇ 1 ਉਤੇੱ ਦੇ x x y a x x x x xxy 
1 ਦੇ ਵਰਗ ਪ୥ਾਈਮ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਦੇ ਪ୥ਾਈਮ ਦੀ ਸੀਮਾ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨ ਲਈ ਅੱਗੇ ਵਧਦੇ ਹੋ। ਸਲਾਈਡ ਿਵੱਚ ਆਖਰੀ ਿਡਸਪਲੇ ਅਤੇ ਮ୊ xx y x y 
ਚਾਹੁੰਦਾ ਹਾਂ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂਇਹਨਾਂ ਸੀਮਾਵਾਂ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰੋ ਅਤੇ ਸਵਾਲ ਦਾ ਜਵਾਬ ਿਦਓ ਹਣੁ ਿਧਆਨ ਿਦਓ ਿਕ ਜੇਕਰ  ਬਰਾਬਰ 1 ਿਫਰ ਸੱਜਾ ਹੱਥ ਵਾਲਾ ਪਾਸਾ ਸੱਜੇ a 

ਨੰੂ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਸਰਲ ਬਣਾਉਦਂਾ ਹੈ ਇਹ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ ਜੇਕਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਰੱਦ ਹੋ ਜਾਵੇਗਾ ਅਤੇ ਦਜੂੇ ਪਾਸੇ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦਾ ਿਮਲੇਗਾ xyx x a 1 x x y x 
ਬਰਾਬਰ ਜੇਕਰ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ।  1 ਿਫਰ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜਦୌ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਦਾ ਇੱਕ ਘਟਾਓ 1 ਉਤੱੇ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ a a 1 x y x x x x 
ਿਮਆਦ ਿਵੱਚ ਕੋਈ ਸਮੱਿਸਆ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ 0 ਤୌ 2 ਉਤੱੇ ਬਾਊਡਂ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਪਰ ਉਤੇੱ ਇੱਕ ਮਾਇਨਸ 1 ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ।  ਇਸ ਨੰੂ ਿਜਵୈ ਿਕ ਵੱਲ x x 0 
ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਵੱਲ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਹ ਜਾਂ ਤਾਂ ਪਲੱਸ ਅਨੰਤ ਿਵੱਚ ਜਾਵੇਗਾ ਜਾਂ ਇਹ ਘਟਾਓ 1 ਸ਼ਬਦ ਦੇ ਿਚੰਨ୧ ਦੇ ਅਧਾਰ ਤੇ ਮਾਇਨਸ ਅਨੰਤ ਿਵੱਚ ਜਾਵੇਗਾ । x 0 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਅਸਲ ਪੇਪਰ ਿਵੱਚ ਪ୥ਸ਼ਨ ਨੰੂ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਇਹ ਕਿਹੰਦਾ ਹੈ  ਇੱਕ ਦਾ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ ਹਣੁ ਤੁਸੀ ਂf 
ਸਮਝ ਗਏ ਹੋ ਿਕ ਅਸਲ ਪ୥ਸ਼ਨ ਪੱਤਰ ਿਵੱਚ ਇਹ ਅਪਵਾਦ ਿਕਉ ਂਬਣਾਇਆ ਿਗਆ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਇਸ ਸਲਾਈਡ ਿਵੱਚ ਿਟੱਪਣੀ ਵਜୌ ਿਲਿਖਆ ਹੈ ਿਕ 1 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੱਲ ਨਾਲ  0 ਤୌ 2 'ਤੇ ਬੰਿਨ୧ਆ ਹੋਇਆ ਹੈ ਨਹੀ ਂਤਾਂ ਦੇ ਨੇੜੇ ਪਹੁੰਚਣ 'ਤੇ x 0 
ਹੱਲ ਬੇਅੰਤ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ। ਫਰਕ ਲਈ ਅਗਲਾ ਪ୥ਸ਼ਨ ਲਓ  ਸਮੀਕਰਨ ਪਲੱਸ 2 ਬਰਾਬਰ ਦੀ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ 2 ਵਰਗ ਤੇ 1 ential dy by dx xy e x 
ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਕੀ ਇਹ ਸੱਚ ਹੈ ਿਕ ਸਾਰੇ ਹੱਲਾਂ ਦੀ ਇੱਕ ਸੀਮਾ ਹੁੰਦੀ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਪਲੱਸ ਅਨੰਤਤਾ ਵੱਲ ਝੁਕਦਾ ਹੈ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਿਕਵୈ ਕਰਨਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹੋ ਇਹ ਇੱਕ x x 
ਰੇਿਖਕ ਿਵਿਭੰਨ ਸਮੀਕਰਨ ਕੀ ਹੈ ਹੈ ਇੰਟੈਗਰਲ ਵਰਗ ਕੀ ਹੈ ਅਤੇ ਦਾ ਪਾਵਰ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦਾ ਪਾਵਰ ਵਰਗ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂpx 2x px dx x e px dx e x 
ਕੀ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹੋ ਤੁਸੀ ਂਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਨਾਲ ਪਾਵਰ ਵਰਗ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹੋ। ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਨਾਲ ਪਾਵਰ e x e x 
ਵਰਗ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹੋ , ਤੁਸੀ ਂਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਦੇ ਪਾਵਰ ਵਰਗ ਨਾਲ ਦਾ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹੋ, ਤਾਂ ਆਓ ਦੇਖੀਏ ਿਕ ਇਸ ਸਮੱਿਸਆ ਨੰੂ ਿਕਵୈ x y d dx 
ਕਰਨਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਇੱਕ ਿਦੱਤੀ ਗਈ ਿਵਿਭੰਨ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ।  ਦਆੁਰਾ ਪਲੱਸ 2 ਬਰਾਬਰ ਦੀ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ 2 ਵਰਗ ਤੇ 1 ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਇਹdy dx xy e x x 
ਇੱਕ ਲੀਨੀਅਰ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਤੁਹਾਡਾ ਕੀ ਹੈ ਇੰਟੈਗਰਲ ਵਰਗ ਹੈ px px 2x px dx x 
ਇਸ ਲਈ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦਾ ਘਾਤਾਅੰਕ ਵਰਗ ਦਾ ਘਾਤਕ ਹੈ ਕੀ ਹੈ  ਅਗਲਾ ਕਦਮ ਗੁਣਾ ਦਆੁਰਾ ਦੀ ਪਾਵਰ ਵਰਗ ਦੇ ਵਰਗ ਨਾਲ px dx x th  e e x e 
ਦਆੁਰਾ ਿਵਿਭੰਨ ਸਮੀਕਰਨ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਹ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਕੀ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਸਮੀਕਰਨ 3.14 ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ , ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਵੱਲ 
ਹਮੇਸ਼ਾ ਦੀ ਤਰ୧ਾਂ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਨ ਤୌ ਬਾਅਦ 3.4 ਦੇ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਦਾ ਇੱਕ ਸਹੀ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ ਪਾਵਰ ਦਾ ਵਰਗ ਦਾ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ ਪਾਵਰ e x y dx x 
ਵਰਗ ਦਾ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਸੱਜੇ ਹੱਥ ਦਾ ਪਾਸਾ ਬੇਸ਼ਕ ਦਾ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਤੇ 1 ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਬਣਦਾ ਹੈ ਅਗਲਾ ਕਦਮ ਅਗਲਾ ਕਦਮ ਕੀ ਹੋਵੇਗਾe x x 
 3.14 ਪ୥ਾਈਮ ਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਨ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਹ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਦੋਵୈ ਪਾਿਸਆਂ ਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰ ਸਕੀਏ ਪਰ ਇੱਕ ਛੋਟੀ ਿਜਹੀ ਸਮੱਿਸਆ ਹੈ ਿਕ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਦੇ 
ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀ ਗਣਨਾ ਬੰਦ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਨਹੀ ਂਕੀਤੀ ਜਾ ਸਕਦੀ ਹੈ ਤੁਸੀ ਂ1 ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਉਤੇੱ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦੇ ਦੇ ਅਿਨਸ਼ਿਚਤ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਦੀ ਗਣਨਾ x x e 
ਨਹੀ ਂਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ। ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਕੀ ਕਰਨਾ ਹੈ ਸਾਨੰੂ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਪੂਰਨ ਅੰਕਾਂ ਲਈ ਿਨਪਟਾਰਾ ਕਰਨਾ ਹੋਵੇਗਾ ਠੀਕ ਹੈ, ਬੱਸ ਇਹੀ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਸਾਨੰੂ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਪੂਰਨ ਅੰਕਾਂ ਦੀ
ਵਰਤୌ ਕਰਨੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਤਾਂ ਆਉ ਅਸੀ ਂਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੇ ਅਨੁਸਾਰ ਕਰੀਏ ਸਮੀਕਰਨ 3.14 ਦੇ ਦੋਵୈ ਪਾਿਸਆਂ ਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰੀਏ ਅੰਤਰਾਲ ਉਤੇੱ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂpr 0x ime 
ਕੈਲਕੂਲਸ ਦੇ ਬੁਿਨਆਦੀ ਿਸਧਾਂਤ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਕੀ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹੋ ਜਦୌ ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਕੀ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਕੈਲਕੂਲਸ ਦਾ 
ਮੂਲ ਪ୥ਮੇਯ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰ ਰਹੇ ਹੋ ਤੁਸੀ ਂਉਸ ਚੀਜ਼ ਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰ ਰਹੇ ਹੋ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂ ਦੇ ਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰ ਰਹੇ ਹੋ  ਪਾਵਰ ਵਰਗ ਤਾਂ ਜੋ y d dx x 
ਤੁਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋਗੇ ਤੁਸੀ ਂਪਾਵਰ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਿਵੱਚ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋਗੇ 0 ਦੇ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਦਾ ਮੁੱਲ 0 ਤୌ ਤੱਕ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਤੇ 1 ਪਲੱਸ x y xe t dt t 
ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਠੀਕ ਹੈ ਥੋੜਾ ਿਜਹਾ ਪੁਨਰ ਪ୥ਬੰਧ  ਤੁਹਾਨੰੂ ਦੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦੇ 0 ਘਾਤ ਅੰਕੜੇ ਦੇ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦੇ ਘਾਤਕ ਅਤੇ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦਾ ਘਾਤ x y y x x 
ਅੰਕੀ 0 ਤୌ ਦੀ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਔਨ 1 ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਜੋ ਿਕ ਸਮੀਕਰਨ 3.14 ਡਬਲ ਪ୥ਾਈਮ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਸਲਾਈਡ ਿਵੱਚ ਿਦਖਾਇਆ ਿਗਆ ਹੈ । xe t dt t 
ਹਣੁ ਸਾਨੰੂ ਸੀਮਾ ਨੰੂ ਪਾਰ ਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਨੰਤਤਾ ਵੱਲ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਦੇਖੋ ਿਕ 3.14 ਡਬਲ ਪ୥ਾਈਮ ਦੇ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਦੇ ਪਿਹਲੇ ਪਦ ਦਾ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ 0x 
ਦੀ ਇਸ ਸਲਾਈਡ ਿਵੱਚ ਲਾਲ ਰੰਗ ਿਵੱਚ ਿਲਿਖਆ ਿਗਆ ਹੈ ਇੱਕ ਸਿਥਰ ਹੈ ਅਤੇ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ ਤੱਕ  ਵਰਗ ਜਾਂਦਾ ਹੈ  0 ਤୌ ਬਹਤੁ ਤੇਜ਼ੀ ਨਾਲ y e x 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਿਮਆਦ 0 ਦਾ ਪਿਹਲਾ ਪਦ ਦਾ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ 0 ਵੱਲ ਜਾਂਦਾ ਹੈ। ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਦਜੂੇ ਪਦ 'ਤੇ ਇੱਕ ਨਜ਼ਰ ਮਾਰਦੇ ਹਾਂ ਠੀਕ ਹੈ, ਇੰਟਗ୥ੇਲ 0 e y x 
ਿਵੱਚ ਪਾਵਰ ਮਾਇਨਸ ਵਰਗ ਦਾ ਦਜੂਾ ਸ਼ਬਦ ਕੀ ਹੈ। ਦੀ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਉਤੇੱ 1 ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਆਉ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਸਦਾ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ x e xe t dt t 
ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦੀ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਸਾਰੇ ਲਈ 1 ਤୌ ਘੱਟ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਪਰ ਕੋਈ ਫਰਕ ਨਹੀ ਂਪ୊ਦਾ ਿਕ ਤੁਹਾਡਾ ਵਰਗ ਹੈ।  ਸਕਾਰਾਤਮਕ e t t t t 
ਇਸ ਲਈ ਦੀ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ 1 ਤୌ ਘੱਟ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਕੀ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤੁਹਾਨੰੂ ਅਸਮਾਨਤਾ 0 ਤୌ ਘੱਟ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲਦੀ ਹੈ ਤୌ ਪਾਵਰ e t e 
ਘਟਾਓ ਵਰਗ 1 ਪਲੱਸ ਵਰਗ 1 ਤୌ ਘੱਟ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ 1 ਪਲੱਸ ਵਰਗ t t t 
ਇਸ ਲਈ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰੋ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂ1 ਪਲੱਸ ਵਰਗ 'ਤੇ 1 ਪਲੱਸ ਵਰਗ, ਜੋ ਿਕ ਗੈਰ-ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੈ, ਇੰਟਗ୥ੇਲ 0 ਤୌ ਤୌ ਘੱਟ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹੈ, 1 ਪਲੱਸ ਟੀ d d x dt 
ਵਰਗ ਨਾਲ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦਾ ਇੰਟੈਗਰਲ ਕੀ ਿਮਲਦਾ ਹੈ, ਹਰ ਕੋਈ ਇਸ ਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰ ਸਕਦਾ ਹੈ ।  ਸੈਿਕੰਡ ਇੰਟੀਗਰਲ ਜੋ ਿਕ ਦਾ ਉਲਟਾ ਹੈ ਅਤੇ ਹਰ ਕੋਈe x tan 
ਜਾਣਦਾ ਹੈ ਿਕ ਦਾ ਉਲਟਾ ਜਾਂ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ।  ਤୌ ਨਾਲ। ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਨਾਲ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਨ ਤୌ ਬਾਅਦ ਸਾਨੰੂ x tan eq ual pi 2 e x 
ਕੀ ਿਮਲਦਾ ਹੈ, ਸਾਨੰੂ ਤୌ ਘੱਟ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਦੀ ਪਾਵਰ ਮਾਇਨਸ ਵਰਗ ਇੰਟੈਗਰਲ 0 ਤୌ ਦੀ ਪਾਵਰ ਮਾਇਨਸ ਵਰਗ ਨਾਲ ਕੀ ਿਮਲਦਾ ਹੈ?  e x xe t dt by 1
ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਘੱਟ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਬਾਇ 2 ਤୌ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਸਹੀ ਸਭ ਤୌ ਵੱਧ ਚੀਜ਼ ਦਾ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ 0 ਤੱਕ d pi e x pi 2 e x 
ਜਾਂਦਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਸ୊ਡਿਵਚ ਿਥਊਰਮ ਦਆੁਰਾ ਮੱਧ ਿਵਚ ਇੰਟੈਗਰਲ ਸ਼ਬਦ ਵੀ ਜਾਂਦਾ ਹੈ। 0 ਤੱਕ ਅਤੇ ਸਾਡਾ ਕੰਮ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਰਥਾਤ 3.14 ਡਬਲ ਪ୥ਾਈਮ ਦੇ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਦੇ 
ਦੋਵୈ ਸ਼ਬਦ 0 'ਤੇ ਜਾਂਦੇ ਹਨ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਨੰਤਤਾ ਵੱਲ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਉਸ ਸਵਾਲ ਦਾ ਜਵਾਬ ਿਦੱਤਾ ਹੈ ਜੋ ਪੇਸ਼ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਕੀ ਇਹ ਸੱਚ ਹੈ ਿਕ ਸਾਰੇ ਹੱਲਾਂ ਦੀ x 
ਇੱਕ ਸੀਮਾ ਹੁੰਦੀ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਵੱਲ ਰਝੁਾਨ ਹੁੰਦਾ ਹੈ?  ਅਨੰਤਤਾ ਹਾਂ ਿਸਰਫ ਇਹ ਹੀ ਨਹੀ ਂਿਕ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਉਹ ਸੀਮਾ ਜ਼ੀਰ ੋਹੋਣੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਸਾਰ ੇਹੱਲ ਅਸਲ x 
ਿਵੱਚ ਜ਼ੀਰ ੋ'ਤੇ ਜਾਂਦੇ ਹਨ ਿਕਉਿਂਕ ਅਨੰਤਤਾ ਵੱਲ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਉਹ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇਹ ਨੋਿਟਸ ਕੀਤਾ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਪੜਾਅ 'ਤੇ ਪਹੁੰਚ ਗਏ ਹਾਂ ਿਜੱਥੇ ਅਸੀ ਂx 
ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀ ਗਣਨਾ ਨਹੀ ਂਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ। ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਉਤੱੇ 1 ਪਲੱਸ ਵਰਗ 0 ਤୌ ਇਸ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀ ਸਪੱਸ਼ਟ ਰਪੂ ਨਾਲ t dt t x 
ਗਣਨਾ ਨਹੀ ਂਕੀਤੀ ਜਾ ਸਕਦੀ ਹੈ ਅੰਤਮ ਜਵਾਬ ਨੰੂ ਇੱਕ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੇ ਤੌਰ ਤੇ ਿਲਿਖਆ ਜਾਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਠੀਕ ਹੈ ਹਣੁ ਆਓ ਇਸ ਬਰਨੌਲੀ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਤੇ 
ਆਉਦਂੇ ਹਾਂ ਇਹ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ 3.15 ਦੀ ਇੱਕ ਬਰਨੌਲੀ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਜੋ ਪਲੱਸ ਦਆੁਰਾ ਸਲਾਈਡ ਿਵੱਚ ਪ୥ਦਰਿਸ਼ਤ ਕੀਤੀ ਗਈ ਹੈ  ਦੀ dx pxy dy qx y 
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ਪਾਵਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਹ ਲੀਨੀਅਰ ਸਮੀਕਰਨ ਦਾ ਇੱਕ ਬੰਦ ਚਚੇਰਾ ਭਰਾ ਹੈ ਅਤੇ ਅੰਤਰਾਲ 'ਤੇ ਿਨਰੰਤਰ ਹਨ ਨਾਲ ਨਾਲ ਕੀ ਸਬੰਧ ਹੈ ਮ୊ ਿਕਹਾ ਿਕ n px qx i 
ਅਸੀ ਂਬਰਨੌਲੀ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਇੱਕ ਰੇਿਖਕ ਸਮੀਕਰਨ ਤੱਕ ਘਟਾਉਣ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਸਭ ਤୌ ਪਿਹਲਾਂ ਜੇਕਰ ਹੈ ਿਫਰ ਸੱਜੇ ਹੱਥ ਦਾ ਪਾਸਾ ਿਸਰਫ਼ ਹੈ ਇਹ ਪਿਹਲਾਂ n 0 qx 
ਤୌ ਹੀ ਇੱਕ ਰੇਿਖਕ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸਨੰੂ ਘਟਾਉਣ ਦੀ ਕੋਈ ਲੋੜ ਨਹੀ ਂਜੇਕਰ ਹੈ ਤਾਂ ਸ਼ਬਦ ਨੰੂ ਵੀ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਿਲਆਓ ਅਤੇ ਇਸਨੰੂ ਦਆੁਰਾ n 1 qx dy dx 
ਅਤੇ ਘਟਾਓ ਿਵੱਚ ਬਰਾਬਰ 0 ਿਵੱਚ ਿਲਖੋ।  ਇਹ ਦਬੁਾਰਾ ਇੱਕ ਰਿੇਖਕ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਦੋ ਕੇਸ ਬਰਾਬਰ 0 ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ 1 ਿਦਲਚਸਪpx qx y n n 
ਨਹੀ ਂਹਨ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਲੀਨੀਅਰ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਸ਼ਾਮਲ ਕੀਤੇ ਜਾ ਚੁੱਕੇ ਹਨ ਅਤੇ ਚਰਚਾ ਖਤਮ ਹੋ ਗਈ ਹੈ ਇਸਲਈ ਹਣੁ ਚਰਚਾ ਨੰੂ ਅੱਗੇ ਵਧਾਉਣ ਲਈ ਆਓ 
ਅਸੀ ਂਮੰਨੀਏ ਅਤੇ 1 ਤୌ ਵੱਖਰਾ ਹੈ । t  hat n 0 
ਇਸ ਲਈ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਅਤੇ 1 ਤୌ ਵੱਖਰਾ ਹੈ ਅਤੇ n 0 
ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਨੰੂ ਦਆੁਰਾ ਪਾਵਰ ਨਾਲ ਭਾਗ ਕਰੀਏ ਅਤੇ 1 ਉਤੇੱ ਨੰੂ ਪਾਵਰ ਉਤੇੱ ਪਲੱਸ ਦਆੁਰਾ ਤୌ ਪਾਵਰ 1 ਿਵੱਚ ਿਲਖੀਏ।  n y n y ndy dx px y 
ਮਾਇਨਸ ਬਰਾਬਰ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਨੰੂ ਅਲੱਗ ਕਰ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਹਣੁ ਅੱਗੇ ਕੀ ਹੈ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨੰੂ ਪਾਵਰ 1 ਘਟਾਓ ਦੇ ਲਈ ਰੱਖਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ 1 n qx u y n 
3.15 ਇੱਕ ਲੀਨੀਅਰ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, ਆਓ ਦੇਖੀਏ ਿਕ ਇਹ ਿਕਵୈ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਸੀ ਂ ਦਆੁਰਾ ਦੀ ਪਾਵਰ ਨੰੂ ਵੰਡਦੇ ਹਾਂ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ y n n 
ਸਮੀਕਰਨ 3.15 ਦਆੁਰਾ ਦੀ ਪਾਵਰ ਤੱਕ ਅਤੇ ਸਾਨੰੂ ਕੀ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਸਾਨੰੂ 1 ਉਤੇੱ ਦੀ ਪਾਵਰ ਦਆੁਰਾ ਅਤੇ ਤୌ ਪਾਵਰ 1 ਘਟਾਓ y n y ndy dx pxy n 
ਬਰਾਬਰ ਨੰੂ ਲਾਲ ਿਵੱਚ ਵੇਖੋ ਸ਼ਬਦ ਨੰੂ ਹਣੁ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪਾਓ  ਪਾਵਰ 1 ਘਟਾਓ ਤਾਂ ਿਕ ਬਾਇ ਬਰਾਬਰ ਚੇਨ ਿਨਯਮ 1 ਘਟਾਓ ਤୌ ਪਾਵਰ qx y u n du dx ny 
ਘਟਾਓ ਿਵੱਚ ਦਆੁਰਾ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ n dy dx dx 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਸੀ ਂਪਿਹਲੀ ਪ୥ਦਰਿਸ਼ਤ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਲਾਲ ਰੰਗ ਿਵੱਚ ਦੋ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦੀ ਤੁਲਨਾ ਕਰ ੋ, ਦਜੂੀ ਪ୥ਦਰਿਸ਼ਤ ਸਮੀਕਰਨ ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ ' ਤੇ ਦਜੂੀ ਸਮੀਕਰਨ ਤୌ ਜੋ 
ਅਸੀ ਂਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ। ਪਿਹਲੀ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਤਬਦੀਲ ਕਰਨ ਲਈ ਤਾਂ ਜੋ ਿਡਫਰ୊ਟ ਨਾਲ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ  ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ 1 ਤୌ 1 ential equation 
ਘਟਾਓ ਦਆੁਰਾ ਪਲੱਸ ਬਰਾਬਰ ਿਵੱਚ ਬਦਲ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਹਣੁ ਤੁਸੀ ਂ1 ਘਟਾਓ ਅਤੇ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰੋ ਅਤੇ ਵੇਖੋ ਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਇੱਕ n du dx pxu qx n lo 
ਲੀਨੀਅਰ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਿਮਿਲਆ ਹੈ ਮ୊ ਤੁਹਾਨੰੂ ਯਾਦ ਕਰਾਵਾਂਗਾ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਹ ਮੰਨ ਿਲਆ ਹੈ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ  1 ਤੱਕ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਮੰਨ ਿਲਆ ਿਕ n n
0 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਦੋ ਕੇਸਾਂ ਿਵੱਚ ਿਵਿਭੰਨ ਸਮੀਕਰਨ 3.15 ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਲੀਨੀਅਰ ਹੋਵੇਗੀ ਅਤੇ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਬਦਲਣ ਦੀ ਕੋਈ ਲੋੜ 
ਨਹੀ ਂਹੈ, ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਬਰਨੌਲੀ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਇੱਕ ਰੇਿਖਕ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਿਕਵୈ ਘਟਾਇਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ। ਚੇਤਾਵਨੀ ਦਾ ਸ਼ਬਦ ਇਸ ਸਲਾਈਡ ਿਵੱਚ 
ਲਾਲ ਰੰਗ ਿਵੱਚ ਦੇਿਖਆ ਿਗਆ ਹੈ, ਅਸੀ ਂਇਹ ਮੰਨ ਰਹੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦਾ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਅਸੀ ਂ ਦੀ ਸ਼ਕਤੀ ਨੰੂ ਨਾਲ ਭਾਗ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ x y 0 n y 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂ ਦੀ ਇੱਕ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਸ਼ਕਤੀ ਨਾਲ ਭਾਗ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਅਤੇ n y 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਦੀ ਹੈ।  0 ਹੈ ਅਸੀ ਂਮੁਸੀਬਤ ਿਵੱਚ ਹੋਣ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਧਾਰਨਾ ਬਣਾਉਣ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦਾ ਨਹੀ ਂਹੈ। ਮੰਨ ਲਓ ਿਕx y x y 0 
ਤੁਹਾਨੰੂ ਸ਼ੁਰਆੂਤੀ ਸ਼ਰਤਾਂ ਿਦੱਤੀਆਂ ਗਈਆਂ ਹਨ ਿਜਵୈ ਿਕ ਦਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਵਧੀ ਦੀ ਵਰਤୌ ਨਹੀ ਂਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖੋ ਬਰਨੌਲੀ x y 0 
ਸਮੀਕਰਨ ਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਲਾਲ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇੱਕ ਲੀਨੀਅਰ ਸਮੀਕਰਨ ਲਈ uced 
ਇਸ ਲਈ ਆਓ ਇੱਕ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈਏ ਇੱਕ ਿਨਰਦੋਸ਼ ਿਦੱਖ ਿਵਿਭੰਨ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਬਰਾਬਰ ਿਵੱਚ 1 ਘਟਾਓ ਿਵੱਚ 0 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂ0 ਦੇ 0 ਨੰੂ dy dt y yy 
ਵੇਰੀਏਬਲਾਂ ਨੰੂ ਵੱਖ ਕਰਨ ਦੀ ਿਵਧੀ ਨਾਲ ਹੱਲ ਕਰੀਏ ਅਤੇ ਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਬਰਨੌਲੀ ਸਮੀਕਰਨ ਵਜୌ ਹੱਲ ਕਰੀਏ। ਸਮੀਕਰਨ ਬਾਇ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ dy dt y y 
ਵਰਗ ਕੀ ਹੈ 0 ਦੀ ਸ਼ਰਤ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂ0 ਸਾਨੰੂ ਵਰਗ ਨਾਲ ਭਾਗ ਕਰਨ ਦੀ ਇਜਾਜ਼ਤ ਿਦੰਦੀ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਿਵਭੇਦ ਸਮੀਕਰਨ 3.16 ਨੰੂ ਵਰਗ ਨਾਲ y 0 y y 
ਵੰਡੋ ਅਤੇ ਤੁਹਾਨੰੂ ਵਰਗ ਨਾਲ ਅਵਧਾਨ ਪਲੱਸ 1 ਿਮਲਦਾ ਹੈ।  ਉਤੇੱ ਬਰਾਬਰ 1 ਤਾਂ ਇਹ ਇੱਕ ਵਧੀਆ ਿਨਰਦੋਸ਼ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਹਣੁ ਤੁਸੀ ਂ1 ਉਤੇੱ ਬਰਾਬਰ y y y y 

ਪਾਓਗੇ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂ1 ਉਤੇੱ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਰਖੱਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਘਟਾਓ ਪ୥ਾਈਮ ਬਾਇ ਵਰਗ ਡੂ ਦਆੁਰਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ u y u y y dx u
ਪ୥ਧਾਨ ਪਲੱਸ ਿਵੱਚ ਬਦਲ ਜਾਂਦਾ ਹੈ  ਬਰਾਬਰ 1 ਿਜਸਦਾ ਹੱਲ ਤੁਰੰਤ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਇੱਕ ਲੀਨੀਅਰ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਿਜਸਨੰੂ ਤੁਸੀ ਂu 
ਲੀਨੀਅਰ ਸਮੀਕਰਨ ਹੱਲ ਕਰਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂਆਪਣੇ ਨੰੂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹੋ ਇਹ ਪਲੱਸ ਦੀ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ u u 1 ce x 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਹਾਨੰੂ ਤੁਹਾਡਾ ਿਮਿਲਆ ਹੈ ਇਸਲਈ ਤੁਹਾਨੰੂ ਆਪਣਾ  ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਸ  ਨੰੂ ਇੱਕ ਬਰਨੌਲੀ ਸਮੀਕਰਨ ਵਜୌ ਅਤੇ ਮੈਨੰੂ ਲੱਗਦਾ ਹੈ ਿਕ u y olved 3.16 
ਤੁਸੀ ਂਮੇਰੇ ਨਾਲ ਸਿਹਮਤ ਹੋਵੋਗੇ ਿਕ ਇਹ ਵੇਰੀਏਬਲਾਂ ਨੰੂ ਵੱਖ ਕਰਨ ਦੀ ਿਵਧੀ ਨਾਲୌ  ਬਹਤੁ ਸੌਖਾ ਹੈ, ਆਓ ਦੋ ਹੋਰ ਅਿਭਆਸਾਂ ਨੰੂ ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੇ ਸਮਰਪੂ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਨੰੂ ਹੱਲ 
ਕਰੀਏ 2 ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ 0 ਸਮੀਕਰਨ 3.17 ਹਣੁ  ਮ୊ ਤੁਹਾਨੰੂ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਬਰਨੌਲੀ ਸਮੀਕਰਨ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਇਸ ਨੰੂ ਹੱਲ xydx x y dy x 
ਕਰਨ ਲਈ ਕਿਹ ਿਰਹਾ ਹਾਂ ਵੇਖੋ ਿਕ 3.17 ਇੱਕ ਸਮਰਪੂ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ, ਤੁਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਜਾਣਦੇ ਹੋ ਿਕ 3.17 ਨੰੂ ਇੱਕ ਸਮਰਪੂ ਸਮੀਕਰਨ ਵਜୌ ਿਕਵୈ ਹੱਲ ਕਰਨਾ ਹੈ ਪਰ 
ਮ୊ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਸਮਾਨ ਸਮੀਕਰਨ ਵਜୌ ਨਹੀ ਂਬਲਿਕ ਇੱਕ ਬਰਨੌਲੀ ਸਮੀਕਰਨ ਵਜୌ ਹੱਲ ਕਰਨ ਲਈ ਕਿਹ ਿਰਹਾ ਹਾਂ।  ਚਲੋ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਿਕਵୈ ਕਰਨਾ ਹੈ 
ਤਾਂ ਕੀ ਸਮੀਕਰਨ 2 ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ 0 ਹੈ। ਤਾਂ ਚਲੋ ਇਸਨੰੂ ਦਆੁਰਾ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ xydx x y dy dy dx dx
ਦਆੁਰਾ ਪਲੱਸ ਉਤੱੇ 2 ਬਰਾਬਰ ਦੇ 2 ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖੋ  ਇਹ ਉਹੀ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਜੋ 3.17 ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਨੰੂ 3.17 ਪ୥ਾਈਮ ਸਭ ਠੀਕ ਕਿਹੰਦੇ ਹਨ ਤਾਂ dy x y y x 
ਤੁਸੀ ਂਦੇਖੋਗੇ ਿਕ ਇਹ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਬਰਨੌਲੀ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਇਸਦਾ ਰਪੂ ਦਆੁਰਾ ਪਲੱਸ ਬਰਾਬਰ ਦੀ ਪਾਵਰ ਹੈ x dx dy pyx qyx n 
ਿਜੱਥੇ ਮਾਇਨਸ 1 ਹੈ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਦਆੁਰਾ ਦੀ ਪਾਵਰ ਿਵੱਚ ਵੰਡਣ ਨੰੂ ਿਕਵୈ ਹੱਲ ਕਰਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਨੰੂ ਪਾਵਰ 1 ਘਟਾਓ n x n n x n 
ਬਰਾਬਰ ਿਵੱਚ ਪਾਓ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅੱਗੇ ਵਧੋ ਕੀ ਤੁਸੀ ਂਸੋਚਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇਸਨੰੂ ਬਰਨੌਲੀ ਸਮੀਕਰਨ ਵਜୌ ਹੱਲ ਕਰਨਾ ਇੱਕ ਸਮਾਨ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਹੱਲ ਕਰਨ ਨਾਲୌu 
ਸੌਖਾ ਹੈ 3.17 ਨੰੂ ਦੋਨਾਂ ਤਰੀਿਕਆਂ ਨਾਲ ਹੱਲ ਕਰੋ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂਜਾਂਚ ਕਰੋ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਪਲੱਸ 2 ਬਰਾਬਰ ਸਕ୊ਟ ਿਵੱਚ dy dx x tan y e y e 
ਤୌ ਪਾਵਰ ਮਾਇਨਸ ਵਰਗ ਿਵੱਚ ਹੱਲ ਕਰੋ ਇਹ ਥੋੜਾ ਡਰਾਉਣਾ ਲੱਗਦਾ ਹੈ, ਪਰ ਿਧਆਨ ਿਦਓ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਗੁਣਾ ਕਰਦੇ ਹੋ  ਦਆੁਰਾ ਕੁਝ x oh cos y 
ਵਾਪਰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਕੀ ਹੈ ਸਮੀਕਰਨ ਪਲੱਸ 2 ਬਰਾਬਰ ਦੀ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਤਾਂ ਕੀ ਪ୥ਸਤਾਿਵਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਸੀdy by dx x tan y secant ye x 

ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰੋ ਤਾਂ ਜਦୌ ਤੁਸੀ ਂ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇਹ ਸ਼ਬਦ ਲਾਲ ਿਵੱਚ ਿਮਲਦਾ ਹੈ  cos y cos cos ydy by dx plus 2
ਅਤੇ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਤୌ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ 1 ਤੁਹਾਨੰੂ ਸਮੀਕਰਨ 3.18 ਪ୥ਾਈਮ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਹਣੁ x tan y cos y sine y secant y cos y sine y 

ਬਰਾਬਰ ਪਾਓ ਿਫਰ ਕੀ ਹੈ ਹੈ u du by dx du by dx cos ydy by  dx 
ਇਸ ਲਈ ਦਆੁਰਾ ਸ਼ਬਦ ਵੀ ਹੈ ਲਾਲ ਰੰਗ ਿਵੱਚ ਿਲਿਖਆ ਿਗਆ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ 3.18 ਪ୥ਾਈਮ ਦਾ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਇਹ ਲੀਨੀਅਰ dx cos ydy 
ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ 2 ਬਰਾਬਰ ਦੀ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਿਵੱਚ ਬਦਲਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂਜਾਣ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਉਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨਾਲ ਿਕਵୈ du dx xu e x 
ਨਿਜੱਠਣਾ ਹੈ ਇਹ ਇੱਕ ਲੀਨੀਅਰ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਠੀਕ ਹੈ  
ਇਸ ਲਈ ਮ୊ ਸੋਚਦਾ ਹਾਂ ਿਕ ਇਸ ਸਲਾਈਡ ਨਾਲ ਮ୊ ਤੁਹਾਨੰੂ ਅੱਜ ਦੇ ਲੈਕਚਰ  ਬੰਦ ਕਰ ਦੇਵਾਂਗਾ Pru
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