
6 گے كریں مسائل اور كچه پر مساوات تفریق ہم آج آمدید خوش میں  لیكچر پر كیلكولس انٹیگرل ناظرین، ہیلو  
كریں شروع ساته كے ایک نمبر سوال آئیے تو فعل قابل تفریق كہ طرح اس پر كے ایک برابر ایک كا وكر  پر وقفے   fva  r  f  y  y كسی پر

مماس پر نقطہ بهی ہے برابر كے كے پهر ہے برابر كے كیوب كے   pxy fx  p  abscessor  f كریں معلوم پر تین مائنس قدر كی
كہ ہیں جانتے ہم لہذا ہے۔ كرنا حل اسے پهر اور ہے بنانا مساوات تفریق ایک پہلے ہمیں ہے گئی دی شرط كچه ہمیں یہاں تو كوما   px  y پر

ڈهلوان كی ٹینجنٹ بذریعہ لہذا ہے گئی دی مساوات كی ٹینجنٹ پر چهوٹے مائنس   dy  dx  pxy  y  y كے ڈهلوان ہے گئی دی ذریعہ كے
برابر كیپٹل گنا مائنس چهوٹے ہے۔ گیا دیا پوائنٹ یہاں لہذا ہے كوما   dydx  x  x  x  y كے لكهنے كو مساوات كی لائن نے ہم پر طور كے

كیپٹل لیے كیپٹل اور لیے اس ہے كیا استعمال كا كیپٹل  كو كیپٹل ہمیں سے ڈالنے برابر كے  برابر كے چهوٹا x  y  x 0 مائنس  x 0  y  y  
  xdydxہے ہوتا

یہ تو نقطہ اس ہے۔ دیتا انٹرسیپ كا اور   y  pxy  t  abscissa x ہے
ہے وه ہے جاتا دیا جو تو انٹرسیپٹ مائنس یہ ہے سكتا جا لكها دوباره اسے لہذا ہے برابر كے مكعب y  y  xdydx  x  dydx 1  مائنس  x x

بار مائنس ہے برابر مائنس بذریعہ  ہیں۔ كرتے تقسیم كو مساوات ہم لئے اس مربع   y  x  x فرسٹ لكیری ایک یہ اب لیے كے كرنے حاصل یہ
ہمیں لیے كے كرنے حل كو اس كہ ہیں جانتے ہم لہذا ہے اوڈ آرڈر px dx 1 برابر كے ایكسپونینشل كے انٹیگرل كے مائنس  by x dx  

لاگ مائنس پاور كہ جو ہے ضرورت كی كرنے تلاش فیكٹر انٹیگریٹنگ كا بذریعہ   ہے۔ حل لہذا ہے برابر كے x  e 1 فیكٹر انٹیگریٹنگ بار  x  y  
گنا ہے برابر كے ہے برابر كے ہونے ضم كے مائنس مربع مائنس یہ لہذا ہے x x 1 1مائنس لہذا ہے  x x  x x  x  x  dx  x dx  x 

مربع جمع ہے مطلب كا اس مائنس كا ایک كہ ہے گیا دیا ہمیں اب ہے۔ برابر كے  بذریعہ مكعب x 2  c  y cx  x 2 ہے برابر كے ایک  f  
جب تو ایک برابر كے ایک   x  y ہے برابر كے

ہے برابر ایک كہ ہے یہ مطلب كا اس تو ہے مطلب كا جس دو سے ایک مائنس تین ہے برابر لہذا دو  كے كو   c  c  by  y  y ہے گیا دیا سے
كہ جو كا دو ضرب تین ہے مائنس نمبر ۔ بذریعہ مكعب ہم x  f  x  x 2 میں برابر كے  مائنس ہیں سكتے لگا حساب كا   w  f 33  x 2  

كیوبڈ  مائنس  مائنس 33ہے۔ ملتا  سے اس ہے برابر كے جمع مائنس كہ جو  x 2 9  x 2 27  x 2 9  
كو گاما كہ ہے كہتا دو سوال ہیں بڑهتے طرف كی دو نمبر سوال ہم  چلیں اب ہے ٹهیک ہے جواب كا مسئلے اس یہ تو  yx  y وكر ایک برابر كے

نقطہ ایک اب دیں رہنے صفر كوما ون پوائنٹ پر اس اور ہے میں كواڈرینٹ پہلے جو دیں كرنے نشاندہی كی كو ٹینجنٹ كے گاما پر  p  y كو محور
پوائنٹ ۔ دیں كاٹنے پوائنٹ ہر پر گاما  اگر لیے كے   yp  p  pyp ہے ایک لمبائی كی

ہے درست یا ہے سا كون سے میں آپشنز ذیل مندرجہ تو  
ہیں دیكهتے كو آپشنز آپ اگر تو  

آپشن تو آپشن اور   a  c كواڈرینٹ پہلا  ۔ چاہیے ہونا اندر كو وكر كہ ہے گیا دیا ہمیں اور ہیں منفی كے دوسرے ایک
تو آپشنز دو لیے اس چاہیے ہونا بڑا سے صفر اور  y  a  c ہوں غلط دونوں كہ ہے سكتا ہو ایسا یقیناً  ہے سكتا ہو درست ہی ایک صرف سے میں

تو نقاط كے جس دیں ہونے پوائنٹ كو كوما ہم میں مسئلے پہلے پهر ہیں پر   p  x  y   a  y عام پر خطوط منحنی ایک ہے۔ كیا اخذ انٹرسیپٹ
كہ ہیں جانتے ہم لہذا ہے نقطہ كوما  پوائنٹ مائنس لمبائی كی اس ہے گیا دیا جو اب سے مسئلے پچهلے لہذا ہے yp 0 ایک  y  xdydx  pyp  

ہے ملتا ایک ہمیں لہذا ہے برابر كے اور برابر كے مربع مربع  فاصلہ كا پلس مربع بار  pyp  pyp  x  x  dydx سے اس لہذا ہوگا مربع پورا
مائنس  مربع مربع پاس ہمارے چونكہ اب ہے برابر كے مربع dydx 1ہونا برابر كے اس یا بڑا سے  اسے ہے مربع كا  x  x x  dydx 0  

كہ ہے یہ مطلب كا اس چاہئے كہ ہے مطلب كا جس ہو كم سے برابر كے   ہے لازمی مربع x 1 چاہیے ہونا درمیان كے ون اور ون مائنس كو  x  
پر مقام بهی كسی كے وكر كہ گے كریں حاصل یہ ہم لیے اس مائنس ہے برابر كے جڑ مربع كے مربع   dydx 1  x  x كے مائنس یا جمع كو

پاس ہمارے ہے موجود میں كواڈرینٹ پہلے گیما كہ ہے یہ وجہ كی اس  ہے۔ گیا كیا تقسیم ساته كے نشان لہذا ہے بڑا سے x 0  x  x ہے مثبت
۔ ہے ہوسكتا ایسا كہ كریں نوٹ ہے درست نشان سا كون كہ ہوگا دیكهنا اور ہوگا رہنا محتاط ہمیں یہاں اب گا۔ پڑے میں  سے  وقفہ كهلے 01   

كچه میں  وقفہ ہے۔ ساته كے لیے كے كچه یہ اور نشان dydx posi 1 0كہ گے دكهائیں ہم لیكن ہے سكتا ہو منفی لیے كے  x  tive  x  
اگر كہ كیوں ہے نہیں ممكن ایسا   dydx ہے زیاده سے صفر

لیے كے كچه تو اور ایک میں صفر ایک ہے۔ منفی لیے كے جمع سے لحاظ كے تسلسل پهر  اور x  dydx   x 2 1 0 كچه میں صفر  dydx  
تاہم چاہئے ہونا صفر پر مائنس ایک وه ہے ملا ہمیں جو مربع مربع تمام میں ایک صفر وقفہ كهلے یہ ہے مربع   x  dydx  x  x  xغیر لئے كے

یا لہذا ہے صفر  
تو بذریعہ مائنس بذریعہ مربع یا ہے برابر كے جڑ مربع كے مائنس  مائنس كے جڑ مربع ہے برابر كے d   dx 1  x  x  dydx 1 مربع  x  

  x xمیں ایک صفر وقفہ لئے كے
اگر اب تو dydx 0 1 0 ہے بڑا سے  میں  

كہ ہے یہ مطلب كا مشتق زیاده سے  كہ ہیں جانتے ہم تو كہ ہے گیا دیا بهی یہ اور ہے فنكشن ہوا بڑهتا ایک میں صفر وقفہ 0صفر پر ایک  yx  y 
میں  وقفہ كہ ہے یہ مطلب كا اس لہذا ہے ہوتا پر گاما صفر كوما ایک كیونكہ ہے برابر كے 0 1اگر  لیكن ہے ضروری ہونا منفی  yx  yx 0 1 

لہذا ہے نہیں درست یہ ہے واقع میں كواڈرینٹ چوتهے گاما كہ ہوگا یہ مطلب كا اس  ہے۔ منفی میں ویں   dydx منفی یہ ہے ساته كے نشان منفی
مائنس مربع كہ ہے بتاتا پر طور فوری یہ ہے ركهتا تعلق سے  لئے كے اوقات x  x x 1 0  1ایک ہے  x  y prime y prime dydx  

مائنس آپشن لیے اس چاہیے ہونا برابر كے صفر یہ جڑ مربع جمع كا مربع آپشن اور ہے درست ہمیں لیے اس ہے غلط   x  b  d  b ملا صحیح
كہ ہے دیكهنا ہمیں اب یا   a  c نہیں یا ہے درست

پاس ہمارے اب تو مائنس ایک ہے  dydx  x  x x برابر كے جڑ مربع مائنس كی مربع
ہم سے كرنے انضمام تو مائنس  انٹیگرل مائنس كے انٹیگرل مائنس ہیں كرتے حاصل بذریعہ مربع y 1 كرنا اندازه كا انٹیگرل اس اور  x  x dx  

ہیں سكتے ركه ہم ہیں سكتے كر كیا ہم لہذا ہے آسان   x sin theta ہے برابر كے
تو مائنس  اور ہے تهیٹا جڑ مربع كا مربع dx cos theta d 1 ہوگا برابر كے تهیٹا  x  cos  

یہ تو انٹیگرل مائنس ہے برابر بذریعہ تهیٹا ہے   y  cos  sine theta dx  cos theta d تهیٹا
آف مائنس ہے برابر یہ تو جو تهیٹا مربع ہے۔ cos  si   ne 1 مائنس تهیٹا ڈی تهیٹا سائن یہ تاكہ تهیٹا ڈی تهیٹا سائن بذریعہ  مائنس تهیٹا اسكوائر

ہے برابر كے انٹیگرل مائنس جو تهیٹا ڈی تهیٹا موڈ آف لاگ پلس تهیٹا پلس تهیٹا cos a  cos  cos a  cot  c مستقل صوابدیدی ایک پلس تهیٹا
ڈالیں تهیٹا سائن ہم اگر اب لہذا ہے برابر كے مائنس  تهیٹا كیونكہ برابر كے كہ ہے ہوتا ظاہر یہ سے اس ہے جڑ مربع كا مربع x 1 برابر  x  y  

مائنس  كے جڑ مربع مائنس ہے مائنس  جڑ مربع جمع  كے لاگ پلس مربع بذریعہ كا مربع جمع 1كی لگانے نشان كا ماڈیولس ہمیں  x 11  x  x  c 
كیونكہ ہے نہیں ضرورت چونكہ اور ہے مثبت مطلب كا اس لہذا ہے برابر كے  پر لہذا ہے برابر كے مائنس x  y 1 0 مربع  c 0  y 1  x 

ہے۔ برابر كے جڑ مربع مائنس كے جمع مربع جڑ مربع log 1 plus 1 جائیں واپس پر آپشنز ہم اگر لیے اس  minus x  x x  
آپشن كہ گے دیكهیں ہم تو آپشن اور ہے درست   a  c اور تها نہیں مشكل كرنا حاصل مساوات تفریق میں مسئلے اس كہ كریں نوٹ لہذا ہے غلط
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كہ كریں نوٹ  تها۔ حصہ مشكل صرف نہیں مشكل  تها۔ بهی انضمام   dydx بارے كے اس آپ اگر ہے ممكن ہی ایک صرف سے میں علامات كی
ہیں نہیں محتاط میں  

ہیں درست آپشنز تمام كہ ہے لگتا كو آپ تو  
مساوات تفریق ہیں چلتے طرف كی تین نمبر سوال ہم آئیے تو جمع مربع چار جمع دو جمع وكر حل كا چار جمع  x  xy  x  y  dydx  y برابر

لیے كے مربع ہے كاٹتا كو ایک وكر محلول یہ پهر ہے گزرتا سے تهری كوما ون پوائنٹ زیاده سے برابر كے  x 0  y  x نقطہ ایک بالكل دو جمع
پر بالكل برابر كے پر پوائنٹس دو بالكل ہے كرتا قطع كو دو جمع كو مربع  برابر كے ہے كاٹتا كو b  y  x  c y  x 2 مربع  جمع  d  y  x 3  

كہ ہے گیا دیا یہ ہمیں لہذا ہوگا كرنا حل كو مساوات تفریق اس ہمیں پہلے لہذا ہے كاٹتا نہیں برابر كے برابر مربع مربع  dydx  y  x  xy جمع
چار دو جمع پاس ہمارے كیونكہ ہے سكتا جا كیا فیكٹرائز كو ڈینومینیٹر كہ دیكها نے آپ اگر اب چار جمع x  y  x 4 ہے  جمع جمع مربع  x 4  x

جمع مربع مكمل  جمع یعنی جمع ضرب 2۔ جمع  xy 2 y  y  x 2  
یہ تو تقسیم ہے مربع گنا  جمع y  x 2 جمع  جمع  x 2  y 

یہ كہ ہیں دیكهتے ہم اب تو اور  جمع dydx x 2 ہے برابر كے فعل كے مجموعے كے  y  
اسے لیے اس ہیں كرتے لیے كے مساوات جنس ہم ہم كہ جیسا ہے سكتا جا لكها طرح اسی اسے تو ذریعے كے جمع x  y 2   ہے۔ سكتا جا لكها  

جمع ایک كو مربع سے ہم لئے كے كرنے حل كو اس اب لہذا ہے گیا كیا تقسیم سے دو جمع برابر ضرب y  x  y  u  x 2 ہیں سكتے ڈال  جمع  
كہ ہوگا یہ مطلب كا اس جمع مرتبہ  جمع پاس ہمارے لئے اس اور ہے جمع dydx u  x 2 بذریعہ مربع یو ہے۔ جمع  dudx  u  x 2  dudx 

ہے مطلب كا اس لہذا ہے برابر كے یو جمع برابر جمع مربع جمع مائنس مائنس جو جمع x 2  1كے  dudx  u  x 1  u  u  u x 1  u  
متغیر ہم اب لہذا ہے برابر اور جمع  سكے ہو یہ تاكہ ہیں سكتے كر الگ كو بذریعہ u  x 1  مائنس جائے لكها برابر كے  u  udu 1  by x 

از  ہے مطلب كا اس ہیں كرتے ضم كو اطراف دونوں ہم پهر plus 2 dx 1ہے ہے یو از یو جمع گا دے ماڈیول لاگ  udu 1  du  
پلس  پلس ایكس موڈ لاگ مائنس ہے برابر كے یو یہ تو 2  c 

كانسٹا ہے برابر یو پلس  پلس ایكس ٹائمز یو موڈ آف لاگ ہمیں اور ہیں سكتے لا طرف اس كو لاگ اس ہم كہ ہے یہ مطلب كا اس تو 2ہم اب   nt  
كہ ہیں جانتے گنا  u  x  y ہے دو جمع

موڈ آف لاگ ہے مطلب كا اس تو پلس ہے برابر دو جمع   y  u  y by x  c كوما ون پوائنٹ وكر یہ كہ ہے گیا دیا بهی یہ ہمیں ساته ساته كے
ہے گزرتا سے تهری  

تو ہے مطلب كا جس ہے برابر كے جمع  بذریعہ  جمع  لاگ مطلب كا اس سے   ہے۔ برابر ایک y 33312 ہے برابر كے تین لاگ جمع ایک  c  c  
خط منحنی كا حل لہذا جمع بذریعہ  log mod y  y  x اب مساوات كی وكر حل ہے یہ لہذا ہے گیا دیا ساته كے تین لاگ جمع ایک برابر دو جمع

آیا كہ ہے رہا پوچه یہ آپشن پہلا ہیں دیكهتے كو آپشنز ہم مساوی   y  x ہے ایسا اگر اور ہے كاٹتا كو وكر اس دو جمع
پر پوائنٹس كتنے اب تو كو y  x 221 13 كا جس ہے برابر كے  لاگ جمع  جمع  جمع  ہے۔ ملتا ایكس موڈ لاگ ہمیں سے ركهنے برابر كے  جمع  

لاگ كا ٹو پلس ایكس برابر كے تهری لاگ صرف ہم ہے بڑا سے صفر ایكس چونكہ اور كے تهری لاگ مساوی ٹو پلس ایكس موڈ آف لاگ ہے مطلب  
ہے  ہے ہوتا ایسا لیے كے جس ایكس صرف اور ہیں سكتے لكه كہ جو كے تین برابر دو جمع   x  x كے ایک برابر

ہے۔ سولو وه پاس ہمارے تو وكر برابر كے لہذا ہے كاٹتا پر نقطہ ایک بالكل كو دو جمع اور ہے درست   tion  y  x  a  b  ہمیں اب ہے غلط
وكر یہ آیا كہ ہے دیكهنا یہ كو طرح اس نہیں یا ہے كاٹتا برابر كے مربع  جمع كو y  x 2 اس ہم آئیے ركهیں برابر كے مربع  جمع  y  x 2  

لاگ ہمیں ہیں كہتے ستاره كو مساوات   y ہے ملتا
ہے ہوتا ان لاگ تو جمع مربع  جمع بذریعہ مربع  جمع جمع لاگ  كہ جو  لاگ جمع  برابر  جمع x 2 جمع  جمع  y  x 2  x 2  x 2132  x 2  x 

20 نہیں یا ہے ہوتا ایسا لیے كے جس ہے موجود ایكس كوئی آیا كہ ہے دیكهنا یہ ہمیں لہذا ہے برابر كے تهری لاگ جمع ایک ہے۔ برابر كے  جمع  
طرف كی ہاته بائیں یہ لیے كے ایكس بهی كسی بڑے سے لاگ دو اور ہوگا بڑا سے دو ہے بڑا سے دو جمع  x  x بڑا سے دو لاگ دو  ہوگا دو جمع

 ہو
لہذا ہے بڑا سے تین لاگ جمع ایک پر طور واضح جو ہے برابر كے چار لاگ جمع دو دو لاگ دو جمع دو تو ہر زیاده سے   lhs 0  x لیے كے

وكر لہذا  ہے نہیں برابر كے كاٹتا نہیں كو آپشن مربع  برابر كے rhs  y  x 2كاٹتا كو دوسرے ایک یہ آیا كہ ہے دیكهنا یہ ہمیں اب ہے غلط  c 
ہے۔ منحنی برابر اب ہے مربع  جمع كو ہمیں ہوئے ڈالتے میں ستارے برابر كے مربع  جمع جمع مربع  جمع ts  y  x 3 جمع  y  x 3  x 3  x 

ہے ملتا لاگ كا مربع لاگ  كہ جو  لاگ جمع  برابر كے  جمع جمع  جمع  ہے بذریعہ مربع  جمع x 2132  3جمع ایک برابر دو جمع  x 3  x 3  x  
كیونكہ دوباره اب كے تین لاگ لاگ دو ہے بڑا سے صفر جمع تین جمع ضرب مربع تین جمع  x  x  x  x ہوگا بڑا سے اصطلاح پہلی یہ دو جمع

اور تین لاگ دو  بڑا سے اس بذریعہ مربع تین جمع كیونكہ ہے بڑا سے ایک پر طور واضح دو جمع تین جمع  x  x  x  x اس ہے بڑا سے دو جمع
بهی كسی بڑے سے  كہ ہے نہیں ممكن یہ لئے ٹوٹتا نہیں میں آپس خطوط منحنی كا حل لئے اس ہے نہیں ممكن یہ لئے كے 0برابر  x  y  x 

كے مربع  جمع 3  
آپشن كہ ہے یہ مطلب كا اس تو حل ایک ہیں چلتے طرف كی چار نمبر سوال ہم اب ہے ٹهیک ہے درست برابر كے كے   d  y  y  x تفریق كی

كا مساوات جڑ مربع گنا مائنس مائنس مربع اوقات كریں مطمئن ہے۔ برابر كے  جڑ مربع كا مائنس مربع x  x 1 دو  dy  y   y 1  dx 0  y  
ہے ایک كریں غور پر بیانات دو اب تین جڑ بذریعہ دو ہے برابر كے ہے برابر yx  secant  secant inverse x minus pi by كے

بیان دوسرا اور بذریعہ  مائنس جڑ مربع كا   مائنس برابر ہے ہے yx 1  6مربع  by y 2  root 3 x 11  x  
ہیں صحیح ہیں۔ اختیارات  كے دونوں  اور  پاس ہمارے تو ہے غلط دو لیكن ہے سچ ایک اور ہے سچ دو لیكن ہے غلط ایک 124ہے آپشن  b  c  d 

حالت ابتدائی كی جس ہے گئی دی مساوات تفریق عام آرڈر فرسٹ كچه ہمیں لہذا ہیں غلط  اور  بیانات دونوں 12تین جڑ ہے برابر كے دو پر دو  y  
آپ چیز پہلی یقیناً  لہذا ہے سكتا ہو حل كا اس سا كون كہ ہے دیكهنا یہ ہمیں پهر اور ساته كے x 2 آپ چاہے ہے برابر كے  ہیں۔ سكتے دیكه كر لگا

كو y 23 گے كریں كوشش آپ اگر نہیں یا  جڑ بذریعہ  ہے رہا ہو برابر  
بیانات دونوں یہ كہ گے دیكهیں آپ تو y 2 23 ہم لیے اس ہوتا نہیں فائده كوئی سے اس  جڑ بذریعہ  برابر ہیں كرتے پورا كو شرط ابتدائی كی  

ہیں حل كیا ہم كہ دیكهیں اور كرنے حل كو مساوات تفریق گے۔ كریں كوشش  g  etting 
ہے وه ہے گیا دیا جو ہمیں كہ سنیں تو بذریعہ جڑ مربع گنا ہے برابر  مائنس مربع تقسیم سے كا ون مائنس مربع dy  y  y 1 گنا  dx  x  x  

جڑ مربع  
ماخوذ كہ ہیں جانتے ہم كہ كریں نوٹ آپ اگر تو بذریعہ كا یہ بذریعہ  كا  مائنس مربع d  dx secant inverse   x  x 11 گنا  mod x 

پاس ہمارے یہاں اب ہے۔ برابر كے جڑ مربع كا  مائنس مربع اگر لہذا ہے جڑ مربع ضرب x 1 ہے مثبت  dx x  x  
الٹا سیكنٹ انٹیگرل یقینا تو اگر لیكن ہوگا  x   x لہذا گا ملے بهی پهر ہمیں اور ہیں سكتے كر ضرب سے منفی صرف كو مساوات ہم پهر ہے منفی

ہیں كرتے حاصل ہم سے كرنے انضمام اور ہے نہیں ضرورت كی كرنے فكر میں بارے كے اس ہمیں الٹا سیكنٹ كا   y  x كے سیكنٹ الٹا كے
مسلسل اور ہے برابر گے۔ كریں تلاش ہم اب كہ ہوئے كرتے استعمال كا شرط اس قدر كی c   c  y 2 23 ہے برابر كے  جڑ ہے برابر كے  پر

لہذا جمع  الٹا سیكنٹ كا  سے  جڑ كہ ہے یہ مطلب كا اس  جڑ بذریعہ  ہے برابر  پر ہے مطلب كا جس ہے برابر كے y 223322 برابر  c  c  
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كا گا دے جڑ بذریعہ  الٹا سیكنٹ ہے الٹا سیكنٹ 23ہے  pi 6  an  2  d  pi by 3  
تو مائنس مائنس كہ جو ہمیں لیے اس ہے۔ برابر كے الٹا سیكنٹ الٹا سیكنٹ كا  pi by 6  pi by 3  pi by 6  y  x  pi by 6 مائنس

كہ ہے مطلب كا جس ہے ملتا برابر كے ہے برابر كا  y  secant  secant inverse x minus pi by 6 ۔
بذریعہ  ہمیں میں  اسٹیٹمنٹ لیے اس غلط یا ہے صحیح  اسٹیٹمنٹ كہ ہے دیكهنا یہ ہمیں اب ہے سچ  اسٹیٹمنٹ كہ ہیں دیكهتے ہم تو 1221گیا دیا  y 

كہ ہیں دیكهتے ہم اگر لہذا ہے ہے برابر مائنس كے كے   y   x  pi  secant inverse of x minus pi  secant یہ لئے كے
ہے درست  

ایک كہ ہوگا یہ مطلب كا اس تو ہے برابر پهر اور   by y  cos of secant inverse x minus pi by 6  c minus d كے
ہیں كرتے حاصل یہ ہم سے كرنے استعمال كو فارمولے كے الٹا سیكنٹ  ہے كا گنا  cos  cos  x  cos pi by 6  sine ofجمع

اوقات جو كے secant inverse x  sin pi by 6  secant inverse x  cos 1اور ہے برابر كے  x x  cos pi by 6
ہے سائین پلس جڑ گنا مربع مائنس ہے جڑ مربع كا 3آپ لہذا ہوگا برابر كے نصف  x 2   x 1 1  x  sine pi x 6  secant 

كہ ہوگا یہ مطلب كا تهیٹا ہیں سكتے ڈال برابر لہذا ہے برابر كے سیكنٹ كے تهیٹا inverse x  x  cos 1پهر اور ہوگا برابر كے تهیٹا  x x 
مائنس   sin theta 1  cosہے جڑ مربع كا تهیٹا مربع

بذریعہ ایک مائنس ایک جڑ مربع دو بذریعہ ایک ہے برابر كے پلس جڑ یہ اور ہے دیتا یہ یہ تو 3مربع  x 2 x  x  
بذریعہ ایک ہمارا یہ تو بذریعہ ایک ہمیں كہ ہیں دیكهتے آپشن یہ آپ اگر اب ہے   y  y ہے گیا دیا

23لیكن ہے سچ ایک بیان كہ ہے یہ وه ہے ملتا جو ہمیں لہذا ہے نہیں درست یہ ہے برابر كے مربع مائنس  جڑ مربع مائنس جڑ گنا  تو  x 11  x 
لہذا ہے غلط دو بیان پانچ نمبر سوال ہم اب لہذا ہے انتخاب صحیح ہو حل كا ای پلس ون مساوات تفریق ہیں چلتے طرف كی  b  yx  xy پلس پرائم

اگر برابر كے ایک ye to x  y 2 ہے برابر كے  صفر  
تو ہے۔ برابر كے  پر  مائنس ہے برابر كے  پر  مائنس اور ہے نقطہ اہم ایک میں  كوما  مائنس وقفہ كا ay 4020 اہم كوئی كا  cyx 10  dyx  

ہے نہیں نقطہ   n صفر كوما ون مائنس
گے كریں حل كو مساوات تفریق اس ہم پہلے تو  

جمع  تو سے جمع مشتق برابر كے كو اوقات 1 ہے دیتا یہ  e  xy prime  ye to the x 1  d by dx of 1 plus e  x  y 1  
جمع كو ضرب پلس پرائم جمع  مشتق گنا كے لئے كے ہے جمع  ہے مطلب كا اس اور سے e  x  y  y 1 اوقات  e  x  e   x 1  e  x  y 
برابر جمع  x  c اور ہیں سكتے كر تلاش فیكٹر انٹیگریٹنگ آپ پهر ہے اوڈ آرڈر فرسٹ لكیری ایک یہ كہ ہوگا دیكها بهی یہ نے آپ یہ یقیناً  برابر كے

ہے مطلب كا اس لہذا ہیں سكتے سمجه پر طور كے مشتق كل كے فنكشن كسی صرف اسے  آپ اگر ہے ہوتا آسان یہ وقت كسی لیكن ہیں سكتے كر
كہ ہے برابر جمع جمع  تقسیم سے سے گئے دیئے y  x  c 1  برابر كے  e  x  y 0 2  

برابر  ہے مطلب كا اس تو ہے مطلب كا اس تقسیم سے  كے لہذا ہے برابر كے   ہے ہے برابر جمع  كو  جمع 2سے  c 2  c 4  y  x 41  e  x
كیا تقسیم كو  

تو كہ ہے ہوتا ظاہر یہ سے ڈالنے برابر كے  مائنس كو پر  مائنس اور ہے برابر كے  پر  مائنس x 4 برابر كے جمع برابر  y 402  y 2  x 1  
ہوگا۔ آپشن لہذا ہے بڑا سے  سے سختی جو  مائنس سے اور ہے درست e 20  ہے غلط  a  b  

ہمیں تو اور درست ہے غلط اب  ملا اور كیا كہ ہیں رہے پوچه   a  b  c  d  yx یاد لہذا ہے نقطہ اہم كوئی میں صفر سے ایک مائنس وقفہ كا
لہذا ہے  مشتق كا فنكشن جہاں ہے نقطہ ایک نقطہ اہم كہ ركهیں جمع  ہے برابر كے  جمع تقسیم سے 0مطلب كا اس لیے كے  yx x 41  e   x 

كہ ہے یہ ڈیش جمع  ہے برابر كے گنا كے مائنس  مشتق كا  جمع ہے مشتق گنا  جمع لئے كے y  x 1 جمع  كو  e  x  x 41  x 4  x  e 1  e
سے لہذا ہے گیا كیا تقسیم سے مربع x   y 100  پر نقطہ بهی كسی كے  سے  مائنس وقفہ یہ ہے گیا دیا ذریعہ كے ایكسپریشن اس ایكس پرائم  

نہیں یا ہے برابر كے  
پر  كہ ہیں لگاتے حساب ہم آئیے تو میں اگر ہے كیا پرائم 0ہوں ركهتا برابر كے  كو  y  x 0  

جمع  تو 1  پر  كو  e 01  
24مربع ہے  سے مائنس  یہ تو  e 01  x 2  

پر  مائنس اور ہے كم سے  جو ہے نصف مائنس مائنس یہ تو جمع  پرائم 2 مائنس  سے مائنس  مائنس ہے برابر كے  x 4 01  y 1  e 13  e 1  
جمع  كو بذریعہ  مائنس  یہ ہے نشان كیا كا اس كہ ہے دیكهنا یہ صرف ہمیں لہذا ہے گیا كیا تقسیم میں مربع  مائنس سے 1ہے تقسیم  e 112  e  

جو مربع الٹا جمع  بذریعہ بذریعہ  مائنس بذریعہ ایک جمع ایک گنا كہ ہیں جانتے ہم اب مربع 1سے صفر یہ لہذا ہے بڑا سے دو  e 2  e  e  e  
پر ون مائنس لہذا ہے بڑا اور ہے بڑا سے  پرائم كم سے  سے لحاظ كے تهیوریم ویلیو انٹرمیڈیٹ ہے بڑا سے  پرائم y 0 پرائم  y 00  y  x 

والے ركهنے تعلق تک  سے  مائنس كہ ہے مطلب كا جس ہے برابر كے  لیے كے 10نقطہ اہم ایک میں صفر ایک مائنس وقفہ كا  sum x 0  yx  
آپشن لہذا ہے اور ہے درست ہے غلط اور   c  d   a  c كہ كریں فرض ہیں چلتے طرف كی چه نمبر سوال آئیے ہے ٹهیک ہیں آپشنز صحیح
ہے گیا دیا ہمیں كا جمع ہے برابر اوقات جمع تمام لئے كے اور  f  x  y  fx  f prime y  f prime x times fy  xy  r  f پر

لاگ پهر   ہے برابر 1 0كریں تلاش قیمت كی چار  f  
كہ ہے گیا دیا ہمیں تو جو ہے فعل تفریق قابل ایک كے كے جمع برابر كے  f  fx  f  x  y  fxf prime y plus f prime xfy كو

تمام میں لائن حقیقی كا   ہے۔ جاتی دی قیمت بهی ہمیں اور ہے كرتا پورا لئے كے xy 0 كا  f  
برابر كے صفر ہم اگر تو صفر   x  y ڈالیں برابر كے

طرف كی ہاته بائیں كہ ہے مطلب كا اس كریں یولیٹ كو قدر كی صفر پرائم ایف ہیں سكتے كر حساب ہم كہ ہیں دیكهتے ہم تو  f 0  f 0 f ہے
علاوه كے  پرائم گنا  یعنی پرائم ہے مطلب كا جس  پرائم 0 پرائم ہے۔ گیا دیا برابر كے  كو  f 0  f 0 2  f 0 f 0  f 0 12  f 0  

تو كے چار قیمت كی ان لاگ ہمیں اب ہیں كرتے اخذ ہم جو ہے حقیقت ایک یہ لہذا ۔ ہے ضروری ہونا برابر كا  پرائم f 01 لگانا حساب كا  x 2 f 
كہ گے كریں كوشش كی جاننے یہ ہم لہذا ہے كا پهر بار ایک میں مساوات گئی دی ہے كیا ہمیں سے ڈالنے  برابر كے كا x  f  y 0 جمع  f  x 

گا جائے مل كا برابر گنا جمع  پرائم پرائم گنا ہی پہلے نے سب ہم برابر۔ كے y  f  x  fx  f 0كا قدر كی  f  x  f 0  f prime 0  
یہ ہے۔ لیا لگا حساب جمع نصف گنا ایک ہے برابر كے ایكس پرائم پرائم آدهے ہے مطلب كا اس اور ہے برابر كے   fx  f  f  x  fx  f پرائم

ہے برابر كے ایكس ایكس ایف لاگ ہمیں سے كرنے انٹیگریٹ كے نصف برابر جمع x x fx  x x 2  cf 0 1ہے مطلب كا   برابر كے  c 0
لہذا ہے برابر كے لاگ كا برابر كے ہمیں سے دو   f  x x  x x  f ہوگا كرنا حساب لاگ كا

جو ہوگا برابر كے دو كے چار یہ تو  eq   ual to two ہے۔
یہ كہ ہیں كرتے چیک آئیے تو لاگ پاس ہمارے لہذا ہے كرتا پورا كو مساوات فنكشنل گئی دی مساوی   fx  fx  x x مطلب كا جس ہے سے دو

كہ ہے ہے طاقت كی اگر اب سے دو سے   fx  e  x  fx e  x x ہے سے دو
تو ہے؟ كیا پلس یہ پاور كا پلس جو ہوگا دو بذریعہ ہے برابر كے گنا دو كے  fx   y  e  x  y  x  x  e  y  fxf prime بهی دو سے

جمع یہ ہے برابر كے گنا   ہے برابر كے پرائم نصف گا دے علاوه كے  كو y  f prime xfy  fx  e x 2پرائم  f  y  e  y 2  f  x 
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نصف كو گنا كو گنا  ہے آدها جمع ہے برابر كے نصف جو كو اوقات سے e  x 2  e  y x 2 1 درست یہ لہذا ۔ تک  e  x x 2   e  y 2
مساوات تفریق ہیں كرتے مسئلہ اور ایک ہے مائنس  جڑ مربع برابر بذریعہ مربع dydx 1 میں جس ہے كرتا تعین كا خاندان كے حلقوں  y  y  

آپشن   a سینٹر فكسڈ ایک پر سی ون مائنس كوما صفر اور ہے آئی ریڈی متغیر بی آپشن ون كوما صفر پوائنٹ  مركز مقرره ایک اور ریڈی متغیر ہے
متغیر اور  ریڈیئس فكسڈ ہے اور ہے ہوتا داخل ساته كے محور اور ہے  رداس فكسڈ 1ہم لہذا ہیں مراكز متغیر ساته كے محور  c  x  d 1  y  

گے كریں حل ہم جب كہ ہیں جانتے  
پاس ہمارے لہذا ہوگا كرنا انتخاب كا آپشن سے میں اختیارات گئے دیئے ہمیں اور گا ملے خاندان ایک كا خطوط منحنی كو مساوات تفریق تو  dydx 

مائنس  ہے برابر سے جڑ مربع كے مربع سیپاریبل متغیر یہ اسے ہم لہذا ہے مائنس  ہیں سكتے لكه جڑ مربع بذریعہ 1مربع  y  y  d  y 1  y  
برابر كے مائنس  ہم ہے آسان كرنا انضمام یہ اور ہے برابر كے كو مربع dy  dx 1ہے یہ مطلب كا جس ہیں۔ ركهتے پر طور كے مربع  y  u  

2ہے برابر كے مائنس كہ  ydy 2 udu  
تو مائنس لہذا ہے مائنس  بذریعہ انٹیگرل كا مربع مائنس انٹیگرل ہے برابر ydy  udu  y 1 مائنس  تقسیم سے جڑ مربع كے  y  dy  udu 1  

  yہے مربع
ہے پلس یو مائنس یہ تو مائنس  ہے مطلب كا جس جمع مربع c 1  جڑ مربع مائنس كا  y  c  

ہیں كرتے حاصل ہم تو مائنس  كے جڑ مربع مائنس ہے برابر جمع مربع x 1 كے  y  c  
مائنس  ہے سكتا جا لكها اسے تو جڑ مربع كا مربع مائنس مائنس  مطلب  جو ہے برابر كے مربع مائنس  ہے۔ 1میں یا مربع  y  c  x 1  y  c  x 

اسے مائنس مطلب كا اس ہوں سكتا لكه پر طور كے مربع مائنس جمع مربع جہاں ہے برابر كے  مربع x  c  x  c  y 1 صوابدیدی ایک  c  
یہ كہ ہیں دیكهتے ہم لہذا ہے مستقل c 011  اور ہے مقرر  رداس كا حلقوں تمام ان لہذا  ہے دیتا دائره ایک ساته كے مركز پر رداس اور  كوما  

مركز یہ  ہے كوما آپشن لہذا ہے پر محور ہے آپشن صحیح واحد یہاں اور c 0 انٹیگرل یہ لیے اس صحیح بالكل ہیں غلط  x  c  ab  d  
آپ زیاده بہت كو آپ  شكریہ ہے كرتا ختم چه لیكچر پر كیلكولس  
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