
ஹேலா பாரை்வயாளரக்ள் இன்ெடக்ரல் கால்ஶலஸ் பற்௣ய ௳ரி௵ைர 6 க்ஶ வ௠க, இன்௥ நாம் ேவ௥படட் 
சமன்பா௄களில் இன்௑ம் ஼ல ஼க்கல்கைளச ்ெசய்ேவாம்,
எனேவ ேகள்௳ எண் ஒன்௣௧௠ந்ௌ ெதாடங்ஶேவாம் இல் ேவ௥ப௄த்தக்ஷூய ெசயல்பாடை்டக் fv r 
ெகாள்ேவாம் . க்ஶ சமமான வைள௳ல் உள்ள ௖ள்ளி இன் உ௣ஞ்஼௜ன் கனசௌரத்ொற்ஶ சமம், fx y pxy p 
௔ன்னர ் இன் மொப்ைப ைமனஸ் ௛ன்௣ல் கண்ட௣ய௵ம்,f 
எனேவ இங்ேக நமக்ஶ ஼ல நிபந்தைனகள் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளன, ௚த௧ல் நாம் ஒ௠ ேவ௥பா௄ 
சமன்பாடை்ட உ௠வாக்ழ ௔ன்னர ்அைத ோரக்்க ேவண்௄ம் . கமா இல் உள்ள ெதா௄ேகா௄ சாய்௵ px y dx 
ஆல் ெகா௄க்கப்ப௄ழறௌ என்பைத அ௣ந்ௌ ெகாள்௬ங்கள்
எனேவ இல் உள்ள ெதா௄ேகா௄ சமன்பா௄ ைமனஸ் ஼௣ய சாய்௵க்ஶ சமம் மடங்ஶ pxy y y dydx 
௛லதனம் க௯த்தல் x x
எனேவ இங்ேக ௖ள்ளி ஼௣யதாக ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ. காற்௖ள்ளி ேகாட்ூன் சமன்பாடை்ட x y 
எ௱ௌவதற்ஶ ௛லதனம் மற்௥ம் ௛லதனம் ஐப் பயன்ப௄த்ொேனாம் ,x y 
எனேவ ஐ 0 க்ஶ சமமான ௛லதனம் ஐ 0 க்ஶ சமமாக ைவப்பௌ என்பௌ ஼௣ய ைமனஸ் x x y y xdydx 
ஆஶம் ,
எனேவ இௌ இந்த ௖ள்ளி இன் இைடம௣ப்௖ மற்௥ம் ஐ வழங்ஶழறௌ. என்பௌ pxy y abscissa x y 
ைமனஸ் இைடம௣ப்௖ ஆஶம் இௌ கனசௌரத்ொற்ஶச ்சமம்xdydx x 
எனேவ இைத ைமனஸ் 1 ஆல் ௚ைற என்பௌ ைமனஸ் சௌரத்ொற்ஶச ்சமம் என ௙ண்௄ம் dydx x y x 
எ௱தலாம்,
எனேவ சமன்பாடை்ட ைமனஸ் ஆல் வஶத்ௌ இைதப் ெப௥ேவாம் இைத நாம் ைமனஸ் 1 இன் x px dx 
இன்ெடக்ர௧ன் எக்ஸ்ேபாெனன்௹ய௩க்ஶச ்சமமான ஒ௠ங்ழைணக்ஶம் காரணிையக் கண்ட௣ய 
ேவண்௄ம், இௌ பவர ்ைமனஸ் க்ஶ சமம், இௌ 1 க்ஶ சமம்e log x by x 
எனேவ ோர௵் மடங்ஶ காரணி 1 ஆல் சமம் இன் 1 ஆல் ெப௠க்கல் என்பௌ ைமனஸ் சௌரம் y x x x g x dx 
ஆஶம், அௌ ைமனஸ் ஆஶம்,x dx 
எனேவ ைமனஸ் சௌரம் 2 ௔ளஸ் என்பௌ இௌ என்பௌ ைமனஸ் கனசௌரத்ொற்ஶ 2 சமம் x c y cx x 
என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ . ஒன்௥க்ஶ
எனேவ ஒன்௥க்ஶ சமம் ஒன்௥ சமமாக இ௠க்ஶம் ேபாௌ இௌ ஒன்௥ ைமனஸ் ஒன்௥ இரண்டாகக் x y c 
ஶ௣க்ழறௌ, இௌ என்பௌ ௛ன்௣ல் இரண்௄க்ஶ சமம்c 
எனேவ என்பௌ ஆல் ெகா௄க்கப்ப௄ழறௌ, இௌ ன் ௛ன்௥ ௛லம் இரண்௄ க௯த்தல் y y x f x x 
கனசௌரத்ைத 2 ஆல். இப்ேபாௌ நாம் ஐ ைமனஸ் 3 க்ஶ சமமான 3 ஆல் 2 ஆகக் கணக்ழடலாம் இௌ தான் f 
இந்த ௔ரசச்ைனக்கான ௳ைட சரி இப்ேபாௌ ேகள்௳ எண் இரண்௄ ேகள்௳க்ஶ ெசல்ேவாம் என்௥ 
ெசால்ழறௌ காமா ௚தல் ல் இ௠க்ஶம் க்ஶ சமமான வைளைவ ஶ௣க்ழறௌ மற்௥ம் ௖ள்ளி quadrant yx y 
ஒன்௥ கமா ௗஜ்௷யம் அதன் ௙ௌ இ௠க்கட௄்ம் . காமா ஒ௠ ௖ள்ளி௜ல் ஒ௠ ௖ள்ளி௜ல் அசை்ச இல் p y yp 
ெவட௄் மற்௥ம் வைள௵ ௚தல் நாற்கரத்ொல் இ௠க்க ேவண்௄ம்,
எனேவ ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட ெபரியதாக இ௠க்க ேவண்௄ம்,y 
எனேவ மற்௥ம் ஆழய இரண்௄ ௳௠ப்பங்களில் ஒன்௥ மட௄்ேம சரியாக இ௠க்ஶம், நிசச்யமாக a c 
இரண்௄ம் தவறாக இ௠க்கலாம்,
எனேவ என்பௌ அதன் ஆயத்ெதாைல௵களின் ௖ள்ளியாக இ௠க்கட௄்ம். காற்௖ள்ளி ௔ன்னர ்௚தல் p x y 
஼க்க௧ல் ஒ௠ வைள௳ல் ஒ௠ ெபாௌவான ௖ள்ளி௜ல் இைடம௣ப்ைபப் ெபற்௥ள்ேளாம்,y 
எனேவ என்பௌ ௖ள்ளி 0 கமா க௯த்தல் என்பைத நாம் அ௣ேவாம்,yp y xdydx 
எனேவ ௚ந்ைதய ஼க்க௧ன் ௛லம் இப்ேபாௌ ெகா௄க்கப்படட் நீளம் ஆஶம் ஒன்௥க்ஶ சமம்pyp 
எனேவ ஒன்௥ சௌரத்ொற்ஶம் ்ரத்ொற்ஶம் சமம் ஸ்ெகாயர ் சௌரம் மற்௥ம் மடங்ஶ ௚௱pyp pyp x x dydx 
சௌரமாக இ௠க்ஶம்,
எனேவ இௌ சௌரம் 1 ைமனஸ் சௌரம் சௌரத்ொற்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம், ஏெனனில் இன் dydx x x dydx 
சௌரம் நம்௘டம் இ௠ப்பதால், இௌ 0 ஐ ௳ட ெபரியதாகேவா அல்லௌ சமமாகேவா இ௠க்க ேவண்௄ம் 
என்பைத ஶ௣க்ழறௌ. சௌரமானௌ 1க்ஶ சமமாக இ௠க்க ேவண்௄ம், அதாவௌ ைமனஸ் ஒன்௥க்ஶம் x 
ஒன்௥க்ஶம் இைட௜ல் இ௠க்க ேவண்௄ம்,
எனேவ வைள௳ன் எந்தப் ௖ள்ளி௜௩ம் என்பௌ 1 க௯த்தல் சௌரத்ொன் வரக்்க ௛லத்ொற்ஶச ்சமம் dydx x 
என்பைத ஆல் ஷட்டல் அல்லௌ க௯த்தல் ௛லம் வஶக்க ேவண்௄ம். இதற்ஶக் காரணம் காமா ௚தல் x 
நாற்கரத்ொல் இ௠ப்பதால் ஐ ௳ட ெபரியௌx 0 
எனேவ ேநரம்ைற என்பௌ ொறந்த இைடெவளி௜ல் 0 ௚தல் 1 வைர இ௠க்ஶம். இப்ேபாௌ இங்ேக நாம் x x 
கவனமாக இ௠க்க ேவண்௄ம் மற்௥ம் எந்த அைடயாளம் சரியானௌ என்பைதக் கவனிக்க ேவண்௄ம். இந்த 

ஆனௌ 0 1 இைடெவளி௜ல் ஼ல க்ஶ ேநரம்ைற அைடயாளத்ௌடன் உள்ளௌ மற்௥ம் ஼ல க்ஶ dydx x x 
எொரம்ைறயாக இ௠க்கலாம் ஆனால் அௌ ஏன் சாத்ொய௘ல்ைல என்௥ காட௄்ேவாம், ஏெனன்றால் 
ௗஜ்௷யத்ொல் ஼ல ஒன்௥க்ஶ ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட அொகமாக இ௠ந்தால் மற்௥ம் என்பௌ x dydx dydx 
ெதாைக மற்௥ம் 0 1 க்ஶ எொரம்ைறயானௌ, ௔ன் ெதாடரச்஼்யால் ௗஜ்௷யம் ஒன்௣ல் ஼ல இல் x 2 dydx x 
ௗஜ்௷யமாக இ௠க்க ேவண்௄ம் எவ்வாறா௜௑ம் , நமக்ஶக் ழைடத்த சௌரம் ஒ௠ க௯த்தல் சௌரம் dydx x x
சௌரம் ஆஶம் , இௌ ொறந்த இைடெவளி௜ல் உள்ள அைனத்ௌ க்ஶம் ௗஜ்௷யம் அல்ல ,x
எனேவ ஆல் என்பௌ 1 ைமனஸ் சௌரம் அல்லௌ ைமனஸஓக்ஶச ்சமம் ௗஜ்௷யத்ொன் d dx x x dydx 
இைடெவளி௜ல் உள்ள அைனத்ௌ க்ஶம் க்ஶ 1 ைமனஸ் சௌரத்ொன் வரக்்க௛லம் ஒன்௥x x x 
எனேவ இப்ேபாௌ இல் 0 1 ஐ ௳ட அொகமாக இ௠ந்தால், 0 ஐ ௳ட அொகமான வ௯த்ேதான்றல் dydx 0 yx 
என்பௌ இைடெவளி ௗஜ்௷யத்ொல் ஷ௄ம் ெசயல்பா௄ என்௥ நமக்ஶத் ெதரி௞ம் . ஒன்௣ல் என்பௌ y 
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ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமம் என்௥ ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ, ஏெனனில் ஒ௠ கமா ௗஜ்௷யம் காமா௳ல் உள்ளௌ,
எனேவ இௌ இைடெவளி௜ல் எொரம்ைறயாக இ௠க்க ேவண்௄ம் என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ, ஆனால் 0 yx 0 1 
1 இல் எொரம்ைறயாக இ௠ந்தால், காமா நான்காவௌ க்வாட்ரண்ூல் உள்ளௌ என்பைத இௌ ஶ௣க்ஶம் . yx 
உண்ைம இல்ைல
எனேவ எொரம்ைற ஶ௣௞டன் உள்ளௌ, இௌ க்ஶ ைமனஸ் 1 க௯த்தல் சௌரம் க்ஶ dydx x x x 
எொரம்ைறயானௌ 0 1 ஐச ்ேசரந்்தௌ, இௌ உடனூயாக மடங்ஶ ப்ைரம் ப்ைரம் என்பௌ ஷட்டல் x y y dydx 
ஒ௠ க௯த்தல் சௌரத்ொன் வரக்்க௛லம், இௌ சமமாக இ௠க்க ேவண்௄ம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶx 
எனேவ ௳௠ப்பம் சரியானௌ மற்௥ம் ௳௠ப்பத்ேதர௵் தவறானௌb d 
எனேவ நமக்ஶ ழைடத்தௌ இப்ேபாௌ அல்லௌ சரியாக இ௠க்ழறதா இல்ைலயா என்பைதப் b i a c 
பாரக்்க ேவண்௄ம், இப்ேபாௌ நம்௘டம் என்பௌ ஒ௠ ைமனஸ் சௌரத்தால் இன் ைமனஸ் dydx x x 
வரக்்க௛லத்ொற்ஶச ்சமம். சௌரம் மற்௥ம் இந்த ஒ௠ங்ழைணப்ைப மொப்௔௄வௌ எளிௌ,x x dx 
எனேவ நாம் என்ன ெசய்ய ௚ூ௞ம் என்றால், நாம் ஐ ஼ன் ோட்டா௵க்ஶ சமமாக ைவக்கலாம், ௔ன்னர ்x dx 
என்பௌ மற்௥ம் 1 க௯த்தல் சௌரத்ொன் வரக்்க ௛லமானௌ க்ஶ சமமாக cos theta d theta x cos theta 
இ௠க்ஶம்
எனேவ இந்த ைசன் ோட்டா௳ன் ைமனஸ் காஸ் ோட்டா௳ன் ைமனஸ் இன்ெடக்ரல் காஸ் ோட்டா௵க்ஶச ்y 
சமம். இௌ காஸ் ோட்டா ூ ோட்டா ஆஶம் இௌ minus integral cos a theta d theta minus cos theta 

௔ளஸ் ஒ௠ தன்னிசை்சயான மா௣௧ plus log of mod cos a theta plus cot theta c
எனேவ இப்ேபாௌ நாம் ஐ ைவத்தால் என்பௌ 1 க௯த்தல் சௌரத்ொன் வரக்்க sine theta x cos theta x 
௛லமாஶம் இௌ என்பௌ 1 ைமனஸ் சௌரத்ொன் ைமனஸ் வரக்்க ௛லத்ொற்ஶ சமம் என்பைதக் y x 
ஶ௣க்ழறௌ இன் 1 க௯த்தல் சௌரம் ௔ளஸ் என்பௌ மா௄லஸ் அைடயாளத்ைத ைவக்க t x x c 
ேவண்ூயொல்ைல, ஏெனனில் ேநரம்ைற மற்௥ம் 1 இல் என்பௌ 0 க்ஶ சமம் என்பதால் இௌ என்பௌ 0 x y c 
க்ஶ சமம்
எனேவ என்பௌ க௯த்தல் வரக்்க ௛லத்ொற்ஶ சமம் 1 க௯த்தல் சௌரம் ஷட்டல் பொ௵ 1 ஷட்டல் 1 y x 
ைமனஸ் சௌர ௛லம் x x
எனேவ நாம் ௳௠ப்பங்க௬க்ஶச ்ெசன்றால், ௳௠ப்பம் சரியானௌ மற்௥ம் ௳௠ப்பம் தவறானௌ a c 
என்பைதக் காணலாம்,
எனேவ இந்த ஼க்க௧ல் ேவ௥பா௄ சமன்பா௄ ெபறப்பட்டௌ என்பைத நிைன௳ல் ெகாள்க. கூனமாக 
இல்ைல மற்௥ம் ஒ௠ங்ழைணப்௖ கூனமாக இல்ைல , ஒேர தந்ொரமான பஶொ என்னெவன்றால், நீங்கள் 
கவனமாக இல்லா௳ட்டால் இன் அ௣ஶ௣களில் ஒன்௥ மட௄்ேம சாத்ொயமாஶம் என்பைதக் dydx 
கவனிப்பௌ, எல்லா ௳௠ப்பங்க௬ம் சரியானைவ என்௥ நீங்கள் நிைனக்கலாம்,
எனேவ ேகள்௳ எண் ௛ன்௥க்ஶ ெசல்லலாம். ேவ௥படட் சமன்பாட்ூன் ஒ௠ ோர௵் வைள௵ சௌரம் மற்௥ம் x 

ஷட்டல் நான்ஶ ஷட்டல் இரண்௄ ஷட்டல் நான்ஶ சௌரத்ொற்ஶ சமமான க்ஶ க்ஶ xy x y dydx y x x 
அொகமாக உள்ளௌ ௖ள்ளி ஒன்௥ கமா ௛ன்௥ வ௯யாக ெசல்ழறௌ, ௔ன்னர ்இந்த ோர௵் வைள௵ க்ஶ y 
சமமாக ௔ளஸ் 2 ஐ ெவட௄்ழறௌ . ஒ௠ ௖ள்ளி என்பௌ ௔ளஸ் இரண்௄க்ஶ சமமான ஐ ெவட்௄ழறௌ x b x y 
சரியாக இரண்௄ ௖ள்ளிகளில் ஶ௥க்வ௄கள் க்ஶ சமம் ௔ளஸ் 2 சௌரம் என்பௌ சமமாக ௔ளஸ்c y x d y x 
3 சௌரத்ைத ெவட௄்வொல்ைல,
எனேவ ௚த௧ல் இந்த ேவ௥பா௄ சமன்பாடை்டத் ோரக்்க ேவண்௄ம்,
எனேவ சௌரத்ொற்ஶ சமம் சௌரம் மற்௥ம் ஷட்டல் நான்ஶ ௔ளஸ் ௅ ஷட்டல் நான்ஶ dydx y x xy x y 
இப்ேபாௌ நீங்கள் கவனித்தால், சௌரம் மற்௥ம் 4 ஷட்டல் 4 என்பௌ ௔ளஸ் 2 ௚௱ சௌரம் ஷட்டல் x x x xy 
ஷட்டல் அதாவௌ ெப௠க்கல் ஷட்டல் 2.2y, y x 
எனேவ இௌ சௌரத்தால் வஶக்கப்ப௄ம் ஷட்டல் 2 ௚ைற ஷட்டல் 2 ஷட்டல் y x x y
எனேவ இப்ேபாௌ இந்த ஷட்டல் 2 மற்௥ம் ஆழயவற்௣ன் ஷட௄்ச ்ெசயல்பாடூ்ற்ஶ சமமாக dyd x x y 
இ௠ப்பைதக் காண்ழேறாம்,
எனேவ இைத ஒேர மாொரியான சமன்பாட்ூற்ஶ எ௱ௌவௌ ேபால் எ௱தலாம்,
எனேவ இைத ஆல் என எ௱தலாம். ஷட்டல் 2 சௌரத்ைத ஒன்௥ ஷட்டல் ஆல் ௔ளஸ் ௅ ஆல் x y y x 
வஶத்தால் இப்ேபாௌ இைதத் ோரக்்க நாம் ஐ சமம் மடங்ஶ ஷட்டல் 2 என்௥ ைவக்கலாம், இௌ y u x dydx 
என்பௌ ஷட்டல் ஷட்டல் 2 மடங்ஶ என்பைதக் ஶ௣க்ஶம் ,u x dudx 
எனேவ எங்களிடம் ஷட்டல் ஷட்டல் 2 உள்ளௌ என்பௌ 1 ௔ளஸ் ஆல் சௌரத்ொற்ஶ சமம்u x dudx u u 
எனேவ இௌ ஷட்டல் 2 என்பௌ சௌரம் 1 ஷட்டல் க௯த்தல் ஆஶம், இௌ 1 ஷட்டல் க்ஶ சமம் x dudx u u u u 
இப்ேபாௌ நாம் மா௣ மற்௥ம் ஐப் ௔ரிக்கலாம்,u x 
எனேவ இைத 1 ௔ளஸ் ஆல் என்௥ எ௱தலாம் , ைமனஸ் 1 ஆல் ௔ளஸ் 2 க்ஶ சமமாக எ௱தலாம்,u udu x dx 
௔ன்னர ்நாம் இ௠ பக்கங்கைள௞ம் ஒ௠ங்ழைணக்ழேறாம், இௌ 1 ஆல் என்பௌ பொ௵ ெதாஶொ மற்௥ம் udu 

௛லம் ஐக் ெகா௄க்ஶம். அதனால் சமம் ைமனஸ் u u du u log mod x plus 2 plus c
எனேவ நாம் இந்தப் பொைவ இந்தப் பக்கம் ெகாண்௄ வரலாம் என்பைத இௌ ஶ௣க்ழறௌ, ேம௩ம் mod u 
௚ைறகளின் பொேவ௄ ழைடக்ஶம் க்ஶ சமமான மா௣௧ இப்ேபாௌ ௚ைற ஷட்டல் x plus 2 plus u u x 
இரண்௄ என்பைத நாங்கள் அ௣ேவாம். இௌ என்பதன் பொைவக் ஶ௣க்ழறௌy 
எனேவ இௌ ஆல் ௔ளஸ் ௅ க்ஶ சமம் என்பௌம், இந்த வைள௵ ௖ள்ளி ஒன்௥ கமா ௛ன்௣ன் வ௯யாக y x c
ெசல்ழறௌ என்௥ம், ஒன்௣ன் என்பௌ 3 க்ஶ சமம், இௌ பொ௵ 3 ஷட்டல் 3 ஆல் 1 ஐக் ஶ௣க்ழறௌ ௔ளஸ் 2 y 
சமம் க்ஶ சமம், இௌ ஒ௠ ஷட்டல் பொ௵ ௛ன்௥க்ஶ சமம்c 
எனேவ ோர௵் வைள௵ லாக் ேமாட் ௔ளஸ் ஆல் ௔ளஸ் இரண்௄ சமம் ஒன்௥ ஷட்டல் பொ௵ ௛ன்றால் y y x 
ெகா௄க்கப்ப௄ழறௌ ,
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எனேவ இௌ ோர௵் வைள௳ன் சமன்பாடை்ட இப்ேபாௌ பாரப்்ேபாம் ௳௠ப்பங்களில், ௚தல் ௳௠ப்பம் , க்ஶ y 
சமமான ௔ளஸ் ௅ இந்த வைளைவ ெவட்௄ழறதா என்௥ ேகடழ்றௌ , அப்பூயானால், இப்ேபாௌ எத்தைன x 
௖ள்ளிகளில் ஐ ௔ளஸ் 2 க்ஶ சமமாக ைவக்ழேறாம் லாக் ேமாட் ௔ளஸ் 2 ஷட்டல் 1ஐ 1 ௔ளஸ் லாக் y x x 
3க்ஶ சமமாகப் ெப௥ங்கள் , இௌ ேமாட் மற்௥ம் லாக் 3க்ஶ சமமான பொைவக் ஶ௣க்ழறௌ, ேம௩ம் x x 
ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட அொகமாக இ௠ப்பதால் ஷட்டல் இரண்ூன் பொைவ நாம் பொ௵ ௛ன்௣ற்ஶம் ஒேர x x 
க்ஶம் சமமாக எ௱தலாம் . இதற்ஶ ஷட்டல் இரண்௄ சமம் ௛ன்௥, அௌ ஒன்௥க்ஶ சமம்x x 
எனேவ ோர௵் வைள௵ சமமாக ௔ளஸ் ௅ைவ சரியாக ஒ௠ ௖ள்ளி௜ல் ெவட௄்ழறௌy x 
எனேவ சரியானதா மற்௥ம் தவறா என்பைத இப்ேபாௌ நாம் பாரக்்க ேவண்௄ம். இௌ ௔ளஸ் 2 a b x 
சௌரத்ொற்ஶ சமமான வைளைவ ெவட௄்ழறௌ அல்லௌ ஐ ௔ளஸ் 2 சௌரத்ொற்ஶ சமமாக ைவத்ௌ y y x 
இந்த சமன்பா௄ நட்சத்ொரம் என்௥ அைழப்ேபாம்,
எனேவ ஷட்டல் 2 சௌரம் ஷட்டல் ஐ ஷட்டல் 2 ஷட்டல் 2 சௌரம் ௛லம் பொ௵ ெசய்ழேறாம் . x y x x x 
ஷட்டல் 2 ஆனௌ 1 ஷட்டல் பொ௵ 3 க்ஶ சமமானௌ, இௌ 2 பொ௵ ஷட்டல் 2 ஷட்டல் ஷட்டல் 2 சமம் ஒன்௥ x x 
ஷட்டல் பொ௵ ௛ன்௣ற்ஶ சமம்
எனேவ இௌ நிக௱ம் ஏேத௑ம் உள்ளதா இல்ைலயா என்பைத நாம் பாரக்்க ேவண்௄ம். 0 இந்த இடௌ x 
பக்கம் ௔ளஸ் ௅ைவ ௳ட ெபரியௌ, இரண்ைட ௳ட ெபரியதாக இ௠க்ஶம் மற்௥ம் இரண்௄ பொ௵ ௔ளஸ் x x 
௅ இரண்௄ பொ௵ இரண்ைட ௳ட ெபரியதாக இ௠க்ஶம்,
எனேவ இரண்௄ ஷட்டல் இரண்௄ பொ௵ என்பௌ இரண்௄ ஷட்டல் பொ௵ நான்ஶ என்பௌ ெதளிவாக t wo 
ஒன்௥ ஷட்டல் பொ௵ ௛ன்ைற ௳ட ெபரியௌ
எனேவ க்ஶம் அொகமான ஒவ்ெவா௠ க்ஶம் க்ஶ சமமாக இ௠க்காௌlhs 0 x rhs 
எனேவ வைள௵ க்ஶ சமமாக ௔ளஸ் 2 சௌர ௳௠ப்பம் என்பௌ இப்ேபாௌ தவறாக உள்ளௌ அௌ y x c x 
௔ளஸ் 3 சௌரத்ொற்ஶ சமமான வைளைவ ெவட௄்ழறதா என்பைத நாம் பாரக்்க ேவண்௄ம், இப்ேபாௌ க்ஶ y 
சமமான ௔ளஸ் 3 சௌரத்ைத ைவத்ௌ நட்சத்ொரத்ொல் ஷட்டல் 3 சௌரம் ஷட்டல் ஷட்டல் 3 சௌரத்ைத x x x x 
ஷட்டல் 2 க்ஶ சமமாக 1 ஷட்டல் பொ௵ ௛லம் வஶக்ழேறாம் 3 அதாவௌ 2 லாக் ௔ளஸ் 3 ௔ளஸ் ௔ளஸ் 3 x x 
ஸ்ெகாயர ்ைப ௔ளஸ் ௅ சமம் ஒன் ௔ளஸ் லாக் த்ரீ இப்ேபாௌ ௙ண்௄ம் ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட ெபரியௌ x x 
இரண்௄ பொ௵ ப்ளஸ் த்ரீ ௔ளஸ் ௔ளஸ் த்ரீ ஸ்ெகாயர ்ஆல் ௔ளஸ் ௅ இௌ ெபரியதாக இ௠க்ஶம் ௚தல்x x x 
ெசால் இரண்௄ பொ௵ ௛ன்ைற ௳ட ெபரியௌ மற்௥ம் ஷட்டல் ௛ன்௥ சௌரம் மற்௥ம் ௔ளஸ் ௅ என்பௌ x x 
ஒன்ைற ௳ட ெதளிவாக ெபரியௌ, ஏெனனில் ஷட்டல் ௛ன்௥ ப்ளஸ் ௅ைவ ௳ட ெபரியௌx x 
எனேவ ௙ண்௄ம் இௌ சாத்ொய௘ல்ைல
எனேவ 0 ஐ ௳ட ெபரிய க்ஶம் ௔ூக்காௌ ோர௵் வைள௵ ௔ளஸ் 3 சௌரத்ொற்ஶ சமமான ஐ x x y 
ெவட௄்வொல்ைல ,
எனேவ ௳௠ப்பம் என்பௌ சரி சரி இப்ேபாௌ ேகள்௳ எண் நான்ழற்ஶ ெசல்ேவாம் , ேவ௥படட் d co. 
சமன்பாட்ூன் இன் க்ஶ சமமான ோர௵் க்ஶ சமம் இரண்௄ என்பௌ ௡ட் ௛லம் இரண்௄க்ஶ சமம் x y y 
௛ன்௥ இப்ேபாௌ இரண்௄ ஷற்௥கைளக் கவனி௞ங்கள் ஒன்௥ என்பௌ தைலவழ் க௯த்தல் yx secant x pi
6 ஆல் க்ஶ சமம் மற்௥ம் என்பௌ 1 ஆல் ெகா௄க்கப்படட்ௌ, 2 ௡ட் 3 ஆல் க௯த்தல் வரக்்க secant yx y x 
௛லத்ொற்ஶ சமம் 1 ைமனஸ் 1 ஆல் சௌரம் என்றால் நமக்ஶ 1 மற்௥ம் 2 ஆழய இரண்௄ம் 4 ௳௠ப்பங்கள் x 
உள்ளன. உண்ைம ஒன்௥ உண்ைம ஆனால் இரண்௄ தவ௥ ஒன்௥ தவறானௌ ஆனால் இரண்௄ b c 
உண்ைம மற்௥ம் ௳௠ப்பம் இரண்௄ம் 1 மற்௥ம் 2 ஆழய ஷற்௥கள் தவறானைவd 
எனேவ நாம் ஆரம்ப நிைல இரண்ூல் உள்ள ஼ல ௚தல் வரிைச சாதாரண ேவ௥பா௄ சமன்பா௄ ௡ட் y 
௛ன்௣ல் இரண்௄க்ஶ சமம், ௔றஶ எௌ ஒன்௥ அதற்ஶ ோரவ்ாக இ௠க்ஶம் என்பைத நாம் பாரக்்க ேவண்௄ம்,
எனேவ ௚த௧ல் நீங்கள் ஐ 2க்ஶ சமமாக ைவத்ௌ ௚யற்஼ ெசய்ௌ பாரக்்கலாம். நீங்கள் ௡ட் 3 ௛லம் க்ஶx y 
சமமான 2 ஐப் ெப௥ழ௤ரக்ளா இல்ைலயா என்பைத நீங்கள் ௚யற்஼த்தால், இந்த இரண்௄ 
அ௣க்ைககைள௞ம் நீங்கள் காண்௕ரக்ள் ஆரம்ப நிைல க்ஶ சமமான 2 ௛லம் ௡ட் 3 ஐ s y 2 
ொ௠ப்ொப்ப௄த்ௌங்கள், அதனால் அௌ உதவாௌ,
எனேவ நாங்கள் ேவ௥படட் சமன்பாடை்டத் ோரக்்க ௚யற்஼ப்ேபாம் மற்௥ம் என்ன ோர௵்கைளப் 
ெப௥ழேறாம் என்பைதப் பாரப்்ேபாம், அதனால் நமக்ஶக் ெகா௄க்கப்படட்ைதக் ேக௬ங்கள் சௌர ைமனஸ் 
1 என்பௌ சௌரம் க௯த்தல் ஒன்௣ன் மடங்ஶ வரக்்க ௛லத்தால் வஶக்கப்ப௄ம் க்ஶ சமம்x x dx 
எனேவ சௌரம் க௯த்தல் இன் தைலவழ் இன் ன் வ௯த்ேதான்றல் 1 க்ஶ சமம் என்பைத x x secant x dx 
நாங்கள் அ௣ந்தால் 1. இப்ேபாௌ இங்ேக சௌரம் க௯த்தல் 1 இன் ெப௠க்கல் வரக்்க௛லத்தால் x x dx 
உள்ளௌ,
எனேவ ேநரம்ைறயாக இ௠ந்தால், நிசச்யமாக ௚௱ைம ஆக இ௠க்ஶம், ஆனால் x secant inverse x x 
எொரம்ைறயாக இ௠ந்தால், நாம் சமன்பாடை்ட எொரம்ைற ஒன்றால் ெப௠க்கலாம். இன்௑ம் ெப௥ங்கள்
எனேவ அைதப் பற்௣ நாம் கவைலப்பட ேவண்ூயொல்ைல மற்௥ம் ஒ௠ங்ழைணப்பதன் ௛லம் இன் y 

தைலவழ் சமம் மற்௥ம் மா௣௧ இன் தைலவழ் சமம் ழைடக்ஶம் இப்ேபாௌ இல் 2 secant x c secant y 2 
க்ஶ சமம் என்ற நிபந்தைனையப் பயன்ப௄த்ொ இன் மொப்ைபக் கண்௄௔ூப்ேபாம் ௡ட் 3 ஆல் , 2 இல் c 
உள்ள என்பௌ ௡ட் 3 ௛லம் 2 க்ஶ சமம், இௌ 2 ஆல் ௡ட் 3 இன் தைலவழ் சமன்பாடை்டக் y secant 
ஶ௣க்ழறௌ ௚தல் 2 ௔ளஸ் இன் ெசகண்ட் தைலவழ், இௌ ௡ட் 3 ௛லம் 2 இன் தைலவழ் சமம் l c secant 
என்பைத ஶ௣க்ஶம், ஐ 6 ஐ௞ம் , 2 இன் இரண்டாவௌ தைலவழ் ஐ 3 ஐ௞ம், ஆல் 6 ைமனஸ் ஆல் pi pi pi pi 
3 ஐ௞ம், இௌ க்ஶ சமம் 6.minus pi 
எனேவ நாம் இன் அதாவௌ y secant inverse is equal to secant inverse x minus pi by 6 , y 
என்பௌ ஆல் 6 ஆஶம் ஷற்௥ 2 உண்ைமயா அல்லௌ ெபாய்யா ,secant inverse x minus pi 
எனேவ அ௣க்ைக 2 இல் ஆல் 1 வழங்கப்ப௄ழறௌ,y 
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எனேவ என்பௌ ைமனஸ் ஆல் தைலவழ் ௳னாூக்ஶ சமம் என்பைத நாம் அ௣ேவாம், இௌ y x pi secant 
சரியானௌ,
எனேவ இௌ ஆல் ஒன்௥ சமம் என்பைதக் ஶ௣க்ஶம். 6 ஆல் ெசகண்ட் தைலவழ் க௯த்தல் ைப௜ன் y x cos,
௔ன்னர ் ைமனஸ் இன் காஸ் ஃபார௚்லாைவப் பயன்ப௄த்ௌவதன் ௛லம் இௌ தைலவழ் c d secant x 
மடங்ஶ இன் காஸ் ஆல் 6 ஐப் ெப௥ழேறாம் இன் க்ஶ 1 ஆல் ஆக௵ம், pi secant inverse x cos x cos pi 

ஆக௵ம் இ௠க்ஶம் பாொக்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம்,by 6 
எனேவ நீங்கள் தைலவழ் ோட்டா௵க்ஶ சமம், அதாவௌ ோட்டா௳ன் ெசகண்ூற்ஶ சமம்,secant x x 
எனேவ காஸ் ோட்டா 1 க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம், ௔ன்னர ் என்பௌ 1 க௯த்தல் சௌர x sin theta cos 
ோட்டா௳ன் வரக்்க ௛லமாஶம். இௌ இைதத் த௠ழறௌ மற்௥ம் இௌ ௡ட் 3 ஆல் 2 ௔ளஸ் ஒன் ைப ௅ x 
ஸ்ெகாயர ்௡ட் ஒன்௣ன் ைமனஸ் ஒன் ைப ஸ்ெகாயர,்x 
எனேவ இௌ ஆல் ஒன் ஆப்ஷைனப் பாரத்்தால் ஆல் ஒன்௥ 2 மடங்ஶக்ஶ சமம் ௡ட் 3 ஆல் ைமனஸ் y y x 
ஸ்ெகாயர ்௡ட் இன் 1 ைமனஸ் 1 ஆல் எக்ஸ் ஸ்ெகாயர ்சரியல்ல, அதனால் நமக்ஶக் ழைடப்பௌ அந்த 
ஷற்௥ ஒன்௥ உண்ைம ஆனால் ஷற்௥ இரண்௄ தவறானௌ
எனேவ ௔ சரியான ேதர௵்
எனேவ இப்ேபாௌ ேகள்௳ எண் ஐந்ௌ க்ஶ ெசல்லலாம். ேவ௥படட் சமன்பாட்ூன் ோர௵் ஒன்௥ ஷட்டல் yx be 

க்ஶ ௔ைரம் ௔ளஸ் க்ஶ சமம் ஒன்௥க்ஶ சமம் ௗஜ்௷யம் 2 க்ஶ சமம் என்றால் , க௯த்தல் 4 இல் e xy ye y ay
என்பௌ 0 க்ஶ சமம் ைமனஸ் 2 இல் சமம் 0. என்பௌ ஒ௠ ௚க்ழய இைடெவளி௜ல் உள்ள ௖ள்ளி ைமனஸ் cyx 
1 கமா 0 மற்௥ம் க்ஶ ௚க்ழயமான ௖ள்ளி க௯த்தல் ஒ௠ காற்௖ள்ளி ௗஜ்௷யம் இல்ைலdyx n 
எனேவ ௚த௧ல் இந்த ேவ௥பா௄ சமன்பாடை்டத் ோரப்்ேபாம்
எனேவ 1 ஷட்டல் ௚தல் வௌ வைர ப்ைரம் ஷட்டல் க்ஶ சமமான க்ஶ சமம் 1 க்ஶ சமமான e e x y ye x 

ஆல் 1 ஷட்டல் க்ஶ ெப௠க்கல் இௌ 1 ஷட்டல் க்ஶ ெப௠க்கல் ப்ைரம் ஷட்டல் derivative d e x y e x y y 
ெப௠க்கல் 1 ஷட்டல் இன் வ௯த்ேதான்றல் மற்௥ம் இௌ 1 ஷட்டல் க்ஶ ெப௠க்கல் க்ஶ e x e to x e x y 
சமம் க்ஶ சமம் நிசச்யமாக இௌ ஒ௠ ௨னியர ்ஃபரஸ்்ட் ஆரட்ர ்ஓட ்என்பைத௞ம் நீங்கள் x plus c 
பாரத்்ொ௠க்கலாம், ௔ன்னர ்நீங்கள் ஒ௠ங்ழைணக்ஶம் காரணிையக் கண்௄௔ூத்ௌ அைதச ்ெசய்யலாம், 
ஆனால் ஼ல சமயங்களில் அௌ எளிதாக இ௠ந்தால் ஼ல ெசயல்பாட்ூன் ெமாத்த வ௯த்ேதான்றலாக இைத 
நீங்கள் உணரலாம்,
எனேவ இௌ க்ஶ சமம் ௔ளஸ் ஐ 1 ஷட்டல் ஆல் வஶக்க ெகா௄க்கப்படட் சமமாக 2 ஐ y x c e x y 0 
ஶ௣க்ழறௌ
எனேவ இௌ 2 என்பௌ க்ஶ 2 ஆல் வஶக்கப்ப௄ழறௌ, இௌ ஐ ஶ௣க்ழறௌ 4 க்ஶ சமம்c c 
எனேவ என்பௌ ஷட்டல் 4 ஐ 1 ஷட்டல் க்ஶ ஆல் வஶத்தால் ஐ ைமனஸ் 4 ஐ ைவப்பதன் ௛லம் y x e x x 
ைமனஸ் 4 இல் சமம் 0 மற்௥ம் ைமனஸ் 2 இல் என்பௌ 2 ஆல் 1 க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம் ௔ளஸ் க்ஶ y y e 
ைமனஸ் 2 க்ஶ கண்ூப்பாக 0 ஐ ௳ட அொகமாக உள்ளௌ,
எனேவ ௳௠ப்பம் சரியானௌ மற்௥ம் தவறானௌ ,a b 
எனேவ எங்க௬க்ஶ ழைடத்தௌ சரியானௌ மற்௥ம் தவ௥ இப்ேபாௌ மற்௥ம் இல் உள்ளதா a b c d yx 
என்௥ ேகடழ்ேறாம் ைமனஸ் ஒன்௥ ௚தல் ௗஜ்௷யம் வைர௜லான இைடெவளி௜ல் ஏேத௑ம் ௚க்ழயமான 
௖ள்ளி
எனேவ ௚க்ழயமான ௖ள்ளி என்பௌ ெசயல்பாடூ்ன் வ௯த்ேதான்றல் 0 ஆஶம் என்பைத நிைன௳ல் 
ெகாள்௬ங்கள்,
எனேவ என்பௌ ஷட்டல் 4 ஐ 1 ஷட்டல் ஆல் வஶத்தால் என்பௌ ேகா௄ சமம் என்பைதக் yx x e x y x 
ஶ௣க்ழறௌ. 1 ஷட்டல் ௧௠ந்ௌ ெப௠க்கல் ஷட்டல் 4 இன் வ௯த்ேதான்றல் 1 க௯த்தல் ஷட்டல் 4 e x x x 
மடங்ஶ ௔ரி௳ன் வ௯த்ேதான்றல் க்ஶ 1 ஷட்டல் க்ஶ சௌரத்தால் வஶக்கப்ப௄ம்e e x 
எனேவ ப்ைரம் இந்த ெவளிப்பாடூ்ன் ௛லம் வழங்கப்ப௄ழறௌ இௌ சமம் 1 ௚தல் 0 வைர௜லான y x 
இைடெவளி௜ல் எந்த ேநரத்ொ௩ம் 0 க்ஶ 0 க்ஶ ைமனஸ் 0 இல் ௔ைரம் என்ன என்பைதக் y 
கணக்ழ௄ேவாம், நான் ஐ 0 க்ஶ சமமாக ைவத்தால், 1 ஷட்டல் க்ஶ 0 1 ஆஶம்,x e 
எனேவ இௌ 2 ைமனஸ் 4 ௚தல் 0 ஆஶம் 1 ஆல் 2 சௌரம், அதாவௌ ைமனஸ் 2 ஆல் 4 ைமனஸ் பாொ இௌ 0 e 
க்ஶம் ஶைறவானௌ மற்௥ம் ைம ௔ைரம் ைமனஸ் 1 க்ஶ சமம் 1 ஷட்டல் க்ஶ ைமனஸ் 1 ைமனஸ் 3 இ க்ஶ e 
ைமனஸ் 1 க்ஶ 1 ஷட்டல் இ க்ஶ ைமனஸால் வஶக்கப்ப௄ம் 1 சௌரம்
எனேவ இதன் அைடயாளம் என்ன என்பைத நாம் பாரக்்க ேவண்௄ம், இௌ 1 க௯த்தல் 2 ஆல் இ 1 ஷட்டல் 
தைலவழ் சௌரத்தால் வஶக்கப்ப௄ழறௌ, இௌ ஈ ைமனஸ் 2 ஆல் இ ௚ைற ஒன்௥ ஷட்டல் ஒன்௥ இ சௌரம் 
என்௥ இப்ேபாௌ நமக்ஶத் ெதரி௞ம். இரண்ைட ௳ட ெபரியௌe 
எனேவ இௌ ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட ெபரியௌ
எனேவ க௯த்தல் ஒன்௣ல் ௔ைரம் 0 ஐ ௳ட ெபரியௌ மற்௥ம் 0 இல் உள்ள ப்ைரம் 0 ஐ ௳ட ஶைறவாக y y 
உள்ளௌ இைடநிைல மொப்௖ ேதற்றம் ௔ைரம் என்பௌ ைமனஸ் 1 ஐ ேசரந்்த ஷட௄்த்ெதாைக க்ஶ y x x 
சமம் 0 அதாவௌ என்பௌ இைடெவளி௜ல் ஒ௠ ௚க்ழயமான ௖ள்ளிையக் க௯த்தல் ஒ௠ ௗஜ்௷யத்ைதக் yx 
ெகாண்௄ள்ளௌ,
எனேவ ௳௠ப்பம் சரியானௌ மற்௥ம் தவறானௌ ,c d 
எனேவ மற்௥ம் சரியான ௳௠ப்பங்கள் சரி, ேகள்௳ எண் ஆ௣ற்ஶ ெசல்ேவாம், ஷட்டல் a c x f 
ெகா௄க்கப்படட்தாக ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம். என்பௌ ேநரங்க௬க்ஶச ்சமம் ௔ைரம் ஷட்டல் y fx f y f 
௔ைரம் ௚ைற இல் உள்ள அைனத்ௌ மற்௥ம் க்ஶ சமம் 1 க்ஶ சமம் , நான்ஶ இன் x fy r xy f 0 log f 
மொப்ைபக் கண்ட௣ய௵ம்,
எனேவ என்பௌ ஐ ொ௠ப்ொப்ப௄த்ௌம் ஒ௠ ௳த்ொயாசமான ெசயல்பா௄ என்௥ ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ. f f 
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உண்ைமயான வரி௜ல் உள்ள அைனத்ௌ க்ஶம் ௔ைரம் மற்௥ம் ௔ைரம் க்ஶ சமமான xy fxf y f xfy x 
மற்௥ம் ௔ைரம் ேம௩ம் நமக்ஶ 0 இன் மொப்௖ ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ,f xfy, 
எனேவ ஐ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமாக ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமாக ைவத்தால், நாம் கணக்ழட ௚ூ௞ம் x y 
என்பைதக் காண்ழேறாம். எஃப் ௔ைரம் ௗஜ்௷யத்ொன் மொப்௖ இடௌ ௖றம் 0 க்ஶ சமம் எஃப் 0 எஃப் ௔ைரம் 0 
௔ளஸ் எஃப் ௔ைரம் 0 எஃப் 0 அதாவௌ 2 மடங்ஶ எஃப் 0 எஃப் ௔ைரம் 0 இௌ ஶ௣க்ழறௌ என்பௌ 2 எஃப் f 0 
௔ைரம் 0 க்ஶ 1 சமமாக ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ,
எனேவ எஃப் ௔ைரம் 0 என்பௌ 1 ஆல் 2 க்ஶ சமமாக இ௠க்க ேவண்௄ம்.
எனேவ இௌ ஒ௠ உண்ைம, இப்ேபாௌ நாம் ெப௥வௌ ஒ௠ உண்ைம, நான்ழன் பொ௳ன் மொப்ைபக் கணக்ழட
ேவண்௄ம்,
எனேவ நாம் ெசய்ேவாம். இன் என்றால் என்ன என்பைதக் கண்௄௔ூக்க ௚யற்஼க்க௵ம் , x f 
ெகா௄க்கப்படட் சமன்பாட்ூல் க்ஶ சமமாக 0 ஐ ைவப்பதன் ௛லம் , இன் ஐக் ஷடூ்னால், ஆனௌ y x f y 

இன் ஆக மா௥ம். எஃப் ௔ைரம் 0 இன் மொப்ைப ஏற்கனேவ கணக்ழட௄்ள்ேளாம்,fx f 
எனேவ இௌ எஃப்எக்ஸ் மடங்ஶக்ஶ சமம் மற்௥ம் எஃப் ௔ைரம் ெப௠க்கல் ஒ௠ எஃப் ௔ைரம் சமம் அைர x x 
எஃப்எக்ஸ் மற்௥ம் இௌ எஃப் ௔ைரம் ஐ அைர எஃப்எக்ஸ் சமமாக ஶ௣க்ழறௌ . ஆல் 2 ஷட்டல் இல் 0 x x cf 
க்ஶ சமமானௌ என்பௌ 0 க்ஶ சமம்c 
எனேவ இன் இன் பொ௵ க்ஶ சமம் இரண்௄ இரண்௄ நாம் நான்ஶ இன் பொைவ கணக்ழட x x x f 
ேவண்௄ம்,
எனேவ இௌ நான்ழ௧௠ந்ௌ இரண்௄க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம். இரண்௄
எனேவ இந்த ெகா௄க்கப்படட் ெசயல்பாட௄் சமன்பாடை்ட ொ௠ப்ொப்ப௄த்ௌழறதா என்பைத fx 
சரிபாரப்்ேபாம் ,
எனேவ எங்களிடம் க்ஶ சமமான உள்ளௌ ௳௠ப்பம் சக்ொக்ஶ ஆக ஷட்டல் இரண்டால் x log fx e x y e 
க்ஶ சமம் க்ஶ இரண்௄ மடங்ஶ க்ஶ க்ஶ இரண்௄ ஆல் ேம௩ம் ௔ைரம் ஷட்டல் ௔ைரம் x e y fxf y f xfy 
இௌ க்ஶ சமம் க்ஶ மடங்ஶ ௔ைரம் க்ஶ பாொ ஐ 2 ஆல் எஃப் ஐக் ெகா௄க்ஶம் ஆல் 2.fx e x 2 f y e y 
எனேவ இௌ இன்௑ம் ஒ௠ ஼க்கைலச ்ெசய்யலாம் _ _ காற்௖ள்ளி ஒ௠ ௳௠ப்பம் என்பௌ மா௣ ஆரங்கள் b 
மற்௥ம் ௗஜ்௷ய கமா௳ல் ஒ௠ நிைலயான ைமயம் ைமனஸ் ஒன்௥ என்பௌ நிைலயான ஆரம் 1 மற்௥ம் c x
அச஼்ல் மா௣ ைமயங்கள் மற்௥ம் நிைலயான ஆரம் 1 மற்௥ம் மா௣ ைமயங்கள் அச஼்ல் உள்ளௌ,d y 
எனேவ ேவ௥பா௄ சமன்பா௄ என்பைத நாம் அ௣ேவாம். ோர௵் வைள௵களின் ஶ௄ம்பத்ைதப் ெப௥ம் 
மற்௥ம் ெகா௄க்கப்படட் ௳௠ப்பங்களில் உள்ள ௳௠ப்பத்ைத நாம் ேதர௵் ெசய்ய ேவண்௄ம்,
எனேவ 1 ைமனஸ் சௌரத்ொன் இன் வரக்்க ௛லத்ொற்ஶ சமமான ஐப் ெப௥ழேறாம். அவரௌ y y t dydx 
மா௣ ௔ரிக்கக்ஷூய d
எனேவ இைத 1 ைமனஸ் சௌர இன் வரக்்க௛லத்ொன் ௛லம் என எ௱தலாம், இௌ ஒ௠ங்ழைணந்த y dy y 

க்ஶ சமமான 1 க௯த்தல் சௌரத்ைத ஒ௠ங்ழைணக்க எளிதானௌ, இௌ 2 க்ஶ சமமான க௯த்தல் 2 dx y udu 
ஐ ஶ௣க்ழறௌ என்பௌ ைமனஸ் உ௄ydy ydy 

எனேவ 1 ைமனஸ் வரக்்க ௛லத்தால் இன் ஒ௠ங்ழைணந்தால் 1 க௯த்தல் சௌர என்பௌ 1 y y y dy 
ைமனஸ் சௌரத்ொன் வரக்்க ௛லத்தால் வஶக்கப்ப௄ம் ஒ௠ங்ழைணந்த க௯த்தல் உ௄க்ஶ சமம், இௌ 1 y 
க௯த்தல் சௌரம் ஆஶம் ,y u 
எனேவ இௌ ைமனஸ் ௔ளஸ் ஆஶம், அதாவௌ 1 க௯த்தல் இன் ைமனஸ் வரக்்க௛லம் சௌரம் ஷட்டல் u c y 
c
எனேவ என்பௌ 1 க௯த்தல் சௌரம் ஷட்டல் இன் ைமனஸ் வரக்்க ௛லத்ொற்ஶ சமம்x y c 
எனேவ இைத 1 க௯த்தல் சௌரத்ொன் வரக்்க ௛லமாக எ௱தலாம் ைமனஸ் க்ஶ சமம், இௌ 1 க௯த்தல் y c x 

சௌரம் க௯த்தல் சௌரம் ஆஶம் அல்லௌ நான் இைத ைமனஸ் ஼ ஸ்ெகாயர ்என்௥ம் எ௱தலாம், y c x x 
இௌ ைமனஸ் ஼ ஸ்ெகாயர ்௔ளஸ் சௌரம் 1 க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம், இொல் என்பௌ ஒ௠ x y c 
தன்னிசை்சயான மா௣௧ ,
எனேவ இௌ காற்௖ள்ளி 0 மற்௥ம் ஆரம் 1 இல் ைமயத்ௌடன் ஒ௠ வட்டத்ைத அளிக்ழறௌ என்பைத நாம் c 
காண்ழேறாம் . இந்த அைனத்ௌ வட்டங்க௬க்ஶம் ஆரம் நிைலயானௌ 1 மற்௥ம் ைமயம் காற்௖ள்ளி 0 c 
இௌ அச஼்ல் உள்ளௌx 
எனேவ ௳௠ப்பம் என்பௌ இங்ேக மற்௥ம் மட௄்ம் சரியான ௳௠ப்பம் தவறானௌ,c o ab d 
எனேவ இௌ ஒ௠ங்ழைணந்த கால்ஶலஸ் பற்௣ய ௳ரி௵ைர ஆறாவௌ ௚ூவைடழறௌ ௘க்க நன்௣ Pru
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