
 ಹสೕ เೕౘಕคಡ ಇಂൿ ಅเූಜ౲  ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ಉಪක౲ ಸ 6 ಃౙ  ๬౷ ಗತ කโ ലಫฉඛ౹ ಯฯ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ෬ว ಇඞ౬  
ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  ಒಂದคಂದ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ ലಫฉඛ౹ ಯಬฯ හౘඨ ෬ว ಅಂದฉ ಪ౳ ൟීඌ๭ದฉ fva r y 
ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෴โඃ ෈ಂൿเನย౵  ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ಎෆಎಋ౺  ಡ ಸಮකಜฆವ ವಕ౳ ชಒಯ ෬ว  y pxy 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನ ವ౲ ಸನದ ಘನಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ෭ನ๺ ෩ರರย౵  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค p f 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ನಮಡ ಃಲโ ಷರൡ౨ ಗಳඝ౬  ඛೕಡมಜං, කโ ෮ದฤ ෝർತ౱ ಕ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ರ೉ಸ෎ಀ ಮൡ౨  ඦತರ 
ಅದඝ౬  ಪคಹคಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಲ౭ เฃಮ ನย౵  ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ನ ಇั೦ฆ ඛಂದ ඛಂದ ඛೕಡมಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං px y dy dx 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵  ಸ౭ ಶბಕದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ෭ನ๺ ಸಣ౧  ಇั೦คಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෇ค ීಡ฿ಳ pxy y y dydx x 
෭ನ๺ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඩ෵ಂഡ ඛೕಡมಜං ಏಃಂದฉ ಸಣ౧  ಅಲ౭ เฃಮ ಎಂൿ කโ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬฉಯฤ x y 
౽౲ ඪಟฯ ಮൡ౨  ౽౲ ඪಟฯ ಅඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕๅ x y 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  0 ౽౲ ඪಟฯ ಅඝ౬  0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ๻౾ದฉ කโ ౽౲ ඪಟฯ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಸಣ౧  x x y y y 
෭ನ๺ xdydx 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇಂಟ๲ბභ ඛೕഴತ౨ ං  ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿเನ ಆಜං y t abscissa pxy x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕലฆโൿ ಇಂಟฑ ๲භౣ  ෭ನ๺ ಇൿ ౲ಁ ෕ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y y xdydx x 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ෭ನ๺ 1 คಂದ ෇ค ෭ನ๺ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං dydx x y x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ූಜ๯൤౨ ೕๅ  ෭ನ๺ ෩ಲಕ ಈಗ ಇದඝ౬  ಪഷಯฤ ಇൿ ช಍ೕಯ ෮ದಲ ಆಡბฑ x 
ಓി ಆಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಪคಹคಸฤ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ಇಂഔಗ౳ ฯ ನ ಪൟೕಯ  คಂದ ಡ ಸಮකದ ಇಂഔಡ౳ ೕഔಂ಩ ම౲ ಕౣ ฑ ಅඝ౬  px dx 1 x dx 
ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಅൿ ಪವฑ ෭ನ๺ ม಩ ಆಜං  1 คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං e x x 
ಆದ౪ คಂದ ಪค๻ರโ ෇ค ಇಂഔಡ౳ ೕഔಂ಩ ම౲ ಕౣ ฑ  คಂದ  คಂದ ನ ಇಂഔಗ౳ ฯ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನ y 1 x 1 x x x x x x
x x x x x x x x x x dx 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ x dx 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಚದರ ಇൿ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං   คಂದ ෭ನ๺ ౲ಁ ෕ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං. ಈಗ කโ x 2 + c y 2 cx x 
ಒಂದರ ಅඝ౬  ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, f 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ಇൿ ಒಂൿ ๭ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, x y 
ಇൿ ෩ฆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಎರഴ c 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ෵ಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං, ಇൿ ನ ಆಜൿ౪  ෩ฆ คಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಘನ 2 คಂದ. ಇಲ౵   y y x f x x w 
කโ ಅඝ౬  ෭ನ๺ 3 คಂದ 3 คಂದ 2 ಡ ෭ನ๺ 3 ෭ನ๺ ෭ನ๺ 3 ౲ಁ ෕౥  2 คಂದ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ, ಇൿ ෭ನ๺ 9 f 
คಂದ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  27 คಂದ 2 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 9 ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං . 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ಡ ಉತ౨ ರವඝ౬  ಸค ಈಗ ඣೕഺೕಣ  කโ ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  ಎರഴ ಪ౳ ๔౬ ಡ ಚย๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಛ෥
෮ದಲ ಚൡෙბಜದย౵ ฆವ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ඩ෵ಂഡ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ yx y 
๒ನ౲ โ ಅದರ ෬ว ಇರย ಈಗ ಒಂൿ ງತದย౵  ಛ෥ಃౙ  ಸ౭ ಶბಕโ ಅౘವඝ౬  ೞൽಸย ඩ෵ಂഡ ಛ෥ದย౵  p y yp 
ಪ౳ ൟ ඩ෵ಂഡ ಡ ಡ ಒಂൿ ಉದ౪ เದ౪ ฉ ಈ ಃಳಜನ ಆ෺ౙ ಗಳย౵  ෴โൿ ಅಥ฿ ಸค෴ಜං p 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಆ෺ౙ ಗಳඝ౬  ඣೕലದฉ ಆ෺ౙ  ಮൡ౨  ಆ෺ౙ  ಪರಸ౭ ರ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಕํბ ಇರ෎ಃಂൿ a c 
ನಮಡ ඛೕಡมಜං  ෮ದಲ ಚൡෙბಜโ ๵ච౬ ಜಂತ අಡ౥ ർಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಎರഴ ಆ෺ౙ ಗಳย౵  ಒಂൿ ෥ತ౳  ಸค෴ಜರಬ๾ൿ , ಅൿ ಎರവ ತඩ౭ ಜರಬ๾ൿ, a c 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ්ൿ ಅದರ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಅಲ౭ เฃಮ ಆಜฆವ ෈ಂൿ ಆಜರย ඦತರ ෮ದಲ ಸಮ๲౲ ಯย౵  කโ p x y 

ನย౵  ಪ౳ ൟීಧವඝ౬  ಪഷൽๅ ವಕ౳ ชಒಯ ෬ยನ ๬෥ನ౲  ෈ಂൿ a y 
ಆದ౪ คಂದ ෈ಂൿ 0 ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං yp y xdydx 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನ ಸಮ๲౲ ෵ಂದ ಈಗ ඛೕಡมದ ಉದ౪  ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං pyp 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ೓ಕಃౙ  ಸಮ ಮൡ౨  ನ ಅಂತರ  ವಗბโ ಚದರ ೯൤ಡ ಪഖౣ  pyp pyp x x dydx 
๸තಣბ ೓ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ವಗბವඝ౬  1 ෭ನ๺ ಚದರൽಂದ ಚದರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕഴತ౨ ං, ಏಃಂದฉ කโ dydx x x 

ನ ವಗბವඝ౬  ຄಂൽฆโದคಂದ ಇൿ 0 ಜಂತ අಡ౥ ർಜರ෎ಀ ಅಥ฿ ಸಮකಜರ෎ಀ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං. 1 ౾ౙ ಂತdydx 
ಕല෫ ಸಮකಜರ෎ಀ ಅಂದฉ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಒಂದರ ನഴๅ ಇರ෎ಀ x 
ಆದ౪ คಂದ ವಕ౳ ชಒಯ ෴โඃ ງತದย౵  ಅඝ౬  1 ෭ನ๺ ವಗბದ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ dydx x 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ಅಥ฿ ෭ನ๺ ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ ූಜ๭  ಏಃಂದฉ ಛ෥ ෮ದಲ ౽౷ റ౳ ಂഡ ನย౵   ಜಂತ x 0
අಡ౥ ർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ 0 คಂದ 1 ರವฉಡ ಇฆತ౨ ං. ಈಗ කโ ೦ಗงಕฃಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ෴ವx x 
೉ກ౬ ෷ ෥ನ౲ ฿ಜං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ ಅൿ ๸ಭเಸಬ๾ൿ  ඲๭෽ಂൽಡ ಇං ಮಧ౲ ಂತರ 0 1 ರย౵  dydx 
ಃಲโ ಡ ೉ກ౬  ಮൡ౨  ಇൿ ಃಲโ ಡ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜರಬ๾ൿ ಆದฉ ಅൿ ಏಃ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಎಂൿ කโ x tive x 
൧ೕค๯൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ๵ච౬ ಜಂತ ಃಲโ ಡ ๵ච౬ ಜಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ෮ತ౨ ಃౙ  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං  dydx x dydx x 2
ಮൡ౨  0 1 ඦತರ ඛฏತರ൤ಯ ෩ಲಕ ๵ච౬  ಒಂದರย౵  ಃಲโ ನย౵  ๵ච౬ ෴ಜರ෎ಀ ಆದฉ කโ ಪഷದ dydx x dydx
೓ಕโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಚದರൽಂದ ೓ಕ฿ಜං , ಇൿ ಎม౵  ಛಜ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಅಂತರ ๒ನ౲  ಒಂದರย౵  x x x 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲಕ  ಎಂ්ൿ 1 ෭ನ๺ ವಗბൽಂದ ನ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮ ಅಥ฿ ෭ನ๺ d dx x x dydx 1 x 
ವಗბൽಂದ ನ ವಗბ෩ಲದ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲  ಒಂದರย౵  x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ರย౵  0 ಜಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ನಮಡ ൟัൽං 0 ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲  ಒಂದರย౵  dydx 0 1 yx 
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ກೋ౞ ൟ౨ ฆವ ౽ಯბ฿ಜං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, ಏಃಂದฉ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ โ ಛ౲ ෥ದ ෬ว ಇฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮಧ౲ ಂತರ 0 1 ರย౵  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜರ෎ಀ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಆದฉ ඡಯย౵  yx yx 0 1 
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ  ಛ෥ කಲౙ ඡ ౽౷ റ౳ ಂഡ ನย౵ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಇൿ ඛಜವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಋ൏ತ౱ ಕ ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ ಇൿ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ ಚದರ ಡ ಡ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 0 1 ಡ ๳คං dydx x x x 
ಇൿ ತౘಣๆ ඛೕഴತ౨ ං ෇ค ಅเූಜ౲  ಅเූಜ౲  ೯൤ಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ವಗბ෩ಲโ x y y dydx  x 
๵ච౬ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಆ෺ౙ  ಸค෴ಜං ಮൡ౨  ಆ෺ౙ  ತඩ౭ ಜං, b d 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ๭౾ౙ ൡ ಸค, ಈಗ කโ ಅಥ฿ ಸค෴ಜං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ b a c 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං dydx x x
x 
ಆದ౪ คಂದ ಏ౾ೕಕค๯ವ ෩ಲಕ කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 1 ෭ನ๺ ವಗბൽಂದ ನ ವಗბ෩ಲದ ෭ನ๺ y x x dx 
ಇಂഔಗ౳ ฯ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಅเූಜ౲ โ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ๯ಲಭ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ๻ಕಬ๾ൿ ๭ඨ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ౽๺ x dx 
൮ೕഓ ല ൮ೕഓ ಮൡ౨  1 ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕನბ ವಗბ෩ಲโ ౽๺ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๴ඨ ൮ೕഓൽಂದ ෭ನ๺ ಇಂഔಗ౳ ฯ ౽๺ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ౽๺ ൮ೕഓ ല ൮ೕഓ y dx 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓದ ෭ನ๺ ಡ ಇൿ ಆಜං  ๴ඨ ൮ೕഓ ല ൮ೕഓൽಂದ ๲ౙ ౷ ೕฑ si ne 
൮ೕഓ ෭ನ๺ 1 ಇಂഔಗ౳ ฯ ಆෆ ๴ඨ ൮ೕഓ ല ൮ೕഓ ෭ನ๺ ಇಂഔಗ౳ ฯ ౽๺ ಎ ൮ೕഓ ല ൮ೕഓ ಇൿ ෭ನ๺ ౽๺ ൮ೕഓ 
ಪ౵ ๺ ม಩ ಆෆ ෮ೕി ౽๺ ಎ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ౽ഡ ൮ೕഓ ೯൤ಡ ಅඛ฀ൟ౳ ತ ๭౩ ರ ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ๴ඨ ൮ೕഓವඝ౬  ๻౾ದฉ ౽๺ ൮ೕഓ 1 ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕನბ ವಗბ෩ಲ฿ಜං, ಇൿ ಅඝ౬  1 x x y 
෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕನბ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  1 1 ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕನბ ม಩ ೯൤ಡ 1 ವಗბ෩ಲವඝ౬  x x 
๰೉๯ತ౨ ං ಪ౵ ๺ ๭ ෩ಲಕ කโ ෥ഴ౲ ಲ๺ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ๻ಀವ ಅಗತ౲ เಲ౵  ಏಃಂದฉ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  1x x 
ನย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y 0 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎಂ්ൿ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං c 
ಆದ౪ คಂದ  ෭ನ๺ ಚದರ ಪ౵ ๺ ನ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ม಩  ಪ౵ ๺ ವಗბ෩ಲ  ෭ನ๺ y 1 x 1 1 x 
ವಗბൽಂದ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆ෺ౙ ಗัಡ ๼ಂൟฆಜದฉ ಆ෺ౙ ෷ ಸค෴ಜං ಮൡ౨  ಆ෺ౙ ෷ ತඩ౭ ಜං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ a c 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ෝർತ౱ ಕ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෷โൿ ಕಷౣ ฿ಜರยಲ౵  ಮൡ౨  ಏ౾ೕಕರಣใ ಆಜൡ౨ . ಕಷౣ ವಲ౵  
಄ವಲ ഔ౳ ౾ ූಗ฿ಜൡ౨   ඛೕโ ಅದರ ಬಡ౛  ೦ಗงಕฃಜರൽದ౪ ฉ ನ ಒಂൿ ೉ກ౬  ෥ತ౳  ๬ಧ౲  ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ dydx 
ඦತರ ಎม౵  ಆ෺ౙ ಗำ ಸค෴ಜๅ ಎಂൿ ඛೕโ ූเಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  ෩ฆ ෝർತ౱ ಕ ಸ෦ೕಕರಣದ ಚದರ ೯൤ಡ ೯൤ಡ කฤౙ  ನ ಪค๻ರ ชಒಡ x xy x 
ຄೕತೕಣ ೯൤ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ කฤౙ  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿ y dydx y x 0
ຄೕಞತ౨ ං ಅಲ౭ เฃಮ ෩ฆ ඦತರ ಈ ಪค๻ರ ಕํბ ಡ ಸಮකದ ೯൤ಡ ಎರഴ ඛಖರ฿ಜ ಒಂൿ ງತದย౵  y x x b
ೞൽ๯ತ౨ ං ಸ෥ನ฿ಜ ೯൤ಡ ಎರഴ ඛಖರ฿ಜ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳย౵  ಚದರ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  y x c x 2 d y x 
ಪ౵ ๺ 3 ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜ ೞൽ๯โൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ කโ ಈ ෝർತ౱ ಕ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹคಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಅඝ౬  ವಗბಃౙ  ಚದರ ೯൤ಡ ೯൤ಡ කฤౙ  ෩ಲಕ ඛೕಡมಜං ೯൤ಡ ಎರഴ dydx y x xy x y 
೯൤ಡ කฤౙ  ಈಗ ඛೕโ ಗಮඛ๭ದฉ ೞದವඝ౬  ಅಪವತბನತัಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ನಮ౱ ย౵  ಚದರ ೯൤ಡ 4 ಪ౵ ๺ 4 x x x
ಪ౵ ๺ 2 ๸තಣბ ಚದರ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಅಂದฉ ෇ค ಪ౵ ๺ 2. xy 2y y x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ವಗბൽಂದ ූಜಸมಜං ಪ౵ ๺ 2 ෇ค ಪ౵ ๺ 2 ಪ౵ ๺ y x x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಈ ಪ౵ ๺ 2 ಮൡ౨  ನ ෮ತ౨ ದ ౽ಯბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ dydx x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  කโ ಏಕงಪದ ಸ෦ೕಕರಣ౽ౙ ಜ ಬฉ෷๋൤ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಎಂൿ ೯൤ಡ ಬฉಯಬ๾ൿ  2 ೓ಕವඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ඛಂದ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ූಜ๭ y x y x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಇದඝ౬  ಪคಹคಸฤ කโ ಅඝ౬  ෇ค ಪ౵ ๺ 2 ಡ ಸಮ ಎಂൿ ๻ಕಬ๾ൿ ಇൿ ಪ౵ ๺ y u x dydx u x 
೯൤ಡ 2 ෇ค ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  dudx 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 1 ಪ౵ ๺ ෵ಂದ ವಗბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං u x 2 dudx u u 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౵ ๺ 2 ෷ ವಗბಃౙ  1 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ 1 ಪ౵ ๺ ඛಂದ ෭ನ๺ ಡ x dudx u u u u 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಮൡ౨  ๆค෻ಬฯ ಅඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾ಸಬ๾ൿ u x 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ 1 ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ಉഴ ෩ಲಕ ෭ನ๺ 1 คಂದ ಪ౵ ๺ 2 ലಎಋ౺  ಎಂൿ ಬฉಯมಞತ౨ ං u x 
ඦತರ කโ ಎರവ ಬൽಗಳඝ౬  ๸෽ೕ೧๯൤౨ ೕๅ ಇൿ 1 คಂದ ಉഴ ม಩ ෥വ౲ ฯ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ෷ ෷ 1 
ഴ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෭ನ๺ ม಩ ෥ി ಪ౵ ๺ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ๭ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ม಩ ಅඝ౬  ಈ ಬൽಡ ತರಬ๾ൿ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ෥ി ෷ ഛෳ౺  ಪ౵ ๺ 2 ಪ౵ ๺ ෷x 
౽ක౺ ౣ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ม಩ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಸಮಯಗำ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಆಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, u x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෥ി ನ ม಩ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ y y u y x c 
ವಕ౳ ชಒ෷ ඩ෵ಂഡ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ෩ฆ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದರย౵  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಡ 3 ಇൿ ม಩ 3 ಪ౵ ๺ 3 คಂದ 1 ಪ౵ ๺ 2 ๭ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ๭ ಒಂൿ y 
ಪ౵ ๺ ม಩ 3 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಪค๻ರ ಕํბ ಅඝ౬  ม಩ ෥ി ಮൡ౨  ็ ෩ಲಕ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ม಩ 3 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං y x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ಪค๻ರ ವಕ౳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ಈಗ කโ ಆ෺ౙ ಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ ෮ದಲ ಆ෺ౙ ෷ ಸಮකದ y x 
ಮൡ౨  ಎರഴ ಈ ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  ೞൽ๯ತ౨ ං෻ ಎಂൿ ಄ำತ౨ ං ಮൡ౨  ๻ಜದ౪ ฉ ಈಗ ಎ๠ౣ  ෈ಂൿಗಳย౵  ಪ౵ ๺ 2 ಡ x 
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ಸ෥ನ฿ಜ ಅඝ౬  ๻౾ದฉ කโ ม಩ ෮ೕി ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಪ౵ ๺ 2 ಪ౵ ๺ 1 ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 ಪ౵ ๺ ม಩ 3 y x 
ಇൿ ෮ೕി ನ ม಩ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ม಩ 3 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಎರഴ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ฆโದคಂದ x x 
කโ ม಩ 3 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಮൡ౨  ಎರഴ ม಩ ಅඝ౬  ಸರಳ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇൿ ๸ಭเ๯ವ ಏಅಕ x x  x 
ಪ౵ ๺ ಎರഴ ෩ฆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๵ೕฤ ຄಂൽං౪ ೕๅ  ವಕ౳ ชಒ෷ ඛಖರ฿ಜ ಒಂൿ ງತದย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  tion x y 
ೞൽ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಸค ಮൡ౨  ತඩ౭ ಜං , ಅൿ ಪ౵ ๺ 2 ೓ಕಃౙ  ಸಮකದ ชಒಯඝ౬  ೞൽ๯ತ౨ ං෻ ಅಥ฿ ೯൤ಡ 2 a b x y x 
ಚದರಃౙ  ಸಮකದ ಅඝ౬  ೞൽ๯โൽಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕಡ෎ಀ . කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣ ನౘತ౳  ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ม಩ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ y 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ 2 ಚದರ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ 2 ಪ౵ ๺ 2 ಚದರ ೯൤ಡ 2 ಚದರ ಪ౵ ๺ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 ಪ౵ ๺ x y x x x x 
ม಩ 3 ಇൿ 2 ม಩ ಪ౵ ๺ 2 ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ม಩ ෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๸ಭเ๯ವ ෴โඃ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං෻ ಅಥ฿ 0 ಜಂತ ກ೉౞ ನ ෴โඃ ಛಜ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  x x 
කโ ඣೕಡ෎ಀ  ಈ ಎಡූಗโ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಎರഴ ಮൡ౨  ಎರഴ ม಩ ಪ౵ ๺ ಎರഴ අಡ౥ ർಜฆತ౨ ං  x x 
ಎರഴ ม಩ ಎರಡ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ม಩ ಎರഴ ಒಂඃ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ม಩ ශೕฑ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಅൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ 
ม಩ ෩ರ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಜಂತ ກ೉౞ ನ ಪ౳ ൟ ಡ ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵   lhs 0 x rhs 
ಆದ౪ คಂದ ವಕ౳ ชಒ෷ ಅඝ౬  ೞൽ๯โൽಲ౵   ಈಕ౷ ฯ ഖ ಪ౵ ๺ 2 ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆ෺ౙ  ๭ ತඩ౭ ಜං ಈಗ ಅൿ ಇಂಟ๲ბಋ y x 
ಆಜං෻ ಎಂൿ ඣೕಡ෎ಀ  ಕํბ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ 3 ಚದರ ಈಗ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ 3 ಚದರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ංts y x y x 
ನౘತ౳ ದย౵  කโ ನ ม಩ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 3 ಚದರ ೯൤ಡ ಪ౵ ๺ 3 ೓ಕವඝ౬  ಪ౵ ๺ 2 คಂದ ූಜ๭ 1 ಪ౵ ๺ ม಩ 3 x x x 
ಅಂದฉ 2 ม಩ ಪ౵ ๺ 3 ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ 3 ๲ౙ ౷ ೕฑ ා ಪ౵ ๺ ഖ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ม಩ ൟ౳ ೕ ಈಗ ಮ൧౨ ෫౱  x  x x x 
๵ච౬ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಎರഴ ม಩ ಪ౵ ๺ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ൮౳ ೕ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ഗ ಇൿ ෮ದಲ ಅವඌಜಂತ x x x 
අಡ౥ ർಜං  ಎರഴ ม಩ ෩ฆ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ෩ฆ ಚದರ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಒಂದ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං x x 
ಏಃಂದฉ ಪ౵ ๺ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಎರಡ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ಇൿ ๬ಧ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ 0 ಜಂತ අಡ౥ ർದ ෴โඃ ಛಜ ๼ലൽಲ౵  x 
ಆದ౪ คಂದ ಪค๻ರ ಕํბ ೞൽ๯โൽಲ౵  ಪ౵ ๺ 3 ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං, ಅಂದฉ ಆ෺ౙ ෷ ಸค෴ಜං ಸค ಈಗ කโ y x d 
ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  කಲౙ ಃౙ  ຄೕತೕಣ ലಫฉඛ౹ ಯฯ ಸ෦ೕಕರಣದ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಪค๻ರವඝ౬  ඣೕഺೕಣ y x y x 
ವಗბ෩ಲ ವಗბದ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ ෇ค  ವಗბದ ವಗბ෩ಲ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x dy y y dx 0 
ಎರಡರย౵  ಅඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๭ ෩ฆ ෩ಲൽಂದ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ ಎರഴ ຂัಃಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಒಂൿ y yx 
๲ಃಂഡ เสೕಮ ෭ನ๺ න  คಂದ ๲ಃಂഡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರಡඡ ຂัಃ  คಂದ  งഡ x 6 yx 1 y 2 3 x 
෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං   ෭ನ๺  คಂದ ವಗბದ ವಗბ෩ಲโ  ಮൡ౨   ಎರಡರล౵   ಆ෺ౙ ಗಳඝ౬  1 1 x 1 2 4
ຄಂൽං౪ ೕๅ. ඛಜ ಒಂൿ ಸค ಆದฉ ಎರഴ ತඬ౭  ಒಂൿ ತඬ౭  ಆದฉ ಎರഴ ಸค ಮൡ౨  ಆ෺ౙ ෷ ಎರവ ຂัಃಗำ b c d 
1 ಮൡ౨  2 ತඬ౭  
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಃಲโ ෮ದಲ ಆಡბฑ ๬෥ನ౲  ലಫฉඛ౹ ಯฯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಆฏ෗ಕ ๭౩ ൟ෽ಂൽಡ ඛೕಡมಜං y 
ಎರಡರย౵  ಎರഴ งഡ ෩ರคಂದ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ෴โൿ ಪค๻ರ฿ಗಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  
කโ ඣೕಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅඝ౬  ๻ಀವ ෩ಲಕ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඣೕಡಬ๾ൿ  ඛೕโ งഡ 3 คಂದ 2 ಡ x 
ಸಮකಞൟ౨ ೕฌೕ ಇಲ౵ ่ೕ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ ಈ ಎರവ ຂัಃಗำ 2 ರ ಆฏ෗ಕ ๭౩ ൟಯඝ౬  2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜ 
งഡ 3 คಂದ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ലಫฉඛ౹ ಯฯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಮൡ౨  කโ ෴ವ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ಎಂൿ g 
ඣೕಡฤ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛೕലฆโದඝ౬  ಆย๭ ವಗბದ ෵ಂದ ವಗბ෩ಲโ ವಗბದ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y y y y dx 

ವಗბದ ෭ನ๺ ಒಂದರ ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๭ർಗ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x dx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಗಮඛ๭ದฉ ඛಂದ ๲ಃಂഡ เสೕಮ  ಇൿ 1 คಂದ ෥ി ෇ค ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 1 ರ dx dx x x x 
ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං. ಈಗ ಇย౵  කโ ವಗბದ ෭ನ๺ 1 ರ ෇ค ವಗბ෩ಲವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ x dx x 
ಆದ౪ คಂದ ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಸಹಜ฿ಜ ಅเූಜ౲ โ ๲ಃಂഡ เสೕಮ ಆಜฆತ౨ ං ಆದฉ  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං ඦತರ x x x 
කโ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಋ൏ತ౱ ಕ ಒಂದคಂದ ಞ൐ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ಇඞ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದರ ಬಡ౛  ೉ಂൟಸ෎౽ಜಲ౵  ಮൡ౨  ಏ౾ೕಕค๯ವ ෩ಲಕ කโ ನ ๲ಃಂഡ เสೕಮವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ y x
ಮൡ౨  ๭౩ ರ฿ದ ನ ๲ಃಂഡ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. 2 ನย౵  คಂದ งഡ 3 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂಬ ಷರತ౨ ඝ౬  c y 2 
ಬಳ๯ವ ෩ಲಕ ನ ෰ಲ౲ โ 2 ನย౵  ෩ಲ 3 คಂದ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ 2 คಂದ 2 ರ ๲ಃಂഡ เสೕಮವඝ౬  c y 
๰೉๯ತ౨ ං 2 ೯൤ಡ ನ ๲ಃಂഡ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ งഡ 3 คಂದ 2 ರ ๲ಃಂഡ เสೕಮಃౙ  c c 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 6 ඛಂದ ඛೕഴತ౨ ං  2 ರ ๲ಃಂഡ เสೕಮโ คಂದ 3 ಆಜං a pi d pi 
ಆದ౪ คಂದ คಂದ 6 ෭ನ๺ න 3 คಂದ ෭ನ๺ න 6 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ๲ಃಂഡ เสೕಮವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಯ ๲ಃಂഡ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ න 6 คಂದ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ๲ಃಂഡ y x y 
เสೕಮ ෭ನ๺ න 6 คಂದ. x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຂัಃ 1 ಸค ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಈಗ කโ ຂัಃ 2 ඛಜ่ೕ ๯ ౶ู ೕ ಎಂൿ ඣೕಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ຂัಃ 2 ರย౵  ನಮಡ 1 คಂದ ඛೕಡมಜං y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕലದฉ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಆರคಂದ ෭ನ๺ නನ ๲ಃಂഡ เสೕಮಃౙ  ಇൿ y x 
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ಸค෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಂದ ಒಂದඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ๲ಃಂഡ เสೕಮ ෭ನ๺ න 6 คಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ y y x 
๭ ෭ನ๺ ല ౽๺ ಡ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ කโ ಇದඝ౬  ౽๺ ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ๲ಃಂഡ เสೕಮ ෇ค න x 
ಆෆ 6 ೯൤ಡ ๲ಃಂഡ เสೕಮ ෇ค ๭ඨ න 6 คಂದ ๭౽౲ ಂഡ เสೕಮ ನ ౽๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං คಂದ x x x 1 x 
ಮൡ౨  ౽๺ න 6 คಂದ งഡ 3 ා 2 ಪ౵ ๺ ๲ಃಂഡ ಇನ౷ ಸ౬ ბ ๴ඨ  ಎಂ්ൿ 1 ෭ನ๺ 1 คಂದ ಚದರ ෇ค ๴ඨ න 6 ರ x x 
ವಗბ෩ಲโ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๲ಃಂഡ เสೕಮ ಅඝ౬  ๻ಕಬ๾ൿ ൮ೕഓಡ ಎಂದฉ ൮ೕഓದ ๲ಃಂഡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ౽๺ ൮ೕഓโ 1 คಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ๭ඨ ൮ೕഓโ 1 ෭ನ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓದ x 
ವಗბ෩ಲ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇದඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ งഡ  ා  ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ 3 2 x 
๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ವಗბ෩ಲ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈಗ ನಮ౱ ർಜං, කโ ෵ಂದ ಒಂൿ ಆ෺ౙ ಯඝ౬  ඛೕലฆโದඝ౬  ඛೕโ ඣೕലದฉ 2 ෇ค งഡ 3 ාy y 

෭ನ๺ ವಗბ෩ಲโ  ෭ನ๺  คಂದ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಸคಯಲ౵  x 1 1 x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ಒಂൿ ຂัಃ ඛಜ ಆದฉ ຂัಃ ಎರഴ ತඬ౭  
ಆದ౪ คಂದ ಸค෴ದ ಆ෺ౙ ෴ಜං b 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  ಐൿ ಡ ຄೕತೕಣ ലಫฉඛ౹ ಯฯ ಸ෦ೕಕರಣದ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಡ ද౳ ೖෳ yx yx e xy 
ಪ౵ ๺ ನ ಪค๻ರ฿ಜං  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ๆึ ๒ನ౲ โ  ಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ, ෭ನ๺  ನย౵   ಡ ye x y 2 4 ay 0
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ 2 ನย౵  0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಒಂൿ ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽං cyx 
෭ನ๺ 1 ಅಲ౭ เฃಮ 0 ಮൡ౨  ෴โඃ ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽಲ౵  ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  dyx n 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ කโ ಈ ෝർತ౱ ಕ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ 1 ೯൤ಡ ಡ ಅเූಜ౲  ಪ౵ ๺ 1 ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ದ 1 โ౲ ತ౭ ನ౬  ෵ಂದ 1 ಪ౵ ๺ ಡ ෇ค ಇൿ 1 ಪ౵ ๺ e xy x d e x y 

ಡ ෇ค ද౳ ೖෳ ೯൤ಡ ෇ค โ౲ ತ౭ ನ౬  1 ೯൤ಡ ඛಂದ ಡ ಆಜං  ಮൡ౨  ಇൿ 1 ಪ౵ ๺ ಡ ෇ค ಡ e x y y e x e x e x y x 
ಪ౵ ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, ಇൿ ช಍ೕಯ ෮ದಲ ಆಡბฑ ಓി ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ඦತರ c 
ඛೕโ ಇಂഔಡ౳ ೕഔಂ಩ ಅಂಶವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಆದฉ ඛೕโ ෥ലದฉ ಅൿ 
๯ಲಭ฿ಞತ౨ ං  ಇದඝ౬  ಃಲโ හౘඨ ನ ಒഖౣ  โ౲ ತ౭ ನ౬  ಎಂൿ ൟัಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ๭ಡ 1 ಪ౵ ๺ ಇ ූಜ๭ ಆഔౣ ฆವ ಡ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං y x x y 0 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 2 ಅඝ౬  ಡ 2 คಂದ ූಜ๯ತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಇൿ ಆಜං  4 ಡ ಸಮ c c 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಪ౵ ๺ 4 ಅඝ౬  1 ಪ౵ ๺ ಡ ඛಂದ ූಜ๭ y x e x 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ෭ನ๺ 4 ಡ ๻ಀವ ෩ಲಕ ಇൿ ෭ನ๺ 4 ನย౵  ಅඝ౬  0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ 2 ನย౵  x y y 

 คಂದ  ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಡ ෭ನ๺  ಇൿ  ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං 2 1 e 2 0
ಆದ౪ คಂದ ಆ෺ౙ  ಸค෴ಜං ಮൡ౨  ತඩ౭ ಜං a b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸค ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಈಗ ಮൡ౨  ಗำ ಗำ ಒಂದคಂದ ๒ನ౲ ದ ಅಂತರದย౵  a b c d yx 
෴โඃ ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽං෻ ಎಂൿ ಄ำൟ౨ ർ౪ ฉ, 
ಆದ౪ คಂದ ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿโ හౘඨ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬   ಆಜฆವ ಒಂൿ ෈ಂൿ ಎಂൿ චನඪല 0
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ 4 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ಪ౵ ๺ ಇ  ಡ ಇൿ റ౲ ๜ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ಪ౵ ๺ ಡ ಪഖౣ  yx x x y x e x x 
ಪ౵ ๺ 4 ನ โ౲ ತ౭ ನ౬  1 ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ 4 ෇ค ೞದದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಡ 1 ಪ౵ ๺ ಡ ವಗბಃౙ  ූಜ๭ ಅเූಜ౲  ಅඝ౬x e e x y x 
ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෵ಂದ ඛೕಡมಜං ಇൿ ಮಧ౲ ಂತರ 1 คಂದ 0 ರ ෴โඃ ງತದย౵  0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಇಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅඝ౬  0 ಡ ಸಮකಜ ๻౾ದฉ 0 ನย౵  ಅเූಜ౲  ಏචಂൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ ඦತರ 1 ೯൤ಡ ಡ 0  x y e 
1 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 2 ෭ನ๺ 4 ಇ ಡ 0 1 คಂದ 2 ಚದರ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 2 คಂದ 4 ෭ನ๺ ಅಧბ ಇൿ 0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  ಅเූಜ౲  ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 ಪ౵ ๺ ಇ y 
෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ 3 ಇ ಡ  ෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  1 ಪ౵ ๺ ඛಂದ ෭ನ๺ 1 ೓ಕಃౙ  ූಜಸมಜං e 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದರ ೉ກ౬  ಏචಂൿ ඣೕಡ෎ಀ ಇൿ 1 ෭ನ๺ 2 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ಪ౵ ๺ เสೕಮ ೓ಕൽಂದ ಇൿ 
ಇ ෭ನ๺ 2 ා ಇ ෇ค ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಒඨ ා ಇ ಚದರ ಈಗ ನಮಡ ಎರಡ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං e 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಒಂದರย౵  ಅเූಜ౲ โ 0 ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  0 ನย౵  ಅเූಜ౲ ฿ಜං ಮಧ౲ ಂತರ ෰ಲ౲ ದ y y 
ಪ౳ ෬ಯൽಂದ 0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅเූಜ౲  ෭ನ๺ 1 คಂದ 0 ಡ ๳คದ ෮ತ౨  ಡ 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಅൿ y x x yx 
ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಒಂൿ ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽං ಎಂದಥბ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๒ನ౲  
ಆದ౪ คಂದ ಆ෺ౙ  ಸค ಮൡ౨  ತඩ౭ ಜං  ಮൡ౨  ಸค෴ದ ಆ෺ౙ ಗำ ಸค, කโ ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  ಆರಃౙ  ຄೕತೕಣ, ನಮಡ c d a c 

ನ ಅඝ౬  ඛೕಡมಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಸಮಯಗำ ද౳ ೖෳ ೯൤ಡ ද౳ ೖෳ x f y fx f y f 
෇ค ಎม౵  ಡ ಮൡ౨  0 ನย౵  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  1 ඦತರ කಲౙ ರ ม಩ ಎෆ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค x fy xy r f 

ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಎෆ ലಫฉඛ౸ ෻ಬฯ හౘඨ ಎಂൿ ඛೕಡมಜං, ಇൿ ජಜ ๬ยನย౵ ನ ಎม౵  ಛಜ ද౳ ೖෳ xy fxf y 
ಪ౵ ๺ ද౳ ೖෳ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  තซ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ನಮಡ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕಡมಞತ౨ ං  0 ರ ಯ f xfy x y f 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಅඝ౬  ๻౾ದฉ කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ x y 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಎෆ ಅเූಜ౲  ๵ච౬ ಯ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಇൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಇൿ ಎಡූಗโ 0 ನ ಆಜං ಎෆ 0 ಎෆ ಅเූಜ౲  f 
0 ೯൤ಡ ಎෆ ಅเූಜ౲  0 ಎෆ 0 ಅಂದฉ 2 ෇ค ಎෆ ಅเූಜ౲  0 ಇൿ ಎෆ 0 ಅඝ౬  1 ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ f 0 
๰೉๯ತ౨ ං 2 ಎෆ ಅเූಜ౲  0 
ಆದ౪ คಂದ ಎෆ ಅเූಜ౲  0 1 คಂದ 2 ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ. 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಪഷൽฆವ ಒಂൿ ಸತ౲ ๅಂದฉ කโ කฤౙ  ಎෆ ม಩ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  วಕౙ  ๻ಕ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ಎෆ ಏචಂൿ ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಆഔౣ ฆವ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಅඝ౬  0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜ x y 
๻౾ದฉ කโ ನ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ನ ಆಞತ౨ ං ෇ค ಅเූಜ౲  0 ೯൤ಡ ಅเූಜ౲  ෇ค x f y x f fx f f x 
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ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. කๅಲ౵ ง ಈಛಗศ ද౳ ೖෳ 0 ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ ಇൿ ಎෆಎಋ౺  ෇ค ಅಧბ f 0 f 
ಮൡ౨  ಎෆ ಅเූಜ౲  ෇ค ಒಂൿ ಎෆ ಅเූಜ౲  ಅಧბ ಎෆಎಃ౺ ౛  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಎෆ ද౳ ೖෳ ಎಋ౺  x x 
ಅಧბ ಎෆಎಃ౺ ౛  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಎෆ ද౳ ೖෳ ಎಋ౺   ಅඝ౬  ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං.  1 ಎಂದฉ 

ಎಂ්ൿ 0 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං c 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಎෆ ม಩ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರಡคಂದ කโ කฤౙ  ಎෆ ನ ม಩ ಅඝ౬  วಕౙ  ๻ಕ෎ಀ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇಀ౲  ಎರಡคಂದ කಲౙ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ual to two 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆഔౣ ฆವ ౾౳ ෴ತ౱ ಕ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ತ౨ ං෻ ಎಂൿ ಪค๏ೕย๵ೕಣ fx 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ม಩ ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅൿ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಪವฑ x fx fx e x by 

ಈಗ ಆಗ ಪ౵ ๺ ಏඝ  ಇൿ ಪವฑ ಪ౵ ๺ ಎರಡคಂದ ಆಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಡ two fx e to the x by two fx y x y e e x 
ಡ ಎರഴ ෇ค ಡ ಡ ಎರಡคಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅเූಜ౲  ೯൤ಡ ද౳ ೖෳ ಇൿ ಡ e y fxf y f xfy fx 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಆಜං  2 ಪഖౣ  ಅเූಜ౲  ෵ಂದ ಡ ಅಧბ ಅඝ౬  2 ೯൤ಡ ಅเූಜ౲  ಅಧბ ಡ e x f y y e f x e x
ಡ 2 ෇ค ಡ ಡ 2 ಆಜං, ಇൿ ಅಧბ ೯൤ಡ ಅಧბಃౙ  1 ෇ค ಡ 2 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಸಮಯಗำ ෵ಂದ ෵ಂದ 2. e y e e y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ෥ഺೕಣ , 1 ෭ನ๺ ವಗბದ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ലಫฉඛ౹ ಯฯ y 
ಸ෦ೕಕರಣ ෵ಂದ  ๆค෻ಬฯ ൟ౳ ಜ౲  ಮൡ౨  ๭౩ ರ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ຄಂൽฆವ ವಲಯಗಳ ಀഖಂಬವඝ౬  dydx y 
ඛಧბค๯ತ౨ ං  ඩ෵ಂഡ ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮ ಒಂൿ ಆ෺ౙ  ෈ ๆค෻ಬฯ ൟ౳ ಜ౲  ಮൡ౨  ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮದย౵  ๭౩ ರ 
಄ಂದ౳ โ ෭ನ๺ ಒඨ ๭ ๭౩ ರ ൟ౳ ಜ౲  1 ಮൡ౨  ๆคಯಬฯ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ಪ౳ ๆ๏๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඝ౬  ๭౩ ರ ൟ౳ ಜ౲  1 ಮൡ౨c x d 

ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ๆคಯಬฯ ಄ಂದ౳ ಗำ y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪคಹค๭ർಗ ෝർತ౱ ಕ ಸ෦ೕಕರಣโ ವಕ౳ ชಒಗಳ ಀഖಂಬವඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  
කโ ඛೕലฆವ ಆ෺ౙ ಗಳ ನഴๅ ಆ෺ౙ ಯඝ౬  ಆคಸ෎౽ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 1 ෭ನ๺ ವಗბದ ವಗბ෩ಲಃౙ  ඛಂದ ಇൿ ๆค෻ಬฯ dydx y y 
෎ಪბലಸಬ๾ർದ d 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬   ෭ನ๺ ವಗბದ ಇಂഔಗ౳ ฯ ലಎಋ౺  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ವಗბ෩ಲൽಂದ ಎಂൿ 1 y dy y 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ๸෽ೕ೧ಸฤ ๯ಲಭ฿ಜං කโ 1 ෭ನ๺ ವಗბವඝ౬  ಚದರ ಎಂൿ ๻ಀ൤౨ ೕๅ ಇൿ y u 
෭ನ๺ 2 ಅඝ౬  2 ಉഴಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ydy 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಉഴ ydy 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ಅเූಜ౲  1 ෭ನ๺ ವಗბ ෭ನ๺ ವಗბ ಅเූಜ౲  ෭ನ๺ ಉഴಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 y y dy 1 y dy 
෭ನ๺ ವಗბದ ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๭ y u 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ෷ ಪ౵ ๺ ಆಜං  ಅಂದฉ 1 ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ಯ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲ c y c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ನ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 1 y c 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  1 ෭ನ๺ ವಗბದ ವಗბ෩ಲ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಇൿ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  1 y c x 
෭ನ๺ ವಗბโ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅಥ฿ කඝ ಇದඝ౬  ෭ನ๺ ๭ ವಗბ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ, y c x x 
ಇൿ ෭ನ๺ ๭ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ็ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅย౵  ๭ ಅඛ฀ൟ౳ ತ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ๭ ಅಲ౭ เฃಮ 0 ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲ ದย౵  ಄ಂದ౳ අಂൽಡ ไತ౨ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 1 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎม౵  ವಲಯಗัಡ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ඛಗൽಪലಸมಜං 1 ಮൡ౨  ಄ಂದ౳ โ ಅಲ౭ เฃಮ 0 ಇൿ ಅౘದ ෬ว c x 
ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಆ෺ౙ  ෥ತ౳  ಸค෴ದ ಆ෺ౙ ෴ಜං ಮൡ౨  ಎม౵  ಸค ತඩ౭ ಜං c ab d 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸಮಗ౳  ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ಉಪක౲ ಸ ಆฆ ಅඝ౬  තಣბತั๯ತ౨ ං ಧನ౲ ฿ದಗำ  ඛೕโ ൡಂ෇ ඛೕโ 
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