
[संगीत] हैलो दशŊको ंका ˢागत है, इंटीŤल कैलकुलस पर ʩाƥान 6 मŐ आज हम िडफरŐ िशयल इƓेशन पर कुछ और सम˟ाएँ करŐ गे, तो आइए हम Ůʲ 
संƥा एक से शुŝ   करते हœ , पर िडफरŐ िशयल फंƕन करते हœ जैसे िक एक के बराबर होता है यिद इंटरसेɐ का इंटरसेɐ करता है  r fva f y y 
वŢ पर िकसी भी िबंदु पर ˙शŊरेखा   बराबर के फोड़े के घन के बराबर है,  िफर का मान शूɊ से तीन पर ǒात करŐ ,y y fx      , p f 
इसिलए यहां हमŐ कुछ शतŊ दी गई है िक हमŐ पहले एक अंतर समीकरण बनाना होगा और िफर इसे हल करना होगा
इसिलए हम जानते हœ िक  अʙिवराम पर ˙शŊरेखा का ढलान  Ȫारा Ȫारा िदया जाता है,px y dy dx 
इसिलए      पर ˙शŊरेखा का समीकरण घटाकर छोटा ढलान के बराबर गुणा पंूजी घटा है,xy y y dydx x x 
इसिलए यहां िबंदु िदया गया है छोटे अʙिवराम के ŝप मŐ हमने रेखा के समीकरण को िलखने के िलए पंूजी और पंूजी का उपयोग िकया है,x y x y 
इसिलए को 0 पंूजी के बराबर रखने पर हमŐ पंूजी िमलती है छोटा घटा है,x x y y xdydx 
इसिलए यह इंटरसेप देता है  इस िबंदु का और भुज  है तो जो िदया गया है वह अवरोधन घटा है यह घन के बराबर हैy t x y y xdydx x 
इसिलए इसे घटा 1 बटा गुणा के बराबर शूɊ वगŊ के ŝप मŐ िफर से िलखा जा सकता हैdydx x y x 
इसिलए हम समीकरण को िवभािजत करते हœ  माइनस Ȫारा इसे Ůाɑ करने के िलए अब यह एक लीिनयर फ Ŋː ऑडŊर ओड है,x 
इसिलए हम जानते हœ िक इसे हल करने के िलए हमŐ  माइनस 1 बटा के इंटीŤल के घातीय के बराबर इंटीिŤंग फैƃर खोजने की px dx x dx 
जŝरत है जो िक से पावर माइनस लॉग है जो िक है  1 बटा के बराबर है तो समाधान गुणा है कारक 1 बटा का समाकलन 1 बटा e x x y x x 
गुणा के बराबर है का घटा वगŊ है, तो घटा है तो घटा वगŊ बटा 2 जमा इसका अथŊ है घटा घन बटा 2 के बराबर x g x dx x dx x c y cx x 
है। अब हमŐ िदया गया है िक एक का एक के बराबर हैf 
इसिलए जब बराबर एक एक के बराबर होता है तो इसका अथŊ है िक एक बराबर घटा एक बटा दो िजसका अथŊ है िक बराबर तीन बटा है  x y c c 
दो
इसिलए को Ȫारा िदया जाता है  जो का है, तीन बटा दो घटा घन बटा 2 है। नही ं हम को माइनस 3  बटा 3 बटा 2 गुणा माइनस 3 y y x f x x f 
घटा 3 Ɛूबेड बटा 2 पर गणना कर सकते हœ जो माइनस 9 बटा 2 जमा 27 बटा 2 के बराबर है तािक 9. तो यह इस सम˟ा का उȅर है ठीक है अब चलो
 हम Ůʲ संƥा दो की ओर बढ़ते हœ  Ůʲ दो कहता है िक गामा  के बराबर एक वŢ को िनŝिपत करता है जो पहले चतुथाōश मŐ है  और िबंदु एक yx y 
अʙिवराम को उस पर İ̾थत होने दŐ  अब मान लीिजए िक   िबंदु पर गामा की ˙शŊरेखा  अƗ को इस पर Ůितǅेद करती है  िबंदु यिद      p y yp 
गामा पर Ůȑेक िबंदु के िलए की लंबाई एक है, तो िनɻिलİखत मŐ से कौन सा िवकʙ सही है या नही,ंp pyp 
इसिलए यिद आप िवकʙ देखते हœ तो िवकʙ और िवकʙ एक दूसरे के ऋणाȏक हœ  और हमŐ िदया गया है िक वŢ मŐ होना चािहए पहला a c 
चतुथाōश
इसिलए शूɊ से बड़ा होना चािहए,y 
इसिलए  दो िवकʙो ंमŐ से केवल एक और ही सही हो सकता है , िनिʮत ŝप से ऐसा हो सकता है िक दोनो ंगलत होंc 
इसिलए मान लŐ िक वह िबंदु है िजसके िनदőशांक अʙिवराम हœ  तो पहली सम˟ा मŐ हम  अवरोधन को पर ʩुȋɄ िकया है  एक वŢ p x y y a . 
पर सामाɊ िबंदु
इसिलए हम जानते हœ िक िबंदु 0 अʙिवराम घटा है,  yp  y xdydx 
इसिलए िपछली सम˟ा से अब जो िदया गया है  वह लंबाई एक के बराबर हैpyp 
इसिलए हमŐ एक वगŊ के बराबर और की दूरी के बराबर है  वगŊ वगŊ ɘस गुणा पूरे वगŊ होगाpyp pyp x x dydx 
इसिलए यह वगŊ बराबर 1 घटा वगŊ वगŊ के बराबर होता है Ɛोिंक हमारे पास का एक वगŊ है यह 0 से बड़ा या बराबर होना चािहए dydx x x dydx 
इसका मतलब है िक वगŊ होना चािहए  1 के बराबर से कम हो िजसका अथŊ है िक को ऋण एक और एक के बीच होना चािहए,x x 
इसिलए हम पाएंगे िक  वŢ के िकसी भी िबंदु पर ऋण वगŊ के वगŊमूल के बराबर है िजसे से ɘस या माइनस िच˥ से िवभािजत िकया dydx  1 x x 
गया है।  ऐसा
इसिलए है Ɛोिंक गामा पहले चतुथाōश मŐ है, हमारे पास 0 से बड़ा हैx 
इसिलए धनाȏक है खुले अंतराल 0 से 1 मŐ होगा। अब यहां हमŐ सावधान रहना होगा और देखना  होगा िक कौन सा िचɎ माɊ है ȯान दŐ  िक x x   
ऐसा हो सकता है िक यह  के साथ है  अंतराल 0 1 मŐ कुछ के िलए संकेत और यह कुछ के िलए ऋणाȏक हो सकता है dydx, possi . x x 
लेिकन हम यह िदखाएंगे िक यह संभव नही ंहै, ऐसा
इसिलए है Ɛोिंक यिद िकसी के िलए शूɊ से अिधक है तो  शूɊ मŐ एक और योग के िलए ऋणाȏक है और 0 1  तो िनरंतरताdydx x dydx x 2 
से शूɊ मŐ कुछ पर शूɊ होना चािहए, हालांिक वगŊ हमŐ एक शूɊ से वगŊ वगŊ िमला है     , यह खुले अंतराल मŐ सभी के िलए dydx x dydx x x x 
शूɊ नही ंहै,
इसिलए या तो Ȫारा  बराबर है 1 घटा वगŊ बटा का वगŊमूल या बराबर शूɊ से 1 के वगŊमूल का घटा वगŊ बटा अंतराल शूɊ d dx x x dydx x x  
एक मŐ सभी के िलए तो अब यिद मŐ 0 से बड़ा है तो हम जानते हœ 0 से बड़ा अवकलज यह दशाŊता है िक अंतराल शूɊ मŐ एक x dydx  0 1 yx   
बढ़ता Šआ फलन है,  यह भी िदया गया है िक एक पर शूɊ के बराबर है Ɛोिंक एक अʙिवराम शूɊ गामा पर İ̾थत है,y 
इसिलए इसका अथŊ है िक अंतराल 0 1 मŐ ऋणाȏक होना चािहए लेिकन  यिद मŐ ऋणाȏक है  इसका अथŊ यह होगा िक गामा yx  yx 0 1 th . 
चौथे चतुथाōश मŐ İ̾थत है यह सच नही ंहै
इसिलए ऋणाȏक िच˥ के साथ है यह ऋणाȏक है ऋणाȏक 1 ऋण वगŊ के  िलए 0 1 से संबंिधत है यह तुरंत देता है िक गुणा dydx x x x x y 
अभाǛ अभाǛ है एक ऋण वगŊ का ɘस वगŊमूल शूɊ के बराबर होना चािहएy dydx x 
इसिलए िवकʙ बी सही है और िवकʙ डी गलत है
इसिलए हमŐ बी सही िमला है अब हमŐ यह देखना होगा िक ए या सी सही है या नही,ं
इसिलए अब हमारे पास है एक माइनस ˍायर बटा का माइनस ˍायर ŝट के बराबर है,dydx x x 
इसिलए इंटीŤेट करने से हमŐ िमलता है , 1 माइनस ˍायर बटा के वगŊमूल के माइनस इंटीŤल के बराबर होता है और इस इंटीŤल का  y x x dx 
मूʞांकन करना आसान होता है
इसिलए हम Ɛा कर सकते हœ  बराबर थीटा है तो थीटा थीटा है और 1 घटा वगŊ का वगŊमूल थीटा के बराबर होगाx sin dx cos d x cos 
इसिलए यह बराबर है माइनस इंटीŤल y cos theta by sine theta in dx is cos theta d theta

बराबर है कोस ˍायर थीटा के ऋण से जो िक है  ने ˍायर थीटा माइनस 1 बाय साइन थीटा डी थीटा तािक साइन थीटा डी थीटा So that si . 
माइनस इंटीŤल कॉस ए थीटा डी थीटा के बराबर हो जो माइनस कॉस थीटा ɘस मॉड का लॉग एक थीटा ɘस कॉट थीटा ɘस एक मनमाना İ̾थरांक सी 
तो अब अगर हम साइन थीटा डालते हœ तो के बराबर होता है Ɛोिंक थीटा 1 घटा वगŊ का वगŊमूल होता है,  इसका मतलब यह होगा िक x x y 1 
घटाकर वगŊमूल के बराबर है।    ɘस से हमŐ मापांक िच˥ लगाने की आवʴकता नही ंहै Ɛोिंक धनाȏक है और चंूिक पर 0 के बराबर x c x y 1 
है,
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इसिलए इसका अथŊ होगा िक के बराबर हैc 0 
इसिलए घटाकर वगŊमूल घटाकर वगŊ जोड़ के बराबर है  लॉग 1 ɘस वगŊमूल 1 घटा वगŊ y 1 x x x x
इसिलए यिद हम िवकʙो ंपर वापस जाते हœ तो हम देखते हœ िक िवकʙ ए सही है और िवकʙ सी गलत है
इसिलए ȯान दŐ  िक इस सम˟ा मŐ अंतर समीकरण Ůाɑ करना मुİʭल नही ंथा और एकीकरण भी था  मुİʭल नही ंकेवल मुİʭल िहˣा था  ȯान दŐ  
िक के संकेतो ंमŐ से केवल एक ही संभव है यिद आप इसके बारे मŐ सावधान नही ंहœ तो आप सोच सकते हœ िक सभी िवकʙ सही हœ तो आइए हम dydx 
Ůʲ संƥा तीन पर चलते  हœ जो अंतर समीकरण वगŊ ɘस ɘस चार का समाधान वŢ है। जोड़ दो जोड़ चार के बराबर वगŊ के x xy x y dydx y 
िलए से बड़ा  िबंदु एक अʙिवराम तीन से गुजरता है तो यह समाधान वŢ   को जोड़ दो के बराबर एक िबंदु पर  काटता है ठीक दो x 0 y x b 
िबंदुओ ंपर के बराबर जोड़ दो को Ůितǅेद करता है  को जोड़ 2 वगŊ के बराबर काटता है को जोड़ 3 वगŊ के बराबर y x c,  y x d,  y x 
नही ंकाटता है,
इसिलए पहले हमŐ इस अंतर समीकरण को हल करना होगा,
इसिलए [संगीत] हमŐ िदया गया है िक वगŊ बटा वगŊ जोड़ जमा चार जोड़ दो जमा चार अब यिद आप देखते हœ िक हर को dydx  y x xy x y 
गुणनखंिडत िकया जा सकता है Ɛोिंक हमारे पास वगŊ जमा 4 जमा 4 है जमा 2 पूणŊ वगŊ जोड़ जमा जो गुणा जमा 2 है तो यह x x x xy 2y y x 

वगŊ से िवभािजत है जमा 2 गुना जमा 2 जमा तो अब हम देखते हœ िक यह जमा 2 और के योग फलन के बराबर है, y x x y dydx x y 
इसिलए इसे वैसे ही िलखा जा सकता है जैसे हम सजातीय समीकरण के िलए करते हœ
इसिलए इसे बटा ɘस के ŝप मŐ िलखा जा सकता है  2 वगŊ को एक जमा से जमा दो से िवभािजत िकया जाता है,y x y x 
इसिलए अब इसे हल करने के िलए हम को गुणा जमा 2 के बराबर रख सकते हœ, इसका मतलब यह होगा िक जमा जमा 2 y u x dydx  u x 
गुना है औरdudx 
इसिलए हमारे पास जमा जमा 2 है  वगŊ बटा 1 जमा के बराबर है तो इसका मतलब है िक जमा 2 बराबर वगŊ बटा 1 u x dudx u u x dudx u 
जमा घटा है जो माइनस बटा 1 जमा के बराबर है तो अब हम वेįरएबल और को अलग कर सकते हœ तािक यह हो सके 1 जमा u u u u u x u 
बटा के   बराबर माइनस 1 बटा जमा 2 के ŝप मŐ िलखा जाए तो हम दोनो ंपƗो ंको एकीकृत करते हœ इसका मतलब है िक Ȫारा 1 udu x dx udu 
लॉग मॉǰूल देगा और बटा है, तो यह माइनस लॉग मॉड ɘस 2 के बराबर है ɘस सी तो इसका मतलब है िक हम इस लॉग को u u 1 du u  x 
इस तरफ ला सकते हœ  और हमŐ मॉड यू टाइʈ एƛ ɘस 2 ɘस यू बराबर कॉɍा का लॉग िमलता है  अब हम जानते हœ िक गुना जमा दो nt u x y
है तो इसका मतलब है िक जमा का लॉग बटा जमा दो बराबर है, हमŐ यह भी िदया गया है िक यह वŢ िबंदु एक अʙिवराम तीन mod y u y x c 
से गुजरता है
इसिलए एक बराबर है  3 से इसका अथŊ है लॉग 3 जमा 3 बटा 1 जमा 2 बराबर िजसका मतलब है िक एक जोड़ के बराबर है लॉग Ūीy c c 
इसिलए समाधान वŢ लॉग मॉड ɘस बटा ɘस टू बराबर एक ɘस लॉग Ūी Ȫारा िदया जाता है,y y x 
इसिलए यह है  समाधान वŢ के समीकरण  अब हम िवकʙो ंको देखते हœ पहला िवकʙ  पूछ रहा है िक Ɛा बराबर जोड़ दो इस वŢ को काटता y x 
है और यिद ऐसा है तो अब िकतने िबंदुओ ं पर को ɘस 2 के बराबर रखने पर हमŐ लॉग मॉड िमलता है  ɘस 2 ɘस 1 1 ɘस लॉग 3 के y x x 
बराबर है िजसका मतलब है िक मॉड एƛ ɘस टू का लॉग लॉग तीन के बराबर है और चंूिक एƛ शूɊ से बड़ा है,  हम केवल एƛ ɘस टू का लॉग तीन 
लॉग के बराबर िलख सकते हœ  और केवल एƛ िजसके िलए ऐसा होता है  जोड़ दो बराबर तीन है जो बराबर एक हैx x 
इसिलए हमारे पास है िक समाधान  िटयन वŢ को जोड़ दो के बराबर एक िबंदु पर Ůितǅेद करता हैy x 
इसिलए सही है और गलत है अब हमŐ यह देखना होगा िक यह वŢ को जोड़ 2 वगŊ के बराबर काटता है या नही ंa b y x 
इसिलए को जोड़ 2 वगŊ के बराबर रखते Šए आइए हम इस समीकरण को ːार कहते हœ, हमŐ लॉग िमलता है y x y 
इसिलए जमा 2 वगŊ जोड़ बटा जमा 2 जमा 2 वगŊ जमा 2 बराबर 1 जमा लॉग 3 जो 2 लॉग जमा 2 जोड़ जमा 2 के समान है एक x y x x x x x 
जमा के बराबर लॉग Ūी
इसिलए हमŐ यह देखना होगा िक Ɛा कोई मौजूद है िजसके िलए ऐसा होता है या नही ं, िकसी भी के िलए 0 से बड़ा  यह बायां हाथ  से बड़ा है x x x 
ɘस टू दो से बड़ा होगा  और दो लॉग ɘस टू होगा  दो लॉग दो से बड़ा हो x 
इसिलए दो जोड़ दो लॉग दो  दो जोड़ के समान है लॉग चार जो ˙ʼ ŝप से एक से बड़ा है लॉग तीन
इसिलए इसिलए के बराबर नही ंहै   Ůȑेक के िलए 0 से बड़ा हैlhs rhs x 
इसिलए वŢ को नही ंकाटता है के बराबर 2 वगŊ िवकʙ गलत है अब हमŐ देखना होगा िक Ɛा यह Ůितǅेद करता है  वŢ जोड़ 3 y x c ts y x 
वगŊ के बराबर अब को जोड़ 3 वगŊ के बराबर रखने पर  हमŐ जमा 3 वगŊ का जोड़ जमा 3 वगŊ जमा 2 से 1 जमा 3 के बराबर लॉग 3 यानी y x x x x 
2 लॉग का लघुगणक Ůाɑ होता है  जमा 3 जोड़ जमा 3 वगŊ गुणा जमा दो एक जमा के बराबर तीन अब िफर से लॉग इन करŐ  Ɛोिंक शूɊ x x x x 
से बड़ा है दो लॉग जमा तीन जोड़ जोड़ तीन वगŊ गुणा जमा दो यह पहले पद से बड़ा होगा इससे बड़ा है  दो लॉग Ūी और एƛ ɘस Ūी ˍायर x x x 
बटा एƛ ɘस टू ˙ʼ ŝप से एक से बड़ा है  Ɛोिंक एƛ ɘस Ūी एƛ ɘस टू से बड़ा है 
इसिलए  यह संभव नही ंहै िक यह   0 से बड़ा िकसी भी एƛ के िलए संभव नही ंहै 
इसिलए समाधान वŢ Ůितǅेद नही ंकरता है बराबर ɘस 3 वगŊ तो इसका मतलब है िक िवकʙ सही है ठीक है अब हम Ůʲ संƥा चार पर y x d 
चलते हœ, आइए एक हल के बराबर के अंतर समीकरण के गुणा वगŊ का वगŊमूल घटा 1 घटा गुना  वगŊ का वगŊमूल घटा 1 y y x x dy y y dx 
बराबर 0 संतुʼ करŐ  बटा दो बटा ŝट तीन है, अब दो कथनो ंपर िवचार करŐ  एक है बराबर का Ůितलोम घटा बटा 6 और y yx secant x pi 
दूसरा कथन है 1 बटा बराबर 2 ŝट 3 बटा घटा  1 घटा 1 का वगŊमूल वगŊ  तो हमारे पास 4 िवकʙ हœ 1 और 2 दोनो ंसȑ हœ एक सȑ yx y x x b 
है लेिकन दो गलत है एक गलत है लेिकन दो सȑ है और िवकʙ  दोनो ंकथन 1 और 2 गलत हœc d 
इसिलए हमŐ कुछ फ Ŋː ऑडŊर साधारण िडफरŐ िशयल इƓेशन िदया गया है िजसमŐ शुŜआती कंडीशन एट टू दो बटा ŝट Ūी के बराबर है और िफर y 
हमŐ यह देखना होगा िक कौन सा इसका हल हो सकता है,
इसिलए सबसे पहले आप कोिशश कर सकते हœ और एƛ डालकर देख सकते हœ।  2 के बराबर है िक आपको बराबर 2 बटा ŝट 3 िमल रहा है या y 
नही,ं यिद आप इसे आजमाते हœ तो आप देखŐगे िक ये दोनो ंकथन उस Ůारंिभक शतŊ को 2 के बराबर 2 बटा ŝट 3 से संतुʼ करते हœ,y 
इसिलए हम कोिशश करŐ गे अंतर समीकरण को हल करने के िलए और देखŐ िक हम कौन से समाधान हœ जी तो सुिनए िक हमŐ जो िदया गया है वह   y 
गुणा गुणा वगŊमूल है वगŊ घटा 1 बराबर गुणा गुणा वगŊमूल वगŊ घटा एक है, तो यिद आप ȯान दŐ  िक हम जानते हœ िक ʩुȋɄ बटा y y dx x x d 

Ůितलोम Ůितलोम का  यह 1 बटा गुणा वगŊ ऋण 1 के वगŊमूल के बराबर है। अब यहां हमारे पास गुणा वगŊ माइनस 1 काdx x mod x x dx x x 
वगŊमूल है,
इसिलए यिद धनाȏक है  तो िनिʮत ŝप से पूणाōक Ůितलोम होगा लेिकन यिद  ऋणाȏक है तो हम केवल समीकरण को ऋणाȏक से गुणा करx x x 
सकते हœ  और हम अभी भी Ůाɑ करŐ गे
इसिलए हमŐ इसके बारे मŐ िचंता करने की आवʴकता नही ंहै और एकीकृत करने से हमŐ का ʩुǿम िमलता है जो के y secant x secant 
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ʩुǿम के बराबर  होता है अब हम पाएंगे  का मान इस शतŊ का उपयोग करके िक बटा 2, 2 बटा ŝट 3 है,c c y 
इसिलए बटा 2, 2 बटा ŝट 3 है, इसका मतलब है िक 2 बटा ŝट 3 का सेकŐ ड का ʩुǿम 2 जमा के सेकŐ ड ʩुǿम के बराबर है,  िजसका अथŊ हैy c 

बटा ŝट 3 के सेकंड ʩुǿम के बराबर है, बटा 6 देगा  2 का ʩुǿम बटा 3 हैc, 2 pi an . d secant pi 
इसिलए बटा 6 घटा बटा 3 जो िक घटा बटा 6 है.pi pi pi 
इसिलए हमŐ का ʩुǿम िमलता है, ʩुǿम घटा बटा 6 है िजसका अथŊ है िक बराबर है y secant secant x pi y secant of 

घटा बटा 6.secant inverse x pi 
इसिलए हम देखते हœ िक कथन 1  सȑ है अब हमŐ यह देखना है िक कथन 2 सȑ है या असȑ
इसिलए कथन 2 मŐ हमŐ 1 बटा िदया गया है,y 
इसिलए यिद हम देखते हœ िक हम जानते हœ िक बराबर है  एƛ माइनस पीआई बटा िसƛ के सेकŐ ट ʩुǿम के िलए यह सही हैy 
इसिलए इसका मतलब होगा िक एक बटा सेकंड के Ůितलोम के कॉस के बराबर है माइनस पीआई बटा 6 और िफर सी माइनस डी के कॉस के y, x 
िलए सूũ का उपयोग करके   हम इसे Ůाɑ करते हœ Ůितलोम Ůितलोम का गुणा बटा 6 जोड़ Ůितलोम की Ǜा गुणा x cos pi secant x sin 

बटा 6 जो िक Ůितलोम के के बराबर है, 1 बटा होगा और बटा 6 मूल 3 बटा 2 जमा ʩुǿम की pi secant x cos x cos pi secant 
Ǜा है  घटा 1 बटा वगŊ गुणा का वगŊमूल है साइन पाई बटा 6 आधा के बराबर होगाx  1 x 
इसिलए आप डाल सकते हœ Ůितलोम बराबर है  थीटा के िलए इसका मतलब होगा िक बराबर थीटा के सेकŐ ट के बराबर होगाsecant x x 
इसिलए कॉस थीटा 1 बटा के बराबर होगा और िफर पाप थीटा 1 घटा कॉस ˍायर थीटा का वगŊमूल है,x 
इसिलए यह यह देता है  और यह ŝट 3 बटा 2 ɘस के बराबर है एक बटा दो वगŊमूल एक घटा एक बटा वगŊ तो यह हमारा एक बटा अब है x x y 
यिद आप देखते हœ िक हमŐ एक बटा िवकʙ िदया गया है तो 2 गुणा मूल 3 बटा घटा 1 का वगŊमूल घटा 1 बटा वगŊ यह सही नही ंहैy x x 
इसिलए हमŐ जो िमलता है वह यह है िक कथन एक सȑ है लेिकन कथन दो गलत है
इसिलए सही िवकʙ है,b 
इसिलए अब हम Ůʲ संƥा पांच पर चलते हœ अंतर समीकरण का समाधान एक ɘस ई से Ůाइम ɘस  बराबर एक अगर ज़ीरो yx xy y to x y 
बराबर 2 है तो  माइनस 4 बराबर 0  बटा माइनस 2 बराबर 0 है।  का इंटरवल माइनस 1 कॉमा 0 मŐ एक िŢिटकल पॉइंट है और का ay cyx dyx 
कोई िŢिटकल पॉइंट नही ंहै माइनस वन कॉमा ज़ीरो तो पहले हम इस िडफरŐ िशयल इƓेशन को हल करŐ गे  तािक 1 जमा अभाǛn e to the xy 
जोड़ से बराबर 1 अवकलज बटा का 1 जमा से गुणा यह 1 जमा देता है गुणा अभाǛ  जोड़ गुणा 1 का ʩुȋɄ योगy x d dx e x y e x y y 

से है  और इसका अथŊ है 1 जमा से गुणा जमा के बराबर है, बेशक आप यह भी देख सकते हœ िक यह एक रैİखक Ůथम e x e x e x y, x c 
Ţम है तो आप समाकलन कारक ढंूढ सकते हœ और इसे कर सकते हœ लेिकन कभी-कभी यह आसान होता है यिद आप  इसे   िकसी फ़ंƕन के कुल 
ʩुȋɄ के ŝप मŐ महसूस िकया जा सकता है,
इसिलए इसका मतलब है िक के बराबर है, को 1 जोड़ से िवभािजत िकया गया है और िदए गए के बराबर 2 है, तो इसका मतलब है y, x c x y 0 
िक 2 बराबर है, को 2 से िवभािजत िकया गया है,  िजसका अथŊ है िक है  4 के बराबर हैc c 
इसिलए बराबर जोड़ 4 है जो 1 जमा से से िवभािजत हैy x e x 
इसिलए को घटा 4 के बराबर रखने से इसका मतलब है िक घटा 4 पर 0 के बराबर है और घटा 2  पर 2 बटा 1 जोड़ के बराबर होगा  ई से x y y 
माइनस 2 जो पूरी तरह से 0 से बड़ा है
इसिलए िवकʙ ए सही है और बी गलत है
इसिलए हमŐ ए सही है और बी  अब गलत है और पूछ रहे हœ िक Ɛा का अंतराल शूɊ से एक से शूɊ मŐ कोई महȕपूणŊ िबंदु है,c d yx 
इसिलए याद रखŐ िक महȕपूणŊ िबंदु एक ऐसा िबंदु है जहां फ़ंƕन का ʩुȋɄ 0 है
इसिलए ɘस 4 के बराबर है जो 1 ɘस ई से िवभािजत है। से इसका ताȋयŊ है िक डैश जमा के बराबर है, गुणा गुणा yx x x y x , 1 e x x 
है , जोड़ 4 का ʩुȋɄ 1 घटा है जमा, हर का 4 गुना ʩुȋɄ है, से है, जो 1 जमा से वगŊ मŐ िवभािजत है,x e x e x 
इसिलए  अभाǛ इस ʩंजक Ȫारा िदया गया है, यह शूɊ से 1 से 0 के अंतराल मŐ िकसी भी िबंदु पर 0 के बराबर है या नही ंतो आइए गणना करŐ  y x 
िक 0 पर अभाǛ Ɛा है यिद मœ को 0 के बराबर रखता šं तो 1 जमा से 0 है  1 तो यह 2 घटा 4 से 0 है 1 बटा 2 वगŊ तो यानी माइनस 2 बटाy x e e 
4 माइनस आधा जो 0 से कम है और Ůाइम माइनस 1 पर 1 जमा के बराबर है 1 घटा  3 से  माइनस 1 को 1 ɘस ई से माइनस 1 वगŊ मŐ y e e 
िवभािजत िकया जाता है, 
इसिलए हमŐ बस यह देखना है िक इसका Ɛा संकेत है यह  1 माइनस 2 बटा ई िवभािजत है 1 जमा ʩुǿम वगŊ से जो ई माइनस 2 है ई गुणा एक जमा 
एक बटा ई वगŊ अब हम जानते हœ िक ई दो से बड़ा है
इसिलए यह शूɊ से बड़ा है
इसिलए अभाǛ शूɊ से एक 0 से बड़ा है और अभाǛ 0 पर है   इंटरमीिडएट मान Ůमेय Ȫारा 0 से कम अभाǛ शूɊ से 1 से 0 तक के y y y x 
योग के िलए 0 के बराबर है िजसका अथŊ है िक के अंतराल मŐ एक महȕपूणŊ िबंदु शूɊ से एक शूɊ हैx yx 
इसिलए िवकʙ सही है और गलत हैc d 
इसिलए  और सही िवकʙ हœ ठीक है, आइए हम Ůʲ संƥा छह पर चलते हœ मान लीिजए हमŐ का िदया गया है और बराबर गुणा a c x f y fx f
अभाǛ जमा अभाǛ गुणा है  , सभी के िलए मŐ और के बराबर है  1 तो   चार के लघुगणक का मान ǒात करŐ  तािकy f x f xy r f 0 f    
हमŐ िदया जा सके िक एक अवकलनीय फलन है जो वाˑिवक रेखा मŐ सभी के िलए जमा के बराबर अभाǛ जमा अभाǛ f xy x y fxf y f 

को संतुʼ करता है   और हमŐ भी मान िदया जाता है  0 के का xfy f 
इसिलए यिद हम को शूɊ के बराबर को शूɊ के बराबर रखते हœ तो हम देखते हœ िक हम कैʋ कर सकते हœ Ůाइम ज़ीरो के मान को िनधाŊįरत x y f 
करŐ  इसका मतलब है िक बाएं हाथ की ओर 0 का बराबर है Ůाइम 0 ɘस Ůाइम 0 जो िक 2 गुना Ůाइम 0 है िजसका f f 0 f f f 0 f 0 f 
अथŊ है िक को 1 के बराबर िदया गया है 2 अभाǛ 0f 0 f 
इसिलए अभाǛ 0 को 1 बटा 2 के बराबर होना चािहए।f 
इसिलए यह एक तȚ है िक अब हमŐ Ůाɑ होता है िक हमŐ  चार के के लघुगणक के मान की गणना  करनी होगी,f 
इसिलए हम यह पता लगाने की कोिशश करŐ गे िक का Ɛा है,x f 
इसिलए   िदए गए समीकरण मŐ को 0 के बराबर रखने पर हमŐ का िमलता है और का गुना Ůाइम 0 और अभाǛ y x f y, x f,  fx f f x,
0 का के बराबर हो जाएगा । हम सभी ने पहले ही Ůाइम 0 के मान की गणना की है। यह एफएƛ गुणा आधा ɘस एफ Ůाइम एƛ गुणा एक एफ f f 
Ůाइम एƛ आधा एफएƛ के बराबर है  और इसका मतलब है िक एफ Ůाइम एƛ बटा एफएƛ बराबर आधा एकीकृत करने से हमŐ लॉग एफएƛ 
बराबर एƛ बटा 2 ɘस सीएफ 0 बराबर िमलता है  1 का अथŊ है बराबर 0 हैc 
इसिलए के का लघुगणक बटा दो के बराबर है, हमŐ चार के के लघुगणक की गणना करनी है,x f x f 
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इसिलए यह चार बटा दो के बराबर होगा जो िक है  दो के िलए तो चिलए जांचते हœ िक यह िदए गए कायाŊȏक समीकरण को संतुʼ करता हैeq fx  
इसिलए हमारे पास बटा दो के बराबर लॉग है िजसका अथŊ है िक से घात बटा दो है अब यिद से बटा दो है तो ɘस x fx fx e x fx e x fx 
Ɛा है  यह घात जमा बटा दो के बराबर होगा जो के बराबर है गुणा दो गुणा से बटा दो भी अभाǛ Ɛा है जमा y x y e x e y fxf y f 
अभाǛ यह के बराबर है से है  2 गुणा से Ůाइम को 2 गुणा करके आधा देगा  और अभाǛ आधा है xfy  fx e x f y, y e f x e x 
गुणा 2 गुणा से बटा 2 जो िक आधे के बराबर है और आधा 1 गुणा से बटा 2 है  गुणा से बटा 2।e y e x e y 
इसिलए यह सच है आइए हम एक और सम˟ा करते हœ अंतर समीकरण घटा वगŊ बटा के वगŊमूल के बराबर   वृȅो ंका एक पįरवार dydx  1 y y 
िनधाŊįरत करता है िजसमŐ िवकʙ चर िũǛा है और एक िनिʮत कŐ ū है  िबंदु शूɊ अʙिवराम एक िवकʙ बी चर िũǛा है और  शूɊ अʙिवराम a 
ऋण एक सी पर एक िनिʮत कŐ ū िũǛा 1 और चर सी है अƗ के साथ Ůवेश करता है और िनिʮत िũǛा 1 और  अƗ के साथ चर कŐ ū है,x d y 
इसिलए हम जानते हœ िक जब हम हल करते हœ तो अंतर समीकरण घटता का एक पįरवार Ůाɑ करेगा  और हमŐ िदए गए िवकʙो ंमŐ से िवकʙ चुनना 
होगा  तािक हमारे पास बराबर हो 1 माइनस वगŊ बटा के वगŊमूल तक यह पįरवतŊनशील िवयोǛ हैdydx y y d 
इसिलए हम इसे बटा वगŊमूल 1 घटा वगŊ डाई के बराबर के बराबर िलख सकते हœ और इसे एकीकृत करना आसान है हम 1 घटा वगŊ को y y dx y u
वगŊ के ŝप मŐ रखते हœ िजसका अथŊ है माइनस 2 बराबर 2 तो  माइनस हैydy udu ydy udu 
इसिलए का इंटीŤल बटा 1 माइनस वगŊ डाई का इंटीŤल माइनस के बराबर होता है   जो 1 माइनस वगŊ के वगŊमूल से िवभािजत होता है,y y udu y 
इसिलए यह माइनस ɘस है  िजसका अथŊ है 1 घटा वगŊ जमा का ऋण वगŊमूल,  तो हमŐ िमलता है ऋण वगŊ जमा के ऋण u c y c x 1 y c 
वगŊमूल के बराबर है, 
इसिलए इसे 1 ऋण वगŊ के वगŊमूल के ŝप मŐ िलखा जा सकता है जो घटा के बराबर है जो  मतलब 1 घटा वगŊ होता है  माइनस एƛ y c x y c . 
ˍायर या मœ इसे एƛ माइनस सी ˍायर के ŝप मŐ िलख सकता šं,  इसका मतलब है िक एƛ माइनस सी ˍायर ɘस वाई ˍायर 1 के बराबर है 
जहां सी एक मनमाना İ̾थरांक है,
इसिलए हम देखते हœ िक यह      सी कॉमा 0 और िũǛा पर कŐ ū के साथ एक सकŊ ल देता है। 1
इसिलए इन सभी वृȅो ंकी िũǛा िनिʮत है 1 और कŐ ū अʙिवराम है 0 यह अƗ पर İ̾थत   हैc x 
इसिलए िवकʙ यहाँ एकमाũ सही िवकʙ है और गलत हœ,c ab d 
इसिलए यह  इंटीŤल कैलकुलस पर ʩाƥान छह को समाɑ करता है।  आप बŠत  
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