
નમչતે દશӪકો, ઇિլટԆલ કેճԞુલસ પર લે՘ચર 6 મા ંઆપનું չવાગત છે આજ ેઆપણે િવભેદક સમીકરણો પર કેટલીક વધુ સમչયાઓ કરીશું
તેથી ચાલો આપણે ԐՇ નંબર એકથી શԁઆત કરીએ પર એક િવભેદક કાયӪ કરીએ જમે કે એક સમાન એક સમાન હોય તો չપશӪકનો r fv f y 
ઇլટરસխેટ વળાંક પરનો કોઈપણ િબંદુ બરાબર છે તે ના એկસેસરના ઘન સમાન છે તો પછી માઈનસ ԋણ પર ની િકંમત શોધોy pxy fx p f 
તેથી અહી ંઆપણને કેટલીક શરત આપવામા ંઆવી છે આપણે પહેલા એક િવભેદક સમીકરણ બનાવવું પડશે અને પછી તેને હલ કરવું પડશે જથેી 
આપણે ӽણો કે અճપિવરામ પર չપશӪકનો ઢોળાવ Հારા Հારા આપવામાં આવે છેpx y dy dx 
તેથી પરના չપશӪકનું સમીકરણ ઓછા નાના Հારા ઢોળાવના બરાબર ગણંુ મૂડી ઓછા છેpxy y y dydx x x 
તેથી અહી ંકારણ કે િબંદુ નાનો તરીકે આપવામા ંઆյયો છે અճપિવરામ આપણે લીટીનું સમીકરણ લખવા માટે કેિપટલ અને કેિપટલ નો x y x y 
ઉપયોગ કયӷ છે
તેથી બરાબર 0 કેિપટલ ની બરાબર મુકવાથી આપણને કેિપટલ મળે છે નાના ઓછા x x 0 y y y xdydx
તેથી આ િબંદુ નો ઇլટરસխેટ અને એկસીસા આપે છે છેpxy y x 
તેથી જ ેઆપવામાં આյયું છે તે ઇլટરસխેટ માઈનસ છે આ Ԟુબની બરાબર છેy y xdydx x 
તેથી આને માઈનસ 1 બાય ગુէռા બરાબર માઈનસ ચોરસ તરીકે ફરીથી લખી શકાય છેdydx x y x 
તેથી આ મેળવવા માટે આપણે સમીકરણને ઓછા વડે િવભાӾત કરીએ છીએ હવે આ એક રખેીય Ԑથમ ԃમ ઓડ છેx 
તેથી આપણે ઉકેલવાનું ӽણીએ છીએ. આ માટે આપણે માઈનસ 1 બાય ના ઈિլટԆલના ઘાતાંકીય સમાન એકીકૃત પિરબળ px dx x dx 
શોધવાની જԁર છે જ ેઘાત ઓછા લોગ માટે છે જ ે1 બાય બરાબર છેx e x 
તેથી ઉકેલ ગણો એકીકૃત પિરબળ 1 બાય બરાબર છે નું 1 બાય ગુէռા એ ઓછા ચોરસ છેy x x x g x dx 
તેથી તે બાદબાકી છેx dx 
તેથી બાદબાકી ચોરસ 2 વԱા આ સૂચવે છે કે બરાબર ઓછા Ԟુબ બાય 2 છે. હવે આપણને આપવામા ંઆવે છે કે એક બરાબર x c y cx x f 
છે એક માટે
તેથી ԧાર ે બરાબર એક બરાબર એક આનો અથӪ એ થાય છે કે એક બરાબર ઓછા એક બાય બે જ ેસચૂવે છે કે બરાબર ԋણ બાય બે છેx y c c 
તેથી એ Հારા આપવામાં આવે છે જ ે નું છે ԋણ બાય બે ઓછા ઘન 2 બાય આ આ સમչયાનો જવાબ છે ઠીક છે હવે ચાલો આપણેy y x f x x 
ԐՇ નંબર બે તરફ જઈએ ԐՇ બે કહે છે કે ગામા એ ની બરાબર વԃ દશાӪવે છે જ ેԐથમ ચતુથાӭશમા ંછે અને તેના પર િબંદુ એક અճપિવરામ yx y 
શૂլય રહેવા દો હવ ેչપશӪકને ગામા િબંદુ પર અԟને િબંદુ પર છેદે છે જો પાસે ગામા પર દરકે િબંદુ માટે એક લંબાઈ હોય તો p y yp pyp p 
નીચેનામાંથી કયો િવકճપ સાચો છે અથવા જો તમે િવકճપો જોશો તો િવકճપ અને િવકճપ એકબીӽના નકારાԵક છે અને અમને આપવામા ંa c 
આյયું છે કે વԃ Ԑથમ ચતુથાӭશમા ંઆવેલો હોવો જોઈએ
તેથી શૂլય કરતા મોટો હોવો જોઈએy 
તેથી બે િવકճપોમાંથી માԋ અને સાચા હોઈ શકે છે, અલબԱ એવું બની શકે છે કે બંને ખોટા છેa c 
તેથી એ િબંદુ હોઈ દો જનેા કોઓિડӪનેգસ અճપિવરામ છે પછી Ԑથમ સમչયામા ંઆપણે વળાંક પરના સામાլય િબંદુ પર ઇլટરસխેટ p x y y 
મેળյયો છે
તેથી આપણે ӽણીએ છીએ કે એ િબંદુ 0 અճપિવરામ ઓછા છેyp y xdydx 
તેથી અગાઉની સમչયા Հારા હવે જ ેઆપવામાં આյયું છે તે લંબાઈ છે એકની બરાબરpyp 
તેથી આપણને એક ચોરસ અને અંતર સમાન મળે છે չՄેરનો ચોરસ વԱા ગણો આખો ચોરસ હશેpyp pyp x x dydx 
તેથી આ આપે છે ચોરસ બરાબર 1 ઓછા ચોરસ બાય ચોરસ હવે અમારી પાસે નો ચોરસ છે તે 0 કરતા મોટો અથવા બરાબર dydx x x dydx 
હોવો જોઈએ આ સૂચવે છે કે ચોરસ 1 કરતા ઓછો હોવો જોઈએ જનેો અથӪ છે કે એ માઈનસ એક અને એકની વ՞ચે હોવો જોઈએx x 
તેથી આપણને વળાંક પર કોઈપણ િબંદુએ તે મળશે જ ે1 ઓછા ચોરસના વગӪમૂળની બરાબર છે જ ે વԱા અથવા ઓછા સાથે ભા՛યા છે.dydx x x 
િચՏ
તેથી આ છે કારણ કે ગામા Ԑથમ ચતુથાӭશમા ંઆવેલું છે અમારી પાસે કરતા મોટો છેx 0 
તેથી ધન છે ખુճલા અંતરાલમાં 0 થી 1 આવશે. હવે અહી ંઆપણે સાવચેત રહેવું જોઈએ અને જોવું જોઈએ કે કયંુ િચՏ માլય છે નોધં કરો કે તે x x 
થઈ શકે છે કે આ ના અંતરાલમાં અમુક માટે સકારાԵક સકેંત સાથ ેછે અને અમુક માટે તે નકારાԵક હોઈ શકે છે પરંતુ અમે dydx 0 1 x x 
બતાવીશું કે તે શԞ નથી શા માટે તે કારણ કે જો શլૂય કરતા વધાર ેહોય તો અમુક માટે શլૂય એક અને એ રકમ અને 0 1 dydx x dydx x 2 
માટે ઋણ છે તો સાતըય Հારા એ શૂլય એકમાં અમુક પર શૂլય હોવો જોઈએ જો કે અમને મળેલ ચોરસ એક બાદબાકી ચોરસ dydx x dydx x 
બાય ચોરસ છે આ ખુճલા અંતરાલમાં શૂլય એકમાં તમામ માટે શૂլય નથીx x 
તેથી કા ંતો બાય એ 1 ઓછા ચોરસ બાય ના વગӪમૂળ બરાબર છે અથવા બરાબર છે અંતરાલ શૂլય વનમાં બધા માટે 1 d dx x x dydx x 
ઓછા ચોરસ બાય નું વગӪમૂળx x
તેથી હવે જો મા ં0 કરતાં મોટો હોય તો આપણે ӽણીએ છીએ કે 0 કરતાં વધુ յયըુપՂ સૂચવે છે કે એ અંતરાલ શૂլય વનમાં પણ dydx 0 1 yx 
વધતું કાયӪ છે. તે આપવામાં આવે છે કે એક પર એ શૂլયની બરાબર છે કારણ કે એક અճપિવરામ શլૂય ગામા પર આવેલું છેy 
તેથી આ સૂચવે છે કે 0 1 અંતરાલમાં નકારાԵક હોવો જોઈએ પરંતુ જો માં નકારાԵક હોય તો તેનો અથӪ એ થશે કે ગામા ચોથા yx yx 0 1 
ચતુથાӭશમા ંઆવેલો છે . સાચું નથી
તેથી એ ઋણ િચՏ સાથે છે આ 0 1 થી સંબંિધત માટે માટે ઓછા 1 ઓછા ચોરસનું ઋણ છે આ તરત જ આપે છે કે ગુէռા dydx x x x x y 
અિવભાԧ અિવભાԧ વԱા એક ઓછા ચોરસનું વગӪમૂળ છે આ સમાન હોવું જોઈએ શլૂય માટેy dydx x 
તેથી િવકճપ સાચો છે અને િવકճપ ખોટો છેb d 
તેથી આપણને મմયો સાચો છે હવે આપણે એ જોવાનું છે કે અથવા સાચો છે કે નહી ંb i s a c 
તેથી હવે આપણી પાસે એ એક બાદબાકી ચોરસ બાય ના ઓછા વગӪમૂળ બરાબર છેdydx x x
તેથી એકીકરણ કરીને આપણને એ 1 ઓછાના વગӪમૂળના ઓછા પૂણાӭક બરાબર મળે છે. ચોરસ બાય અને આ અિવભાԧનું મճૂયાકંન y x x dx 
કરવું સરળ છે
તેથી આપણે શું કરી શકીએ કે આપણે બરાબર મૂકી શકીએ પછી એ થીટા છે અને 1 ઓછા ચોરસનું x sin theta dx cos theta d x 
વગӪમૂળ થીટા બરાબર હશેcos 
તેથી આ સાઈન થીટા Հારા માઈનસ ઈլટીԆલ કોસ થીટા મા ંકોસ થીટા ડી થીટા છેy dx 
તેથી તે કોસ չՄેર થીટા ના બાદબાકી જટેલો છે જ ેસાઈન થીટા ડી થીટા Հારા સાઈન չՄેર થીટા માઈનસ 1 છે જથેી સાઈન થીટા ડી થીટા ના 
ઈિլટԆલ બરાબર છે માઈનસ ઈિլટԆલ કોસ એ થીટા ડી થીટા જ ેમાઈનસ કોસ થીટા խલસ લોગ ઓફ મોડ કોસ એ થીટા խલસ કોટ થીટા વԱા એક 
આિબӪટરી કોլչટլટ સી બરાબર છે તો હવે જો આપણે સાઈન થીટા મૂકીએ તો કોસ થીટા બરાબર 1 ઓછા ચોરસનું વગӪમૂળ છે આ સૂચવે છે કે x x 
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એ 1 ઓછા ચોરસ વԱા લોગ 1 વԱા વગӪમૂળના ઓછા વગӪમૂળ બરાબર છે નું 1 ઓછા ચોરસ બાય વԱા આપણે મોեયુલસ િચՏ y x t x x c 
મૂકવાની જԁર નથી કારણ કે ધન છે અને કારણ કે 1 પર ની બરાબર છેx y 0 
તેથી આનો અથӪ બરાબર 0 છેc 
તેથી એ માઈનસ વગӪમૂળની બરાબર છે ઓફ 1 ઓછા ચોરસ વԱા લોગ 1 વԱા વગӪમૂળ 1 ઓછા ચોરસ બાય y x x x
તેથી જો આપણે િવકճપો પર પાછા જઈએ તો આપણે જોઈએ છીએ કે િવકճપ સાચો છે અને િવકճપ ખોટો છેa c 
તેથી નોધં કરો કે આ સમչયામા ંિવભેદક સમીકરણ મેળવવામાં આյયું હતું અઘԀં નહોતું અને એકીકરણ પણ અઘԀં નહોતું , એકમાԋ મુնકેલ ભાગ એ 
નોધંવંુ હતું કે ના િચՏોમાંથી માԋ એક જ શԞ છે જો તમે તેના િવશે સાવચેત ન હોવ તો તમે િવચારી શકો કે બધા િવકճપો સાચા છેdydx 
તેથી ચાલો ԐՇ નંબર ԋણ પર જઈએ. િવભેદક સમીકરણ ચોરસ વԱા વԱા ચાર વԱા બે વԱા ચાર બરાબર ચોરસનો ઉકેલ x xy x y dydx y 
વԃ 0 કરતાં વધુ માટે િબંદુ એક અճપિવરામ ԋણમાથંી પસાર થાય છે તો આ ઉકેલ વળાંક બરાબર વԱા બે બરાબર છેદે છે એક િબંદુ x y x b x 
વԱા બે ની બરાબર ને છેદે છે બરાબર બે િબંદુઓ પર બરાબર વԱા 2 ચોરસ છેદે છે તે બરાબર વԱા 3 ચોરસને છેદતો નથીy c y x d y x 
તેથી Ԑથમ આપણે આ િવભેદક સમીકરણ ઉકેલવું પડશે જથેી આપણને બરાબર ચોરસ બાય ચોરસ વԱા વԱા ચાર આપવામાં dydx y x xy 
આવે વԱા બે વԱા ચાર હવે જો તમે જોશો તો છેદને અવયિવત કરી શકાય છે કારણ કે આપણી પાસ ે ચોરસ વԱા 4 વԱા 4 છે વԱા 2 x y x x x 
આખો ચોરસ વԱા વԱા એટલે કે ગુէռા વԱા 2.xy 2y y x 
તેથી આ વગӪ વડે ભા՛યા વԱા 2 ગુէռા વԱા 2 વԱા y x x y
તેથી હવે આપણે જોઈએ છીએ કે આ વԱા 2 અને ના સરવાળા ફં՘શનની બરાબર છેdyd x x y 
તેથી આને આપણે સӽતીય સમીકરણની જમે લખી શકાય છે
તેથી આને Հારા તરીકે લખી શકાય છે વԱા 2 ચોરસને એક વԱા વડે વԱા બે વડે ભા՛યાx y y x 
તેથી હવે આને ઉકેલવા માટે આપણે મૂકી શકીએ છીએ બરાબર ગુէռા વԱા 2 આનો અથӪ એ થશે કે એટલે વԱા વԱા 2 y u x dydx u x 
ગુէռા અનેdudx 
તેથી આપણી પાસે વԱા વԱા 2 છે બરાબર ચોરસ બાય 1 વԱા છેu x dudx u u 
તેથી આ સૂચવે છે કે વԱા 2 બરાબર ચોરસ બાય 1 વԱા ઓછા જ ેઓછા બાય 1 વԱા x dudx u u u u u
તેથી હવે આપણે અને વેરીએબલને અલગ કરી શકીએ છીએ જથેી આને 1 વԱા બાય બરાબર માઈનસ 1 બાય խલસ 2 તરીકે u x u udu x dx 
લખી શકાય પછી આપણે બંને બાજુઓને એકીકૃત કરીએ છીએ આનો અથӪ થાય છે 1 બાય લોગ મોեયુલ આપશે વԱા બાય છે 1 udu u u du
તેથી તે બરાબર છે માઈનસ લોગ મોડ խલસ 2 વԱા u x c
તેથી આનો અથӪ થાય છે કે આપણે આ લોગને આ બાજુ લાવી શકીએ છીએ અને આપણને મોડનો લોગ મળે છે ગુէռા વԱા 2 વԱા સમાન u x u 
િչથર હવે આપણે ӽણીએ છીએ કે ગુէռા વԱા બે છેu x y 
તેથી આનો અથӪ થાય છે લોગ ઓફ મોડ વԱા છે બાય વԱા બે બરાબર સાથે પણ આપણને આપવામાં આવે છે કે આ વળાકં િબંદુ y u y x c 
એક અճપિવરામ ԋણમાથંી પસાર થાય છે
તેથી એ એક 3 બરાબર છે આનો અથӪ લોગ 3 વԱા 3 બાય 1 થાય છે વԱા 2 બરાબર જ ેદશાӪવે છે કે બરાબર એક વԱા લોગ ԋણ છેy c c 
તેથી સોճયુશન વળાંક લોગ મોડ વԱા બાય વԱા બે બરાબર એક વԱા લોગ ԋણ Հારા આપવામાં આવે છેy y x 
તેથી આ સોճયુશન કવӪનું સમીકરણ છે હવે ચાલો જોઈએ. િવકճપો પર Ԑથમ િવકճપ પૂછે છે કે શું બરાબર વԱા બે આ વળાંકને છેદે છે અને જો y x 
એમ હોય તો હવે કેટલા િબંદુઓ પર
તેથી બરાબર વԱા 2 અમે મુકીએ છીએ લોગ મોડ વԱા 2 વԱા 1 બરાબર 1 વԱા લોગ 3 મેળવો જનેો અથӪ થાય છે લોગ ઓફ મોડ વԱા y x x x 
બે બરાબર લોગ ԋણ અને શլૂય કરતા મોટો હોવાથી આપણે ફԝ લોગ ԋણ અને માԋ નો લોગ લખી શકીએ છીએ જનેા માટે આવું થાય છે તે x x 

વԱા બે બરાબર ԋણ એટલે બરાબર એક છેx x 
તેથી આપણી પાસે છે કે સોճયુશન વԃ બરાબર વԱા બે બરાબર એક િબંદુએ છેદે છેy x 
તેથી સાચું છે અને ખોટંુ છે હવે આપણે જોવું પડશે કે શું તે બરાબર વԱા 2 ચોરસના વળાંકને છેદે છે કે નહી ંa b y x 
તેથી ને વԱા 2 ચોરસની બરાબર મુકીએ તો ચાલો આ સમીકરણને તારો કહીએ તો આપણને મળે છેy x log y 
તેથી વԱા 2 ચોરસ વԱા નો લોગ વԱા 2 ચોરસ વԱા 2 બરાબર 1 વԱા લોગ 3 જ ે2 લોગ વԱા 2 વԱા વԱા 2 બરાબર એક x y x x 2 x x x 
વԱા લોગ ԋણ સમાન છે
તેથી આપણે એ જોવાનું છે કે શું ըયા ંકોઈ અિչતըવમાં છે જનેા માટે આવું થાય છે કે નહી ં0 આ ડાબી બાજુ વԱા બે કરતાં મોટી છે બે કરતાં x x 
મોટી હશે અને બે લોગ વԱા બે બે લોગ બે કરતાં મોટી હશેx 
તેથી બે વԱા બે લોગ એ બે વԱા લોગ ચાર જવેો જ છે જ ેչપՋપણે એક વԱા લોગ ԋણ કરતાં મોટો છેt wo 
તેથી કરતાં વધુ દરકે માટે બરાબર નથીlhs 0 x rhs 
તેથી વળાંક બરાબર વԱા 2 ચોરસ િવકճપ હવે ખોટો છે. આપણે એ જોવાનું છે કે તે બરાબર વԱા 3 ચોરસના વળાંકને છેદે છે કે કેમ y x c y x 
હવે બરાબર વԱા 3 ચોરસને તારામાં મુકીએ તો આપણને વԱા 3 ચોરસ વԱા વԱા 3 ચોરસનો લોગ મળે છે વԱા 2 બરાબર 1 વԱા y x x x x 
લોગ 3 એટલે કે 2 લોગ વԱા 3 વԱા વԱા 3 ચોરસ બાય વԱા બે બરાબર એક વԱા લોગ ԋણ હવ ેફરીથી કારણ કે શլૂય કરતાં મોટો છે બેx x x x 
લોગ વԱા ԋણ વԱા વԱા ԋણ ચોરસ બાય વԱા બે આ કરતાં મોટો હશે Ԑથમ શկદ બે લોગ ԋણ કરતાં મોટો છે અને વԱા ԋણ ચોરસ x x x x 
બાય વԱા બે չપՋપણે એક કરતાં મોટો છે કારણ કે વԱા ԋણ વԱા બે કરતાં મોટો છેx x x 
તેથી ફરીથી
તેથી આ શԞ નથી
તેથી 0 કરતાં મોટા માટે આ શԞ નથી સોճયુશન વԃ ને વԱા 3 ચોરસની બરાબર છેદતો નથીx y x 
તેથી તેનો અથӪ એ કે િવકճપ છે ઠીક ઠીક છે હવે ચાલો ԐՇ નંબર ચાર પર જઈએ િવભેદક સમીકરણના ગુէռા વગӪમૂળ વગӪ ઓછા 1 d co x x x 

ના ગુէռા વગӪમૂળ વગӪ ઓછા 1 બરાબર 0 સતંોષાય બે એ મૂળ ԋણ બાય બે બરાબર છે હવે બે િવધાનોને իયાનમાં લો એક છે dy y y dx yx 
એ સેકլટના સેકլટ յયըુԃમ ઓછા બાય 6 અને બીજંુ િવધાન છે 1 બાય બરાબર 2 મૂળ 3 બાય ઓછા વગӪમૂળ 1 ઓછા 1 બાય x pi yx y x x
ચોરસ પછી આપણી પાસે 1 અને 2 બંને 4 િવકճપો છે. સાચું છે એક સાચું છે પણ બે ખોટા છે એક ખોટંુ છે પણ બે સાચું છે અને િવકճપ બંને b c d 
િવધાન 1 અને 2 ખોટા છે
તેથી આપણે છીએ Ԑથમ ԃમમાં આપેલ સામાլય િવભેદક સમીકરણ સાથે Ԑારંિભક શરત બે પર 3 બરાબર બે છે અને પછી આપણે તે જોવાનું છે કે y 
તેનો ઉકેલ કયો હોઈ શકે છે
તેથી Ԑથમ વչતુ અલબԱ તમે બરાબર 2 મૂકીને Ԑયાસ કરી શકો છો. શું તમને ԁટ 3 Հારા 2 ની બરાબર મળે છે કે નહી ંજો તમે તેનો Ԑયાસ x y 
કરો તો તમે જોશો કે આ બંને િવધાન મૂળ 3 Հારા 2 બરાબર 2 ની Ԑારંિભક િչથિત સંતોષો જથેી તે મદદ કરતું નથીy 
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તેથી અમે િવભેદક સમીકરણને હલ કરવાનો Ԑયાસ કરીશું અને જોઈશું કે અમને શું ઉકેલો મળી રՑા છે
તેથી સાંભળો કે અમને જ ેઆપવામાં આյયું છે તે ના વગӪમૂળ ગէુռા છે. ચોરસ બાદબાકી 1 એ ની બરાબર છે ગુէռા વગӪમૂળનાy y dy dx x x 

વગӪ ઓછા એકના વગӪમૂળથી ભા՛યાx 
તેથી જો તમે નોધં કરો કે આપણે ӽણીએ છીએ કે સેકլટ յયըુԃમ ના Հારા յયըુપՂ આ 1 બાય મોડ ગુէռા વગӪ ઓછાના વગӪમૂળની x dx x x 
બરાબર છે 1. હવે અહી ંઆપણી પાસ ે વગӪ ઓછા 1 ના વગӪમૂળ ગէુռા ગુէռા છેx x x dx 
તેથી જો ધન હોય તો અલબԱ અિવભાԧ સેકլટ յયըુԃમ હશે પરંતુ જો નકારાԵક હોય તો આપણે સમીકરણને ઋણ એક વડે ગુણાકાર કરી x x x 
શકીએ છીએ અને આપણે કરીશું હજુ પણ મળે છે
તેથી આપણે તેના િવશે િચંતા કરવાની જԁર નથી અને સંકલન કરીને આપણને મળે છે નું સકેլટ յયըુԃમ નું સેકլટ յયչત વԱા સતત હવે y x c 
આપણે 2 પર બરાબર 2 છે તે શરતનો ઉપયોગ કરીને ની િકંમત શોધીશું. Ԁટ 3 Հારાy c 
તેથી પર 2 બરાબર 2 બાય Ԁટ 3 આ સૂચવે છે કે મૂળ 3 બાય 2 નું સેકլટ յયչત છે 2 વԱા ના થી સેકլટ յયըુԃમ જ ેસચૂવ ેછે કે મૂળ 3 Հારા 2y c l 
ના સેકլટ յયըુԃમ 3 બાય 6 આપશે અને 2 નું સેકլટ յયչત બાય 3 છેpi pi 
તેથી બાય 6 ઓછા પાઇ બાય 3 જ ેબાદબાકી બાય બરાબર છે 6.pi pi 
તેથી આપણે મેળવીએ છીએ કે નું સેકլટ յયըુԃમ 6 બાય સેકլટ յયըુԃમ માઈનસ બાય 6 છે જ ેસૂચવે છે કે એ સેકլટ յયըુԃમ ઓછા y x pi y x 
પાઇ બાય 6 ના સેકլટ બરાબર છે.
તેથી આપણે જોઈએ છીએ કે િવધાન 1 સાચું છે હવ ેઆપણે જોવંુ પડશે િવધાન 2 સાચું છે કે ખોટંુ ,
તેથી િવધાન 2 માં આપણને 1 બાય આપવામાં આવે છે,y 
તેથી જો આપણે જોઈએ કે એ સેકլટના સેકլટના સેકլટના િવપિરત ઓછા પાઇ બાય 6 બરાબર છે, આ સાચું છેy x 
તેથી આનો અથӪ થશ ેકે એક બાય બરાબર છે સીકંટ յયըુԃમ માઈનસ પાઈ ની બાય અને પછી માઈનસ ની માટેના y x cos 6 c d cos 
સԋૂનો ઉપયોગ કરીને આપણે મેળવીએ છીએ કે આ છે ગէુռા વԱા secant inverse x cos of pi 6 secant inverse x 
ગુէռા જ ેબરાબર છે સેકլટ յયչત ની બાય અને બાય 6 હશે મૂળ 3 બાય 2 વԱા સકેլટ յયչત ની sin pi by 6 x cos 1 x cos pi x 
સાઈન 1 ઓછા 1 બાય ચોરસ ગુէռા સાઈન પાઈ બાય 6 વાઈ છે અડધા બરાબર છેx ll 
તેથી તમે સેકլટ મૂકી શકો છો જનેો અથӪ થશ ે થીટાના સેકլટ બરાબર છેinverse x is equal to theta x 
તેથી બરાબર 1 હશે અને પછી ઓછા ચોરસ થીટાનું વગӪમૂળ છેcos theta by x sin theta 1 cos 
તેથી આ આપે છે અને આ Ԁટ 3 બાય 2 વԱા એક બાય બે વગӪમૂળ ની એક બાદબાકી એક બાય ચોરસ છેx x 
તેથી આ હવે આપણો એક બાય છે જો તમે િવકճપ જોશો તો અમને એક બાય વખત આપવામા ંઆવે છે. Ԁટ 3 બાય બાદબાકીનું y y 2 x 
વગӪમૂળ 1 ઓછા 1 બાય ચોરસનું વગӪમૂળ જ ેસાચું નથીx 
તેથી આપણને જ ેમળે છે તે િવધાન એક સાચું છે પણ િવધાન બે ખોટંુ છે
તેથી સાચી પસંદગી છેb 
તેથી હવે ચાલો ԐՇ નંબર પાંચ પર જઈએ. િવભેદક સમીકરણ એક વԱા નો ઉકેલ Ԑાઇમ વԱા ની બરાબર એક જો શૂլય 2 બરાબરe xy ye x y 
છે તો પર માઈનસ 4 બરાબર 0 બાય માઈનસ 2 બરાબર 0. પાસે િનણાӪયક છે અંતરાલમાં િબંદુ 1 અճપિવરામ 0 અને મા ંકોઈ ay cyx dyx 
િનણાӪયક િબંદુ નથી ઓછા એક અճપિવરામ શլૂયn 
તેથી Ԑથમ આપણે આ િવભેદક સમીકરણ ઉકેલીશું જથેી 1 વԱા થી Ԑાઇમ વԱા યે બરાબર 1 յયըુપՂ બાય નું 1 વԱા e th e x y x d dx e
નું ગુէռા આ આપે છે 1 વԱા ને ગુէռા Ԑાઇમ વԱા ગુէռા 1 વԱા નું յયըુપՂ નું છે અને આનો અથӪ થાય છે 1 વԱા x y e x y y e x e x e
ની ગુէռા બરાબર વԱા આ અલબԱ તમે એ પણ જોયંુ હશે કે આ એક લીિનયર ફչટӪ  ઓડӪર ઓડ છે પછી તમે એકીકૃત પિરબળ શોધી x y x c 
શકો છો અને તે કરી શકો છો પરંતુ Ԟારકે તે સરળ બને છે જો તમે આને અમુક ફં՘શનના કુલ յયըુપՂ તરીકે સમӾ શકો છો
તેથી આ સૂચવે છે કે બરાબર વԱા ભા՛યા વԱા આપેલ બરાબર 2y x c x 1 e y 0 
તેથી આ સૂચવે છે કે 2 બરાબર ભા՛યા 2 આનો અથӪ છે 4 ની બરાબર છેc c 
તેથી બરાબર વԱા 4 ને 1 વԱા વડે ભા՛યા માટેy x e x 
તેથી બરાબર માઈનસ 4 મુકવાથી આનો અથӪ થાય છે કે માઈનસ 4 પર 0 બરાબર છે અને માઈનસ 2 પર બરાબર 2 બાય 1 થશે խલસ x y y e 
થી માઈનસ 2 જ ે0 થી સખત રીતે વધાર ેછે
તેથી િવકճપ સાચો છે અને ખોટો છેa b 
તેથી આપણને સાચો છે અને ખોટો છે હવે અને પૂછે છે કે શું છે અંતરાલ માઈનસ એક થી શૂլયમાં કોઈપણ િનણાӪયક િબંદુa b c d yx 
તેથી યાદ રાખો કે િનણાӪયક િબંદુ એ એક િબંદુ છે ԧાં ફં՘શનનું յયըુપՂ 0 છે
તેથી બરાબર છે વԱા 4 ને 1 વԱા વડે ભા՛યા માટે આ સૂચવે છે કે ડેશ બરાબર છે 1 વԱા એ ગુէռા વԱા 4 નું յયըુપՂ yx x e x y x e x x 
છે 1 ઓછા વԱા 4 ગુէռા છેદનું յયըુપՂ છે માટે 1 વԱા વડે ભા՛યા ચોરસx x e x 
તેથી અિવભાԧ આ સમીકરણ Հારા આપવામાં આવે છે આ બરાબર છે અંતરાલ માઈનસ 1 થી 0 મા ંકોઈપણ સમયે 0 થી 0 કે નિહy x 
તેથી ચાલો આપણે ગણતરી કરીએ કે 0 પર Ԑાઇમ શું છે જો હંુ 0 ની બરાબર મુકંુ તો 1 વԱા ની બરાબર 1 છેy x e 0 
તેથી આ 0 ની 2 ઓછા 4 છે 1 બાય 2 ચોરસ છેe 
તેથી તે બાદબાકી 2 બાય 4 ઓછા અડધો છે જ ે0 કરતા ઓછો છે અને માઈનસ 1 પર Ԑાઇમ બરાબર 1 વԱા ને બાદબાકી 1 ઓછા 3 માટે y e e 
માઈનસ 1 ભા՛યા 1 વԱા બાદબાકી 1 ચોરસe 
તેથી આપણે ફԝ એ જોવાનું છે કે આનું િચՏ શું છે આ બરાબર છે 1 ઓછા 2 Հારા ભા՛યા 1 વԱા յયչત ચોરસ જ ે માઈનસ 2 બાય ગુէռા e e e 
એક વԱા એક બાય ચોરસ છે હવે આપણે ӽણીએ છીએ કે બે કરતા મોટો છેe e 
તેથી આ શૂլય કરતા મોટો છે
તેથી માઈનસ વન પર Ԑાઇમ 0 કરતા મોટો છે અને 0 પર Ԑાઇમ 0 કરતા ઓછો છે મիયવતӯ મૂճય Ԑમેય Հારા અિવભાԧ સરવાળો y y y x x 
માટે 0 ની બરાબર છે જ ેબાદબાકી 1 થી સંબંિધત છે 0 જનેો અથӪ છે કે તે છે તે અંતરાલ માઈનસ એક શૂլયમાં િનણાӪયક િબંદુ ધરાવે છેyx 
તેથી િવકճપ સાચો છે અને ખોટો છેc d 
તેથી અને સાચા િવકճપો છે ઠીક છે ચાલો આપણે ԐՇ નંબર છ પર જઈએ ધારો કે આપણને խલસનો આપવામાં આյયો છે. એ માં a c x f y r 
તમામ માટે ગુէռા Ԑાઇમ વԱા Ԑાઇમ ટાઇձસ બરાબર છે અને 0 પર ની બરાબર છે તો ચારના લોગ ની િકંમત xy fx f y f x fy f 1 f 
શોધો
તેથી અમને આપવામા ંઆյયું છે કે એ િડફરિլસબલ ફં՘શન છે જ ે ને સંતોષે છે ની વԱા બરાબર f f x y fxf prime y plus f prime

માટે વાչતિવક રખેામાં તમામ માટે અને આપણને 0 ની ની િકંમત પણ આપવામા ંઆવી છેxfy xy f 
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તેથી જો આપણે ને શૂլય બરાબર શլૂય ની બરાબર મુકીએ તો આપણે જોઈએ છીએ કે આપણે ગણતરી કરી શકીએ છીએ . Ԑાઇમ શլૂયનું x y f 
મճૂય આ સૂચવે છે કે ડાબી બાજુએ ની 0 બરાબર છે Ԑાઇમ 0 વԱા અિવભાԧ 0 એટલે કે 2 ગણા Ԑાઇમ 0 જ ેસચૂવેf f 0 f f f 0 f 0 f 
છે બરાબર 2 અિવભાԧ 0 તરીકે આપવામાં આવે છેf 0 1 f 
તેથી અિવભાԧ 0 એ 1 બાય 2 ની બરાબર હોવી જોઈએ.f 
તેથી આ એક હકીકત છે જ ેઆપણે મેળવીએ છીએ હવે આપણે ચારના ના લોગની િકંમતની ગણતરી કરવી પડશેf 
તેથી આપણે કરીશું નું શું છે તે શોધવાનો ԐયԴ કરોx f 
તેથી આપેલ સમીકરણમાં ફરીથી ની બરાબર 0 મુકવાથી આપણને નું વԱા મળશે નું બરાબર ગુէռા Ԑાઇમ 0 વԱા y x f x y x f x fx f 

Ԑાઇમ ગુէռા પહેલાથી જ ની િકંમતની ગણતરી કરી છેf x f 0 . f prime 0 
તેથી આ ગુէռા અડધા વԱા Ԑાઇમ ગુէռા એક Ԑાઇમ બરાબર અડધા બરાબર છે અને આ સૂચવે છે કે Ԑાઇમ બાય fx f x f x fx f x fx
અડધા બરાબર છે એકીકરણ કરીને અમને લોગ બરાબર મળે છે બાય 2 વԱા પર 0 બરાબર 1 નો અથӪ બરાબર 0 છેfx x cf c 
તેથી નો લોગ બરાબર બે બાય બે આપણે ચાર ના નો લોગ ગણવો પડશેx x x f 
તેથી આ ચાર બાય બે જટેલો થશે બે તો ચાલો તપાસ કરીએ કે આ આપેલ કાયાӪԵક સમીકરણને સંતોષે છેfx 
તેથી આપણી પાસે લોગ બરાબર બાય બે છે જ ેસચૂવે છે કે એ ની ઘાત બે બાય છે હવે જો ની બે બાય છે તો fx x fx e x x fx e x x 
આ વԱા શું છે? કરશે ની ઘાત વԱા બાય બે જ ે ની બરાબર બાય બે ગણી ની બે ગણી પણ Ԑાઇમ વԱા fx y e x y e x x e y fxf y f
અિવભાԧ શું છે આ બરાબર ગણું છે અિવભાԧ ને અડધો આપશે 2 વԱા અિવભાԧ અડધો xfy fx e x x 2 f y y e f x e x x
2 ગણો બાય 2 જ ેઅડધો વԱા અડધો 1 ગણો ગુէռા ની બરાબર છે બાય 2.e y e x 2 e y 
તેથી આ સાચું છે , ચાલો આપણે વધુ એક સમչયા કરીએ િવભેદક સમીકરણ બરાબર વગӪમૂળ 1 ઓછા ચોરસ બાય એ ચલ િԋԧા છે dydx y y 
અને િબંદુ શૂլય પર િનિՆત કેլԍ સાથે વતુӪળોનું કુટંુબ નԜી કર ેછે. અճપિવરામ એક િવકճપ એ ચલ િԋԧા છે અને શૂլય અճપિવરામ ઓછા એક b c
પર િનિՆત કેլԍ િનિՆત િԋԧા 1 છે અને અԟ સાથે ચલ કેլԍો છે અને િનિՆત િԋԧા 1 છે અને વાય અԟ સાથે ચલ કેլԍો છેx d 
તેથી આપણે ӽણીએ છીએ કે િવભેદક સમીકરણ ԧાર ેઆપણે ઉકેલથી વણાંકોનું કુટંુબ મળશે અને આપણે આપેલ િવકճપોમાંથી િવકճપ પસંદ 
કરવાનો છે જથેી આપણી પાસે બરાબર 1 ઓછા વગӪમૂળ બાય છે. dydx y y t he is variable separable d
તેથી આપણે આને તરીકે લખી શકીએ છીએ વગӪમૂળ Հારા 1 ઓછા વગӪમૂળ બરાબર અને આ એકીકૃત કરવું સરળ છે અમે 1 ઓછા y y dy dx 

ચોરસને ચોરસ તરીકે મૂકીએ છીએ જ ેસૂચવે છે કે ઓછા 2 બરાબર 2 એ માઈનસ ઉડુ છેy u ydy udu ydy 
તેથી 1 ઓછા ના વગӪમૂળ વડે નું અિવભાԧ વગӪ બરાબર અિવભાԧ બાદબાકી ને 1 ઓછા ના વગӪમૂળ વડે િવભાિજત કરવામાંy y dy udu y 
આવે છે . ચોરસ વԱા એટલે આપણને મળે છે બરાબર 1 ઓછા વગӪમૂળના ઓછા વગӪમૂળ વԱા c x y c
તેથી આને 1 ઓછા વગӪના વગӪમૂળ તરીકે લખી શકાય છે તે ઓછા બરાબર છે જ ેસૂચવે છે કે 1 ઓછા વગӪ ઓછા વગӪ છે અથવા y c x y c x 
હંુ આને ઓછા વગӪ તરીકે પણ લખી શકંુ છંુ આનો અથӪ એ થાય છે કે ઓછા ચોરસ વԱા ચોરસ બરાબર 1 ԧાં એક મનչવી x c x c y c 
િչથરાંક છે
તેથી આ આપણે જોઈએ છીએ કે આ અճપિવરામ 0 અને િԋԧા 1 પર કેլԍ સાથે વતુӪળ આપે છેc 
તેથી આ બધા વતુӪળો માટે િԋԧા 1 િનિՆત છે અને કેլԍ અճપિવરામ 0 છે આ અԟ પર આવેલું છેc x 
તેથી િવકճપ એ છે અહી ંમાԋ સાચો િવકճપ અને ખોટો છે બધુ બરાબર છેc o ab d 
તેથી આ અિભՂ કલન પર છօંુ յયા՚યાન પૂԀં કર ેછે તમારો ખૂબ ખૂબ આભાર 
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