
ஐஐூ பாம் கணித ேசன௩க்ஶ வணக்கம் பாரை்வயாளரக்ள் வ௠க, இௌ ஒ௠ங்ழைணந்த கால்ஶலஸ் பற்௣ய
௳ரி௵ைர ஐந்தாஶம், இன்௥ நாம் ேவ௥பா௄ சமன்பா௄களில் ஼ல ஼க்கல்கைளப் பற்௣ ௳வாொக்கப் 
ேபாழேறாம்,
எனேவ ௚தல் வரிைச சாதாரண ேவ௥பா௄ சமன்பா௄கைளத் ோரப்்பதற்கான ௚தல் ஼ல ௚ைறக௬டன் 
ெதாடங்ஶேவாம்,
எனேவ ௚தல் வரிைச சாதாரண ேவ௥பா௄ என்ன இந்த சமன்பா௄ ெவளிப்பைடயான வூவத்ொல் இௌ xy 
இன் க்ஶ சமமான வூவத்ொன் சமன்பா௄ ஆஶம், இொல் என்பௌ சாரப்ற்ற மா௣ மற்௥ம் ஐச ்f dydx x y x 
சாரந்்தௌ,
எனேவ என்பௌ ஐப் ெபா௥த்தவைர இன் வ௯த்ேதான்றல் ஆஶம், இௌ இன் ஼ல dydx x y xf 
ெசயல்பா௄க௬க்ஶ சமம் இரண்௄ மா௣களின் ெகா௄க்கப்படட் ெசயல்பா௄,
எனேவ இௌ ெவளிப்பைடயான வூவம், ஼ல சமயங்களில் சமன்பா௄ மைற௚க வூவத்ொல் 
ெகா௄க்கப்ப௄ழறௌ,
எனேவ மைற௚க வூவத்ொல் ஒ௠ ௚தல் வரிைச சாதாரண ேவ௥பா௄ சமன்பா௄ என்பௌ வூவத்ொன் 
ஏேத௑ம் சமன்பா௄ ஆஶம் ஼ல ெசயல்பாட்௄ ௛லதனம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் . ௛ன்௥ f xy dydx 
மா௣களின் ெசயல்பா௄ ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ ,
எனேவ ௚தல் வரிைச ஐ ோரக்்ஶம் ௚தல் வரிைச ஐ ோரக்்ஶம் ஼ல ௚ைறகைள உங்க௬க்ஶ ods ods 
நிைன௶ட௄்ழேறன்,
எனேவ ௚தல் எளிய ௚ைற மா௣ ௚ைற ஆஶம் separab le
எனேவ இந்த ௚ைற௜ல் ெகா௄க்கப்படட் சாதாரண ேவ௥பா௄ சமன்பாடை்ட வூவத்ொல் ஼ல fxdx g ydy 
க்ஶ சமமாக எ௱தலாம், ௔ன்னர ்நாம் இ௠ பக்கங்கைள௞ம் ஒ௠ங்ழைணக்கலாம்,
எனேவ நாம் இன் ஒ௠ங்ழைணப்௖க்ஶ சமமான இன் ஒ௠ங்ழைணப்௖க்ஶ சமமாக fx dx gydy 
எ௱ௌேவாம் , இௌ மைற௚க வூவத்ொல் ோர௵்கைள அளிக்ழறௌ . ௚ூந்தால், ஐ இன் ெசயல்பாடாக y x 
எ௱ௌேவாம்,
எனேவ நீங்கள் மற்௥ம் மா௣கைளப் ௔ரிக்கக்ஷூய ௚தல் ௚ைற இௌவாஶம், இௌ இரண்டாவௌ ௚ைறx y 
ஒேர மாொரியானௌ என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ,
எனேவ இௌ இன் க்ஶ சமமான வூவத்ொன் ஆஶம் . y f dydx ode x
எனேவ இந்த வூவத்ொல் சமன்பாடை்ட என்னால் எ௱த ௚ூந்தால், ெடரிேவடூ்வ் என்பௌ இன் ஼ல dydx y 
ெசயல்பாடாஶம் என்பௌ க்ஶ சமம் ௔ன்னர ் என்பௌ க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம்,y ux dydxdydx u plus xdudx 
எனேவ நாம் ப்ளஸ் ஐப் ெப௥ழேறாம்,u xdudx 
எனேவ ஐப் ெப௥ழேறாம் என்பௌ க்ஶ சமம் ஆல் என்பௌ என்பௌ இப்ேபாௌ மற்௥ம் u xdudx y x uf u x 
மா௣களில் மா௣ ௔ரிக்கக்ஷூய ஆக மா௥வைத நீங்கள் பாரக்்கலாம். என்பௌ க்ஶ சமம் ode u xdudx 
என்பௌ க௯த்தல் இப்ேபாௌ இ௠௖ற௚ம் ஒ௠ங்ழைணத்ௌ , இ௥ொயாக நாங்கள் ஐ u u ual to dx by x u 

க்ஶ சமமாக ைவப்ேபாம்,x 
எனேவ நீங்கள் ெதரிந்ௌ ெகாள்ள ேவண்ூய ௛ன்றாவௌ ௚ைற ேநரியல் ௚தல் வரிைச ஐ எவ்வா௥ odes 
ோரப்்பௌ என்பௌதான். வூவம் ஷட்டல் ௚ைற இன் க்ஶ சமம், அங்ஶ மற்௥ம் க்ஶ dydx px y x g px gx x 
இன் ெசயல்பா௄கள் வழங்கப்ப௄ழன்றன,
எனேவ இைதத் ோரக்்க இந்த சமன்பாடை்டப் ெப௠க்ழனால் நாம் என்ன ெசய்ேவாம்,
எனேவ ெகா௄க்கப்படட் சமன்பாடை்ட ஆல் ெப௠க்ழனால் அதன் சக்ொ இன் ன் ௔ன்னர ்e pxdx integral 
இடௌ ௖றம் மா௥ம், அதனால் இடௌ ௖றம் க்ஶ பவர ் ௚ைற மற்௥ம் ௚ைறகள் e integral pxdx dydx px e
பவர ் ௚ைற ஆக இ௠க்ஶம், இப்ேபாௌ இௌ ஆல் என்பைத நீங்கள் integral pxdx y d derivative 
பாரக்்கலாம் . இன் பவர ்இன்ெடக்ரல் மடங்ஶ க்ஶ, ஏெனனில் தயாரிப்௖ ௳ொ௜ன்பூ இந்த e pxdx y 
தயாரிப்ைப ேவ௥ப௄த்ொனால், ஒ௠ங்ழைணந்த மடங்ஶகள் மற்௥ம் மடங்ஶகளின் pxdx dydx y 
அொேவகத்ைத நீங்கள் ெப௥௴ரக்ள் அொேவகத்ொன் இப்ேபாௌ இந்த சமன்பா௄ ஆனௌ px, t he ode d 
ஆல் ஆல் க்ஶ ஆல் பவர ் ௚ைற க்ஶ சமம் க்ஶ சமமான ெப௠க்கல் க்ஶ d e d integral pxdx y e pxdx x 
சமம்
எனேவ இப்ேபாௌ நாம் இைத எளிைமயாக ஒ௠ங்ழைணக்கலாம், இௌ க்ஶ ஐ ஶ௣க்ழறௌ க்ஶ சமம் e e e 

௚ைற மற்௥ம் ஒ௠ தன்னிசை்சயான மா௣௧ integral pxdx gxdx c
எனேவ நாம் இந்த ோரை்வப் ெப௥ழேறாம்,
எனேவ நாம் இந்த காரணிைய ெப௠க்ழ க்ஶ இௌ ஒ௠ங்ழைணக்ஶம் காரணிகள் என்௥ e integral pxdx 
அைழக்கப்ப௄ழறௌ,
எனேவ இங்ேக இன் க்ஶ ஒ௠ ஒ௠ங்ழைணப்௖ காரணி என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ,e integral pxdx 
எனேவ ௚த௧ல் நாம் என்ன ெசய்ழேறாம் என்பைதக் கணக்ழ௄ழேறாம் . ஒ௠ங்ழைணக்ஶம் காரணி, 
௔ன்னர ்நாம் ோர௵் காண்ேபாம்,
எனேவ இந்த ௚ைறகளின் அூப்பைட௜ல் ஼ல ஼க்கல்கைளச ்ெசய்ேவாம்,
எனேவ க்ஶ சமமான ௳த்ொயாசமான சமன்பாட்ைட 9 ஷட்டல் எட௄் ௡ட் மடங்ஶ வரக்்க ௛லத்ைத y y x 
ொ௠ப்ொப்ப௄த்ொனால், எளிய ஼க்கல் ேகள்௳ ஒன்௣௧௠ந்ௌ ெதாடங்ஶேவாம். ௡ட் இன் xdy 
வரக்்க௛லத்ொற்ஶ சமம் 4 ஷட்டல் வரக்்க ௛லத்ொன் ஒன்பௌ ஷட்டல் ௡ட் ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட க்ஶ இந்த x x
தைலவழ் மற்௥ம் 0 இல் என்பௌ ௡ட் 7 க்ஶ சமம், ௔ன்னர ் இன் மொப்ைப இரண்௄ ஐம்பத்ௌ ஆ௣ல் dx y y 
கண்௄௔ூக்க௵ம்,
எனேவ நான் சமமாக எ௱ொனால் இங்ேக 4 ஷட்டல் வரக்்க௛லத்ொன் வரக்்க௛லத்தால் 1 9 ஷட்டல் ௡ட் dy x
ெப௠க்கல் 1 ஆல் 8 ௡ட் ெப௠க்கல் 9 ௔ளஸ் ௡ட் இன் வரக்்க௛லம்,x x dx 
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எனேவ இௌ ௚தல் வைகயான மா௣ ௔ரிக்கக்ஷூய சமன்பா௄ என்௥ நாம் பாரக்்ழேறாம், இப்ேபாௌ நாம் 
இ௠ பக்கங்கைள௞ம் ஒ௠ங்ழைணக்ழேறாம்,
எனேவ இௌ என்பௌ இதன் ஒ௠ங்ழைணப்௖க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம். இப்ேபாௌ இைத எப்பூ y 
ஒ௠ங்ழைணப்பௌ என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், ஐ நான்ஶ ஷட்டல் வரக்்க௛லத்ைத ஒன்பௌ ஷட்டல் ௡ட் u 

க்ஶ சமமாக ைவத்தால் என்பௌ இதன் வ௯த்ேதான்ற௩க்ஶ சமம் ஒன்பௌ ஷட்டல் ௡ட் இன் x du x 
வ௯த்ேதான்றல் ஒன்பௌ ஷட்டல் ௡ட் மடங்ஶ ஆஶம். ஒன்௥க்ஶ இரண்௄ ௡ட் x xdx
எனேவ நாம் இதற்ஶச ்சமமாகப் ெப௥வைதக் காண்ழேறாம்,du 
எனேவ இப்ேபாௌ இைத ஒ௠ங்ழைணத்தால் என்பௌ 1 ஆல் வரக்்க௛லத்ொன் ௚ைற ஆல் y u du 
இரண்ூன் ஒ௠ங்ழைணப்௖க்ஶச ்சமம், இௌ ஷட்டல் u c

இன் வரக்்க ௛லத்ொற்ஶச ்சமம். ௙ண்௄ம் ைவப்பதற்ஶச ்சமம் இதற்ஶச ்சமம் 4 ஷட்டல் So y u 
வரக்்க௛லம் 9 ௔ளஸ் ௡ட் ௔ளஸ் க்ஶ சமமான ௡ட் 7 ஐப் ெப௥ழேறாம் என்பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ x c y 0 c 
சமம்
எனேவ இல் என்பௌ நான்ஶ ஷட்டல் சௌரத்ொன் வரக்்க ௛லத்ொற்ஶச ்சமம் ௡ட் 9 ௔ளஸ் ௡ட் மற்௥ம் x y x 
இப்ேபாௌ நாம் ஐ 256 இல் எளிதாகக் கணக்ழடலாம் 4 ௔ளஸ் ஸ்ெகாயர ்௡ட் 9 ௔ளஸ் ஸ்ெகாயர ்௡டூ்ன் y 
வரக்்க ௛லத்ொற்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம் 256ல் 16 ழைடக்ஶம் , ௔ன்னர ்இௌ 4 ஷட்டல் 9 ஷட்டல் 16 இன் 
வரக்்க௛லமாக மா௣னால் 25 வரக்்க௛லம் 5ஐக் ெகா௄க்ழறௌ, இௌ 9ன் வரக்்க௛லத்ைத அளிக்ழறௌ, இௌ 
3ஆஶம், அௌேவ இரண்டாவௌ ஼க்கைல இ௧௠ந்ௌ வைர ெசய்ேவாம் . ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமான r r 
ௗஜ்௷யத்ொன் என்பௌ க்ஶ சமமான 2 ஷட்டல் 5 ெப௠க்கல் 5 ைமனஸ் 2 க்ஶ சமமான ஐ f fx y y dydx 
ொ௠ப்ொப்ப௄த்ொனால் , இன் எொரம்ைற ௚ூ௳௧ ஐ ெந௠ங்ஶம் வரம்௔ன் மொப்ைபக் கண்ட௣ய௵ம்,x x 
எனேவ ௚த௧ல் நாம் ோரக்்க ௚யற்஼ப்ேபாம். இந்த ஆக இரண்௄ ஷட்டல் ஐந்ௌ ெப௠க்கல் ஐந்ௌ ode y y 
ைமனஸ் இரண்௄க்ஶ சமமான உள்ளௌ,dydx 
எனேவ இைத ஒன்௥க்ஶ ஐந்ௌ மற்௥ம் இரண்௄ ௚ைற ஐந்ௌ ைமனஸ் இரண்௄ சமமான என y y dy dx 
௙ண்௄ம் எ௱தலாம்
எனேவ ௙ண்௄ம் இௌ மா௣ ௔ரிக்கக்ஷூய சமன்பா௄ இப்ேபாௌ நாம் இ௠ பக்கங்கைள௞ம் 
ஒ௠ங்ழைணக்ழேறாம் இப்ேபாௌ இைத பஶொ ௔ன்னங்களில் எ௱தலாம், அதாவௌ இைத 1 ஆல் 5 y 
க௯த்தல் 2 க௯த்தல் ஒன்௥ ஐந்ௌ ஷட்டல் இரண்௄ என்௥ எ௱தலாம். அப்பூச ்ெசய்தால் நாம் நான்ஶ y 
எண்கைள ெப௥ேவாம்,
எனேவ ஒன்௥க்ஶ நான்ஶ மடங்ஶ இங்ேக உள்ள ஒ௠ங்ழைணப்௖க்ஶ சமம்
எனேவ இந்த க்ஶ சமம்dy integral dx 
எனேவ இௌ ஒன்௥க்ஶ நான்ழல் ஒன்௣ன் ஐந்ௌ ைமனஸ் 2 இன் ஒ௠ங்ழைணப்ைபக் ெகா௄க்ழறௌ y w 
ேமாட் 5 ைமனஸ் 2 ைமனஸ் இயற்ைகப் பொேவ௄ 5 ைமனஸ் 2 க௯த்தல் இௌ ேமாட் ஃைபவ் ஷட்டல் y y y 
இரண்௄ என்பௌ ஷட்டல் ஼க்ஶ சமம்x 
எனேவ இ௠பொனால் ெப௠க்ழனால் இௌ ேமாட் 5 ைமனஸ் இரண்ூன் இயற்ைகப் பொைவக் ெகா௄க்ஶம். y 
ஐந்ௌ ஷட்டல் இரண்௄ என்பௌ இ௠பௌ ஷட்டல் இ௠பௌ ஆஶம்y x c 
எனேவ ௗஜ்௷யம் ஷட்டல் இ௠பௌ என்பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமம்,c 
எனேவ ேமாட் ஃைப ைமனஸ் ௅ ைபவ் ௔ளஸ் ௅ இௌ இ௠பௌ க்ஶ சமம், இௌ ஐந்ௌ ைமனஸ் y y x y 
இரண்௄ ைபவ் ஷட்டல் இரண்௄ என்பௌ ௘ன் இ௠பௌ இப்ேபாௌ என்பௌ வரம்௔ற்ஶச ்சமம் என்௥ y x l 
ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம் இன் இன் ைமனஸ் ௚ூ௳௧க்ஶ ௚ைனழறௌ ௔ன்னர ் ைமனஸ் x x f x 
௚ூ௳௧க்ஶ ௚ைனழறௌ என வரம்ைப எ௄த்ௌக் ெகாண்டால், நாம் ஐந்ௌ ைமனஸ் ௅ ஃைபவ் ஃைபவ் எல்l 
௔ளஸ் ௅ைவப் ெபற்றால், இந்த ேமாட் வரம்௖ ௚ைனப்௖க்ஶ சமம் இன் ைமனஸ் இன்ஃ௔னிடூ் ௄ பவர ்x e 
இ௠பௌ மற்௥ம் இந்த வரம்௖ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம்x 
எனேவ இௌ ஐந்ௌ ௧ ைமனஸ் ௅ சமமான ௗஜ்௷யத்ைத ஶ௣க்ழறௌ, இௌ எல் இரண்௄க்ஶ சமம் ஐந்ௌ ஆல் , 

இன் ைமனஸ் ௚ூ௳௧ வைர நீடூ்க்ஶம் வரம்௖ இரண்௄க்ஶ ஐந்ௌக்ஶ சமம், ௔ரசச்ைன எண் ௛ன்ைறச ்x 
ெசய்யலாம் ,
எனேவ ஒ௠ வைள௵ ௖ள்ளி ஒ௠ காற்௖ள்ளிைய ஆறாகக் கடந்ௌ , ெதா௄ேகாட்ூன் சாய்ைவ வைள௵க்ஶ 
௳ட ேவண்௄ம். எந்தப் ௖ள்ளி௜௩ம் கமா ஆல் ஆல் ௔ளஸ் இன் க்ஶ ௗஜ்௷யத்ைத x y x x y secant x 
௳ட ெபரியௌ ௔றஶ வைள௳ன் சமன்பா௄ உங்க௬க்ஶ நான்ஶ ௳௠ப்பங்கள் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ a 
என்பௌ இன் ைசன் இன் இயற்ைக பொ௵க்ஶ சமம் ஷட்டல் பாொ ஆல் லாக் ௔ளஸ் y x x x b cos xy x x 
அைர ஼ ெசகண்ட் 2 க்ஶ சமம் ப்ளஸ் 2 மற்௥ம் என்பௌ காஸ் ஆல் லாக் ௔ளஸ் பாொக்ஶ y x x d 2y x x 
சமம்
எனேவ ஒ௠ ௖ள்ளி௜ல் உள்ள ெதா௄ேகாட்ூன் சாய்௵ கமா வைள௵ ஆல் வழங்கப்ப௄ழறௌ,x y dydx 
எனேவ ஆனௌ க்ஶ க்ஶ சமம் க்ஶ க்ஶ ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட ெபரியௌ,dydx y y x x x x x 
எனேவ ஆல் இன் ெசயல்பாடாக வழங்கப்ப௄வைத இங்ேக காண்ழேறாம்,dydx y x y 
எனேவ இௌ ஒேர மாொரியான வூவம்
எனேவ நாம் க்ஶ சமமாக ஐ ைவத்ௌ , ௔ன்னர ்இந்த என்பௌ ௔ளஸ் க்ஶ சமமாக y ux dydx u xdudx 
இ௠க்ஶம் என்பைத அ௣ேவாம் ஐக் ஶ௣க்ழறௌ இன் மொப்ைபக் nt u , cos udu equal to dx by x c 
கண்ட௣ய இப்ேபாௌ ஐப் பொ௵ ெசய்ய, என்பௌ ஒ௠ க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம் ேபாௌ, க்ஶ x plus c x y   y 
சமம் ஆல் ஆ௥ என்ற நிபந்தைனையப் பயன்ப௄த்த ேவண்௄ம், ஏெனனில் ஆ௣ல் ஒ௠ கமா pi pi 
வைள௳ல் ப௄த்ௌக் ெகாள்ள ெகா௄க்கப்படட்ால் ஐ சமமாக 6 ஆல் ைவத்ௌ ஐ 1க்ஶ சமமாக y x 
ைவத்ேதாம், ைசன் ைபைய 6 ஆல் லாக் 1 ௔ளஸ் ஼ லாக் 1 ஐப் ெப௥ழேறாம், ேம௩ம் ஼ன் ைப 6 ஆல் பாொ 
ஆஶம்,
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எனேவ இௌ ஼ என்பௌ பாொக்ஶ சமம்
எனேவ ைசன் ஆல் ஆஶம் பொ௵ ஷட்டல் பாொக்ஶ சமம்y x x 
எனேவ இௌ ௳௠ப்பம் சரியான பொல் என்௥ம் மற்௥ம் தவறானௌ என்௥ம் ஷ௥ழறௌ,a bc d 
எனேவ இௌ ஒேர மாொரியான வூ௳ல் இ௠க்ஶம் ஒ௠ க்ஶ ஒ௠ எ௄த்ௌக்காட௄் ஆஶம் ப்ைரம் ode f x 
என்பௌ ஆல் 2 ைமனஸ் எஃப்எக்ஸ் க்ஶ சமம் மற்௥ம் எஃப் ஒன்௥ ஒன்௥க்ஶ சமம் அல்ல என்௥ x 
ேவ௥ப௄த்தக்ஷூய ெசயல்பா௄ 0 ஷட்டல் ௔ைரம் 1 ஆல் சமம் 1 ௔ என்பௌ 0 ௔ளஸ் மடங்ஶ f x x f 1 
ஆல் சமம் 2 ஼ வரம்௖ வரம்௖ ஷட்டல் சௌர மடங்ஶ ௔ைரம் சமம் 0 ூ என்பௌ ேமாட் x x x 0 x f x 
எஃப்எக்ஸ் ஶைற௵ ொறந்த இைடெவளி ௗஜ்௷யம் இரண்ூற்ஶச ்ெசாந்தமான அைனத்ௌ க்ஶம் x 
இரண்௄க்ஶ சமம்,
எனேவ நமக்ஶக் ெகா௄க்கப்படூ்௠ப்பௌ க்ஶ சமமாக க்ஶ சமமாக எ௱தப்ப௄ம் ஒ௠ ஆஶம், y fx ode 
௔ன்னர ்நம்௘டம் ௔ைரம் என்பௌ என்பௌ ஆல் 2 க௯த்தல் க்ஶ சமம், இைத என ௙ண்௄ம்f x dydx x y dy 
எ௱தலாம். ௔ளஸ் 1 ஆல் ெப௠க்கல் சமம் 2 க்ஶ சமம் இௌ ௨னியர ்ஓட் ஆஶம், இந்த ௳ஷயத்ொல் dx x y 
இைத ஆல் ெப௠க்ழனால், இௌ மடங்ஶ மற்௥ம் ஐ 2 க்ஶ சமமாக வழங்ஶழறௌ , இப்ேபாௌ x x dydx y x 
நீங்கள் இடௌ ைகைய ெதளிவாகக் காணலாம். பக்கமானௌ ஆல் ஆல் ெப௠க்கல் க்ஶ சமம், d d x y 2 x 
௔ன்னர ்இைத ஒ௠ங்ழைணப்பதன் ௛லம் மடங்ஶ சமம் சௌரம் மற்௥ம் ஐப் ெப௥ழேறாம், இௌ x y x c y 
சமம் சௌரம் மற்௥ம் ஆல் வஶக்கப்ப௄வைதக் ஶ௣க்ழறௌ. ப்ளஸ் ஆல் என்௥ எ௱தப்பட்டால், x c x x c x 
அௌ இன் என்பௌ ௔ளஸ் ஆல் ஆல் ெகா௄க்கப்ப௄ழறௌ, இப்ேபாௌ நமக்ஶ ேம௩ம் ஒ௠ x f x c x 
நிபந்தைன ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ, ஒன்௣ன் என்பௌ ஒன்௥க்ஶ சமம் அல்ல. ஒன்௣ன் என்பௌ f e f 
ஒன்௥க்ஶ சமமானதல்ல, என்பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமம் அல்ல,c 
எனேவ இன் என்பௌ ஷட்டல் மற்௥ம் ஼ல க்ஶ சமமாக 0 இல்ைல. இப்ேபாௌ ௳௠ப்பங்கைளப் x x x c x c 
பாரப்்ேபாம்,
எனேவ ௳௠ப்பம் ஷ௥ழறௌ ௗஜ்௷யத்ைத ெந௠ங்ஶம் ேபாௌ இன் ஒன்௣ன் இன் வரம்௖ வரம்௖,a x f x 
எனேவ ௔ைரம் இன் ப்ைரம் என்பௌ 1 ைமனஸ் சௌரத்ொற்ஶ சமம். ஐ ெந௠ங்ஶம்ேபாௌxf x f c by x x 0 

ௗஜ்௷யத்ைத ெந௠ங்ஶம்ேபாௌ ஐ ெந௠ங்ஶழறௌ,,   x 1
எனேவ ௳௠ப்பம் சரியானௌ ,a 
எனேவ ௳௠ப்பம் சரியான ௳௠ப்பம் என்பௌ இன் மடங்ஶ இன் 1 ஆல் வரம்ைபக் ஷ௥ழறௌ,a b x x f x 
எனேவ ஆல் 1 இன் மடங்ஶ என்ன என்பைதக் கணக்ழ௄ேவாம் . இன் மடங்ஶ க்ஶ 1 ஆல் x x f x x f x 
சமமாக இ௠க்ஶம், இௌ 1 ௔ளஸ் சௌரத்ொற்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம், இௌ 1 ஐ அேஶம் ேபாௌ ஐ cx x 0 
ெந௠ங்ஶழறௌ,
எனேவ ௳௠ப்பம் இந்த வரம்௖ 2 க்ஶ சமம் என்௥ ஷ௥ழறௌ. தவ௥b 
எனேவ என்பௌ தவறான ௳௠ப்பம் என்பௌ சௌர மடங்ஶ ௔ைரம் வரம்ைபக் ேகடழ்றௌ, ஐ b c x f x x 0 
ெந௠ங்ஶழறௌ,
எனேவ நாம் ஏற்கனேவ ௔ைரம் ஐக் கணக்ழட௄்ள்ேளாம்f x 
எனேவ சௌர மடங்ஶ ௔ைரம் இௌ க்ஶ சமம் சௌர மடங்ஶ ௔ைரம் என்பௌ 1 க௯த்தல் x f x x f x cx 
சௌரம் இௌ சௌரம் க௯த்தல் க்ஶ சமம்x c 
எனேவ வரம்௖ 0 ஷட்டல் சௌர மடங்ஶ ௔ைரம் ைமனஸ் க்ஶ சமம் மற்௥ம் என்பௌ ௗஜ்௷யம் x x f x c c 
அல்ல ,
எனேவ க௯த்தல் க்ஶ சமமாக இல்ைல, ஆனால் ௳௠ப்பம் இந்த வரம்௖ 0 க்ஶ சமம் என்௥ ஷ௥ழறௌ,c 0 c 
எனேவ இௌ தவ௥,
எனேவ இங்ேக கவனிக்க௵ம் ப்ைரம் ஆல் 2 க௯த்தல் என்௥ ஏற்கனேவ அ௣யப்பட்டௌ,f x x fx 
எனேவ இைத சௌரத்தால் ெப௠க்க ௚யற்஼ ெசய்யலாம். வரம்௖க் ஶ௣ப்ைபக் கண்ட௣ய, ௔ைரம் x f x 
இரண்௄ க௯த்தல் ஆல் சௌர மடங்ஶ ௔ைரம் சௌரம் க௯த்தல் மடங்ஶ க்ஶ சமமாக fx x x f x 2 x x fx 
இ௠க்ஶம், இப்ேபாௌ இங்ேக நீங்கள் தவ௥ ெசய்யலாம் மற்௥ம் இந்த 2 ஐ ெந௠ங்ஶம்ேபாௌ என்௥ x 0 
நிைனக்கலாம். சௌரம் 0ஐ ெந௠ங்ஶழறௌ, ௔ன்னர ் இன் மடங்ஶ ஐப் ெப௥ழேறாம்,x x x f 
எனேவ நிசச்யமாக 0ஐ அேஶழறௌ, ௔ன்னர ் மடங்ஶ ௗஜ்௷யத்ைத ெந௠ங்ஶழறௌ என்௥ நீங்கள் x x fx 
நிைனக்கலாம்,
எனேவ ஐ ெந௠ங்ஶம் ௗஜ்௷யத்ைதக் ஷடூ் ஐ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமமாக எண்ணினால் இௌ x xfx
ேதைவ௜ல்ைல. உண்ைம, ஏெனனில் 0ஐ ெந௠ங்ஶம்ேபாௌ இன் வரம்௖ ௚ூ௳௧யாகேவா அல்லௌ x fx 
க௯த்தல் ௚ூ௳௧யாகேவா இ௠க்கலாம்
எனேவ ஐ 0 ஷட்டல் ஐ ெந௠ங்ஶம்ேபாௌ ஐ வரம்௔ட௵ம் கள் வைரய௥க்கப்பட ேவண்ூயொல்ைல ,x thi fx
எனேவ இந்த வரம்௖ 0 க்ஶ சமம் என்௥ நீங்கள் நிைனத்தால், ௳௠ப்பம் சரியானௌ ஆனால் அௌ சரியல்ல c 
என்௥ நீங்கள் நிைனப்௕ரக்ள்,
எனேவ இப்ேபாௌ ௳௠ப்பத்ைத பாரக்்கலாம் d
எனேவ ௳௠ப்பம் என்பௌ சமமானைத ௳ட ஶைறவாக உள்ளௌ என்௥ ஷ௥ழறௌ. ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ d mod fx 
இைடேய க்ஶ இரண்௄ மற்௥ம் என்பௌ ௔ளஸ் ஆல் ஆஶம்,x fxfx x c x 
எனேவ என்பௌ ப்ளஸ் ஆல் க்ஶ சமம் மற்௥ம் ஆனௌ ௗஜ்௷யமல்லாதௌ என fx x c x c 
வழங்கப்ப௄ழறௌ, ஏெனனில் ஆல் ௚ூ௳௧ைய அேஶம் ேபாௌ ஐ ெந௠ங்ஶழறௌc x x 0 
எனேவ இைடெவளி ௗஜ்௷யம் இரண்ூல் வரம்௔டப்பட௳ல்ைல ,fx 
எனேவ ௳௠ப்பத்ேதர௵் ௞ம் தவறானௌ,d 
எனேவ என்பௌம் தவறாஶம்,d 
எனேவ ௳௠ப்பம் மட௄்ேம சரியான ௳௠ப்பம் இங்ேக ேகள்௳ எண் ஐந்தாம் ப்ைரம் ஷட்டல் a y x yx 
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மடங்ஶ ௔ைரம் என்பௌ மடங்ஶ க்ஶ சமம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யத்ொல் ௔ைரம் அல்லௌ என்பௌg x gx g r y x x 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமம், அங்ஶ என்பௌ இல் ெகா௄க்கப்படட் நிைலயான அல்லாத gx r 
ேவ௥ப௄த்தக்ஷூய ெசயல்பாடாஶம் ௔ளஸ் ௔ைரம் ெப௠க்கல் என்பௌ மடங்ஶ ப்ைரம் க்ஶ g x y gx g x 
சமம்,
எனேவ இௌ ௙ண்௄ம் ஒ௠ ேநரே்காடூ்ல் இ௠ப்பைத நீங்கள் காண்ழ௤ரக்ள்,
எனேவ நாம் என்ன ெசய்ழேறாம் என்பைத ௚த௧ல் ஒ௠ங்ழைணக்க ேவண்௄ம் பவர ்இன்ெடக்ரல் pxdxpx 
க்ஶ காரணி என்பௌ ௔ைரம் ஆஶம்,ing e g xdx 
எனேவ இௌ க்ஶ சமம்gx 
எனேவ க்ஶ என்பௌ ஒ௠ ஒ௠ங்ழைணந்த காரணியாக உள்ளௌ, ௔ன்னர ் க்ஶ ஆல் e gx gx e 
ெப௠க்ஶழேறாம் மற்௥ம் மடங்ஶ ஒ௠ங்ழைணக்ஶம் காரணி ஐப் ெப௥ழேறாம் ஒ௠ங்ழைணக்ஶம் y e 
காரணி௜ன் ஒ௠ங்ழைணப்௖க்ஶ சமமான க்ஶ சமமான ௚ைற ௚ைற வலௌ பக்கம் ௚ைற gx gx gx gx g
௔ைரம் இப்ேபாௌ இைத ஒ௠ங்ழைணக்க, பஶொகளின் ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் ௛லம் பஶொ x dx 
ஒ௠ங்ழைணப்௖ ௛லம் ஒ௠ங்ழைணப்ைபப் பயன்ப௄த்ௌழேறாம் . ௔ைரம் இௌ ேநரங்களின் xdx , gx 
ஒ௠ங்ழைணப்௖க்ஶச ்சமம், ௔ன்னர ்பஶொகள் ௛லம் ஒ௠ங்ழைணக்கப்ப௄ம் ேபாௌ, மடங்ஶகள் க்ஶ   gx e-

க்ஶ சமமாஶம். பவர ்௷எக்ஸ் ைமனஸ் இௌ க்ஶ பவர ்௷எக்ஸ் என்பதன் வ௯த்ேதான்றல் அல்ல,gx- e 
எனேவ இௌ ௷எக்ஸ் ௔ளஸ் ஼க்ஶ ஈ த௠ழறௌ,
எனேவ ௷எக்ஸ் க்ஶ ஈ என்பௌ ௷எக்ஸ் ைமனஸ் ஒ௠ ௚ைற ஈ என்பௌ ௷எக்ஸ் ௔ளஸ் ஼க்ஶ சமமாஶம், இௌ 

ஐ ஶ௣க்ழறௌ ைமனஸ் 1 ௔ளஸ் க்ஶ ைமனஸ் க்ஶ சமம், இப்ேபாௌ ஐ 0 க்ஶ சமமாகப் y gx c e gx y 
பயன்ப௄த்ௌழறௌ, இௌ 0 ைமன௻ன் க்ஶ சமம் என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ 1 ஷட்டல் ெப௠க்கல் க்ஶ 0 g c e g
இன் ைமனஸ் க்ஶ சமமாக 0 ெகா௄க்கப்ப௄ழறௌ,g 
எனேவ இௌ 0 ைமனஸ் 1 க்ஶ சமம், இௌ என்பௌ 1 க்ஶ சமம்.plus c c 
எனேவ என்பௌ ைமனஸ் 1 ஷட்டல் க்ஶ சமம் ைமனஸ் ௷எக்ஸ் க்ஶ இப்ேபாௌ நாம் ஐ 2 இல் y gx e y 
கணக்ழட ேவண்௄ம்,
எனேவ 2 இன் இரண்௄ ைமனஸ் ஒன் ௔ளஸ் க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம், இரண்௄ ழராம் இரண்ூன் பவர ்y e 
ைமனஸ் ௷க்ஶ ௗஜ்௷யமாக ெகா௄க்கப்படட்ால் இௌ ௗஜ்௷யம் க௯த்தல் ஒன்௥ ஷட்டல் இ ௗஜ்௷யம்
எனேவ இௌ ைமனஸ் ஒன் ஷட்டல் ஒன்௥க்ஶ சமம், இௌ ௗஜ்௷யமாஶம்,
எனேவ இரண்௄ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம்y 
எனேவ ௙ண்௄ம் இந்த ஼க்கல் ௚தல் வரிைச ேநரியல் ஓட் ஆஶம்,
எனேவ இைத எளிதாக ோரக்்கலாம் , ேகள்௳ எண் ஆறாம் , ௗஜ்௷ய ௚ூ௳௧௜௧௠ந்ௌ ஐ ெசய்ேவாம் f r 
என்பௌ ஒ௠ ெதாடரச்஼்யான ெசயல்பாடாக இ௠க்ஶம், அதாவௌ ஆனௌ 1 க௯த்தல் 2 ஷட்டல் 0 ௚தல் fx x x

வைர இன் சக்ொ மடங்ஶ க்ஶ சமம் என்பௌ ௗஜ்௷ய ௚ூ௳௧க்ஶ சமமான அைனத்ௌ e t dt x minus t f 
க்ஶம் நான்ஶ ௳௠ப்பங்கள் வழங்கப்ப௄ழன்றன . ஒ௠ கமா இரண்௄ ௖ள்ளி வ௯யாக ெசல்ழறௌ . x fx b e

ஶ௥க்ஶ அதாவௌ என்பௌ க்ஶ சமமானைத ௳ட ஶைறவானௌ , ஒ௠ ைமனஸ் சௌரம் என்பௌ r, f x y x pi
ைமனஸ் இரண்௄க்ஶ நான்ஶ மற்௥ம் ௳௠ப்பம் என்பௌ இன் பரப்பள௵ க௯த்தல் ஒன்௥க்ஶ நான்ஶd r pi 
எனேவ இந்த ௳ஷயத்ொல் நாம் இங்ேக ெகா௄க்கப்படட் சமன்பாடை்ட ௗரத்்ொ ெசய்௞ம் ஒ௠ சார௖் f 
ெகா௄க்கப்படட்ால், நமக்ஶ ஒ௠ ௳த்ொயாசமான சமன்பா௄ இல்ைல என்௥ பாரத்்தால், என்பௌ 1 fx 
க௯த்தல் 2 ஷட்டல் 0 ௚தல் க்ஶ க்ஶ ைமனஸ் க்ஶ சமம்x xe xe x tftdt 
எனேவ ௚த௧ல் ஐ ைவப்பதன் ௛லம் 0 க்ஶ சமம் 0 க்ஶ சமமாக 1 ஐப் ெப௥ழேறாம் , ஏெனனில் இந்த x 
ஒ௠ங்ழைணப்௖ ௗஜ்௷யத்ொ௧௠ந்ௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ ஒ௠ங்ழைணக்ழறௌ, இௌ ௗஜ்௷யமாஶம்,
எனேவ ஒன்௣ற்ஶ சமமான எஃப் ௗஜ்௷யம் நமக்ஶக் ழைடக்ஶம் ஒன்௥, இைத நாம் ஐ ஒ௠ க௯த்தல் fx 
இரண்௄ என்௥ எ௱தலாம். இந்த ஒ௠ங்ழைணப்௖ ஐப் ெபா௥த்ததாஶம்x t 
எனேவ இந்த க்ஶ இந்த ஒ௠ங்ழைணப்௔௧௠ந்ௌ ெவளிவ௠ழறௌ, ௔ன்னர ்நாம் ௗஜ்௷யத்ொ௧௠ந்ௌ e x x 
௧௠ந்ௌ இன் க௯த்தல் மடங்ஶ வைர ஒ௠ங்ழைணந்ௌள்ேளாம்,tdt t f 
எனேவ உண்ைம௜ல் இங்ேக நம்௘டம் உள்ளைத ஒ௠ ஒ௠ங்ழைணந்த சமன்பா௄ என்௥ 
அைழக்கப்ப௄ழறௌ, ஏெனனில் நாம் ஒ௠ ெசயல்பா௄ மற்௥ம் ஒ௠ங்ழைணப்௖ உள்ளௌ ஆனால் இைத 
ேவ௥ப௄த்ௌவதன் ௛லம் நாம் ஒ௠ ேவ௥படட் சமன்பாடை்டப் ெபறலாம்,
எனேவ மரியாைத௞டன் ேவ௥ப௄த்தலாம் க்ஶ எஃப் ௔ைரம் க்ஶ சமம் ைமனஸ் 2 க்ஶ சமம் இைத x x 
ேவ௥ப௄த்த, தயாரிப்௖ ௳ொையப் பயன்ப௄த்ௌேவாம் ,
எனேவ ௚தல் மடங்ஶ 0 ௚தல் வைர ைமனஸ் வைர இ௠க்ஶம், இௌ ௚தல் ெசால்ைலக் e x xe tftdt 
ஷட்டல் ௚தல் மடங்ஶ வைர ேவ௥ப௄த்ௌவௌ. இரண்டாவௌ காலத்ொன் வ௯த்ேதான்றல் க்ஶ e x e 
ைமனஸ் மடங்ஶ ஆஶம் ,x fx 
எனேவ இௌ ப்ைரம் க்ஶ சமமான ைமனஸ் 2 ஐக் ெகா௄க்ழறௌ ேம௩ம் இைத ௙ண்௄ம் நான் f x x 
ைமனஸ் இன் என்௥ எ௱தலாம் எஃப்எக்ஸ் ைமனஸ் 1 ௔ளஸ் 2 எக்ஸ் த௳ர tft dt plus f x 
ேவெறான்௥௘ல்ைல,
எனேவ இைத நான் ைமனஸ் 2 ௔ளஸ் எஃப்எக்ஸ் ைமனஸ் 1 ௔ளஸ் 2 எக்ஸ் என்௥ எ௱ௌேவன் , ௔ன்னர ்
எங்களிடம் ௔ளஸ் எஃப்எக்ஸ் உள்ளௌ,
எனேவ இௌ எஃப் ௔ைரம் எக்ஸ் ைமனஸ் ௅ எஃப்எக்ஸ் இரண்௄ க௯த்தல் ௛ன்௥க்ஶ சமம் இப்ேபாௌ இௌ x 
ஒ௠ ௨னியர ்ஓட்
எனேவ இங்ேக ஒ௠ங்ழைணக்ஶம் காரணி என்னெவன்றால், ைமனஸ் ௅ இன் பவர ்இன்ெடக்ர௧ல் dx e 
என்பௌ க்ஶ ைமனஸ் இரண்௄ ஆக உள்ளௌ,e x 
எனேவ க்ஶ ைமனஸ் ௅ ஆல் ெப௠க்ழனால் இன் க்ஶ ைமனஸ் இரண்௄ மடங்ஶ ழைடக்ஶம். e x e d dx x 
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என்பௌ க்ஶ ைமனஸ் 2 மடங்ஶ 2 ைமனஸ் 3 க்ஶ சமம், இௌ க்ஶ ைமனஸ் 2 என்பௌ 2 fx e x x e xfx x 
க௯த்தல் 3 மடங்ஶ க்ஶ 2 இன் ஒ௠ங்ழைணப்௖க்ஶ சமம் நாம் பஶொகளால் ஒ௠ங்ழைணக்ழேறாம்e xdx 
எனேவ இௌ 2 க௯த்தல் 3 மடங்ஶ க்ஶ சமம் க௯த்தல் 3 இன் வ௯த்ேதான்ற௧ன் ைமனஸ் 2 க்ஶ 2 x e 2x x 
க௯த்தல் ஒ௠ங்ழைணப்௖ 2 மடங்ஶ க்ஶ ைமனஸ் இரண்௄ க்ஶ ைமனஸ் இரண்௄ ெகா௄க்ழறௌe x dx 
எனேவ இௌ சமம் ைமனஸ் பாொ இரண்௄ க௯த்தல் ௛ன்௥ இ க்ஶ ைமனஸ் ௅ க்ஶ இௌ ௔ளஸ் ஆக x x e 
ைமனஸ் ௅ ஆல் ைமனஸ் ௅ ௔ளஸ் ஼ ெப௠க்ழனால் இரண்௄ க்ஶ சமம் ைமனஸ் பாொ இரண்௄ x e x f x 

ைமனஸ் ௛ன்௥ ைமனஸ் பாொ ஷட்டல் க்ஶ சமம் சக்ொ 2 x ce x
எனேவ என்பௌ க்ஶ சமம் சக்ொ 2 ைமனஸ் மற்௥ம் ௔ன்னர ்நாம் ௔ளஸ் ௛ன்௥ இரண்௄ fx ce x x 
க௯த்தல் பாொ ௔ளஸ் ஒன்௥ இப்ேபாௌ நாம் கணக்ழட௄்ள்ேளாம் இன் 1 சமம் 1f 
எனேவ இௌ 1 என்பௌ க்ஶ சமம் என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ 1 என்பௌ என்பௌ 0 க்ஶ சமம்.c c 
எனேவ என்பௌ 1 ைமனஸ் க்ஶ சமம்.fx x 
எனேவ என்பௌ 1 க௯த்தல் க்ஶ சமம்.fx x 
எனேவ என்பௌ 1 ைமனஸ் ஆஶம் . இப்ேபாௌ ௳௠ப்பங்கைளப் பாரப்்ேபாம்,fx x 
எனேவ க்ஶ சமமான வைள௵ ௖ள்ளி வ௯யாக ெசல்ழறௌ என்௥ ௚தல் ௳௠ப்பம் ஷ௥ழறௌ. ஒ௠ fx y 
காற்௖ள்ளி இரண்௄
எனேவ ஒன்௣ன் ஒ௠ எஃப் இன் எஃப் என்பௌ ஒன்௥ க௯த்தல் ஒன்௥ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம்
எனேவ வைள௵ ௖ள்ளி ஒன்௥ கமா ௗஜ்யம் ஒன்௥ அல்ல இரண்௄ கமாைவத் ேதரந்்ெத௄க்க௵ம் அயன் a 
என்பௌ தவறான ௳௠ப்பம் என்பௌ ௖ள்ளி 2 கமா ைமனஸ் 1 வ௯யாக ெசல்ழறௌ,b 
எனேவ 2 இன் என்பௌ 1 க௯த்தல் 2 க்ஶ சமம் 1 க௯த்தல் 1f 
எனேவ சரியானௌ ,b 
எனேவ ௳௠ப்பம் சரியான ௳௠ப்பம் மற்௥ம் இந்தப் பஶொ௜ன் பஶொையக் கண்ட௣ய ேகடழ்றௌb c d 
எனேவ என்பௌ ஒ௠ ைமனஸ் சௌரத்ொன் மற்௥ம் வரக்்க ௛லத்ொற்ஶ இைட௜ல் உள்ளௌ,y x fx 
எனேவ இந்த பஶொ என்பௌ இப்ேபாௌ 0 1 ஶ௥க்ஶ ஆக உள்ளௌ, அதாவௌ க௯த்தல் க்ஶ r xy r fx 1 x y 
சமமானைத ௳ட ஶைறவாக உள்ளௌ சௌர ௛லத்ொற்ஶ சமம் ஶைறவாக உள்ளௌ ஒ௠ ைமனஸ் சௌரத்ொல் x 

இன் பரப்பள௵ என்ன என்பைதக் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம்,r 
எனேவ இந்த பஶொையப் பாரத்்தால், க்ஶ சமமான 1 க௯த்தல் இௌ ஒ௠ கமா ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் y x, 
ௗஜ்௷யம் கமா ஒன்௥ மற்௥ம் ௖ள்ளிக்ஶ ெசல்௩ம் ேநரே்கா௄ 0 மற்௥ம் 1 க்ஶ இைட௜ல் உள்ள க்ஶ 1 y x 
க௯த்தல் சௌரத்ொன் வரக்்க ௛லத்ொற்ஶ சமம் இந்த வட்ட வைள௵ இௌ ஒ௠ ைமனஸ் சௌரத்ொன் வரக்்க x x 
௛லத்ொற்ஶ சமம் என்பௌ சௌரம் மற்௥ம் சௌரம் ஒன்௥க்ஶ சமம்y x y 
எனேவ இௌ இப்ேபாௌ ஆரம் ஒன்௣ன் வட்ட ௳ல் ஆஶம் இப்ேபாௌ இந்தப் பஶொ பஶொக்கானௌ என்பௌ y 
ஒ௠ ௳ைனசெ்சால்௧௧௠ந்ௌ 1 க௯த்தல் சௌரத்ொன் வரக்்க௛லத்ொற்ஶ சமமான வைளவா௩ம், வேழ x y 
இ௠ந்ௌ 1 க௯த்தல் ஆக௵ம் வரம்௔டப்பட௄்ள்ளௌ. இந்தப் பஶொ இந்தப் பஶொx 
எனேவ இங்ஶ நீங்கள் இந்தப் பஶொையக் கண்௄௔ூக்க ஒ௠ங்ழைணக்க ேவண்ூயொல்ைல, ஏெனனில் r 
இன் இந்தப் பஶொ இந்த ௚க்ேகாணத்ொன் இந்த கால் வட்டத்ொன் பரப்பளைவத் த௳ர ேவ௣ல்ைல,
எனேவ இௌ ஆரம் 1 இன் வட்டத்ொன் 1 4 மடங்ஶ பரப்பள௵ ஆஶம். இந்த ெசங்ேகாண ௚க்ேகாணத்ொன் pi 1
சௌர க௯த்தல் பஶொ அைர மடங்ஶ 1 ெப௠க்கல் 1
எனேவ இௌ ைப 4 ைமனஸ் பாொ, இௌ ைமனஸ் ௅ ைப ஃேபார ்க்ஶ சமம்pi 
எனேவ ௳௠ப்பம் சரியானௌ தவறானௌc d 
எனேவ சரியானௌ தவ௥c d 
எனேவ இௌ ஼க்கல் சமன்பா௄ ஼ல சமயங்களில் வ௯த்ேதான்றல் அூப்பைட௜ல் ெகா௄க்கப்பட௳ல்ைல, 
மாறாக அௌ ஒ௠ ஒ௠ங்ழைணந்த சமன்பா௄ ஆஶம், ஆனால் இைத ேவ௥ப௄த்ௌவதன் ௛லம் நாம் இைத 
ேவ௥பாட்ூன் சமன்பாட்டாக மாற்றலாம், ேம௩ம் ஐ ைவத்ௌ ஼ல ஆரம்ப நிைலைய நீங்கள் x 
கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம். 0 க்ஶ சமம் 0 க்ஶ சமமாக 1 க்ஶ சமமாக 0 ஐப் ெபற்ேறாம், ௔ன்னர ்நீங்கள் ஼ல 
ஆரம்ப நிைல௞டன் ௚தல் வரிைச ேவ௥பா௄ சமன்பாடை்டப் ெப௥௴ரக்ள், ௔ன்னர ்ெகா௄க்கப்படட் 
ஒ௠ங்ழைணந்த சமன்பாட்ைடத் ோரக்்க நீங்கள் அைதத் ோரக்்கலாம்,
எனேவ இௌ அ௄த்த ெலக்௻ல் ஒ௠ங்ழைணந்த கால்ஶலஸ் பற்௣ய ௳ரி௵ைர ஐந்ைத ௚ூக்ழறௌ . 
ேவ௥படட் சமன்பா௄களில் இன்௑ம் ஼ல ஼க்கல்கைளச ்ெசய்ேவாம் நன்௣ Pru
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